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APIENTER  admodum, atque  perbelle  Te  Eminen- 
tifsime  Princeps,  fcpefepius  enunciafle,in  memoria 
firmiter , ac  penitus  hadit,  longe  prarftantius , atq; 
etiam  vtilius  clfe  res  Geometricas  ea  ratione  tracta- 
re , vtintrofpc&a  Rcfolutricis  Artis  natura  PraN 
ceptioncs  tradantur,  a quibus  vnufquiique  paratus, 
quicquid  libuerit,  haud  Mulis  inuitis,  perficere  mi- 
rifice poflit  i quam  aflerta  nullo  fere  comprchenfa 
numero,  etfidemonftrationibus  munita,  invnum 
congerendo,  plures,  ac  plures  exarare  Codices,  ingentia  concinnare  Vo- 
lumina } Cum  illud  fit  ingenij  folertis , peneque^Diuini ; hoc  autem  labo- 
ris improbi  munus ; illud  nullis  adminiculis  prouinciam  fufeipere , atque 
Sdeo  proprio  fplendore  nitere } hoc  autem  aliorum  inuentis  vti,  ac  proin- 
de aliunde  lumine  mutuato  fplendefcere.  Hoc  equide,  Eminentilfimc  Prin- 
ceps , Oraculi  loco  femper  habui.  Commentarios  propterea  de  Re  lol  ti- 
tione, & Compofitione Mathematica,  quos  tibi  nuncupatos  iurc,  ac  me- 
tito volui,  te  haud  parui  fadurum  exUtimo . Erat  profe&d,  cur  infigniti 
tui  nominis  inclyti  fulgore  prodirent  in  lucem ; tum  quia  Geometricis 
literis  eruditus  de  his  ferre  iudicium  valebisj  perfpedhtm  habens,  num  fic 
argumentum  verfauerim,  vt  oleum,  operamque  perdiderim,  quod  nolim ; 
an  potihs  feliciter  fcopum  attigerim , quod  velim}  tum  quia  tibi  com- 
pertum eft, quantum  officij  fuftineam,  & quilm  magna , & quam  multa  fint 
beneficia  , quibus  me  deuinxifti ; prxfertim  quod  meis  humillimis  preci- 
bus, quibus  tccuni  iamdudum,  quam  polfem,  diligentiflimis  egi}  fecrctio- 
ra  Naturf  mylVeria  experimentis  operofillimis  aggrefsus  es.Vnde  Acade- 
miam hac  de  re,  veritatis  inquirendx  gratia,  fummos  labores  perferendo, 
fumptus  ingentes  fuftinendo  non  fine  magno  tui  nominis  fplendore  infti- 
tuifti  ; Sic  multorum  mentes  in  celebrioribus  totius  Orbis  Ciuitatibus  a 
fomniculofa quadam,  ad  hanc  folertem  philofophandi  rationem  excitafti} 
vt  Veterum  inftitutis  multa  di&a  falute,  hoc  vnum  addifeendi  genus  arri- 
puerint. 


puerint . Atque  demum  qui  vel  animi  quodam  fubliinioris  impulfu  > vel 
vnius  veritatis  cupidine  proleftati,  ad  res  cognofcendas  funt  vehementer 
acccnfi;  hunc  fapientix  cultum  retinendum  duxerunt , Vnde  mihi  licuit  de 
rebus  naturi  conflantibus  fecuriori , quam  ha&enus  via  philofophari , ni- 
mirum Geometria,  vbi  rei  natura  patitur,  accerfita.  Ita  nunc  agente  me 
fuppliciter  tecum , Aftronomiam  generosi  admodum  promouere  conten- 
dis, Organis  egregijs,  Inftrumentis  elegant  iflimis,  Machinamentis  fump- 
tuofiffimis,  qux  fieri,  tua , qua  polles,  incomparabili  munificentia , cura- 
ui;  vt  ijs,  fi  Deo  placuerit,  quamproxime  Cxleftium  corporum  dimenfio- 
nes  affecuti  ; Coelum  ipfum  opitulatione  Celfitudinis  tua;  confcendiffe 
quodammodo  videamur . Vcrumenimvero  eruditione  , qua  exornaris, 
quaque  fic  omnium  peritorum  lumen  obfcuras , vt  Sol  Cxleftium  corpo- 
rum claritatem  obtenebrat  , ne  metiaris  quxfoClementiflime  Princeps 
meos  qualefeunque  conatus  ingenij ; exiguos  enim  illos  videri  neceffe  fo- 
ret; fcd  potius  tenui,  ac  ferfc  nulla,  quam  e Veterum  Monumentis  hac  de 
re  licuit  haurire  , notitia.  Non  enim  te  prxtcrit  , Antiquos  Sapientis 
proceres  in  Mathematicis  Difciplinis  huius  Artis  opitulatione  Herculeos 
pertuliffe  labores  , eaque  perperrafie , fingulis  de  rebus  inita  ratione,  vt 
sternis , Diuinifque  laudibus  efferri  promeruerint , & apudpofteros  im- 
mortalem fint  gloriam  adepti  haud  citra  Pofteritatis  inuidiam.  Hx  litera- 
rix,  quibus  Veteres  affluebant  ,diuitix,  prxftantiflima  funt  animi  bona, 
qux  nos  hxreditario  Iure  confecuti,  prggaudio  geftientes  confpiccremurj 
nifi  temporis  edacis  iniuria,  non  fine  moerore  abdicati,  moleftix  pluri- 
mum, oneris  multum  in  facratioribus  detegendis  arcanis,  veritatequeJ 
perquirenda  fuftinere  miferrime  cogeremur.  Summa  neceffitas  igitur  ade- 
git, conic&uris,  vt  ita  dixerim, eorum  refolutricem  Artem  rediuiuam  red- 
dere, quod  operis  exigui  non  fuit . Eam  verb,  quam  huius  xtatis  induftria 
in  fummum  veritatis  quxftum , & commodum  Rcipublicx  literarix  pepe- 
rit,  ita  tra&are , vt  eo  tandem,  quo  fpe&abat , & Mentis  acies , & Ingenij  ■ 
folertia,perueniret.  At  hoc  in  munere  fi  miniis  egregie  Eminctiffime  Prin- 
ceps me  geffitfe  cognoucris ; tux  quidem  erit  cxcellx  virtutis  perpende- 
re , num  xquum  fic , aliqua  eos  ofnari  laude , qui  ad  res  prxclaras  animum 
adijeiunt , etfi , quod  velint , miniis  affequantur,  quod  te  fatf  urum  pro  tua 
clementia  confido . Interimfi  lucubrationes  qualefeunque  meas  Tibi  vo- 
luptati fuifle  perfpexero ; in  id  omnibus  viribus  incumbam,  omnefque/ 
ingenij neruos  contendam,  vt  pofthac  prxclariora  tuo  Nomini facrara 
videns,  intelligas  omne  ftudium , omnemque  conatum  a me Iibentiflim& 
gratia  Celfitudinis  Tus fufeeptum fuifle.  Vale, 
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R* flanti  ores  Artifices  Mathcfcos  partem  fummoperc  commendant, 
ampli  fsimifque  laudibus  profluuntur , qua  Dcmonftrarionts  be- 
ne,  facilequc  docet adinuenire  s ea  quidem  efl , qua  de  Analyfi,  (flr  6 >««*■ mj- 
Synthefi,  hoc  efl  de  Refolutione , (fig  Compofirione  Mathematicus  n>tD*Un>l4 . 
e dfierit  j nec  id  abijs  miuria  factum  exiftimes  , quandoquidem 
expedita  methodus  ad  contexendas  Demonflrationes  magnum  ha- 
bet momentum',  non  eniminhuiufmodi  Difciphnis  quicquam  indemonftratum  profer- 
re licet,  nec  probabili  tantum  ratiocinatione  dijfcrere  ijs,  qui  prxclartf simum  hoc  njtr- 
fant  argumentum,  conceditur y quinimo  <zit  exteris  commendatfisimi  fmt , firmi f. 'simis 
demonflratitmibus  Propofittones  munire  coguntur,  nec  aliter  oblata  QuaJLom  fattsfe- 
cifle  extflimanrur . Opus  plani  arduum,  utpote  difficultatibus  implicatum  quam- 
obrem  Ars,  qua  ad  id  magnopere  conducit,  erit  in  primis  expetenda nec  mirum fi  qui - 
demnit  V (teres  memoria,  literifq ; prodidere, non  diuinandofied  methodice  procedendi 
m Mathematicis  efl  s priori  etenim  inquifttionis  <-via  cafu  potius,  quam  Arte  nj er  na- 
tem ajfequtmur,f  runda  njeri  non  ita , fed  firma,  certaque  ratione  comparamus.  Lon- 
ge propterea  uidetur  effe praftantius  , atque praclarius  refolutiuam  potentiam  adeptu 
fuifie,  quam  multas  particulares  demonflrationes  compar afje : quamobrem  non  imme- 
riti Marinus  antiquus  ille  Geometra  pronunciauit . Quantam  porri  mim  obtineat  in  M,n"'  Ct»; 
Mathematicis  dijciplinis,  (efl  qua  ad  illas  proxime  accedunt  Optica,  Canonica  , refo-  *"! 
lutus  Locus  s alio  loco  diSlum  efl  d nobis , tum  quod  Refolutio  dcmonflrationis  tn - 
uentio  efl , tum  quod  infimihbus  ad  dcmonflrationis  inuentionem  multum  conferat, 
tum  quod  longe  praftantius  fit  potentiam  refolutiuam  nancifci,  quam  multas  particu- 
lares demonflrationes  pofsidere.  Propterea  non  ignobilis  harum  Difciplinarum  magi- 
fler  frequenter  idmjurpabat , Mathemaucamulti  fciunt,  Mathefin  autem  pauci 
cum  non  idem  fit  aliquot  propofitiones  nojfe^fl  ex  ijs  quafdam fatis  obuias  elicere  cafu 
otius,  quam  aliqua  dijjcrcndi  Arte ; non  idem fit  inquam,  ac  ipfius fetent  ia  naturam, 

etjat 


dtque  Indolem  habere  perfpeClam  , mt  ad fi 'aeratiora  quidem  admiffus , rvniuerfaUd 
lus  fit  inflruCtus praceptis , quibus  Problemata,  ac  T bcoremata  innumera  excogitet 
meditetur,  inquirat, eademque fumma facilitate  demonjlrct;  "Nec  nxaquam  anima» ’-*i 
ea  potui  informare  fententia,  ait  crederem,  ejfe  Sapientis,  euolutis  aliorum  monumen- 
tis, quadam  eorum  imitatione  Propofitiones  effugere',  fed  potms  ita  efe  inflruftum,^ 
ab  huiufmodi  jhtdijs paratum,  ait  quicquid  fibt  libuerit,  excogitare  queat , ne  aliorum 
aiefiigtfs  inh<ercndo,  aicntatem perfequi,  @r  alienis  inuentis , tanquam  prototypo  in- 
digere andeatur  s Propter  ea  Mathefeos  hanc  partem  iugiter  excoluerunt  l T et  eres,  ait 
eorum  monumenta  aierfanti  perfpicuum  eritifjff  quidem  tejlis  efl  Pappus  Alexandri- 
nus, apud  quem  legimus,  ita  Peteres  in  hac  Arte  fuijfe  a'tr fatos,  (f]  de  Refolutionis , 
Compoftionifque  methodo  fuijfe  follicitos,  ait  ipfius  Refolutionis  grana  multacongef- 
ferint , multaque  compilauerint  i fimulqve commemorat  Libros  de  Datis  Euclidis, 
De  proportionis  Jeflione,  De  J pati j feciione.  De  determinata  fcElione,  De  fraElionibus , 
PorifmatibusJ&c.,  ahjfque  ad  locum  refolutum  pertinentibus,aitque  nen  aliam  ob 
Aniirticam  caufam  id  ab  Antiquis  folium  fu: [se , nifi  ait  oblato  Problemati  certa  quadam  ratione 

plutunum ex.  J r 1 r J ' ■ i n -i  n 1 I L 

cota«:« . occurrerent,  ac  Jatts [acerent  s proinde  po/t  Elementa , opera  ejse  pretium  arbitraban- 
tur in  hanc  Artem  incumbere , ait  facilitas  m Problematibus  refoluendis,  comparare- 
tur, non  efl  autem  cur  quis fibi perfuadeat  ijs  fc  fuijfe  meritatis  amphfsima  fpatia ^ 
perquifita , ait  pofleritati  nullatenus  liceat  per  aliqua  inuia  ipfis,  excurrere  i quintmb 
fic  eorum  refolutionis  rationis  ratio per  nos  ditior  cuafit , ait  haud  multa  dicenda  fu* 
perejfe  andeantur , Recfntiorumuero  tot  efl  inuentis  adauCta,  ut  aque  de  utraqucJ. 
fortaffe  nobis  gloriari  liceat, unde  non  immeriti)  quifpiam  animo  foret  ancipiti,  num  ipfl 
o.-Jo  Luius  nobis  , an  nos  ipfis  inuidere  debeamus . Ordo  autem  hic  erit , ut  primus  Liber  totus  fit 
T.-Oiius . in  explicatione  Methodi , qua  V iteres  in  refoluendo , componendoque  utebantur , ubi 
pracepta  tradimus , exempla  afferimus  tampro  Theorematum , quam  Problema - 
n^  Libiol!"  tum  refolutionibus . Secundus  uero  liber  occupatus  efl  in  explicanda  Recentiorum  Ar- 
te  Rcfolutrice,  ubi  ad  id  uarias  methodos  afferimus, quarum  qualibet  licet  Art  ificifub 
quocunqigenere  infnita  Problemata, ac  T heor  emota  refoluere / profert  im  aut  emeo  Al- 
tem deduximus,  ut  etiam  Problemata  folida  artificiose  rejoluerepqfstmus . Quod  tu- 
mulat ius  perfequemur  tn  proximo  fubfequcntiTraClatu  , cui  titulus  efl . Geometra 
ohfctdTrad*  Promotus  i ubi  nariorum  linearum  ortum  traducimus , quarum  prafidio  licet  diffi- 
„ fc  mftjtu-  ( ilbmis  Problematibus  fatisfacere,nedum  fcilicet  Problematum  effectiones  profcribcn- 
Ccomctrs-*  do, quod  hac  in  re  magni  momenti  eflsfed  etiam  diCiando  demon jlr  at  tonem  eorundem-*, 
p°1'  effectionum,  quamuis  afcenfu ft&o  ad  immaginarias  quantitates,  repetitis  Analyfeor 
ueftigijs , quod  d nemine  facium  hucufque  cuique  perfpicuum  effe  potefl . Omnia  uerb 
contendimus  ea  claritate  trattare,  ut  quifque  et  fi  in  puluere  Mathematico parUm  uet- 
fatus, dummodo  harum  Difciplmarum  Elementa prolibauertt,  T heoremata , Pro- 

blemata certa  differendi  Arte  excogitare,  ac  adinuenire  queat-,  proinde  refoluendo  J 
componendoquc  quicquid  libuerit  moliri,  perficereque  pofsit . -t  § 


RESOLVTO 


ESOLVTIO  porro  ad  Locum  pertinet  Refolutum ; Rrfolutus  au- 
tem  Lecus  propria  materies  eft,  vtait  Pappus  Alexandrinus,  poft 
communium  Elementorum  conftitutionem  ijs  parata , qui  inGeome-  • 

tricis  fibi  comparare  volunt  vim,  ac  facultatem  inucniendi  Problema-  tlJ£ c,ti",. 
ta,  qua:  ipfis  proponuntur , cuius  gratia  tantum  inuentatft . 

Vt  autem  ab  vniucrfalioribus  exordium  defumamus.  Locus  Geo-  g«at»r«i 
metricus  gencratim , vt  ait  Proclus,  eft  linea1,  vel  fupcrficici  fitus , qui 
vnum , idemque  fymptoma  efficit . iurU„ . 

Ex  Theorematibus  quidem  alia  vniucrfalia,  alia  particularia,  alia  limplicia,  alia- 
compofita , prxfertinttamen  prout  ad  prxfcns  attinet  inftitutum , alia  localia , & alia  non  tLw/a 
localia.  Localia  funt, quibus  fymptomata  in  toto  quodam  loco  accidunt;  at  vero  Localium 
alia  quidem  in  lineis  conftiruuntur , alia  autem  in  fuperficiebus . pm[ V’., 

Quoniam  vero  linearum  alix  funt  j>Ianx , alix  folidx , planx  quidem,  quarum  firrtplcx  j 
eft  iiitelligcntia  in  plano ; folidx  vero , quarum  ortus  ex  quadam  folidx  figurx  fedtiorio 
apparet,  vt  cylindricx,  helices,  conicarumque  linearum:  ita  fit,  vr  ex  localibus  Theore-/.«. 
matibus , quemadmoduntex  Problematibus,  alia  quidem  planunt , alia  vero  folidum  ha- 
bete  locum  dicantur . w<  • 

Theorema  Locale  erit , vt  propofitio  trigefima  quinta  primi  Elcmentorunt.  Turullelo- 
grummu  fuper  eodem  it  fi  constituto,  & inter  tofdcrn  porollclos  funt  inter /e  oquolio . Locale 
quidem,  fcd  planum . Locale  eft , cum  totum  illud  fpatiiun  idem  fymptoma  efficiat ; pla- 
num autem , quoniam  in  lineis  fimpliciffimis  eft , nimirum  redi  is . 

Theorema  ctiarrt  locale  illud  eft . Reltongulo  comprthcnfo  intercepti t hyperbole s perime- 
tro, er  tftmptoth  tijutliu  funt.  Locale  quidem  eft,  quoniam  totum  illuti  fpatium  idem- 
cfficit  fymptoma;  (olidum  autem,  quoniam  hyperbole  folida  linea  eft  - * 

Ex  Theorematibus  planis  quxdamin  lineis  redii  s , vt  fuperiSs  allatum , quxdam  inii- 
ileis  eurois , Vt  In  eodem  circuli  figmento  Anguli  coniti  tuti  funt  inter  fc  oquolet . 

Problcmaverblocalealiudquidcmplanum.aliudautcmfolidum.  Planum,  vt J/re*  "tu,. 

Tti  lineo  fello  fit  vtcumque , ob  ex tremit utibut  eius  duos  rcUus  inflectere , quo  inter  fe  rotto-  '** 

remhobcont,  vt  portes  Itnco  fello.  Locale  prole&o  eft,  cum  tota  circuli  peripheria  de-  e,. <>»«/,. 
icripta  quidem  idem  fymptoma  efficiat,  at  vero  planum , quoniam  in  fimpliciffimis  lineis 
eft,  vtrc<fta,&curua.  /ouu!m. 

Problema  autem  locale  folidum  eft , ad  quod  cfficicndurrl  requiritur  linea  quxdam  fo- 
lida, ita  vt  fit  locale,  quoniam  totum  aliquod  fpatium  idem  fymptoma  efficit , iolidum  ve- 
ro, quoniani  in  Uncis  eft  folidis . vt . 

Potis  punitis  i dr  lineo  recto , in  plono  per  vtrumque  ducto , olnid  punitu»,  invenire , i ' 

quo  bino  reltx , ulter o quidem  od  dotum  punitum , /i Itero  od  dotum  lineum  pcrpendiculoriter 
dultd  pbiinuicem  flnt  equule  s . Problema  locale  eft,  quoniam  infinita  funt  huiufmodi 
puncta , qux  Problemati  fatisfaciunt , ac  ob  id  totum  fpatium  vnius  linex  idem  fympto- 
macfficit;  eft  autem  Iolidum  ,:quoniam  huiufmodi  linea,  eft  vnacfedliorubus  conicis, 
rtempe  Parabole . 

Non  idem  tamen  eft  Problema  Soliduip,  ac  eft  Locale  folidum ; fiquidcmad  primum  u,m,rt 
requiritur  tantummodo,  vt  ad  cintponftruCtioncm  fit  opus  lineam  folidam  adhibere, que-  r,Mau  /*■ 
cuniqflc  fit  lUa  fiue  Parabole,  fiuc  Elliplis,  iiue  Hyperbole ; at  ad  fecundum  requiritur , vt 
totvun  aliquod  ipatiunt  idem  fymptoma  efficiat . 

’ * A Quam-  . 
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m-  Quamobrem  apud  omnes  tum  Veteres, tum  rcccntiores  Geometras  tripartitum  Proble- 
ZZrTt ma  cum  aliud  fit  Planum,  aliud  folidum , aliud  denique  Lineare : 

, Planum  Geometricum  Antiqui  dixerunt , quod  per  circulum , & lineas  reflas  folui  p«v 
wft*  plana  autem  hxc  appellantur  Problemata . 

r'»itra"o>^  Solidum  dicitur  illud, quod  enodatur  afliunpta  in  conftrudioncm  aliqua  ex  fedtionibos 

•uiritam  Pn  conicis,  hxc  folida  dicuntur,  quod  in  eorum  folutionem  folidx  adhibeantur  lineae . 
ttiulmfr,-  Lineare  denique  dicitur , quod  ad  fui  efledionem  lineas  illas  expofeat,  qui  varium,  ac 
Hrm* mj  tranfmutabilcm  ortum  habent,  quique  ex  inordinatis,  iniplicatifquc  motibus  fiuntxuiuf- 
iM»rt i.  m0ljj  j-unt  jqc[jXf  Quadratix,  Conchoidcs,  Cifloidcs , Cycloides  &c. 

AfuJ  fl,r>/  Plerifque  tamen  illud  Problema , ad  cuius  efledionem  afliimitur  folida  linea , minimi 
Geometricum  videtur , multbquc  minus  fi  genus  aliquod  aliud  linei  priterrc^am,  & 
circularem  adhibeatur . Num  autem  ratione  compulfi,  an  potius  aliorum  au&oritato 
pr  re  fubadi  in  hanc  fententiam  abierint , fatis  profedo  non  liquet . , 

‘elu,',m  Ipfe  quidem  nunquam  animum  induxi , vtcrcdcrcm  iolum  illud  Geometricum  eflo 
^ Problema  ccnfcndum , cuius  effeci  io  per  circulum , lincamquc  redam  pcrficitunqumimo 
ise  fCmpcr  milii  toto  aberrafle  cilo  funt  vifi , quos  noui  tam  religiose  de  Geometria  fentire, 
uri/nien*.  vt  jn  Problemate  Geometrico  defiderarent  ; longe  proptcrca  aliter  fefe  habere  rcm_ 
compulfus  ratione  fum  arbitratus.  Non  tamen  inficias  ibo  lineis  rc&x , & circulari  in  re, 
dc  qua  agimus,  primas  deberi  partes . Illud  tamen  ab  omni  prorfus  ratione  alienum  puto , 
nimirum  Geometram  duabus  illis  lineis  debere  cfle  contentum , proptcrca  quod  entenus 
hec,  vel  illa  Geometrica  effodio  vnam , vel  aliam  fibi  lineam  adfeifeit , quatenus  illi  qui- 
idanv  ineft  proprietas , quaiailla  quidem  cffeCtio  requirit ; at,  quod  neminem  latere  cre- 
diderim, huiufmodi  linei , de  quibus  exiftimant  Gcometranuantummodb  debere  cflej 
follicitum , non  omnes  fibi  aficiiiones , ac  proprietates  vcndicant , ac  proinde  per  illas 
tantummodo  licebit  effediones  abfolucrc , quibus  illarum  proprietates  accommodat* 
funt . Si  Problema  igitur conftrucndum  fuerit , & ad  id  circuli  proprietas  non  conducat, 
fateor , mihi  incompertum  cfle , cur  ad  circulum  confugiendum  fit,  ciim  aliud  linei  genus 
fatisfacere  poflit  proprietate  fua ; & certe  quod  per  quatuor  lineas  continui  proportiona- 
• les  perfici  natura  contendit , per  tres  vtique  fieri  non  patietur;  quamobrem  fubijt  animutte 

admiratio.quod  Veterum  plcriquc  ad  alicuius  Problematis  efledionem  elaborandam  cir- 
• culum  afliimcre  vellent , etfi  ijs  foret  fatis  obuium  fine  quatuor  continue  proportionalibus 

lineis  inuita  natura  perfici  non  poflc.cum  tamen  per  circulum  tres  tantum  adinucnirc  con- 
cedatur ; quod  fi  res  ita  fe  habet,  nemini  licebit  tantummodo  redam  lineam,&  circularem 
pro  Geometricis  cffcdionibusadftruere.  , u 

Illud  quoque  hac  in  re  plurimum  videtur  habere  momenti , quod  Gcqsnetri  funt  par- 
fai f/?  fseJ-  tes  quodeumque  linearum  genus  perfequi  contemplatione  fua ; neminem  tamen  pritcrit 
tum  jut  liat»,  quamlibet  Dilciplinam  contemplatricem  fic  rem  propofitam  confidcrandam  affumere , yt 
naturam  eius  perferutetur , ac  proprietates  inquirat . Primum  Definitionibus  iuxta  Artis 
temfistissu  pricepta  elaboratis ; fecundum  vero  reda  diflerendi  ratione , dcmonftrationequc  confe- 
quitur ; Si  itaque  linearum  contemplatio  adeo  eft  Geometri  propria  ( fi  tamen  ipfi  prout 
induunt  rationem  menfun , &mcnfurabilisfpcfUntur)vt  alterius  Artificis  hic  non  fit 
meditatio;  non  dubito,  quin  cuique  debeat  exploratum  cfle , onine  linearum  genus  ad 
Geometram  pertinere , aded  nimirum  vt  non  folum  Definitionibus  vniufcunque  Tmex  in- 
tra limites  tamen  ipfius  Mathcieos  explicari  debeat  natura,  fcd  etiam  DemonUrarioncs  dc 
proprietatibus  ipfarum  contexantur . Qyod  fi  proprietas  aliqua  nullum  lubeat  cum  cir- 
culi natura  commercium , qui  fieri  poterit,  vt  in  illius  demonffratione  circulus  afliimatur  ? 
Quantumuis  enim  illumpartitus  fueris  du&is  redis  lineis , hifquc  etiam  diuifis  fecundum 
rationes  diucrfas , continget  vt  nihil  his  cum  linei  proprietate  commune  fit;  Infulfum- 
proptcrca  foret  circuli  naturam  perquirere,  variafque  fcdioncs  inftituere  illius  proprieta- 
tis gratia , vt  perficiatur effefl io. 

Agcdum  perpendamus  rationum  nwmcnta , qu?  plerifque  plurimum  riegotij  faceflunt, 
cm/deriisr  Primumautcm  occurrit,  quod  pleriquc  magni  faciunt  argumentum,  nimirum  ideo  1'ro- 
'<“««>»■  blema  Geometricum  cfle,  quoniam  ipfius  effectio  Geometrica  cfl;  hanc  vero  dicunt  cf- 
m"‘ ' fe , in  qua  nihil  determinatur , aut  nulla  iubetur  fieri  operatio,  mfi  per  redam  lineam , vel 

curuam,  7 '* 

: — - n w 


&E  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.T.'  J 

Id  infuper  addunt , fciliect  Problematis  Geometrica'  folutioni  non  officere , quod  inJ  cwjW»,» , 
eorum  detnonftrationibus  affurrtantur  linea  folidx , fcctioncfque  conica , vel  carum  pro- 
prietates demonftratx , aut  in  ipfa  dcmonftratione  oftendantur  cunila  per  redas  lineas  _ * 
autredangula  Geometrice  in  conftruitione  determinata  cflc  quidenj  adEllipfim,  Parar 
bolcn,  vel  Hyperbolen , dummodo  conftruilio  lineis  haud  folidis , fcd  redis,  atque  cir- 
cumferentia perada  fit , quo  non  iniuria  Apollonij  Problemata  ccnfcri  Geometrica  de- 
bent; quoniam  ctfi  de  lineis  folidis  per  folam  lineam  redam1'  tamen , atque  circuirjfcreu- 
tiamconftruda  funt . 

Hi  profedo  ampliffimo  contemplationis  Oceano , cuiufmodi  cft  Geometria , fines  an-  .. 
guftiffimos  prxfcribunt , & nulla  ratione  tam  feucras  leges  promulgant , quod  nimirum- 
circulus  vnico  circini  circumdududefcribatur,  & reda  linea  citra  laborem  fimpliciflima  na. 
norma  ducatur . 

Sed  vide  quantum  dedecoris  prxftantiffimis,  peneque  Diuinis  Difciplinis  inurant, qua-  oaarrinr 
fi  videlicet  hx  tradandum  argumentum  Mechanicis  Machinamentis  allumant:  Geometra  40"**'  • 
enim  neque  lineas , neque  figuras  papyro  confignatas  fui  perfequitur  contemplatione-  , 
cum  ea  potius  tantummodo  meditetur  prout  vel  in  Diuina  relident  Mente , vel  in  humano 
intelledu  relucent ; alioquin  nequi  lineam  duccrc,ncc  figurx  genus  vlluro  dcfcribcrc,  no- 
bis natura  permifit . Quod  fi  problema  iubet  aliquid  conftrui ; non  fic  illud  vfurpandum , 
quafi  aliquo  ex  Mechanicis  inftrumcntis , fiuc  id  circinus  fit , fiuc  aliud  quidpiam , vti  de- 
beamus, fcd  intelledu  potius,  quo  aliquid  fieri  concipiendum  eft  . 

Neque  Problema,  vt  vulgo  creditur,  quidquam  operandum  prxfcribit  ,vt  nos  vidcli- 
cct  illud  perficere  debeamus ; quis  enim  audet  vel  lineam , vel  circulum , vel  aliquod 
aliud  figurx  genus  deferibere  ? fcd  potius  vt  inteiligamus  illas  linearum  interfediones , 
quxeumque  fint  ipfx  linex , & inde  figuras , vel  aliud  quidpiam  cnafci  concipiamus , r‘"‘ 
adeout  Problema  Iit  propofitio , in  qua  alicuius  fcdionis , aut  figurx  ortum , vel  idgenus 
alia  doceamur . 

Adhxcilliid  accedit  quod  fi  defideretur  adhuc  aliqua  conftrudio  circuli  deferiptioni 
perfimilis;  organa  quidem  non  defunt , quibus  eleganter  atque  concinne  linearum  hxc 
alia  genera  fumma  facilitate  perficere  nobis  licet , vndenon  obfcuri  nominis  Gcometrx 
ycterum  fententiamdamnant , atque  contemnunt . 

Nec  multum  negotij  nobis  faccflit  aliorum  ratio  quod  Geometrica  dicantur  illa  ?ro~ 
blcmata,  in  quorum  effeilionc  tantummodo  linex  redtx,  circuliquc  peripherix,  vel  circu-  „„ , 
li  ipfi  adhibentur,  proptcrca  quod  fimplicilfimx  fint  quantitates;  hoc  enim  nullius  roboris 
eft  argumentum;  numquam  enim  id  mihi  perfuadere  potui  Geometram  tantum  in  con- 
templatione fimpheiffimx  quantitatis  occupari , cum  potius  communi  Sapientum  calculo 
cius  credantur  eflc  panes  quantitatem  continuam  quxeumque  illa  fir  prout  fibi  rationem 
menfurx,  & mcnfurabilis  vcndicat  fuapcrfcqui  contemplatione : quo  non  fine  magno  ve- 
ritatis lucro  nobis  Geometriam  ipfam  promoucrc  licuit, candemq;  rebus  Phyficis  innume- 
ris aptare,  dummodo  mcnfur.T,  nienfurabilifquc  rationem  obtineant. 

Multoque  minus  videntur  fcite  locuti , qui  proptcrca  dcteftantur  lineas , quas  magni 
fieri  contendimus , quoniam  Geometria  a motu  prxfcindit , atque  adeo  fieri  non  poterit , 
vt  in  linearum  meditatione  verfetur , qux  ab  implicato  motu  alicuius  punili  originem— 
trahunt,  vt  Conchoides , Helica,  Cifloidcs,  &c. , atque  etiam  alix , qux  prqfcdd  certo 
numero  minime  comprehenduntur ; hoc  autem  nullius  eft  momenti ; quinimo  licet  cum 
Satyrico  exclamare  . O quantum  cft  in  rebus  inane . Nec  mirum , cum  id  ad  pauca  refpi- 
cicntcs  pronuncicnt . Nonne aduertunt  circuh ortum  huiufipodi c(Te,vt linex rcilx ex- 
tremo vno  fixo  j ac  immoto , alterum  autem  in  orbem  vertatur  ? Nonne  etiam  fatentur 
Sphxraralolidametfc  figuram  procreatam  ex  fcmicirculi  rcuolutionc  circa  flantem  dia- 
metrum, cui  nomen  axeos  inditum  cft , donec  eo  redeat,  vnde  difcetfcrat  ? Nonne  etiam- 
conum,  atque  cylindrum  per  motum  explicare  confueucre,  dicentes  illum  procreari  fi  re- 
atus fuerit,  ex  motu  trianguli  rcdtanguli  circa  latus  vnum  immotum  adeo, vt  ab  hypote-  \ 

nulx  motu  conica  fupcrfictcs  procreetur , perpendiculo  flante  tanquam  axi , & ciuldcm- 
trianguli  bafi  circumuoluta  ipfius  coni  bafis, nempe  circulus  oriatur?  Quod  fi  fcalenus  ex- 
titerit  eodem  modo  etiam  pe  r motum  generatur . 

Perperam  vero  interpretamur  ab  omnibus  receptum  eflatum;  nimirum  GcomctrahC 
-mr  — 1 * * A a i motu 
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•^i/«/,e»irnot'ifperfcindcrc,  non  enim  fic  illud  vfurpcs  velim,  quafi  nunquam.  confidcrandumJ 
motum aflumat.  Vniuerfa quidcm>Mathefis motum  refpucre  dicetur , fi  tamen  provtid 
/oium  cum  veritate  confenrit , explicetur,  vel  enim  nullatenus  in  contemplatione  motus  verfa- 
tur , vt  cum  ex.  gr.  trianguli  proprietates  inquirit , fed  etiam  tamerfi  motum  (ua  contem- 
platione perfequatur , illum  tamen  confiderandumaflumit  prout  rationem  mcOfuri,  & 
menfurabilis  induit , quamobrent  ab  effcdrice , ac  fine , nbftinct  de  quibus  diflererfc  Phy- 
fici  cft , ita  vt  etiam  Aftronomia  in  contemplatione  cilcftium  corporum  occupata  dici 
quodammodo  poflit  a motu  prifeindere;  cum  non  motus  naturam  quo  pado  caufam  effe- 
ctricem , ac  finem  rcfpicit , a quorum  confidcrarionc  Mathematicus  animum  aucrtit , fed 
potius  in  ratione  mcnfurx.ac  rriefurabilis  illum  fua  contemplatione  perfequiturs  Quinimo 
illud  etiam  addendum,  nec  ipfam  rationem  menfuri,  ac  menfurabilis  fecundum  propriant 
naturam  confidcrare,  fed  quatenus  motum  in  partes  difpefcimus , & fecundum  diucrfas 
partitiones  diucrfa  quoque  fymptomata  meditamur. 

Non  diflimulabo  tamen  illud , fcilicet  cognitionem , qua:  non  puram  quantitatem  ab 
fiTulub-  omni  materi*  concretione  fciUndam  per  (emeat  ur, non  tam  Mathefin,  quam  Fhyfico-Ma- 


**"“•  thcfin  e (Te  dicendam . 

Cxtcrum  fupcreft  adhuc  inrjuifitione  dignum , cur  planorum  Problematum  folutiones 
cur  rr Mt-  Geometrici  dicanur , alii  vero  non  item ; id  vero  non  inde  putes  originem  ducere , ouo- 
muumfi-t  niam  redi  linei , itemque , & circularis  in  Geometricis  Elementis  Definitiones  tradun- 
jTcimJu  tur,  cum  tamen  conicarum  linearum  nulla  quidem  commemoratio  habeatur,  alioquin , vt 
<i  Mcmut  placuit'etiamSouero  nihil  prxtcr  Elementa  Geometricum  foret,  quod  abfurdumxquc_> 
•lu  miu  pUt3ndum,  ac  illud,  nihil  prxtcr  Elementa  Phyficum  efle . Nec  etiam , vt  fuperius  aduer- 
timus,  quoniamcirculi  ynico  circumdudu  circini  determinantur,  quod  in  fcdionibus  co- 
nicis non  permittitur,  propterca  quod  inftrumenta  non  defunt,  quibus  ne  dum  Parabole , 
quam  organici  dcfcribcrc  iam  Eurocius  docuerat,  cuiufdam  inftrumcnti  beneficio , cuius 
inuentionem  Ifidoro  Milefio  magillro  fuo  refert  acceptam,  fed  exterx  quoque  conicx  fe- 
diones  deferibuntur . 

N°n  aliam  propterca  caufam  mihi  fuadeo , ob  quam  Planorum  Problematum  foluticK 
luiutu . nes  Gcomctricx  funt  nuncupati , quoniam  operationes  fadx  per  redas  lineas  omnium-, 
primi,  ac  fimpliciflimx  funt,  vnde  Geometrici  dicuntur , non  quod  alix  non  ita  fint , fed 
quia  prx  alijs  ita  dicendi  ob  eam,  quam  attulimus  caufatn . 
stktri/ntrm.  Nec  de  his  bene  fentit  Soucrus  dicendo  Ellipfim  , Parabolen  Hyperbolen  xque , ac 
ti»  nytuur.  Circulum  in  plano  deferibi  pofle , vnde  Problemata  carumbcncficiofoluta  xque  ac  alia 
dicenda  fint  plana ; nulla  profcdb  confccutio,'cum  plana  non  dicantur  Problemata , quo- 
niam circulus,  per  quem  loluuntur  in  plario  deferibitur , fed  potius  quoniam  ex  plano  Euu 
ducit  ortum , cum  videlicet  alicuius  Ifhcx  redx  vno  extremo  manente  extremum  alterum 
in  gyrum  agatur , at  vero  fectioncs  conicx  ex  ipfius  coni  fcdionc  i plano  fadx  originem 
trahunt , & carum  perimetri  non  in  plano,  fed  mconica  fupcrficie  exiftunt . Quamuis  au- 
tem huiufmodi  linei  in  plano  deferibi  poffint  id  nihil  cft;  cum  hoc  fit  carum  origme  pofte- 
rius,  nec  Geometrice  perficiuntur  nifi  ex  illarum  proprietatibus, quas  ex  cono  dcprompfi- 
mus , vnde  Problematum  folutiones  per  redas  lineas , & circulum  fadx  Gcomctricx  di- 
cendi funt,  non  minus  tamen,  qux  per  alia  linearum  genera . ’ 

Nec  eft  cur  vrgeas  dicendo  circulum  etiam  ex  folidis  cnafci , cum  cx  fphira,  cono,  cy- 
SlsuT.'”  lindro  per  fcdioncs  oriatur , quinimo  triangulum , quod  coni  fcdione  per  axem  plano 
tranfeunte  fir,  vt  parallelogramum  fcdionc  cylindri  ado  plano  per  axem , circulus  enim 
cx  folidis  ortum  non  ducit , tametfi  enim  fpherx,  coni,&  cylindri  fcdionc  exhiberi  poflit, 

X tamen  hoc  cft  pofterius  natura , pofterius  inquam  generatione  illa , qu.imin  plano  confe- 
quitur , quod  euidcntiflimum  deprehendes  cum  fphxra  cx  circumuolutionc  ipfius  circi- 
axem  producatur . 

c*r  /d*r  Eos  tamen  fefellit , vt  opinor  minus  accurata  confidcratio , cum  ad  aliam  ddciplinam- 
/«nj  duij»  pertinere  non  pofie  reliqua  linearum  genera  preter  redam  fcilicet,  & circularem  fcdio- 
r ‘ nes  conicas , & alias  ab  implicato  motu  alicuius  pundi  nafccntcs,  ac  reliquas  ordinis  per- 
fimilis,  quam  ad  ipfarn  Geometriam  non  aduertiflerit , ncc  operi  pretium  de  illis  rrada- 
tipncminireconfideraflcnt;  cum  tamen  vtrumque  fit  exploratum , linearum  enim  onv 
wum  Geometrica  confidcratio  cft,  & cum  fingulx  fua  habeant  attributa,  quj  Geometrica 
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'differendi  ratione  oftendi , demonftrarique  poliunt , quo  nihil  prohibet  in  Problematum 
effcdfionibus  adhiberi ; tametfi  enim  innumera  Problemata  fmt,  quibus  fit  fatis  opitulan- 
tibus lineis  rcCla , & circulari,  tamen  non  omnia  quidem  eius  funt  indolis,  cum  potius 
nullo  fmt  numero  comprehcnfa , qup  ad  fui  effectionem  aliarum  linearum  lymptomata- 
requirant . 

Nec  fatis  quorundam  confilium  mihi  probatur , quibus  adeo  arifit  Geometrica  effectio 
ab  interfectione  lineae  rcCte  cum  circulari  petita , vt  aliam  omnem  exploferint , alieni  fi- 
quidem  linex  fic  attributa  conueniunt , vt  alterius  nature  minime  fint  accommodata- 
quo  neccfle  eft  Problemata  quedam  ita  illi  effe  addida , vt  per  aliud  linee  genus  refolui 
non  pofllnt . 

Quatnobrem  non  fcmel  admiratione  fum  captus , quod  plcriquc  tam  pertinacem  labo-  awiW«« 
rem  pertulerint  in  quorundam  Problematum  effectionibus , vt  eas  per  minus  proprium-  "/«••■»• 
linee  genus  perficere  niterentur ; ita  profefto  qui  trifeCtionem  anguli  rcciilinei  medianti- 
bus circulo,  lineaque  rcCta  abfoluCvc  contenderunt , & qui  inter  duas  datas,  duas  alias 
medio  loco  proportionales  in  continua  ratione  eadem  via  reperire  conati  funt ; non  fccus 
ac  per  redam , & circularem  cuicumquc  Problemati  fieri  fatis  poffet . 

Mirum  autem  in  modum  commoneor , quod  apud  quofdam  Problematis  illa  partitio 
locum  obtinuerit  in  Mathematicum , & Mechanicum  lur^ui  Grecis  idem  cft , ac  artifi-  'Ital',,, 
ciuin , fiuc  mauis  adminiculum , quo  quis  ad  aliquid  efficiendum  vtitur , dc  fi  etiam  accipi 
poflit  pro  machina,  ^cevixsc  fiibricandarum  machinarum  peritus  dicitur,  quamobrem- 
(Anytuuri  r t%rii . Ars  mechanica  dici  confucuit;  propterea  generarim  opifex 

dicitur,  eorum,  qup  ingenio  fimul  ,&  manu  perficiuntur,  atque  nn^anrrn-.(  dicitur  ma- 
chinas  fabricandi  peritia  proditus , at  fi  rem,  in  cuius  confiderationc  verfamur , fcdula- 
ineditationc  perpendamus  nil  minus  in  ea  ur%tar.t  adinucniri  compericmus,  circulum- 
enim,  de  quo  Geometra  tradtationem  inftituit,  nec  vllum  figurx  genus , cuius  confidera- 
tionc detinetur , nec  lineam  vllam,  in  cuius  meditatione  eft  occupatus,  deferibere,  vel 
perficere  nobis  licet . Mechanicum  quidem  cft  hxc  opitulante  circino  moliri , fcd  non  ca 
funt,  in  quorum  contemplatione  fc  fc  Mathematicus  labor  exercet ; plaufu  quidem  exci- 
pitur circinus,  vtpoti  machinula  fatis  expedita,  cuius  prp fidio  circulum  in  plano  deferibe- 
re cuique  licet,  (cd  mirum  eft  quantum  inconfideratc  voces  effutiant  1 Geometra  quidem 
negligit  circulum  illum,  quo  tantum  ytitur  ad  facilius,  ac  promptius  animi  fenfus  pro- 
mendos, cum  alias  intelleCfu  omne  linearum , omneque  figurq  genus  deferibendum  veliti 
nec  admittendum  ab  Vniucrfa  Mathefi  quamlibet  conftitutioncm  folo  reCtarum , & circu- 
lorunp,  dudtu,  hoc  cft,  vt  aiunt,  fola  circini , & regula:  opera  perfici . 

P.-p-um  vero  perturbat  animum  Plutarchi  audloritas , quod  in  Marcelli  vira  ProhlctVia  o:r*nUwr 
nondum  mechanice  folutum  appellet  iixaya , quod  nondum  rationes  numcricas  exhibet, 
vnde  nequit  iTiAoy/^i<rra<,vt  contra  Aoyixxr  iru Trr^yuxrnrr  , nimirum  Epilogif-  ‘ 

munv,  & numerorum  rationes  fecum  ferat , id  quidem  mechanicum  eft  prcftarc , fcd  non  , 

magis,  quam  circulum  deferibere  circino,  &vcl  fcCfa  diametro  ipfius  circuli  expuncto 
in  ca  affumpto  redtam  perpendicularem  ad  peripheriam  ducendo  tres  adinucnire  propor- 
tionales magnitudines  dato  extremarum  aggregato, vt  igitur  illud, ita  & hoc  mechanicum 
Plutarco  effe  debuiffet ; fcd  vt  mechanice  non  ille  dicitur  Problema  folucre , in  cuius  etfe- 
dtionc  circulum  adhibet , quia  non  is  cft  circulus , qui  circini  opitulatione  perficitur , nec 
redta  linea,  quam  regula  dcfignamus.cum  de  his  Mathematicus  fuam  non  inftituat  tracta- 
tionem; fic  nec  mechanice  folutum  Problema  dicas  in  effedtione,  cuius  aliquod  aliud  linee 
genus  pr^tcr  circuli  peripheriam  adhibetur. 

Quod  fi  Plato,  vt  accepimus , machinulas  odio  habebat , non  ideo  profedto , quia  epte- 
ra  linearum  genera  negligenda  putaret,  fcd  quia  timebat , ne  pofteritas  huiufmodi  ma- 
chinulis  contenta  greflum  ad  altiora , fublimioraque  remoraretur ; fccus  autem  fentienti- 
bus  errandi  quidem  occafio  fiiit , vt  (ibi  perfuaderent  id  a Mathematicis  conlidcrandum- 
affumi,  quod  manibus,  vel  inftrntqcntis  cuiufque  generis  non  fola  mente, ac  imaginatione 
perficitur . 

Illud  itidem  in  hoc  multum  habet  momenti , quod  ijs  Problema  indebatur  Propofitio , 0, u.rmjm 
in  qua  quidem  moliri  aliquid  docemur , & tamen  longi  aliter  fagacioris  Philofophi  lenti- 
Tccft,  cumimcr  Tlieorcma,  ac  Problema  diferiminis  illud  intereffe  videatur,  quod  etfi 

vtraque 


1 


I 
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Vtraqne  Pronofitio  fit , in  qua  veritas  dcmonftrationc  comparatur , tamen  in  Problemate 
veritas  fic  offenditur,  vt  ortum' , vel  alicuius  figurc , vel  feCtionis  quantitatis , rcrumquo 
fimiliumoftendat , generationis  modum  declarans ; fccus  Theorema,  quod  veritatem  re>- 
fpiciens  in  ea  ita  fidit , vt  generationis  modus  intra  limites  Mathematicos  tamen  inde-  non 
condet , ita  fit  vt  Problema  quoque  cognitio  fit  contemplatrix,  nec  practici  rarionemob- 
tineat,  cum  nobis  inferuire  nequeat  vcluti  norma  ad  operandum,  fi  quidem  id  operari 
nobis denegauit  natura,  quod  fi pradtici rationem fibi  adhuc  venditare  notitiam  putes 
tamctfi  nobis  defit  operandi  facultas  dummodo  notitia  illa  apta  fit  lui  natura  ad  operan- 
dum dirigere;  falfum  profeCto  fiipponis propterea  quod  cognitio  cfse  non  potcd  de  mo- 
do,quo  nos  operationem  aliquam  exerceamus , fi  modus  hic  nobis  defit , pratica  tamen., 
dicetur  Mathefis  fecundum  partem,  in  qua  eo  modo,  quo  nobis  licet  operari  dirigimur 
ad  operandum . 

S», ,«;,»»  At  Mechanicum , non  femper  defedhim , vel  vitium  defignat  fed  aliquando  Mechanica 
'miujuM  Jimir-  nobili(fimam  difciplinam  fignificat , que  Geometrie , non  Iccus  ac  Optica , &c.  fubiungi- 
u«“uut!u«  tur,  & vc  vulgo  dicitur,  fubaltematur;  atque  huius  cft  Architeftoniccs  pr? fcnbere , ac  dc- 
monftrarc  cffeiSum,  qui  intciiditur  ntcefiario  ex  prclcriptorum  cxccutionc  confcqui.  Ple- 
rumque idem  nomen  fignificat  Artes  famulatrices,  que  nimirum  domine  (ublcruiunt, 
quo  pa£to  ammittit  non  nihil  decoris,  illiberale  quidpiam  denorans.  Verum  illud  cft 
animaduerfione  dignum , nimirum  dcmonftrationcm  aliquam  dici  polfc  Mechanicam , & 
Geometricam , priori  modo , fi  in  ipfa  fuerint  aflumpta  principia  illius  fcicntic , qucMc- 
chenica  dicitur , cuiufmodi  funt  principia  cquipomlcrantium , quatenus  in  ea  admirapilcs 
effeCtus  offenduntur ; huiufmodi  enim  dcmonftratio , vtpotc  illa , que  innititur  principio 
defumpto  ex  Difciplina  Mechanica,  non  fecus  ac  aliqua  dcmonftratio  diceretur  Mufica  in 
qua  principia  Mufica  forent  a Sumpta , vel  Optica  fi  in  ipfa  a (Tumerentur  Optica  principia . 
At  vero  Geometrica  dcmonftratio  erit,  in  qua  principia  Geometrica  afliimunrur . 

jfrtbimtjii  Quando  igitur . Archimedes  contexit  dcmonftrationcs  de  quadratura  paraboles  me-' 

«'filium  ix-  diante  principio  Mechanico  nempe  pertinente  ad  difciplinam  de  equeponderantihus , di- 
fiuuur . cjtur  procetjcre  Mechanice ; non  quod  vtatur  inftrumcntis , atque  machinamentis,  atque 

adeo  dcmonftratiue  non  procedat ; fed  quia  dcmonftrationcs  illas  perficit  dcdu&as  exi 
principijs  pertinentibus  ad  fcientiam  de  5 quiponderantibus , ac  proinde  ad  fcienttam  Me- 
chanicam. Quod  fi  hjc  non  tam  Mathematica,  quam  Phyfico-Matcmatica  dicenda  fuerit, 
etiam  dcmonftratio , atque  adeo  tradiatio  integra  inde  dcdu&a , huiufmodi  dicenda  erit . 

Illud  tamen  cuique  fit  exploratum  in  his  difciplinis  notitiam  quamcumque  dcmonftra- 
tionc  comparatam  fcicntif  rationem  obtinere,  vndd  de  rebus,  quibus  infunt  fymptom.ua , 
vel  per  caufam,  vel  per  aliquid  illis  concomitantia  coniundtum,  vel  per  proprietatem , dc- 
monftrcntur . 

0. nUJM  Ceterum  omnia  fere  Problemata  in  Geometricis  propofita  quadam  preparatione  indi-' 

t"11'""-'  gent , qua  fadla  fi  quifpiam  naturali  quadam  ingenii  alacritate,  dexteritate,  atque  folertia, 
"pl-  aut  facultate,  vfu,  excrcitationcquc  comparata  confcqucntiarum  feriem protrahere  felici— 
ruunt  ticm . ter  valeat , vnde  fuerit  id  confecutus  quod  ad  effectionem  Geometricam  conducat , nonJ 
erit  cur  ad  hanc  differendi  Artem  confugiat,  cum  effectionem  ipfamper  Elementa  haud 
operose  dcmonftrare  poffu ; at  fi  longam  illam confccutioniu»  feriem  protrahere  co- 
ulquc  non  pofftt , donec  Geometrice  cfteSionis  notitiam  affequatur , ftatim  hanc  Marhe- 
fcos  partem  adeat,  ciufquc  vtatur  pr? fidio , tunc  primo  cum  illa  conlccutionum  lcries  de- 
fecerit . Pr^cipilum  quidem  Analyticcs  Artis  munus  hucufquc  creditum  eft  conftruCtio- 
nem , non  demonftrarioncm  preferibere,  quod  nimirum  Artifex  fuis  vterctur  pr^ccptis,  vt 
Problematis  conftrudTioncmatfequerctur , deinde  neglectis  Analyfeos  vcftigijs  demon- 
ftrationem  habitis  per  Elementa  iam  medijs,  contexeret.  Verum  hoc  nos  non  exigui  la- 
boris experti  fumus;  propterea  omnes  ingenii  nervos  conrcnilimus , vt  vtrumque  fuppedi- 
tetur  ab  Arte , quod  in  noftro  Promoto  Geometra  aperte  conftabit . 

Verum  in  propofitionum  cuiufquc  generis  artificiofa  traCtatione  fiuc  Theorema , liuo 
Problema  fit,  potiffuna  demonftrandi  methodus,  & via  cft,  que  diClantc  natura  fit  ohuia , 
rnffiiimxm  qUa  videlicet  a principijs,  & elementis  cuiufquc  difcipline  proprijs  per  confcqucntias  dc- 
duftas  componendo,  Synthcticc  progrediendo  ad  propofiti  confirmationem  proceditur ; 
„«3,/,,  <*■  vnde  compofitiua  mcthodusdppdlari  coniucuit . Verum  fepe,  ac  fypius  vfu ycnire fidet , 

iajmtfii  fit , ~ * — ~ ~T  " yt 
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vt  Artifex  in  Problematum  refolutionc , prsfcrtim  eorum , que  fortuito  refoluenda  exhi- 
bentur medijs  ad  refolutioncin , ac  demondrationem  conficiendam  idoneis  dediturus  a 
difeiplin;  principijs , ac  Elementis  fynrhctica  via  ad  Problematis  refolutioncm  ratiocina- 
tione comparandam  grefTum  facere  non  poflit , propterea  cum  id  perpetuo  fere  contingar, 
neccffitatc  adaCtus  retrogradam,  naturalique  contrariam  capeffit  viam ; fiquidem  initio 
durio  ab  ignota  quadam,  ac  incerta  quantitate  ad  ipfum  Problema  conducente  veluti  iioi- 
ta,  & manifede  afTumpta  plurium  confecutionum  ferie  in  refoluendo  progreditur , quoad 
in  affumpts  quantitatis  illius , veluti  dats  quomodocumque  ea  fit , cura  quantitate  certa , 
ac  data  squalitatem  incidat , vnde  artificiose  hunc  in  modum  ea  quidem  inuenta , de  qua 
queritur  quantitas , vel  per  fc  manifede  prodeat,  vel  vltcriori  quadam  indudria  demum- 
eruatur,  atque  tandem  oblato  Problemati  faCtum  fit  fatis;  lice  vero  methodus  ed,  qup 
«rttAwMii  hoc  cft  Kcfolutiua  nuncupatur, ad  quamoportet  ab  ijs  effe  paratum,  que  in  Ele- 
mentis traduntur. 

Redeamus  vnde  difccflimus.  Locorum  alij  quidem  funt  ipixrixu,  hoced  in  feipfis 
tantum  confidentes , vnde  pumfti  locus  dicitur  pumftum  , fuperficici  fupcrficics,  folidi 
folidum . 

Alij  vero  dicuntur  «JhfsJWo/,  hoc  ed  fe  fe  extra  tendentes,  vnde  ptmfti  locus  ed  lincai. , 
lines  fupcrficies,  fupcrficiei  folidum. 

Locorum  rurfus,  qui  in  refoluto  Loco,  alij  quidem  politione  dati  tfutrntei  dicuntur,  alij 
verb  plani,  & folidi,  & lineares . 

Loci  «ftdj&faw  funt  punitorum  alij , & alij  ad  fuperficiem  araor po®<*o/  quiderri punito- 
rum loci  dicuntur  Sht-oSnui  autem  linearum , Plani  autem  Loci  funt  quicuinque  f unt  reite 
lines , vel  circuli . 

Solidi  veri)  Loci  quicumque  funt  conorum  fc&iones, Parabole, Ellipfis, vel  1 lypcrbole. 

Lineares  Loci  quicumque  funt  neque  reits»  neque  circuli , neque  aliqua  dictarum  coni 
titionum , 

De  Dmbtflreitione , tjud  Refolutio  perficitur'. 
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ET  qudniam  de  Refolutionc  agitur ; pedabit  ob  id  nonnihil  perpendere  naturam  de-  n , 

monftrationis , qua  Analyda  vtitur  in  refoluendo, quod  vt  affequi  nobis  liceat  iuua-  IJ” 
bit  inquirere  medium , quo  Artifices  atque  adeo  Mathematicus  in  fuis  demondrationibus 
perficiendis  vtuntur.  Qua  in  re  confidendi  funt  Dialectici , quorum  doitrinam  prout  ad 
pretens  attinet  inditurum  paucis  perdringemus . In  dicendorum  gratiam  redigere  in  me- 
moriam oportet  vniuerfc  Philofophis  partitionem,  quam  duplicem  Veteres  fecerunt;  Pri- 
ma cd,qua  in  Naturalem,  Moralem,  & Dialcitica  diflribuitur,  vbi  Naturalis  fufa  quadam 
lignificatione , vnde  nomen  confequitur , nedum  Phifiologiam,  fed  etiam  Mcthaphyfica, 

& Mathematicas  Difciplinas  compIcCtirur;  Hcc  Platoni  commendata  ed  Philofophis  par-  n„„i 
titio,  quod  ad  humanam  felicitatem  ipfa  dirigatur,  qus  in  aCtionc  virtuti  confcntanca.,  fi, i fiufitl- 
partim , & partim  in  veritatis  contemplatione  pofita  ed;  quamobrem  ex  Difciplinis  vnam  • 
clfe  oportet,  qus  honedi  rationcnrcontineat , & ad  virtutem,  acinorum  probitatem  hu- 
manum animum  erudiat , qus  Moralis  dicitur ; item  & aliam , qus  Naturs  facratiora  my- 
ftcria  perferutetur,  ac  in folius veritatis indagands  dudium  incumbat,  rerumqueeaufas 
perquirat,  vt  qus , & qualis  res  ipfs  fint  declaret ; Irce  vero  P[tyfica  nuncupatur . At  cum 
intellectus  humanus  commemoratas  Difciplinas  differendo  adipifeatur , ob  fui  autem  im- 
becillitatem , dum  id  conatur  perficere , non  raro  deceptus  errore  minus  bene  fua  munera 
obeat;  erat  proinde  opers  pretium,  vt  Ars  qufdam  inditucretur  folcrtcr  prouidens,  ne  ve- 
ritas falfitati  fuccumbcrct;  hsc  Rationalis  ed,  quam  Dialecticam  appellant . 

Alia  quoquepartitio  Philofophis  contemplatricis  inualuit , qua  icilicct  ipfa  in  Metha- 
phyficam , Phifiologiam , & Mathematicas  Difciplinas  diuiditur , hsc  tamen  fint  perfun-  rb- 
Ctorie  di<3a ; Ad  feientiam  confcquendam  nobis  demondratio  inlcruit,  quarum  vna  per 
e aufam  proximam,  & adsquatam , veluti  per  med  ium  ad  conclufionem  demondrand  aiq  ' 
procedit;  altera,  qus  non  ita,  fed  vel  per  effeCtum  caufam  effe  demondrat , fiuc  effectus 
cum  cauta  fua  reciprocetur , vbi  ex  negatione,  vel  affirmatione  ipfius  caufam  negare,  vel 
affirmare  licet ; fiuc  fuerit  effectus,  qui  non  reciprocetur  cum  caufa , fed  vel  a caufa  exee- 
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ditur,  atque  tunc  ipfo  cfTcitii  ad  affirmatiuam  dcmonftrationem  contexendam  vtimur  i ad 
mmatuu.  negatiuam  autem  non  ita . Vel  caufa  ab  cficAn  exceditur,  atque  tunc  dcmonftratio  nega- 
tiua  per  effe&um , veluti  per  medium  conficitur.  Hoc  idem  demonftradonis  genus  per 
caufam  remotam  contingit, ita  vt  non  per  propriam  cffcdlus  o (tendatur,  Remota  vero  cau- 
fa dicitur  qui  inadiquata  eft , & quidem  dum  excedit  effectum  i negatione  caufa’  nega- 
tionem effeiftus  colligere  licet . Si  vero  exceditur  ab  effectu  affirmatius*  a polit  ionccaufx 
ad  politionem  effeiftus  concluditur ; non  priteribo  tamen  remotanttaufam  bifariam  vfur- 
pari,  vel  vt  ab  immediata,  & proxima  diftinguitur,  ita  tamen  vt  adxquata  (it  conucrtibilis 
cum  cffeiftu ; vel  vt  contra  diftinguitur  ab  inadiquata , & non  conucrtibili . 

Contingit  prxtcrca  huiufmodi  genus  demonftrationis  cum  perficitur  medio  illo  quod 
mii  ttmu  ix • ncccflario  conneiftitur  cum  alio,  ita  vt  fe  mutuo  confcquantur;  non  tamen  le  habet, vt  cau- 
fUixur . fa>  & effeiftus , diciquc  confucuit  a concomitanti ; vt  fi  quis  ex  intellectu  voluntatem  inie- 

rat, ad  Intnc  demonftrandi  modum  fpciftare  videtur  induiftio,  nempe  progreffio  a parti- 
cularibus fufficicntcr  enumeratis  ad  vniucrfidc , vbi  particularia  pofteriora  funt , vniucr- 
fale  vero  natura  prius . Dcmonftratio  autem  ad  impoflibile  conducens  videtur  ad  vtrum- 
que  demonftrationis  Genus  rcuocari  polle  pro  conditione , quo  vtitur  rncdij . Cxtcrunu. 
demonftratio  per  caufam  nos  docet  propter  quid  res  fit,  cum  alia  faciat  nos  tantummod6 
fcire , quod  res  ipfa  fit . 

Confideranda  funt  autem  ipfarum'  dcmonftrationum  principia,  eft  autem  dcmonftratio 
jiLijirxii*-  per  caufam  procedens  proximam , & adxquatam  vtque  alij  addunt  per  propriam , & ira- 
Hu(ruui/x.  mediatam  caufam , fcd  per  propofitionem  notam  ex  terminis  conclulionem  oftendens 
bipartito  definita , primo  enim  dicitur  Syllogilmus  faciens  fcire , vbi  per  fcicntiarn  intclli- 
ligi  debet  proprijlfima , per  caufam  vero  intelligenda  eft  illa,  qux  in  eflendo  dicitur , alias 
Definitio  polfct  aptari  demonftrationi  procedenti  ab  cffeiftu,  huiufmodi  vero  caufa  liue  fit 
propria , quarum  vna  Phyfica  dicitur,  alia  Mctaphyfica,  fiuc  virtualis , qux  proprie  caufa 
non  eft  , fcd  fic  fe  habet  in  ordine  ad  aliud , quod  fi  illud  caufarctur , non  nili  ab  illa  caufa 
prouenirct , vt  incomprchenfibilitas  J)ci  ab  eius  infinitate  dicitur  proficifei,  eft  igitur  cau- 
fa,  de  qua  loquimur,  in  eflendo  qux  etiam  in  cognofccndo  eft.  Dicitur  quoque  Syllo- 
gifnuts  conftans  ex  veris,  primis,  & immediatis  prioribus,  notioribus , & caufis  conclufio- 
nis;  fiue  hxc  fit  Definitio , fiue  conditionum  enumeratio,  illud  pcrfpicuum  eft  fic  fe  habere 
demonftrationem,  qux  per  caufam  procedit,  etfi  alias  quoque  conditiones  requirantur,  vt 
quod  prxmiffx  fint  neccflarix  deomni  per  fe,  & fecundum  quod  ipfum,  de  quibus  hic 
nonnulla  dicenda,  cumque  demonftrationis  principiafitopcrcpretiumexplicarc , primo 
de  eorum  ncccflitatc  difeurrendum . 

p. aU  Principium  demonftrationis  eft  Propofitio  Immediata , qna  feilicct  alia  prior  non  eft: 
fnjmxtifii.  per  quam  dcmonftrctur,  fic  fe  habet  hxc  propofitio,  Si  ab  xqualibus  xqualia  demas,  qux 
remanent  funt  xqualia . Duplex  eft  vero  propofitio  Immediata , quarum  vna  dicitur  Di- 
gnitas : altera  vero  nuncupatur  Pontio  f dupfcx  igitur  clt  dgnonftrationis  principiumJ , 
nempe  Dignitas,  & Politio,  Dignitas  eft  Propofitio  immediata,  & indemonftrabilts.qti.uri 
prccognolccre  oportet  ad  aliquam  fcicntiarn  addifccndam.ira  fe  liabcnt  Propolitiones  per 
fe  notx ; dicuntur  autem  Dignitates , quoniam  propter  nuximam  cuidenti am  luam  digng 
funt,  vt  ab  omnibus  tanquam  verx  concedantur ; dicuntur  quoque  Maximi,  quoniam 
ad  quatnplurcs  Propolitiones  oftendendas  inferuiunt , fic  in  Metaphyfiea  fe  habet  illa.  De 
quolibet  verum  eft  affirmare,  vel  negare,  de  nullo  ambo . 

In  Phyfica  Deus  ,&  Natura  niliil  fruftra  molitur,  in  Mathematicis  omne  totum  eft  m.v 
UMmtm  ^ua P’mc  1 v*>‘  *^uc*  a^ucrtc eprincipijs quxdam efle communia , &. quxdam  propria , 
• W*"  • principium  fiquidem  generatim  fumptum  Propofitio  eft  vera , & ncccflaria  indtinoiiftra- 

bilis , vel  abfolute , vel  faltem  in  ea  feientia , vbi  tanquam  principium  recipitur ; fub  hoc 
autem  continetur , velut  fub  genere  principium  proprium , & commune , proprium  eft  il- 
lud , quod  principium  eft  tantummodo  in  vna  (cientia , qux  poteft  pluribus  aptari,  ut  au- 
tem communia  principia  Dignitates  vocantur,  ita  propria  in  Suppolitioncs , ac  Definitio- 
nes diuitjuntur,  qux  quidem  ambx  politiones  appellantur.  Politio  enim  Propofitio  eft, 
quam  non  oportet  antea  leirc , fcd  fulficit  vt  in  ipfa  luentia  tradatur,  funtque  dua:,  ipf? 
fubicifti  prenotiones , de  fubie&o  fiquidem  prcnofccndum  eft  quoti  fit,  & quid  fit , vt  ver6 
iubictliun  eft  proprium  iplius  fcicntrx , itq  quidem  eiufdem  iwec  elfe  principia  propria^ 

* ncccfle 
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neceffc  eft , ita  in  Geometria . Principium  proprium  erit.  Pun&um  c(Te,  Lineam  etlc,&c.  t amUnm 
eftque  fuppofitio  fubiefti  in  Geometria, vt  in  Arithmetica  vnitate  elTe;  quoniam  vero  fup-£,’",'*r 
pofitio  non  folum  accipit  rem  efle , vel  non  efle,  quo  pa&o  dicitur  fuppofitio , & prccogni-  ‘ ' 

tio  incomplexa , fiue  fimplex , fcd  etiam  accipit  interdum  in  fubic&o  aliquid  inefle , dici- 
turque  fuppofitio , & prf  cognitio  complexa , vt  in  Geometria , omnes  anguli  refti  fune 
inter  fe  squales , & linea:  rett(  prodinftc  ad  eandem  partem  in  qua  anguli  ftinr  minores 
duobus  redis,  tandem  concurrunt . Definitio  accipit  quid  res  fit , vt  in  Geometria  Linea  fritri,imm 
reda  eft , qua:  ex  atquo  fua  intcriccct  pun&a . Principium  commune  dicitur,  quod  pluri- 
bus  fcicntijs  inferuire  poteft , cuiufmodi  eft  illud.  Si  ab  aqualibus  (qualia  demas , qu.-r  re- 
manent funt  aqualia . Omne  totum  eft  maius  fua  parte , Impofltbile  eft  idem  efle , & non_ 
cfle , & id  genus  alia . Huiufmodi  principia  communia  ad  varias  fcientias  contrahuntur, 
fi  videlicet  vfurpentur  contrada  ad  materiam  vnius , vel  alterius  feientix . Ita  plane  Geo- 
metra vtitur  hoc  principio;  Omne  totuin  eft  maius  fua  parte,  contrahendo  illud  ad  quanti- 
tatem continuam, codemqjvtitur  Arithmeticus  per  contractione  ad  quantitatem  difcrcta . r,;„r\p;;  f„. 
Principium  autem  proprium  diuidi  confucuit  in  Suppofitioncm,  Petitionem,  Qupftionem,  "•  s»« 
& Definitionem . Quid  fuppofitio  fit  conftat  ex  dictis . Suppofitionis  autem  nomen  ign07 
rationem  in  auditore  fignificat;ideo  fiquidem  Do&or  aliquid  fupponir,  quia  putat  difeipu-  g «•fu.  d 
Iu  ignorare;  non  enim  neceffario  h(c  fuppofitio  nota  eft  difccnti;  qui  igitur  docet  ignorans  *■**  • 
luim  difcipulo  id  pcrfpcdum  fit , vel  non,  illud  fupponit,  ne  fi  negetur  ad  difciplinam  illam 
fine  frudtu  accedatur . Eft  etiam  aniinaducrfionc  dignum , quod  fi  huiufmodi  fuerit  prin- 
cipium,vt  ftatim  atque  a docente  proponitur  difcipulus  prxftct  aflenfum.tunc  proprie  fup- 
pofitio dicitur;  quandoque  contingit , vt  difcipulus  audiens  non  ftatim  affentiatur,  fcd  vel 
in  ancipiti  verletur , vel  in  contrariam  fententiam  fit  propenfus , tunc  principium  dicitur 
Petitio,  fiue  Poftulatum,  Do&or  enim  poftulat,vt  id  credatur,  cum  abfque  cius  admiflionc 
nullus  addifeenti  pateat  ad  difciplinam  aditus ; vnde  facile  conftat  differentiam  inter  fup- 
pofitionem,  3c  petitionem, non  quidem  in  re , fcd  iri  fiohis  effc  conftitutam , eadem  eninc- 
Propofitio  tefpectu  difcipuli  annuentis,  appellatur  Suppofitio,  rcfpcdtu  vero  non  aitnucn-  , 
tis  Petitio  nuncupatur ; nihil  tamen  prohibet  Suppofitioncm , ac  Petitionem  ipfant  in  alia  ruit» . 
Icicntii  dcmonftrari , ctfi  non  in  illa , in  qua  tanquam  principium  affumitur , vt  in  Geo- 
metria conftat,  de  poftulato  huiufmodi,  A quouis  pun&o  ad  quoduis  pundlura  lineam  rc- 
ftamducipoflc;  quamuis  enim  Geometra  illam  non  probet , fedpoftulct,  vtfibi  conce- 
datur, in  Phy  ficis  tamen  ofteuditur.  Quxftio  eft  Propofitio  demonftrabilis , licet  non^ 
demonftretur,  & a difcipulo  non  conceditur,  imo  negatur  quoufquc  illi  dcmonftrata- 
fuerit . Definitio  explicat  rei  naturam,  & quamuis  Propofitio  non  fit,  fiquidem  cx  genere, 

& differendi  abfque  copula  conftat , tamen  oratio  eft  indicans,  & explicans  rei  naturam , 
diciturque  Pofitio,  vt  fuperius  traditum  eft, fiquidem  initio  fcientis  ponitur.  Sed  cuiufmo- 
di  Principia  cfle  debeant  demonftrationis,  videamus . 

Primo  igitur  demonftrationis  principia  (de  complexis  vero  fermo  eft),  neceffaria  effo  ,t 
debent,  ut  aliter  fe  habere  non  poflint , atqudadeo  fempitemf  fint  veritatis,  condufio  J.. 
enim,  ac  feientia  de  neceffarijs  cum  fit,  principia  quoque  huiufmodi  cfle  debent ; tamctfi  irt****** 
enim  ex  falfis  pr^miflis  contingat  aliquando  colligi  veram  conclufioncm,  & cx  non  neccf- 
farijs  neccflariam ; tamen  id  fit  non  tanquam. cx  falfis,  & non  neceffarijs , alioquin  cflcftus 
foret  nobilior  causa,  vel  eo  quod  fe  habet  vcluti  caufandi  ratio , non  inquam  colligi  con- 
tingit velut  ex  falfis , & non  neceffarijs , fed  propter  ratiocinandi  formam  . 

Tres  rcccfentur  ncccflltatis  gradus, quoru  primus  eft  Fropofitionis.quam  Logici dc  omni 
nuncuparunt,  qua:  quidem  eft , in  qua  praedicatum  dicitur  dc  quolibet  contento  fub  fubic- 
£to , & pro  quolibet  tempore ; vt  cum  dicitur  Omnis  homo  eft  coloratus , non  fic  fe  habet 
hjc, Omnis  homo  difputat.cu  no  dc  omni  contento  fub  homine  dicatur, nempe  de  quolibet 
indiuiduo,  leu  lingulari  humane  naturfilta  pariter  hfc  propofitio , Omnis  homo  comedit 
'deftituta  eft  huiufmodi  ncccflitatis  gradu , eunt  non  pro  quolibet  tempore  vcrificctur . 

Secundus  gradus  ncccflitatis  eft  propofitionis,qii(  dicitur  per  fe, huiufmodi  aute  illa  eft, 
in  qua  prcdicatum  fubiedo  conuenit  per  fe , & non  cx  accidenti ; In  cuius  gratiam  aducr- 
rc  duplicem  effc  pi^dicationcnkarum  vna  direda,  & naturalis  dicitur , caque  contingir, 
cumul,  quod  a parte  rei  fubijcitur , eft  etiam  propolitionis  fubic&um,  & qiiod  TUi  ineft  in 
fC , in  ipsa  propofitionc  locum  obtinet  prjdicati , vt  hcc  fe  habet , Homo  eft  animal ; alia.. 


to 
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v«6  efl  prxdicatio  indirefla , & non  naturalis , quae  videlicet  oppofito  fc  habet  modo , vt 
fi  quis  diceret,  animal  eft  homo . 

Primus  ncccffarix  prxdicationis  modus  eft , cum  przdicatum  eft  definitio , vel  ingre^ 

T diens  definitiopem  fubiefli . vt  cum  diuinus , Homo  eft  animal  rationis  particeps,  vel  Ho- 
rti frJ.f  mo  eft  animal . Secundus  eft  cum  fiibieflum  eft  de  definitione  prxdicati , huiu&nodi  ta- 
tm>>  /um-  def,ct  t vt  ^ pars  flt  cffcntialis , fcd  fc  habeat,  vt  additum , & inter  illa  fit  habi- 

tudo caufx  ad  effiflum , non  quidem  caufje  materialis , fed  efficientis , non  cuiufcumque , 
if  d illius,  quj;  per  emanationem  nuncupatur;  ita  ccnfctur  fe  habere  fubieflum  refpcflu 

froprix  pailionis , vt  homo  refpcflu  rifibilltatis ; paffio  quoque  de  inferioribus  proprij  fu- 
fcfli  affirmatur , vt  cum  generis  affiflio  de  fpecie , vel  fpccici  de  indiuiduis  cnunciatur ; 
at  yero  non  licet  inferioris  paffionem  per  fe  de  fuperiori  cnunciarc , ita  fit , vt  hac  Propo — 
fit  jo  Animal  eft  rifibile.  Numerus  eft  par,  Linea  eft  refla,  non  fit  per  fe ; Verum  enim  veri 
pafTioncs  inferiorum  fubdifiunflione  per  fe  praedicantur  in  fecundo  modo  de  fuperiori, 
yndfc  reflfc  dicimus  Numerus , vel  eft  par , vel  impar , Linea  vel  eft  refla,  vel  curua . Ter- 
tius veri  modus  dicendi  per  fe , qui  etiam  modus  per  fc  cfTcndi  dici  confucuit , varii  folet 
explicari  i fi  enim  fumatur , vt  excludat  modum  effindi  in  alio , velut  in  fubieflo , fiuo 
aflu , fiue  aptitudinc , fubftantise  tantummodo  conuenit ; quod  fi  excludatur  modus  effin- 
di in  alio , velut  in  inferiori , conucniet  tantummodb  prima:  fubftantix . 

Quartus  modus  dicendi  per  fc  eft  potius  modus  per  fc  caufandi , quam  per  fe  prxdican- 
di , cnumeraturque  inter  modos  per  fccaufandi.hifque  contingit  cum  in  fubieflo  inclu- 
ditur proxima  ratio  inh^rentix  prxdicati , ctfi  inter  ipfum  fubieflum , & prxdicatum  non 
fit  neceffaria  habitudo,fcd  fit  potius  contingens, vt  cum  dicitur  voluntas  vult.iugulatus  in- 
tcrijt ; Trifariam  autem  contingit, primo  cum  effiflus  formalis  prxdicarur  de  fubieflo  me- 
diante fua  causa  formali , vt  cum  dicimus  Homo  eft  albcdinc  albus  , albus  enim  eft  for- 
malis cffcflus  albedinis , qua  mediante  de  homine  prxdicatur;  Secundo  quando  aflus 
egrediens  a fiia  causa  formali , de  formali  effeflu  prxdicatur  illius  caufi  ea  mediante , vt 
cum  dicimus  album  albedine  diferegat ; interfeflum  interfeflione  interijt ; eft  enim  inte- 
rire aflus  interfeftionis ; quemadmodum  difgregareeft  aflus  albedinis , & effiflus  inter- 
gm:  mUi  feflionis  eft  effe  interfeflum,  vteffi  album  eft  formalis  effiflus  albedinis.  Tertio  cumef- 
W',  fiflus  de  fui  immediato  principio  prxdicarur , vt  cum  dicimus  intcllcflus  intclligit . Quot 
",  autem  modi  dicendi  funt  per  fc , totidem  modi  funt  dicendi  per  accidens  ; Primus  cum_, 
ihm , prxdicatum  non  facit  ad  cffcntiam,  atque  naturam  fubiefli ; vt  fi  quis  dicat  Homo  eft  rifi- 
fiilis ; quamuis  cnimhxc  prbpofitio  dicatur  per  fe  in  fecundo  modo , non  tamen  in  primo, 
fcd  per  accidens . Secundus  cum  prxdicatum  non  folum  non  facit  ad  fubiefli  naturam-  , 
fed  nec  cius  eft  proprietas , fcu  attributum,  vt  cum  dicitur  Homo  eft  albus ; Tertius  quan- 
do de  accidenti  prxdicatur  effi , fitque  propofitio  de  fecundo  adiaceme , vt  albedo  eft . 
Quartus , cum  effiflus  non  prxdicatur  de  fua  per  fc  causa , fcd  de  aliquo  illi  jccidcntarii 
Cpniunflo , vt  fi  quis  dicat  Muficus  xdificat,  accidit  enim  xdificarori  vt  fit  muficus. 


Trtiiu . 


primo  conuenit  fubieflo , & fecundum  quod  ipfum , ideft  adaquate , & conucrtibilitcr  i 
fic  fc  habet  hxc  propofitio , Homo  eft  riiibilis ; rifibilitas  enim  adxquati  conuenit  homi- 
pi , & conuenit  illi  quatenus  homo  eft , cum  ipfo  reciprocatur , ita  vt  omnis  homo  fit  rifi- 
bilis , omne  rifibile  fit  homo ; non  fic  fc  habet  homo  eft  fcnfibilis , cum  fcnfibilc  non  con- 
ucniat  homini  quatenus  homo , fcd  quatenus  animal  eft ; nec  etiam  hcc  Homo  eft  animal, 
f um  animal  non  reciprocetur  cura  homine ; commemorate  igitur  propofitiones  non  funt 
de  prcdicato  fecundum  quod  ipfum . Trifariam  vero  contingit  errare  circa  prfdicatum- 
yniuerfale , fcu  fecundum  quod  ipfum ; Primo  fi  exiftente  vnc  tantum  indiuiduo  alicuius 
fpccici  putet  quifpia  prcdicatu  per  fc,&  vniuerfalc  ipfius  fpccici  conucnirc  indiuiduo  qua- 
tenus tale  eft  indiuiduu,  vt  fi  quis  fibi  perfuaderct  huic  Lunc  quatenus  h^c  Luna  eft  couc- 
pire  poffc  cclipfari . Reliqua  nempe  fecundum,  & tertium  modlim  vide  apud  DialcAicos . 
g r(JW-.  Commcmorauimus  igitur  neccflitatis  gradus , quos  Dialcflici  melioris  nominis  ail 
r£ir*Jpr‘*  principia  dcinonftratiopis  requirunt ; folum  illud  fupcrcft  obfcruandum  , nempe  fecun- 
& primum  pr^fipponi  au  vltijpo , propterca  quod  Propofitio  de  prcdicato  vmuerfa- 
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li  cft  per  fe , & dc  omni , at  verb  fecundus  prj fupponit  primum , non  contra ; illud  prfte-i 
rea  cft  animaduerfione  dignum,  non  omnes  modos  prcdifios  ncceflitatis  dcmonftrationi 
infcruirc , fcd  primum , & fecundum  tantummodo , in  quibus  videlicet  prjdicatum  nun- 
quam poreft  fubieifto  non  incllc , inficiandum  tamen  non  eft  aliquando  etiam  quartum- 
vtilem  c(Tc , tertium  vero  dumtaxat  cum  dc  fubiefto  exiftentia  dcmonftratur , & quoniam 
‘omnis  difciplina  difcurfiua  fit  ex  preexiftenti  cognitione,  nempe  omnis  cognitio  illatf 
propofitionis , & conclufionis  pr? fupponit  cognitionem  alterius  Propofitionis  inferentis, 
vti  funr  premifle , in  quibus  virtualitcr  conclulio  continetur , fiquidcmdifcnrfus  illatio  cft 
alicuius  ignoti  ex  notiori ; propterea  ad  confequendam  notitiam  conclufionis  dcmonftra- 
"tiux quidam  prateognofeenda  funt  , vt termini,  prcmifTrr , qu.r  ex  ipfis componuntur ; 
aliqua  igitur  funt  pr^cognita,  atque  adeo  dc  ipfis  qu.xdam  prxcognofccnda  funt , vbi  ad- 
uertendum  prenotionem  fumi  polle  , vel  quatenus  dicit  cognitionem  ncceflarib  prere- 
requifitam  ad  notitiam  alterius,  vel  quatenus  cft  obiedhim  huiufmodi  cognitionis, quo  pa- 
Cto  ad  rem  facit  in  prj  (entia , vnde  fignificat  modum , quo  res  aliqua  ab  intcllcftu  cogno- 
fcitur , huiufmodi  vcr6  modi  funt  numero  quinque,  nempe  quid  nominis;  An  res  fit:  Quid 
res  fit:  Qualis  res  fit : & propter  quid  res  fit . Quorum  pofterior  priorem  fupponit,  quia- 
vero  modus  praecedens  comparatione  fubfcquentis  cft  p recognitio , & qui  fcquitur  cft 
quarftio,  propterea  quid  nominis  femper  erit  precognitio , vltimus  vero  erit  quxftio , 8c 
nunquam  precognitio ; ita  fit , ut  numero  quattuor  fint  modi  prccogmtionis , etfi  ad  duos 
facile  rcuocentur , etenim  quid  cft,  & quod  eft  pertinent  ad  primum  modum , qui  fubdiui- 
tur  in  quid  cft  nominis , & quid  eft  rei ; fecundus  vero  quod  eft  diuiditur  in  quod  cft  fim- 
plex,  & incomplexum,  quod  fignificat  efle  rei , ve!  clTcntix , vel  cxiftenriar , (me potentia- 
lis , fiue  aftualis  & in  quod  eft  compofitum , atque  complexum , idque  fignificat  propofi- 
tionis veritatem . At  vero  prateognita  tria  funt  fubicdtum , pallio , & principium,  dc  his 
prfcognofcimus  qux  diximus , nempe  quid  cft,  & quod  eft : & quidem  de  dignitate , fiuc 
principio  prf  cognofcendum  cft  quod  fit  complexum,  nimirum  quod  fit  verum.de  palfione 
pr?cognofcendum  eft  quid  nominis , & aliquando  etiam  quod  fit  incomplexum,  hoc  cft 
eius  exiftentia,  denique  dc  fubicfto  prpeognofei  debet  quid  nomiuis,  quod  fit,  & quid  rei,  4 

propter  quod  rei  definitio  in  potifiima  demonftratione  medij  rationem  obtinet . Ad  Phi- 
lofophix  partitionem  fuperius  allatam  redeuntes  quibus  medijs  vtatur  Philofophia  re- 
liquum cft , vt  perpendamus  quibus  medijs  vtatur  naturalis  Philofophia , itemque  Philo- 
fophia  Diuina , qum  prima  dicitur,  atque  tandem  Mathefis . 

Ad  primam  illam,  quod  attinet  nullus  videtur  ambigendi  locus  quin  ipfa  quatuor  cau- 
farum  genera  adhibeantur  tamquam  media  demonftrationum , quibus  vtitur  in  verita- 
tibus  oftendendis , idque  facili  cuique  pcrfuafum  erit,  fi  animaduertatur  res  natura  coit- 
ftantes  a quatuor  caularum  generibus  dependere , vt  igitur  res  fc  habet  ad  dfc , fic  etiam-  • 

ad  cognolci , quamobrem  rcifte  licebit  inferre  quatuor  illa  caufarum  genera  adhiberi  in 
demonftrationibus  contexendis  de  rebus  naturalibus,  cum  res  ipff  a quatuor  illis  gene- 
ribus dependeant  .atque  adc6  naturalem  Philolophum  commemoratis  caufis  vti  inde- 
monftrando , fiquidem  res  illas  naturam  habentes  fua  contemplatione  perfequitur , quod 
non  ita  vfurpandum,  quali  in  qualibet  dcmonftranda  conclufionc  lingulas  illas  caufas  ad- 
hibeat, fcd  quoniam  a toto  genere  vtitur  quatuor  illis  caufarum  generibus,  etfi  non  per 
quatuor  ipfas  caufas  lingulas  condufioncs  oftendat ; quamuis  enim  aliquando  id  prefter, 
id  tamen  non  eft  opus  cum  conclufionem  aliquam  ad  genus  vnum,  alteram  per  genus 
aliud  oftendere  commodilfime  poflit . 

Ad  primum  Philolophum  quod  attinet  in  confefib  eft  apud  omnes  ab  eo  confiderari 
caufam  agentem,  atque  mouentem,  non  moram,  itemque  finalem  caufam,  atque  aded 
h?c  duo  genera  caufarum  ab  eo  adhiberi  poflc  in  demonftrationibus  perficiendis ; quo- 
niam  vero  conceptus  exprimens  rei  naturam  formf  rationem  obtinet  hoc  fcnfu  ab  eodem 
formalem  caufam  in  dcmonftrando  vfurpari  non  immerito  concedi  poterit ; non  propte- 
rci  tamen  dicendus  erit  vti  caufaformali,  quj  a Philofopho  naturali  adhibetur ; ita  pari- 
ter & fubieftum  huiufmodi  rationi  formali  relpondcns , medij  apud  ipfum  in  demonftra- 
tione lotum  obtinebit ; cuiufmodi  tamen  non  eft  illud , quo  naruralis  vtitur  Philolophus , 
qualis  eft  materia,  quam  etfi  ille  quoque, vt  fpeciemcontcntam  fub  eo, quod  adequarc  fua 
periequitur  contcplationc  cofiderat.nontame  vt  principiu  generationis  pro  vt  induit  mu- 
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titionis  rationem  quo  paffo  fub  naturali  cadit  contemplatione . * 

Bmf/hf  In  Mathematicis  Difciplinis  longe  magis  i quam  in  citeris  locum  obtinet  demonftra- 

tj0  ^ non  exigua  tamen  eft  difficultas  in  explicando  cuiufmodi  fint  e*,  qui  perficiuntur 
' demonftrationes ; non  enim  deluerunt , qui  demonftrationes  eas  e fle  negarint , re  tamen 
vera  introfpc&a  natura  difeurfus , quo  Mathematicus  vtitur,  facile  conflabit  quid  fit  hac 
in  re  fentiendum , & vt  a certis , ac  manifeftis  exordium  ducamus,  fatis , vt  opinor,  cuique 
compertum  efle  poteft  non  adhiberi  a Mathematico  quodlibet  genus  cauli  in  demon- 
ftrando,  vt  a Phyfico.fcd  tantum  illud  genus  cauf?,  quod  intra  limites  propri?  abftra- 
Ciionis  coercetur;  itaque  demonftrationes  contexit,  vel  per  genus  caufij  formalis,  ad 
quod  pertinet  fubieQ{  rei  definitio , vel  per  genus  caufe  materialis,  ad  quod  reducitur 
pars  integralis , vel  tandem  per  aliquod  concomitans , quod  palfim  ab  ipfo  fieri  folct ; Sic 
igitur  fe  habent , qu{  in  Mathematicis  difciplinis  adhibentur  demonftrationes  ,dire&& 
concliidcntes , cum  alioquin  etiam  in  huiufinodi  difciplinis  locum  habeat  demonftratio 
ducens  ad  inconucniens ; non  eft  autem  hic  locus  opportunus  ad  inquirendum  num  Ma- 
thematica fcicntiij  rationem  fibi  vendiccnt , id  enim  alibi  tranandum ; interim  fupponen- 
dum  ijs  maximfc  ipfius  feienti^  rationem  conuenirc ; ac  proinde  in  ipfis  veras  demonftra- 
tiones contexi . 

Trtpmiiv  Quoniam  verb  plurimum  conducere  ad  ea , que  fequuntur , aduertimus  diligenter  in-' 
■,mj UtrMHU  trofpicere  Theorematis , ac  Problematis  naturam ; proptereanon  erit  abs  re  fi  de  his  nos 
aliqua  in  medium  afferamus . Altius  tamen  hoc  argumentum  repetendum  videtur , atque 
rrMm* ,i  ade6  operj  pretium  eft  adnotare  quid  interfit  dilcriminis  inter  hcc . Illud  autem  cuiquo 
perfpciftum  eft  Mathematicorum  demon  Arationem  omnem  ab  antiquis  diuifamfuifleio- 
JjCS?  Problema  ,&  Theorema . Problema  quidem  vocant  illam  demonftrationcm , que  iu- 
■w  Thcm-  ^ t ac  docet  aliquid  conftitucre , vndii  fi  quis  demonftrare  contendat  fupra  finitam  li- 
™ f neam  rectam  conftitui  pofle  triangulum  cquilaterum , huiufmodi  dcmonftrationem  Pro- 
blema appellant , quoniam  docet  qua  ratione  triangulum;quilaterum  fupra  rc&ain  linei 
finitam  conftitui  debeat ; hoc  autem  detnonftrationis  genus  creditur  di&um  Problema  ob 
miUm*-,  fimilitudinem  cum  Problemate  Dialeftico ; vt  enim  apud  Diale&icos  ipfos  Problema  di- 
rf,u  duu  cjtur  qu^flio , cuius  vtraque  pars  contradictionis  probabilis  eft , cuiulmodi  eft  quefti» 
An  mundus  ex  f temitate  fit , an  in  tempore  produ&us , non  diflimilitcr  quefitum  illud 
Muin-  apud  Mathematicos  quo  aliquid  iubemur  conftruere,  & cuius  etiam  contrarium  effici  po- 
tcft  Problema  nuncupare  confueuerunt ; vt  fi  quis  <jemonftrandum  aflumat  fupra  lincatrt 
redam  finitam-triangulum  cquilaterum  conftitui  pofle ; proptcrca  quod,  & triangulum.. , 
nimirum  ifofceles , vel  fcalcnum  fupra  eandem  lineam  conftitui  nihil  prohibet ; quemad- 
modum etiam  , qui  reiftam  lineam  terminatam  bifariam  inftituit  diuidere  nobis  Problema 
iMtrlu  exhibet , fiquidem & reda ipfa linea diuidi quoque  poteft  in  partes  non  {quales.  Illud 
'TdmWSi'  tamen  inter  h{c  Problemata  diferiminis  intercedit,  quod  Problematis  dialectici  vtrauis 
«».  & pars  contradi «ftionis  fufccpta  probabilibus  rationibus  tantum  confirmetur , ita  vt  intelle- 

thtmuUwn . £US  verfetur  in  ancipiti , cui  nam  CxTttls  aflenlum  prebeat , vtpotc  vexatus  probabilibus 
argumentis  vtrinque ; vtra  enim  illarum  ad  veritatem,  propius  accedat , ignorat ; fecus 
vero  Problema  Mathematicum  fc  fc  habet;quecumquc  enim  fuerit  pars  demonf  Iranda  fu- 
fcepta , ita  firmis  rationibus  confirmatur , vt  nulla  fuperfit  dubitandi  ratio , nullufque  du- 
bitationi fit  locus ; vndi  cum  Geometra  fibi  propofucrit  diuidendam  lineam  bifariam ; id 
quidem  firma  ratione  perficiet , euidentique  argumentatione  comprobabit , nec  diflimili- 
tcr fe  geret  in  diuidendo  lineam  aliqua  alia  ratione , Sc  non  bifariam . 

At  vero  Theorema  Mathematicis  ea  eft  demonftratio , qu?  folum  paflionem , attribu- 
Maktmv?  tum , vel  proprietatem  vnius , vel  plurium  quantitatum  iimul  pericrutatur ; queque  pcc 
nm.  propriam  caufam  de  re  propofita  paflionem  iplam  oftendit;  quamobrcin  erit  qujdem- 
Theorema  demonftratio  illa , qua  oftenditur  triangulum  conflare  tribus  angulis , qui 
aquales  funt  duobus  redlis ; fcu  vniufcuiufquc  trianguli  tres  angulos  {quales  efle  duobus 
reiftis ; quandoquidem  non  iubemur  quicquam  cdnftrucrc  per  huiufmodi  dcmonftratio- 
nem , (ed  tantummodo  ab  ea  docemur  cauliim  propter  quiun  triangulo  pr^diCtum  infir  at- 
tributum ; vnd£  cum  in  ipfius  veritatis  contemplatione  liftat ; fadfum  eft  vt  Theoanu  di- 
catur, nomen  enim  iftudGrccis  idem  fonac  quod  Latinis  contemplatio.  Ex  his  autem- 
intclliges  facile  non  idem  in  Theoremate , quod  in  Problemate  contingere . In  hoc  enim , 

vt 
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vt  fuperius  animaduerfum  fuit , nihil  prohibet,  quin  vtraque  contradictionis  pars  vera  fit, 
quiiumo  fic  per  Problema  iubemur  aliquid  conftrucrc,  vt  etiam  oppofitum , atque  con- 
trarium effici  etiam  pdffit , quod  ex  haCtcnus  didtis  pcrfpicuum  cuique  c(Te  poteft;;  quam- 
obrem  fi  quis  proponeret  triangulum  conftitucre , cuius  duo  latera  reliquo  fint  m;uora_. 
quomodocunque  aflumpta  i non  Problema , fed  Theorema , ctfi  in  formam  Problematis 
proponeret  i irridendus  tamen  proptcrca  quod  vtraque  contradictionis  pars  vera  cite  non 
poteft.  Secus  autem  de  Theoremate  dicendum ; fi  quis  enim  oftenderit;  Si  duc  reCte  li- 
nee fc  mutub  fccucrint , angulos  ad  verticem  cquales  inter  fc  efficere , nullatenus  fieri  po- 
terit, vt  commemorati  anguli , qui  funt  ad  verticem , fint  inter  ic  in? quales.  Ht  fi  quis 
demonftratione  firmauerit  triangulum  illud  fibi  vindicare  attributum  , quod  habeat  tres 
angulos  fquales  duobus  rciftis , nunquam  oppofitum  cucnict , videlicet  vt  huiufmodi  tres 
anguli  fint  duobus  rcCtis  inequales.  Hcc  autem  adeo  vera  funt , vtin  eorum  confirma- 
tionem nil  addendum  fuperfit . Solum  id  filcntio  pretereundum  non  crediderim  , quod 
qu£  de  Problemate  diximus  adeo  funt  vera , vt  fi  Problema  non  fic  fe  haberet , rationem- 
Problematis  ammitterer , Theorematis  induens  naturam . Non  mc  latet  Problema  etiam 
per  modum  Theorematis  concipi , cnunciarimic  polle ; tunc  autem  fic  cfi : enunciatio  ipla 
c (formanda , vt  non  amplius  vtraque  contradictionis  pars  vera  clfc  polTit . Conftruc  10 
enim  Problematis  ad  modum  Theorematis  concipitur , ac  dcmonftratur ; vnde  in  rclolu- 
tionibus  Porifma , quod  perara  Problematis  refolutione  ex  ipsa  refolurione  dcducitur.in 
fornum  Theorematis  proponi,  dcmonftrariquc  poteft;  vt  Ii  proponeretur  Ditum litus 
ttd  fecire , vt  reUmtulum  fitb  pirttbus  iquile  fit  et , quod  i differenta pirtium  fit  quidni  e, 
Inftituta  refolutione  beneficio  fpcciofij  Logifticcs , caquc  peradti  Ponfma  illud  emergit . 
Suidritum  totius  Uteris Jtctndi  qUmtuplum  eft  qutdnt,  dfferenui  pirtium  Quod  per 
modum  Theorematis  enunciabitur . Si  litus  it  i feceiur , vt  rdtingulumfub  pirttbus  iqui- 
le  fit  et , quod  i differenti i pirtium  fit  quidrito  ; quidntum  tetius  qumtuplum  e 11  qu.xdntt 
dfferentn pirtium . Id  folum  intereft  quod  in  refolutione  Problematis  cum  peruentum^ 
fuerit  ad  cflc&ionem  a porifmatc  inde  dcdu&o  prffcriptam;  compofitio , ac  denionl  ratio 
retrogrado  ordine  procedit  repetitis  refolutionis  veftigijsjquod  fi  per  modum  Theorema- 
tis , vt  dicebamus , ipfius  Theorematis  compofitio , ac  demonftratio  eodem  ordine  irc- 
ifto , quo  refolutio,  perficitur . Qua  de  re  plura  nos  infra  dicemus ; interim  tamen  explo- 
ratum illud  efto  .videlicet  in  Problemate  partem  vtramque  contradiftioms  veram  eilo 
poffc,  at  in  Theoremate  nequaquam . Illud  porro  commune  eft  vtriauc , nempe  propoh- 
tio,  quod  vtrumque,  fiue  Problema,  fiue  Theorema  fit , nobis  aliquid  proponit . 

Hcc  tamen  fi  diligentius  introfpiciamus  compcricmus  nondum  fatis  explicata  iuiucj  , 
propterea  quod  tamctfi  problema  conftrucndum  aliquid  pr^cipere  videatur , tamen  cum 
Mathnnatic?  Difciplinc , & fpcciatim  dc  Geometria  loquendo  non  fit  dc  lineis , vel  gu- 
ris , quas  nos  defcribimus,  cum  id  potius  fiat  a nobis  adiuvandf  imaginationis  gratia,  non 

tam  credendum  eft  per  problema  aliquid  conftrucndum  Pr?clPj>  ftuam  potius  ixpln.au 

• Ortum  alicuius  rei  pertinentis  ad  id  ,3c  quo  in  illa  Difciplina  d.lTcntur ; non  cnun  nobis , 
vel  lineam  ducere  ivcl  illam  fccare , vel  idgenus  alia  perficere  datum  eft ; ac  proinde  fa- 
tis intclligi  non  poteft  a problemate  nobis  iniungi  rerum  fimilium  conftructioncm , qu? 
in  noftra  poteftate  non  eft , fed  potius  explicari  ortum  alicuius  fcttioms , vel  figurc,  & re- 
rum confim  ilium , ita  vt  perinde  fit , vt  id  aliquo  nos  illuftremus  exemplo,  miung.  trian- 
gulum equilaterum  fuper  terminatam  lineam  defcribcrc , ac  eft  proponi  ortum  ipfius 
trianguli  equilateri  inquirendum , adc6  vt  per  huiufmodi  problema  nWn  doceamur  trian- 
gulum ipfum  equilaterum  efficere  fupra  datam  redtam  lineam  terminatam  defermtis  cir- 
culis , dudtifquc  lineis  quemadmodum  in  prima  Elementorum  explicatur  propofitiono , 
fed  potius  doceamur  qui  nam  fit  ortus  ipfius  triaguli  ?quilateri,  quo  pacto  nimirum  fc  ha- 
bcatrortus  trianguli  cquilatcri  fupra  data  redtam  lineam  terminatam, quod  in  problemati- 
bus omnibus  licet  obferuare , Hoc  igitur  ipfius  problematis  proprium  eft ; theorematis 
vero  paffionem , ac  proprietatem  de  fubic&o  dcmqnftrarc . Qy°d  fi  aliquando  contingat 
problema  in  formam  theorematis  concipi ; tunc  quidem  cognitio  lpfa  non  fic  erit  circa  fuu 
obic&um  occupata , vt  rei  ad  id  genus  pertinentis  ortum  explicet  immediate * fed  potius 
de  re  fubie&a  paffionem , vel  attributum  oftendat , ad  eum  modum , quo  paulo  fupra  uic 

breuiter  4 nobis  inftnuatum , ita  vt  Theorema  in  rei  alicuius  quatenus  aliqua  paeone  ai- 
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Tc&x  contemplatione  verfetur , rroblcma  vero  prout  res  ipfa  fuum  ortum  fubit.'  - v 
Ti*l,  frM-  Ex  his  profero  licet  intelligerc  finem  Problematisconflruiftioncm , vel  inuentionem-' 
e(rc  fcnfu  iam  explicato ; Theorematis  vero  cognitionem  caufx  proprietatis  cuiufquc,  ciur 
T.  ...  ...  ,t  nimirum , qux  propofitx  ineft  quantitati . Ad  maiorem  tamen  explicationem  non  gra- 
fouumr, uabimur  hic  ea  fubijccrc , qux  a maioribus  accepimus  nonnulla  aflerentes  in  medium , c 
i Mu  r C1U'^|U'’ mediocriter innotefeunt , qua? fuperius  attulimus.  Obferuandum  cft  igitur 
problema,  vel  theorema  pcrfciSlum  fi  fuerit  fex  conflare  partibus,  cuiufmodi  funt  Pcopofi- 
frtiirmi.vri  tio , Expofitio , Determinatio , Conftru&io , Demonftratio , Conclufio . Propofitio  di- 
pq>aT,\',f  cit » atcluc  proponit  aliquo  dato  quid  qua; (itum  fit . Et  quidem  perfecta  Propofitio  ex  Ilis 
mit  fix <»*•  duobus  condat , dato  nimirum , & quxfito . Expofitio  ipfum  per  fc  datum  affumens  ad. 
quxfitum  prxparat , atque  difponit . Determinatio  vero  feorfum  qua: (itum  ipfum , quod 
nam  fit,  explicat.  Conftruclioca,  qua;  dato  de  funt  ad  qua-fiti  perueftigationem , ac  vc- 
1 iutrwLt-,  na“oncm>  etdijcit . Demonftratio  perite  ex  concedis,  quod  cft  propofitum,  colligit . Con- 
cimana*.  clufio  tandem  ad  propofitionem  rurfus  induftriose  regrediens,  confirmat,  quodoflcn- 
Dtms#r*i* . fum , ac  dcmonftratum  fuic . Problema  itaque  omne , omneque  Theorema  perfeftum- , 
Cimlmfu . Cx.pIctumqUc  fijis  partibus , omnibufque  numeris  abfolutum  commemorata  hac  apud 
Mathematicos  in  fe  ipfo  habere  in  conferto  cft . Non  hxc  tamen  omnia  vcluti  ncccflaria- 
sufrtdia*^  prorfus  in  quocumque  Problemate,  vel Thcprcinatc reperies . Sed  qux  cuique cxipfis 
“ m'  ncceflario  infunt  Propofitio , Demonftratio , atque  Conclufio  funt . Prirmim  enim  opor- 
"n  tet  quxfitum  cognofccre , deinde  illud  idem  per  media  oftendere,  atque  demum  oftcnfa 
ttT*u‘  concludere ; horum  igitur  nihil , vt  dcelfc  poteft , ita  & reliqua , vt  fxpc  artumuntur  fxpc 
Tbtnnmm  . vcr^  cum  nullam  habeant  vtilitatem  adiundlam,  ommittuntur ; plurima  fiquidem  Proble-*- 
mata  extant , in  quibus  nec  determinationem,  nec  expolitionem  vllam  reperies.  Nec 
pauca  funt  Theoremata , in  quibus  conflru£f  ionem  adinuenire  non  liceat ; cum  fatis , fu- 
perque fi: expofitio  nulla conftru&ionc, qux  alioquin  prxparatio  dici  confucuit,  vt  cx 
Datis  propofitum  dcmonftrctur . Id  vero  contingit , cum  in  propofitionc  nullum  cft  Da- 
tum , non  enim  propofitio  omnis  tam  neceffarid  cx  dato , & quxfito  conflat , vt  perpetui 
id  ita  fit,  cum  potius  plerumque  folum  quxfitum  ipfum  cognofcendum , atque  compa- 
rji  nen  randum  dicat . Illud  autem  cauendum , quod  aliquando  Propofitio  quamuis  cxplicite  cx 
txfU-  dato  ,&  quxfito  non  conflet , implicite  tamen  conflat , in  quoplcriquc  videntur  decepti 
'&  ‘quifiu  llon  aduertentes  Datum  in  aliqua  propofitionc , quod  illud  clare  non  exprimatur , cum- 
com/iMttmm  tamen  fi  propofitio  ipfa  accuratiusintrofpiciarur.dcprehcnderc  liceat  eam  non  folum  qu?- 
fitom , fed  etiam  Datum  in  fc  fe  cohibere . Determinatio  vero,  ac  expofitio  tunc  plani 
« contingit , cum  propofitio  ipfa  vtrumque  illud  habet , deficiente  vero  Dato , & Expofitio 

n»*«  * ”**  ^cfic‘at  necefse  cft , cum  hxc  ipfius  fit  Dati , vnde  Determinatio  eadem  cft , qux  Propo-i 
fitio , quamobrem  omittitur , ne  fiat  eadem , qux  ipfa  propofitio . Paflim  veri  in  Arith- 
meticis huiufmodi occurrunt  problemata,  cuiufmodi  foret  illud;  Duos  repenrc  numerot 
<ju.uir.itss , quorum  differentia fit  numerus  quadratus , Itemque  in  Geometricis  prxfertim  , 
vbi  de  lineis  conimenfurabilibus , & incommenfurabilibus  didentur,  vt  illud.  Dum  re- 
ctus lineos  potentis  commenfuraUles  reperire , quo  medium  comprehendant . Quomodo  au- 
Ttutsm  ifiin’  tem  *hquia  datum  erte  dicatur  fuo  loco  de  Datis  agentes  explicabimus ; pluribus  enim- 
t„,  msSii  modis  contingit , vel  nimirum  pofitionc , vel  proportione , vel  magnitudine , vel  fpccic » 
neque quicquid  datur  hifcc omnibus  modis  intclligendum  dari,  cum  aliquid  pofitionc» 
c nfruBu  ^an  poflit , alijs  vero  modis  non  pofGt , vt  pundum ; de  his  tamen  loco  fupra  citato  difle- 
vatwu**  fro  rendum . Illud  porro  non  prxtcrmittam  conftrudionem  variari  pro  varietate  pofitionis , 
vArittut  p-  illud  infuper  addendum , vt  multiplex  cft  Datum , & multiplicem  quoque  expolitione m- 
QmtpltxSa  cffc , vnde  fi  quatuor  modis  Datum  aliquid  effe  dicatur,  & quatuor  quoque  expofitio- 
‘tum  ntufhs  nis  modos  neceffario  efle , hoc  cft  vt  quadrifariam  Datum  contingit  reperiri , fic  & expo- 
trpfun . fttionem  quadrifariam  fieri  polfc  ncccfle  cft , ctfi  quandoque  duos , imo  & tres  modos  eo* 

Pnm/truis  plcftatur . Demonftratio  vero  non  raro  cx  definitionibus  medijs  quxfitum  oftendit , plc- 
rumque  autem  cx  ijs , qux  naturx  lumine  innotefeunt , veritatem  colligit . Ad  hxc  con» 
cjmiUfisJm-  c|u|io  in  duplici  dtfcriminc  ell , quarum  vna  particularis , altera  vero  vniucrfalis  dicitur; 

in  dato  fiquidem  conclufioncm  facicntesne  panicularia  propofiuffe  videamur  ad  conclu-* 
mim/aUt  fionem  vniucrfalcm  gradum  facimus . 

At  fi  prxtcr  dfifta  dc  Problemate , ac  Theoremate  maioris  eruditionis  grati?  licet  in-' 

medium 
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medium  afferre  ( non  erit  illud  diflimulandum  Problematis  partes  has  quidem  efle  dicen- 
das , nimirum  fi  fuerit  aliquid  datum;  primam  ipfius  hypothefeos  Explicationem ; fecun-  rwi  ruetur , mf 
dam  Conftru&ionem,  feu  quxfiti  deprehenfionem;  tertiam  etfi  non  neccffarii),  aliquando 
tamen  contingere,  Prxparationem  ad  ipfam  dcmonftrationcm  contexendam , quintam- 
Demonftrationcm , qua  videlicet  oftenditur  methodo  adhibita  quxfitum  ncccflarid  adin- 
ucniri , fextam  Conclufionctn . Vt  vero  hx  funt  Problematis  panes , iti  & qui  fequun- 
tur  Theorematis  effe  exi  (limandi  funt . Primam  explicationem , fiue  Datorum  hypothe-  Tkmnuii 
fin, fecundam  Explicationem  quxfiti.tertiam  etfi  non  ncceffariam  plerumque  tamen  con-  fm“' 
tingere  Praeparationem  ad  dcmonftrationcm  ipfam;quartam  Demonftrationem,  qua  ma-  l 

nifeftum  fit  partionem , ac  affedtionem  de  qua  quxrirur  ineffe  ijs,  qua:  proponuntur;  quin- 
tam Conclufioncm . 

Ad  haec  accedit  Lemma , quod  proprie  fumptio  dicitur , ac  in  Geometricis  eft  propofi- j»>v. 
fio  fide  indigens ; cum  enim  vel  in  conftru&ione , vel  in  dcmonftratione  fumimus  aliquid 
eorum , qui  oftenfa  non  funt , ratione  tamen  indigent , tunc  quod  fumprum  eft  veluti  per 
fc  ambiguum  inquifitione  dignum  arbitrati  Lemma  ipfum  appcllaxc  conticuimus . Dif- 
fert autem  a Poftulato , & Axiomate , cum  hoc  abfque  vlla  dcmonftratione  ad  aliorum- 
fidem  faciendam  per  fe  quidem  vfurpetur ; illud  autem  non  fumitur,  nifi  dcmonftratione 
firmatum , adhiberique  folet  ad  oftendendam  aliquam  prxmiffam,  vt  Quxfiti  dcmonftra- 
tio  breuior  cuadat . 


Datur  etiam,  & Cafus,  qui  differentes  conftrudlionis  modos,  & politionis  mutationem  c«/«,  j.,v. 
indicat  tranfpofitis  nimirum  punctis,  vel  lineis,  vel  planis,  vel  (olidis,  vnde  varietas 
ipfius  proprie  circa  deferiptionem  verfatur , & inde  fumpfic  propriam  nomenclaturam- , 
atque  didus  eft  calus , quod  conftru&ionis  fit  tranfpofitio . 

Corollarium  ver6  proprie  dicitur , cum  ex  dcmonftratis  aliquod  aliud  Theorema  ap- 
paret , quod  propofitum  non  eft , ita  diiflutn  quod  fit  veluti  lucrum  quoddam  accedens  ad 
demoniirationis  propofitum  vnde  eft  confcCiarium  quoddam  ex  pera&a  dcmonftratio- 
ne tanquam  aliquod  lucrum , collc&um . 

Porifina , vt  huic  fimile  quidpiam  vfurpari  confueuit , de  hoc  tamen  infra . rmjm>  ?». 4 

Sequitur  inflantia , qux  curium  orationis  impedit  conftru&ioni , vel  dcmonftrationi injUiu^ia. 
occurrens  non  admittenda , fed  rcmoucnda , vt  falfa , 

Dcdu&io  tranfitus  eft  quidam  a propofito  Problemate , vel  Theoremate  ad  aliud,  quo  TxJma,, 
cognito , atque  comperto  illud  etiam , quod  propofitum  eft , apparet . • 

Ad  Porifma  quod  attinet , cuius  pauld  fupra  meminimus , de  quo  tra&ationem  huc  di-  '«"/**«• 
flulimus;  in  conteffo  eft  apud  omnes  illud  vfurpari  pro  eo , quod  excogitatur,  vt  corolla-  • 
rium  , fefeque  habeat  veluti  Theorema  , quod  obiter  a priils  dcmonftratis  rcfultat,  & 
aftruitur.ac  veluti  lucro  apponitur  t»;  aVodlagtax  additamentum.  De  hoc  nonnulla- 
feribit  Pappus  initio  Libri  (cptimi  dicens  poft  tactiones  (equi  Euclidis  Porifmata  tribus 
voluminious,  contenta,  aitque  opus  efle  artificiofiflimum,  ac  perutile  ad  refolutiopeou 
obfcurioruin  Problcmatxun . 


Quid  fu  ReJ 'olutio,  & quid  Compofitio  Mathematica  . 

C A P.  /. 

REfolutio  non  eodem  modo  definiri  folet.  Apud  Arift.  j.Ethic.c.  j.  Rcfolutio  eft 
continuata  caularum  perferuratio , & fi  eo  in  loco  Philofophus  de  confultatione- 
fermonem  habeat,  qui  pofito  fine,  confultamus,  & deliberamus  de  mcdijs;quod  faci- 
mus refoluendo  vfquc  aa  vltimum  medium  > vltimum  in  refolutione , & primum  in  exe- 
cutione.  Vnde  Euftratio  nil  aliud  videbatur  Rcfolutio,  quam  a fine  ad  principium  afccn- 
fus;  quando  videlicet  fumptaconclufionedemonftrationis,  primilm  ea,  qux  continen- 
ter, ac  proxime  ad  hanc  confirmandam  adhibita  fuerunt  , alfijmimus;  deinde  ea  > qua; 
ijs  proxime  antecedunt , tum  hmeriora , alia , atque  ita  deinceps , donec  ad  principium- 
ipfum  afeendamus  ;cx  quo  rurlus  defcendendo  per  eofdcm  gradus  compofirioncm  faci- 
mus , adeo  vt , quod  in  vno  progreflu  erat  principium , in  alio  finis  cuadat . H{C  cadcm- 
dici  quoque  lolct  ab  vlcinjo,  ad  initium  progreflus ; Infupcr  inquifitio  caufarum  ver?  eon- 
" : • clufionis 


f ? CaKOLI  RENALDIKI! 

clufionis  propofit?.  Pr?terca  eorum , quj  fecanda , & ex  illis  proficifcuntur  ad  fupertdra  J 
& priora  conuerfio . Item  ad  id , quod  cft  prius , & cft  caufa  compofitionis , reflexio . Eft 
k MuiiiM'  tan^cm  difloluti  o rei  in  ea  principia , ex  quibus  dependet . 

Ceterum  refolutio  alia  rcalis , alia  rationis  i Rcalis,  que  fit  in  re  per  a itionem  aliquam 
tMiimi . realem , vt  cum  refoluitur  realiter  mixtum  in  quatuor  elementa ; Rationis , que  conucnie 

rebus  per  aliquam  operationem  intcllcdtus;  Vt  fi  quis  refoluat  aliquid  mente  in  ea,  e qui- 
bus realiter  conflat  i Itaut  duplex  fit  refolutio,  alia  quidem  natur? , alia  vero  mentis , feu 
rationis . 

lufiimit  r«.  Refolutio  rationis  duplex  altera  pra&ica,  altera  (peculatiua.  Praitica  cft , que  propofi- 

t0  ^nc  °PcrabUi , coufquc  media  inquirit  ad  illum  finem  conducentia , quoufque  ad  ali— 
quod  primum  a nobis  efficiendum  perucniamus ; & hpc  proprie  conftiltatio , feu  dclibcra- 
rmiMi,. . tio  dicitur . Refolutio  fpeculatiua , qu?  non  terminatur  ad  opus , fcd  foiiim  ad  cognitio-' 
ncin  ■ T riplex  autem  ccnfctur  Metapnyfica , Mathematica , & Logica . Metaphy  fica  cft , 
fttx  uiitx-  que  a formis  fenfibilibus  ad  intclligibiles  procedit , que  Platoni  refolutio  amatoria  dice- 
thmZ  '1'X  t>atur  • Refolutio  Mathematica  cft  concluiionis  in  principia,  a quibus  pendet . Logica  cft  , 
jj-k,  qua  refoluitur  fyllogifmus  in  fuas  pr?mi(Tas.  Mathematica  autem  illa  dicitur  refolutio.non 

quia  fola  fit  apud  Mathematicos  in  vfu , fedquiaabipfis  frequentius  vfurpatur.  Aduer- 
tendum  cft  autem  refolutionem  illam  Mathematicam,  non  idem  efle  ac  dcmonfl  rationem, 
aliud  enim  cft  refolucreconclufioncm  in  principia , & aliud  dcmonftrare  conclufioncm- 
per  principia.  Illud  porro  diferiminis  intercedit , quod  per  illam  refolutio  inftituitur  rei 
alicuius  in  principia  a quibus  realiter  pendet . Hpc  autem  cft  qua  fit  refolutio  fyllogilmi 
in  premiflas , & ea  a quibus  dependet  formalitcr  in  ratione  difeurfus , feu  ratiocinationis 
generatim  accept? . 

Unirfi  «•»’•  piato  ille  diuinus  fertur  omnium  primus  hanc  Geometricam  analyfin,  fiuc  refolutio' 
■ 7'Z.jum  ncm  inueniflc,  & ab  ipfo  Laudamantem  Thefium  eam  didiciflc,  ciufquc  ope  tot  Mathema- 
nam.  ticas  dcmonftrationes  pcrfecifle . Pappus  autem  Alexandrinus  initio  libri  feptimi  Mathe- 
maticarum Colledionum  perfpicue  tcftatur  hac  de  re  verba  fccifle  Euclidem,  Apollo 
nium,  & Arifteum  feniorem,  quorum  opera  nunc  defiderantur , 

Quid  vero  fit  Analyfis,  feu  Refolutio  Mathematica,  quid  Synthefis,  feu  compofitio  do 
cemurab Euclide  in  Scholio propofitionis prim? Libri xiij. Elementorum,  cuius  verbaJ 
funt  haec , N 


mxtitx  tx- 
fluxtur. 


g»i « n-  Rtjolutio  eTf ' fumftio  qutfti  ttmqutm  concejf  feret , qut  confequuntur  in  aliquod ventu* 

c>HC*fP,m . Huius  autem  definitionis  hic  cft  lenius.  Refolutio  cft  difeurfus  quo  Thcorc- 
” “ “ matis  veritatem,  vel  Problematis  polfibilitatem  inueftigamus . Eft  autem  duplex  refolu- 
tionis  genus , quorum  vnum  ad  Theoremata  pertinet , cuius  finis  cft  fola  veritatis  inuefti- 
gatio alterum  autem  ad  Problemata  fpeitat ; fi  quidem  conftrucrc  docet , & ad  conftru- 
itionem  demonftrandam  methodum  expeditam  fuppeditat ; itaque  in  ipfa  refolutionej 
quod  qu?ritur , vt  iam  exiftens , dc.yt  verum  conftitucntcs  per  ea , qux  confequuntur  de- 
inceps , & ad  aliquod  concelfum  procedimus , atque  ita  conclufioncm  in  fuas  caufas , fua- 
que  principia  nos  artificiose  refoluimus, quibus  ipfamet  conclufio  demonftrabitur.  Si  qu?- 
fitum  cft  Theorema  aflumimus  illud  tanquam  verum:  cum  autem  cft  Problema  ailumimus 
Illud  tamquam  fa&um;  hoc  eft  fupponimus  illud  efle  verum,  hoc  autem  efle  factum,  atque 
adeo  poflibile.ex  qua  fuppofitione  difeurrimus  per  ea.qup  ex  fuppofitis  deducuntur, donec 
occurrat  aliquod  verum , & conceflum ; nam  lignum  cft  etiam  concelfum  verum  efle , vel 
poflibile,  cum  verum  non  nili  ex  vero  fcquatur  in  bona  materia,  & forma : h? e autem  om- 
nia nos  exemplis  explicabimus . Cotnpolitionem  definitam  reliquit  idem  Euclides  codeia 
loco  dicens . 

Compoftio  e ii  fumptio  e onccfi  fer  et , qut  confequuntur  in  qu.tfiti  concluftonent , feu  depre- 
henftonem . Cuius  definitionis  fenfus  cft , quod  fumpto  illo  vero  inuento  retrogrado  ordi- 
ne dcmonftrando,  progredimur, & ipfiqs  dcmonftrationis  compofitioncm  facimus  ratioci- 
nantes  ex  illo  vero  inuento  ad  quatfiti  concjufionem , At  fi  lallum , vel  impoflibilc  occur- 
rat lignum  eft  quxfitum  falfum  efle , vel  impoflibilc , cumfalfumnon  nificx  falfo,  &cx 
falfo  non  nifi  falfum  in  bona  materia , & forma  fcquatur,  quod  exemplis  inferius  illuflra- 
bimus . 

C? tcrum  ad  refolutionem  quod  attinet;  animaducrtcndwn  cft  in  illo  progredi»  a qu?u* 

cis 
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iis  ad  concedit  nos  bifariam  procedere  pofle.  Vel  enim  probationes  ita  procedentes  con- 
cctfa  ponunt , & h?  refolutiones  proprii  nuncupantur ; cum  rcfolutio  qu^fiti  fit  adumptio 
tamquam  concedi;  vel  funt  probationes,  que  concerta  dertruum,  &h$  deduiftiones ad 
impofllbile  dicuntur . E!t  tnim  DtduCl io  ad  impojjitilc  ifjumptio  cius , quod  quajtto  con.  DtiuSio  ai 
trajicit  tamquam  coucifjo  per  coufequentta  ad  id,  quod  vero  comtffo  opponitur.  In  hoc'"^*' 
enim  probationis  genere,  quod  qu? fito  contradicit  fumimus,  quo  fuppofiro  progredimur , 
donec  incidamus  in  aliquod  abfurdum  per  quod  deftrudta  luppofirionc  id  confirmetur, 
quod  ab  initio  erat  in  qucllione . 

Duplex eft autem refolutionis , atque compofitionis methodus . Antiqua  nimirum,  & »«- 

noua:  Antiqua  methodus  procedit  ad  qu$fito  deducendo  ea,  quyindcconfcqui  cogno- 
fcuntur  ex  Eltmentis  ; deinde  regreditur  in  componendo , quod  exemplis  nos  explicabi- 
mus.  Ad  hoc  autem  pr^cipue  conducit,  maximeque  confert  illud  Euclidis  opus  Dato- **' 
rum  quemadmodum  inferius  videbimus  de  Problematum  refolutione  tratfantes . n,“ ' 

Methodus  vero  noua  procedit  in  refoluendo , & componendo  innixa  Algebrj  fpcciosj  MaUtms  »*• 
artificio , vt  ex  infra  dicendis  pcrfpicuum  fiet . Methodus  antiqua  tam  in  Theorematibus,  “■ 
quam  Problematibus  refoluendis , & componendis  ita  procedit,  vt  ordine  retrogrado  per 
Analy  fcos  veftigia  componat . Sed  noua  Methodus  tantam  in  Problematum  compofitio- 
ne  regreditur,  nam  in  Theorematibus  dcmonftrandis  eodem  ordine, quo  in  refolutione  in- 
cedit . H$c  omnia  manifefta  fient  exemplis . 

Hoc  etfi  in  omni,  in  noua  tamen  prateipui  refolutione  maxinfe  commendabile  cfi,quod 
aperte  conftruaionem,  fiuc  Geometricam  doceat  effe&ioncm ; adeo  vt  ex  Analyfi  ipia  ef-  [T^ntrZc- 
fe«aio  deducatur , quf  deinde  per  regreflum  obferu.ttis  Analyfeos  vcftigijs.dcmonftretur . »*** . 

Quod  cum  non  intelligcret  impudens  quidam  fycophanta , qui  fe  tamen  ia&ubat  Philofo- 
phum , & Mathematicum  egregium,  irridebat  Analyftam  quendam  non  ignobilem,  quod 
fe  conftruilionem  cuiufdam  Problematis  adinucnifie  diceret , cum  nondum  fc  dcmonftra- 
lionem  contexifle,  affirmaret ; Ita  quidem  ille,  & quid  Analyfis  fit,  & quid  Synthcfis  igno-  N 
tans , hunc  inepti  locutum  exiftimabat . O quam  bene  in  eum  quadraret  Terentianum  il- 
lud . Facit  nimis  intelligendo , vt  nihil  intelligat . 

Redeuntes  tamen  velut  in  orbem  fermonis  5 cum  prifks  de  Analyfeos , atque  Synthc- 
fcos  natura  diflereremus  vtriufq;  definitionem  attulimus , quam  iterum  non  pigebit  accu- 
tatius  perpendere , vt  facilior  aperiatur  via  ad  Problemata , ac  Theoremata  refoluenda . 
lam  cx  eodem  Pappo  retulimus  Locum  refolutum  propriam  quandam  effe  materiam  poft  a" ' 
communium  Elementorum  conftitutionem  ijs  paratam,  qui  in  Geometricis  fibi  compa- 
rire  volunt  vim,  ac  facultatem  inueniendi  Problemata  ipfis  propofita,  vbi  etiam, & Theo- 
remata intelligcnda  funt,  cum  vtrique  Propofitionum  generi  refolutiua Arsinfcruiat. 

Erat  autem  Refolutio , vt  fuperius  explicatum  fuit , via  quadam  a qupfito  tanquam  con- 
certo per  ea , quf  deinceps  confequuntur  ad  aliquod  verum  conceffum ; fiquidem  in  refo- 
lutione id,  quod  queritur  tanquamexiften  s,  &vt  verum  ponentes  per  ea,  qu?  deinceps  * * 
confequuntur  procedimus  ad  aliquod  conceffum ; quid  enim  inde  contingat  confidera- 
mus,8c  rursus  illius  antecedens,  quoufque  progredientes  incidamus  in  aliquod  iamco- 
gnitum,  vel  quod  fit  e numero  principiorum,  quo  opere  conclufioncm  quchtum  in  pro- 
prias caufas , per  quas  dcmonflrctur , reducimus ; qui  quidem  proedfus  Rcfolutio  dicitur 
vclut  ex  contrario  fa<3a  folutio . His  autem  rcfolutionibus.compofitioncs  opponuntur;  li- 
cet enim  a concedo  illo  per  eadem  refolutionis  veftigia  reperti ; in  compofitionc  fiquidem 
per  conucrfioncm ponentes  tanquam  iam fa<3um  id,  quod  poftrcmum  in  refolutione, 
iumpfimus , atque  ordinantes  fecundum  naturam  ea  antecedentia , qup  illic  con/equentia 
erant,  mutuaque  illotum  fiufta  compofitionc,  ad  qupfiti  finem  peruenimus , & hic  mo- 
dus eft , qui  Compofitio  vocatur. 

Duplex  vero  refolutionis  genus  CuSumfuide  iam  fuperius  adnotauimus,  altcmmqui-  &•#**»> 
dem , quod  veritatem  perquirit , & contemplativum  nuncupatur , diciturque  Theorema- 
ticum,  cuius  finis  eft  fola  veritatis  inueftigatio,  ibique  fiftit . Alterum  vero,  quo  inue- 
ftigatur  id,  quod  dicere  propofuimus.vocaturqueProblcmaticunv,  cuius  finiseftrario- 
nem  conftruaionis,  atque  demonftrationis  inueftigare;  Conftrucrc  fiquidem  oblata  Pro- 
blemata docet , atque  viam  ad  conftru&ionis  demonftrationcm  oftendit . In  Theorema- 
tico , atque  contcmplatiuo  genere  quod  queritur , vt  iam  exiftens , & vt  verum  ponentes 
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per  ea , qu?  deinceps  confcquuntur  tanquam  vera , & que  ex  ipf.i  politione  funt,  procedi- 
mus ad  aliquod  conceffum , quod  quidein  aliunde  cum  conflet  verum  clTe;  verum  erit , & 
qnjfitum , & dcmonftratio  nimirum  in  compofirione  rcfolutionis  ex  contraria  parte  re- 
»«  ■ ■ (pondens  vera  erit , quod  fi  falso  euidenti  occurramus  i falfum  quoque , & qu^litum  erit . 

At  in  Problematico  genere,  quod  propofirum  cft,  vt  cognitum,  & vt  fa&um  ponentes  per 
ca , qu?  deinceps  confequuntur  tanquam  vera  procedimus  ad  aliquod  conccffum,  quod  fi 
fieri , compararique  poteft,  (Datum  autem  id  a Mathematicis  dici  confucuit,)  etiam  & il- 
lud.quod  propofitu  cft  fieri  poterit, atq;rurstjs  refolutioni  ex  contraria  pane  demonflratio 
refpondens.  Quod  fi  euidenti  cuidam  impoflibili  occurramus,  & Problema  itidem,  im- 
polfibile  erit . Hoc  autem  genus  concclfa  dcftruit , atque  DcduClio  ad  impoflibilc  nuncu- 
patur . H^-c  enim  eft  aflumptio  cins , quod  quefitq  contradicit  tanquam  concefli  per  con- 
• fequentia  ad  id, quod  vero  concedo, opponitur ; Iu  ipfa  enim  deductione  ad  impoflibilc  fur 

mimus  id,  quod  contradicit  quxlito , atque  id  fuppponentes  progredimur  donec  in  abfur- 
. dum  aliquod  incidamus, per  quod  ipfa  fuppofitione  dcftruCta,  confirmetur,  quod  a princi- 

pio quxrcbatur . Illud  porro  cuique  fit  cxploratnm  refolutioni , & dedudtioni  ad  impofli- 
bilc id  commune  effe,  vt  ab  incognito  ad  cognitum  eodem  progreffionis  ordine  procedat , 
Rcfolutio  autem  delines  in  verum  concludit  verum  ede, quod  fupponitur , at  DcduClio  ad 
impoflibilc  definens  in  falfum>arguit  falfum  effe  quod  fupponitur , ac  ob  id  quxfitum  ve- 
rum erfe ; vnde  tantum  ratiocinatione  diferiminari  videntur . 

Animaducrtendum  cft  autem  non  raro  confundi  conuerfioncm  fyllogifmi  cunv  fyllo- 
*iOZ!a**  gifmo  ad  impoflibilc,atquc  adeb  demon  Arationis  cum  dcmonflrationc  ducente  ad  impofc- 
fibile ; differunt  tamen , nam  dcduCtio  ad  impoflibilc  nullam  fupponit  dcmonftrationeni 
intir  dtiuB*  prxcedcntcm , fcd  folum  fupponit  conclufionem  probandum , Se  vt  eam  probet  contradi- 
Ctoriam  funut , proccditquc  fumendo  fimul  cum  illa  propofitione  aliam  cuidentem,  quat 
«.-rjft*» . negari  non  poflit,  vel  faltem  ab  eo  non  negetur,  cum  quo  difputamus , Se,  infert  alram  cui- 
denter  fallam ; hinc  vero  colligit  prxmifTam  aliquam  effe  fallam , qux  cum  effe  non  pof. 
fit  illa , qux  euidens  eft , aut  faltem  concefla ; neceffario  erit  contradictoria  conclulionis 
probande  i quod  fi  illa  falfa  eft,  eius  contradictoria  vera  erit,  cum  ex  duabus  contradido- 
•; ; rijsvna  neceffario  fit  vera,  altera  autem  falfa.  • 

c .'■m.-ryt.cj  At  vero  couuerfionc  fyllogizarc,  atque  adcoctiamdcmonftrarc  icftexoppofito  com, 

clufionis,&  altera  prxmilfarum, alteram  interimere;  ex  oppofito  igitur  conclulionis.  St  al-T. 
ciurfia i«a.  tera  pt-xiniflaru,  fcquitur  oppolitum  alterius  prxmiilx,  quoniam  ex  vna  prxmifla  orduuf-r 
ta  cum  alia,  fcquitur  condufio  j quoniam  deflrudo  coniequentc , deftruirur  antecedens  i 
Conuerfio  igitur  fupponit demonflrationfnj  ptcccdcmcmCSc  contradictoriam, vel  contra-? 
riam  condufionis  aifumir , itemque  vnam  ex  prftniflis  prioris  fyllogifmi , poflinoduovu^ 
fen  contradictoriam , vel  contrariam  alterius  premifl?  iam  conccfl^ . . 
o.a  lunfi  Differt  autem  oftenfiua  dcmohftrado  a ducente  ad  impoflibilc ; primo  cx  parte  propo- 
fiqonum , nam  ducens  ad  impoflibilc  accipit  vnam  tantum  propofitionem  veram,  alteram 
autem  falfara,puta  contradictoriam canclufiouis  probandx  i oflenliua  habet  vtramque.. 
veram,  & conceffun . Secundo  differt  ratione  conclulionis,  quoniam  in  oftcnfiua  non  cft 
impfWt.  neccfsi  preconcedere  conclufiofiem , ac  dicere  illam  efse  veram,  aut  fallam;  atindedu- 
ccnte  ad  impoflibilc  concedendum  cft,.  vel  conclufioucm  probandam  efse  falfam , vel  cius 
contradictoriam  veram . 

vtiim  .Jn-  Veteres  autem  3d  rcfolucnda  Problemata  Datorum  Elementis  utebamur,  Ex  Datis 
fjnniA  e,*  enimratiocinandofaCta  aliquaconftniCtionc  progrediebantur  deinceps,  vt  data  fierent , 
UTmiJiu  qux  dioquin  deerant  quoulque  tandan  peruenirent  eo  , vt  data  elfcnt  omnia , quibus  cft 
“ " opus  ad  Problema  ipfum  efficiendum,  qux  quidem  exemplis  illuftrabimus;  hunc  enim  in» 

modum  refoluto  quxfito  in  fuas  caufas,  per  nas  deinde  componendo,  reuertebantur . Itu, 
Theorematum  autem  relolutionibus  progrediebantur  ex  vero  quodam  fuppolito  faCta  ali— 
. qua  prxparationc,  fi  opus  eft , donec  aliquod  verum  offenderent  non  ex  rcfolutionis  vi, 
fcd  aliunde  dcinonftratum , vt  inde  rcgrcdicaccs  compolitioncm,  atque  demonftrationcm 
contexerent . Vnde  id  licet  aduertere , quod  inrcfolutionc  Problematum  fadum  ipfum» 
fupponebant , quod  quxritur,  & cx  ditis  curabant,  vt  fierem  etiam  data,  ratiocinatione, , 
qu^  deerant  ad  Problema  ipfum  efficiendum . At  in  relblutionc  Theorematum  verum» 
quod  quxritur  fupponebant,  vt  inde  contingeret  ad  varum  aliquod  conccfliwi,  penienire , 
i >-  vnde 
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vnde  Iiccrct  ad  componendum  regredi . 

Id  tamen  inficiandum  non  eft,  videlicet  quadam  imitatione  Theorematum  veteri  me-  imiutfmt 
thodo  Problematum  etiam  refolutiones  inftitui  poffe,  fupponendo  fcilicct  fadtum  efle- , 
quod  qyxritur , & fabta  aliqua  conftru&ioncproccffuminftirucrc  quoufque  perue niatur  „/*  «, ftjum. 
ad  verum  aliquod , vnde  Problematis  cifcdtio  conflet . Ita  quidem  Archimedes  Iib.  i . de 
Sphxra  & Cylindro . Vbi  hoc  intereft  inter  refolutionem  Problematis , & Theorematis , 
quod  verum  in  hac  occurrens  conceflum  dcmonftrationc  firmatum  effe  debeat,  non  ex  vi 
refolutionis  comprobatum;  non  enim  fulficerct,  cum  progrclfus  (it  a vero  fuppofito,&  non 
conflanti ; at  in  illa  videlicet  in  rcfolutione  Problematis  verum  offendimus  ad  effectionem 
Problematis  conducens  non  aliunde  firmandum,  nec  aliunde  conflans,  conducens  ad  effe- 
ctionem Problematis,  quoniam  progreffus  eft  ex  fuppofitionc  alicuius  faifli,  quod  verum- 
cft, conflans,  ac  ratum,  non  autem  ex  hypothefi,  qua  nos  omnia  pluribus  exemplis  redde- 
re mamicfta  tentabimus . 

Quia  tamen  antiqua  methodus  in  Problematum  refolutionibus  perficiendis  prxfcrtim 
innititur  Euclidis  Datis , horum  enim  notitia  prxhabcnda  cfl , alicuius  Problematis  refo-  htuntfrjic- 
lutioncm  aggredienti ; propterea  vifum  cft  operxpretium  ipforum  Datorum  rraflatior.cm  «<"* 
promittere,  eo  vel  maxime,  quod  illa  vulgata  non  parum  commcntarijs  indigere  videa-  ' ,d“  ' " 
tur,  vnde  vbi  opus  erat  multa  quidem  addidimus , ut  quantum  fieri  pofTct  omnibus  nume- 
ris abloluta  redderetur . 

Cxterum  multa  Veteres  congcffcrunt  ad  Locum  refolurum  fpciftantia,  inter  qux  maxi-  4,,,M  ni,jU 
mun»  habet  momentum  hxc  ipla  Datorum  confidcratio ; Datorum  enim  prefidio  Problc- 
matibus  fatisfacicbant,  eorum  fcilicct  refolutiones,  &compofitiones  contexentes . Verum 
alia  refolutionis  gratia  fuerunt  ad  inuenta,  de  quibus  nonnulla  fcripfimus  fuprx  Ne  redar- 
guas nos,  quod  iam  ab  alijs  exculta , quali  a Cium  agentes,  trademus ; fi  quidan  nobis  in- 
animo eft  tradat ionem  ablolutam  tradere , quod  fi  quidpiam  extiterit  iam  dudum  expli- 
catum, haud  prxtermirtcndum  videbatur,  vt  non  nifi  ab  alijs  illibata  in  medium  afferre  vi- 
deremur ; id  enim  puerile  ducimus , quod  fe  ita  fentiat  barbatus  puer , nihil  magni  prxrcr 
nominis  magnitudinem  habens,  noftra  nihil  intereft ; meliori  vefeimur  aura,  manet  illi  al- 
ti mente  repoftum  iudicium  ingenui  animi ; nobis  eius  plebcia  calliditas , ac  rov^pm  cu- 
piditas emi , 

Non  cft  alienum  ab  inftituto  parumper  hic  expendere  Mathematicas  dcmonftrationes;  niig; il4 

Cafdcmquc  vindicare  a quorundam  iaculis ; tamctficnim  Mathematicas  difciplinasprx- 
ftantiffiraas  fateantur , earundemque  dcmonftrationes  in  primo  certitudinis  gradu  confli- 
tutas  cxiftrmcnt ; tamen  bas  ipias  inficiantur  fibi  vindicare  poflc  perfedx  demonftrationis 
naturam  ; rc  diligentius  introfpcda . 

Dicendum  potilis  Mathematicas difciplinas  dcmonftratiuc  procedere,  earundemque-  uvtmttu, 
dcmonftrationes  eas  efTe, quales  Ars  refolutiua  quidemexpofeit.  Et  ex  infra  dicendis  con- 
ftabit,  vt  opinor  ijs  difciplinis  fcientix  rationem  accommodari  poffe.  . p,KUm-. 

Omnis  enim  Difciplina  in  his  tribus  cft  occupata.  Ariftotclis  teflimonio,  fubicCio,  prin- 
cipijs,  & attributis;  ita  videlicet,  vt  principia  fubicfti  perferutetur  & paffiones  ac  attributa 
dilquirat,  adeo  vt  attributa  ipfa  de  re  propofita  per  principia  dcmonflrct.  Cuiufmodipor-  »/•««/«<* 
rb  difciplinas  effe  Mathematicas  cuicumque pcrfpcdtum erit,  ctfivixcas  c primo  limi- 
ne ialutaucrit ; non  erit  ijs  Difciplinx  ratio  deneganda . In  eo  autem  difficultas  polita  cifc 
videtur  quod  Mathcmaticx  Difciplinx  hunc  in  modum  fc  habeant , adeo  vt  quod  alfu- 
inunr  conf  iderandum  itatraftent , vt  cius  principia  perquirant , cadcmque  de  re  paffiones 
oftendant;hoc  itaque  nobis  operx  cft  pretium  dcmonftrarc;id  autem  vt  ailcquamur,opor- 
tet  in  memoriam  redigere  demonftrationis  prxeepta  in  eius  definitione  contenta,  quod 
fcilicct  Deraonftratiofit  fvllogifmus  conflans  ex  veris , primis , immediatis , notioribus, 
prioribus , caufifque  concluiionis ; fi  itaque  Dcmonftrationes  quibus  Mathcmaticx  difci- 
plinx comparantur  fuerint  quales  modo  defcripfimus;  non  erit  ambigendum  ne  huiufmo- 
di difciplinis  fcientix  ratio  fit  accommodata . 

Dcmonftrationes  vero,  quibus  Mathematicus  vtitur  huiufmodi  effe  nemini  licebit  infi-  otmmfiruhi 
cias  ire;  fiquidem  percurrendo  commemoratas  conditiones  id  nobis  facillimum  cftdcprc- 
hendete ; quod  magis  etiam  conftabit  diluendo  difficultates , qux  aducrius  dcmonftrandi  J r,a'  **■ 
genus  in  Mathematicis  confuctutn  afferri  folent ; cum  alias  fatis  fuperque  perfpicuum  fit 

C a harum 
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harum  difciplinarum  de monflrationcs  conflare  es  veris , primis  immediatis , notioribus 
prioribus,  caufifquc  condufionis  i faltemvtplurimiim ; quod  fi  aliquando  ab  efledtu  ad 
caufam  proccdunt;non  efl  ijs  tantum  dedecori  attribuendum , vt  quantum  in  hoc  a Difci- 
plin.T  candore  deficiant,  tantundem  in  eodem  certitudine,  ac  euidentia  non  affequantur. 

Vexat  igitur  plerofque , vt  hinc  defumamus  exordium , Platonis  celebris  audloritas  ex 
fcprimo  de  Republica,  vbi  habet . 

Humilium  Ai  AAcmai , d(7CU  Jrrof  TMf«jwiM7r(Atf^/3aM<&<u , Jiot/ufico  tt  xai  ra(  ravirtuue/snaf 

in  t Ut.  iu  opauai  ,dc  croiciatTcvo^iU^uuiel  rioV.  soroto  cfi  ttiutaaea dvttus  itiiir , Va-f  av  i/m&sewiwii- 

RttulliiM  ad-  , , , , - 1 * « , , . , - r , * ' > * , , 

mr/mCumi-  ax»*TCv<  tuffi,  ftr  dcuiu/sutu  Acyotdlismu  avrut.  ayap  tfrriiiv  > isrcioi . «c- 

num  Stvril  di  xai  udftna? </»  t£  ovu»  biJi  n/U7r'i7^ixlas,  ii(  fiirycrii  rxr  roiaLixr  c fi  tAcy  lar  aceri  lui- 

Pr.mn  otit - _ - , _ 

. 9iJuw>(Me3-a/. 

i 'vfitHtimi . Reliqua  vero  quas  diximus,  verarum  rerum  quoquo  modo  participes  c(Te , Geometria 

fciliccr , ciufquc  comites , circa  ipfam  cflentiam  quodammodo  iomniant , fynccrc  autem*- 
quicquam  ab  illis  cernere  impotlibilc  efl  tantifper  dum  fuppofitionibus  hxrcnt.cafque  ra- 
tas & immobiles  adeo  feruant , vt  illarum  rationem  reddere  nequeant . Nam  vbi  princi- 
pium quidem  ponitur  id  quod  efl  ignotum,  finis  autem  & media  ex  ignoto  tra&a,  inuiccm 
connedluntur:  collcdlam  inde  affertionem  quonam  paclo  feientiam  vocemus  i 

Reliquas  vero  ( artes ) quas  diximus  entis  aliquam  p artem  attingere , Geometriam  dunta- 

Vnfsmfra . xgti  tus  /jUX  tpfam  Geometriam  comitantur, videmus fomniare  quidem  cires  tpfum  ens , per 
veram  autem  vtftonem  cernere  non  po(je , quonfqne  fippofiuombut  adhibitis  immobiles  eas Ji- 
nunt , & nullam  earum  rationem  reddere  poffunt , Jiqutdem  principium  quidem  ponitur  id 
quod  est  ignotum,  finis  autem  & media  cx  ignoto  dedulta  copulantur,  qui  fert  polclt  vt 
huiufmodt  affirtio/itvnquam  Jcientia  ? 

Piati 


Platonis  enim  confilium  in  eo  politum  effe  videtur , vt  doceat  Geometriam, ciufquc  co- 
ntimifiu-  mjtcs  fomniare  circa  id,  quod  confiderandum  aflumunt ; & quidem  de  Geometria  ipfa  !o- 
dum.P"r"‘  quendo , cum  hac  in  quantitatis  continua;  meditatione  fit;occupata,  confiderandam  af- 
fumit  abflrahendo  illam  ab  omni  materia , ciim  tamen  fic  abflratfta  in  natura  non  fit , ac 
propterea  non  introfpicit  eius  naturam  huiufmodi  munus  relinquens  Phyfico , &Mcta- 
phy  fico,  quorum  ille  contemplatur  quantitatem , quatenus  efl  corporis  habentis  naturam 
affeftio;  hic  autem,  prout  fpecics  efl  contenta  fub  ente , quod  velut  adatquatum  obiedlum 
perferutatur;  ac  ob  id  de  ipfa,  r.on  fccus  ac  de  alijs  entis  Ipecicbus  ediflerit . 

Confilium  enim  rlatoniseo  plane  tendebat , vt  oflenderct  Geometra;  munus  in  eo  po- 
Tisumiifm-  fitum  effe , vt  intra  Mathefeos  fines  contemplaretur  quantitatem  continuam , nempe  con- 
"Zn  "fU‘  Cerando  <luid  ea  eflct,&  vnamquamqtfpecicm  ipfius  in  ratione  mcnfurf  ,&  mcnfurabilis,^. 
vt  de  eadem  fecundum  eandem  rationem  proprietates  oftenderet.  Cum  aute  quantitas,  in 
cuius  contcphtionc  vcrfatur.fit  quid  fpcdlabile  fecundum  rationes  diucrfas.a  quibus  Geo. 
metra, veluti  Mathematicus  intra  proprios  fines  coercitus, abflinerc  debet, cotentus  ea  tan- 
tum contemplatione  perfequi  fua,  qux  fibi  funt  propria;  propterea  nequit  quantitatem  ip- 
fam perferutari , nifi  fecundum  rationem  menfura , & mcnlurabilis , fecundum  quam  at- 
tingi non  potefl  quantitatis  natura  vndequaque , prout  cll  in  re , fed  tantum  quatenus  fub 
ca  cadit  confideratione , qua  Mathematici  cll  propria ; ita  fit , vt  Geometra  naturam  eius 

non  affequatur  fecundum  omnem  rationem  cognofcibilem ; quemadmodum  par  edet  ad 
intimiora  eius  principia  cognofcenda , fed  tantum  fccundilm  rationem  menfura; , & men- 
furabilis,  vtpotd  illam , quam  fibi  Mathematicus  adfeifeit . 
sumi*  pieriquc  demonflrationes  Mathematicas  damnant , veluti  dcflitutas  ijs  conditionibus  , 
qu?  »d  veras  demonftrationes  requirtmtur . 

Secundb  igitur , quod  nonnullis  aliquid  negotij  faceflit  efl  quod  huiufmodt  dcmonftra-  , 
tiones,  quibus  Mathematicus  vtitur.non  procedant  per  caufas.  Affertur  inter  cetera  inflan- 
tia de  prima  Euclidfs  propofitionc.vbi  Geometra  contendit  oflcndcrc  Triangulum  eo  mo- 
do conflrudtum  per  interlectionem  circulorum , jquilatcrum  cifc , ac  cius  latera  aqualia- 
cfTc,  quoniam  funt  reflat  dudta  i centro  ad  circumfcrcntiam;I)icunt  enim,  non  ideo  lineas 
illas  equales  effe , quia  ducantur  d centris  ad  illas  circumferentias , quoniam  hoc  efl  quid 
poflerius;  ctfi  per  tmpofGbilc  circuli  illi  deferibi  non  poffent , nec  reda  duci  a centris  ad 
circumferentias,  adhuc  rcila;  illae  lines  forent  aquales . Sed  parum  fcite  h^c  difta  viden- 
tur ; quamuis  enim.dcfcribi  circulos  fit  quid  poflerius  (qualitate  linearum  illarum , non^ 
~~  jP  ~~  ' ’ ",  tlmcn 
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tamen  pofle  deferibi  ita  fe  habet ; cum  hoc  fit  potius  natura  prius ; quod  fi  repugnaret  cir- 
culos deferibi,  & redas  illas  lineas  a centris  ad  circumferentias  duci , repugnaret  quoque 
prxdiftarum  linearum  squalitas  ; vt  fi  repugnaret  rifibilitas , fcu  efle  rifibile , vel  aliquid 
illi  neceflario  connexum  repugnaret, quoque  homo, hoc  eft  natura  rationis  particeps . 

Necdiffimiliter  occurrendum  cft  difficultati  de  propofitionetrigefimafccuda  primi  Li-  n 
bri,  vbi  probatur  triangulum  habere  tres  angulos  xquales  duobus  redis;  Quoniam  pro- 
dudo  vno  latere,  angulus  externus  xqualis  eft  duobus  oppofitis.quod  vt  aiunt  nullo  p.ido 
vera  cft,&  effendi  caufa  illius  conc!ufionis,&  ipfius  attributi, quod  eft  habere  tres  angulos  /DI’, 
squales  duobus  redis;  nam  fi  nunquam  produceretur  illud  latus , imo  fi  non  pofTet  produ- 
ci, adhuc  tres  trianguli  anguli  forent  squales  duobus  redis . Eodem  enim  modo  hxc  diffi- 
cultas dilurrur , dicendo  fcilicct  produci  latus  efle  quid  pofterius  non  ita  tamen  poifc  pro- 
duci; hoc  enim  pofterius  non  cft , quod  fi  prxdicti  lateris  produdio  repugnaret, vtique  re- 
pugnaret quoque  triangulo  conuenirc  prxdidum  attributum  confiftcns  in  eo, quod  eft  ha- 
bere  tres  angolos  cqualcs  duobus  redis . 

Tertio  damnantur  Mathematies  probationes , quod  non  fint  ex  prioribus  & notioribus  m<  «Or- 
natura , fiquidem  non  funt  ex  caufis , vt  efle  deberent  fi  ex  prioribus,  atque  notioribus  na-  B“  • 
tura  dicendx  forent ; quinimo  aiunt  f(piflimc  procedere  a poftcriori  & a figno , vt  patet 
quando  fit  dcmonftratio  commemorata  propofitionis  trigefims  fecundx,  vbi  probatur 
Trianguli  quidem  attributam  per  angulum  externum . 

Hcc  tamen  parum  habent  momenti , fiquidem  aliquando  fieri  progrcfliim  ab  attributo , ***• 
fiue  ab  efledu  ad  caufam ; commune  quidem  cft  omnibus  Difciplinis , in  quibus , vt  con- 
ftat  difeurrendo  per  lingulas , hunc  licet  progrcfliim  obferuarc ; Quamobrem  hac  difficul- 
tate non  plus  Mathematicis  , quam  ceteris  Difciplinis  dedecoris  inurunt ; folum  igitur 
hinc  illud  licebit  inferre , vt  Difciplin(  Mathematies  tantum  fibi  nequeant  fplcndoris , ac 
dignitatis  arrogare;  vt  femper  a caufa  ad  effedum  procedant,  fcd  aliquando  a caufa  quan- 
doque ab  effedu , plerumque  verd  a concomitanti , quod  fuperius  etiam  tetigimus.  Hic  **“*4*‘- 
porro  diligenter  cft  aducrtcndum.quod  plcrofque  decepit,  cum  dicimus  dcmonftrationc  m ' 

per  caufam  procedere,  non  fic  vfurpandum,quafi  caufa  neceflario  efle  debeat  Phy  fica- ; 
hoc  enim  ade6  a veritate  alienum , vt  nihil  fupra ; iam  enim  infinuatum  a nobis  fuit  ad  dc- 
monftrationem  per  caufam  non  requiri  caufam  omnino  Phyficam  rcaliter  fcilicct  diftimfta 
ab  cffeftu , fed  fatis  fuperque  efle , vt  fit  caufa  Metaphyfica , qus  alias  virtualis  appellari 
confucuit ; itaque  opus  non  cft,  vt  tam  fit  caula,  quam  fe  habens  per  modum  caufx;&  cer- 
ti nili  res  ita  fe  haberet  illud  fequcrctur  incommodum , nimirum  de  Deo  nullam  feientiam 
efle  pofle,  fiquidem  attributa, qus  Diuinam  naturam  comitantur  haud  rcali  diftincrionc  ab 
illa  diftinguuntur;  formalem  autem  diftindtionemcxrci  natura, hic  non  commemoro, cum 
huius  non  fit  loci  cumulatius  hac  de  re  difputationem  inire . 

Quarto  illud  quoque  folet  in  medium  afferri  ad  idem  fuadendum,  videlicet  Mathemati-  &*"««  '>*• 
eisdemonftrationibus  dccflc  perfe&ioncm  requifitam  ad  optimum  dcmonftrandi  genus . ' 

Non  contexuntur  ex  ijs,  que  funt  per  fe;  plerumque  enim  nos  in  dcmonftrando  principias 
quidem  adhibemus,  qu(  non  funt  per  fe,  vt  illud . Qu(  xqualia  funt  vni  tertio , funt  inter 
fe  cquahajcaufa  per  fe  vt  aiunt  cur  illa  cqualia  fint,  non  cft  illud  tertium,  fcd  tanta  ipforum 
quantitas ; & fi  non  eflet  illud  tertium , vel  etiam  fi  foret  impoflibile  adhuc  (qualia  forent 
illa  quanta ; quod  de  principijs  alijs  quoque  dicendum , vt  fi  ab  (qualibus  cqualia  demas, 
qu(  remanent  funt  (qualia ; idem  quoque  aderunt  de  propofitionc  trigefima  fecunda- 
primi  Elementorum,  vbi  videlicet  oftenditur , Triangulum  liabere  tres  angulos  (quales 
duobus  redtis  mediante  angulo  externo,  atque  adeo  per  principia,  qux  non  funt  per  fe . 

His  quoque,  & confimilibus  operofum  non  erit  fatisfaccrc ; propterea  quod  principium  sthau. 
illud  c.g.  qu(  funt  (qualia  vni  tertio , funt  (qualia  inter  fe , cft  propofitio  per  fe  li  reite  ex- 
plicetur, & quidem  huiiifmodicft , vt  mereatur  dici  principium  dcmonftrationis , fi  vera- 
funt,  qu(  fcripfit  Philofophus  primo  Pofteriorum  Capite  fecundo , quod  fit  propofitio  im- 
mediata, qua  fcilicct  non  cft  altera  prior ; illius  autem  propofitionis  fenfus  redditur . Ha- 
bcntiaequalitatcm  cum  tertio  funt  habentia  (qualitatem  inter  fe , vbi  prpdicatuin  adeo 
neceflario  de  fubiefto  affirmatur , vtfufficiat  ad  hoc , vt  fit  dcmonftrationis  principium- ; 
eftque  adeo  immediata,  vt  per  caufam  oftendi  nequeat , eiufquc  veritas  ftatim  confiet  ha- 
bita fignificationc  termutorun)! , ita  ut  cum  feientiarum  principia  complexa  fint  in  triplici 

difle- 
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'differentia,  quedam  fint,  quibus  intcllefhts  ftatimpr?bct  affcnfiim  pcrccpra  fignificatiorir 
: r/»nr»riri«:  rvnrrimenm  innotefcunr , quedam  tandem  queeo- 
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Quinti  obiiciunt  etiam  quia  non  funt  exproprijs;  ac  Mathematici  utuntur  principi;; 
communilTimis , vt  e.  g.  totum  cft  tnaius fua  parte.  Siab  squalibus cquaJia  demas,  que 
remanent  funt , aqualia , & id  genus  alia ; &quamuis  illa  limitentur  ad  proprias  mate- 
rias, adhuc  tamen  lecundum  fe  communia  funt , nec  propria  ccnferi  debent  illius  dcnwi  - 

^Sedndrumcft, quaminepte loquantur ; quando fiouidem dicimus DcmonUrationcno 
debere  ex  proprijs  non  ex  communibus  procedere , ld  fic  vfurpandum,  vt  ck  monftratio 
conftniantf  ex  proprijs ; communia  vero  opem  ferant  dcmonftrarion. , quod  m.pfisMa- 

Mathematice  dcmonftrationes , quoniam  Ma- 
thematicus quantitatem  confiderandam  aflumit  abftrahcndo  a propria  & vera  dhusnatu- 
im  non  confideret  illam  quatenus  efl  accidens,  & vt  a fubftantia  pendet,  fed  quatentis 
imaginationi  fubftat,  in  caquc  concipi  poliunt  vari?  figurc,  & de  illis  pafliones  probari  per 

nnedam  principia  cuidcntirftma,  non  tamen  per  veras  caufas.  , 

^ Sed  liis  tam  faiSum  fatis  fuit  fuperius;  nam  fi  de  Geometria  loquamur  h?c  Plecto 
ouantitatem  confiderat  continuam,  non  confiderando  tamen  ipfam  n.f.  fecundum  abftra- 
Sl  b omni  materia  fenfibdi , & perferutatur  attributa , qux  confequuntur  ipfam  fe. 
* rationcm  menfurx  & menfurabilis ; nec  enim  quicquam  prohibet  quantitatem^ 
ipfamhainc  in  modum  (pcftari , & de  ea  fecundum huiufmodi  rationem  attributa often- 

i fi  nux  funt  qux  profeci  funt  inde  dimanantia. 

Ouod  fiplcrunque  vfurpent  hx  difciplinx  Dcmonftrat.oms  illud  genus , quod  perde- 
duSonem  ad  impolfibilc  nuncupatur, hoc  nihil  eft;  quoniam  in  hoc  ipfx  cum  extet  is  con- 

UC^c' Itabit' vertere1*! Mathematicis , quod  pr?fertim  apud  Geometras  magni 
nominis  inTflextitilfe  confpicimus,  f.  aliquando  ex  eo,  quia  aliquid  nec  m.nus,n«  maius 
fi.  concludatur  cqualc ; quamuis  enim  id  ex  communibus  prima  fronte  collcftum  v 
S r’  'tamenex  proprijs  id  fhOum  fuilfc  quidem  intelliges , f.  aniirtaduertens  ea  ex  re.  natu-  ■ 
ridcauaagiturXt  ita  fuilfc . Ih  tradendis  autem  methodis , cum  fe  obtulerit  occafio  h?c 
3 profequemur.  Interim  id  adnotare liccr, cum  inhoc contigerit deduftio ad  im- 
pPoflibiic , mdc  non  plus  dedecoris  his  Difciplinis  accedere , quam  Cjtern  eodem  demon- 

feliciter  Propofinonis^licuius  Geometrict  de^fo^ff  f 
ouibufdam  in  prima  principia  refolutam  fuiffe,  vnde  non  parum  det  CC0^  P . , - 


dens;  etfic^fmtdeommvtaiunt.Kpe. P*eat,  quam  fubic- 
fium,  & pr?dicatum  rccmroci  fe  h^eMG  P ? imbccillitatc  profclTorum  oriun- 
fhim,  &c.  fed  Iniquum  cft  Arti  adfcnberc  errata,qu?  si  rcCli,  & vt,  par  eft  illa  rc- 

tur;  & quidem  Scribimus  mdo<2i,  doaiOTC  ^ ments  perturbet,&  apud  Peripate- 

folutio  fuerit  inftituta,in  ea  nihil  crit.quo' , . . quidcm  dicendum  omne  triangulum 

ticos  quoque  non  vulgarem  plau  uro  mtre  laterum  . non  autem  omno 

in  quo  duo  latera  funt  ^lu  vni  « quiiat<£Ln , &c  Non  eft  Mathematicis  id  vitio 

triangulum  tria  alicuius  infeitia  proficifctundabitur  enim  cu.cuq; 

vertendu  ergo,  ^«^arionis  rcfolutioncm  redigere ; quod  f.  m ,pfis  dcmonftra- 
ad  meliorem  formam  demom  fubicite  naturam  minime  videantur,  id  ijs  fum.119 

tionibus .contexendis ; ino propnos  limites , finefque  fua  peculiari  ab- 
qu9<i  f^petiOu  hatacfobfcur^  fuit  a nobis  mfimaatun,. 


£udi- 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.I. 


Euclidis,  dc  Datis  Liber  fingularis  ad  Locum 
pertinens  refolutum , ab  Ausiore  recogni- 
tus, & Commentarijs  illuflratus. 

DEFINITIONES.  : 

Data  magnitudine  dicuntur  area,  feu  fpatia,  linea , (gr  anguli,  tfuilwt  j 

atjualia  pojfumus  exhtbire . 

HOc  igitur  modo , &iuxta  definitionem  hanc  oportet  irttolligcrc  vfitatam  loquendi 
formam  in  deinoftrationum  Analyfi  i cum  dicimus  nimirum  lineam  aliquam  datam  - 
elise  magnitudine ; ita,  & dc  fparijs  intelUgcndum  cft . 

Ad  angulos  autem  quod  attinet,  aliqua  difficultas  infurgit;  porsctenim,  quifpi.un,  ar-  DiiftJiuri 
guerc;  Quod  quantitatem , feu  magnitudinem  non  habet , vtique  magnitudine  dari  non  * 
poterit , nec  ei  quicquam  cqualc  poterit  exhiberi ; cuna  aquale  & inequale , maius  & mi- 
nus , quantitatis, vel  magnitudinis  attributa  cfsc  videantur . At  vero  angulum  non  part  ici- 
pare  rationem  magnitudinis,  mox  fuadebitur . Ergo  non  poterit  angulus  dici  magnitudine 
datus,  nec  ei  quicquam  aquale  poterit  exhiberi . 

Angulum  vero  magnitudinem  non  cfsc, hinc  facile  quidem  tntclliges  . Quoniam  ma- 
gnitudo  omnis , vel  linea , vel  fupemaes , vd  corpuscxiftir , ita  ut  quod  rationem  vnius 
ex  his  non  habet , nec  magnitudinis  rationem  habere  polfic ; fed  hunc  in  modum  fe  lc  ha-  /luum  • 
bere  angulum , cuicumquc  perfpcdtuin  cft , quamobrem  angulus  magnitudinis  rationem 
obtinere  non  poterit . Quod  fi  quis  ambigeret  de  veritate  illius  propofitionis , videlic^r , 
quod  non  obtinet  rationem  vnius  ex  illis  magnituduiibus , nec  etiam  magnitudinis  ratio-  r' 
ncmconfequi  poteft;  inde  profetlo  eam  veritati  confcntaneam  efle  deprehendet,  quoniam 
nulla  alia  fupcreft  magnitudo,  fiquidem  totuplex  magnitudo  ccqferi  debet,  quotuplex  di-, 
uifibilitas,  At  h{C  tantummodo  triplex , vt  eleganter  oftendit  Ptolcmf  us  in  Analeinmatc  j 
ergo  triplex  erit  etiam  magnitudo ; quamobrem  nemini  licebit  vitra  lineam,  fupcrficiem  » 

& corpus , aliam  inuchcrc  in  medium  magnitudinem . 

Deinde  illud  accedit , quod  Angulus  planus  cft  duarum  linearum  in  plano,  fe  mutuo  AHmrml4^ 
tangentium,  & non  in  diredtum  iaccntiuiu , alterius  ad  alteram  inclinatio  jergo  non  ad 
quantitatis,  feu  magnitudinis , fed  potius  ad  relationis  genus  pertinebit . Non  Iccus  cnim  y-j* 
le  habet  inclinatio,  ac  Ratio, h{c  rcfpcttus  cft  quidam,  nc  & inclinatio;  & vt  inter  Rationes  *’ 

datur  rcfpc&us,  qui  dicitur  analogia , fiue  proportionalitas , qui  nil  aliud  efl  quam  ratio-  . 
nuta  fimilitudo , ita  pariter  inter  inclinationes  fimilitudo  intercedit ; vnde  non  tam  Ratio 
dici  debet  alteri  cqualis,  aut  maior,  vel  minor ; quemadmodum  nec  inclinatiotam.dc- 
bet  {qualis  alteri  dici,  vel  maior,  vel  minor,  quam  fimilis,  vel  diflimilis . 

Neque  perturbet  animum,  quod  angulo  quantitatis  attributa  conucnire  videantur ; fu-  ornrril„ 
bit  enim  diuifionem  in  partcs.fiquidcm  licet  in  illas  difpcfccrc ; conuenit  eidem  cfsc  equa-  afuUm. 
lem  alteri,  itemque  maiorem,  atque  minorem , &c.  qua;  plane  magnitudinis  narurumco- 
mitantur;  non  inquam  animum  perturbet , propterea  quod  ei  commemorata  conucnirej 
bifariam  intclligi  poteft,  vel  fcilicct  primo  & per  fc.ouod  omnino  negandum,  vel  ratione., 
alterius,  quod  vitro  fatendum ; intantuin  enim  angulus  diuifionem  fubirc  poteft,  quatenus 
diuifionis  cft  capax  arcus  ille , cui  angulus  infiftit , & penes  quem  iplius  anguli  attenditur 
menfura . Si  enim  minor  fiicrit  ile  arcus;angulus  fit  magis  acutus;  vnde  inclinatio  dicitur 
maior , & contra ; ratione  tamen  ipfius  arcus;  cum  alioquin  diceretur  fimilis  inclinationi  , 
aliarum  duarum  linearum  angulum  conftitucntium,  quando  arcus,  quibus  prxdnfti  angu- 
li inGftcrent  ibrent  squales ; diceretur  autem  diflimilis  quando  cflent  arcus  irur  quales , 

Neque  dicas  mere  exti  inlccc  lc  habere  arcus  illos,  ncc  ad  anguli  generationem  condu- 
■ cere, quandoquidem  res  non  ita  fc  habet;  namque  fi  intelligamus  retiam  quandam  iu  pia-  • 
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ni  in  qua  pumftum  quoddam  fuerit  acceptum,  & hoc  immobili , ac  fixo  linea  in 
gyrum  agatur,ita  vt  loco  ipfius  altera  fit  fubftituta  permanens,  t 


»4 

noiaeentem, 

. , _ , , quot  in  ipfa  funt  punfta,tor 

arcus  deicripti  intelliguntur , quemadmodum  per  illum  motum  angulus  intelligitur  geni- 
tus, ita  etiam  & arcus  fimiles, quibus  idem  angulus  infiftit.  Hoc  autem  fufficit  ad  genera- 
tionem anguli , preterquamquod  quocunquc  oblato  angulo  plano , fatis  fuperque  cft  ar- 
cum deferibi  poffe  fiufto  centro  ad  verticem  illius,  fecundum  arcum  predidtum , attenden- 
do ipfarum  linearum  inclinationem . 

ttiiHu.  Longe  itaque  melius  videtur  hunc  in  modum  res  explicata,  quam  fi  dicatur,  infulsi  ad- 
modu  ut  opiuor,  aliud  cfle  quantitatis  genus  agnofecndu.ad  quod  angulus  ipfe  pertineat . 
Illud  porro  filentio  prjtcrcundum  minime  duxi  nihil  referre,  quo  nam  padlo  fc  habeat  hu- 
iufmodi  refpc£tus,an  fcilicct  contradiftinguatur  ab  ijs,  qua  reieruntur,  tamquam  accidens 
fuperadditum ; illud  enim  de  omnibus  huius  ordinis  rcipeftibus  inquiri  poteft;  neque  hac 
in  re  peculiaris  eft  difficultas ; Jolum  illud  addendum ; non  importari , quicquam  in  re  di- 
ftinftum,  quod  alids  a nobis  dcmonftratum  abunde  fuit . Simile  quippiam  tradlandum  oc- 
curret circa  fcquentem  definitionem,  qua  fcilicct  Rationis  explicatur  natura . 

Ad  propofitum  redeuntes.cum  in  definitione  ait  Geometra.angulum  magnitudine  d ari» 
fn  c^m  cj  aqualis  exhiberi  potcft;co  fcnfu  cft  vfurpanda  definitio , vt  magnitudine  datus  an- 
gulus , & ei  aqualis  exhibitus  dicatur  ad  cum  modum,  quo  ipfi  magnitudinis  ratio,  & 
aequalitas  aptari  poteft , quod  non  paucis  hadtenus  a nobis  explicatum  fuit . 

Hic  autem  praetermittendum  non  eft.qucdam  efle  vocabula, quorum  fignificationcs  ap-’ 
ponere  abs  re  non  cfle  iudlcauimus  i & primo  quidem  Datum  dicitur , cui  arqualc  poflu- 
mus  exhibere . 

HjfHktfi,,  YttoS-kj-ic  , hypothefis  eft , quod  proponenti  vitro  conceditur ; fuppofitionem  enim  figni- 
ficat,  eo  quod  fiat  ex  vt  ; nempe  fub,  & -3-to-ic  hoc  eft  pofitio ; vnde  SeriSimc , ideft  fuppo- 
fitio  eft  omne  id,  quod  conceditur  proponenti,  vt  di&um  eft . 
o rdiuMuu.  Ordinatum,  fiue  determinatum  dicitur,  quod  pluribus  modis  ede  nequit;  cum  enim  ali- 

i ",d  • quid  determinatum  fuerit , non  patietur  fccus  fieri , quam  determinatio  ipfa  permittat . 

towo>/ug*  , Porimon  Gratcis, quod  adtu  paratur , in  promptuquccft  rd vopint» ; cniiri 
rtrimnjt, <d.  licet  facilfc  fuppeditans  interpretari  confueuerint : non  raro  tamen  contingit  vfurpari  pro 
To-ardpicor,  quod  Gr^cis  fignificat  facili  parabilf , atque  fuppeditabile,  & quod  citra  dif- 
ficultatem effici  poteft  i adeo  ut  quandoque  apud  nonnullos  in  idem  recidant;  licet  etiam- 
»o  mft/M) r , pleruquc  fignificct.quod  conftrui  poteft,  & ro  arop/s-o»  quod  parabile  cft  fine  dif- 
ficultate , & quandoque  pro  eo  quod  cft  fa&ibile,  quodque  fieri  poffe  non  rcuocatur  in- 
dubium; etiamfi  eius  effedlio  ignoretur . 


quid. 


jfrimtM . T0[  awofifiar ; aporimon  accipitur  pro  eo,cui  opponitur  viftfu»  ex  a priuatiua , & irip npi 
• atque  ade6  fignificat  id  cuius  effedtio  haberi  nequit . 
wfMb&u.  Effabile  dicitur,  quod  eft  exprcffibilc : v t ineffabile  idem  cft , quod  inexpreffibile ; effa- 

L!l-  aniaM  «fV  X ii»rkn 


bile  enim  eft  a verbo  effari . 
pfMhjrU,  Cognitum  denique  fignificat , quod  numero  rationali , vel  irrationali  exprimi  poteft 
Aduerte  autem  per  numerum  rationalem  intelligi  illum,  qui  exprimi  poteft,  vt  Verbi  gra- 
tia io  quemadmodum  per  irrationalem , qui  exprimi  non  poteft,  vt  fc  habet  fji.  20.  redea- 
mus vnde  difceffimus.  Illud  filentio  pratterire  non  licet;  Datum  quadrifariam  continge- 
re magnitudine  nimirum,  ratione,  fpecie,  & politione,  de  quibus  eaiflerit  Euclides . Aitqs 
primo  data  magnitudine  cfle  areas,  lineas , & angulos , quibus  arqualia  nos  exhibere  pof- 
fumuss  cumque  Datum  gcncratim  acceptum  illud  fit , cui  arqualc  poteft  inueniri;  obid 
magnitudo  tunc  data  dicenda  cft, cum  ei  poteft  aequalis  reperiri;  non  fccus  datum  fpatium 
cfle  dicetur,  quemadmodum  etiam  & angulus  fcnfu  iam  explicato . 

Ratio  dari  dicitur  , cui  pofumus  eandem  exhibere . 

ttybiiiam  t Vne  JmXcyU , analogia,  fiue  proportio  data  cfle  dicetur , cum  ci  poteft  atqualis  re- 

uf&MfM.  ^ periri . Quoniam  enim  in  ratione  magnitudinis  A,  ad  magnitudinem  B,  dari  poteft 
magnitudo  C.  a3  magnitudinem  D,  proptcrca  proportio  magnitudinis  A , ad  magnitudi- 
nem B,data  efle  dicetur . 

Quanti  referat  ad  Geometram  poffe  in  quonam  pofita  jit  rationum  natura , non  eft  cur 

plu- 
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pluribus  explicemus , cum  pcrfpicuum  adeo , vel  cuique  efle  pofllt , vt  operar  non  fit  pre- 
tium in  lioc  immorari . Prxftabit  igitur  (fatim  aggredi  Definitionem  rationis , quam  Eu-  ■, 

elides  inculcat  Elementorum  lib.j.  Ait  autem 

A iyoc  ici  iucM-ytheiv  ifisyo an  n xxra.  TrnA/xoxDTit  npoc  a».)iAa  rroia  %t<nt  • de 

Hoc  cft . Ratio  cft  duarum  magnitudinum  cflifdcm  generis  mutua  quxdam  fecundum 
quantitatem  habitudo . Huius  porro  Definitionis  fcnlus,  vt  probe  innotefeat , iuuabic  fin-  t 

gulas  cius  particulas  diligenter  percurrere . Primum  autem  videtur  id  adnotanduro>  quod 
Grtccus  Codex  vtitur  hac  voce , Ao>oc,  quar  quidem  optime  redditur  larinc,  ratio,  qua  fi- 
gnificatur  habitudo , fiuc  rcfpcftus  quidam  inter  duo , & quidem  fi  inter  fc  conterantur  fc-. 
eundum  quantitatem,  in  huiufmodi  collatione  fpedari  poteft  & Intcllcdtus  aitus  Collati- 
nus , quo  fcilicet  vnum , cum  alio  confertur,  & ea,  qua-  fecundum  quantitatem  conferun- 
tur. Illa  igitur  mutua  habitudo  non  quidem  fetenens  ex  parte  cognitionis,  vt  aliqui  per- 
peram intellexerunt , fed  potius  ex  parte  eorum , qua;  comparantur , ratio  dicitur  .Dum 
itaque  dux  quantitates,  fiue  dilcrctx.ut  muneri,  fiuc  continue, vt  linea-,  fuperficics,  & cor- 
pus inter  fc  conferuntur  fecundum  quantitatem , habitudo  illa  fetenens  ex  parte  obiedH 
Ratio  efle  dicetur . 

■ Ratio  autem  commemorata  dicitur  duarum  magnitudinum  eiufdcm  generis  . Siqui-  n,, ■ 
dem  e(Tc  debet  habitudo  inter  quantitates  eiufdcm  generis,  quoniam  qua  fuut  generis  . 
diuerfi  nequeunt  inter  fc  comparari , vnde  non  eft  in  ijs  cup  cxerceatiu-  rtlpcctus  in  quo 
rationem  confidere  dicebamus . Quamobtem  linea  cum  tinca , fuperficics  cum  fupcrficic , 
folidum  cum  folido  conferri  debet;  non  autem  linea  cum  iupetficie,  &c. 

Dicitur  deinde  fecundum  quantitatcm.Hoc  cft  fecundum  quod  vna  maior  cft , aut  mi- 
nor, aut  xqualis  alteri . Quandoquidem  duabus  eiufdcm  generis  quantitatibus  propofitis, 
necclfe  eft,  aut  unam  efle  maiorcm.aut  minorem  altera,  aut  ilii  xqualem . Habitudo  igitur 
illa,  qua  fefe  vel  xqualiter,  cum  funt  xquales,  vel  inxqualircr,  c^m  funt  inxqualcs , refpi- 
Ciunt,  Ratio  appellatur . Quare  habitudines  ali»  non  fundat»  hi  quantitate,  vt  habitudo 
patris  ad  filium , quacumque  il]a  fic , vel  albi  ad  album , vel  demum  qualibet,  cuius  fun- 
damentum non  cft-quantitas,pcr  hanc  in  definitione  particulam  politam  excluditur . 

. -Hinc  porro  na&a  occafionc  peritiores  Geometrx  difccptationera  ineunt;  Npm  propor-  K„m 
tio  quantitas  dici  mercatur;  quod  etiam  de  angifto  folct  ipquiri . «• 

Eft  autem,  cur  id  in  controuerfiam  vocent,  propterea  quod  ratio  quantitas  non  videtur, 
quoniam  hxc  creditur  adxquate  diuifa  in  difcrctam,&  continuam;  difcrcta  inhias  fpecies; ' 
continua  itidem  in  fpecies  fuas,  lineam,  fupcrfidem,&  corpus, ad  quarum  nullam  ratio  re-, 
tibearipoteft.  '•  ':i  ' . . • , 

• Ex  aduerfo  tamen,  non  parturi  negotij  f.iccflcrc  videtur  difficultas, quoniam  de  rationi* 
bus  agere  munus  dft  Geotherrx  , qui  tamen  folam  quantitatem  fua  contemplatione  perfc-  ’2iin 
qnitur,3c  fi  quid  cft,  quod  pra-ter  quantitatem  ad  fc  adfcifccre  videatur , illud  profcCtoca-  fmui- 
dit  fub  ipfius  contemplationem  , quatenus  aliquo  modo  naturam  induit  quantitatis,  'ratio-  f"' 
nemque  menfurx,  ac  menfurabilis  obtinet . 

Idque  prxfenim  inualefeit , quoniam  lationi,  quicquid  conucnit , quantitati  conuenife 
pcrfpicuum  cft . Quamobrem  fi  quanti  maxime  proprium  cft  xqualc,  & mxqualc  dicij  ve 
Ariftotclcspronunciauit  de  quantitate  agens  cap.  6.  etiam  de  ratione  idem  enunejari  vo- 
lunt Geometre,  quibus  nihil  eft  frequentius , quam  rationem  vnam , maiorem , aut  mino- 
rem altera  dici , vel  vriam  alteri  fqualem ; quo  apud  ipfos  irequcntifllme  ufurpatur  illud , • f 

nimirum  quantitatem  vnam  habere  maiorem  rationem  ad  alteram,  quam  alia  ad  eandem, 
vel  minorem , vel  xqualem . 

Quin  imo  & rationem  Gbi  vindicare  nedum  commemoratas  proprietates  confcquentts  lmm  J m 
quantitatis  naturam ; fed  etiam  hec,  qux  funt  maxime  quantitatis  propria ; videlicet  ppflc 
addi , iubtrahi , multiplicari , ac  diuidi . Non  minus  enim  ac  de  quantitate , de  rationibus 
ipfisjdiccrc  folemus,  vnam  alteri  addi,  ex  vna  aliam  fubtrahi : vnam  per  aliam  multiplica- 
ri;  atque  demum  vnam  per  aliam  diuidi . • , . *•  ' , 

Nihilo  fecius  re<5t<L- quidem  Petrus  Noniuj negatiuam  fententiamamplexus  eft , cara- 
tione  duffus.quam  primum  attulimus,  quonia  ratio  neque  quantitas  eft  difcrcta  vt  numc-  ttnu.i  /rf  ytij 
rus , neque  aliqua  (pecics  quantitatis  continue ; neque  enim  eft  linea , neque  fuperfiries , f™***"'»- 
neque  corpus . Que  etiam  de  angulo  intelligenda  volumus . ' 

• D Com- 
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Commentitium  plani: , ac  puerile  cft , quod  nonnulli  difficultate  preffi  protulerunt , di- 
J""'"  centes  tametfi  ratio  ad  nullam  ex  commemoraris  quantitatis  fpccicbus  pertinere  poffit, 
*^'*1*"'  tamen  inde  haud  inferendum  e (Te  quantitatis  eiTcntiam  a ratione  non  participari,  quoniam 
aliud  eft  quantitatis  genus , quod  relatiuum  dicitur,  fub  quo  ratio  ipfa  contineri  poteft . 

Ipfos ; tamen  de  ratione  loquentes,  nulla* ratione  quidem  hoc  nouum  quantitatis  genus 
j jn  medium  inuexiife  facile  quiique  deprehendet,  fi  nobifeum  occurrat  propofitis  difficulta- 
tibus , quibus , nullam  incfle  vim  hic  oftendemus . 

Ad  primam  igitur  quod  attinet.  Vitro  quidem  fatemur  Geometre  munus  efle  quantita- 
tem perferutarii  inde  tamen  non  redte  infertur  quicquid  fub  Geometrica  cadit  contcm- 
xijyiJtmr  u piatione  quantitatis  naturam  fibi  vcndicarc,  atque  adeo  diredlc  fub  illa  contineri.  Nam  vt 
C#'  infulsi  profedto  putaret  aliquis , quicquid  Phyficus  meditandum  afliimit  debere  corporis 
'Jid  rrimfm.  naturalis  rationem  fibi  vcndicarc ; ita  non  minus  fi  crederet  nihil  efle , in  quo  Geometra-» 
occupatur , quod  rationem  quantitatis  non  obtinear,  ut  igitur  Ccometra  & de  ratione-  » 
& de  analogia  cdifferat  fatis  eft.vt  h(c  quantitatis  naturam  intra  fines  Geometricos , nem- 
pe abftra&ionis  a materia  fenfibili  comitentur . 

TUfuadS.  Ad  id  vero,  quod  difficultatem  prcfefcrcbat  non  vulgarem;  refpondcrc  facillimi  m_» 
' erit,  multa  quidem  de  aliquibus  dici  proprie,  quydcalijs  improprie,  & perquandam- 
translationem  dicuntur . Ita  plane  in  re,  de  qua  agimus , contingit ; nam  (quale , ac  inc- 
quale  efle , ficut  & maius  efle , ac  minus , proprium  cfl  quantitatis , fi  proprietate  fermonis 
vtamur;  fecus  autem  fi  improprie  loquamur.  Quamobrcmrariodiciturrationi  cqualis, 
vel  inequalis , diciturque  vna  maior , vel  minor  altera , improprie  tamen  loquendo , cum 
v potius  ratio  rationi  deberet  dici  fimilis , & non  cqualis . hemque  vna  non  maior,  vel  mi- 

nor altera  , fed potius diflimilis . Etfidiflimilitudinis  fundamentumfitmaior,  vel  minor 
quantitas,  vnde  tollcrabilc  cft,  rationem  vnam,  altera  dici  maiorem,  vel  minorem,  quate- 
nus hcc  diffimilitudo  in  maiori,  vel  minori  quantitate  fimdatur . 

Atque  demum  operpfum  non  cft  occurrere  poftrcm?  difficultati  aUaty;  proptirea  quod 
pofle  addi,  fubrrahi,&c.  conucnire  rationi  bifariam  intelligi  poreft . Vel  nimirum  rationt» 
M mu**.  fuj  > yc|  ijenef;ci0  quantitatis . Primum  quidem  admittimus , fecundum  tamen  negamus 
ea  ratione  dudti,  quoniam  fi  qu(  additio , vel  fubtradlio , &c.  in  rationibus  ipfis  excreatur» 
profcftb  contingit,  quatenus  in  quantitate  perficiuntur  .Cum  itaque  res  ita  fc  habeat, con- 
fcquens  omnind  eft  rationi,  haud  quantitatis  naturam  incfle . 

Hcc  etiam  intelligi  volumus  de  angulo,  vt  fupra  docuimus,  cui  quantitatis  naturam  de- 
negauimus, quoniam  fi  qu?  inditio  funr,eum  participare  quantitati s cflentiam  nihil  prorfqf 
vrgcnr,  fi  quidem  ei  conucniunt  beneficio  arcus, cui  infiftit;  penes  enim  hunc , angulus  di- 
citur vel  cqualis  alteri,  aut  eo  maior,  vel  minor . Neque  quitquam  refert  fi  arcus  adfu  non 
fubtendat  angulum  ipfurn , fatis  enim  eft  fubtendere  pofle ; Quamobrem  angulum  in  qua- 
dam habitudine  pofita  in  inclinatione  confiftere  dicamus  neceflc  cft.  De  his  tamen  fupra 
multa  nos  in  medium  attulimus . 

Ceterum  ab  initio  propofiram  difficultatem , illud  dicendum ; fcilicct  rationi  exhiberi 
aliam  aqualem,  quatenus  (qualitas  cum  fimilitudine  confunditur , ita  ut  perinde  fit  ratio- 
ni , rationem  (qualem  efle , ac  eft  illi  efle  fimilcm , itaut  (qualitas , pro  fimilitudine  fuma- 
tur; & quidem  hunc  in  modum  data  erit  ratio , cui  fimilis  poteft  exhiberi . 

Rtclilint* fyur*  fpecie  dari  dicuntur  , quarum  , (grftnguli  anguli  dati 
Junt,  & laterum  rationes  ad  inuiccm  data  funt . 


C I itaque  fuerit  aliqua  figura  redilinca , puta  triangulum  ABC,  tunc 
J dicetur  fpecie  data,  cum  finguli  eius  anguli  ABC,  ACB,  BAC.dati 
fuerint , fimulque  data  fuerit  ratio  lateris  A B,  ad  B C,  & B C,  ad  C A,  & 
C A ad  AB.  Cactcrum  neque  lineat,  neque  anguli  fpecie  dari  dicuntur ; 
fed  magnitudine , vt  fupra  vifum  cft.  Hinc  autem  infertur  fpecie  data- 
runvfigurarum  angulos  quoque  dari;  quemadmodum  etiam  laterum  ra- 
tiones vti  pcrfpicuum  eft . > 
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Pofitione  dari  dicuntur  punEla , tine* , atque  anguli)  qux  eundem  fttum  IV. 

femptr  obtinent . 

NNon  aliter  intelligendum  eft , pim&a , lineas , angulofque  pofitione  dari , quam,  w 
fitum  eundem  femper  obtineant . Pundla  itaque  linee , Se  anguli  pofitione  dari  di- 
cuntur, que  fitum  eundem  femper  obtinent;  quinimo  punfla  non  aliter  dari  pofliint,qUam 
pofitione;  at  verb  anguli  dum  pofitione  dantur  etiam , & magnitudine , eo  tamen  modo 
quo  ipfis  magnitudo  conuenit.quemadmqdjim  fupra  fuit  explicatum.  Non  fic  autem  de  li- 
neis fentiendumeft  recftis ; propterea  quodh  hc  quantumuis  pofitione  dentur,  non  propte- 
rea  magnitudine  dat(  efle  dicentur;  pofitio  enim  fitum  refpicit, magnitudo  non  ita , 

Circulus  magnitudine  dari  dicitur , cuius  ea,qu a txcentrd  datur  magnitudine . V. 

HJEc  definitio  fatis  clara  eft,  atque  pcrfpicua . Circulus  itaque  magnitudine  datus  cf- 
le  dicetur,  cum  data  fuerit  rciia  quidem  magnitudine,  ex  centro  ducta,  hoc  eft, 
cum  magnitudine  data  fuerit  redta  linea,  que  nimirum  ex  iplius  circuli  centro  ducitur . 


Pofitione , (§fr  magnitudine  dari  dicitur  circulus , cuius  datur  centrum  pofitioney 
(efr  ea  qua  ex  centro, magnitudine. 

NOn  eft  opus  ulteriori  declaratione;  fi  enim  circuli  centrum  pofitione  datum  fuerit, 
eiufdem  vcr6,  quj  a centro,  magnitudine,  non  poteft  circulus  non  dari  pofitiono , 
nam  a centro  pofitio,  Sc  ab  ea,  que  ex  centro,  magnitudo . 

Circuli  fegmenta  magnitudine  dari  dicuntur , in  quibus  dati  funt  magnitudine 
anguli , atque fegmentorum  bafes . 

TVne  circuli  fegmenta  magnitudine  dari  dicuntur , in  quibus  anguli  magnitudine^ 
dati  funt , datjque  fegmentorum  bafes ; cum  enim  fuper  eandem  rcSam  lineam  ad 
eafdem  partes , non  conftituantur  duo  circuli  fegmenta  fimilia , & inf  qualia,  circuli  vero 
fegmenta  fimilia  fint  ea  in  quibus  anguli  coftituti  funt  cquales,inde  fit,vt  fi  detur  angulus 
contentus  in  fegmento  circuli  vna  cum  bafi  eiufdem, nccclfario  etiam  detur  magnitudir.ej 
circuli  fegmentum ; alioquin  fimilia  efle  deberent  illa  fegmenta , eo  quod  caperent  angu- 
los (quales,  Sc  fi  poifet  clle  alterius  magnitudinis  maioris , vel  minoris;  iam  duo  fegmenta 
fimilia , Sc  in^qualia  fuper  eadem  redla  linea  ad  eafdem  partes  forent  conftituta,  quod  ta- 
men aduerfatur  ijs , que  ab  Euclide  demonftrantur  ad  a 3.  Prop.Lib.3. 

Pofitione,  (efr  magnitudine  dari  dicuntur  circuli  fegmenta,  in  quibus  anguli  magni - 
dine  dati  funt,  & fegmentorum  bafes  pofitione , (jfr  magnitudine . , 

Circuli  fegmenta  pofitione , Sc  magnitudine  dari  dicuntur , quibus  dati  funt  anguli 
magnitudine  fegmentorumque  bafes  pofitione,  nugnitudineque  dantur,  quod  pla- 
ne conftat  cx  ijs,  qu(  iam  fupra  diximus;  dum  enim  data  eft  fegmenti  bafis,  Sc  quidem  po- 
fitione, Sc  magnitudine;  atque  fuper  ipfam  nequeant  dari  circulorum  fegmenta  fimilia , Se- 
in^qualia ; proinde  fi  dantur  anguli  magnitudine , itemque  fegmentorum  bafes  pofitione, 
Sc  magnitudine,  etiam  pofitione,  Sc  magnitudine  circulum  dari  necefle  eft . 

Magnitudo  magnitudine  maior  efl  data, quando  ablata  data  reliqua  eide  aqualis  erit. 

S Supponamus  propofitas  efle  magnitndines  DF,  EF;fitque - 

data  magnitudo  DE.  Per  hanc  definitionem  dicetur  qui- D E F 

dem  DF, magnitudo  maior  magnitudine  EF  data  magnitudine  , 

DE;  quoniam  ablata  data  DE  reliqua  EF.equaliseft  magnitudini,  qua  magnitudo  D F 
maior  effe  dicitur . Itaque  fi  du(  fuerint  magnitudines  injqualcs,  Sc  prima  illarum  fuperet 


VI. 


VII. 


VIII. 
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fecundam  dato  rxceflii , prima  fecunda  maior  cfle  dicetur,  data,  Iioc  eft  dato  cxecflu . Vn-' 
de  cum  duf  fint  magnitudines  DF,  EF  fuperet  autem  DF  ipfam EF  data  magnitudinc,fiue 
dato  cxccflii  D E;  ipfa  quidem  DF  maior  dicetur  minori  EF  dato  cxcelTu,  fiue  dati ; Equi- 
dem ablata  DE  reliqua  EF  eidem  EF  aqualis  eft . Notant  Interpretes  non  interefle  vtrutn 
bine  magnitudines  injqualcs  datf  fint , dummodo  datus  fit  exccfliis , quo  maior  minorem 
excedit . 

Magnitudo  magnitudine  minor  eft  , data , quando  adi  uncia  data  , 

' tota  eidem  aqualis  ejl. 


H 


jEc  definitio  fuperiori  quidem  eft  affinis ; propterea  quod 

illud  idem  hic  afleritur  de  additione,  quod  ibi  dcfubtra-D 


XI. 


Itione  dicebatur . Supponamus  magnitudinem  EF  minorem  eflo 
magnitudine  DFi  fitque  data  magnitudo  DE;iuxta  definitionem  hanc  E F dicetur  magni- 
tudo minor  magnitudine  D F;  & quidem  data  magnitudine  DEi  eo  quod  adiun&a  hac 
i data  ipfi  E F,  fit  magnitudo  D F,  (qualis  illi,  qua  magnitudo  E F minor  cfle  dicitur  dati 
magnitudine  DE. 

Magnitudo  magnitudinis  maior  eft  data , quam  in  ratione,  quando  ablata  data  , 
reliqua  ad  eandem  halet  rationem  datam. 

' Vpponamus  AD,  efle  magnitudinem  datam,  &ACma-_ 


D 


£ 


XII. 


iorem  cfle  CB  data,  quam  in  ratione : Ratio  D C ad  CB  A 
! eft  data , atque  magnitudo  AC  maior  efle  dicetur  magnitudi- 
ne BC  data , quam  in  ratione  fiquidem  ablata  data  AD  reliqua  DC  ad  rctftam  CB  habet 
rationem  qu?  lupponiturdata.  Vel  definitionem  fic  exponamus . Si  fuerint  duj  magnitu- 
dines, Sc  ab  vnaipfaruin  auferatur  data  magnitudo,  reliqua  vero  magnitudo  habeat  ad 
aliam  magnitudinem  rationem  datam  fiue  maioris,  fiue  minoris  inequalitatis,  prima  illa., 
magnitudo  fecunda  magnitudine  dicetur  maior  cfle  data  quam  in  ratione.  Vt  duj  fint 
magnitudines  AB.CB,  & a magnitudine  AB  ablata  fit  magnitudo  A D,  reliqua  vero  DB 
habeat  ad  CB  rationem  datam  maioris  inequalitatis  v.  g.  duplam . Dicetur  A B ipfa  C B 
maior  efle  data  quam  in  ratione,  quandoquidem  ablati  data  A D reliqua  D B ad  C B ra- 
tionem habet  datam . 

Magnitudo  magnitudine  minor  eft  data,  quam  in  ratione,  quando  adiunEli 
data , tota  ad  eandem,  rationem  halet  datam . 


Vpponamus  AD  efle  magnitudinem  datam,  atque  DC. 


D C 


B 


XIII. 
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minorem  cfle  magnitudine  CB  data,  quam  in  ratione^  ; A 
ratio  AC,  ad  CB  eft  data ; magnitudo  itaque  DC  minor  eft 

magnitudine  AC  data,  quam  in  ratione;  quoniam  ad  ipfam  D C addita  AD  fit  A C,  quat 
ad  C B rationem  habet , qua?  data  fupponitur . Vel  fic  interpretemur  definitionem . Vt  fi 
fuerint  duae  magnitudinis , Sc  vni  carum  adijeiatur  data  magnitudo , compofita  vero  ma- 
gnitudo habeat  ad  aliam  magnitudinem  rationem  datam  fiue  maioris , fiue  minoris  ini- 
qualitatis  prima  illa  magnitudo  fecunda  magnitudine  minor  cfle  dicetur , data , quam  im. 
ratione . Sint  duae  magnitudines  DC,  CB,  & alteri  ipfarum  nempe  DC  adieita  fit  magni- 
tudo A D,  habeat  autem  ex  D C,  & A D coiripofita  magnitudo  A C ad  C B rationem  da- 
tam puta  duplam,  dicetur  quidem  D C minor  efle  ipsa  C B,  data  quam  in  ratione,  quo- 
niam  trfagnitudo  D C au&a  magnitudine  A D compofita  A C habet  ad  C B datam  ratio- 
nem nempe  duplam. 

Deducia  linea  dicitur  d dato  puncto,  ad  datam  pofttione  reElam  a£la  re- 
tia tn  angulo  dato . 

Linea  reila  dedufta  dicitur  d dato  pumfto  , ad  datam  politione  reftam  , cumJ 
reifta  a&a  fuerit  in  angulo  dato ; fiquidem  ad  datam  pofiuone  rectam,  linea  ducitur 

a dato 
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5 dato  puiifio . in  angulo  tamen  dato , quem  hxc  cum  illa  conftituit : proptcrca,hsc  linei 
dedufra  dicetur  a dato  punito,  ad  datam  politione  rectam . 

£dncla  linea  dicitur  d dato  puncto  ad  datam  pojitiene  re  fiam , prolrafti  XIV, 
refla  in  angulo  dato . 

AT  vero  eduCia  linea  dicitur  a dato  punCto  ad  datam  politione  reCtam,  cum  illa  pro-  Al-  vmma 
tracta  fuerit  in  angulo  dato ; tunc  enim  linea  dicetur  eduCta,  liquiucm  a dato  pun-  * iduat. 
Cto  atl  reCtam  politione  datam  protrahitur  reCta  in  angulo  tamen  dato , quem  hxc , cum- 
illa  conllituit . 

V V 

Contra  pofitione  eft , refla  per  datum  punflum  parallela  afla  alteri  refla . * 

Dicetur  vero  contra  pofitione  refta  per  datum  punitum , cum  a£ta  fuerit  parallela  al-  A]jj 

teri  rectx ; fiquidein  igitur  per  datum  punitum  parallela  eft  alteri  recta;;  linea  dici-  Atffimu. 
tur  qualis  modo  delcribitur . 

Definitiones  itaque  praemittende  lunt,  qua  haCtenus  attulimus  fupcrelt , vt  propolitio- 
nes  aggrediamur : qux  fcquuntur . 

PROPOSITIO  PRIMA 

Datarum  magnitudinum  ad  inuicem  data  ratio  eil . 

DAtte  (int  magnitudines  A,  B.  Dico  rationem  A ad  B datam  eltc . 

Quoniam  data  eft  magnitudo  A,  poterit  aqualis  ci  exhiberi, -ea 
qua;  /it  C.  R urfus  quoniam  data  clt  ra  ignitudo  B,  polfibile  erit  aliam 
cixqualcm  exhibere,  cacftoD.  Quoniam  itaque  A eft  squalis  C,& 

B squalis  D,  erit,  vt  A,ad  B,  ita  C,ad  D,  ergo  ratio  A,  ad  B,  erit  da- 
ta. Si  igitur  magnitudines  dentur,  carundcm  ratio  data  erit.  Quod 
oportebat  oltcndcre.  Vel  quia  A squalis  eft  C.&B  squalis  D,  erit  A B C D S 
vt  A ad  C ita  B ad  D,  & d alternatim  vt  A ad  B,  ita  C ad  Diqu-mobrem  ipfius  A ad  B da-  c ^ 
ta  ratio  eft , cum  illi  eadem  fit  C ad  D. 


a prrprimdt* 
fittt  I.  hutHt. 

b * fecundi 
dt finit,  huuu. 


PROPOSITIO  II. 

Si  data  magnitudo  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  habeat  rationem  datam  ; 
datur  etiam  hxc  alta  magnitudine . 

DAta  fit  magnitudo  A,  que  ad  quandam  aliam  magnitudinem,  A 

v.  g.  B,  habeat  rationem  datam  Dico  B.  dari  magnitudine- . 

Q_.j,iiam  igitur  data  eft  magnitudo  A,  poterit  squalis  ci  exhibe-  B 

ri ; ea  vero  Ii.  C.  Cum  itaque  ratio  ipfius  A,  ad  B detur  ex  hipothcfi  q 

poterit  ci  squalis  dari,  exhibeatur  igitur , & fit  ipfius  C,  ad  D,  ra- 
uo;  quoniam  igitur  eft  vt  A ad  B ita  C,ad  D,  erit  vt  A,  ad  C,  ita  B D 
adD;  atverb  A squalis  eft  C proinde  B squalis  erit  D crgoB 
magnitudine  data  erit, quandoquidem  ipfi  squalis  exhibita  eft  D. 

PROPOSITIO  III. 


• Tirffimnsn 

definit,  huius . 

b Ptr  fecundi 
d finit  huius, 
cftrxb  9 uiti . 
d Ftr  14.  f. 
c Ptr  i.  da  fi- 
nit. huius. 


Si  quotltbtt  data  magnitudines  componantur,  etiam  ta  dabitur,  qua  ex  his  com- 
ponitur , magnitudo . , 

D At*  Gnt  magnitudines  AC, CBOpersprctiuin  fit  often-  £ c B ^ 

dere  AB  datam  cfle;  Quoniam  A C eft  data  poterit  illi  _ , 

repertri  squalis;  ergo  fiat  • DF  «qualis  A Ci  & qupniam  C B D F E * fi  trini. 
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b Par  x.dtfi*.  * 

eft  data  poterit  *>  illi  reperiri  «qualis , ergo  F E «qualis  e fiat  CB.  Quoniam  igitur  DF  cft 
aqualis  AC.  & FE  aqualis  C B,  erit  D E aqualis  AB,  quamobrem  AB  data  a erit , 


C J frirru. 
d Ptr  primi 
difimt,hvtn. 


PROPOSITIO  IV. 

Si  a data  magnitudine  data  miinr.it udo  auferatur , reliqua  data  erit . 


D 


Ata  fit  magnitudo  A B,  a qua  auferatur  data  magnitudo  AC.  a 
Dico  reliquam  CB  datam  c(Te.  Quoniam  enim  datur  AB, 


, m trimi  poterit  - ei  «qualis  exhiberi , qua  fit  DF . Rurfus  quoniam  datur  D t p 

q pQtcrit  ei  aqualis  exhiberi , fitque  D E;  quoniam  igitur  A B, 
k r*  |.  ,.m  xqualis  eft  ipfi  D F,  &.-A  C ipfi  D E,  reliqua  igitur  CB  reliqua  EF,  eft  >’  «qualis . Datur 
mi  jgitmr  CB  quandoquidem  ci  exhibetur  aqualis  E F. 

PROPOSITIO  V. 

'si  magnitudo , id  fui  ipfius,  aliquam  partem  habeat  rationem  datam  : etiam  ad 
reliquam  rationem  datam  habebit . 


C B 


a Ptr  fecundi 
dtfinu  huius. 
b fer  ftcnn 
dum  huius . 

C Ptr  quarti 
hui  ut . 
d Perprimam 
huius . 

« Ptr  eorall. 
19  quinti. 

f ptr  ardi. 

19  qntnfi 
g Ptr fic unii 
definit  huius- 


Sit  ratio  data  AB,  ad  BC.  Dicorationem  AB,  ad  AC,  datam  ~pf 
cfle.  Quoniam  proportio  AB,  ad  BC,  data  eft  poterit  , ci 
«qualis  exhiberi  i quamobrem  fumatur  D E arbitraria,  & fiat , jj  p g 

vt  AB,  ad  BC,  ita  DE,  ad  EF,  ergo  data  eft  ratio  DE  ad  EF,  cft  , 
autem  DE  data;  ergo  data » eft  FE.ergo  & reliqua  DF  data  ‘ cft.Data  cft  autem  DE, igitur 
ratio  ipfius  DE  ad  DF  data1  eft.Et  quia  eft  vt  DE  ad  EF  ita  AB  ad  BC  igitur  per  conucr- 
fionem  rationis  erit ' vt  DE  ad  DF,  ita  AB  ad  AC,  cft  aute  ipfius  DE  ad  DF  ratio  data  vt 
oftenlum  eft,  igitur  ratio  AB  ad  AC  data  erit  Vel . 

Quandoquidem  eft  DE,  ad  EF,  vt  AB , ad  BC,  ex  conftruftione,  erit  1 DE,  ad.DF,  yt 
AB,,  ad  AC;  ergo  ratio  AB,  ad  AC  erit  s data , 

P R O P O S I T I O VI. 

Si  componantur  dua  magnitudines  habentes , ad  inudem  rationem  datam , dr  qua  M 
hts  componitur  magnitudo  habebit  adviramq;  rationem  datam. 

Ata  ratio  fit  AC,  ad  CB.  Dico  rationem  A B,  ad  CB  efftj  \ " C B 

datam:  & rationem  AB  ad  AC.  clk  pariter  datam . Fiat 


• 1 & . ftxti  . 
b ptr  fecundi 
iffinit  huisu. 
c Ptr  primi 

huius . 
d ptr  il. 
quinti. 
e Per  torti. 
1 9 quinti, 
f ptr  primum 
dtfimtjomm. 


D 


DF  refla,  vt  libet ; mox  veto 3 conftituatur  DE,  ad  EF,  vt  AC  pj  E F 

ad  CB;conftitui  autem  poterit;  cum  enim  data  fit  proportio 
A C,  ad  CB,ei  poterit 1 exhiberi  xqualis . Ergo  ratio  DE  ad  EF  data  cft . Eft  autem  vtr*. 
que  magnitudinum  DE,  EF  data,  ergo  ipfius  DF  ad  vtramque  ipfarum  E F,D  F ratio  eft* 
data . Et  quoniam  eft  vt  AC  ad  CB  ita  DE  ad  EF  igitur  componendo  erit d vt  AB,  ad  CB 
ita  DF> ad  EF« & vt ' AB, ad  AC,  ita  DF,ad  DE,  & quoniam  eft  vt  DF  ad  vtramque  ipfa- 
rum EF,  DE  ita  AB  ad  vtramque  ipfarum  CB,  AC,  igitur  ipfius  AB  ad  vtramque  ipfarum 

CB,  AC  ratio  data ‘crk. 

PROPOSITIO  VII, 


St  data  magnitudo,  data  ratione  fetetur . vtrumq;  fermentorum  datum  erit. 


■ f.  huius. 


D 


ata  fit  magnitudo  DF;  fit  vero  data  ratio,  vt  D E,  ad  EF.  jj 
Dico  DE,  EFdataeffe.  Quoniam  ex  hyporhcfi  ratio 


DE,  ad  EF  eft  data ; ergo  . erit  ratio  DF , ad  EF  pariter  data ; cft  autem  DF  data  ex  hy- 
,C»« , & pothefi , ergo  EF  data  erit  b . At  vero  ratio  DF,  ad  D&ril  < data,  & D F ex  hypothefi 
r dat»  s&ergo  DE  cft d data . Vtruraquc  igitur  lcgtnentofffln  datum  erit . 

• " - * P R O- 
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PROPOSITIO  VIII. 

ad  idem  r ttioncm  habent  ditem,  hebebunt , td  inuieem  r itionem  ditem . 


DAta  fit  ratio  A,  ad  B,  data  infuper  fit  ratio  A- 
C,  ad  B.  Dico  rationem  A,  ad  C datam  cflc . B . 
Fiat  ad  libitum  refla  D,  & vt  A,  ad  B,  ita  fiat  D,  ad  C - 


D- 

E- 

F- 


E fieri  poterit » quia  data  eft  ratio  A ad  B.&  prxtcrca,  vt  B,  ad  C,  ita  fiat  E,  ad  F,  fieri  po- 
terit b quia  data  eft  ratio  B ad  C.Quoniam  data  eft  ad  libitum  D,&  infuper  data  eft  per 
eonftruflionem  ratio  D,ad  E;crit c quidem  E data;at  vero  proportio  E, ad  E per  conftru- 
flionem  data  eft,  eft  autem  E data  ergo  F.crit  d data , eft  data  autem  D,  ergo  data  erit  ' 
ratio  D ad  F;cum  autem  fit  vt  A ad  B.ita  D ad  E,&  vt  B ad  C,ita  E ad  F,  erit  f ex  a: quo  vt 
A ad  C ita  D ad  F.  fed  data  eft  ratio  ipfius  D ad  F,  vt  fupcriiis  oftcnfum  eft , ergo  ipfius  A 
ad  Cratio  data  erit. 

PROPOSITIO  IX. 

Stdua  , flurefiue  magnitudines  ad  inuieem  habeant  rationem  datam , habeant  autem  ili a ma- 
gnitudines, ed  alias  quafdam  magnitudines  rationes  datas , cr  fi  non  eafdcm,  illa  aha  ma- 
gnitudines etiam  ad  inuieem  habebunt  rationes  datas , &e. 


2 Per  primum 
definit. imius. 
b Ttr  primum 
definiti,  mimi. 
c ttr  fecundi 
hmimi  • 

d Per  fecm* 
dum  hmimi . 
e Per  primsun 

is U IMS  . 

f tx.  animi* 


RAtiones  A,B,C,  fine  inter  fe  datx,  ratio,  A,  ad  D,  & B,ad  E,  A 

& C,  ad  F fint  datx . Dico  rationes  D,  ad  E,Sc  E, ad  F elfe_,  B 

inter  fe  datas.  Quoniam  ex  hypothefi  ratio  D,  ad  A eft  data,  & C 

ratio  B,  ad  A quoque  data,  erit  * ratio  D,  ad  B data . Eft  autem  ex 

hypothefi  ratio  E,  ad  B,  data , ergo  ratio  D,  ad  E erit b data;  eft  au-  D 

tem  ex  hypothefi  ratio  C,ad  B,data,&  ratio  E ad  C,  erit  c data  cum  E 

tatio  E,  ad  B fit  data ; ratio  verd  F,ad  C eft  data  cx  hypothefi;  ergo  F ""  " 
ratio  E,  adF  erit  d data,  & ratio  D,  ad  F erit  data  per  eandem  8 .Datorum,  cum  oftcnfum 
(it  rationem  E,  ad  F effc  datam,  & rationem  D ad  E efle  pariter  datam, igitur  D,E,F  ad  in- 
uicem  habent  rationem  datam . 


2 t.Jntermm, 
b 8 .drnttrum 

C 8 .d merum. 
d i Jutorum. 


PROPOSITIO  x. 

Si  magnitudo  magnitudine  maior  fuerit,  date,  quam  in  ratione,  efi fimul  vtraque  illa  eademJt 
l . magnitudine  maior  cH  data , quam  in  ratione . Sin  autem,  fimul  vtraque  magnitudo 
eadem  2.  magnitudine  maior  fuerit  data,  quam  in  ratione , & reliqua  illa  eadem,  j.  maior 
erit , data  quam  in  ratione-,  aut  reliqua  4.  data  efi  eum  eonfequente  5 .ad  quam  habet  alter  x 
magnitudo  rationem  datam , 


NOnnullx  funt,  huius  propofitionis  particulx  diligenter  perpendenda' : ad  facilio- 
rem fenlan»  confcquendum . Numeris  1.  a.  3.  habentur  particulx,  illa  eadem, & 
numero  2,  habetur  lolum  particula  eadem;  qux,  & altera  dicitur  magnitudo ; intclligi 
debet confequcns rationis  propofitx.  Numero  4.  habetur  particula  reliqua;  pcrquanL 
intelligitur  cxccfTus.quo  antecedens  vna.cum  data  excedit  confequcntcm  rationis  propo- 
fitx. Numero  5 per  particulam,cum  eonfequente,  ad  quam  intelligitur  cxcclfus,  quo  con- 
fcqucns  rationis  propofitx  fuperat  antecedens  ciufdem  rationis . 

■In  hac  autem  propofitionc  triplex  eft  hypothcfis.ad  pri- 
num, quod  attinet . Sit  A B magnitudo  data ; & A C,  fit  A £ C D Zh!}',*  ^ 

maiorCD,  data  quam  in  ratione.  Dico  AD,  maiorem^ 

efle  CD.data  quam  in  ratione . Quoniam  AC  fupponitur  maior,  quam  C D data  quam 
in  ratione, & AB  data  eft, erit " ratio  BC  ad  CD  data,  & per  decimam  oftauam  quinti,  ra-  * emi  a,- 
tio  BD,  ad  CD,  data  eft,  ergo  per  vndccimam  definitionem  huius  AD,  eft  maior  CD  da-  fmi'- 
ti  quam  in  ratione . Naro  ablata  data  AB,  reliqua  BD  ad  CD  habet  rationem  datam 

Se- 


StruaJa  hy~ 
fu  Iu ft  • 
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Secunda  hypothefis . Sit  AD,  magnitudo  data,  & AG, 
maior  fit  BG,  data,  quam  in  ratione Dico  AB,  maiorerti 
e fle  B G,  data  quam  in  ratione . Quoniam  ratio  D G,  ad 


D B E G 


• ii.  itfau.  BC.eft,  data;  & per  decimam  fcptimani  quinti  ratio  DB.ad  BG,  cft  data;  ergo  AB 
maior  erit  BG,  data  quam  in  ratione . 

Tertia  hypothefis . Sit  A E magnirtldo  data;  A G,  vero  fi  .y — ,,  r- — q 

Titiim  hjp.it  maior  BG  data  quam  in  ratione . Dico  rationem  BG, 

ad  BE  efle  datam . Quoniam  ratio  E G,  ad  BG  cft  b data ; ergo,  & ratio  B G,  ad  BF,  data 
1 ’■  crit;pcr  ea  que  habentur  ad  propofitionem  decimam  oftauam  quinti  lib.  Elementorum,  • 

P R O P O S I T I O XI. 

Si  magnitudo  magnitudine  maior  Jit  data,  quam  in  ratione, eadem  fimul  utraque  maior  erit 
data,  quam  in  ratione . Et  Ji  eadem  Jimttl  utraque  maior  fit  data,  quam  in  ratione , eadem- 
reliqua  magnitudine  maior  erit  data,  quam  in  ratione , . . v i : - 1 0 1 1 

IN  hac  propofitione  duplex  cft  hypothefis.  Ad  primam, quod  ~ 

attinet;  Sit  AB,  magnitudo  data,  & A E,  & maior  E G da-  A D B E G 
ta,  quam  in  ratione . Dico  AE  maiorem  efle  BG  data,  quam  in 

ratione.  Quoniam  ratio  BE,  ad  EG,eft  a data,  ratio  vero  B E,  ad  BG,  cft  b data;  ergo, 
refta  A E maior  eft  ' BG  data,  quam  in  ratione . 

Secunda  hypothefis.  Data  fit  magnitudo  A B,  & AE,  maior  — ■“ 

BG, data, quam  in  ratione, Dico  AE, maiorem  efle  EG, data  quam  A D B E ' G 
in  ratione ; Quoniam  enim  ratio  BE,  ad  BG,  cft  d data,-  ratio  autem  BE,  ad  EG,  cft  e dap 
ta;  ergo  A E,  erit  maior  EG,  data,  quam  in  ratione. 

Vel  hunc  in  modum . Sit  magnitudo  A E magnitudine,  EG  maior  data  quam  inr£ 
tionc.  Dico  magnitudinem  eandem  A E ipfa  magnitudine  AG,  maiorem  efle  dati, 
quam  in  ratione  . Cum  enim  maguitudo  A E,  magnitudine  E G maior  , fit  data!, 
quam  in  ratione , aulcratur  magnitudo  data  AB , ut  remaneat  B E , ergo  BE , ad  EG,  ha« 
bebit  f ratione  datam,  quamobrem  inuertendo,  & componendo  &c.  data  erit  ratio  BG,  ad 
EG, fiat  autem  AB,  ad BD, m cadcam ratione  gutBG,  adE G,proptcre.i dau eri» ratid 

£ ».  Stum. 


• li. definit. 

huius  • 
b 1 8.  quinti 
fonu. 

C 1 1 . definit. 

huius. 
Srtuudm  hj- 
pothefis . 
d 1 1.  definit. 

huius . 
e Per  ta  qua 
/er  ii  uni  ut  mJ 
1 7.  quinis. 


AB  ad  BD,  eft  autem  data  AB,  ob  id  DB  data  b erit,  quapropter  reliqua  AD  data  cft, 
at  vero  totius  AG  ad  totam  D E data  eft  ratio,  ut  enim  unum  antecedentium  ad  ununv*' 
confcqucnrium,  ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequcntia , hoc  eft  ficut  BG,  ad  BE, 
ita  AG  ad  DE, igitur  & ipfius  ED,ad  AG.dara  ratio  erit, cft  autem  data  AD, ergo  AE.ipfa 
quidem  AG  maior  cft  data  quam  in  ratione . 

Sit  autem  AE  ipfa  AG  maior  data  quam  in  ratione . Dico  AE  reliqua  EG  maiorem  ef- 
fe  data  quam  in  ratione . Cum  enim  AE  maior  fit  ipla  AG  data  quam  in  ratione  , nu/era-' 
tur  magnitudo  data  A D,ob  id  reliqua  DE  ad  AG  data  ratio  eft,  quamobrem  ,&  ipfius 
ietnl^mnei.  afl  flata  eft  ratio.  Fiat  AB  ad  BD  ut  AG,  ad  DE , proptcrca  data  erit  ratio  Ali.  ad 

BD;&  per  convcrfioncm  rationis  data  erit 1 etiam  ratio  AB  ad  AD,&  inuertendo  data  erit 
ratio  AD,  ad  AB,  data  cft  autem  AD,  igitur  tota  AB  data  cft:  quoniam  vero  totius  AG 
ad  totam  DE  data  eft  ratio, quemadmodum,  & ipfius  A B,  ad  B D,  data  ratio  eft ; cum  fit 
AG  ad  DE  ita  ablata  AE  ad  ablatam  BD,  igitur  reliqua  EG,  ad  reliqua  B E,  erit  ut  A G, 
1 17:  }•;»;.  ad  DE,  eft  autem  ipfius  A G,  ad  DE,  ratio  data,  ergo  ipfius  EG  ad  BK  data  ratio  erit , & 
dividendo  b ipfius  EG  ad  BE  data  ratio  erit,  quamobre,  & ipfius  BEad  EG  data  ratio  erit, 

' cft  autem  data  A 15,  igitur  AE,  ipfa  EG  maior  cft  1 data,  quam  in  ratione . 

PROPOSITIO  XII. 

, . Si  fuerint  tres  magnitudines , & prima  quidem,  cum  fecunda  data  fit  fecunda  quoque 

- eam  ICrtia  data fit,  aut  prima  tertia  aqualis  eft , aut  altera  altera  maior  data . 

Sint  tres  magnitudines  AD,  DB,BG,&  quidem  ADeumDB  fi  Jj  j>  ‘q 
data  fit , ut  A B;  item  D B,  cum  B G,  data  fit,  ut  D G . Dico,  j*< , 

vel  AD,  xqualcm  efle  BG,  vel  alteram  altera  maiorem  efle  data . Supponamus  prim6  pnV 
nuun  cum  fecunda, nem  pe  AB  tcquaic  efle  fecundat , cum  tertia,  nimirum  D G illico  per- 
fpicuuin  cft  A D a'qualcm  efle  BG;  ablati  fiquidem  communi  D B remanebunt  AD,  BQ 
" • ~ inter 
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inter  fc  aquales. 

Supponamus  fecundo  AB,  maiorem  elTe  DG;  cum  iraq:  A B,  & DG  data;  fint , fcquitur 
per  quartam  huius , differentiam  inter  AB,  & D G datam  ede ; at  vero  fi  ab  inxqualibus 
A B,  D G auferatur  communis  D B atque  adeo  auferantur  xqualia;rcfiduorum  A D,  B G 
idem  erit  cxccllus,  ac  totarum  AB,  DG,  nempe  DB,  (ed  hic  cft  * datus;ergo,&  refiduorum 
A D,  BG  cxceflusfiue  differentia  data  crit.quamobrcm  fequitur b Alteram  altera  maiorem 
effc  data . 

PROPOSITIO  XIII. 

si fuerini  tres  magnitudines  fr  earum pnm,t  ad  fecundam  habeat  rationem  datam  , fecunda 
autem  tertia  maior fit , data,  quam  in  ratione , prima  quoque  maior  erit 
tertia,  data , quam  tn  ratione . 


D 


Sint  tres  magnitudines  AB.CD,  & Eifitque  data  proportio  

magnitudinis  AB , ad  magnitudinem  CD.prxtcrea  ma-  A 
gnitudo  CD,  maior  fit  magnitudine  E,  data, quam  inrationc.  C G 

Dico  magnitudinem  AB,  maiorem  efle  E magnitudine , data, 

quam  in  ratione . Supponamus  datam  DGjfiat  autem  vt  DC, 11 

ad  CG,  ita  AB,  ad  AF.  Quoniam  igitur  cft  vt  DC,  ad  GC,  ita  BA,  ad  FA  erit  > vt  DC,  ad 

BA,  ita  GC,  ad  FA,  & confcqucnter,  vt  DC,  ad  BA,  ita  erit b DG,  ad  BF,  fcd  ex  hypordi  * 

DG,  data  cft;  ergo , & B F , per  fecundam  huius  data  erit,c  cft  autem  ex  hypordi  data  pro-  c 
portio  AB  ad  CD,  & erat,  vt  DC,  ad  BA,  ita  GC,ad  FA  erit  igitur.vt  FA,ad  GC,  ita  AB,  J 
ad  CD;  ratio  igitur  FA,  ad  G C,  data  erit; J ex  hypotefi  vero  data  cft  ratio  GC , ad  E ergo * 
data  erit c ratio  FA , ad  E > concluiimus  autem  fupra  BF  datam  cffe,  ergo  A B maior  erit  E 
data  quam  in  ratione , 

PROPOSITIO  XIII I. 

Zidua  magnitudines  ad  inuicem  habeant  rationem  datam , vtrique  autem  illarum  adyciatur 
data  magnitudo  tota , ad  inuicem,  aut  habebunt  rationem  datam,  aut  altera 
altera  maior  erit  data , quam  in  ratione . 


■TN  Arx  fint  dux  magnitudines,  A E,  G F;  dataque  fit  ra-  g A H~ 

I ) tio,  vt  A B,  ad  G D.  Dico , vel  B E,  ad  D F rationem- , 
habere  datam ; vel  BE , maiorem  cffe  magnitudine  DF,  dat.i_.  pj  G F 

quam  in  ratione.  Supponamus  primo  effe.vr  AB,ad  GD  ira  AE, 
adG  F ; erit 1 vt  B E,  ad  D F , ita  A B,  ad  G D ; cft  autcnjcx  hiporhefi  data  ratio  A B , ad 

_ I /^r  J .. h C. /T*  ...  AD  .J/'D  A IJ  . * . 


a I x.  quinti. 
b 1.  dtfinit. 


G D,crgo  ratio  BE.ad  GF,  data  erit. b Secundo  fupponamus  cftc,  vt  A B,  ad  G D,  ita  A FI,  it 
ad  G F erit  ‘ vt  BH  ad  D F , ita  A B , ad  G D ; at  verd  cx  hypothcfi  data  cft  ratio  A B ad 
GD , eftquc  data  ratio  B H , ad  D F ; infuper  data  cft r A H , eo  quod  fuppofitum  fit ' 
elfe,  v t AB,  ad  GD,  ita  AH,  ad  G F,  qux  data  erat , ergo  data  eft  > HE ; quamobrem  ma-  i e<M  1 a,/*, 
gnitudo  BE  maior  i erit  magnitudine  DF  dati  quam  in  ratione , 

‘PROPOSITIO  XV. 

* fi 

fi  dua  magnitudines  habtant,  ad  inuicem  rationem  datam,&  ab  veraque  earum  auferatur  da- 
ta magnitudo : reliqua  magnitudines , ad  inuicem  habebunt,  aut  rationem  datam , 
aut  altera , altera  mator  erit , data , quam  in  ratione . 


huius . 


H 


DArx  fint  dux  magnitudines  E H;  F G,  fitque  pariter  data  ra-  g 

tio  a E;  ad  DF;  Dico  rationem  BH,  ad  D G , vel  efle  da- 

yel  nH  maiorem HfcDG data  quam  m ratione.  D G-  F 

Supponamus  primo,  vt  BE,ad  DF.ita  clfc  EH.ad  FG  ergo  erit » vt  BH  ad  DG,  ita  BE,ad  * ,*£**t' 
PF,at  vero  ex  hypothefi  ratio  BE,  ad  DF,  eft  data, ergo  ratio  BH,ad  DG,  erit b quoq  .data.  *’ 

E Sup- 


ttp 

d 1.  hui  Mi. 
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Supponamus  fecundo,  vt  BE.ad  DF,  ita  ede  EA,  ad  GF;  ergo  erit  ‘ AB,  ad  GD,  vt  B E * 
ad  D F , at  vero  ex  hypothefi , data  eft  ratio  B E , ad  D F , eftquc  <*  data  ratio  A B , ad 
t x.  kmm . GD,  & infuper  cft , data  E A,  c um  fupponcrcmus  e(Te,  vt  B E,  ad  D F,  ita  E A,  ad  G F , ex 
ftn  xJutmi.  hypothefi  quoque  data  eft  E H,  & praeterea  cft » data  HA, ergo  per  vndccimam  definitio- 
nem huius  BH  maior  erit  DG,  data  quam  in  ratione , 

PROPOSITIO  XVI. 

Si  dua  magnitudines,  ad  matum  habeant  rationem  datam-,  cr  ab  vna  quidem  illarum  aufera- 
tur data  magnitudo , alteri  autem  ipfarum  adipe  utur  data  magnitudo , tota  refidua 
magnitudine  maior  erit , data  quam  i»  ratione . 

B A H R 

DAtac  fint  dux  magnitudines  HF.,GF;data  quoq;  fit  ratio  BH.jj q p 

ad  DF.  Dico  BE  maiorem  c(Tc  DG,  data  quam  in  ratione. 

Fiat J vt  D F,  ad  BH,  ita  G F,  ad  A H.  Quoniam  igitur  ex  hypothefi  data  eft  GF,  & praete- 
rea data  b eft  A H;  fiquidem  fecimus,  vt  DF,  ad  B H,  ita  G F,  ad  A H , & quoniam  data  eft 
HE  ex  hypothefi;  erit  & e AE,  quoque  data;quoniam  auteirteft,  vt  DF,  ad  BH,  ita  GF,  ad 
AH  erit  & BH,  ad  DF,  vt  BA ; ad  DG;  fupponebamus  autem  rationi  m FH,  ad  DF,  da- 
tam cfle,  eftquc c data  ratio  B A,  ad  DG,  fiquidem  ei  datur  eadem  BH,  ad  DF  dice  bafnus 
etiam  datam  cfle  AE,  ergo  erit  i B E,  maior  D G,  dati  quam  in  ratione . 

Vel  fle 

Datx  fint  magnitudines  H B,  FD,  qux  neceflariri  habebunt  b rationem  datam, & ex  F D 
auferatur  data  magnitudo  G F , & magnitudini  H B addatur  data  magnitudo  H E . Dico 
totam  E B reliqua  G D maiorem  efle  data , quam  in  ratione . Quandoquidem  ratio  ipfius 
H B ad  FD  data  eft,  fiat h vt  H B ad  FD , ita  A H ad  F G,  ergo  ratio  ipfius  A H ad  F G data 
erit, ' eft  autem  data  FG,  igitur  A H data  erit, k cft  autem  EH  data  igitur  tota  E A data  effc  ■ 
Et  quia  cft  vt  H B ad  F D,  ita  A H ad  F G , ergo  refidua  A B ad  refiduam  G D rationem 
habebit  “datam,  eft  antera  AE  data  magnitudo,  igitur  magnitudo  EB  magnitudine  G D> 
maior  cft , n data  quam  in  ratione . 

PROPOSITIO  xvn: 

'Si fuerint  tres  magnitudines , d"  prima  quidem,  fecunda  maior  fit  data  quam  in  ratione ; tertia 
quoque  eadem  fecunda  maior  fit  data  quam  in  ratione ; prima  ad  tertiam  , aut  rationem 
habebit  datam  -,  aut  altera,  altera  maior  crtt  data,  quam  in  ratione . 


fel  x.fixti. 

b t.  huius. 

C f.  huius, 
d cercii. 

19’  quinti. 
c i.tUpuu 
huius 

{ ii.  dtfinit. 
hmus . 

g 1.  huius» 


fix*. 

r httiu:, 

It  mus. 
uiis. 

, n uiati' 
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Sint  dat*  magnitudines  BH,  & DE,  & AB  fit  maior  F data  quam  \ 
in  ratione,  CD,  vero  F,  maior  data  quam  in  ratione . Dico  ra-  - - 
tionem  A B , ad  C D efle  datam;  vel  A B,  maiorem  cfle  C D , data 


H B 


• ,1.  Oofoit.  quam  in  rationc.Quoniam  ratio  AH  ad  F eft  data; » namq;fupponitur  p ■ j 

*"* ' AB  maior  F data  quam  in  rationc,at  vero  HB  fupponitur  dar.uergo 
b u.  irfT-  fi  hxc  auferatur  reliqua  AHad  ipfam  F habebit  rationem  datam.  & ratio  CF.  ad  F.elt 
imms  • data  ob  eandem  ratione ; & ratio  AH,  ad  CE, pariter  data c cft;ergo,vcl  ratio  ARad  CD, 
data, vel  A B,  cft  maior  CD  data  quam  in  ratione  per  1 4.  propofitionem  huius . 

PROPOSITIO  XI IX.  , ; 

Si  fuerint  iret  magnitudines , atq;  ex  his  vna  vtraque  reliquarum  maior fit , data,  quam  in 
ratione  reliqua  dua,  aut  datam  rationem  habebunt  ad  muieem > aut  altera , 
altera  maior  erit  data  quam  m ratione . 


D“in>  **•**©*'*- “ w 1/X.,  m ViV)  III-UW*  uwia*i  « * 

ta  quam  in  ratione  CD,  maior  E F data  quam  in  ratione.  £ L G D 

Dico  rationem  AB,  ad  EF  efle  datam,  vel  AB  maiorem  cfle  EF  da-  — - 

fixu.''  ta  quam  in  ratione;  fiat  * vt  ratio  CG.ad  AB,  ita  QD,  ad  BH,  & de-  _ L K 


At*  fint  magnitudines  DG,  & DL,  at  CD,  maior  fit  A B,  da-  A 


H B 


inde, 
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inde  i vt  CL,  ad  EF  ira  LD  ad  FK.  Quoniam enim  eft, b vt  C G,  ad  A B,  ita  C D,  ad  A H, b i». 
fiquidem.vt  CG,  ad  A B,  ita  cx  ccJftruflione  cft  G D,  ad  BH;ratio  vero  CG,  ad  A B,<  cft  * 'f 
. d.u.yatio  ergo  CD,  ad  A H.crit  J datasrat io  vero  GD,  ad  B H,  clt  • daca.-fiquidcm,  vt  CG  i' 1.  sfUuu 
ad  AB.  ira  GD,  ad  BH  ex  conftrifcSionc,  & rario  CG,  ad  AB,  cft  dataj  at  vero  G D,  cft  cx 
iiypotcfi  data,  ergo  BH  crit,fdara;euq;  vr  CL,  ad  EF  ita  fit  LD  ad  F K;  derurq;  L D,  ergo  fx- ■ 

FK  dabitur;  it£  ratio  C D,  ad  E K,  data  cft,  ratio  autem  AH,  ad  EK  per  8.  huius  cft  data., 
fiq  uidem  ratio  CD,  ad  E K,  & CD,  ad  A f l.cft  data,  ergo  AB  maior  erit  Ep  data  quam  in 
jrationc;  Vel  ratio  AB  ad  EF,  cft  data  per  x 5 . huius . 

I'ei fic 

Sint  tres  magnitudines  AB,  CD,  EF,  cx^iis  vna,  qua:  fit  C D,  vtraque  reliquarum  AB, 

EF  maior  fit,  data  quam  in  ratione . Dico  vtramque  magnitudinum  AB , EF  aut  ad  inui- 
resn  habere  rationem  datam,  aut  alteram  altera  maiorem  elTc  data,  quam  in  ratione. 
Quandoquidem  magnitudo  CD,  magnitudine  AB  maior  eft,  data  quam  in  ratione , aufe- 
ratur data  magnitudo  DG,  «go  reliquar  GC  ad  A B data  ratio  cft . » Fiat  autem  vt  GC  ad  r f- 
AB,  ita  DG  ad  BH;  ergo  ratio  ipfius  GD  ad  BH  datacft . Eft  autcmC  D data,  igitur  BH  u* . 
data  eft; h & propterea 1 totius  DC  ad  totam  HA  data  ratio  cft . 

Deinde  cum  D C ipsa  F E maior  fit . data  quam  in  ratione , auferatur  data  magnitudo 1 1 *•**“'"  ■ 
DL,  ergo  reliqua:  LC,ad  FE  data  cft  k ratio;  Fiat  autem  vt  LC  ad  FE,ita  DL,ad  KF,  igitur  k 1 1,  a,/»;,, 
Ipfius  DL,  ad  KF  data  ratio  cft;  data  cft  autem  DL,  igitur  K F data  eft,'  proprerea  ™ totius  <’»'»>  ■ 

DC  ad  totam  KE  data  rario  cft.  Ipfius  autem  DC,  ad  HA  data  ratio  cft, igitur,  ipfius  HA, 
ad  KE  data  ratio  eft . n Sunt  autem  ablata:  ab  ipfis  data:  magnitudines  HB.KF,  igitur  AB,«i  *«;«-•  • 
ad  FE , aut  ad  inuiccm  « habent  rationem  datam,  aut  altera,  altera  roaior  critjdata,  quam u 'i-***'' 
in  ratione . » 


PROPOSITIO  XIX.’ 

Si  fuerint  tres  magnitudine! , cr  prinis  quidem  magnitudo,  fecunda  magnitudine , maior ,/  • 
data  qnam  in  ratione  fit  quoque ficunda  maior  tertia,  data,  quam  in  ratione-,  prima  m »- 
gnitudo , tertia  magnitudine , maior  erit  data  quam  in  ratione . 

• B i ’ G H A 

DAtzfint  magnitudines  HA,  E D;  Arvero  AB,  fit  maior 

D C,  data  quam  in  ratione,  DC,  maior  F data,  quam  C - K D 
in  ratione, fiat  per  i a.  fexti  vt  C D,  ad  B H , ita  D E , ad  H G, , x 

Quoniam  DE  cft  data  cx  hypothcfif  rqtio  vero  DE  ad  HG  eft  F—  c ,***“'.' 

• data,  cum  fit  vt  CD,ad  BH,  ita  DE,  ad  HG,&  G H erit b data;  a cw.<  r . 

CX  hypothcfi  AH  cft  data;  EtAG  erit  'data;  eft  dvcri>  eademratio  HG,ad  DE,  & 

BH , ad  C D , cum  fit  vt  C £>,  ad  B H ita  D E , ad  H G,  ita  ergo  erit,  r vt  G B,  ad  E C,  ita  . 

BH,  ad  CD;  At  vero  ratio  BH,  ad  CD  cft 1 data,  & ratio  GB,  ad  EC  erit  s data  , ratio  au-  3*  ■<'<£>*'  • 
tem  F,  ad  F.C,  eft « quoque  data,  ergo  ratio  G B,  ad  F,  erit  data  proinde  ratio  A B,  ad  F,  'j.frt. 

maior  erit  ‘ data,  quam  in  ratione;  per  1 1 . defin.  huius,  cum  AG  fit  oftenfii  data , 

. k U.dsfitiit. 

PROPOSITIO  XX.  M».  ' 


H E 


Si  data, in. e,  fuerint  magnitudine t,  & auferantur  ab  ipfis  magnitudines  habentes , ad  inaltent 
rationem  datam,  re/idua  magnitudines,  aut  habebunt  ad  innicem  rationem  datam , 
aut  altera,  altera  maior  erit,  data,  quam  in  ratione , 

AtK  fuit  B E,  D C,  & ratio  H E,  ad  G C,  fit  data . Dico  B 
__  rationem  BH , ad  DG,  ede  datam,  vel  BH  maiorem  clfe 
DG  data,  quam  in  ratione . Primo  (upponatur,  vt  HE,ad  GC,  D 
iracflcBE,  ad  DC,  Proinde,  vtBH,  ad  DG,  ita  cft  JHE,  ad  ^ 

G C,  fx  hypothcfi  vero  ratio  HF.,  ad  GC  eft  data, ergo  ratio  BH,  ad  D G erit b data . b latt 

Secundo  fupponatur  vt  HE,  ad  GC,itactlc  AE.ad  DC,cx  hypoth.  rario  HE.ad  GC.cftj  j ‘ ' 

d ata,  & ratio  AE,  ad  DC,  ciif « data;  cx  hypothcfi  vero  DC,  cft  data  ergo,  Sc  AE  cft  d da- 

. ^ . ....  - — - E % w.  . * 


D 


G C 


\.nu  • 
\hu!ks» 
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• 4.  *«•*/  . T ta,  ex  hypothcfi  autem  BE  cft  data,&  AB  erit  c data.vt  autem  HE  ad  GC,  ita  cft  ex  fuppo»* 
g i.ol/Jj.  fitione  AE,  ad  DC  quare  erit  f vt  AH.ad  DG  ita  H E,  ad  GC  critquc  s ratio  A H,  ad  D G 
1 1 1.  JtSmt.  data, cum  ratio  HE,ad  GC,  fit  data;  proinde  BH.  maior  h erit  DG  data  quam  in  ratione  , 
qUandoquidcm  AB,  cft  oftenfa  data , 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  fuerint  dua  magnitudines  data,  dr  adqciantur  ipfis  alia  magnitudines  habentes,  ad  iteujecpf 
rationem  datam , tota , aut  habebunt  ad  tnuicem  rationem  datam  , aut  altera , 
altera  maior  erit  data , quam  tn  ratione . 

DAtat  fint  HB,  GD,  ratio  vero  HE.ad  GC  fit  data.  Pico  ra-  B A H E 
tion  cm  BE,  ad  DC  efle  datam;  vel  BE  maiorem  eflcDC,  — — — — 

. data  quam  in  ratione.  Supponatur  primo , vt  H E , ad  GC&  ira  D G C 

S "2“'":  effe  HB,  ad  GD  erit,  * vt  BE,  ad  D C,ita  HE,  ad  GC,  ratio  verd  : 

imnum . HE,  ad  GC  cft  data  ex  hypothcfi,  ergo  ratio,  BE,  ad  DC  erit  b dat  a, 
i \jL2iZ.  Sccund°  fupponatur,  vt  HE,  ad  GC,  ita  cfib  HA,  ad  GD,  erit  ‘ HA, ad  GD,  ratio  data 
c 4 iaitrmn,  at  GD  ex  hypothcfi  cft  data;itaq;HA  erit  a dataiat  HB  ex  hypothcfi  cft  data, ergo  r AB  erit 
f dataifed  ex  fuppofitione  iecuda.vt  HE.ad  GC.ita  cft  HA, ad  GD  ergo  crit/vt  AE.ad  DC, 
ita  HE,ad  GC,at  ratio  HE,ad  GC,ex  hypothcfi  cft  data;  ratio  igitur  AE.ad  DC  erit  6 data 
ergo  B E,  maiorprir  D C data , quam  in  ratione , I’cr  1 1 . defioit.Datorum;quandoqui- 
dem  AB  demonftrauimus datam. 


PROPOSITIO  XXII, 


> i » dita  magnitudines  ai  altam  aliquam  magnitudinem  habeant  rationem  datam , dr  Jimul 

vtraque ad eamLm  habehit  rationem  datam. 


D 


Ata  fit  ratio  DE  ad  A, Se  ratio  EF.ad  A,  fit  pariter  data.  Dico  ra-  D 
tionem  DF  ad  A efle  pariter  datam . Qiioniam  ratio  DE,  ad  EF, 


E F A 


bt. a data, cum  ratio  DE  ad  A,  & EF,  ad  A Iit  data  per  8.  Datorum , fiuc 
t oiatvum.  huius;  ratio  vcroDF,  ad  EF  cft  bdata;&  exhypothefiratioEF,adAeftdata,crgo 
ratio  PF  ad  A eft  ‘ quoque  data, 

PROPOSITIO  XXIII. 

fi  totum  ad  totam  habeat  rationem  datam, habeant  autem,&  f artes  ad  partes  rationes  datas: 
et  fi  non  eafdem , habebunt  omnia,  ad  omnia  rationes  datas . 


HA? 


«ii/ttii. 
b C9T*iio  4* 

f I f.lJUiMti 


t.  df finot 

utn . 

I buiut. 

J 

tetoll.  4. 
vi . 

lJ)  Mitti. 


G D 


buiut  . 

. indui  • 
. b situi. 

I btuut. 
I.  kmui . 


DAta  fit  ratio  E B , ad  CD  item  ratio  EH,  ad  C G , demum  ra-  E 
tio  H B,  at!  G D.  Dico  rariones  F.H  ad  H B,  & HB,  ad  C G,  ~ 

& C G adG  D,  efle  datas . Fiat  * utCG,adEH,itaCD,  adE  A.  C 

Quoniam  igitur  eft,  ut  EH.ad  C G.ita  b EA,  ad  CD,  erit ' c ut  G A,  ad  h6  ita  E^ad  CG; 
cum  enim  iit,  ut  tof  a EA,  ad  totam  C D,  ita  ablata  E H,  ad  ablatam  C G,  erit  per  1 9. 
quinti , rclitjua  H A,  ad  reliquam  G D,  ut  tota  E A,  ad  totam  C D,  A'  confequcntcr,  ut 
E H,  ad  C G,  ac  vero  ex  hypothcfi  ratio  E H,  ad  C G eft  data;  itcin  ratio  H A,  ad  G D 
cft  d data,  ratio  vero , H B,  ad  G D cx  hypothcfi  data  eft , proinde  ratio  H 15 , ad  H A, 
erit  e data;  hinc  verd  lequitur  f rationem  HB,  ad  AB  datain  efle;  at  vero  ex  hypothcfi 
elata  quide  eft  ratio  EB,  ad  CD.qucmadmodum  etiam  ratio  EA,  ad  CD  cft  s data, quan- 
doquidem, ut  E H,  ad  C G,  ita  cft  EA,  ad  CD  per  coroll.  quartx,Quinti;  cum  ut  C G,  ad 
EH,  ita  fafta  fit  CD,  ad  E A;  quamobrem  ratio  E A,  ad  EB  data  h erit;  atque  adeo  ratio 
EB,  ad  AB  erit  1 data . Demonftrauimus  autem  rationem  H B,  ad  A b datam  eifei>, 
ergo  ratio  E B,  ad  HB,  erit  k data,  proinde  ratio  EB,  ad  EH  erit  1 data,  & in- 
luper  ratio  EH,  ad  HB,  data  erit  m cumque  data  fit  ex  hypothcfi  ratio  E H,  ad  CG  fequi- 
jur  11  proinde  ratioriem  H B,  ad  C G datam  efle ; cft  autem  ex  hypothcfi  data  ratio  H B 

ad 
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ad  G D ergo  per  8.  huius  data  erir  ratio  C G ad  GD,  quare  omnia  ad  omnia  habebunt 
rationem  datam . 

PROPOSITIO  XXIV. 

Si  tres  recta  linee  proportionale/  fuerint ; prime  entem  , ei  tertiem  hebe  et  ra- 
t tonem  detam , & ei  fecundem  hebebit  reti  enem  det  em , 

VT  A,ad  B,  ita  fit  B,  ad  C , ratio  A,ad  C.  fit  data . Dico  ratio-  A 

nem  A, ad  Beffe  datam.  Quoniam  ratio  A, ad  C ex  hypothe-  B 

fi  cft  data,  ut  veri  A,  ad  Cita  , quadra*umcx  A.adredtangulum  C 
fub  A,  &C  ergo  ratio  quadrati  ex  A,  ad  reiftangulum  fub  A,  &C 
erit  b datajfed  quadratum  ex  B.eft  c xqualc  rcdtangulo  fub  A,&  D — 

C ergo  ratio  quadrati  ex  A,  ad  quadratum  cx  B,  erit  J data , er-  E 

go  ratio  A,ad  il>ent  quoque  data . Sic  brcuius,qu.im  in  textu.&c,  F — — 

PROPOSITIO  XXV. 

fi  due  retia  pejitione  det  e ,/r  mutue  invicem  /eenerint,  puntlum  in  que  fe  inuicem 
fecent  pejitione  detum  tfi . 

Sint  dux  linex  politione  datx  Ab,  C D,  qux  fo 
inuiccm  fccent  in  punftoE.Uico  datum  clfe  pun- 
ctum E fi  namque  puntlum  E,  diuerfas  polfet  habere 
politiones,  neccflc  foret  faltem  ,&  rettarum  alteram 
A b,  C D diuerfas  habere  pofitiones , quod  contra, 
hypothcfin  cft , ergo  datum,  cft  puntlum  E, Quod  s* 
ponebat,  &c. 


a prim*  ftxti, 
6 i.bwui . 
c 17  ftxti . 

d 7-  tfuimti. 


5 C H O l 1 0 

NOn  diffimili  er  te  ostendetur  punitum  interfectionis  cuiufcumque  binerum  line  erum  po. 

fttiene  deterunt;  fiue  nempe  utreque  /it  r:Sl  t , Jit:  vne  recte , eltere  eurue  , & m "eno 
tentum  puni! e , fe  mutue J icentium , e/Jc  detum,  cire, 

.PROPOSITIO  XXVI, 

'•>  ' - 

Si  fine  e recte  cx  tremit  etes  pejitione  due Jint,  reti  e pejitione,  & megnitudinc  det 4 cit. 


P 


Ata  finr  pumfta  A,  & R,  politione . Dico  A efle  datam  po- A 
fitione,&  magnitudine  Data  eft  A B>  politione,  6c  magmtu-  ~ 


ime,-  namque  manente  A,fi  intercidet  reiftx  linex,  aut  politio , aut  magnitudo,  intcrckj 
extremum  B,  Quod  eA  abfurdum  ; non  enim  intercidit . 

PROPOSITIO  XXVII. 

Si  dete  refla  linee  pefitiene,  & megnitudtne,  det  e fuerit  vne  extremitati 
Cr  alter*  extremi  tat  data  erit . 


TN  Ata  (it  linea  D A,  & D cft  puntlum  datum . Dico  punthim 
1 J A elfe  datum . Fiat , circulus  l)  A B, Quoniam  fcmicirculus 
A o , cft  " politione  datus ; cft  vero  U A,  dau  esc  hypothcfi 
ergo  puntlum  A erit « datum. 


« ).  fttkit 

b X.nfimitU 
Dntotmn . 


%}.  DtitTMrn. 


PRO- 


f 


- r 
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PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  per  datum  funetum  centra  datam  pofitionc  retiam  agatur  retia  linfa  ; at/ a 
retfa  pofitionc  data  cjl , 

DAtum  fit  punitum  E (itqucFG  linea  redta  dara_, 
pofitionc,  & AEB , fit  parallela  redta:  F G.  Dico 
AB e(Tc datam pofitionc , Supponamus  CED  cfie pa- 
rallelam ipfi  FG,  cx  dato  enim  id  quidem  fupponendu , 
cum  manente  punito  E politio  ipfius  AEB  , qua;  paral- 
lela ex  hyporhefi  cft  ipfi  FG  alibi  cadere  dicatur, puta  in 
■ |o.  primi . CED,  cx  hyporhefi  vero  AB  cft  parallela  rcdlc  FG  cft» 
ergo CD parallela redta:  AB, contra  34. primi  defini- 
tionem, ergo  erit  AB  data  politione, 

Vel  fic 

Per  datum  punitum  F,  contra  datam  pofitionc  rediam  FG  agatur  redta  AEB.  Dico  po- 
litione datam  cflc  lineam  A E B Si  enim  data  non  fit , manente  punito  E alibi  cadet  redtep 
b n axicma  AEBpofitio.  Alibi  iam  cadat  manente  FG  parallela,  caquecfto  CED,  ergo  parallela  cft: 
frio*  • FG  ipfi  CEI),  fcd  FG  ipfi  AEB  eft  parallela,  igitur  AEBipfiCED  parallela  erit  &fimul 
coincidct,  quod  cft,  ablurduro . Quamobrcm  pofitio  rcitx  AEB  alibi  non  cadit , ac  proin- 
de redta  AEB  politione  data  cft . 

PROPOSITIO  XXIX. 

t:  pd  pofitionc  datam  retiam , datumque  in  ea  funtlum  agatur  retia  linea , qua  faciat 
angulum  datum , acia  line  f pofitionc  dataejl . 

■'E’%  Ata  fit  CD  redta  | inen  pofitionc , datumque  fit  B pun- 
§ ) itum, iitque angulus ABD datus.  Dico  AB, clfe da- 
tam politione . Supponamus  angulum  DBE,  aqualem  cfTe_. 
angulo  dato , at  ex  hypothcfi  angulus  DBA,  atqualis  eft  an- 
.1  , 1 -xima  gU!o  dato , ergo  angulus  D B E erit  * arqualis  angulo  DBA 
r*iTm««w  contra  nonum  axioma  primi,  ergo  BA  eft  b pofitionc  data , 

primi  ■ Vclfic 

Ad  datam  pofitionc  redtam  C D , & datum  in  ea  pun- 
itum B agatur  linea  A B,  qua;  faciat  angulum  datum  DBA . 

Dico  pofitionc  datam  efle  rcaam  B A.  Quandoquidem  fi  politione  data  non  fit,  manente,, 
punito  B alibi  cadet  pofitio  redii  BA,  feruans  anguli  DBA  magnitudinem . Cadat  alibi, 

& efto  n E.  Igitur  angulus  DBA  angulo  DBE  atqualis  eft  maior  minori , quod  cft  nbfur- 
dum . Igitur  pofitio  redta:  A B non  cadet  alibi . Quamobrcm  data  erit  redta  AB  pofitionc.  \ 

S C H 0 L I O N. 

In  ipfia  propofitioxt  partes,  ad  quas  angulus  datus  eft  coniti  tutus,  debent  effie  data . 

r PROPOSITIO  XXX. 

Si,  a dato puntlo  in  datam  pofitionc  retiam  agatur  retia  linea , qua  faciat  angulum 
, datum,  atla  linea  pofitionc  data  cfl , 


D 


Ata  fit  redta  pofitionc  BC  fitque  A punitum  datum , 

& ADC,  fit  angulus  datus . Dico  AD  clfe  datam  po- 

* «>•  f'”1-  litionc , Fiat  EAF  parallela  redta:  B C.  Quoniam  B C,  eft 
redta  data  pofitionc  ex  hypothcfi , & per  conftructioncim* 
b Ei:  cft  parallela  redice  BC  ergo  erit  E F,  data  pofitionc,-  at  • 

vero  ex  hypothcfi  angulus  ADC,cft  darus,&  angulus  DAE 
c it  primj.  c aqualis  angulo  ADC,  erit a crtjb  angulus  DAE,  datus  , at  pundtum  A cx  hypothcfi 


B 


d f.  dt finit, 
V nitrum . 


cft 


"V 


* i- 

ftuni . 
b />«- 
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feft  datum , ob  id  AD  eft  c data  pofitionc,  C lf.bniui'. 

PROPOSITIO  XXXI. 

St  a data  f unii  a in  datam  pofitionc  rtifam , data  magnitudine  rclli  ducatur , 
pofitionc  quaque  data  erit . 

DAtum  fit  punflum  C,  & AB  fit  refla  data  poli- 
tione ; CE,  fit  refla  data  magnitudine.  Dico 
CE  efle  datam  politione.  Fiat1  circulus  C E F.  Quo- 
niam fegmentum  circuli  EDFcft  b datum  politione , 
fi  quidem  cius  centrum  C politione  datum  eft,  & qua: 
ex  centro  eft  linea  C E magnitudine  eft  data  , & 
ex  hypotheli  AB,  eft  refla  data  politione,-  ergo  E , & F 
erunt  c punfla  data  politione,  fiquidem  dux  linex  pofitionc  datx,  fi  fc  invicem  fccent  po- e s'w-  ** 
litione  datur  punflum  intcrleflionis,-ergo  CE,  & CF,  funt  d reflx  dati  pofitionc . at”  iuim. 

S,  C H O L I o Jt. 

Si  data  linea  fit  maior  perpendiculari  CG.non  erit  data  pofitionc , nifi  praferibatur , ad 
quam  partem  perpendicularis  C G ducenda  fit ; cum  enim  CF fit  aqualis  CE  data  recla 
potent  habere  duplicem  pofit  tonem . 

, PROPOSITIO  XXXII. 

/ Si  in  datas  pefitione  parallelas  renas , agatur  rena  linea , qua  faciat  angulos  datos 

alia  rena  magnitudine  data  eJt , 

DAtx  fint  pofitionc  AB,  & G F,  & A B,  & GF  fint  pa- 
ralleli j fintque  BAE,  & AEF , anguli  dati . Dico  • 

A E efle  datam  magnitudine.  Detur  punflum  C,ut- 
cumque  in  refla  AB;  fiat  1 autem  angulus  BCD,  xqualis  | * »|  .prini; 

anguloC  A E.  Quoniam  autem  per  conftruflioncm  angulus  1 i "l”  bif.fnmi. 

BCD  eft  xqualis  angulo  BAE,  Sc  CD  eft  b parallela  refli 

AE,  ex  hypotheli  vero  angulus  BAE,  datus  eft,  ergo  angulus  BCD  erit , datus;  at  AB  * 

ex  hypotheli  data  eft  pofitionc.punflumque  C per  conftruflioncm  datum  eft , ergo  C D 


eft  a politione  data ; at  ex  hypotheli  GF,  eft  politione  data.crgo  punflum  D,  eft  , datum;  a W 
proinde  CD  datam  elle  f magnitudine  ncceflc  eft;  cumque  AE  fit  < xqualis  CD,- leciui-  ' ! I' 
ttu  per  primam  definitionem  huius  reflam  AE  magnitudine  datam  efle . 

PROPOSITIO  XXXIII. 


g >4  trini. 


Si  in  datas  pofitionc  parallelas  renas  agatur  magnitudine  data  ren  a,  faciet  angulos  datos 
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Bede  demum  infertur , ungulum  CEB  datum  effe ; propterea  quod,  cum  'JIS,  CF  ex  hyptn 
thefifint  ttarallela;  unguit  vere  FC E,  BEC  fimnl  fumpti  aquales  erunt  duobus  redis ; fi 
ituque  ub  his  uufirutur  ungulus  datus  E CF,  remanebit  ungulus  CE  B puriter  datur  per 
quartum  propofittonem  huius . 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Si  in  datus pofitione purullclus  redas,  a dato  pundo  agatur  linea  reda  ,[ecubitur  datu  ratione  « 


D 


t jojtuiui. 


Atx  fint  pofitione  E D,  C B;  & E D fit  parallela  refla; 

C B;  at  vero  punflum  A fit  datum,  & A E C refla  du- 
fla  fit . Dico  rationem  AE.ad  EC  datam  efleiFiat  ADB 
pcrpendicularis,ad  CB.Quonia  igitur  ADB,cft  j data, nam  a dato 
punfto  A ad  pofitione  datam  reflam  C B,rcfla  A B afla  eft , que 
facit  angulum  ABC  datum,  &ED,  CB,  funt  ex  hypothefi 
ii.™*,,  data  pofitione , punfla igitur  D.&B erunt  b data;  at  vero  ex 
’ “•'“"'"hypothefi  datum  eft  punflum  A ergo,  AD  &DB  erunt  c dat»,  - - - - 

i i.  a, fmt.  pofitione, & magnitudine;  ratio  autem  A D,  ad  BD  data  erit  <*  at  vero , ut  eft  AD,  ad  £ H 
hwv . ita  quoque  eft  c AE  ad  EC;  proinde  ratio  A E,  ad  EC  data  erit  per  a.  definit,  huius . ’ 

« X.tt  4 /«»• 

PROPOSITIO  XXXV. 


t 15.  huius  -. 


fii  datopund  0, ind.it  ,tm  pofitione  redam  agatur  reda  linea,  /icetur qidata  ratione,  aga^ 
tur  autem  per  pundum  fied tonis  contra  datam  pofitione  redam , reda  linea  K 
ad  a linea  pofitione  data  efi  j 

DAtum  fit  punflum  A,  & C B data  fit  refla  pofitione ; riu 
novero  AE,  ad  EC  fit  data ; & E D,  fit  parallela  refla- 
• y—  C B.  Dico  ED  ede  datam  pofitione ; fiat  j A D B per- 

t>  i5  pcmliculai  is  ad  CB;Quoniam  ADB, eft  b data  pofitione,  & 
c CB,  ex  hypothefi  eft  pofitione  data ; punflum  B erit  * datum.. 

d • punflum  vero  A ex  hypothefi  eft  datum;crgo  AB, eft  d data  po- 
c t tt  4 ,xti  (itione  fle.;  ut  autem  AE,ad  EC  ita  eft  « AD,  ad  D B,  ratio  au- 
tem AE,  ad  EC  eft  ex  hypothefi  data;ergo  ratio  AD,  ad  D B,  eft 
( 1 data,  ratio  autem  Ah,  ad  AUeft  data , & A B eft  data,  ut  oftendimus  magmtudi» 

g t7.1k.31t, 4 nc  i tTg0  & AD  eft  b data  magnitudine,  & AD  eft ; data  pofitione, cadit  enim  in  E D pa-. 
h”.  rallclam  refl.rCB  faciens  angulum  A DE  a’qualem  angulo  ABC  reflo,  atque  adeo  dato, 
i io*»»,  • unde  datus  eft  angulus  A D E , quare  A D cadens  in  E D a dato  punfto  A facit  angulutn 
. haJti  datum,  unde  A u erit,  pofitione  data ; & ex  hypopothcfi  punflum  A eft  datum;  erga 

j punflum  D eft  k datum ; proinde  E U,  eft  1 data  pofitione;  quandoquidem  E D,  CB  lunt 

Cx  hypothefi  parallelx . Quod  erat  oftendendum , 

PROPOSITIO  XXXVI, 

$i  e dato  pundo  in  datam  pofitione  redam  lineam  agatur  reda  linea  , adijeiatur  autem  ipfi 
aliqua  reda , qua  ad  illam  habeat  rationem  datam  per  extremitatem  autem  adicdn 
Itncx  agatur  contra  datam  pofitione  redam  , Unca  reda : ada  linea 
pofitione  data  eft . 

PVnflum  A fit  datum,  C B fit  refla  pofitione  data , & A C , fit  linea  refla , & C A E fit 
refla,  ratioq;  A E,  ad  A C,  fit  data  ; E D vero  fit  parallela  rcftx  C B.  Dico  E D,  efle 
datam  pofitione . Huius  propofitionis  dcmonftratio  dilfimilis  non  eft  ei,  qua  vfi  fumus, 
ad'oftcndcndam  propolitionc.n  antecedentem;  foluin  autem  illud  eft  oblcruandum,  nirnD 
eum  loco  prima;  figura;  adhibendam  efle  fecundam . 

PRO-, 
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PROPOSITIO  XXXVII. 

St  i n datas  pofitione  parallelas  redas , agatur  reda  litte» , & fecctur  ratione  data , 
agatur  autem  fer  feli  ion  is  f unitum  contra  datat  fojitione  redas , line»  re  liat 
alia  reti a Ime » fofttione  data  e fi , 

DAtx  fint  po (itione  A B.  CD.  & redi  A B,  CD  fint  paralle- 
li,- ratio  vero  A H,  ad  HC,  (it  data,  & H G (it  parallela  re- 
cti AB,  vel  CD,  Dico  HG  c(fe  datam  politione . 

Prim.6  fi  AC  ,eF,  non  fint  parallelulcd  coeuntes  ad  panes  AE, 
ita,  Sit  pundum  E,  ut  cunque  datum  in  AB,  fiat  - E F,  ad  C D 
perpendicularis.  Quoniam  AC,&  EF,non  funt  paralleli, & K eft 
pundu  interfedionis;  In  hac  enim  hypothefi  b iupponuntur  CA, 

& FEnon  parallclli , fcd  coeuntes  protrahi  ad  pundum  K,  re- 
da EF  erit  « data  politione , at  vero  cx  hypothefi  CD  eft  da- 
ta  pofitione;  ergo  pundum  Fcftd  datum ; at  verd  pundum  E eft  datum,  cilm  fadum  fit  ar-  a “,Z\ 
bitrariuin  in  A B,  & E Ferit  * data  magnitudine;  ut  autem  CH,  ad  HK,  ita  eft  f FGad 
GK>&  ut  HK,  ad  AK,  ita  eft  % GK,  ad  E K;  & vt  A K,  ad  H A ita  eft  b E K ad  E G , ergo,  ' 
vt  CH,  ad  HA,  ita.  eft  ' FG,  ad  GE,  ratio  vero  CH,  ad  H A,  eft  ex  hypothefi  data;  ergo  li  >./»«>• 
ratio  FG,  ad  GE  erit  k data;  at  verd  Fe  eft  1 data,  vt  oftenfum  cftfupra,  & FG,  G E.  erunt  ^ 
m dati;  & praeterea  Ficft  n data  politione;  at  pundum  e eft  datum  arbitrarium ; ergo  1 17  **  »<  •" 
’ Pundum  G erit  ° datum,  qua  propter  HG  eft  data  pofitione  per  a 8.  huius . “ • 

Quod  fi  a C,  EF  forent  paralleli  fic  procederet  dcmonftratio . Qtjoniam  igitur  A C,  eF  o 
funt  paralleli;  ex  hypothefi  verd  parallela:  funt  linei  A E,  C F,  propterea  aCFe  critpa- 
rallelogrammum,  quamobrem  latus  aC  lateri  EF  iquale  crif , Kurfusctlm  fint  paralleli 
redi  H G,  C F,  ex  hypothefi ; & fint  etiam  paralleli  H C,  G F.erit  & H F parallelogram- 
inum,  idcoquc  latus  HC  lateri  GF  iquale  erit ; quam  ob  rem  iquales  A C,  E F ad  iqua- 
les  HC,  GF  eandemhabebunt  rationem,  atque  ad  eo.vt  aC  ad  CH,  ita  eF  ad  G F,  & diui- 
dendo  vt  AH  ad  HC.ita  EG  ad  GF,  &c.  eft  autf  data  ratio  CH  adHA.ergo  & ratio  FG  ad 
G E data  erit,  at  verd  F E eft  data,  vt  oftenfum  eft  fupra,  & F G,  G E erunt  dati,  & prx- 
tcrca  FE  eft  data  pofitione,  at  pundum  E eft  datum  arbitrarium , & pundum  G eft  datum, 
quapropter  H G eft  data  pofitione  per  x8.  huius , 

COKOLLARjy  M. 


Ex  his  infertur  fer  modum  e er ollari/ ; reda  s CF,  HG,  A F.  ejjeinter  fe  parallelas  ; nam  vt 
CH,  ad  HA,  ita  FG,  ad  GE,  quandoquidem  erat,  ut  CH  ,adHA,  ita  fG,adG  E,  ut  fupra 
attendimus , 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  i»  datas  pofitione  parallelas  redas,  agatur  reda  linea ; adtj ciatur  autem  ipfi  quadam  re- 
ti a,  qua , ad  tllam  qua  ad  a efl  habeat  rationem  datam,  per  extremitatem  autem  adielix 
agitur  contra  datas  pofitione  parallelas  recta  linea ; acta  recta  linea , efl  data  pofitione . 


Dnti  fint  pofitione  AB,  CD,  & eidem  AB,  & CD  fint  pa- 
ralleli ; ratio  Ha, ad  AC.  fit  data;  &HG  ipfi  AB,  vel  CD, 

(it  parallela  . Dico  HG  c(Tc  politione  datam . Datum  fit 
pundum  E,  arbitrarium  in  reda  Al',&  * fiat  E F perpendicularis 
ipfi  C D,  protrahatur  autem  Fe  ufqucadG  b Quoniam  eF  eft 
<•  data  politione ; & l D eft  pofitione  data  ex  hypothefi ; pundum 
ergo  F erit  “ datum ; & eF  erit « data;  priterea,  ut  FE,  ad  EG,  ita 
C A ,'  eft  1 ad  A H,  eft  autem  ex  hypothefi  data  ratio  G A,  ad  A H,  ergo  ratio  F E,  ad  E G 
erit  E data;  eft  autem  J'  Fe  data , ut  fupra,  oftcpdimus,  ergo  E Gerit  1 data  magnitudine; 
&EG  data  erit  k pofitione,  at  pundum  E eft  datum  arbitrarium , ut  fupra  diduincftipun- 

’ F dum 
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faWiV  Secunda  hypothefis.  Sit  AD,  magnitudo  data,  &AG,  

• maior  fit  BG,  data,  quam  in  ratione .'  Dico  AB,  tfiaiorerS  A [ D B E G 
efle  B G,  data  quam  in  ratione . Quoniam  ratio  D G,  ad 
» i, f„i,.  BG.eft  data;  & per  decimam  fcptiman>  quinti  ratio  DB,  ad  BG.eft  data;  ergo  AB 

maior  erit  BG,  data  quam  in  ratione . 

Tertia  hypothefis . Sit  AE  magnitudo  data; A G,  vero  A~~~~D — B — F — G 
Tirti*h)r*tb  fit  maior  bg  data  quam  in  ratione.  Dico  rationem  BG, 

ad  BE  cfle  datam . Quoniam  ratio  E G,  ad  BG  eft  b data ; ergo,  & ratio  B G,  ad  BE,  data 
ii.  ifim.  cr;t-pcr  ca  habentur  ad  propoiitionem  decimam  oiftauam  quinti  lib.  Elementorum.  • 

P R O P O S I T I O XI. 

Si  magnitudo  magnitudine  maior  fit  dat  t,  quam  in  ratione,  cadrm  fimul  utraque  maior  erit 
data,  quam  in  ratione . Et  fi  eadem  fimul  ntraque  maior  fit  data,  quam  in  ratione , tadem- 
reliqua  magnitudine  maior  erit  data,  quam  in  ratione . ; iOb, 

N hac  propofitionc  duplex  cft  hypothefis.  Ad  primam, quod  ~ 


I 


D B E G 


i iiJefim/. 

huius  m 
b iS.  quinti 
tonu. 

C ii  .i* finit, 
huius. 


attinet ; Sit  A B,  magnitudo  data,  & AE,  & maior  BG  da-  A 
ta,  quam  in  ratione . Dico  AE  maiorem  cfle  BG  data,  quam  in 
ratione.  Quoniam  ratio  BE,  ad  EG,cft  1 data,  ratio  verb  B E,  ad  BG,  cft  i,  data;  ergo, 
rcfta  A E maior  eft  ' BG  data,  quam  in  ratione . 

Secunda  hypothefis.  Data  fit  magnitudo  A B,  & AE,  maior  ~ ~ " 
scmiJa  hj-  BG,data,quam  in  ratione.Dico  AE, maiorem  cfle  EG, data  quam  A D B E G 
yjlj®1*  in  ratione;  Quoniam  enim  ratio  BE,  ad  BG.eft  <t  data;  ratio  autem  BE,  ad  EG,  cft  e da/* 
Uiu."’  (a ; ergo  A E,  erit  maior  EG,  data,  quam  in  ratione. 

« Vel  hunc  in  modum . Sit  magnitudo  A E magnitudine,  EG  maior  dataquam  in  ra» 

t>onc  • Dico  magnitudinem  eandem  A E ipla  magnitudine  AG,  maiorem  cflc  dati, 
quam  in  ratione  . Cum  enim  magnitudo  A E,  magnitudine  E G maior  fit  data^j 
quam  in  ratione , auferatur  magnitudo  data  AB , ut  remaneat  B E , ergo  BE , ad  EG,  ha- 
bebit f ratione  datam,  quamobrem  inuertendo,  & componendo  &c.  data  erit  ratio  BG,  aci 
'i  EG,  fiat  autem  AB,  ad  BD,  in  eadeam  ratione  gutBG,  adEG.proptereadataeritratia 
h AB  ad  BD,  eft  autem  data  A B,  ob  id  D Bdata  \>  erit,  quapropter  reliqua  AD  data  eft, 
at  vero  totius  AG  ad  totam  D E data  eft  ratio,  ut  enim  upura  antecedentium  ad  unum-’ 
confequentium,  ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequcntia , hoc  cft  ficut  BG,  ad  BE, 
ita  AG  ad  DE, igitur  & ipfius  ED,ad  AG.data  rqtio  erit, cft  autem  data  AD, ergo  AE,ipfj 
quidem  AG  maior  eft  data  quam  in  ratione . 

Sit  autem  AE  ipfa  AG  maior  data  quam  in  ratione . Dico  AE  reliqua  EG  maiorem  ef- 
fe  data  qu.im  in  ratione  . Cum  enim  AE  maior  fit  ipla  AG  data  quam  in  ratione  , au/era-' 
tur  magnitudo  data  AD,  ob  id  reliqua  DE  ad  AG  data  ratio  eft,  quamobrem  ipfius 
i ani^miui.  AG  ad  DE  data  cft  ratio.  Fiat  AB  ad  BD  ut  AG,  ad  DE , proptcrca  data  erit  ratio  Ali.  ad 
BD;&  per  convcrfionem  rationis  data  erit  • etiam  ratio  AB  ad  AD,&  inuertendo  data  erit 
ratio  AD,  ad  AB,  data  cft  autem  AD,  igitur  tota  A Bdata  eft:  quoniam  vero  totius  AG 
ad  totam  DE  data  cft  ratio,  quemadmodum,  & ipfius  A B,  ad  B D,  data  ratio  cft ; cum  fic 
AG  ad  DE  ita  ablata  AE  ad  ablatam  BD,  igitur  reliqua  EG,  ad  reliqua  B E,  erit  ut  A G, 
t tf.  5 mimi,  ad  DE,  cft  autem  ipfius  A G,  ad  DF.,  ratio  data,  ergo  ipfius  EG  ad  BF.  data  ratio  erit , 8c 
dividendo  *=  ipfius  EG  ad  BE  data  ratio  erir,  quamobre,  & ipfius  BEad  EG  data  ratio  crir, 

* cftautemdata  A B,  igitur  AE,  ipla  EG  maior  cft  i data,  quam  m ratione, 

PROPOSITIO  XII. 

. . Si  fuerint  tres  magnitudines , & prima  quidem,  cum  fecunda  data  fit  fecunda  quoque 

. cttm  tertia  data fit,  aut  prima  tertia  aqualis  eft , aut  altera  altera  maior  data . 

Sint  tres  magnitudines  AD,  DB,  BG,&  quidem  ADcumDB  a q 

data  fit , ut  A B;  item  D B,  cum  BG,  data  fit,  ut  D G.  Dico, 
vel  AD,  squalem  cfle  BG,  vel  alteram  altera  maiorem  cfle  data . Supponamus  primi  pnV 
mam  cum  fecunda.ncmpc  AB  squale  eficfecunds,  cum  tertia,  nimirum  DG  illico  per- 
fpicuum  eft  A D squalem  efie  BG,-  ablati  fiquidem  communi  D B remanebunt  AD,  BG 

inter 


N. 
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inter  fe  xquales. 

Supponamus  fecundo  AB,  maiorem  ciTe  DG;  cum  iraq;  AB,&  DG  data;  fint , fcquitur 
per  quartam  huius , differentiam  inter  AB,  & D G datam  efle ; at  vero  fi  ab  inxqualibus 
A B,  D G auferatur  communis  D B atque  adeo  auferantur  arqualiajrcfiduorum  A D,  B G > 

idem  erit  cxceflus,  ac  totarum  AB,  DG,  nempe  DB,  ied  hic  cft  > datus;crgo,&  refiduorum 
A D,  BG  exccflus  fiue  differentia  data  crit.quamobrcm  fcquitur  b alteram  altera  maiorem 
c(fc  data . 

PROPOSITIO  XIII. 

Si  fuerint  tres  magnitudines  ai-  eurum  frtmu  ad  fecundam  habeat  rationem  dutum  , fecundi 
uutem  tertiu  mutor fit , data,  quam  in  ratione,  prima  quoque  mutor  erit 
ter t tu,  dutu , quim  tn  rutione . 

Sint  tres  magnitudines  AB.CD,  &E;fitquc  data  proportio  = g 

magnitudinis  AB , ad  magnitudinem  CD.prxtcrca  ma-  " 

gmtudoCD,  maior  fit  magnitudine  E,  data, quam  in  ratione.  C G D 

Dico  magnitudinem  AB,  maiorem  efle  E magnitudine,  data, 

quam  in  ratione . Supponamus  datam  DGjriat  autem  vt  DC,  ^ 

ad  CG,  ita  AB,  ad  AF.  Quoniam  igitur  cft  vt  DC,  ad  GC,  ita  BA,  ad  FA  erit » vt  DC,  ad 

BA,  ita  GC,  ad  FA,  & confcquenter,  vt  DC  ad  BA,  ita  erit b DG,  ad  BF,  fcd  ex  hypotefi  * £• 

DG,  data  cft;  ergo , & B F , per  fecundam  huius  elata  erit,c  cft  autem  ex  hypotefi  data  pro-  c . ' 
portio  AB  ad  CD,  & erat,  vt  DC,  ad  BA,  ita  GC,ad  FA  erit  igitur, vt  FA.ad  GC,  ita  AB,  <1 
ad  CD;  ratio  igitur  FA,  ad  G C,  data  erit; 1 ex  hypotefi  vero  data  cft  ratio  GC , ad  E ergo  1 

data  erit c ratio  FA  , ad  E ; conclufimus  autem  fupra  BF  datam  efle,  ergo  A B maior  erit  E 
data  quam  in  ratione , 

PROPOSITIO  XIIII. 

J/  dua  magnitudines  ad  inuieem  habeant  rationem  datam , virique  autem  illarum  adi/ciatur 
iat a magnitudo  tota , ud  tnuiccm,  aut  habebunt  rationem  datam,  aut  altera 
altera  maior  erit  data , quam  tn  ratione , 

DAt*  fint  dux  magnitudines,  A E,  GF;  dataque  fit  ra-jj  fi  jfj  e 

tio,  vt  A B,  ad  G D.  Dico , vel  B E,  ad  D F rationem^ , 

Eabcrc  datam ; vel  BE , maiorem  clfc  magnitudine  DF,  data^  q q j;  . i 

quam  in  ratione.  Supponamus  primo  cffc.vt  AB, ad  GD  ita  AE,  b 

adG  F ; erit J vt  B E,  ad  D F,  ita  A B,  ad  G D ; cft  autem  ex  hipothefi  data  ratio  A B,  ad  c 
G D.crgo  ratio  BE.ad  GF,  data  erit, b Secundo  fupponamus  effe,  vt  A B,  ad  G D,  ita  A FI,  a tnfinauu 
ad  G F erit c vt  BH  ad  D F , ita  A B , ad  G D ; at  vero  ex  hypothcfi  data  cft  ratio  A B ad 
GD , cftque  <*  data  ratio  BH.adDF;  infuper  data  cft r AH,  eo  quod  fuppofitum  fit f /;““' 
Cife,  v t AB,  ad  GD,  ita  AH,  ad  G F,  qux  data  erat , ergo  data  cft 1 HE ; quamobrem  ma-  a f" 1 1 
gnitudo  BE  maior  i erit  magnitudine  DF  dati  quam  in  ratione . ' 

* PROPOSITIO  XV. 

' ' * /i  * l 

Sidat  magnitudines  habeant , ad  inuieem  rationem  datam, (fi  ab  vtraque  earum  auferatur  di- 
ta magnitudo : reliqua  magnitudines , ud  tnutcem  habebunt , aut  r at  tonem  datam , 

aut  altera,altera  mutor  erit , data , quam  tn  ratione . 

^ - vv 

DAtx  fint  dux  magnitudines  E H;  F G,  fitque  pariter  dara  ra-  g fi  £j  g 

tio  B E;  ad  D F;  Dico  rationem  B H , ad  D G , vel  effe  da-  " 

yel  B H maiorem  efle  D G data  quim  in  ratjonc . D G F 

Supponamus  primo,  vt  BE,ad  DF.ita  efle  EH,ad  FG  ergo  erit 1 vt  BH  ad  DG,  ita  BE„id  • 

PF,at  vero  ex  hypothcfi  ratio  BE,  ad  DF,  eft  data.crgo  ratio  BH,ad  DG,  erit b quoq  ;data.  “ ** 

E Sup- 
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C If  . quinti 
d 1«  hui m. 


Supponamus  fecundo,  vt  BE,ad  DF,  ira  eflc  EA,  ad  GFi  ergo  erit ' AB,  ad  GD,  vt  B E * 
ad  D F , ar  vero  ex  hypothefi , data  cft  ratio  B E , ad  D F , cftquc  J data  ratio  A B , ad 
c t.bmm . GD,  & infuper  cft  < data  E A,  cum  fupponcrcmus  eflc,  vt  B E,  ad  D F,  ita  E A,  ad  G F,  ex 
(en  iJim ut-  hypothefi  quoque  data  eft  E H,  & pritcrca  cft  f data  HA, ergo  per  vndccimam  definitio* 
nem  huius  BH  maior  erit  DG,  data  quam  in  ratione . 

PROPOSITIO  XVI. 

Si  dua  magnitudines,  ad  inuicem  habeant  rationem  datam ; 6~  ab  vna  quidem  illarum  aufer», 
tur  dat * magnitudo , alteri  autem  tpfarum  adyciatur  data  magnitudo  , tota  rejidua 
magnitudine  maior  erit , data  quam  m ratione . 

B A H £ 

DAtx  fint  dux  magnitudines  HE,GF;data  quoq;  fit  ratio  BH.jj q p 

ad  DF.  Dico  BE  maiorem  cfie  DG,  data  quam  in  ratione. 

Fiat  • vt  D F,  ad  BH , ita  G F,  ad  A H.  Qnon  iam  igitur  cx  hypothcfi  data  cft  GF,  & prxte- 
rea  data  b cft  A H;  fiquidem  fecimus,  vt  DF,  ad  B H,  ita  G F,  ad  A H , & quoniam  data  eft 
HE  ex  hypothcfi;  erit  & ' AE,  quoque  datajquoniam  autem  cft,  vt  DF,  ad  BH,  ha  GF,  ad 
AH  erit  & BH,  ad  DF,  vt  BA ; ad  DG;  fupponebamus  autem  ratiorem  PH,  ad  DF,  da- 
tam effe,  cftquc c data  ratio  B A,  ad  DG,  fiquidem  ei  datur  eadem  BH,  ad  DF  dicc  hamus 
etiam  datam  effe  AE,  ergo  erit  t B E,  maior  D G,  data  quam  in  ratione . 

Velfic 

Datx  fint  magnitudines  H B,  FD,  qux  neceffarW  habebunt  s rationem  datam,&  ex  F D 
auferatur  data  magnitudo  G F , & magnitudini  H B addatur  data  magnitudo  H E . Dico 
totam  E B reliqua  GD  maiorem  effe  dara , quam  in  ratione.  Quandoquidem  ratio  ipfius 
H B ad  FD  data  eft,  fiat 1 vt  H B ad  FD , ita  A H ad  F G,  ergo  ratio  ipfius  A H ad  F G data 
erit, ' eft  autem  data  FG,  igitur  A H data  erit, k eft  autem  EH  data  igitur  tota  E A data  eft;  I 
Et  quia  cft  vt  H B ad  F D,  ita  A H ad  F G , ergo  refidua  A B ad  refiduam  G D rationeni 
habebit datam,  cft  antem  A E data  magnitudo,  igitur  magnitudo  EB  magnitudine  G I> 
maior  cft , n data  quam  in  ratione . 

PROPOSITIO  XVII.’ 

'Si fuerint  tres  magnitudines,  & prima  quidem,  feeunda  maior  fit  data  quam  in  ratione ; terti 4 
quoque  eadem  fecunda  maior  ft  data  quam  in  ratione ; prima  ad  tertiam  , aut  rationenq  ^ 
habebit  datam ; aut  altera,  altera  maior  ent  data,  quam  in  ratione . 


ktt.fextL 

b ».  huius. 
c j.  huius, 
i Corel  l. 

19.  quinti . 
C x.  definit, 
imus 

f 11.  definit. 
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Sint  dat*  magnitudines  BH,  & DE.  & AB  fit  maior  F data  quam  \ 
in  ratione,  CD,  vero  F,  maior  data  quam  in  ratione . Dico  ra-  - - 
tionem  A B , ad  C D eflc  daram;  vel  A B,  maiorem  eflc  C D , data 
• */*"•  qUjm  jn  ratione.Quoniam  ratio  AH  ad  F cft  data;  • namq;  funpon  itur  p 
AB  maior  F data  quam  in  rationc,at  vero  HBfupponirur  dat .1, ergo 


H B 


D 


b 11.  tup.ii.  fi  hate  auferatur  reliqua  A H ad  ipfam  F habebit  rationem  datam.  & ratio  CE  ad  F , cft 
ha» . flata  ob  eandem  ratione ; & ratio  AH,  ad  CE, pariter  data c eft;crgo, vel  ratio  AB,ad  CD, 

® • frefCJUi  .,n|  \ T»  ,.A  nnn m in  rif tAn/i  rw.t*  • . r\r,\n/,n> 

gftKU 


cft  data,  vel  A B,  cft  maior  CD  data  quam  in  ratione  per  1 4.  propofitionem  huius . 

PROPOSITIO  XIIX. 

• . „ ..**» • . V'«'  i f tA 

Si  fuerint  tres  magnitudines , atq;  ex  his  vna  vtraque  reliquarum  maior ft , dat» , quam  in 
ratione  reliqua  dua,  aut  datam  rationem  habebunt  ad  mulcem,  aut  alter», 
altera  maior  erit  data  quam  m ratione , 


DArx  fint  magnitudines  DG,  & DL,  at  CD,  maior  fit  A B,  da-  A 

t a quam  in  ratione  C D , maior  E F data  quam  in  ratione . r'  . 

i,  .A  i:r: ..re..  .1 1 « „ i 1 ^ 4- 


H B 


. r Dico  rationem  AB,  ad  EF  eflc  datam,  vel  AB  maiorem  eflc  EF  da- — 

/bite  ' ta  quam  in  rationes  fiat  • vt  ratio  CG.ad  AB,  ita  QD,  ad  BH,  & de-  E F 


G D 


inde, 
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irule  i vt  CL,  ad  EF  ira  LD  ad  Ffft Quoniam  enim  eft, b vt  C G,  ad  A B,  ita  C D,  ad  A H,  i>  i».  ?«»»•. 
fiquidcm.vt  CG,  ad  A B,  ita  cx  cdftru&ionc  cii  ( i D,  ad  BHiratio  vero  C G,  ad  A B,  < eft 
d.ir.i,rario  ergo  CD,  ad  AH.cnt  i data;ratio  vero  GD,  ad  B H,  elt  - data.-fiquidcm,  vt  CG  e ulfUui, 
ad  AB,  ita  GD,  ad  BH  ex  conftru&onc,  & ratio  CG,  ad  AB,  cft  datas  at  vero  G D,  eft  cx 
hyporefi  data,  ergo  BH  crir/darascuq;  vt  CL,  ad  EF  ita  fit  LD  ad  F K;  deturq;  L L),  ergo  {l- hKbu  • 

F K dabiturs  ite  ratio  C D,  ad  E K,  data  cft,  ratio  autem  AH,  ad  EK  per  8.  huius  cft  data., 
fiq  uidem  ratio  CD,  ad  E K,  & CD,  ad  A H.cft  data,  ergo  AB  maior  erit  E£  data  quam  in 
ratione;  Vel  ratio  AB  ad  EF,  eft  data  per  1 5.  huius . 

Velfic 

Sint  tres  magnitudines  AB,  CD,  EF,  cxJus  vna,  qm  fit  C D,  vtraque  reliquarum  AB, 

EF  maior  fit,  data  quam  in  ratione . Dico  vtramque  magnitudinum  Ab  , EF  aut  ad  jnui- 
cemhabcrc  rationem  datam,  aut  alteram  altera  maiorem  clTc  data,  quam  in  ratione. 
Quandoquidem  magnitudo  CD,  magnitudine  AB  maior  cft,  data  quam  in  ratione , aufe- 
ratur data  magnitudo  DG,  ergo  reliqua-  GC  ad  A B data  ratio  eft . g Fiat  autem  Vt  GC  ad  ■ 

AB,  ita  DG  ad  BH;  ergo  ratio  ipfius  GD  ad  BH  data  eft . Eft  autemG  Ddata,  igitur  BH 
data  eft; 11  & proprerea ' totius  DC  ad  totam  HA  data  ratio  eft . **  • 

Deinde  cum  D C ipsa  F E maior  fit , data  quam  in  ratione,  auferatur  data  magnitudo 
DL,  ergo  rdiqpa:  LC,ad  FE  data  cft  k ratio;  Fiat  autem  vt  LC  ad  FE,ita  DL,ad  KF,  igitur  k , a,p«:,s 
jpfius  DL,  ad  KF  data  ratio  cft;  data  eft  autem  DL,  igitur  K F data  eft,1  propterea  ™ totius  b«;«<  • 

DC  ad  totam  KE  data  ratio  cft.  Ipfius  autem  DC,  ad  HA  data  ratio  cft.igitur,  ipfius  HA,  j(j 
ad  KE  data  ratio  cft . “ Sunt  autem  ablata:  ab  ipfis  dati  magnitudines  HB.KF,  igitur  A B,  n 1.  w«. . 
ad  FE , aut  ad  inuiccm  <•  habent  rationem  datam,  aut  altera,  altera  maior  crit;data,  quam  0 1 1 ■ 
in  ratione , 

PROPOSITIO  XIX.' 

Si  fuerint  tres  magnitudines , er  prima  'quidem  magnitudo , fecunda  magnitudine , maior ,/  - 
data  quam  in  ratione  (it  quoque  fecunda  maior  tertia , data , quam  in  ratione;  prima  ma- 
gni ludo  , tertia  m igttttudinc , maior  erit  data  quam  in  ratione . 


• B : ? G H A 

DAtx  fint  magnitudines  HA,  E D;  At  vero  AB,  fit  maior 

D C,  data  quam  in  ratione,  DC,  maior  F data,  quam  C - K D 
in  ratione, fiat  per  1 2.  fextt  vt  C D,  ad  B H , ita  D E , ad  H G, . “ 

Quoniam  DF:  cft  data  cx  hyportiqfij  rqtio  vcrd  DE  ad  HG  cft  f ■ — c ’ 

• data,  cum  fit  vt  CD,ad  BH,  ita  DE,  ad  HG,&  G H erit b data;  0«.'.«.  t. 

exhypothcfi  AH  cft  data;  EtAG  ent' data;  eft  J vero  eadem  ratio  HG.ad  DE, 

B H , ad  C D , cum  fit  vt  C D,  ad  B.  H ita  D E , ad  H G,  ita  ergo  erit,  c vt  G B,  ad  E C,  ita  . 

BH,  ad  CD;  At  vero  ratio  BH,  ad  CD  cft 1 data,  & ratio  G B,  ad  EC  erit  S data , ratio  au-  • 

tcra-F,  ad  EC,  eft  « quoque  data,  ergo  ratio  GB,  ad  F,  erit ' data  proinde  ratio  A B,  ad  F,  | 
maior  erit k data,  quam  in  ratione;  per  n . defin.  huius,  cum  AG  fit  oftenfa  data . <«;«, . 

k 11  .dtfiait. 

P R O P O S I T I O XX.  w. 


ii  elata, dua, fuerint  magnitudines,  & auferantur  ab  ipfis  magnitudines  habentes , ad  inuietm 
rationem  datam,  refidua  magnitudines , aut  habebunt  ad  inuietm  rationem  datam , 
aut  altera,  altera  maior  erit,  data,  quam  in  ratione , 

DAtx  fint  B E,  D C,  & ratio  H E,  ad  G C,  fit  data . Dico  B A H E 

rationem  BH,  ad  DG,  ede  datatn,  vel  BH  maiorem  clfc 
DG  data,  quam  in  ratione.  Primi  lupponattir,  vt  HE, ad  GC,  D G C 
ita  eifc  BE,  ad  DC , Proinde,  vt  B H,  ad  D G,  ita  cft J HE , ad  t a 1*.  nUti . 

G C> ex hyporhcfi  vero  ratio  HE,  ad  GC  cft  datajergo  ratio  BH,  ad  D G erit b data . b 

Secundo  litpponatur  vt  HE,  ad  GC,ita  efle  AE.ad  DC.cx  hypoth. ratio  HE,ad  GC.cft  i x - 
4 ata,  & ratio  AE,  ad  DC,  erit e datas  cx  hypotheii  vero  DC,  cft  data  ergo,  Se  AE  cft  da- 

.—  . - - ..  - . g j tj; 
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l,+  »» « hypothefi  autem  BE  cft  data,&  AB  erit . data.vt  autem  HE  ad  GC,  ita  cft  ex  fupptv 

g i .Datarg.  /itione  AE,  ad  DC  quare  erit  f vt  AH.ad  DG  ita  H E,  ad  GC  eritquc  s ratio  A H,  ad  D G 
" da^a,cum  rat'°  HE,ad  GC,  fit  data;  proinde  BH.  maior ,i  erit  DG  data  quam  in  ratione  , 


quandoquidem  AB,  ell  oftcnfa  data , 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  fuerint  dua  magnitudines  data,  & adqcjantur  ip/ii  alia  magnitudines  habentes, ad  ipmeettf 
rationem  datam , tota,  aut  habebunt  ad  inu/cem  r at  tonem  datam  , aut  altera, 
altera  maior  erit  data,  quam  tn  ratione . 

At*  fintHB.GD,  ratio  vero  HE, ad  GC  fit  data.  Dico  ra-  B A H E 

; tion  em  BE,  ad  DCcflc  datam;  vel  BE  maiorem  cflcpC,  — — — — — - 

. 11  ouinti  diti  Cluim,in  rationc  • Supponatur  primi , vt  H E , ad  GG;ita  D G C 

b i.  dtpmit.  efle  HB,  ad  GD  erit,  * vt  BE,  ad  D C,ita  HE,  ad  GC,  ratio  vero  

dm"uf,- . HE> ad  GC  cft  data  c*  hypothcfi,  ergo  ratio,  BE,  ad  DC  erit  b dat  3, 
d \JL.‘Z  fecundo  fupponatur,  vt  HE,  ad  GC,  ita  efle  HA,  ad  GD,  erit « HA, ad  GD,  ratio  data  ,' 
C ♦ .dmnmn,  ?t  GD  ex  hypothcfi  cfl  data;itaq;HA  erit  d data;at  HB  ex  hypothcfi  cft  data, ergo <•  AB  erit 
dlta;(5a  « fuppofitione  Iccuda.vt  HE.ad  GC.ita  eft  HA, ad  C,D  ergo  erit/  vr  AE,ad  DC, 
ita  HE,ad  GC.at  ratio  HE,ad  GC,cx  hypothcfi  cft  data;  ratio  igitur  AE.ad  DC  erit  e data 
ergo  B E,  maior^rit  D C data , quam  in  ratione , I’cr  1 1 . defioit.Datorum;quandoqui» 
dem  AB  demonftrauimus  datam,  7 


D 


PROPOSITIO  XXII, 

f*  dua  magnitudines  ad  altam  aliquam  magnitudinem  habeant  rationem  datam , & Jtmuf 
itraquead  eandem  habebit  rationem  datam. 


DAta  fit  rat:o  DE  ad  A,&  ratio  EF.ad  A,  fit  pariter  data.  Dico  ra-  D 
tionem  I I ad  A efle  pariter  datam . Quoniam  ratio  DE,  ad  EF,  “ 

'r-  • r\r  1 A a r-w  1 « c I • ..  _ 


E F A 


* *.r,AJ*r.  cl\data, cum  rat*°  ac*  A>  & EF,  ad  A fit  data  per  8.  Datorum , fiue 
c Hatuam.  huius;  ratio  vero  DF,  ad  EF  cft  b data;&  ex  hypothefi  ratio  E F,  ad  A eft  data.ergo 
ratio  DF  ad  A cft  c quoque  data, 

PROPOSITIO  XXIII. 

$i  totum  ad  totum  habeat  rationem  datam,babcant  autem,& partes  ad partes  rqtionet  datat 
etfi  non  eafdem,  habebunt  omnia,  ad  omnia  rationes  datas . 

DAta  fit  ratio  E B , ad  CD  item  ratio  EH,  ad  C G , demum  ra-  E HA? 

tjo  H B,  ad  G D.  Dico  rariones  EH  ad  H B,  & HB,  ad  C G,  — — 

& C G adG  D,  efle  datas . Fiat  » utCG,adEH,itaCD,adEA.  C G D 
Quoniam  igitur  eft,  ut  EH,ad  C G.ita  b EA,  ad  CD,  erit  c Ut  G A,  ad  HD  ita  EH,’ad  CGi 
cum  enim  Iit,  ut  tofa  E A,  ad  totam  CD,  ita  ablata  E H,  ad  ablatam  CG,  erit  per  19. 
quinti , rclicjua  H A,  ad  reliquam  G D,  ut  tota  E A,  ad  totam  C D,  & confequenter,  ut 
E H,  ad  C G,  at  vero  ex  hypothcfi  ratio  E H,  ad  C G eft  data;  item  ratio  H A.  ad  r,  D 
eft  data,  ratio  vero , H B,  ad  G D ex  hypothefi  data  eft , proinde  ratio  H B , ad  H A, 
erit  c data;  hinc  vero /equitur  f rationem  HB,  ad  AB  datam  clle;  at  vero  ex  hypothefi 
data  qiude  eft  ratio  EB,  ad  CD, quemadmodum  etiam  ratio  EA,  ad  CD  eft  s data.quan- 
doqipdcm,  ut  E H,  ad  C G,  ita  cft  EA,  ad  CD  pcrcoroll.  quattx.Quinti;  cum  ut  C G,  ad 
cn’  4 u lC  *7  ’ ■ E ™ quarnobrem  ratio  E A,  ad  EB  data  h erit;  atque  adeo  ratio 
££,20  AB  erit  ' data.  Demonftrauimus  autem  rationem  H B,  ad  Ab  datam  elfeJ, 
ergo  ratio  E B,  ad  H B , erit  k data , proinde  ratio  E B,  ad  E H erit  1 data , <3c  in- 
luper  ratio  EH,  ad  HB,  data  erit  m cumque  data  fit  ex  hypothefi  ratio  E H,  ad  CG  /equi- 
tur 11  proinde  rationem  H B,  ad  C G datura  efle ; cft  autem  ex  hypothefi  data  ratio  HB 

ad 
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ad  G D ergo  per  8.  huius  data  erit  ratio  CG  ad  G D,  quare  omnia  ad  omnia  habebunt 

rationem  datam . 

PROPOSITIO  XXIV, 

Sit  res  reda  linea  proportionale,  fuerint ; prima  extern  , ed  tertiem  habeat  re- 
ti ostem  det  em  , (f  ed  fecundam  hebet  st  rationem  datam . 

VT  A,ad  B,  ita  fit  b,  ad  C , ratio  A,ad  C,  fit  data . Dico  ratio-  A 

nem  A, ad  B efle  datam.  Quoniam  ratio  A, ad  C ex  hypotho  B 

fi  eft  data,  ut  verd  A,  ad  C ita  , quadra-um  ex  A,  ad  redlangulum  C 

fub  A,  &C  ergo  ratio  quadrati  ex  A.  ad  rcctangulum  fub  A.&C 

erit  h datajfcd  quadratum  ex  B.eft  ' rqualc  rcdtangulo  fub  A,&  D - 

C erg6  ratio  quadrati  ex  A,  ad  quadratum  cx  B,  erit  J data,  er-  E — 

jgo  ratio  A, ad  Barrit  quoque  data . Sic  breuihs.quam  in  rcxtu.&c,  F 

PROPOSITIO  XXV. 

di  due  reda  pofitione  date  ,fi  mutuo  invicem  lecneTint,puntlum  in  quo  [c  inudem 
fecent  pofitione  datum  eJf  m 
jn  Int  dux  hnex  pofitione  datx  AB,  CD,  quxfo 
U i nuiccm  fecent  in  pundto  E,  Dico  datum  cllc  pun- 
dtumE  fi  namque  punctum  E,  diuerfas  poflet  habere 
pofit/ones,  necefle  foret  faltem  ,&  reCtarum  alteram 
A B,  C D diuerfas  habere  politiones , quod  contra- 
hypothcfineft,  ergo  datum,  eft  punCtum  E, Quod  p. 
portcbar,&c.  ' *'  ~ . ' 


■ prima  ftxii, 
b i .Luimt . 
c 17  ftxti. 

d 7.  tjstnfi . 


S C H O L l 0 )N, 

NOn  diffimili  arte  oilendetur  punitum  inter  feli  ionis  euiufcumque  binarum  linearum  po. 

fit  io  ne  datarum-,  fiu:  nempe  utra  que  fit  re  d t , fis:  vna  retia , altera  curue  , d"  m vno 
tentum  puntl 0 ,fe  mutuo fec antium,  cjjfe  datum,  crc. 

-P  R O P O S I T I O XXVI, 

Si  linee  reti  e esi  tremit atet  pofitione  d tte fint,  retia  poficione , & magnitudine  date  ed. 


P 

dinejl 


^ Ata  fint  punfta  A,  Sc  B,  pofitione . Dico  A efle  datam  po-A 
f fttione,&  magnitudine  Data  eft  A B,  pofitione,  & magmtu-  ~ 


F«  * O M IIMglUlU' 

aincj  namque  manente  A, fi  intercidet  reifla*  linex,  aut  pofitio , aut  magnitudo,  intcrcki 
extremum  B,  Quod  eft  abfurdum  i non  enim  intercidit . 

PROPOSITIO  XXVII. 

St  data  reda  linee  pofitione,  & magnitudine,  data  fuerit  vne  extremitati 
& altera  extremitas  date  trit . 


DAta  fit  linea  D A,&  Dcft  pundlum  datum , Dico  pumftunt 
A efle  datum . Fiat , circulus  u A B.Quoniam  femicirculus 
At»,  eft  “ pofitione  datus;  cft vero  DA,  data  ex  hvpothcfi 
ergo  pun&um  A erit  ‘ datum . 


fl  fuit* 

trimi  . 
b *.  'eftaiti* 
Dataram . 

« StMit», 
»J.  Ddtormiru 


PRO- 


r 


* 


-3*  CAROLI  RENALDIISTII 
PROPOSITIO  XXVIII. 


Si  per  ditum  punctum  contra  datam  pofitionc  retium  agitur  retia  linga ; ude 
rctlx  pofitionc  data  cjl , 

DAtum  fit  punitum  E fitque  F G linei  refla  datal, 
politione,  & AEB , fit  parallela  refl.T  F G.  Dico 
AB  efle datam  politione , Supponamus  CED  c(Tc pa- 
rallelam ipfi  FG,  ex  dato  enim  id  quidem  fupponendu , 
cum  manente  punito  E politio  ipfius  AEB , qua:  paral- 
lela ex  hyporheli  eft  ipfi  FG  alibi  cadere  dicatur, puta  ira 
■ |o.  f riuri . CED,  ex  hyporheli  vero  AB  eft  parallela  refle  FG  elt » 
cigoCD parallela refla:  AB, contra  34. primi  defini- 
tionem, ergo  erit  AB  data  politione, 

Vel  fic 

Per  datum  punitum  E contra  datam  politione  reflam  FG  agatur  redta  AEB.  Dico  po- 
litione datam  clTc  lineam  A E B Si  enim  data  non  fit , manente  pundio  E alibi  cadet  reflas 
b ti  «v,.-o4  AEB  politio.  Alibi  iam  cadat  manente  FG  parallela,  eaquccllo  CED,  ergo  parallelaelt 
trio‘.  FG  ipfi  CED,  fcd  FG  ipfi  AEB  elt  parallela,  igitur  AEB  ipfi  CED  parallela  e rit  & limul 
coincidct,  quod  elt,  ablurduro , Quamobrcm  pofitio  refla:  AEB  alibi  non  cadit , ac  proin- 
de refla  AEB  politione  data  cll . 

PROPOSITIO  XXIX. 

X:( id pofitionc  datum  retiam , datumque  in  eu puntlum  agatur  retia  linea , qua  faciat 
angulum  datum , atlalixcfl  pojitionc  dataejl . 

Ata  fit  CD  refla  linea  pofitionc  , datumque  fit  Bpun» 

§ } dum,  fitque  angulus  ABD  datus.  Dico  AB,  clTc  da* 
tam  politione . Supponamus  angulum  DBE,  aqualem  clTo 
•angulo  dato , at  ex  hypothdi  angulus  DBA,  arqualls  eft  an- 
.1  •.  > -xh,r.a  flato  )Crg0  angulus  DBE  erit  * aqualis  angulo  DBA 
b' 1 ' contra  nonum  axioma  primi,  ergo  BA  elt  b politione  data . 

firm  • Vd fc 

Ad  datam  politione  reflam  C D , & datum  in  ea  pun- 
dtum  B agatur  linea  A B,  quae  faciat  angulum  datum  DBA . 

Dico  pofitionc  datam  efic  reflam  B A.  Quandoquidem  fi  politione  data  non  fit,  manento 
punflo  B alibi  cadet  pofitio  refla:  BA,  feruans  anguli  DBA  magnitudinem.  Cadat  alibi, 
& cfto  i>  E.  Igitur  angulus  DBA  angulo  DBE  arqualis  eft  maior  minori , quod  eft  abfur- 
dum . Igitur  pofitio  refla:  A B non  cadet  alibi . Quamobrcip  data  erit  refla  AB  politione. 

S C H 0 L l O N. 

In  ipfa  propofuior.t  partes , ad  quas  angulus  datus  eft  coniti  tutus,  debent  effc  date 

PROPOSITIO  XXX. 

Si,a  dat*  puntlo  in  datam  pofitionc  retiam  agatur  retia  linea,  qua  faciat  angulum 
, datum,  afla  linea pofitionc  data  elt . 


D 


Ara  fit  refla,  pofitionc  BC  fitque  A punftum  datum, 

&ADC,  fit  angulus  datus.  Dico  AD  efle  datam  po» 

* 11.  trimi.  iitlonc  t Fi^  fAF  parallela  refla:  B C.  Quoniam  B C,  eft 
refla  data  Doliiione  exhypothefi,  &.pcr  conftruflionenv- 
b 1». a utra.  EF  eft  parallela  reflx  BC  ergo  erit  E F,  data  politione,-  at  ■ 


T 


verofx  hypothcfi  angulus  ADC.cft  dat  us,&  angulus  DAE 
ttofimi.  c(j/  acnualis  anguloADC,  erit  “ cnjb  angulus  DAE,  datus  , at  punflum  A ex  hypothefi 


d ».  dtfait, 

£ siernm . 


eft 


3$ 


C tfMml 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.LB.L 

feft  datum , ob  id  AD  eft  * data  pofitione, 

PROPOSITIO  XXXI. 

Si  a dato  puncto  in  datam  fofitiont  rectam , data  magnitudine  retia  ducatur , 
pofitione  quoque  data  erit . 

DAtura  fit  pundum  C,&  AB  fit  reda  data  pofi- 
tioncj  CE,Gt  reda  data  magnitudine.  Dico 
CE  efle  datam  pofitione . Fiat»  circulus  C E F.  Quo- 
niam tegmentum  circuli  EDFcft  b datum  pofitione , 
fi q uidem  cius  centrum  C pofitione  datum  cft,  & qua 
cx  centro  cft  Unca  C E magnitudine  eft  data  , & 

«x  hypothefi  AB,  cft  reda  data  pofitione,-  ergo  E , & F 

erum  c punda  data  pofitione,  fiquidem  dua  linea:  pofitione  datat,  fi  fc  invicem  fccent  oo-  c t,M'  ,! 

C • / rv.  ‘ : Ar  m f. A 1 • * A 


4 t- Petilis 
fumi . 
b hfiUfin  htf 


cTum  c jiwiw.i  uau  puiiiiuuv,  iiijmius....  ui4«.  {'iriuiuiii-aarx,  u ic  invie 
Erionc  ctarur  pun&um  interfeftionisjergo  CE,  & CF,  funt  d re&s  datx  pofi 


[itione . 


huius . 
d 14.  huiMt. 


T 


S,  C H O L I 0 Ii. 

Si  data  linea  fit  maior  perpendiculari  CG,  non  erit  data  pofitione,  nifi  prxfiribatur  ,ad 
quam  partem  perpendicularis  C G ducenda fit ; eum  cntmCF fit  aqualis  CE  dat  a reti  a 
poterit  habere  duplicem  pofit tonem , 

PROPOSITIO  XXXII. 

/ Si  in  datas  pofitione  parallelas  retias,  agatur  retia  linea  , qua  faciat  angulos  datos  \ 

alta  retia  magnitudine  data  eft , 

DAta  fint  pofitione  AB,  & G F,  & A B,  & GF  fint  pa- 
rallela:; fintque  BAE,  & AEF , anguli  dati.  Dico 
A E efle  datam  magnitudine.  Detur  pundum  C,ut- 
cumque  in  redi  A B;  fiat  » autem  angulus  BCD,  aqualis 
angulo  C A E.  Quoniam  autem  per  conftrudioncin  angulus 
BCD  cft  aqualis  angulo  BAE,  & CD  cft  b parallela  reda 
AE,  ex  hypothefi  vero  angulus  BAE,  datus  cft,  ergo  angulus  BCD  erit , datus;  at  AB 
ex  hypothefi  data  cft  pofitionc.pundumqueC  per  conftructionem  datum  cft,  ergo  CD 
cft  a pofitione  data;  at  cx  hypothefi  GF,  cft  pofitione  data, ergo  punitum  D,  eft  , datum; 
proinde  CD  datam  efle  f magnitudine  ncccflc  cft;  cumque  AE  fit  * a-qualis  CD;  fequi- 
tuipcr  primam  definitionem  huius  redam  AE  magnitudine  datam  efle . 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Si  in  datas  pofitione  parallelas  retias  agatur  magnitudine  data  reti  a,  faciet  angulos  datos  i 

DAta  fint  pofitione  AB.&GF,  & AB  fit  parallela 
reda  GF,  & EC  fit  magnitudine  data . Dico  an- 
gulos BEC;  ECF  crte  datos . In  reda  A B,  detur 
quodeunque  pundum  H;  atque  fiat  » HD  parallela  re- 
da EC;  & deferibatur  b circulus  H B D G , cx  centro  H. 

Quoniam  igitur  H D,  &EC  funt  c inter  fe  aquales , cft 
autem  exhypothefi  reda  EC  data  magnitudine  erit  J pro- 
inde HD,  magnitudine  quoque  data ; at  vero  per  conftrudioncm  datum  cft  pundum  H, 
proinde  circumferentia  pars  GDB,  erit 1 pofitione  data ; at  vero  GF  cft  cx  hypothefi  po- 
(itionc  data,  ergo  pundum  D,  erit  f datum  pofitione;  quamobrem&HD,  erit  s pofitione 
data;  at  vero  GF,  data  cft  ex  hypothefi  politione,  angulus  igitur,  HDF,  erit  h datus,-  at 

vero  angulus  E C F cft  1 aqualis  angulo  HDF,  ergo  angulus  ECF,  erit  k datus;  quam- 
obrein  angulus  CEB  erit  i pariter  datus. 

“ ' SCHO- 


a i) .pridsij 
b xf.frstni. 

C 1.  definii 

huius . 

d tf.hu/ttrj 
c tf.  huius» 
f a 6.  huiui. 

g j 4.  primi. 


a j 1 . primi 
b 3.  petitis 
primi . 

C J 4.  primi, 
d X.  definiti» 
huius . 

C u.  definit. 

huius  . 
f xj.  huius. 

C lt.  huius  , 

U S.  4-  dtf. 

huius . 
i 19  primi. 
Vt.  dtf. huius. 
1 . _ ai. 
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PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  in  ditis  pofitione  parallelas  rtdqs , igitur  reda  lina , & [icetur  ratione  dita , 
igitur  tutem  fer  fedionis  pundum  contra  dittt  pofitione  redas , Unet  redas 
ad  a reda  Ime»  pofitione  dita  e fi , 

DAts  fint  politione  AB,  CD,  & refls  AB,  CD  fint  paralle- 
lae; ratio  vero  A H,  ad  HC,  fit  data,  & H G fit  parallela  re- 
cta: AB,  vel  CD,  Dico  HG  ede  datam  politione . 

Primb  fi  aC  ,eF,  non  fint  parallelsiied  coeuntes  ad  panes  AE, 
ita,  Sit  punflum  E,  ut  cunque  datum  in  A B,  fiat 1 EF,  ad  CD 
perpendicularis.  Quoniam  AC,&  EF.non  funt  paralleli, & K cft 
punfl  u interfeflionis;  In  hac  enim  hypotlicfi  <•  iupponumur  CA, 

& FEnon  parallelis , fed  coeuntes  protrafls  ad  punflum  K,  re- 
fla E Ferit  « data  politione , »t  vero  ex  hypothefi  C D cft  da- 
ta politione;  ergo  punflum  F cft  * datum ; at  verd  punflum  E cft  datutrt,  cdm  faflum  fit  ar- 
bitrarium in  A B , & E F erit  * data  magnitudine ; ut  autem  CH,  ad  HK,  ira  cft  f FG  ad 
GK>&  ut  HK,  ad  AK,  ita  cft  s GK,adEK;&vt  A K.adH  A ita  eft  i>  EKadEG.crgo, 
vt  CH,  ad  HA,  ita  eft  1 FG,  ad  GE,  ratio  verd  C H,  ad  H A,  cft  ex  hypothcli  data;  ergo 
ratio  FG,  ad  GE  erit  k data;  at  verd  Fe  eft  • data,  vtoftcnfiimcftfupra.&FG.G  E.  erunt 
m datat;  & praeterea  Fe  cft  n data  politione;  at  punflum  E eft  datum  arbitrarium ; ergo 
Punflum  Gerit  ® datum,  qua  propter  HG  cft  data  politione  peri8.huius. 

Quod  fi  A C,  EF  forent  parallela:  fic  procederet  demonftratio . Qjjoniam  igitur  A C,  EF 
funt  parallelas  ex  hypothefi  vero  parallela:  funt  linea:  A E,  C F,  propterea  a CFe  eritpa- 
rallelogrammum,  quamobrem  latus  AC  lateri  EF  squale  crif , Rurfus  ciim  fint  parallela: 
refls  H G,  C F,  ex  hypothefi ; & fint  etiam  paralleli  H C,  G F.erit  & H F parallelogram- 
inum,  idcoquc  latujHC  lateri  GF  «quale  erit ; quam  ob  rem  squales  A C,  E F ad  squa- 
les HC,  GF eandemhabebunt  rationem,  atque  ad  eo.vt  AC  ad  CH,  ita  eF ad  G F,  & diui- 
dendo  vt  AH  ad  HC.iti  EG  ad  GF,  &c,  eft  autfi  data  ratio  CH  adHA.crgo  & ratio  FG  ad 
G E data  erit,  at  verd  F E cft  data,  vt  oftenfum  cft  fupra,  & F G,  G E erunt  dats,  & prx- 
tcrea  FE  cft  data  pofitione,  at  punflum  E cft  datum  arbitrarium , & punflum  G eft  datum, 
quapropter  H G eft  data  politione  per  *8.  huius , 

COBiOLLARjy  M. 

Ex  his  infertur  fer  modum  corollary  ; redi  t CT,  HG , A E efc  inter  fe  parallelas ; nam  vt 
, | CH,  adii  A,  ita  FG,  ad  GE,  quandoquidem  erat,  ut  CH,  ad  HA,  ita  fG,  ad  G E,  ut  fupra 
oil  cudimus , 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  in  datat  pofitione parallelas  redas,  agatur  reda  linea ; adijeiatur  autem  ipfi quidam  re. 
dt,  qu» , ad  illam  qua  ad  a ejl  habeat  rationem  datam,  per  extremitatem  autem  adieda 
tgatiir  contra  datas  pofittone  parallelas  recta  linea ; acta  recta  linea , (fi  data  pofitione . 

Dn  ts  fint  politione  A B,  CD,  & esdem  AB,  & CD  fint  pa- 
ralleli ; ratio  Ha, ad  AC  Iit  data;  & HG  ipfi  AB,  vel  CD, 
fit  parallela . Dico  HGelfe  pofitione  datam.  Datumfit 
punflum  E,  arbitrarium  in  refla  At,  & » fiat  E F perpendicularis 
ip:i  C D,  protrahatur  autem  Fe  ufqucadG  •>  Quoniam  EF  cft 
data  politione ; & t.  D eft  pofitione  data  cx  hypothefi ; punflum 
ergo  F erit  •'  datum ; & El:  erit « data;  pr.ctcrca,  ut  FE,  ad  EG,  ita 
C A , cft  f ad  A H,  eft  autem  ex  hypothefi  data  ratio  C A,  ad  A H,  ergo  ratio  F E,  ad  E G 
erit  E data;  cft  autem  j'  Fe  data , ut  fupra,  oftendunus,  ergo  E G erit  ‘ data  magnitudine ; 
& EG  data  erit1  politione,  at  punflum  E cft  datum  arbitrarium , ut  fupra  diflum  cftipun- 

F flum 


• Jl.  trimi  * 


b /x  hftth. 
C | o.  hui sas  . 
d i f.htutei. 

e 16,  huut. 
fl.fi  xli. 

b emi*,  e. 
h x.  fixi). 
i ti.fiwNf* 
k i.  huius . 

I »7 

m 7 .huius, 
n\\o.huius . 
o Xi.bmui. 
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b tuf  titi # 
frit* M . 
e jfl.iuk 
d i j.Umius. 

C i 6.  hkit*  , 

1 Cordi . 

J7-  huius. 

2 X.dtf. huius 
« 16.  futi nt  • 
i x.  huius  . 

k t f . huius  • 
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I nJtim.  AumverbGeft  l quoque datum ; proinde  HG  cft  data  pofitionc  per  a8,huiujJ  &c.nam 
per  pun^um  G contra  datam  pofitionc  rectam  AB  ada  cft  reifta  H G. 


PROPOS  ITIO 


XXXIX. 


0 fftit*  1. 

h i ■ frimi . 
e j frimi. 

1 frumi. 


0 I.  Jtfiaii, 
kpif  f 


K i Jtf  hu, m\. 
P »7  kfiui , 

f dtf,  Lhiui 
k n.htihi. 

I tj  Kii»/. 
m ijJ.t, iuf, 

It 

ftl  Ium  XJ. 
'km  «.  . 

» 1 

i » /«-'•  •> 

}t  *'et 

i.  » 


| »>• 


b 

e iJtfkmfri 
d 

C X t k'l  N> 

( »*.(.*  I*» 
e i - 

*.  i 4./  4*  *>( 

•</«»«, 

k j 


J-»  trianguli ftngnla  Ultri  magnitnjint  Jutu  fiat ; triangulum /pecte  datum  tfi . 

Sit  triangulum  ABC,&redx  AU,  AC, 

CB.darx  iint  magnitudine. Dkotna-  « _ 

gulum  ABC effe datum fpecic.  Pundfi  l» 
arbitrarium  fit  datu,  St  UEfit  J datapofi- 
tioneafiat  b UF,  xqua  lis  i B,8r  FG  squa- 
lis AC,  & GH,  squalis  C t1,  li.tr  1 autem 
FDK1, circulus, SrGHfCMitC-  d circulus. 

Quoniam  A B cft  ex  hypothcfi  data,  Se  OF 
per  conftrudior.cm  cft  squalis  A B,  ergo 
DF,  erit  r data;  at  UF.eft  data  pofitionc 
per  conftm&ionem , 8:  etiam  ex  conftrH- 
itionc  V,  eft  pundura  datum ; ergo  F cft 


ru^ul"  ; eu  aurem  r u per  conttrudionem  squalis  AC;  & AC, cft  ex  hypothcfi 

data,ergo;  F G cft  s data,  &pundum  Gerit  •>  datum  CB  cft  data  ex  hypothcfi,  & G H 
xqualis eftLB.eigo GHerit  > data, proinde  k,H cft pundum pofitionc darum;’&  FDK* 
& cHii.lunt  1 cinuli  dati  pofitidncjergoK  cft  m pundum datum,  funt  n autem  FK  FG* 
GK  dats politione, et magnirudii  e, triangulum  ergo  FGKcft  o datum fpecle, triangula 
ABC  , I GK  funt  i aqualia,  et  Cmilii  inter  fc,  ergo  triangulum  ABC  erit  t datum  fpecic 


P R O’  P O S I T I O 


XL. 


Si  trianguli fingieli  unguli  magmtujiut  Juti fint  ir ungulum  /uie  Jutum  tft . 

‘>ti  iint  anguli  A,  B,  magnfrudWe,  Dico 
| Jr  triangulum  A B<'  effedatum  fpccieifit  ad 
arbitrium  data  E F politione , et  magnitu- 
dine; angulus  aujtmH  fiat  - squalis  angulo  B.  aP 

angulus  F,  squalis  angulo  C.  Quoniam  reliquus  / \ 

angulus  D,  cft  b aqualis  reliquo  angulo  A,  an-  / \ -/  \ 

guli  itaque  E,  D,  F,  fun» dati  magnitudine , cum_  B v £ t 

fi  ut  tquales  arculis  B,A,C,&  ED.ID  erut  t » da- 
ta! 


iu»  luttru 


• tbfiui. 
l>  tl-jxii. 

f t.fipt.  I. 


<1  1J,  *«/«,. 


i,  daamlptcie,  cft  , autem  tiiangulum  ABC  finfilc  trian^rcT^t^go^rungiduBU 

AtCeft  - datum  ipccie,  &c,  “ “ — 

PROPOSITIO  XLI. 

Si  triungttlum , rmim  ungulum  Jutum  habeat , (ire a Jatutn  autem  angulum 
ad  mutam  habeant  datam  rationem  , IT,  angulum  f fecit  datum  cft 

DAtUs  fit  angulus  A,  & ratio  A B,  ad  A C iit 
data . Dico  triangulum  A B C cife  dati  nc- 
iuccic,  fit  ad  arbitrium  E D pofitionc , & magnitu- 
dine data ; fiat  , vero  angulus  EOF  xqualis  an- 
gulo A,  & ut  A B,  ad  AC . Fiat  “ D E,  ad  D F,  fit 
> vero  EF  linea  reda . Quoniam  angulus  n ex  1 y- 
porhe  fi  cft  datus,  & angulus  D.cit  datus,  cimi  fit 
xqualis  fi  AC  datoj  ergo  DF " erit  politione  data  ; 


cum 


I 


A ‘"  A 

r“ — c f f 
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tUm  autem  ratio  A B,  ad  AC  fit  ex  hypothcfi  data,  ratio  D E,  ad  DF,  erit « data;  quando- 
quidem  cft,  ut  AB,  ad  AC,ita  DE  ad  DF,  & per  conftrudionem,  data  cft  DE,  ergo  DF  cft  ' 
daro.  f «usniiudinc . Punctum  vero  F eric  s datum,  cum  FI)  iit  data  politione,  & magui-  * ^ huius, 
tudine.dacitmquc  fit  pundum  D,  & DF.EF,  erunt  ■>  datat  politione , & magnitudine,  cum  > 
etiam  datum  fit  pundum  E,  itaque  erit  ,■  triangulum  DEF  datum  fpccie ; cft  k autem  trian- 
gulum ABC,  fimile  triangulo  DEFarum  anguli  ad  A,  & D fint  aequales , & Jatem  cjK.i 
Aquales  angulqs  proportionalia;  ergo  triangulum  ABC  cft  i datum  fpccie , I f 

PROPOSITIO  xlii, 

Sf  trianguli  later a ad  inuicem  habeant  rationem  datam , triangulum Jfeeit  datum  tfi , 

SVpponamus  dari  triangulum  ABC,&  rationes  AB, 
ad  ft  C,  A B,  ad  AC,  BC,  ad  CA  cOfc  datas . Dico 
triangulum  ABC  clfc  datum  fpccie,  Data  fit , ad  arbi- 
gjutn  magnitudo  G,&ut  AB  ad  BC,  ita  fiat 1 G,  ad 
fi;  & vt  B C,  ad  C A, b ita  fiat  H,  ad  L,  ex  tribus  autem 
redis  lineis,  G,  H,  L,  conftituatur  e triangulum  D E F, 
adeo  Iit  DE  fit  aqualis  G,  EF  cqualis  H,  & DF  cqualis 
J_  Quoniam  G cft  per  conftrudionem  data,-  funt  d ergo 
H,  & L.datp  magnitudine.itaquc  DE.EF,  DF  funt  c da- 
te; cft  f ergo  triangulum  DEF  datum  fpccie,  vt  autem  AB,  ad  BC.ita  cft  ex  conftrudio- 
ne  G,  ad  H,  &,  ut  DE,  ad  E F ita  cft  g G,  ad  H,  proinde,  vt  A B,  ad  t-C,  ita  erit  h DE, 
ad  EF;  ut  vero  BC,  ad  CA,  ita  cft  ex  conftrudionc  H,  ad  L,  & vt  E F,  ad  F P ita  cft  H, 
ad  L;proindc,  ut  BC,ad  CA.ita  erit  k EF,  ad  FD,  qua  propter,  ut  AB, ad  AC, ita  erit 1 DE, 
ad  DF,  fimile  eft  “ igitur  triangulum  A B C triangulo  DEF,  cftquctri.mgulumDEF 
„ datum  fpccie,  ut  fupra  oftendimus;  f rgo  triangulum  ABC,  eft  datum  fpccie  per  3 .definit, 
huius , 

PROPOSITIO  XLJII, 

Si  trianguli  rect  anguli  cire  a vnum  auritorum  angulorum  Utera , ad  indicent  habear# 
rationem  datam  triangulum [fecit  datum  eSl . 

SVpponatur  triangulum  ABC,  rcdangulura, 

& angulus  B A C redus;  ratio  vero  B C,  ad 
B fit  data.  Dico  triangulum  ABC,  cflbdatunri 
•fpccie ; fit , ad  arbitrium  DE,  data  politione,  & 

■jmignitudine, defiat  > fcmicirculusDHE,&  liat 
fc  ut  BC,ad  BA,  ita  DE,  ad  M;cftque  c B C,  ma-  *• 

jorB  A,&  DE.maior  d M,DH  autem  cqualis 

c ipfi Mi EH, fit  1 duda linea  recta , UHGk.lit  e circulus  deferiptus.  Quoniam  DHE 
eft  h pars  circumferenti*  data  politione  ,&GHK,  cft  1 pars  circumferenti^  politione  da- 
ta , eigo  pundum  H,  eft  k datum ; funt  autem  P,  & E panda  data ; ergo  D E,  D H,  H E, 
funt  1 date  politione,  & magnitudine ; itaque  triangulum  lJ  E H,  cft  m datum  fpccie,  & 
triangulum  '.BC, fimile  cft  • triangulo  LiEH.na  triangulum  HBC,  DHE,  vnum  angulum 
,vni  angulo  aequalem  habent,  ncmpe.reftum , circa  autem  alios  CE  A,  EDH  vtrumq;  fimul 
ted°  aiinorcm  latera  proportionalia,  ergo  triangulum  ABC,  triangulo  OHE,  fimile  erit 
per  7.5c*ti,ergo  triangulum  AJBC  eft  0 datum  fpccie. 


i IX.  ferti. 

I»  1 x.ftxii , 


c xx.pnm*. 

d 1 hui  ut. 
e 1 . dtj  huius', 
f { <)  lauiut. 

0 -j.tpmti . 

h 11.  fininti, 

1 7.  tftiinn. 

k 11  .ytinti. 

1 n.^uittL 

m yftxti. 
u |7*  hnixf  A 


m1 


PROPOSITIO  XLIV\ 


% } fet  y imn 
b It futi. 

C 1«  primi. 
d 14.  tju‘»ii. 
c 1 .tfu.it:-. 

( l./tf.pnt/ai. 

g yptt. primi. 
h 4 dtf  lfmiui. 
1 6. dt f.  huius. 
k Siboj.  . 

huiut* 

] xi.  huius* 
an  i 9 1 utut, 
u ?.frxri, 

9 1 4tJ  ItVMb. 


Si  triangulum  habeat , vnum  angulum  datum  , circa  alium  autem  angulum.  Uter* 
ad  inuicem  habeant  rationem  datam , triangulum  [fecit  datum  elt . 

SVpponatur  triangulum  UAC.ftquc  angulus  ^BC  datus,  & ratio  BA  ad  AC.fit  data, 

Oico  triangulum  ABC  efle  datum  fpccie;  fuppon.itur  primo  angulus  ABC  minor  a fJ  ,M 
redo.&rcda  AD  fiat » perpendicularis, ad  B C,  angulus  A UBeft  1.  datusjmgulus  au- 1» 
tem  ABC,  ex  hypothcfi  eft  datus,  angulus  B AD  eft  c datus,  ergo  triangulum  A DB, 

F i eft  * 
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d 40  • cft  <i  datum'  fpecic ; atque  ratio  B A,  ad  A D erit  e data;  cx  hy- 

••^/•pothefiyero  ratio  BA>ad  AC  cft  data,-  ergo  ratio  A D ad  AC 
f tXl.r.  f r data;at  vero  angulus  A DC.cft  reflus  cx  conftruflionc,-  ergo 


c triangulum  ADC,  cft  g darum  fpccic,  & angulus  A C D eft h da- 

" tus,  cft  vero  & hypothefi  datus  angulus  Ab  C,  & angulus  BAC 


kmut . 


i eft  ■ datus;  ergo  triangulum  BAC  cft  k datum  fpecic. 

k 40  hmut. 


i tptitit  i.  Supponamus  autem  fecundo  angulum  ABC  efle  maiorem  reflo;  C B protrahatur  ad  D* 
'>  /"«“•&  1 Ali,  fiat  m perpendicularis, ad  CD,  angulus  ABC  cft  datus 
o 1 cx  hypothefi,  angulus  igitur  ABD  cft  ■■  datus,  angulus  eft*ADB 
fimi.  datus;  ° angulus  vero  BAD  cft  datus  P ergo  triangulum  ABD, 
q lot^rn.  cft  q clauun  (Pccie  > & ratio  DA,  ad  AB, eft  r data,  ratio  vero 


i tmdjUtfi.  A C,  ad  A B,  eft  ex  hypothefi  data , ergo  ratio  D A,  ad  A C erit 


data, ex  conftruflionc  verd  angulus  D,  eft  reflus ; ergo  trian- 


i 4|.  *«.«>.  gulumCADeft  1 datum  fpecic,  & angulus  C erit  “ datus  ;an- 
.w^gulus  autem  ABC,  cx  hypothefi  datus  eft , & angulus  BAC. 


B o 


t “ifimL  cft  * datus,  ergo  triangulum  ABC  eft  r datum  fpecic. 

y4o  , huius.  ^ 

PROPOSITIO 


vl; 


Si  triangulum  ditum  vmim  ungulum  bibent , circa  datum  nutem  ungulum  Inter a 
Jlmul  vtr aquet inquam  vnum , nd  reliquum  Intus  rationem  habeant  da- 
tam triangulum  Jf  tue  datum  tjl . 


* | petitio  *. 

b | primi, 
c » ptt  primi, 
d ptt  imi. 


« 1 6. quinti, 
f It -quu*i. 

81  dif.hni.it 
44-  OMiUl. 

I i .ejreCmr. 

I def.  humi . 
k i t.  primi. 

I 40«  hinni. 


Sit  triangulum  ABC  & angulus  BAC  fit  datus , ratio  vero  BA 
plus  AC  ad  BC  fit  data.  Dico  triangulu  ABC  efle  datum  Ipe- 
cie. Ducatur  , BAE  linea  refla.&AE,  fiat  b cqualis  AC,&  CE, 
ducatur  e refla;  angulus  ergo  BAD.  fiat  <J  f qualis  D A C,  hoc 
1 cft  angulus  B A C bifariam  diuidatur  per  9. pruni  in  duos  angu- 
los BAD,  & D A C,  Quoniam  B E,  squalis  eft  BA  plus  A C per 
:.  axioma  primi,  ut  ergo  B A,  ad  A C ita  eft  B D,  ad  D C per  3. 
fexti,  & ut  B A,  ad  BD,  ita  cft  « A C,  ad  D C,  & ut  B E,  ad  B C, 
ita  eft  ‘ B A,  ad  B D ratio  vero  B E,  ad  B C ex  hypothefi  eft  data , & ratior  B A,  ad  BD 
cft  B data, -angulus  BAD  cft  datus  ut  conftct;  ergo  triangulum  ABD,  cft  datum  fpedt» 
per  44.  huius;  angulus  vero  B,  cft  1 datus,  & angulus  BAC  cx  hypothefi  datur.vt  & anju- 
lusbCAcft  K datusvergo  triangulum  ABC  cft  ‘ datum  fpecic. 


PROPOSITIO  VIL. 


Si  triangulum  dntum , vnum  angulum  habeat,  circa  alium  autem  angulum  latera, flnul  . 
vtraq;  t unquam  unum  habeant,  ad  rtliquum  rationem  datam , triangulum  ffccic  dati  ejf. 


• t .ptt  primi. 
b I .prifitt. 

< l ptt  primi. 

d ipimi. 
t t.  AXIimM 


,pnmi . 

t )•/«»-• 

q 16.  quinti 
h I %qmnti. 

I idtf.huiHl. 

k 4I  .humi. 

| tittl.  \.df{. 

hnmi . 
tnftr  ) hmat 

II  j u pruni. 

o qO  humi 


Sit  triangulum  ABC,  fitque  angulus  B datus;  ratio  verd  B A 
plus  AC,  ad  B C fit  data . Dico  triangulum  ABC,  clfc  da» 
tum  fpccic;prOtrahatur  » refla  B A E,  & fiat  b AE  «qualis  AC, 
ducaturquc  c C E refla . angulus  autem  BAD,  fiat  J «qualis 
angulo DAC.  Quoniam BE eft  c «qualis  BA  plusAC.&BA, . 
ad  AC,  cft  r ut  B D.  ad  DC  cftquc  e ut  BA,  ad  BD,  ita  A C,  ad 
C Di  & ut  h B E,  ad  B C ita  BA,  ad  B Di  eft  autem  ex  hypothefi 
data  ratio  BE,  ad  BC;  ergo  ratio  B A,  ad  BD  cft  . data,  ex  liypo- 
thcfi  vero  angulus  B,  cft  datui,  ergo  triangulum  ABD,  eft  k datum  fpccie,  eft  t crgcai|- 
gulus  BAD,  datus , itaque  angulus  BAC  eft  datus ; ® angulus  vero  BCAeft»  darusflg,  1 
triangulum  ABC,  cft  u datum  fpccic. 


' - 


J 


PRO- 
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PROPOSITIO  IIIL. 
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* rtrci  %.  de- 
finii hutm , 
b <W/ 

fia  butu.  . 

C 4 1 • hnimt. 
d loroi.y 
mi/,  huiui . 
e A.fjuiut . 
f toroil.l  dt  • 
finit,  hmm. 

f.Jrfbmui 
It  t.buiuf, 
i 4 1 hmut . 
k 41  .butut\ 


Diti  reflilineafpecie , in  data  fpccic  triangula  dtuiduntur . 

R Eflilineum  datum  fpccic  fit  ABCDE  ducantur  vero  AC,  & 

A D reda? . Dico  triangula  ABC,  ACD,  ADE  efle  data  fpe- 
fic.  Quoniam  angulus  ABC  cll  ' datus  i ratio  vero  A B,  ad  BC 
cft  *>  data;  ergo  triangulum  ABC, cft  c datum  fpecjc,  & angulus 
ACU  cft  i datus, itemque  & angulus  BCD  cft  datus , ergo  angulus 
ACD^cft  e darus.ratio  vero  BC,  ad  C D eft  f data , itemq;  ratio 
BC,  ad  AC  cft  t data,  ergo  ratio  AC,  ad  CD  eft  *>  data , proinde 
triangulum  ACD  eft  i datum  fpccic  , & triangulum  ADE 
erit  t datum  fpecic,  nanque  angulus  CDE  eft  datus , cum  fpccic  fit  data  reflilinea  figura., 
ABCDE,  eft  etiam  datus  angulus  C D A,  cum  triangulum  A C D fit  datum  fpccic,  ergo 
angulus  ADE  erit  datus  per  4.  huius,  eft  autem  ratio  C D ad  D E data,  cum  figura  rcflili- 
re.i  fit  fpecic  data,  itemque  ratio  CD  ad  DA  ob  eandem  rationem , ergo  per  8.  huius  ratio 
AD  ad  DE  erit  data,  ac  proinde  triangulum  ADE  erit  datum  fpecic  per  4 1 . huius . 

PROPOSITIO  IIL. 

Si  ab  udem  relia  defer  ibantur  triangula  data  fpecic  habebunt , ad  indicem  rationem  datam, 

DAta  fpccic  triangula  fint  ABC,  A B D,  Dico  rationem  ABC,  ad 
ABD  cfle  datamjfiant  E AH.FBG  perpendiculares, ad  A B,&  ECF, 
ac  HDG  parallele  fiant  reflf  AB.Quoniam  triangulum  ABC  cft  datum 
fpccic  ex  hypothcfi,- angulus  vero  CAB,  cft  c datus,  pcrconftruflione 
vero angulus BAE cft  datus, ergo  angui usCAE, eft  J datus; angulus 
vero  AEF, eft  c reflus,  & angulus  ACE, cft  f datus,  ergo , triangulum 
AEC  cft  s datum  fpccic,-  ratio  vero  A E,  ad  A C cft  h data , & ratio  „ M u 

AB, ad  AC  pariter  eft  ' datacumexhypothcfi  triangulum  A B C,  fit  datum  fpecic;crgo  h etrel  j .dtfi 
ratio  Ajjh^d  AB  cft  k data,  & ratio  -\H,  ad  AB, erit  1 data;non  diffimi  liter  enim  oftendetur  *■*««• 
ratio  data  A H ad  AB  ac  dcmonftratum  fuit  rationem  AE  ad  AB  datam  efle;  cum  autem  'k  \ ££* 
ratio  A E,  ad  A H fit  data , ut  conftat  t m Itaque  ratio  A E,  ad  A H,  erit  data , ut  autem  1 1 
A E,  ad  AH,  ita  cft  „ triangulum  ABC, ad  triangulum  ABD,  ergo  ratio  trianguli  ABC, " 
ad  triangulum  ABD, eft  4 data.  1 fitti  * 

o ijrfbuiu:. 

* P R O POSITIO  IL. 

Si  ab  eadem  reda , duo  tcctilinea  qualibet  data  fpccic  defribantur , habebunt  ad 
inuicem  r at  tonem  datam . 

Sit  AB  linea  refla  propofita,&  AB  GE,fit  reflilincu  datum  fpecic, & 

ABD, fit  reftilincutn  datu  fpecic.  Dico  rationem  ABCGE,ad  ABD 
elle  datam,  Ducantur reflatEC.EB.  Quoniam  EGC,  ECB,  EBA, 
lutit  t>  triangula  data  fpccic;  ratio  vero  EG  ad  ECB  eft  « data,- ratio 

autem  EGCB<ad  E B componendo  erit  a data,  & ratio  E'-  B,  ad  EBA 
cft  ' data;  ratio  igitur EGi_Ba/,  ad  EBA  erit  > data , & ratio  EGCB  s, 
adEB  -.,cft  s data,  & ratio  #B  A,  ad  ABD  erit  h data,- proinde  ratio 
EG  LEA,  ad  AfiD,  erit  * data  per  aa  quinti . 

PROPOSITIO  L. 

Sidua  redi  a hne.t,ad  inuicem  habeant  rationem  datam , & ab  illis  f milia , Jimilit  erque 
' , 1 defcnpta  rcchhnea  habebunt  ad  inuicem  rationem  datam . 


i iv.  (rimL 
b il.fr imi. 

C f do  f i- utut, 
d 4.  hui  tu. 

C S.l  y fr  imi 
( ft.  frient. 

§ «O  JjM.tf 


a t.ft tiris. 
647  .hrnim. 

C 4I  hutut. 
d 1 1.  emtn. 
t 47.  huita 
ftt,  ejUotlfl . 

S ll  atiinfi. 

h 4t,  haiut, 

I It.  StMtt. 


R 


Atio  iC,  ad  CE  fit  data , & AsC  fimile  fit  DCE,  & BC,  fit  homologa  CE.  Dico, 
rationem  rt-fiC,  ad  DCE  clfc  datam;  fiat  * vt  B C,  ad  C E,  ita  CE,  ad  G,  Quoniam 
• ••  ff  7 ' , A cx 


'4<f  € AROLI  REN  ALDJNII 

cx hypothcfi ratio B C, ad CEcft data  b eftfjuc ratio  C E,  ad  G 
c «.  *»;•;.  (lata,  ergo  rapo  B C,  ad  G cft  c data , ut  vero  cft  AB  C,  ad  OCE 
"■  i»  a {k  B (T,  ad  Gjergo  ratio  A B C,  ad  D C E eft  c data, 

nid-^s.v: 


PRPPOSIIIQ  |,I, 

Si  dus  recta  (i  ne  a habe  aut , *d  inuiccm  rationem  datam,  & ab  il/itretfijiaea  quicunqafy 
JfCfie  data  defcrtbanUtr  habebunt-,  ad  invicem  rationem  datam , 


DAta  (it  ratio  A B,  ad  N O,  & A B L I,  & P fint 
re&ilinca  fpccic  data , & A B homologa- 
NQ,  Dico  rationem  ABLI,  ad  P,c(fc  datam-;  c 
fiat  1 ABEDC  fimile  P.  Quoniam  ABEDC 
( ii.imim.  cft  b datum  fpecie  cum  fadtuniirt  limite  ipft  P erit  « 

ratio  ABLI, ad  ABEDC  data,  prattcrca  ratio  P,  , 
,i  «j  tum,  ai*  A B E P C d data  cft;  ergo  ratio  ABLI,  a^  P ^ 
i-uiui.  erit c data, 


— 

K 

B 

propositio  lh 

Si  i dat*  magnitudine  t*Ba,  dat * figar*  /fecit  defcribatnr,  dejcrifta  figwd 
_ magnitudine  dat*  e/t , 


DAta  (it  magnitudo  AD,  5?  ADB,  data  (it  fpccie . Dico  ADB  datf  fi 
efle  magnitudine  fiat  a cx  AD  quadratum  KD.  Quoniam  qua- 

hypothcfi  verA  (\r- — — 


« 4 t.primt. 

Imi*, 

yifZ*kM  ADB  cft  4 d*4  magniui4.in,c 
w* 


| • yT* TOA»  B 9 I " “ i 

dratum  KD  eft  b datum  fpccic,  & magnitudine,  cx  hypothcfi  verA 
A D B eft  data  (pecie ; ergo  ratio  K D,  ad  A D B,  erit  « data;  proifldq 


Propositio  uii. 

Si  dua figura  fpecie  dat*  fuerint,  rfi  unum  latus  unia* ,’  ad  unum  latas  alterius  babaerij 
rat  lenem  datam , reliqua  quoque  Utera,  ad  reliqua  l ater a habebunt  rati  enes  datat  1 

e. 

Sint  AC,  H F dntj  fpecie,  ratio  vcr6 

A D,  ad  HG  fit  data . Dico  rationem-,  c 

A B,  ad  H E efip  datam , Quoniam,  ratio  — 1-' 

« ybf.imiv.  AD.  ad  AB  eft»  data,cx  hy  pothcfi  vero  ra- 
tio AP,  ad  H G cft  data;  ergo  ratio  A B,  ad 
b s. Immu  H G cft  b data,  ratio  vero  H t,  ad  H G cft 

, c data;crg<j ratio  AB,td  HE,  erit  J data,&c, 

i 1 t*un.. 


EROi 
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PROPOSITIO  LIV, 

Si  dua  figura  data  fftctt , ad  inuieem  habuerint  rationem  datam , tlidltt  t arnm  Utera , 
ad tnutcem  habebunt  rat tonem  datam. 


C I» 


B G 


D.\rx  fint  fpecie  AC,  EH  ratio  VcnN  A C,  ad  EH.fit  data . n 
Dico  rationem  AD.ad  F.G,  e(Te  datam.Supponatur  EH 
fimilis  AC,  & EF  homologa  ipfi  AB,  ut  autem  A B,  ad  E F,  ita 
fiat  * EF  ad  K,&  vt  AC, ad  EH,  cft  b ita  AB,  ad  K,  cft  autem  A 
ex  hypotheli  ratio  AC,  ad  EH  data,&  ratio  AB,  ad  K cft  ‘ pa- 
riter data ; ergo  ratio  AB,  ad  EF  cft  J quoque  data,  proinde  ratio  AD,  ad  E G eft  t pari- 
quedata.  Supponatur  deinde  E H non  eflefimilem  A Q fiat  r EM  fimilis  A C;  eft  au- 
ctem AC  fpecic  data,  & EM  cft  g data  fpccic,  cum  EM.  fimilis  fit  AC,  at  ex  hypothefi  EH, 
cft  data  fpecic  . ergo  ratio  E M,  ad  EH  cft  h datasex  hypothefi  vero  ratio  A C,  ad  E H cft 
data;  ob  id  ratio  AC,  ad  EM,  erit  1 data,  fcd  ratio  Ab,  ad  E F cft  k data.funt  enim  fimiles 
dat*  figura:  AC,  EM;  quare  ratio  AD,  ad  EG  erit 1 data , Quod  oportebat , &c. 

PROPOSITIO  LV, 

Si fpatinm  magnitudine,  & /peeic  ditum  fuerit  et  ut  Utera  maguifudine  data  erunt , 

SFatiUm  CDFE  datum  fit  magnitudine,  & fpecic.  Dico 
CD,CE,EF,FD,cflc  data  magnitudine,  ' 

AB,  magnitudine, & fpecic . Fiat  itaque 

fimile  dato  CDFE . Quoniam  CDFE  t tI ^ 

fpecic,  & A B H G,  erit  b datum  fpecic  j & A O H G eA  c da- 
tum magnitudine;  ex  hypothefi  vero  CDFE,  eft  datum  magnitudine  i ergo  ratio  ABHG , 
ad  CDFE  cft  * data ; proinde  ratio  AB,  ad  CD  eft  e data;  eft  aurem  per  CQnftnuftioncin 
data  AB;  ergo  CD, cft ' darai  Itaque  ob  eandem  rationem  CE,EF,FD  erunt  g latera  data . 


udinc,  data  fit  ad  arbitriu  /^'f\  B/ — \ 

ue  * re&ilineum  ABHG,  /y'  V / \ 

Ecftcx  hypothefi,  datum  4- $ c b 


-PROPOSITIO  LVI. 

Si  duo  aquiangula  paralltlogramma  habuerint,ad  indicem  rationem  datam,  cSi  vt  primi  latus, 
ad ftc  undj  latus  itu  rfliquum  fecundi  Utus  adeam,  ad  quam  alterum  primi  latns  habet  ra- 
■ t tonem  datant,  ifaam  parallclogrammum,  ad parallclogrammum  habet . 

Sit  parallclogrammum  A C xquiangulumparallclo-n 
grammo  liF.fitquc  data  ratio  parallelogrammi  i C,  , 
ad  parallclogrammum BF.producatur J recta  ,B  adE,& 
ut  A B, ad  BE  ita  fiat  t>  G B,  ad  B H.ducaturquc  K H pa- 
rallela rcS*  a B.  Dico  rationem  C B,  ad  B H effe  data . 

Quoniam  angulus  AlC  xqualiseftcx  hypothefi  angulo 
G B E,  Se.  linei  C^G  eft  1 reda,  & parallclogrammum 
r<H  xquale  cft  paralielograino  B F,  ex  hypothefi  vero 
ratio  parallelogrammi  A C,  ad  B F eft  data , ratio  igitur 
parallelogrammi  A C ad parallclogr.  \Heft ! data,  ut 
vcroCB.adBH  itacft  s AQad  AH,  ergo  ratio  CB,  ad  BH  eft1»  data, 

C O R O L L A R J V ■ M. 


Colligitur  vero  ex  hac  propqfttione,  quemadmodum,  cft  CB,  ad  BH  ita  effe  j ACparallclogram- 
mnm  ad parallclogrammum  AH,  ve! parallclogrammum  BF . 
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il  I bniut. 
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g t hauitu 


%t.n  prim. 

b l X.fettrt. 

< jl. frimi. 

d I j. primi. 
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• 4 C frimi* 
b x.  petit i0 
primi . 
r i .f  et  primi, 
d Jt.  huius, 

« 1 •lui  ut, 

( II. primi. 

SI.  huius. 

I •ftxti. 
i x. de  finit. 

huius  . 
k I i.MXitmu 
primi . 

J 4.  huius, 

M ll.iriN»4 
prtmi. 
n j u primi. 

O 40.  huius . 
p | .dtf  huius. 
«]  Xjtf  huius 
O*  8.  kaitis 
ft$p. 

X X.  huius. 


P R O.P  O S I T I O L VI I. 

• tmefr 

yt  littum fpttium , ad  datam  r edunt  applicatum  fuerit  in  angulo  dat ! » datur 
latitudo  applicationis . 

PArallelogr  ammum  A B C D,  Gt  datum,  & A i,  fit  rcfta  linea  data,-an- 
gulus  vero  DAi  fit  datus.  Dico  AD  cile  datam;  fiat  A E 1 quadratu 
ex  Ai,&  FA,&  E B protrahatqr  ad  H & G b linea-  re&«,&  DC  producatur 
adGc  refta . Quonia  F B,  cft  i quadratum  datum,  & ex  hypothefi  paral- 
lclogrammum  AiCD  cft  datum ; & ratio  quadrati  FB.ad  parallelogram- 
mum  ABCD  cft  ' data;  at  parallclogrammum  A iGH,  cft . «quale  paral-  / 
lclogrammo  ABC  D,  ratio  ergo  quadrati  F B,  ad  parallclogrammum  AG,  o 
cft  g data;  ut  verd  F B,  ad  AG  ita  cft  h FA,ad  AH, ergo  ratio  FA.vel  A B,  ad  AH  eft  i da- 
ta; Angulus  autem  HA  B cft  k 'datus, & ex  liypothefi  angulus  DAi  cft  datus;  ergo  angulus 
D AH,  eft  i datus  at  angulus  DHA  cft  ■"  d atus,  vtpotc  rc&us,  itemque  angulus  D eft  n da-' 
tus  per  3 2.  primi  ergo  triangulum  A DH,  fpecic  daruraeft,  ° quare  ratio  D A,  ad  A Heft 
p data,  ratio  autem  AD, ad  Aicft  *;  data ; cum  pilenta  fit  ratio  data  Ab  ad  AH  eftq;  A 9 
data  1 cx  hypothefi  ergo  AD  cft  ‘ data . 


h "c 
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■ 10  .primi. 
h 1 8 . ftxti. 
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J X.  huius, 
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X i.htfmi. 
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e t.  huius. 
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PROPOSITIO  LVIII. 

Si  ditum  ad  datam  retia  applicetur  deficient  da  ta fpcctt  figura  latitudinttdeftBut , dati  fint. 

Sit  A DHL  fpecic  datunt . Ai  fit  data.D  S I H fit  datum  fpccic, . 

Dico  D B,  & DH  clfc  datas;  finftx  fint « A C,  C B «quales , St 
C.F,  »>  fi  mile  DI,  & C i,  homologa  c DB.Sc  S H E,  LI,  DG  fint  & 
a rciftx . Quoniam  ex  hypothefi  A B,  eft  data,  erit  c C B datas  eft 
autem  cx  hypothefi  D 1,  datum  fpccic , & per  conftrudtioncm  CF,  _ 
fimile  cft  D I;  ergo  C F cft  f datum  fpccic  s cft  autem  L F,  datum  s magnitudine»  dataj 
enim  C i magnitudine,  utpotc  dimidio  totius  datx  Ai,  data  fpccic  figura  CFdcfcribitur  . 
& a K «quale  cft  b CI.vcl  DF.& . . H «quale  cft  1 gnomoni  KBG.&  * H.plus  KG.xqua» 
lc  cft  k *-  F,  itaque  AH  plus  KG  cft  ' datum , citm  C.F  fit  per  52.  huius  datum;  cft  autem-. 
AH,  ex  hypothefi  datum,  ergo  KG  cft  "■  datum  magnitudine,  & KG  cft  n datum  ma- 
gnitudine, & fpccic, cum  fimile  fit  ipfi  DI,  vel  C F,  ergo  KH,  vel  C D eft  0 data,  ergo  D B 
cft.  p data, cum  C Bfit  data.vt  fupra  oftendimus,  ac  proinde  cum  ratio  DB,ad  DH  fit  1 di- 
ta; cft  enim  D 1 fpccie  data,  erit  • DH  etiam  data,  Stc. 

PROPOSITIO  LIX. 

Si  datum , ad  datam  retiam  applicetur,  excedens  data fpccic  figura  latitudines 
txccfius  data  funt . 

DAtum  fit  fpatium  ADIL,  & LH  fit  rc<fta  data,  at  BDIH,  fit  datum  fpecic,  Dico  HI,  Sc 
Hi  e(Te  datas;  fiat  * LK  «qualis  KH,  & v.E,  fimile  fiat  * ii,  at  vero  CD,  fiat  . ho- 
mologa iD,  & FH  D,  LI.iG  fint  1 rca*,&c.Quoniain  LH,  cft  data  cx  hypothefi , & KH, 

cft  ' data,  & BI  eft  datum  fpccic  cx  hypothdi.de  KG.Iimiiccft  < Bl,  deiiGcft  - datum 
lpccic,  proinde  K G,  cft  h datum  magnitudine ; at  vero  A I,  cx  hypothefi  datum  cft  ma- 
gnitudine, & AK,  «quale  eft  1 cH.vclHE,  & AI  «quale  cft  k gnomoni  K D G,  &A'G 
plus  Alcquale  1 eit  c.  E;  & CE  erit  “datu  magnitudine,  cum  G K fit  magnitudine  datum 
cx  dcmonftraris , & AI  magnitudine  datum  cx  hypothefi ; at  CE  fimile  cft  B I,  & C E 
cft  11  datum  fpccic,  & CD,  vel  Kl  erit  “ data  magnitudine , at  cx  hypothcli  A'  H cft  d.itaa* 
ergo  HI  data  erit  f ; fcd  ratio  HI  ad  Hi  cft  1 data,  ergo  HB  erit ' data. 

Vel  aliter  hoc  modo . ,, 

Datusq  Iit  AI  cxccdcns  data  fpecic  figura  BI  applicatum  ad  rectam  datam  LH  Dico^rn». 


45> 
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HB  efle  datas . Scccturcnim  LH  hifariamin  K.  & ab  A'H  dcfcriba- 
tur  ipfi  B I fimile,  fimilirerqtie  politum  K G,  & protrahatur  F K ad 
partfs  K,  donec  occurrat  B D protracta’  ad  pat  res  B,  occurrat  au- 
tem in  C,  itemque  protrahatur  FG  ad  partes  G donec  occurrat 
DI  protracta*  ad  partes  I,  occurrat  autem  in  E,  & compleatur  figu- 
ra, ut  vides  . PotuiiTet  conftitui  CE  fimile  ipfiBI,  & reliqua-  s.  Ji  u 

perficere,  in  idem  enim  recidit.  Quandoquidem  B I fimile  eft 
ipfiKG,  igitur  KG  circa  eandem  diametrum  exiftit  cumipfo  BI,  ut  conflat  ex  Elemen- 
tis, cft  autem  BI  fpccic  datum,  ergo  K G datum  cft  fpccic , fed  a data  refla  K H deferip- 
tum  cft,  ergo  per  5 a .huius  kG  cft  magnitudine  datum,  cft  autem  datum  AI,  igitur  AI,  KG 
magnitudine  data  funt,  fed  AI,  & KG  aqualia  funt  C E,  ergo  C E magnitudine  datum  cft : 
fed  & fpccic  cft  datum,  fimile  enim  cft  ipli  B I,  igitur  ipfius  C E per  5 j.  huius  latera  data- 
funt,  quare  latus  KI  datum  cft, latus  autem  K H cft  datum,  aquale  eft  enim  ipfi  L K,  igitur 
reliqua  HI  data  eft,  habet  autem  ad  HB  rationem  datam,  igitur  HB  eft  data , 


P R O P O S I T I O LX. 


Si  datum  fpecie,  & magnitudine  parallelogrammum  dato  gnomone  augeatur , au:  Ptir.ua- 
...  -b  tur, latitudines gnomonit  data  funt . 

SVpponatur  primo  HE  c(Te  parallclogrammum  datum  magnitudine ,'  a__ e n 

& fpecie,  & HCE  effe  gnomonem  datum.  Dico  HD.&EB  dTe  da-  /\  J j 

tas . Quoniam  parallclogrammum  DB,  eft  ■ magnitudine  datum , cum  k/ ~kr/r  1 

ex  bypothefi  datum  fit  H E,  & HCE  gnomon  fit  datus ; at  vero  b paral-  n i-' c b 
Iclogrammum  D B fimile  eft  parallclogrammo  H E,  & cft  H E paralie-  _ c ) , 

logrammum  datum  fpccie  cx  hypothcfi,  erit  ‘ parallclogrammum  D B,  fpccie  datum,  ac 
proinde  AD,  AB  erunt  11  data;,  at  AH,  AEfunc  quoque  c dat*  fiquidcmH  E exhypo-d';s  t*'™. 
thefi,  cft  datum  fpecie,  & magnitudine,  ergo  HD,  & EB  funt 1 dat* . f 

Supponatur  fecundo  DB  ede  parallclogrammum  datum  magnitudine,  & fpecie,&  HCE 
ede  gnomonem  datum.  Dico.HD,  E B.cfte datas.  Quoniam  parallclogrammum  HE 
eft  g datum  magnitudine , cum  DB  parallelogrammunuupponatur  datum , & gnomon-  e «•.  *««* 
HCE  fit  datus.eftquc  h HE  parallclogrammum  fimile  parallclogrammo  DB,cx  hypothcfi 
autem  DB  parallclogrammum  eft  datum  fpccic,  & parallclogrammum  H E cft  1 datum-  » j jtfjntms 
mecie,- ergo  AH,  AE  erunt  k dat*,  at  A D,  A B,  funt ' dat*,  cum  parallclogrammum  DBk 
ut  datum  cx  hypothcfi  magnitudine,  & fpccic;  ergo  HD,  E B,  erunt  m dat*,  &c.  o”  tilu 


PROPOSITIO  LXI. 

St  ad  data  [picte  figura  unum  latus  applicetur  parallclogrammum  /patium , in  angulo  dai 
to,  habeat  autem  data  figura , ad  parallclogrammum  rationem,  datam 
parallclogrammum  fpecie  datum  efi . 

SVpponatur  GB,  A C propofita  figura, & G B D E fit  parallclogram-  ^ a 

mum  applicandumjfitque  datus  angulus  E G B,  & ratio  GB  AC,  ad  c — — 

GDpaiillclogr.immum  fit  data.  Dico  parallclogrammum GD.eflo  \ / . . 

datum  fpccic . Protrahatur  » refta  C G,  ad  F,  vt  fit  refla  C G F,  mox  \ ,/  b ‘ 

vero  recta:  C F agatur  b.  parallela  refla  HBL,  & C H fiat  1 parallela-  G,“ \ a ‘ tt.tumt. 

refla-  GB,  St  protrahatur  E D,  ad  L,  ut  fiat  refla  EDLQuoniamangu-  /\  1 d i.v, 

lusCGBcft  J datus,  dcratioCG,  ad  GB  cft  e data,  & parallclogram-  a s.  t).di ■j.b.um. 

ir.umCGBHcft  1 datum  fpccic , cftautemcxhypothefi  ACGBdatum  fpccic,  ergo  rati 
AbGC,  ad  parallclogrammum  GH  cft  s data;  eft  autem  ratio  ABGC,  ad  parallclogram-  *,j Wm. 
inuni  G D data  ex  hypothcfi ; parallelogrammutn  GD  atqualc  cft  h paralleloeram- 
•uo  G L,  ergo  ratio  ad  parallelogritmmi  G H,  ad  parallclogrammum  G E,  erit"'  da-  L 
ta , ut  autem  C G,  ad  G F ita  cft  k G H,  ad  G L,  ergo  ratio  C G,  ad  G F erit  i data— , i » itf&nui,. 
a:  t itio  CG,  ad  GB  cft  ™ data;  ergo  ratio  GB,  ad  GF  eri:  a quoque  data , eft  a autem  an-  J" 

* k G g Ilius  o *j  primi. 


ft.  * 
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,,  gulus  B G F datus  ; angulus  autem  bGE  eft  ex  hypothefi  datus , quare  anguli  EGF,' 
frini.  EFG  erunt  •'  dati  angulus  vero  E eft  <,  datus , ergo  triangulum  EGFcftr  datum  fpeciej 

? ratio  vero  E G,  ad  G F cftl  f dataicrgo  ratio  E G,  ad  G B eft  ■ data,  angulus  vero  EGB 

< i-  datus  ex  hypothefi,  ergo  parallclogramnium  GD  eft  u datum  fpccic  &c. 

r *•  Imus. 

PROPOSITIO  LXII. 

St  dua  ree! a ad  muicem  habeant  rationem  datam,  & ah  vita  quidem  data  fpecie  figura  defiripta 
fit  ab  altera  autem  fifatium  parallelogrammum  in  angulo  dato,  habeat  autem  figura, ad pa- 
rallelogrammum  rationem  datam  parallelogrammum  fpecie  datum  eft . 


6 *«./«„•. 


DAta  (it  ratio  A D,  ad  E F,  & ADB  (it  figura  data  fpecie., , 
datufquc  (it  angulus  EFG,  & ratio  A D B,  ad  parallelo-  A 
grammum  EG  (it  data , Dico  parallelogrammum  EG  efle  fpe- 
cie datum, fiat  * parallelogrammum  AC  fimile  parallclogram- 
moEG,&  AD,  fiat  b homologa  E F,  Quoniam  ratio  A D,  ad  k. 


EF  eft  ex  hypothefi  data,-  ergo  ratio  AC,  ad  EG  erit  c data.ra- 
’ ■***•  tio  autem  ADB  ex  hypothefi,  ad  EG,  eft  data,  ergo  ratio  ADB,  ad  AC  eft  j data;  angulus 
c «i.  autem  EFG,  vel  A D C cil  datus,  & ex  hypothefi  triangulum  ADB  eft  datum  fpecie , erit 

f i ‘ A C datum  fpecie,  ac  proinde  EG  eft  c datum  fpecie,  eft  enim  fimile  ipli  AC  quare, &c. 

PROPOSITIO  LXIII. 

Si  triangulum  fpecie  datum  fit , quod  ab  unoquoque  laterum  defer  ibi tur  quadratutp  j 
ad’ triangulum  habebit  rationem  datam. 


D 


I Atum  fit  fpecie  triangulum  ABG,  & B D,  A C,  A F fint 
* quadrata . Dico  rationem  quadrati  «D,  ad  triangulum 
A B G datam  efle ; prxtcrea  rationem  quadrati  A C,  ad  trian- 
gulum AsG  efle  datam;  ac  demum  rationem  quadrati  AF,  ad  0 
triangulum  ABG  datam  efle . Quoniam  enim  quadratum  BD 
' J *“«“"•  eft  > datum  fpecie,  at  ex  hypothefi  triangulum  AB  G eft  da- 
tum fpecie , ergo  ratio  quadrati  B D,  ad  triangulum  A B G eft 
4>.  hmm . i,  c|atJi  & mj0  qUadrati  A C,  ad  triangulum  A B G eft  c data 
eadem  demon ftratione,  ut  etiam  eodem  paito  oftenditur  ra- 
tio quadrati  AF,  ad  triangulum  ABG  data . 

PROPOSITIO  LXIV. 

Si  triangulum  angulum  obtufum  datum  habeat , illud  fpatium , quo  latus  obtufum  angui 
lum /obtundens  magis  poteft , quam  latera  obtufum  angulum  ambientia,  ad 
triangulum , habebit  rationem  datam . 


•italfrtmL 

b l Uprtnu. 

< * t.  fecundi. 

«i  4»  f» Uni. 

« »J  -trimi, 
f l*.auei«r»4 
frimi» 

| trimi 

A 40.  buim. 
1 1 .dtfbuitu 
k X.ftxti . 

1 t^tfJmiMS 


SVpponatur  triangulum  ABC  efle  propofitum,  & angulus  A B C fit  ma- 
ior retfto  datus,  protrahatur  1 CB.ad  D rcdto,&,  ad  CD, ducatur  b per- 
pendicularis A D,  quadratam  autem  ex  AC  squale  eft  c quadrato  ex  CB 
plus  quadrato  ex  AB  plus  duplo  re&anguloCBD;reiftanguluin  vero  fub 
CB.Ad  squale  eft  a duplo  triangulo  ABC.  Dico  rationem  rc&anguli  du- 
pli CBD,  ad  triangulum  AiJC  efle  datam . Quoniam  angulus  AiC  eft  datus  cx  hypothefi, 
angulus  ABD  eft  c datus,  & angulus  D eft  f datus, & angulus  BAD  eft  s pariter  datus;  ergo 
triangulum  BAD  eft  '>  datu  fpecie, quare  ratio  BD,  ad  DA  eft  ■ data,  ut  vero  BD,  ad  DA 
ita  eft  k rcdangulum  fub  BD,CB,ad  redt angulum  fub  DA.CB  itaque  ratio  rcftanguli  fub 
£D,CB,adre£tangulum,fubDA,Ocft  1 data,  fcd  ratio  dupli  redanguli  C^D.adre- 
ftangulum  fub  CB,  DA,  habet  rationem  datam , nam  duplum  reftangulum  t BD,  ad  (im- 
pium CBD,  habet  datam  rationcm,&  fimplum  C B D,  ad  reftangulum  fub  C B,  D A habet 
rationem  datam,  ergo  duplum  rcdlangulum  CtfD,  ad  reiiangulum  fub  CB.  Da,  habet  ra- 


tionem 
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tionem  datam,  fed  reftangulum  fub  C b,  DA,  ad  triangulum  CBA,  habet  rationem  datam.' 
utpote  duplam . 

Ergo  reftanguKi  fub  Ca,A  D, habet  datam  rationem  ad  triangulum  duplum  A BC  nem- 
pe aequalitatis-,  ergo  duplum  reftangulum  C B D.  ad  duplum  triangulum  A BC  habebit m . • 
rationem  datam . Sed  duplum  triangulum  A it  C ad  fimplum  triangulum  A BC  habet  ra- 
tionem datam , utpote  duplam;  ergo  duplum  reftangulum  C B D ,ad  fimplum  triangulum 
A BC  habebit  „ rationem  datam, eft  autem  duplum  reftangulum  CBD,  cxceflus , quo  qua-a  timui. 
dratnm  CA,  fuperat  quadrata  laterum  CB,B  A , ergo  ratio  illius  fpatij  quo  latus  obtulum 
angulum  fi^brendens  magis  poteft  quam  latera  obtuium  angulum  ambientia  ad  triangu- 
lum habebit  rationem  datam . 


; : r MONITAM. 

Slteff >r  aliquando  viderit  propoftionem  aliquam  citatam , cum  tamen  potius  eius  corollario 
piopofito  infer usat,  tam  hucufquc  quam  deinceps , ne  id  nobis  vitio  vertat  ;f 'quidem  arbitra- 
mur  leporis  induit  na  pojje  committi , ex  tpfa  propofitiont  corollarium  inferre . 

«■  PROPOSITIO  LXV. 

^••*v  . * * . 

fit  triangulum  angulum  acutum  datum  habeat,  illud /patiam,  quo  latus  angulum  acutum 

: - fub  tendens  minus  potefl , quam  latera  angulum  acutum  ambientia  habebit , 

ad  triangulum  rationem  datam. 

TJjKopofitum  lit  triangulum  A »0,8:  angulus  A C i!  fit  minor  reflo' 
datus,  fiar j ad  BC  perpendicularis  AD.quadratum  vero  Ab  plus 
rcftangulo  bis  B C D,  xquateeft  k quadrato  Ait:  plus  quadrato 
B C;  reftangulum  vero  fub  B a D eft  - xqualc  duplo  triangulo  - 
Ab  \ Dico  rationem  dupli  rcftanguli  fub  i C , C Qredrtriangulunt, 

A B elfc  datam . Quoniam  angulus  a C Dex  hypothefi  eft  datus, angulus  autem  A D G 
eft  H darusangulus  D a C,  eft  datus  ergo  triangulum  tDCcft  1 datum  fpeciej  ratio 
CD,  ad  D^,  eft  s data,  ut  autem  G D,  ad  A D*h  itaqft  reftangulum  fub  c.  D.iC.adrc- 
ftangulum,  fub  V D,  b C ergo  data  erit  ratio  reftanguli  fub  CD,  BC  ad  reftangulum  fub 
AD,  BC;ratio  ergo  dupli  rcftanguli,  fub  B . ,CO,  ad  reftangulum,  fub  a B.^Cerit  kda- 
ta.quamobrcm  ratio  dupli  rcftanguli,  fub  B > C D ad  duplum  triangulu  ABC  erit  1 da- 
ta, cum  reftangulum  fub  B ' ',  Af),  fit » xqualc  duplo  triangulo  a B C ergo  ratio  dupli  rc- 
ftanguli fub  B c,  c.  D,  ad  fimplum  triangulum  A B c erit  □ data , &c. 

PROPOSITIO  LXVI. 

Si  fr)angulum  habuerit  angulum  datum,  quod  fub  rdlis  datum  angulum  comprchcndcn  '■ ' 
i nbut  continetur  reti  angulum  habebit, ad  triangulum  rationem  datam . 

PRopofitura  triangulum  fit  ABC  datufquc  fit  angulus  C.  Dico  ra- 
tionem rcftanguli  fub  B ' , AC,  ad  triangulum  ABC  e(Te  datam.  Ad 
reftlin  ,li  v,  ducatur  « perpendicularis  A U.  Quoniam  ex  hypothefi, 
datus  eft  angulus  • ,&  angulus  A U C c£  b datus  angulus  u AC.eft  b ' d c 
« datus  ergo  triangulum  aD  ,cft  i datum  fpccic;  ratio  igitur  AC,  ad  a Dcft  <•  data; 
vt  aptem  a ,adAD,itacft  f reftangulum  fub  A < > B , ad  rcftangulurn,  fub  D,B  ergo 
ratio  rcftanguli } fub  ac,  BC,adrcftanguliun,  fub  AD.B1  eft  ; dara ; atque  duplum^ 
triangulum  ABC,  xqualc  eft  u rcftangulo , fub  A D»  B i .ergo  ratio  rcftanguli  fub  A C, 
BC,  ad  duplum  triangulum  ABC,  eft  * data,  ergo  ratio  reftanguli  iiib  nC,BG,ad  trian- 
gulum Ab Ccft  k data. 
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PROPOSITIO  LXVII. 

"Si  triangulum  habuerit  ditum  angulum,  illud  fpatium  quo  duo  datum  angulum  romprt- 
bcndentia  latera  unquam  a.  na  reclaflus  poffunt , quam  quadratum  a reliquo 
latere  ad  triangulum  habebit  rationem  datam  > 

-> 

propofitum  triangulum  ABG  fitqnc  datus  an- 


b A 


gulus  BAG  protrahatur  a B A,  ad  D,  ut  fit  refla.,  v 

D,  & fiat  b refla  A D aqualis  A G ducaturquej  ~ | 


C G 


- DG  E;  & reflx  A G fiat  d parallela  B E,  angulus  au- 
tem aDG  aqualis  efl  e angulo  ACD,8t  angulus  E eft  r atqualis  augulo  A G D,  & B D 
aequalis  cfl  E tE.  refla  vero  BD  atqualis  eft  h B A plus  A G,  ad  E D perpendicularis  agi- 
tur i BC&Eccritk  aequalis  c D;  parallclogrammum  autem  DGE  plus  quadrato  es  cG 
jrquale  eft  l quadrato  cx  C D>  & quadratum  B D aequale  eft  ">  quadrato  B G plus  reflan- 
gulo  DGE.  Dico  ratioriem  reflanguli  DGE  effc,  ad  triangulum  a B G datam . Quoniam' 
cx  hypothdi  angulus  B A G eft  datus,  & angulus  G A D eft  n da_tps;angulus  vero  G a b 
aequalis  eft  ° angulo  D duploicrgo  angulus  D eft  r datus;atquc  adeo  triangulum  aGD 
eft  q datum  fpecic,  ratio  AD,  ad  DGcft  * data,  ergo  ratio  quadrati  D A,  ad  quadrarum 
DG  eft  f data;rcflangulum  vero  fub  BA,  AD,  ad  quadrarum  AD,  eft  « ut  ba,  ad  AD,  ut  Ve- 
ro B A,  ad  A D eft  “ E G,  ad  G D,  Se  ut  EG,  ad  G D ita  eft 1 reflangulum  fub  EG,  G D,  ad 
quadratum  ex  G D reflangulu  itaq;  fub  BA,&  A D,  ad  quadratumAD  eft  r ut  reflangulutft 
EG.GZ),  ad  quadratu  G D,Sc  rcflangulfi  fub  BA,&  AD, ad  reflagulu  fub  EG,  & GD  eft,  * ut 
quadratu  AD.ad  quadratu  GD;ergo  ratio  refldguli  fub  BA.AD.vel  reflanguli  fub  ba.aHJ, 
ad  reflangulu  fub  EG,  GD;erit*  data;  & ratio  reflanguli  fub  Ba, AD.ad  triangulum  ABQ 
erit  f dataiergo  ratio  reflanguli  fub  EG,  GD,  ad  triangulum  ABG  erit  * data,  &c. 

PROPCf  SITIO  LXVIII. 

St  duo  parallclogramma  aquiangula  tabeant , ad  inuieem  rationem  datam , ($•  vnurn 

latus,  ad  unum  latus  habeat  nationem  datam , & reliquum  latui  ~~  W 

ad  reliquum  latus  habebit  r at  tonem  elatam . 


• i .pnitt» 
primi  * 
bn./txti. 

c 

prtmt. 
d (4 .ftxtio 

e f<.  baitti . 
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SVpponatur  parallclogrammum  A C,  xquiangulum  pa-  D 
rallelogrammo  BF,  ratio  vero  parallelogrammi  AC,  jC 
ad  parallclogrammum  BF  fit  data.  Dico  rationem  C B,  ad  \ 

' BE.protraha-  A\ 


BG  c(Te  datam . Sitque  data  proportio  AB  ad  BE,  protraha-  A 
tur  AB,&c  vt  A Bad  BE  ita  fiat  b BG  ad  BH.rcflx  autc  AB 
agatur  parallela  KH.  Quoniam  eje  hypothcfi  angulus, A B C 
eft  aequalis  angulo  G B E,  & C B G eft  c refla,  ciim  AB  E, 
fit  lin  ea  refla,  ( funt  enim  A B,  B E in  direftum  conftitutae ) 
parallelogrammu  aute  A H aequale  eft  d paralleiogrammo 
BF,  tu  ut  do  ad  JfE.ira  firfla  fit  BG  ad  bH,  & eft  cx  hypothcfi  ratio  AB,  ad  BE,  vel  GB>ad 
B H data,  ergo , & ratiq  C B,  adHB  eft c data,  proptcrca  ratio  C B,  ad  B G erit 1 data  . * 

PROPOSITIO  LXIX. 

St  duo  parallelogramma  datos  angulos  habeant , & ad  inuieem  rationem  alatam , habeat 
autem,  & ynum  latus , ad  vnum  latus  rationem  datam , & reliquum  latus , 

*d[ ehquum  latus  habebit  r at  tonem  datam . 


Sint 


r.  OT 


I 
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Sint  propofita  parallelogramma  A O,  PN,&  A B C,  MttE  T 

fint  anguli  dati;  & ratio  parallelogrammi  AC.adparal- 
logrammum  B N,  iit  data,  & ratio  AB,  ad  BE  fit  data  i D:co  ra- 
tionem BC,  ad  BM  effe  datam;  protrahatur  1 A b,  ad  E, & Hic adhibeatur figura pro- 
CB,  ad  G,  & MN,  ad  F,  & rcift;v  BG,  fiat  i>  parallela  E F.  Qao-  pofittenisjuperitris  CXIll  c ij./tm.' 
jiiam  angulus  A B C c xqualis  cft  angulo  G b E,  & par  allclo- 

grammum  B N aquale  cft  * parallogrammo  B F,  ratio  vcr6  * ii-rj»* 

AC,  ad  BN  cft  ex  hypothcfi  data,  tatio  A C,  ad  BE  eft  = data-, 

& ex  hypothcfi  ratio  A B,  ad  BE  cft  darajergo  ratio  C 8,  ad  BG 

eft  ' data,  at  ex  hypothcfi  angulus  ABC,  vel  GbEeft  datus,  S c cx  hypothefi  quoq;angulus  f 
MBE,  ergo  MRG  angulus  erit  s datus;angulusauteinBMGcft  1,  datus, cum  ex  hypothefi  jj 
angulus  MBE,  fit  datus;crgo  triangulum  B M G eft  , datum  fpccie . Ratio  autem  BM,  ad  no  /,«■«,. 
JJ  G eft  k datajergo  ratio  C B,  ad  BM  erit 1 data,  cum  ratio  CB  ad  i>G  fir « data . 


PROPOSITIO  LXX. 

t fis  duorum  Tarallelegrammorum  circa  aquale  i ungulos , aut  circo  inaqualet  quidem , 

datos  tomen,  lotcr o ad  inuiccm  habeant  rationem  datam  , & ipja  paral- 
/elogramma  habebunt , ad  inuicem  rationem  datam . 

PRopofito  primo  fint  parallclogramma  A C,  B F,  & an- 
gulus A B C fit  xqualis  angulo  GBe,  fitque  ratio  AB, 
ad  B E data,  & ratio  C B,  ad  B G,  fit  data . Dico  rationem- 

parallelogrammi  AC,  ad  parailclogrammum  BF  efleda-  Hic  adhibeatur  eadem  figura 

tam . Protrahatur  1 reta  a A B,  ad  E,  & ut  A B,  ad  B E ita-  prtpofitionis  Lxyill. 

fiat  b B G,  ad  B H,  ducaturque  c ipli  A£  parallela  rc&a- 

KH.  Quoniam  C B G cll  J reda  cum  protracta  fit  Ab  in  di- 

rciftum  ad  E,  ratio  vero  A B,  ad  B E,  vel  G B,  ad  H B cft  cx 

hypothcfi  data , cumfa&tfit  e vt  AB,  ad  B E,  ita  B G,  ad 

BH,  cx  hypothefi  veri  ratio  CB,  ad  BG  cft  darajergo  erit  f ratio  CB,  ad  B H pariter  data; 
ratio  parallelogrammi  AC,  ad  parailclogrammum  AH  eft  g data , & parailclogrammum 
A H eft  h aquale  parallelogrammo  B F,  cum  ut  A B,  ad  B E ita  faila  iit  BG,  ad  BH,  ergo 
ratio  parallelogrammi  AC,  ad  parailclogrammum  BF  erit , dora . 

Supponamus  fecundo  AC,  B N cflc  parullclograrru  propofita,  & angulos  ABC,  MBE 
elfc  datos ; fitque  ratio  AB,  ad  BE  data,  & ratio  C B,  ad  B M pariter  data . Dico  rationem 
parallclogr  jnun  i AC,  ad  parailclogrammum  BN  eiTc  datam . Protrahantur  AB, CB, redae 
in  E,  S:  G & MN,  in  F ducaturq.BG  parallela  E F.QapaiS  angulus  AB  ',  vel  GBE  cft  cx 
hypothcfi  datus , & angulus  MbE  eft  darus , & angulus  MJ  •,  erit  k d.ttus,angulus  BMG 
eft  ' datus  cum  cx  hypothcfi  angulus  MtsE  fit  datusicrgo  triangulum  BMG  erit  ■»  darum 
Ipccicaatio  BG,  ad  BM  cft  ■ data  & ex  hypothcfi  verd  ratio  C B,  ad  B M eft  data  s ergo 
ratio  CB,  ad  B G erit  ■>  data, cx  hypotheii  vero  ratio  A , ad  isE  data,&  ratio  A C,  ad  BE, 
eft  t'  data,  at  parailclogrammum  B N cft  1 xquale  parallelogrammo  B Fi  ergo  ratio  pa- 
ralclogrammi  AC,  ad  parailclogrammum  BN  erit  * data . 

PROPOSITIO  LXXI. 

1 St  duorum  triangulorum  circa  aquales  angulos  aut  circa  inaqualcs  quidem , dates 
tamen  Utera  ad  inuicem  habeant  rationem  datam  , & ‘pfa  triangula 
habebunt , ad  inutcem  rationem  datam  . 

PRopofita  fint  triangula  ABG.DEF.&  angulus  A xqua- 
lis fit  angulo  D,  vel  A,  & D,  fint  anguli  dii ; ratio  A B, 
ad  DE  fit  duta»&  ratio  A G,  ad  D F fit  data . Dico  rationem 
rrianguliABC,,adtriangulumDEF  efic  datam.  Sint  * fada 
parallelograma  AH.EOC;  quoniam  ratio  parallelogrammi 
aH,  ad  parailclogrammum  DC  cft  i>  data,&  parSUclogram- 
mam  AH  xquaic  eft  « duplo  triangulo  ABGdc  parailclogrammum  DC  xquale  cfl  * du- 
plo 
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Pio  triangulo  DEF,  ergo  ratio  trianguli  ABG,  ad  triangulum  DEF  eft'*  data,&c,  * 

propositio  txxii,-  ;r-« 

Si  duorum  triangulorum,  6-  bdfesfulrint  in  ratione  dat* , & ad* , ab  angulis , adbafes , quit 
faciunt  angulos  aquales , aut  maqualet  quidem  [ed  tamen  datos , habebit,  ad  invicem  ratlt- 
nem  datam , & tp/a  triangula,  ad  inanem  habebunt  rationem  datam . i 

P Ropofitafint  triangula  ABG,  & FEC,&  angulus  A HG  j 4 K l r H 
xqualis  fit  angulo  FMC,  vel  AH  G,&FMC  fint  anguli  1 1 

dati;  ratio  BGv  ad  EC.fit  darav&ratio  AH,  ad  FM  fit  data . 

Dico  rationem  trianguli  A b G,  ad  triangulum  F E Ceflc  da- 
tam, Ducatur  * B D parallela  redite  H A,  & E L,  agatur  pa-  D 
rallelaMF^fiutquefe^a  DG.LCparallelogramma.  Quo- 
niam angulus  DBG  aqualis  eft  d angulo  L E C,  vel  D B G,  L E C funt  anguli  dati,  cum- 
AHG,  & EMC  fint  veliequafcs.vtl diti, ratio  vero  AFfiad  FM  eft  ex  hypothefi  data;&  ra- 
tio D B,  ad  LE  cfi  data,  item  ex  hypothefi  ratio  BG,  ad  EC  eft  data,  ergo  ratio  parallclo- 
grarami  D G,ad  '.pstvilclograu.iuuii iC  erit  i data.quambrcm  rtitio  trianguli  A E G,  ad 
FECeritgdata,  &c. 

PROPOSITIO  L XXIII, 

* * (TS* 

Si  duorum  Parallctogrammorum  eirca  aquales  angulos , aut  cire  a in  aquales  quidem, fed  tamrm 
datos,  latera,  a d inutcem  itafi  habeant;  ut  fit  quemadmodum  prmtjatut , ita  reliquum  fe- 
. eundt  latus  , ad  altam  aliquam  r ellam,  habeat  autem  , & reliquum  primi  latus , ad  e audent 
reclam  rat ititem  datam , & ipfavarallclogramma  habebunt,  ad  inutce  rationem  datam, &c. 
propofita  parallelogramma  r,  C,  B F,  & anguli 
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A c C,  G B E fint  xqualus;  vt  autem  A B,  ad  Sb  ita  fitGB, 
ad  BH,  «Sc  ratio  C B,  ad  B H fit;dara . Dico  rationem  A C paral- 
lelogrttmmiadparallclogrammum  BF  efle  datam . Quoniam 
ut  C B,  ad  B Hsitaefi  A C,  ad  BF ; ratio  autem  C B,  ad  B H eft 
ex  hyf  othe  fi  data , ergo  ratio  h C,  ad  BF  erit  •'  data . 

. Supponatur  fecundo  propofita  parallelogramnia  A C;  BN,  & 
li  1 1.C,  MEE  fint  dati,  & .vt  AB,  ad  b E ita  fir  M B,  ad  BI, 
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ratio  vero  C B,  ad  IB  fit  data , Dico  rationem  parailelogrammi  A C,  ad  paralielogram- 
uium  BN  ede  data.  Rc&arAB  agatur,  parallela  IK.&CB.MN  fint  reCta;  protracti, in  G& 
F recti  aute  ji  G,  ducatur  a parallela  E F,  Quonia  ex  hypothefi  angulus  M B E vel  ABI  eft: 
datusiangylus  AliH,efi  ex  hypothefi  datusjtrgo  angulus  HB I erit . datus.at  angulus  BHI 
cfi  ;t  datus  cu  AiiH  fit  ex  hypothefi  datus;erga  triangulo  BHI  erit ; datum  fpccie;ratio  au- 
. tcinlH.adBI.eft  ii  data,  ratio  vero  CB,  ad  Bl  eft  ex  hypothefi  data,  ergo  ratio  Cn,  ad 
BH  eft  1 data  ratio  autem  AC,  ad  BF  eft  k data,&BN  squale  eft  * BF  ergo  ratio  AC, ad 
BN  erit  » data,  &c. 

PROPOSITIO  LXXIV. 

St  duo parallelogramma  datam  rationem  habeant , aut  in  aqualibus  angulis , aut  inaquali- 
bus  quidem  fid  t amen  datts , erit  ut  primi  latus,  ad  fecundi  latus  ita  alterum  fit  undis  lu- 
tus , ad  eam,  ad  quam  reltquum  primi  latus  rationem  habet  datam  . 

PRopofita  primo  fint  parallelogramma  A C,  B F,  & a nguli 
ABC,  GbE  fint  jcquales , & vt  A B,  ad  B E ita  iit  Gil,  ' 
ad  B H,  ratio  autem  A C,  ad  BF  fit  data . Dico  rationem  CB,ad 
t St.huui,  BH  efle  datam;  Ratio  Cb,  ad  bH  erit  a dita  per  56.  huius. 

Propofita  fecundo  fint  parallelogramma  AC, BN  anguli  vero 
AbC,  MBE,  fint  dati ; ut  autem  Ab,  ad  BE,  ita  fit  MB,  ad  Bl,  ra- 
tio autem  AC,  ad  BN  fit  data.  Dico  rationem  Cb,  ad  Bl,  elTc  da- 
b Ii  fft ,/rii»».  tj, Protracti  fint  i>  AB,MB,tn  E & I,&  rcCtx  AB,agatur 1 paralle- 
c ),.p-,*i.  lalAT.fintq; 1 protracti  CB,  MN.inG  & F.dc  recta  BG  agatur  c 
' par.iUda  E F ; Quonia  angulus  M e E,  vel  A £ I,  eft  ex  hypothefi  datus , angulus  autem 

ABH 
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AiSH,  vel  ,»HI  ex  hypothcfi  cft  datus,  ergo  angulus  H I,  erit  f datus,  ac  proinde  trian- 
gulum Btil  erit  " datum  fpecic , itaque  ratio  Si,  ad  /fH  erit  ■ data ; at  ex  hypothcfi  data_, 
cft ratio  A C, ad B N, & parallclogrammum  JF  eft  aquale parallelogrammo  B N,  ra- 
tio,ergo  AC,  ad  j?F  cft  k data;ex  hypothcfi  autem, ut  a b,  ad  B E ita  cfl  M B,  ad  B I,  &,  vt 
M B,  ad  B I,  ita  eft  i G B , ad  B H,  ergo  ut  M B,  ad  bE  ita  erit  m reda  G , ad  B H,  quam- 
obrem  ratio  Cb,  ad  B H erit  n data,  cum  ratio  A C,  ad  bF  fit  * data,  ergo  ratio  C B,  ad  Bl 
cft  data,  cum  ratio  Bl,  ad  BH  fit  P data,  &c. 

PROPOSITIO  LXXV. 

Si  duo  triangula , ad  mu  icent  habeant  rationem  datam,  aut  in  angulis  aqualibus,  aut  inaequali- 
bus quidem,  fed  tamen  datis,erit,  vt  primi  latus  ad  fecundi  Iasus,  ita  alterum  fecundi  latus, 
ad  eam  r ellam,  ad  quam  reliquum  primi  latus  habet  rationem  datam . 

DAta  fit  ratio  trianguli,  ABG.ad  triangulum  D E F an- 
gulus A squalis  angulo  D vel  angulus  A,  & D fint 
dari,  at  vero  ut  Ab  ad  D£,  ita  DF,  ad  M;  Dico  ratione  AG 
ad  M ede  datain . Fiant  a parallelogramma  AH,  DC, 

Quoniam  vt  parallclogrammum  AH,  ad  parallclogram- 
mum DC,  ita  eft  *>  triangulum  ABG,  ad  triangulum  EF 
& ex  hypothefi  ratio  trianguli  A B G,  ad  triangulum  DEF, 
eft  data , & ratio  parallclogrammi  AH,  ad  parallclogram- 
mum DC  eft  c dataiergo  ratio  AG,  ad  M erit  <*  data,  cum  anguli  A,D  fint  squales.vcl  da- 
ti, & vt  AB,  ad  DE  ita  fit  D F,  ad  M,  &c.  Vel 
fint  triangula  A B G,  D E F,  qux  ad  inuiccm  habeant  rationem  datam , fintque  anguli 
BAG,  EDF,  vel  squales,  vel  inaequales  quidem , fed  tamen  dati : fitque  ut  AB  ad  D E ita 
AG  ad  M,  Dico  efle  ut  AB  ad  DE  ita  DF  ad  M ad  quam  AG  habet  rationem  datam.  Com- 


fi. 'huius . 

q 40  h t, ut , 
b j drf  huius. 
» |J .puni. 
k 7.  juimi. 
l 4.  /•*'•  • 

1 1 . fututi. 
n ff.buut. 

O 7-  imuli. 
p | JtfhutMS. 


• I t- frimi. 
b i f. quinti. 


C tJif. huius 
J 74*  huius 


quamobrem  erit  per  74.  huius  ut  AB  ad  DE  ita  D F ad  M,  ad  quam  nimirum  A G alterum 
primi  trianguli  latus  habet  rationem  datam . 


Sia 


PROPOSITIO  LXXVI. 

i ii  trianguli  dati  fpecic  vert  ice , linea  perpendicularis  agatur  ad  bajint 
habebit  rationem  datam . 


TRiangulum  A B C datum  fit  fpecic,  & ad  B C,  fit  perpendicularis  A D. 

Dico  rationem  A D,  ad  B C cifc  datam . Quoniam  triangulum  A B C 
eft  datum  fpccie , & angulus  B cft  * datus,  angulus  A D B eft  0 datus , ergo 
triangulum  A D B cft  c datum  fpcciciratio  verd  A B,  ad  A D cft  <*  data 
ratio  Ab,  ad  bC  eft  c data;  ergo  ratio  Ab,  ad  BC  cft  1 data . 


'4 


PROPOSITIO  L XXVII. 

Si  data  dux  figura  fpecic,  ad  inuiccm  habeant  rationem  datam,  c f quodhbet  latus , vnius 
harum figurarum,  ad  quodhbet  latus  alterius  habebit  r at  tonem  datam  . 

DAtx  fint  fpccie  figura;  ABC,  & G F D E H,  & 
ratio  A B C,  ad  G F D E H fit  data . Dico  ratio- 
nem B C,  ad  D E elfc  datam . fint  faci  a » quadrata  B L, 

D N.  Quoniam  ratio  ABC,  ad  bL  cft  b data,&  ex  hypo- 
thefi data  cft  ratio  AbC,  ad  G D E,  ergo  ratio  BL,  ad 
GDE  erit  « data , & ratio  D N,  ad  G D E erit  a data.. ; 
proinde  ratio  B L,  ad  DN  erit c data ; atque  adeo  ratio 
B G , ad  DE  eft  1 data,  &c. 


a | uUfJtmus. 

L I X.  Mxi».  I. 
C 4OJ&K1'*/. 

d jJif  huius 
c | .def.huius, 
i t.  huius. 


a 46.  primi. 
b 47.  huius. 


PRO* 


a +6.ftir*- . 
b x.ftt.frlmi. 

c 49*  A*»»;. 
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PROPOSITIO  LXXIIX. 

J t /</4  /«,><  Aff/>  habeat , ad  quod  rei!  angulum  rationem  datam  , babcat  autem  , & unum 
litus  ad  unum  latus  rationem  elatam,  rtil angulum /pecte  datum  eil.  Sj 

DAtx  fpccic  figurat  fmt  GFDEH.&  ratio  G D E, ad 
rcctangulum  A C fit  data,&  ratio  D E ad  B C fit 
data , Dico  rcctangulum  A C c(Te  datum  fpccic,  ex  DE 
fiat • c]uadratu’DN,  & protradla^fir  Ab  in  I,&  rcdtan-  _ 
gulum  B K,  fiat  aequale  quadrato  D N . Quoniam  ratio 
G D E,  ad  D N cft  c data , & ratio  GDE,  ad  AC  cft  ex 


i t.lmm,.  hypothcfi  data;  ergo  ratio  DN,  ad  AC  e fi  11  data  i per 

.*?  T"vVT  Mnn<itA  nV  /M-nArifinBk'. 


: 7.  Jl 

t » 

1 

C 7.  qmlnti, 

i l.jtXti. 

g I ♦.  ftxti . 
h t.Jif.humi 
i f . hmtti . 
k i./ttti. 

1 t.  ifftiut  . 

» j .H.huitu 


Mf 

fe  t.ptt. ». 

f il  Vr/y, 


d i.*w0rt>-t< 
c \x.fr imi. 
i 4.  ftxti . 

* a.fixn. 
h x i. quinti. 
i 9.  quinti- 
Y il. primi. 

I H.  primi. 
in  19.  primi. 

Ii  Xi.ttttif. 
o XJ.Hrttj. 

p 

<11 5 pritp’  % 
t Xl 


ad  A C erit  ' data,  at  ratio  B I,  ad  A B cft  f data , & ut 

D E ad  bC,  ita  eft  8 B I,  ad  DM.&  ex  hypothefi  ratio  DE, ad  bC  cft  data.ergo  ratio  Bl.ad 
DM.crit  h data;  proinde  ratioDM,  vel  #E,ad  AB.erit  . data,  cimi  ratio  B I,  ad  AB 
fit  * data, atque  adeo  ratio  Ab,  ad  BC  erit  1 data,  cum  ex  hypothcfi  datafit  ratio  D E,  ad 
BC;  quapropter  rcdtangulum  AC  erit  m datum  fpccic  , &c. 

'T?,'  ■ ",  v/  ,•  v i.\  ,,  , . . irim^a 

PROPOSITIO  LXXIX. 

Si  duo  triangula  vnum  angulum , cum  angulo  aqualem  habeant , ab  aqualibus  nutem  angu- 
lis , adbafes  perpendiculares  agantur, Jitque , ut  primi  trianguli  bajis , ad  perpendicula- 
rem, ita  dr  alterius  trianguli  bajis , ad  perpendit  ularem,illa  triangula  aquianguta  foret. 

PRopofita  fint  triagula  AbC.GEF.Sc  angulus  b AC 
fit  xqualis  angulo  EGF,  &AD,  fit  perpendicula-  »p 
ris  ad  B C>  & GL>  ad£F,&,  w B C,  ad  AD,  ita  fit  EF, 
ad  GE.  DicO; triangulum  ABC  xquiangulum  cfle^ 
triangulo  G E Fi  fiat a angulus  FEH  xqualis  angu-E. 

Io  B,  & protraftx  fint  b rcftx  H F,  H G,  & agatur 

H K.  perpendicularis  ad  E F,  Quoniam  angulus  E H F *'  _ , - 

cft e aequalis  angulo  EGF.&  ex  hypothefi  angulus  bAc  aqualis  cft  angulo  EGF.-ergo  EHP, 
xqualis  cft  d angulo  bAC  .angulus  HEF  eft  xqualis  per  conftrudiionc  angulo  B;crgo  trian- 
gulum EHFerit c xquianguliitriingido  ABG,ergoutEK,ad  KH  ita  eft  frcdtaBD, ad  DA, 

& vt  FK  ad  KH,  ita  eft  e CD,  ad  DA,  ergo  vt  EF,  ad  KH,  ita  BC  erit  h ad  D A.ar  ex  hypo- 
thcfi E,  ut  cft  EF.ad  LG,  ita  BC,  ad  DA.&  KH.  LG  funt  .Aquales,  &KH  cft  k parallela 
recte  LG,ut,&  HG  parallela  eft  1 redi*  EF.ergo  angulus  EGH  xqualis  erit  angulo  m G E F 
pars  autf  circumferenti?  circuli  eH,  cft  n xqualis  parti  FG,  ergo  angulus  EFH  eft  0 xqua-  * 
lis  angulo  GEF.Sc  angulus  E H F cft  r xqualis  angulo  EGF;  ergo  triangulii  eHF, cft  <1  x- 
quiangulunt  triangulo  EGF,  & triangulum  EHF,  eft  xquiangulum  triangulo  AbC  cum^ 
id  fit  fupra  dcmonftratum.ergo  triangulum  A B C erit  t xquiangulum  triangulo  EGF.Scc; 

PROPOSITIO  LXXX. 

Si  triangulum  d.ttujn  vnum  angulum  habuerit  quod  autem  /ub  lateribus  datum  angulum 
comprehendentibus  continentur,  reti  angulum,  habeat  e ad  quadratum  re  liqui  late- 
ris  rationem  datam  triangulum  /pecte  datum  e it . ■ 


t 


Sit  propofitum  triangulum  A E C angulus  verd,  C fit. 

datus,ratio  autem  redtanguli  AC,  CF,  ad  quadratum 
AE  fit  data , Dico  triangulum  ACE  c (fe  datum  fpccio . 

Quadratum  A E plus  quadrato  B fiat  aquale  quadrato 
A C plus  C E . Quoniam  Angulus  C c/t  datus  ex  hy- 
pothen,  erga  ratio  trianguli  ACE,  ad  quadratum  B erit  a 
data,  ac  proinde  ratio  trianguli  ACE,  ad  rcctangulum-. 
t ’ .M}  CA.  CE  erit  6 data , Itaque  ratio  quadrati  B,  ad  redi. angulum,  fub  CA,  Ct  eft , dataf 

at 


cr 

1 


hui  tu. 
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ufro  ratio  quadrati  A E,  ad  reaangulum  fub  CA.CEcftex  hypothcfi  datawrgo  ratio 
atV^r  • R /} nlndratum  AE  cft  J data;  propterca  ratio  quadrati  B plus  quadrato  AE,ad  J u 
ouadratum  AEerit  e data . Quadratum  autem  B plus  quadrato  A E ; squale  cft  quadrato  f . 

TrScE  wr  conftruftionem,  & ratio  quadrati  AC  plus  CE.ad  quadratum  aE  cft  fda- 
ta  ct-o  ratio^C  plus  CE,  ad  AjE,  eft  g data ; angulus  vero  C cft  datus  ex  hypothcfi, ergo.  g ^ ,„i:iu 
triangulum  AEC  cfth  datum  fpccic. 

PROPOSITIO  LXXXf. 

«roportionalcs , tribus rellis proportionalibus  extremus  habuerit in  ratione  data , 

5 medit  luoque  habebunt  in  ruri, ne  lutu,  F.tfi  extremu,  ad  extremum  media,  ad  mediam. _> 

habeat  rationem  datam-,  & reliqua,  ad  reliquam  habebit  rationem  datam . 

Sint  proportionales  A,a,C,  & infimer  fint  proportionales  D,  E,  F. 

Sponamusquc  primo  rationem  A,  ad  Defle  datam;  qu^admo- 
« ririnnem  C adF,  pariter  efle  datam . Dico  rationem  B,  ad  F.  efle  da- 
Quoniam  quadratum  B squale  cft  * rcaangulo  fub  A,C,  cuny 
iVsCfint  proportionales,  & quadratum  E,  fit  b squale  rcaangulofub 
P.FVcim»  D,  E^F,  fint  proportionales,  ratio  redangub  fub  A,  C,  ad^e- 
/£m<ni1um  fub  D,  F erit  c data, cum  ratio  A,  ad  D,  fit  data,  & C.ad  t, 
raS)°  vero  quadrati  B,  ad  quadratum  E eft  •*  data;  ergo  ratio  B,  ad  E 

finimus  autem  fecundo  rationem  A,  ad  Dcflb  datam,  & etiam  B, 

■ A I nTcormioncmC,  adF  cfle  datam.  Quoniamratio  B ad  Ecftcxhypothefidata,  &. 

« ^SrmiTaTquadratutn  E cft  • data , ratio  rcftanguli  fub  A,  C ad  reaangulum  fub 
p,F  cft  i data,  & ratio  A,adDeft  ex  hy  pothcfi  data , ergo  ratio  C,ad  F eft  '■  data . 

PROPOSIT  I O jlxxxii. 

Hauatuor  reO*  proportionales fuerint,  erit,  vt trima,  adeam  ad  quam  fecunda  rationem 
5 ? habet  datam,  ita  tertia,  adeam , adqulm  quarta  rationem  habet  datam  . 

C Vpponamus,  vt  A,  ad  B,  ita  efle  D,  ad  E,  & ut  B,  ad  C ita^ , ad  F,  & 

S rationem  B,  ad  C efle  datam . Dico  rationem  E,  ad  F cflc  datam  & 
ut  A a-1  C ita  cfle  D,  ad  F.  Quoniam,  vt  B,  ad  C ita  cft  E ad  F ex  hypo- 
tjiefi,'  & ratioB,  ad  C eft  data;crgo  ratio  E,  ad  F eft  > dat^  proptere^ 

* A,  ad  C ita  erit  » D,  ad  E,  cum  fit , vt  A,  ad  B,  itaD,  ad  E,  & vt  C,  au 

C,  ita  E,  adF. 


a 17  ,/rxti. 
b 17-frxri. 


C 7«.  huius, 
d -j.  quinti. 


ABC  DEF  C f 4 'huius. 


huius. 

quinti, 

hutui. 


a 1 .Jtf.huiut. 
b H. quinti. 


propositio  lxxxiii. 


ABC  DEF 


rta a , ita  adinuicem  fe  habeant,  vt  tribus  ex  ijs  quibu/cumque  fumftts  > & 

* * So  trotvsiotsals  accepta  ad  quam  reliqua , i quatuor  retiis  rationem  Ucat  datam , 

■ enrfvt  quarta , ad  tertiam  ita  Jecunda,  ad  eam , ad  quam  habet  prima  rationem  datam. 

PRopofits  fint  magnitudines  A,£,C,D,&vt  Aadiita  C,ad  E,ra- 
ticrvcrd  D,  ad  E fit  data,  & vt  D,  ad  C,  ita  fit  B,  ad  F.D.co  rationem 
A ad  F cfle  datam . Quoniam,  ut  A,  ad  B,  ita  eft  ex  hvpothefi  C,  ad  E 
erit  i reaangulum,  fub  A,  & E squale  rcaangulo,  fub  £,&  C,  vt  ver6 
cft  reaangulum,  fub  A,  & E,  ad  reaangulum  fub  A,  & D,  ita  eft : «fia 

E.adD  at  ex  hypothcfi  ratio  E,  ad  D cft  data;  ergo  ratio  rcaangub  fub 
A &Krcaangulumfub  A&D  erit  « data;  & ratio  rcaangul.  fub 
a)  & D,  ad  reaangulum  fub  & C erir  J data,  cum  reaangulum  fub  A, 

&E  fit  squale  reitangulo  fub  B,  & C;  ex  hypothcfi  vero , vt  D,  ad  C,  ita  FAB  CDE  , j6.w<. 
gt  ad  Fj  ergo  ratio  A,  ad  F»  erit e dara  t &c. 


a l.ftxti , 
b l.ftxti , 


c xJrfJmiui , 


5* 
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PROPOSITIO  LXXXIV. 

Si  dua  reltk  datum  fpatium  comprahendant , in  angulo  dato , ft  autem  niteri  , alter* 
maior  data,  etiam  vnaquaque  ipjarum  data  erit . 

PRopofit®  fint  magnitudines  refl®  A B,  A E,  & EB  fit  parallclogram- 
mum  datum ; angulus  vero  A fit  datus.  & AE  fit  squalis  A C , fit- 
que  Orc^a  data.  Dico  Ah,  & A B efle  datas;  fiat  i CD  parallela  A E 
Quoniam  angulus  A datus  eft  cx  hypothefi,  & parallclogramraum  EC 
c(t  b datum  fpecie;  & ex  hypothefi  parallelogram.  E B eft  datum  &ex 
« „ hypothefi  quoque  CB  eft  data,  ergo  A C,  vel  a E data  erit  c;  at  ex  hypothefi  C B,  eft  da. 

dj. ta,  ergo  A B eft  d data.  7V  ’ 

PROPOSITIO  LXXXV. 

St  dua  retia  datum  fpatium  comprahendant  in  angulo  dato , Jit  autem  / imul  vtr attat 
data , & earum  quoque  vna  quaque  data  erit . 

PRopofit®  fint  reft®  DC,cB,&  DB  fit  datu  parallcIogrammu,&  an-' 
gulus  D Cb  fit  datus,  fitque  b C A refla , & A C squalis  C D,  & 
a i ofttitk  i.  ”r  „*}  * ^i5°  ^ c>  ^ Cl^e  datas  i fit  protra&a  F D,  ad  E,  & a E 
b iiyfnmi.  nat  parallela  C D.  Quoniam  cx  hypothefi  a C arqualis  eft  C D,  & cx 
d bypothcfl  quoque  angulus.  Des,  vel  Dca  eft  datus,  ergo  aD  eft  * da-  - 

« ♦.  um.  nim  fpecie ; & cx  hypothefi  AB  eft  data ; ergo  Ac,  vel  CD  eft  d data . & cb,  eft  * data.&c 

PROPOSITIO  LXXXVI. 

* d“‘  **“”>  vniut  quadrati 

alterius  matus  Jit  dato , quam  tn  ratione , & vtraque  ipfarum  dasa  erit . " 

C Vpponamuspropofitas magnitudines  Ai,&AD,&  BD  fitda- 

rT  PAulr  0F'lmmUm' & angulus  A r,c  datus , & reflangulum,  fl 
fub  Da,  Ab  ut  datum,  quadratum  autem  AD,  maius  fit  quadraro 
Ab,  data  quam  in  ratione.  Dico  reflas  AB,  AD  efle  datas . Quoniam 
parallclogrammum  BD  eft  ex  hypothefi  datum;  reflSgblum  vero  fub 
DA,  AE  cit  ex  hypothefi  datum ; ergo  ratio  parallclogrammi  BD,  ad  _ 
reflangulum  fub  DA.AEcrit  > data,  ac  proinde  ratio  AB,  ad  A E A 
dt  data ; itaque  ratio  quadrati  A B,  ad  quadratum  A E erit « data ; v 

a n'  T'"  FF  ad  "*“«“«>. A D>  ED  erit  I data;  itaque  ratio  i eflan- 
guh,  luo  AD,  ED,  ad  quadratum  a E erit « data;  ob  id  ratio  quadrupli  reflanguli  fub  A D, 

rnitSrse  ‘ paritcr  datai  at()uc  adco  ratio  quadrupli  reflanguli  fub  A D. 
ED.plus  quadrato  Ah,  ad  quadratum  AE  erit  t data, fcd  quadratum  a D plus  ED  .xqua-. 

a n i rn^°  rcftangulo  fub  A D,E  D plus  quadrato  cx  A E;  ergo  ratio  quadrati  cx 
A D,  plus  ED,  ad  quadratum  cx  AE  erit  < data,  quo  fit , ut  ratio  AD  plus  ED,  ad  aE  fit k 

r “iF  a A°’ ad  AE  criJ. 1 djta  > er§°  rayo  A D,  ad  A E erit  » data.  cunw 
^HrfulifubTn^  Alj&  FE’  ad  quadratum  AEfit  „,  ut  AD,  ad  A E;  ergo  ratio 
f u' a c Vy  c>  *d  quadrarum  A E erit  ° daraj  cx  hypothefi  vcr6  rc&angulitoi 
“T  WAP' A F0"  datu‘?> & quadratum  A E eft  P‘  datum ; ob  id  A E eft  -t  data;  ergo  AD. 
eft  data,  ex  hypothefi  vero  angulus  a eft  datus;  ergo  A B eft  i data,  &c. 

S C li  o L l O N. 

HU  confeqntntU  . ergo  nuadrati  AB  ad  reflangulum  fub  AD,£D,  ratio  erit  datayfatet\qiUH 
dratumemm  AD  ex  hypotheji  maius  cjl  quadrato  AB  dat  a, quam  tn  ratione,eJinue  etiam  ex  hf~ 
potbeft  datum  rtB  angulum  fub  AD,  A E, quo  fublato  ex  quadrato  AD  remanet  retlanoulu  ADE, 
ergo  per  vndeeimam  defnitionem  ablato  dato  relf angulo  DAE,  reliquum  reffanrulum  ADE  ad 

quadratum  AB;  atque  adeo  quadratum  AB,  ad  reflangulum  ADE, habebit  rationem  datam . 

PRO- 


a i .huius. 
b huius, 

C Jt.  huius. 
d tl.bmmi. 

C 8 huius. 
f l.  huius. 

fl8.f uisets. 
8 ft<  tendi . 

1 t.dtf.  huius 
k f 4 huius. 

1 1 8.  quinti, 
m 8.  huius  . 
n ii  ftxti. 
o i.drf  huius. 
p l.  definitio 
huius  • 

<1  f f.  huius  . 
l S 7.  hums. 

i yj.husus. 
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PROPOSITIO  LXXXVII. 

Si  iul  relfa  ditum  fpattum  ctmprxbendant  in  ungula  data , poj] it  autem  altera  ? 
altera  matus  dato , tarum  vtraque  data  er it. 

PRopofit*  fint  rcfl«  A B,  A D,&  BD  fit  parallclogrammum  da- 
tum ; angulus  vero  A fit  datus , & rcflangulum  fub  D A,  A E B 
fit  datum . Qnadratum  vero  AD,  minus  quadrato  AB  aquale  fit  rc- 
flangulo  fub  AD.AE.Dico.AB  AD  efle  datas.  Quoniam  parallelo- 
grammum  B D cft  ex  hypothefi  datum ; rcflangulum  fub  D A,  A E 
cft  datum  cx  hypothefi ; itaque  ratio  parallclogrammi  B D,  ad  re- 
fl  angulum  fub  DA,  AE  erit  a data , atque  adeo  ratio  A B,  ad  A E 
erit  “ data;  quo  fit , vt  ratio  quadrati  A B,  ad  quadratum  A E,  fit « 
data,  atque  adeo  cum  quadratum  AB,  fit  d «quale  rcflangulo , fub 
AD,  ED,  fiquidem  quadratum  aD  minus  quadrato  A B «quale  cft  rcdangulo , fub  AD, 

AE,  propterea  ratio  rcdanguli  fub  A D,  E D,  ad  quadratum  A E erit  « data.  Ac  ratio  qua-  _ 

drupli  rcdanguli  fub  AD,  ED,ad  quadratum  AE  erit  f data ; ratio  ergo  quadrupli  redan-  5 is 
guli  fub  aD.ED  plus  quadrato  A E,  ad  quadratum  A E erit  s data , feti  quadratum  aD,  h i 
plus  ED  «quale  cft  11  quadruplo  rcdangulo  fub  AD,  ED  plus  quadrato  A E;  ergo  ratio 
quadrati  AD  plus  ED,  ad  quadratum  AE  cft  1 data,  atque  adeo  ratio  A D,  plus  E D,  ad 
AE  cft  k data;  ratio  vero  dupli  > A D,  ad  aE  cft  * data;  Idcineft  enim  dupla  AD,  |,Y«Z!!£ 
ac  AD  plus  ED, plus  AE.  ergo  ratio  AD,  adAEcrit  m data;rcdangulum  autem  fub  aD, 

AE  ad  quadratum  A E cft  " ut  ad  A D,  ad  AE.-ergo  ratio  rcdanguli  fub  a D,  A E,  ad  qua-  “ ] 
dratum  A E erit  • data;  rcflangulum  autem  fub  AD,  A E cft  cx  hypothefi  datu ; ergo  qua-  P ».  hmm. 
dratum  A E,  erit  p datum , itaque  A E erit  1 data ,•  ac  proinde  A D cft ' data;  at  cx  hy-  * ' 

pothefi angulus  A cft  datus;  ergo  AB  erit  f data,&c.  ( yf.hsusts . 


a i .huius'. 
b 69.  huius, 
T)  c f !•  huius, 
d 1 .ft  eundi. 


PROPOSITIO 


LXXXVIII. 


3 i i n tinniam  magnitudine  datum , alia fit  retia  linea , qua  figmentum  auferat,  'quod 
datam  angulum  temprehendat , alia  relfa  Irnea  magnitudine  data  cft . 

SVpponamusCFED  efle  circulum  datum,  &CE  eflein- 
feripram  circulo  C F D,  angulum  C F D,  'efle  da- 
tum. Dico  C E efle  datam  magnitudine;  fiat  1 Cp  dia- 
meter , Sc  agatur  E D refla  . Quoniam  angulus  C F E 
cft  ex  hypothefi  datus  ,&  angulus  C D E cft  c datus,  an- 
gulus CtD  cft  d datus,  ergo  triangulum  CeD  eftr  datum 
fpecie ; proinde  ratio  C E,  ad  C D eft  1 data ; ex  hypothefi^ 
vero  C D cft  data;  ergo  s refla  C E erit  data,  &c.  -> 

• PROPOSITIO  LXXXIX. 

Si  in  datum  magnitudine  circulum , data  magnitudine  retia  ali  a fuerit auferet 
figmentum,  quod  angulum  datum  ctmprehendet . 


• uuypitino 

primi  • 

b i.ptt.  i. 


SVpponamus  CFeD  efle  circulum  datum,  &CEcflo 
inlcriptam circulo  CFeD,&  Ce  efle  datam.  Dico 
angulum  CFE  efle  datum  ; fiat J diameter  C D,  &eD 
dufla  fit  refla . Quoniam  C D,  Ce,  funt  dat«  ex  hypothefi; 
Cfgo  ratio  C D,  ad  C E cft  i>  data;  angulus  C E D cft  c da- 
tus; ergo  triangulum  CDE  eft  “ datum  fpecie,  propterea^ 
angulusCDE  cft  «datus;  atque  adeo  angulus  CFE  cft  ‘da- 
tus, &c. 


Repetatur  iicfiiperitrit 
prapafitianis  figura . 


a t .t.f.ftt. 

primi , 
b I.  husMS, 

C |1  Mrtif. 
d 4J.  huius, 
C y.dtf  huius 
f %u  tntij . 
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CAROLI  RENALDINII 


• I.  f*r/jr. 
b i. ftt.fr imi. 

c »*.  A»»*/. 

d xojtrtij. 


PROPOSITIO  XC. 

Si  in  Circuli  pofltione  dati  circumferentia  ditum  fuerit  punlium , «A  eo  auttULj 
pumilo , <r</  circumferentium  circuli  in  flexu  fuerit  rella,  qua  dutum  un- 
gulum efficiat  inflexu  rellu  ulter u extremitas  datu  cft . 

SVpponamus  Circulum  BACclTc  politione  datum , & pundum 
B effe  datum  in  parte  circumferentia?,  & angulum  B A C cflt» 
datum.  Dico  pundum  C efle  datum;  reperiatur  > pundum  D 
centrum  Circuli,  & DB,  DC  fint  b dudx,  redar . Quoniam  cx  hy- 
pothcli  B,  & D,  funt  punda  data,  & BD  crk  c data , angulus  bAC 
eft  ex  hyppthefi  datus , & angulus  BDC  aqualis  cft  <*  duplo  angu- 
lo BAC;  ergo  angulus  Bz>C  cft  c datus,  & DC  eft  1 data  politio- 


f ‘X;  ne;  ex  hypotheli  vero  circulus  ABC  eft  datus  politione ; ergo  pun- 
S »»•  dum  C cft  e datum  politione,  &c. 

PROPOSITIO  XCI. 

Si  i dato  puncto  actu  rectu  fuerit  qua  dutum  pofltione  circulum  contingat,  acta 
linea  pofltione , dr  magnitudine  data  eft . 

SVpponamus  DAEB,  efle  circulum  politione  datimu. , 

& G dTe  pundum  datum , & G A efle  lineam  redam 
tangentem  circulum,  & A efle  pundum  contadus.  Dico 
•i  ftfimi.  AG  efle  datam  pofltione,  & magnitudine;  Ducantur*  c| 
reda  DA,  DO,  & fiat  *>  femicirculus  UAG.  Quoniam- 
r i zj„,  - cx  hypotheli  D,<k  G funt  punda  data,&  angulus c Z»AG 
eft  redus , & pundum  A eft  d in  pane  circumferenti* 
t bmms  u a G;  ergo  circulus  OAGeft  ' dapis  politione ; eft  autem  cx  hypotheli  circulus  A E B 
r i Mu  politione  datus, ergo  pundum  A erit  < datum , & pundum  G eft  ex  hypotheli  datum ; erga 
s 1»!  bmfl.  AG  erit  ? data  politione,  & magnitudine,  &c, 

PROPOSITIO  XCII. 

Si  extra  circulum  pofltione  dutum  accipiatur  aliquod  punctum,  a dato  autem  puncto , in 

culum  producatur  quadam  rectu  datum  eft  id,  quod f ut  acta  Irnea  , & eu , qua  Mtcf  t ■ 
punctum , eir  conuexam  peripterum  comprehenditur  rectangulum . 

SVpponamus  B F E efle  circulum  datum , & pundum  A efle  datum , 
lineam  AE  efle  arbitrariam . DicoredangulumEAF  cfledatumj 
Fiat 1 AB,  tangens  circuli  BF  E;  Quoniam  AB  data  cft  b politiore^, 

& magnitudine , & quadratum  A B eft  datum,  rcdangulum  E A F 
squale  d cft  quadrato  A B;  ac  proinde  rcdangulum  EAF  erit ‘ datu . 

PROPOSITIO  XCIII. 

Si  intra  dutum  pofltione  circulum fumatur  aliquod  datum  punctum,  perpunctum  ut 
tem,  agatur  in  circulum  aliqua  rectu,  quod  fub  fegmentis  acta  recta 
linea  comprehenditur  rectangulum  datum  eft . 

SVpponamus  E A B C D efle  circulum  datum,  & F,  efle  pundum  da- 
tum, & aFC  efle  redam  datam  . Dico  rcdangulum  a F C efle  da- 
. tum  • F'at  * diameter  B E F D.  Quoniam  F,  & E funt  punda  data , cx 
c t.LfJtmm.  hypotheli , ergo  FE  erit  b data , & E B,  vel  E D eft  c data , & F B,  ac 
1 ' hf*  erunt  i dat* . Ergo  redangulum  D F B eft  , datum;  rcdangulum 

f Isamj.'  autem  A F C eft  f acquaje  rcdangulo  D F B,  ergo  rcdangulum  AFC 
l%,iff.hmu  erjt  s datum, &c. 


4 


■ n.ttnif  . 

b 9 ijtttiot^ 

c JX.bmimt. 
d J<. 

« t.  dtfJmim 
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Vtl.  Quoniam  datum  cftvtrumque  punftorum  E,Fcrgo  rcdta  EF.trit'  politione,  St  a u.Uv. 
inagnitudine  data . Eft  autem  circulus  E A B C D politione  datus , ergo  utrumque  pun- 
Aorum  B,  D.  datum  erit b ; punitum  autem  F cft  datum,  igitur  utraque  redlaru  B F,F  D da- 
ta  1 erit,  quamobrrm  rcdtangulum , quod  fub  D F,F  B continetur  datum  erit ; fed  redtan-  c 
gulum  A F C at  quale  eft  <*  rcdlangulo  D F B ergo  redtangulum  A F C erit  e datum . a i 

ciJif.huu 

PROPOSITIO  XCIV. 

S/  in  circulum  magnitudine  ditum  agatur  reda  linea,qua figmentum  auferat , quod  ungulum 
datum  comprehendat ,anguluj  autem,  qui  in  figmento  confiftit  bifariam  fecetur  ,f!mul  vtra- 
que  rectarum,  qua  angulum  datum  comprehendunt , ad  lineam,  qua  angulum  bifariam  fe- 
eat,  habebit  rationem  datam , (jr  auod,  fub  Jimulvtrifq;quu  datum  angulum  comprehen- 
dunt reClis,  & inferne  abfeiffa,  ab  ea,  qua  angulum  tn  circumferentia  datum  bifariam  fecat , 
reO angulum  datum  erit . 

DAtus  fit  circulus  B A C D,  & angulus  B A C fit  quoque  datus, 
prxtcrea  angulus,  BAD,  aqualis  fit  angulo  D A c.  Dico  ra- 
tionem B.\  plus  aC,  ad  aD  e (Te  datam,  & rcdtangulum  fub  Ba  plus 
A C,  & E D,  clTe  datum ; ducatur  » reda  C D;  Quoniam  angulus  B 
B AC  eft  ex  hypothefi  datustergo  BC  erit  *>  reda  data,  & angulus 
CaD,  cft  ‘ datus,  ergo  CD  data  erit  d . At  vero,  vtC  A,  ad  AB 
«a  * cft  C E,  ad  E B,  & ut  C A,  ad  CE  ita  r erit  A B,  ad  E B,  & vt 
Ca  plus  AB,  ad  Cb,  ita  eft  e AB,  ad  E B,  & angulus  ABE  xqualis 
cft  h angulo  aDC;  ex  hypothefi  vero  angulus  BaE  xqualis  eft  an-  “ 

gulo  DACi  ergo  triangulum  A B E xquiangulumcft  i triangulo  A DC,  quare  vt  aB,  ad  f, , i . „r,y. 
EB  ita  cft  * AD,  ad  DC,  ergo  vt  CA  plus  AB,  ad  C B ita  i cft  A D,  ad  D C;  cum  fuerit  •»*■£"?■ 
ut  CA  plus  AB,  ad  C B,  ita  A B ad  E B id  enim  luperius  dcmonftratum  fuit ; ergo  cft  m ut  i 
C A plus  AB,  ad  ADJta  Cd  ad  DC,'  cft  autem  ratio  CB  per  primam  huius  ad  DC.data.. , m 
& rauo  C A plus  AB,  ad  AD  erit  ° data . Angulus  ABE  xqualis  eft  P angulo  E D C,  & * 
angulus  AEB  xqualis  s eft  angulo  D E C,  & triangulum  AEB  xquiangulum  cft  1 trian-  p«.  ««»• 
gulo  DEC, ergo  vt  CD,  ad  DE  ita  < eft  AB,  ad  BE.fcd  ut  AB  ad  BE  ita  - cft  CA  plus  AB,  J ('Z] 
ad  CB,  cum  ut  CA  plus  AB,  ad  CB,  ita  Ab  fit  dcmonftratum  elTc  ad  BE,  &vt  CD,  ad  DE  t J /«« . ' 
ita  “ eft  C A plus  AB,  ad  C B;  ergo  > rcdtangulu  (ub  C A plus  Ab,&  D E xquale  erit  re- 
dtangulo  fub  CD,  CB;  ergo  rcdtangulum  fub  CD,  CB  cft  / datum ; ac  proinde  redtangu-  , I 'tZZ. 
Ium  lub  CA  plus  Ad,  & DE,  elt  1 datum.  j n.i-m. 

V»,  zi  .JtfJtmttt. 

PROPOSITIO  XC  V. 

Si  in  Circuli  poft  ione  dati  diametro fumatur  datum  punllum  i puncto  autem  in  circulunuj 
producatur  quadam  recta , & agatur,  a fictione  ad  rectos  angulos  in  productam  rectam 
Uner,  per  punctum  autem  tn  quo  Irnea,  qua,  ad  rectos  angulos  confli  it ; occurrit  circum- 
ferentia circuli , agatur  parallela  producta  recta  datum  e fi  illud  punct/im  m quo  paral- 
lela  occurrit  ipfi  diametro,  & quod fub  parallelis  rectis  lineis  comprehenditur  rect an- 
gulum datum  eft . 

SVpponamus  circulum  BAG/T,  & BG  fit  diameter ; D, 
vero  fit  pun&um  datum ; fitque  DA  linea  arbitraria^; 

DAE  fit  angulus  redtus,  & EC,  AD  fint  parallclx . Dico  pun- 
&um  C clfc  datum,&  rcdtangulu  fub  AD,EC  elle  datum  Pro- 
trahatur * redlaEC.adK.ducaturqucb  redta  A K.  Quoniam 
angulus  D A E eft  redtus  ex  hypothefi;  & angulus  A E K cft c 
rc&us;  &AA'eft  J diameter,  &BG  cft  diameter , ex  hypo- 
thefi ; & H eft  e centrum  circuli,  punctum  H eft  datum  ex  hy- 
pothefi, ut  etiam  punitum  D;  ergo  D H erit  f linea  data ; an- 
gulus autem  E K A,  xqualis  cft  s angulo  D A K,  & angulu  „ , yfrum. 

CHK  xqualis  b eft  angulo  AH  D,  & triangulum  CHK,  xquiangulum  eft  * triangulo,  ie.t,um. 


<2  a i.fafuoi. 
h I p*t primi. 
« t 9.  primi. 
d f i.ttrtij. 

C 1 4.  Ati*.  I. 
. f 16.  huius. 
et  9.  frUm* 


tfi  CAROLI  renaldikii 

k tt-Jtf. ■;  A H D,at  H K. HA  funt  k xquales ,&HC, HD funt  l xquales,- & D H erit  » data ; ac 
m Pro‘nc*c  HC  erit  « data,  punitum  autem  Hcltcx  hypothcfi  datum  ergo  Punitum  C 
n i erit  o datum;  at  AD  xqualis  cft  p redtx  CK;  &redtangulum  fub  KC,  CE  eft  i datum, ite 
p IV, “Z.  re<aanSulu  feb  AD,  CE,  xqualc  cft  » rcdtangulo  fub  KC.CE  ergo  rcdtangulutn  fub  AD, 
lU.Mn'  CE  erit  f datum,  &c. 

SCHOLTON. 


1 I frkai, 

*£'• 

?ud  Htrif. 
ijtfcnn 
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' U porro  confedcrandum  efi  in  maiorem  declarationem  eorum , qua fuperius  at  tulimus  , 

, arra  Propofetionem  LV  I,(Jr  alias  inde dcpendcntes,vbi habetur ; St  duo  aquiangalo-. 
parallelogrimma  habuerint  ad  tnuteem  rationem  datam  , eft  vt primi  latus  ad  fecundi  latus  , 
ita  reliquum  fecundi  latus  ad  eam , ad  quam  alterum  primi  latus  habet  rationem  datam , quam 
habet  parallelogramniu  ad parallelogrammnm.  deluditur  autem  data  natio  CB  ad  BH;  perinde 
eft  autem  ac  fi  dicamus , vt  eft  AB  latus  primi  paral/elogrami  ad  B E latus fecundi,  ita  BG  reli- 
qui fecundi  latus  ad  BH,  ad  quam  alierum  primi  latus, nempe  CB  habet  ratione  dat  a, quam  ha» 
het  paral/elogrammu  AC  ad  parallelogrammnm  BF;  eft  enim  AH  aquate  B F,  eum  Jit  ut  AB  ad 
BE,ita  BG  ad  BH ; vnde  AC  ad  AH  eandem  habebit  rationemaquam  habet  ad  BF,fed  ut  AC  ad 
AH,  ita  eft  CB  ad  BH;  quare  AC  ad  BF  erit,  vt  CB  ad  BH;  eft  autem  data  ratio  AC  ad  BF;  ergo 
data  eft  etiam  ratio  CB  ad  BH.  Hoc  autem  est  demonft raffc,  vt  eft  primi  latus  ad  fceundt  latus , 
ita  reliquum  fecundi  latus  ad  eam,  ad  quam  alfrum  primi  latus  habet  rationem  datam , quam 
habet  parallelogrammum , ad  parallelogrammum . Per  Corollarium  autem  inferebatur , vt 
CB,  ad  BH,  ita  parallelogrammum  AC  ad  parallelogrammum  B F.  O'  non  dijfmillter  de  alijs  , 
qua  inde  fequuntur , <fc. 


Caterumplures  ex fitpradiHis  Propofetionibus , alia  quoque  ratione  dcmcnflrari  potuiffent 
noluimus  tamen  in  ijs  demonstrandis , varias  demonstrationes  adhibere;  ne  tedto  Lectorem-. 
afficeremus . 

SY'nt  igitur  hirc  nonaginta  Datorum  Theoremata, qux  Pappus  Alexandrinus  initio  fcp- 
timi  Libri  Collcdtionum  Mathematicarum  innuerat , quorum  primo  quidem  vniucrsd 
naiiuuun,  in  magnitudinibus  diagrammata  fuerunt  viginti  tria.  Vigeftmum  quartum  in  rcdliiincis 
?»mhOnua  proportionalibus  fine  politione . deinceps  autem fcqucntia quatuordccim , in  rediis  lineis 
duajuai . politione  datis;  decem  vero  qux  fequuntur  in  triangulis  fjpccie  datis  fine  pofitione . Sex  re- 
liqua fcqucntia  in  parallclogrammis , & applicationibus  Ipatiorum  fpecic  datorum . Ex  ijs, 
qux  deinceps  fequuntur , primum  quidem  eft  in  lineis , quatuor  autem  in  fpatijs  trianguli*; 
quod  differentix  quadratorum  laterum  ad  ipfa  triangula  datam  habeant  rationem . Qus- 
vcr6  fequuntur  feptem  ufque  ad  feptuagclimum  tertium  de  duobus  funt  parallclogramrqk, 
quod  ob  politiones  in  angulis , rationem  inter  fc  datam  habeant.  In  fcqucntibus  vero  fcx 
diagrammatibus , vfque  ad  feptuagefimum  nonum,  duo  quidem  funt  in  triangulis, quatuor 
putem  in  pluribus  rediis  lineis  proportionalibus . tx  iis  porro , qux  deinceps  fequuntur 
tria  funt  in  duabus  rediis  lineis  proportionalibus  datum  fpatium  continentibus.  At  vero, 
qui  in  omnibus  odto,  vidclicetad  nonagefimum  vfque,  in  circulis  oftenduntur , vel  magni- 
tudine tantum  datis,  vel  politione  quoque , nimirum  rediis  lineis  per  datum  pundtum  du- 
diis.  Dchishadlcnus. 

Sequebantur  autem  cx  ciufde  Pappi  teftimonio  Lib. Apollonii mpl  Aa>o</  omoropHe  nempe 
Z de  proportionis  fcdiionc,  qui  pariter  ad  locum  faciunt  refolutum,  quos  tamen  prxfcns  xtat 
1 non  vidit, nili  exigue  rcftitutosSnelij  labore.  Erat  enim  duorum  librorum  propolitio  vna— 
rf,qu^Ito-  fubdiuifa,  quarum  vnam  Pappus  ita  dcfcriplit . 

"/•lui*  Per  datum  punitum  retiam  lineam  ducere  fecantem  e.  duabus  retiis  lineis  pofitione  datis , ad 

data  in  ipfis  punita  lineas,  qua  proportionem  habeant  eandem  data  proportioni . 

Sed  vt  ait  ipfc  contingit  figuras  differentes  clfe&  numero  plurcs  ob  fubdiuifionem  fo- 
diam , & linearum  datarum  inter  fc  politionem , & differentes  cafus  pundii  dati , & ob  refo- 
lutioncs  , compofitioncsquc  ipforum  , & determinationum  . Primus  enim  liber  iplo 
referente  habebat  de  proportionis  fcdiionc  locos  feptem , cafus  vigintiquatuor,  determi- 
nationes quinque , quarum  tres  quidem  maximx , duc  vero  minimx  erant;  maxima  autem 
erat  ad  tertium  cafum  quinti  loci;  minima  ad  fecundum  fexti,  & feptimi  loci maximx  au- 
tem ad  fexti,  & feptimi  quinos  cafus . 

Liber  fecundus  dc  proportionis  fcdiionc  locos  habebat  viginti  quatuor , cafus  fexaginta 
tres , & determinationes  ex  primo  libro , ad  quera  tocus  referebatur , & Lemmata  habebar 


Viri  d,  frn 
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viginti ; Duo  vero  commemorati  libri  Theoremata  centum , & oftoginta  vnum , etfi  iuxta 
Periclem  etiam  plura,  ut  prxfatus  audior  tcftatur . . 

Pappus  non  multum  explicuit  argumenta  librorum , quos  temporis  iniuria  pcriifTe  con- 
flat,&  certe  fi  cum  iis  quoque  .Datorum  liber  ex  hominum  memoria  fublatus  fuilTcr,cx  rcla- 
lis  a Pappo,  nemini  profecto  datum  effet  Euclidem  rediuiuum  reddere,  atque  Datorum  mulle  «rj». 
dodlrinam  exufeitatam  efficere . Non  mirum  igitur  fi  extera,  qux  ad  locum  faciunt  refolu- 
tum,  eiufdem  attcflatione  ad  hanc  vfque  diem  integre  reditui  minime  potuerint ; taroerfi  in 
hoc  non  obfcuri  nominis  Viri , plurimum  laboris  pertulerint , plurimumque  temporis  in- 
fumpfcrint . 

Ad  Libros  igitur  de  proportionis  fedtionc  quod  attinct,prxtcr  ca,qux  Snellius  induftrio- 
sc  prxditit , quifque  poterit  eius  imitatione  Apollonii  quidem  argumentum  verfare,  atque 
adeo  Theoremata  ad  hanc  materiam  fpc&antia  condere, & problemata  drucrc,  quod  etiam 
& nos  prxdarc  non  grauabimur,  cum  fefe  occafio  obtulerit . 

Sequebantur  Libri  Pappo  referente  eiufdem  Apollonij  yufim  avaro  fiXe  hoced  yri 
De  fpatii  fcdlione . Hi  quoque  ad  locum  faciebant  refolutum . Erant  autem  duo , proble-  <s  /««*•/ . 
ma  vero  vnum  bis  fubdiuifum,  vpaque  propofitio , qux  alia  quidem  habet  fuperioris  fimi- 
lia,  fcd  eo  tantum  differt , quod  in  illa  opportet  duas  tantum  lineas  abfeiffas  datam  habere 
proportionem,  in  hac  autem  datum  fpatium  continere.  Siccniin  fc  habebat . Pcrdatum^,  Jrm  (■*••** 
fundam  redam  lineam  ducere  fecantem  a duabus  redis  lineis  pofitione  datis , ad  data  funda , "illume. 
lineas,  qua  fpatium  contineant  dato  fpatio  aquale . Qux  quidem  propofitio  figuras  habet 
differentes  ob  caufam  fuperius  allatam , & numero  plurcs ; itaque  primus  liber  de  fpatij  fc- 
«ftionc  habebat  locos  feptem,  cafus  viginti  quatuor,  determinationes  vero  feptem, quarum 
quatuor  maximx,  tres  vero  minimx , & maxima  quidem  erat  ad  primum  cafum  primi  li- 
bri, ad  primum  & fecundum  cafmn  quarti  loci , & ad  fexti  loci  tertium , minima  ad  tertium 
cafum  tertii  loci,  ad  quartum  cafum  quarti  loci,  & ad  primum  fexti  loci . 

Secundus  autem  liber  de  fpatii  fedtionc  trcfdecim  habebat  locos , cafus  feptem , deter- 
jninationes  autem  ex  primo  libro,  ad  quem  quidem  referebatur ; Primus  autem  liber  con- 
tinebat Theoremata  quadraginta  odio,  fecundus  feptuaginta  fex . 

Ita  quidem  Pappus , qui  fi  cxaftius  horum  duorum  de  fpatii  fedionc  retuliffet  argumen-  ' 

ium , operofdm  fortafTc  non  fuiffet  prxftare  qux  ab  Apollonio  tradita  fuerunt ; Snellius  ta- 
inen  hac  etiam  in  re  fuam  interpofuit  induftriam , quatuor  problemata  condens , quorum- 
primum . Datis  duabus  redis , per  datum  in  alterutra  fundum  redam  educere , qua  ad  datos 
in  expojitis  terminos,  ab  fumat  fermenta  datum  fpatium  comprehendentia ; fecundum . Datis 
duabus  redis  per  datum  fundum  educere  redam,  qua  ad  earum  concurfum  intercipiat figmen-  ** 

ta Jpatium  datum  comprehendentia ; tertium . A datis  duabus  parallelis  reda  per  fundum, _i  ,' 
quod  in  neutra  earum  fit  ad  a,  ad  datos  in  ipfis  terminos , ab/umere  figmenta  elatum [pattum^i 
comprehendentia ; quartum . Datis  duabus  redis  annuentibus  per  fundunt  extra  tpfas  datum, 
redam  ducere , qua  ad  datos  in  ipfis  terminos  ab  fumat  figmenta  datum  fpatium  comprehen- 
dentia , 

Deinceps  fequebantur  libri  vtfi  Siopurfiime  rcuiV.hoc  eft  de  determinata  fciTtione,  quorft 
vna  erat  propofitio , eaque  difiundta , nempe . Datam  infinitam  redam  Irneam  uno  fundo  ut"  J' 
fccarc,  it  aut  interiedarum  linearum  ad  data  ipfius  punda , vel  unius  quadratum , vel  redan- 
gulam  duabus  contentum  datant  proportionem  habeat , vel  ad  red  angulum  contentum  vna~, 
opfarum  inteneda , & alia  extra  data,  vel  duabus  inter tedts  contentum , fundis  ad  utrafique  ^ 
t artes  datis.  Notat  autem  Pappus , huius,  vcluti  bis  difiundtx  difficiles  determinationes  «a  (««*> 
habentis  dcmonflrationcm,  per  plura  fieri  ncccCfc  effc , quod  bifariam  ab  Apollonio  prxfti- 
tum  efTc,  ait,  vno  quidem  modo  pcruulgato,  vfitatoque  in  nudis  rcdlis  lineis , ut  habetur  fe- 
cundo elementorum  Libro  Euclidis , alio  vero  magis  accomodate , ac  ingeniose  per  femi- 
circulos . Primus  aute  liber, eodem  referente,  fex  habebat  problemata.Epitagmata.hoc  cfl 
auxiliaria  fcxdecim,&  determinationes  quinque,  quaru  quatuor  maximx, atqivna  minima, 
erant  autem  maximx  ad  fecundum  epitagma  fecundi  problematis  ad  tertium  quarti, ad  tcr- 
tiu  quinti, & ad  tertiu  epitagma  terti)  problematis . Secundus  ver6  liber  continebat  proble- 
mata tria,cpitagmata  noucm , & determinationes  tres,  quarum  quidem , minimx  erant  ad 
icrtium  primi , Sc  ad  tertium  fecundi ; maxima  autem  ad  tertium  tertii  problematis . Lem- 
jnara  primi  Libri  erant  viginti  feptem ; fecundi  vero  Libri  viginti  quatuor,  & in  vniucrfum, 
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iitriufque  libri  de  determinata  fcdionc  Theoremata  eram  odfoginta  tria . „ - W 

Conatur  autem  hanc  Geometri*  partem  reftituerc  Snellius , quatuor  problematibus  , 
quorum  primum . Dium  redam  linum  infimum  mico  puncto  fiturc , vt  i redis  addat**» 
duo  punda  abfiumptis  vtsius  quadratum  ad  rea  angulum  fiub  reliqua , & daH  externa  cornprt- 
henfiam  rationem  b abeat  datam . Secundum ; Datam  redam  lineam  infinitam  vnteopundo/e- 
care  ut  e redis  ad  data  tria  punda  abfiumptis , quod fit, bvnaipfarum,  cr  data  externa  ad  ta 
quod  f«L  duabus  reliquis  comprehenditur  rationem  habeat  datam  . Tertium ; Datam  redama 
lincam  infinitam -enico  pando  focare , vt  'eredis,  ad  datam  ipfia  tria  funda  abfiumptts  re- 
d angulum  fiub  duabus  comprehenfium , ad  reliqua  quadratum  rationem  habeat  datam . Quar- 
tum;D.«r«ra  redam  Itneam  infinitam , -enico  pundo  fetare , vt  e redis  ad  data  l»  tpfia  quatuor 
punda  abfiumptts,  red  angulum  fiub  duabus  optatis  comprehenfium  ad  red angulum  fiub  reliquit 
rationem  habeat  datam  . _ 

At  fi  vlla  eft  Geometri*  pars,  quam  locupletare  liceat,  hxc  profecto  eft  ; \ndch$c. 
*tas  beneficio  fpcciof.e  Analyticcs  Antiquitatem  fuperauit  , nec  vlla  quidem  videtur 
uberior,  nulla  feracior ; Nos  autem  in  hac  multum  infudauimus , & infinita  propemo- 
dum  tam  Problemata , quam  Theoremata  condidimus  , rati  hinc  plurimum  emolu- 
menti Geometram  affccuturum,  cum  mirum  fir  quantum  utilitatis  afferat  Imcc  diuiisio , ad 
omnia,  que  in  ipfa  vniucrfa  Geometria  traCfari  potiunt;  ca  vero  li  Deo  placuerit , atq;  adeo 
hanc  Geometri*  partem  uberrime  tranatam  aliquando  tandem  afferemus,  Vndc  facile- 
nollet  intclligcre , qui  fc  magnum  iaCtat  Geometram  parum  admodum  effe  m ipfa  Geome- 
tria verfatum,  cum  Artem  Analyticam  nec  a primo  limine  falutaucrit ; putat  fc  Apollonm 
alterum,  & tamen  magnifacit  folutionem  trium  problematum  fatis  vulgarium,  dum  inierim, 
me  in  his  nihil  fcciffe  arbitror, quamuis  plura, quamtria  rnilliu  propofitiooum  proprio  marte 
adinucncrim,adnotandum  eft  autem;Vctcrcs  per  ivndjua,  imellcxiffe  fiibfidiariu quodda- 

Succedcbant  deinceps  duo  libri  i-raton,  hoc  eft  talionum  in  quibus  propofitiones  vi- 
debantur plurcs  e quibus  vnam  tantum  attulit  Pappus , nimirum . Fundis , & redis  lineis. 
*r  circuli,  tribus,  quibufcumquc  pofitione  datis , crculum  deficribere  per  vnumquodque  dat* 
Zm  oundornm  , qui  vnamqu.mque  datarum  contingi, ; & reCte  ipfe  obferuat  ob  multltud^ 
nem  datorum  huius  in  propofitionibus  fimilium  particulares  propofitiones  differentes  heri 
ncceffe  effe  • & qu*  fcquuntur  apud  Pappum  videri  poffunt.  Primus  autem  liber  taCtiontt 
habebat  problemata  feptem,  fecundus  problemata  quatuor ; Lemmata  vero  ipforum  duo-. 
‘ hbrorum  erat  viginti  vnu  theoremata  vero  fexaginta;  Geometri*  hxc  pars  Rccentio- 
rum  labore  latis  copiose  exculta  fuit , vnde  faCU  eft  rediuiua , ita  ut  parum  in  ca  defiderirt 
nortlr  id  autem  contigit,  quoniam  materia  fatis  eft  obuia , nec  fuboblcurum  argumentum  , 

rumclt. 


TrtiUbri  fo 
rijmatum  Au 
Goto  Emelidt 
agnouit  tuti' 
faitai 


onus  commendans  ait . Opus  quidem  artifinoji^mum , «.  r- - 

Zn  problematum , ae  ecrfm  glorum , qua 

bet  laturam . Hifcc  autem  verbis  non  exigua  fubeft  obfcuncas  •vclP‘P  J ; j 

corruptionem,  vel  propter  interpretis mendofam  verfionem . Hieronymum  ■ 

ftinopolitanus  claritate  generis  illuftris , ac  multiplici  refertus  eruditione,  quem  dn uu  qu? 
^ic  cognoui,  meque  ab  co  ita  diligi  iudicaui , vt  aufim  dicere  mihi  cuin  fortunam  dedifro 
ampliatorem  dignitatis  me* ; oftcnditmihi  Pappi  Grxcum  cod.can , quem _ anwiu ^iUi 


dasnpdieoLi  pro  ««.pAitWvr;  tunc  autem  verfio  non  fie  s oux  haud  comprehendunt  , ed 
potiw  , qu*  haud  comprehenduntur , noninaftiua,  fed  *n  paffiua  figmficatione , qui-, 
trimo  quidam  fufpicatw  in  illis  verbis  xai  ytstor  ampi^mdta  * Vvotox 
-^inflindccffc  aliquid,  cdm  non  conftet  cuius  fueii  hoc  m loco  auCtor  inrelhgat  qmadPo- 
lifnutum naturam rctuliffe videtur;  vnde  codex  iuxta  ipfum  fic  reftituendus 
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(fcVia?  durat  ■na.piyefim';  7^k9oe , quorum  verborum  l.ltin.l  verfiofic 
fe  haberet.  Porifmata  k multis Jic  intel/iguntur , ut  a rtificiofi  eolledio , videlicet  prope (itio- 
num fit  ad  analqfin  grauiorum,  feu  difficiliorum  problematum  , i <f  generum,  incomprenfibilem 
multitudinem  ,prabentc  feilicet  ipforum ponfmatum  natura . Adhuc  tamen  Pappus  quid  Ci- 
bi velit  hifce  verbis  obfcurum  eft ; non  dceft  qui  putet  eorum  senfum  efle,  viaelicer,  ut  po- 
rifmata  conferant  ad  analyfin  obfcuriorum  problematum , & generum,  nempe  generalium 
problematum,  cum  ex  diftis  appareat, porilmatum  propofitiones  generaliifimas  efle;quan- 
do  autem  Pappus'  fubiungit . Cum  natura  multitudinem , qua  vix  potejl  animo  comprehendi  r,ff  i fntm- 
fibminifiret,  videtur  Bullialdo  , infinitas  ciuidcm  problematis  folutiones  indicare ; mihi •* 
tamen  potius  multitudo  ipfa  referenda  videtur  ad  problemata , adeo  ut  fenfus  reddatur 
Porifmata  fuppeditare  materiam  ad  analyfin  obfcuriorum  problcmatu  multitudinis  infini-  a 
t$,ut  dubitare  non  liceat, an  si  ymi  vfurpaucrit  Pappus  pro  ytmildsujlc  an  fubaudienda  fit d>' 
vox  iia^benun , ut  fenfus  reddatur  poriiinata  ex  natura  lua  multitudinem  folutionum  eiuf- 
dem  problematis  prxbcre  j id  enim  parum  rationi  confcntancum  eft  i non  enim  infician- 
dum  multitudinem  quoque  fohttionumuniufcuiufqueproblcmatis-illincfuppcditari  , ta- 
men nullum  problema  eft  , quod  folutionum  multitudinem  infinitam  patiatur.  Vt  autem 
fummatim  dicam, cxillimo  Pappi  confilium  cd  tendere , vt  doceat  porilmatum  opus  tribus 
Libris  comprehcnfum  , nil  aliud  hiilfe  quam  congeriem  plurium  propolitionum  maxime 
conducentium  ad  refolutionem  problematum , quibus  difficillimum  eft  modica  induftritu. 
fatisfaccre ; Quatenus  enim  ex  cius  verbis  conijccre  licet , cuique  tacillintum  cric  intclli- 
cere  cius  ordinis  propofitiones  illas  fu  i (Te , vt  late  fc  extenderent , eodem  femper  modo  /c 
Jc  habentes , adeo  ut  hinc  multum  adiutus  Analyfta  obfcuriorum  problematum  folutiones 
aggreffus , feliciffimc  tandem  abfolucret.  Cxrcrum  Pappi  verba  ita  mihi  videntur  ver- 
tenda . Porifmata  multis  , feu  apud  multos,  cH  eolledio  artificto/ijfima  ad  refolutionem  ob- 
fcuriorum problematum  , & eorum  generum  natura  Jic  fe  habentis  ir.ceniprchcnJibHis  multi, 
tudo . Quafi  grxeus  Codex-  videatur  fiipplendus,  & ita  legendus  r qiunoc  iroc  mptyctau» c- 
V t autem  prxfatus  Audior  magis  explicatam  redderet  nobis  porifmatis  naturam , hunc  in 
modum  profequitur.  horum  autem  fpecie , omnes  neque  theorematum  funt,  neque  problema- 
tum , fed  mediam  quodammodo  inter  hac  firmam , ac  naturam  habent , ita  vt  eorum  propofi- 
tiones formari  poffnt , ut  theorematum , vel  ut  problematum . £>uo  filium  est , ut  ex  multis 
Geometris,  alij  quidem  ea  genere  cfle  theoremata , alij  vero  problemata  opinati fint , dum  ad 
folam  tantum propofitionis forma  refpiccrent  .Vnde  coniiccrc  licet,  ad  quem  propofitionum  /»/;?£?£,- 
ordinem  pertineant,  videlicet  medium  tenere  locum  inter  theoremata , atque  problemata, >”“■ 
ea  ratione,  quia  formari  poflunt,  ut  theoremata,  videlicet  per  modum  theorematum  enun- 
ciari,  ita  ut  in  fola  rei  contemplatione  fidant , ac  in  affedtionis  inueftigatione  verfentur , & 
infuper  per  modum  problematum,  in  quibus  rei  alicuius  ortum  intra  Mathematicos  limi- 
tes docemur ; cum  itaque  medium  locum  obtineant  porifmata , quamuis  ad  enuntiationis 
formam  externam , qua-  ijs  accidcntaria  eft , vtriufque  naturam  jpduant,  intrinfccc  ta- 
men inter  theoremata,  ac  problemata  medium  obtinent  locum , ira  ut  Theorematibus  fuc- 
cedant,  & Problematibus  prxeant , atque  adeo  per  ipfa  a theorematibus  ad  problemata 
grelfusfiat,  vnde  porifmatum  talis  natura  fit , vtd  theoria  ad  effedtionem  tendat , ratio- 
nem atque  modum  oftendat  id  efficiendi,  quod  theoremate  demondratur  quod  eft;  ita 
Bullialdus  ratiocinatur , immo,  & addit  has  propofitiones  dum  confidcrantur,  vt  media  ad 
finem,  pura  theoremata  non  cfle;  quoniam  efficiendi  modum  exhibent , non  cffctmtcnt 
problemata,  quia  nondum  in  ipfis efficitur  propofitum,  fed  folummodo  ad  illud  alio  im. 
loco  efficiendum  afferuntur.Hanc  fuam  explicationem  confirmat  ijs  ,qux  fcquuntur  Pappi 
verbis:  horum  autem  trium  differentiam  Veteres  multo  melius  cognouifie  ex  definitionibus 
perfpieuumeSl . Dixerunt  enim  theorema  efie , quod  proponitur  in  tpfius  propofiti  demonfira- 
tiontrn  . Problema , quod  affertur  in  confirullionem  propofiti . Porifma  vero , quod  proponi- 
tur in  porifmum,  hoc  e fi  in  muentionem  ,&  inueftigationem  propofiti . Hxc  Pappus,  ex  qua 
porilmatis  definitione  colligit  Bullialdus  Veteres  Geometras , eo  nomine  propofitiones 
aliquas  connotalfc  quatenus  ad  cfieftioncm,  & inuentionem  dirigebantur , & rationenu. 
efficiendi  problemata  continebant , atque  adeo  clfc,  ut  media  ad  finem . Vnde  colligit  hu- 
modi propofitiones fcorfim  acceptas,  nec  ad  inuentionem  quxfiti , & crfcdtionem pro- 
blematis, cui  inucnicudoinfcruircpolfinr,  adhibitas,  porifmata  amplius  cfle,  fedpura_ 
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theoremata ; quod  fi  rationem  cuiufdam  effedionis  contineant , in  problemata  connertl 
polle,  quibus  aliquid  efficietur ; quod  fi  ad  aliud , ut  medium  ad  finem  applicabitur , pro- 
blema fine  ipfo  haud  facile  efficiendum , abfoluturum,  atque  porifmata  propofitiones  il- 
las efse  futuras . Affert  poflmodum  eiufdcm  Pappi  alia  verba,  videlicet,  immutata  efih 
tutem  hte  porifimatis  definitio  a luniorihus , qut  nequeunt  omntu  inuejltgare , fed his  elementis 
•vtuntur , Cr  ofilendunt  fiilummodo , quod  hoc  ejl  quod  quarttur ; non  autem  illud  ipjum  tnue- 
Jligant ; Cumque  ex  definitione  ipfia , cr  .ex  tjs  qua  noits  tradit*  funi  redarguerentur , ah  ac- 
cidente fie  porifma  definierunt . for  i fima  ejl , quod  hypothefi  deficit  a locali  theoremate ; Con- 
quiritur igitur  qubdiuniores  porifmatis  definitionem  antiquam  immutaucrint,  caufatn-. 
afferens  immutationis , quod  videlicet  omnia  porifmata  neceflaria  ad  inuciitioncm  propo- 
fiti  inueftigarc  non  poffent ; vnde  offendebant  tantummodo  hoc  effe  quod  quaritur , nec 
illud  inueftigabant , quamobrem  Geometricam  effectionem  aflcqui  minime  poterant ; non 
aduerterunt  igitur  porifinatis  naturam  , vcluti  mediam  inter  qaturam  theorematis,  atque 
problematis , nec  agnoucrunt  in  ijs  theoriam  cum  effectione  conncCti , cum  per  id , quod 
illis  propofitionibus  efficitur propolitum  ipfum  problema  abfoluatur , ita  Bullialdus  ratio- 
cinatur exiflimans  illa  Pappi  verba : ftdhtt  elementis  utuntur  -,  fic  intelligenda  cfle , utiu- 
niores  Euclidis  porifmatibus  velut  clementis  vli  fint,,  nonvt  propofitionibus  ad  cffeClio- 
rem  Geometricam  immediate  conducentibus:  atque  adeo  nullus  erit  admirationi  locus 
quod  porifmatum  naturam  ignorauerint,  cum  cius  finem , ac  ufum  pcrfpcftu m non  habue- 
rint , utpotc  ncfcicntcspropofitiones  illas  in  porifmum , fiue  propofiti  inueftigationem  af- 
ferri, nouam  autem  definitionem  porifmatis  effinxerunt , dicentes  videlicet  Porifma  cfie  ; 
quod  hypothefi  deficit  a locali  theoremate  ne  rcprchcnfioncm  incurrerent  eorum,  qui  ve- 
terem definitionem  amplectebantur ; vnde  fibi  fuaferunt  porifma  effe  propofitionem , in* 
qua  pauciora  data  fupponerentur  ,quam  in  locali  theoremate.  Explicat  autem  Bullialdus 
huiufmodi  theorema  dicens , Propofitionem  effe,  in  qua  oflcnditur  aliquid  in  tali  loco  cfle, 
& ad  eum  pertinere,  ut  punCtum  effe  in  linea, circulo , parabola,  cllipfi, &c.  Quod  autem  id 
univerfira  redte  dictum.fit>  haud  facile  mihi  perfuadeo,  cum  fatis  liqueat  ex  iis,  qur  fupe- 
rius  tradita  fuerunt , id  hac  in  re  dicendum , prxfertim  iuxta  ea , qua-  ex  Proclo  retulimus* 
non  inficiandum  tamen  id  ex  parte  concedendum  cfie . 

Vt  probe  autem  innotefeat  ipfius  porifmatis  natura  iuuabit  aduertere  illud  deriuari  i 
verbo  auopifieo  quod  latine  vertitur  pluribus  modis , & prxfertim  aditum  patefacio , viam* 
«periojfuppcdito,  copiam  facio,  item  quxro,  acquiro , inuenio  fiue  comparo,  & aliquando 
quxftum facere , ut  apud  Ariftotclem  Polit,  primo Cap. quinto.  Budatus  vero  loquens  dp 
hac  voce  Porifma,  inCommentariis  Grxcx  lingua: , hxc  lubct  ttipiapue  verb  um  cft  Diafc- 
dticoru,&  fignificat  proloquium  vel  problema  quod  confecutioncm  habet  neccflariam  atq* 
hatrentem  iis,  qua:  iam  probata  funt  & comperta . Philoponus  enarrans  illa  verba  Arift.  ex 
i.  Poli,  eidi  faripoi  iro(  , pmpor  xai  ouhvx  id  vxcixdru  idiooe  a'f>>a<  dreodal-ni  .tropv\xa.Ta 
Buhui  i»  ( inquit  Philoponus)  nata  ioC<y tunicat  ix  lui eipnuiiui mtidy\.  ei ydp poi  ivdiyncu , frrlr, 
darooe^iu  neiiuiix-  latldiaiixuTu  dp%ue,  fonpio  ai  in  ou,  ocx  infiderat  ouSipuae  S-jbriinfev  nie 
0 ixeuu  clpyie  d-noSjxtvvcu  eeyn lui  atriSi^n  ix  lut  iJiui  <f«  yut&eu  dp%ett , 7 ut  di  dp^df 

e tau  ot%  cerri.  Alibi  fuperius  explicans  illud  diClum  eiufdcm,  ouxd  p*  ivit  Ixtcu  aM»  yitooc 
fxiTafiana,  Jcfi;tu,oiei7  6 yicentf  ixoi  dpiSuxTixunrop&u&Ti  oxtdyj  (inquit  idcPhilop.  ) To  rlr 
/(xtu/uiror.  cft  autem  Tropio/tu  additamentum,  & quali  corollarium  rue  dunoSed-tu; . Hoc  au- 
J Miod/n-  tcm  pixhabito , & in  memoriam  etiam  reuocato  diferimine , quod  fuperius  attulimus  inter 
eifinoiu  ««•  theorema,  & problema , confidcrandum  occurrit  propofitionem  eandem  pluribus  modis 
f*r<  -•  ipedari  pofle  , & fecundum  rationem  diucrfam , diucrfam  fibi  quoque  nomenclaturam* 

vindicare ; vna  igitur  eademque  propofitio  theorema  dici  poterit,  itemque  porifma, qui- 
dem theorema  dicetur , quatenus  in  ea  aliquod  attributu  alicui  conucnirc  oftenditur,  nullo 
habito  rcfpc$u  ad  aliud , at  vero  porifma  nuncupabitur  rcfpcitu  ad  id,  quod  aflumitur 
conftrucndum,  quodq;  eft  problematis  propofuum,  ilhque  inlcruit,  aditum  patefacit,  viara 
aperit , modumque  fuppeditat  ad  propofiti  nimirum  inueftigationem , fi  tamen  in  formatu, 
theorematis  enuncictur . Quod  fi  efferatur  ad  modum  problematis , adhuc  ex  hoc  capite  a 
problemate  diftinguetur . Neque  propterea  credendum  hoc  idem  conuenire  pofle  cuicun* 
que  propofitioni  elementari , nam  hoc  intereft  inter  hxc , quod  elementis  nimis  remote  fit 
illud  accomodatum,  bis  autem  immediate  videlicet  ad  cfle4)ioneta  Geometricam  con- 
ducere*, Vt  " 
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Vt  veri  fuperiu*  aduertimus  illud  idem  verbum  mpl&o  figmficat  inter  extera  quxftum  fmdi 
facio , vnde  nonmirandum  fi  Proclus  etiam  in  tenium  librum  Euclidis  ita  fcripferit . 7« i /« ,» ,.u. 
zaspie-fix  Mytrxifn  xaa  ini  <spofil.’\’Jniaut7noit,  oiot  ni  F.  ux  Afitlf  ytypa/a/ttr*  ■ Atytrat  /i  'idla ( *«<•*»• 
irs»  U rar  iWtJioum iMonnufwa  mpSi/anat  maio.b  xai /<a' roiiro  leiptriax 

«t^tp  TixipJW  ot  Tic  iTr/STiuwotiic  aVodfi^iat . 

Porifma  etiam  de  quibusdam  problematibus  dicitur , qualia  funt  ab  Euclide  confcriptapo- 
rifmata  . proprie -vero  talla  dicuntur  quando  ex  demtmft ratis  aliud  qtiodhbct  theorema  nobis 
non  proponentibus  emergit , & offertur ; quod  proptereaportfma  appellarunt,  quaji lucrum  ex 
fetent  tfica  demonjl  ratione , obiter , &prater  expellat  tonem  falhtm . 

Itaque  iuxta  definitionem  hanc  porifma  dicetur  theorema  aliquod  ex  demonftratiuo  fy- 
logifmo  ncceffario  dedu&um , & quafi  lucrum  cius  dicendum  fit , quoniam  non  cx  profef- 
fenheorematis  huius  inftituta  fit  detnonftratio , fcd  tamen  ex  dcmonftratis  rcdle  fequatur ; Jfmtu  <* 
itaque  ex  eo  didtum  videtur  Proclo,  quod  obiter , & aliud  agendo , nouum  theorema  lucri  • 
faciamus . Atque  hunc  in  modum  explicari  porifma  potfc  perfpicuc  conftat,cum  verbum  il- 
lud tropi  fa  priter  extera  illud  quoque  figmficet.quxftum  facio . 

Id  autem  praetereundum  non  videtur  hac  tcmpcftate  vfum  obtinuifTe , ut  porifma  dica- 
tur id , quod  ex  analyfi  confequimur,  nam  analyfi  quide  inftituta  propofitionem  inferimus 
nobis  prxfcribentcm , quo  paifto  fit  operandum  ad  abfolutioncm  problematis , & qua  ra-  „ 

tionc  Geometrica  eficdio  perficienda  fit , quod  utique  non  lucrifacimus,  quafi  aliud  agen-  . 
do, fcd  potius  cx  inftituto  nos  aflequi  operando  contcndimus,cu  non  alia  ob  caufam.ncc  ob 
alium  finem  analyfis  ipfa  inftituta  fit ; eadem  itaque  ratione  porifma  dicetur , quatenus  vi- 
delicet quidam  cft  quxftus,  nihil  autem  refert,  quod  illum  cx  inftituto  confcquamur . Con- 
«enit  porro  porifmati  hoc  modo  accepto  Veterum  definitio , fiquidem  immediate  conducit 
ad  effectionem  tamquam  adfinem , vnde  purum  theorema  non  videtur , quoniam  efficien- 
di modum  exhibet,  nec  purum  problema , quia  nondum  in  ipfo  propofitum  efficitur,  fcd 
tantummodo  ad  illud  efficiendum  affertur.  Cxterum  ad  theorema  locale  quod  attinet, 
quid  illud  fit  iamfupcrius  innuimus;  admitti  tamen  pofle  videtur  quod  iuniores  tradide- 
runt diferiminis  inter  porifina , & theorema  locale , ex  Pappi  fententia  vbi  habet . Huius 
nutem  generis  porifmatum  loci  ipfi  funt  vna  fpecics ; atque  de  hac  ipfa  abunde  tradatur  in  re- 
foluto  loco , feorfum  autem  a porifmatibus  eo  licita , inferiptaque , ac  tradita  funt,  quod  magis, 
diffufa,ac  copiofa  ftcatens  fpeciebusi  itaque  is  quandam  fpeciem  porifmatis  agnouit, qui 

deficiat  hypothcfi  a locali  theoremate ; fcd  hoc  fpecificum  accidens,  immerito  quidem  re- 
fertur ad  genus . Sed  ha&cnus  de  natura  porifmatis , folum  addam , non  propterea  illud  , 
prout  i nobis  explicatur  cum  Lemmate  confundi ; tamctfi  enim  hoc  quoque  videatur  ali-  u<**n  ■ 
quando  acceptum  pro  lucro , tamen,  vt  a Mathematicis  vfurpatur  pro  Sumptione , qui 
propofitio  eft  fide  indigens;  cum  enim  vel  in  conftrudlione,  vel  in  dcmonftratione,  aliquod 
fumimus  eorum  qui  oftcnfa  non  funt , fcd  ratione  indigent , tunc  id  quod  fumptum  eft , 
vcluti  per  fe  ambiguum  inquifitionc  dignum  cflc  arbitrati , Lemma  nos  appellamus . Non 
autem  fic  porifma,  quemadmodum  cx  fupra  traditis  facile  conflat . Illud  infuper  non  prx- 
termittam  fcilicct  a plcrifque  confundi  porifma  cum  Deductione, quod  a noftra  explicatio-  /■«./*,*«,  .k- 
nc  alienum  cft . Quid  autem  Dcdudlio  fit  iam  fuperius  a nobis  fuit  explicatum ; cft  enim- 
Iranfitus  ab  vno  problemate,  vel  theoremate  ad  aliud,  quo  cognito , vel  comparato,  etiam  Dtdmhent, 
illud  quod  propofitum  cft  apparet , cuius  exemplum  inter  extera  habetur  apud  Pappum- 
Libro  feptimo  propofitione  o&ogcfimaquinta,  quando  ait . 

Ergo  deuemendum  eft  ad  aliquam  determinatam  feli  tonem , drc. 

Pergit  vero  idem  Audior  dicens  locorum  igitur  fpecics  funt  decem  ex  Comandini  ver- 
fione,  & ita  quidem  fi  Grxcus  Codex  habet  a iit  ao-nut  luo  HJii  W Ji*x  fed  fbrtalfe  non  fic 
legendum , led  potius  M W>  l,  vt  redte  notat  Bullialdus , & congruit  fcqucntibus  verbis , 
nam  locorum  quatuor  fpecics  enumerat  tantummodo , videlicet  planorum , foiidorum , li- 
nearium, & eorum,  qui  ad  medietates  pertinent : Vnde  ita  vertendum.  Locorum  igitur 
fpecics  funt  quatuor , fiquidem  alii  funt  planorum , alij  foiidorum , alij  linearium , & in  ijs 
qux  ad  medietates  pertinent . 1 

Illud  etiam  facit  ad  maiorem  porifmatum  notitiam,  quod  Pappus  fubiungir  ijs  vidcli- 
licct  contingere  propofitiones  diffedtas  ob  difficultatem  multarum  rerum , qui  fubintclligi 
confucuenut,  ita  videlicet,  ut  complures  Geometri  aliqua  ex  parte  ea  aflequantur, 

~ " Ia  qux 
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qu*  vcfo  magisnecefTaria  funt , fignificata  ignorant . Teftatur  vero  facillimum  cflc  inul- 
ta in  his  vna  propofitione  compleri ; Cum  ipfcmct  Euclides  non  multa  de  vnaquaquc-* 
pofucrit  fpccic ; fed  de  his  pra-fatus  Audior  pauca  fcripfir ; vndcex  iis  minime  licet  praeci- 
se coniiccre,  qua:  eo  in  opere  ab  Euclide  tradita  fucrunr,  accedit  etiam  quod  mendofus  co- 
dex non  permifit , ut  interpres  integram  nobis  fententiam  exprimeret : Vnde  prxftat,quae 
ipfc  vniucrfalius  tradidit  attendere , ut.  Si  quoteunque  recide  Ime*  fc  fi  mutuo  fiant , non 
fluas,  quam  dua  fer  idem  punclum , omnia  autem  in  una  i f (arum  data  fnt,relinquorum  mul- 
titudinem habentium  triangulum  numerum  huius  latus fingula  habet  funi!  a tangentia  r ellam 
Itncam  fofitione  datam , quorum  trium  non  ad  angulum  extfens  trianguli  fifati)  , -unumquod- 
que reliquum  punctum  rectam  hneam  fofit lene  dat. im, tangere . Ait  vero  vcrillimile  nonefle 
Euclidem  hoc  ignorare , fed  principium  dumtaxat  (latuere , & in  omnibus  porifmatibus 
apparere  principia . & feminam  fola multarum , ac  magnarum  multitudinum  ab  eo  iadta, 
quorum  vnumquodque  non  iuxta  politionum  differentias  diftinguere  oportet,  fed  iuxta- 
differentias  accidentium,  & quxfitorum . Reliqua  autem  omitto , fiquidem  apud  Pappum 
ipfum  cuique  legere  licebit,  apud  quem  etiam  extant  aliqua  fpedantia  ad  proportionis 
fedtionem,  quaedam  ad  (patij  iedtionem,  item  Lemmata  in  libros  de  determinata  fedtione , 
in  libros  Inclinationum,  tactionum,  planorum  locorum , porifmatnm,  in  libros  conico- 
rum, &c. 

utri  I Jui  a.  Succedebant  autem  libri  duo  de  locis  planis , quorum  argumentum  apud  eundem  quif- 

Uiifimii . que  intueri  poteft , quorum  doftrinatn  rediuiuam  reddidit  Francifcus  a Schootcn , fatis 
quidem  induftriosc . 

De  inclinationibus  quoque  fcripfcrat  Apollonius  libros  duos , quorum  meminit  idem- 
tumim!'**  Eappus,  & quorum  doctrinam  rediuiuam  fecit  Marinus  Ghetaldus , quatenus  tamen  licuic 
ex  ijs  coniicerc , qua’  Pappus  tradiderat . 

Faciebant  quoque  ad  locum  rcfolutum  oClo  libri  conicorum  Apolloni),  quorum  qua- 
vfuitHoCw  tuor  iamdiu  evulgati  fuerunt , & Commentariis  illuftrati  aFcdcrico  Comandino,  &a 
. Maurolyco  etiam  paraphrafi  explicati,  qui  pariter  duos  libros  proprio  marte  adiccit ; qua- 
tuor  autem  relinqui  libri  iuxta  candorem  quo  ab  Apollonio  deferipti  fuerunt  defiderantur» 
nam  tres  faltem  ipforum  nempe  quintus , iextus,  & feptimus  vulgati  extant , ex  Arabico  ia 
Latinum  conucrli . 

Ex  ijs , qua:  pertinent  ad  libros  de  proportionis  feCtione , iteiride  fpatij  fcClione , non-7 
tmim nu^a ‘am funt teftkuta , vtfupcrius  innuimus,  nec operofumeft uberius  idem  argumen- 
a,a« . rraftarc.  Ad  libros  autem  de  determinata  feCtione  quod  attinet , bxc  xtas  profero  non/n- 
uidet  antiquitati , fiquidem  mira  facibtatc  innumera  funt,  qux  beneficio  Spcciofe  analyti- 
uJ.fimZa.  CCS  reperiri  poflunt . 

su  '•Sinui-  Ad  ea  vero  quoti  attinet , qux  in  libris  taftionum  tradita  fuerunt , maximum  adiumen- 
tum  trahitur  ex  veteri  anaiyfi , beneficio  Datorum . 

Ad  porifmatum  vero  libros  multum  conducit  vetus  analyfis , nec  tamen  minus  nouiter 
inuenta . Vnde  illud  exploratum  efto  beneficio  fpeciofx  Logillices,  innumera  porifmata- 
reperiri  pofic,  qux  ad  effectiones  Geometricas  conducant . 

Ad  loca  plana  redimenda,  & vetus,  & noua  refolutiua  conducit ; 

Ad  libros  inclinationum,  xque  etiam  utraque,  & foitafle  magis  noua, quam  vetus . 

Nec  difiimilitcr  fentiendum  de  Conicis . 

Noftrx  autem  erunt  partes  utramque  methodum  refolutiuam , fcilicet  antiquam , & no» 
TraiaiUirt,  tiam  explicare , ut  quantum  fieri  poterit  theoremata  condere , corumdcmqucdcmonftra- 
Hc1*™:"'  u"  t'ones  contcxcre  fumtna  facilitate  liceat ; problematibus  vcro.quamuis  difficillimis,  ac  ob- 
fmn“' ""  fcurriffimis  quam  citiflime  fatisfaccrc.  Illud  porro  non  prxtermittam  animaduerfione  di- 
gnum , cilm  quis  fuerit  utraraque  methodum  affccutus , vni  non  adeo  fc  adigat , vt  alte- 
ram dcijciat;  mutuo  enim  fc  adiuuant , imo  plerumque  aptior  eft  vna  altera,  ad  aliquod 
theorema  oftendendum , vel  problema  foluendum  ; Prudentis  igitur  Analyftx  erit  theo- 
rematis, vel  problematis  occafionc  oblata , utramque  experiri,  fcu  de  utraque  periculum- 
facere,  eam  vero  feligere,  quam  opportuniorem  aduerterit,-  Vnde  nulla  iis  eft  adhibenda 
fides,  qui  putant  noua  methodo  omnia  perficienda  clfe , cum  potius  plerumque  contingat, 
quod  nos  frequenter  experti  fumus , noua  methodo  per  longas  ambages , & tricas  perfici , 
qux  alias,  antiqua  expedite  prxftantur.  Caute  itaque  in  hoc  fe  gerat  Analyfta,  ncirri- 

fionem 
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fion£m incurrat ; quod  animaduertifle  opcriprctium  duximus.  Nunc  proximum  eft, ut  iri 
arenam  defccndcntes  methodos  ipfas  explicemus , initio  fadto  ab  antiqua , & primo  qua- 
tenus in  theorematibus  exercetur,  nec  immcrito,nam  theorema  natura  quidem  problema- 
ti antecedit, 


Qua  haclenus  dicla  funt  de  methodo 'antiqua,  exemplis  illujlramur  quantum 
ad  Refolut tonem , compofitioncm  T hcorematum . 

CAPVT  SECVNDVM. 

AD  explicandam  doftrinam  Rcfolutionis,&  Compofitionis  Theorematum, qua  iri  pri- 
mis excoluit  Antiquitas ; primum  exordientes  d fimplicioribus  iflatn  illuftrabimus 
exemplis  Theorematum,  qua:  plana  dicuntur , & quidem  priori  loco ; Vtcmur  autem  ad  id 
primo  vna,  vel  altera Rcfolutionc.&Compofitionc,  quarum  meminit  Euclides  lib.  xiii 
Elcmcntoi  um . Primum  autem  Theorema  fic  (e  habet . 

THEOREMA. 

Si  rett  a linea  extrema,  at  media  ratione  ficta  fuerit  maior  portio  afiumens  dimidium  totius  zxmflum  r 
quin! apium  potcjl  eius , quod  a dimidia  fit  quadrati . 


RMa  AB  extrema , ac  media  ratione  fecetur  , in  C,fit- 
que  AC  portio  maior,  & producatur  0 vique  ad  D, 
ita  ut  AD  fit  dimidia  ipfius  AB.  Dico  quadratum  ex  CD 
quintuplum  eflfe  quadrati  ex  A D.  Defcribantur  ‘ quadrata 
D C,  & A B,  nempe  DCFL,  & ABEK ; ducaturque  11  per 
ArCfta  KH  parallela  alterutri  ipfarum  DL,  CF,  qua:  dia- 
metrum D F fecct  in  punflo  H,  & per  H ducatur  c HM  re- 
&a  alterutri  ipfarum  LF,  DC  parallela,  & producamr  ‘ FC 
ad  G.  Quoniam  ergo  AB  extrema,  ac  media  ratione  fecatur 
in  C,  erit  g rc&angulum  fub  AB,  BC  comprehcnfum-. 
asquale  quadrato  ex  AC;  fcd  reClangulum  quod  fub  AB, 

B C continetur  cft  C E,  & quadratum,  quod  fit  ex  A C eft 
FH,  ergo  rc&angulum  CE  erit  aquale  quadrato  F H.  Quo- 
niam vero  AB  dupla  cft  ipfius  DA,  cftquc  aqualis  ipfi  AK,  & DA  aqualis  ipfi  AH;  erit  ob 
idKAdupIaciufdcm  AH.  Quja  autem  H C,  A G funt  rc&angula  fub  eadem  altitudine 
polita , nempe  inter  cafdcm  parallelas ; erit  h A G ad  H C vt  K A ad  A H,  atque  adeo  du- 
plum; Cum  vero  L H,  HC  fint  1 aqualia,  erunt  LH,  HC  fimul  fumpta  duplum  ipfius  HC, 
ob  id  k aqualia  rciftangulo  AG;Oftenfum  cft  autem  CE  aquale  quadrato  HFsergo  MNX 
gnomon  erit  i aqualis  quadrato  A E;  cum  autem  AB  dupla  fit  ipfius  D A,  erit  m quadra- 
rum ex  A B,  riempe  AE  quadruplum  quadrati  (DH.[fc.  ex  DA,  fcd  gnomon  MNX  aqualis 
cft  quadrato  AE;  ergo  & idem  gnomon  quadruplus  erit  quadrati  DH,  ergo  totum  quadra- 
tu,nempe  DF  quintuplum  erit  ipfius  DH, quadrati  fed  D F cft  quadratum  ex  DC,  & DH  ex 
DA,  ergo  quadratuiq  ex  DC  quintuplum  erit  quadrati  ex  DA.  Quod  erat  deiqonftrandii , 


a jo ./exii. 
b i.pa  primi. 


C 4 C. primi. 
d J I, primi. 


e jt  primi, 
f */ir.prini 


H ‘l.fixti. 

» 4|  -primi, 
k 9 quinti, 

J x,*xiem*  l. 
ni  cor.  io.6. 


Antecedentis  Theorematis  Refolut  io. 

REfla  AB  extrema,  ad  media  ratione  fecctur  in  C,  &por-  D A C B 
tio  fit  maior  A C,  minor  autem  C B;  ponatur  A D ipfius 
AB  dimidio  aqualis.  Dico  quadratum  ex  CD,  quadrati  ex  DA  quintuplumcfle . Quo- 
niam igitur  quadratum  ex  C D quintuplum  eft  quadrati  ex  D A;  quadrato  autem  ex  C D 
aqualia  funt  quadrata  ex  C A,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA,  AD  continetur;  erunt  qua- 
drata ex  CA,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA  AD  continetur,  quadrati  ex  AD  quintupla ; 
ergo  diuidendo  quadratum  ex  CA  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  CA  AD  quadruplum 

eft 


KotJU 4 J#* 

dam . 
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ea  quadrati  ex  AD;  fcd  ei,  quod  bis  C A,  A D continetur  aequale  eft  rcftariguluffl  B A Cs 
eum  B A fit  dupla  ipfius  A D,  quadrato  autem  ex  AC  aequale  eft  redtangulum  ABC,  cum 
AB  extrema,  ac  media  ratione  fcifta  fit  ia  C;  Redanguluergo  B A C,  vna  cum  redangulo 
ABC, quadruplum  eft  quadrati  ex  AD.  Sed  redangulum  BAC  vna  cum  redangulo  ABC 
eft  id , quod  fit  ex  AB  quadratum , 'ergo  quadratum  ex  A B quadruplum  eft  quadrati  cx 
AD,  Quod  quidem  ita  fe  habetjcft  enim  AB  dupla  ipfius  AD. 

Refolutionis  examen. 

P Rimo  ergo  ponitor  linea  AB  feda  extrema , ac  media  ratione  in  C,  fupponic  aurem  refolutio  tamquam  vernm,  quadratum 
cx  CD  quadrati  cx  DA  quincuplum  efle  ; hoc  eft  (i  maior  porco  aflumat  dimtdmm  totius  quintuplum  polle  cius  , quod  & 
dimidia  fit  quadrati  • ex  hoc  verofoppofito  per  ea , quaf  confequunturipfa  refolutio  procedit ; Cum  rmm  quadrato  ex  CD 
xqualn  fint  quadrata  ex  CA,  AD  «na  cum  eo,  quod  bisCA  AD  continetur ; (equitur  quadrata  ex  CA,  AD  vna  cum  eo  , quod 
bis CA  AD  continetur  ; quadrati  rx  AD rumtuplacftc  . Hinc  fcquitur  diuidendo  quadraram  cx  CA  vna  cum 'eo,  quod  bis 
CA  ADjCominctur  quadruplum  efsc  quadrati  ex  AD.  Hmc  veto fequitur  rcrftangulum  BAC  vua cum  te&angulo  A l$C qua- 
druplum efse  quadrati  et  AD.  Per  hrc  itaque  confcqucntia  refolutio  procedit  Junce  hoc  verum  occurrat  j q-.iod  inde  quoque 
deducitur  quadratum  cx  A B quadruplum  efsc  quadrati  ex  ADj  quod  quidem  verum  eft, cum  AB  fit  ipfius  AD  dupla  . Vides 
ergo  quo  pat-lo RcfoJuuo  (it  fumpcio  quxGti  tamquam  conccifi  per  ea,  quxcoufcquuutur  in  aliquod  verum  coiiccfsum  • 

Eiufdem  Theorematis  Compofitio , 

Voniam  igitur  quadruplum  eft  quadratum  cx  AB  quadrati  ex  AD  quadratum  au- 
tentex  AB  eft  rciftangulum  BAC  vna  cum  rciftangulo  ABC;  erit  igitur  redtangu- 
lum  BAC  vna  cum  rciftangulo  ABC  quadrati  cx  AD  quadruplum;  Sed  rciftan- 
gulum  BAC  xqualc  eft  ei,  quod  bis  DA,  AC  continetur ; Rc&angulum  vero  ABC  xqua- 
le  eft  quadrato  cx  AC,  ergo  quadratum  ex  AC  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  DA,  AC 
quadruplum  eft  quadrati  cx  AD;  proinde  quadrata  ex  DA,  AC  vna  cum  eo, quod  bis  DA, 
A C continetur  quintuplum  eft  quadrati  cx  D A;  fcd  quadrata  ex  D A,  A C vna  cum  eo  , 
quod  bis  continetur  D A,  A C eft  id  quod  fit  cx  D C quadratum , ergo  quadratura  cx  QC 
quadrati  cx  DA  quintuplum  erit . Quod  oportebat  oftendere . 

Compofitionis  examen . 

Vides  ergo  quo  pa3o  compofitio  fir  qu  xdam  fumprio  concedi  per  ca,  qux  confeqanntor  in  qaarGti  concluGooera.  f<ta  Je4 
prxhcnGoncmi  fumir  cmm  hoc  verum  concefsum,  nempi  quadratum  cx  AB  quadruplum  cfsc  quadrati  cx  A D;  cx  hoc 
nutem  fcquitur  rcftingulum  BAC  vna  cum  rriftangulo  ABC  quadrati  cx  AD  quadruplum  efsc  , cx  quo  fcquitur  quadratum*»  . 
cx  AC  una  cum  co,  quod  bis  cont merur  DA,  AC  quadtuplum  cfsc  quadrari  cx  AD,  atq;  adeo  quadrata  cx  DA,  AC  vna  cume» 
quod  bis  DA,  AC  cootinetur  quintuplum  c(sc  quadrati  cx  DA.  Per  hxc  atucm  ratiocinatur  , atque  procedit  AnaJ/fta  donec  i/h 
quxGti  ContluGoncm  pcrucmat;  nemp*  quadi aturo  cx  CD  quadrati  cx  DA  quintuplum  cfsc  . 

SCHOLION. 

IN  fu perior  i autem  refolutione  illud  occurrit  animaduerfione  dignum,  quod  femper  esi  etiam 
ohferuandum  videlicet  Analyftam  in  refoluendo  fiftere  ubi  adinuenerit  verum  aliquod  con- 
cefium  ut  pote  non  ui  refolutionis,  fed  aliunde  conflans,  quta  fctliCct  alias  deprehenditur  firmd 
demonftratione  nerum  td  efie , ut  in  hae  prefenti  refolutione  fiftit  ibi ; quadratum  cx  A B qua- 
druplum eft  quadrati  ex  AD,  quod  tnde  perfpcdum  fit  quia  AB  dupla  eft  ipftus  A D.  Illud  qui- 
dem uerum,  quod  nos'  tn  refoluendo  offendimus  aliunde  nobis  conftare  debet  non  ex  refolutionis 
ui ; quandoquidem  illud  inferimus  cx  eo,  quod  tn  quaftione  pofitium  eft , atque  adeo  non  licet  e» 
uti  in  compofitionis  regrepu ; fcd  cum  in  ahquod  uerum  incidimus  alto  argumento  dcmonftra- 
tum , ac  propterea  eonceftum  ftatimpoftumus  per  refolutionis  filum  demonstrationem  compta 
nendo  perficere , 

Initio  autem  Compofitionis  afferri  folet  ratio  ipfius  veri , quod  nos  in  refoluendo  offendimus  , 
Vt  pajpm  videre  licet  apud  Pappum . Plerumque  vero  contingit  ut  illud  verum , quod  nobis  re- 
foluentibus  occurrit  confiet  ex  hypothefi , unde  nulla  alia  quarenda  eft  ratio , quia  iam  f 'apponi- 
mus quod  ucrijfimum  est : perinde  enim  eft , imo  plus  quam  fi  fuerit  demonfiratum,  cum  id  iam 
in  dato  fit  T heorenyatis,  quod  in  fequenttbus  planum fiet . 

THEOREMA. 

Si  refla  linea  partis  ipfius  quintuplum  pofft  dupla  ditl.t  partis  extrema  ac  medii  ratione fcfta% 
maior  portio  reliqua  pars  eft  eius , qua  a principio  reda  linea , 
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RE&a  AB  partis  AC  quintuplum  poflit , hoc  eft  quadratum^ 
rcift?  A B quintuplum  fit  quadrati  ipfius  AC , & ciufdenu 
AC  fit  dupla  CD.  Dico  fi  CD  extrema, ac  media  ratione  fccctur, 

CB  e(Tc  partem  maiorem . Dcfcribantur  * ex  utraque  ipfarum-. 

AB,  CD  quadrata  AB  FLiCDGK,  & perficiatur  figura  ut  fu- 
pra,  $cc.  producaturquc''  FB  vfque  ad  E.  Quoniam  ergo  quadra- 
tum AF  eft  quintuplum  quadrati  A H,  hoc  eft  quadrati  ex  A C; 
proinde  gnomon  M N X quadruplus  erit  eiufdcm  quadrati  A H i 
Cum  autem  DC  dupla  fit  ipfius  C A;  quadratum  ex  DC  quadru- 
plum erit  c quadrati  ex  C A,  nimirum  quadratum  CG  quadrati 
AH;  at  vero  dcmonftratum  eft  gnomone  MNX  quadruplum  efle 

3uadrati  AH;  proinde  gnomon  idem  MNX  aqualis  erit  * qua- 
rato  CG.  Rurfus  quoniam  DC  dupla  eft  ipfius  CA.&DCeft 
atqualis  ipfi  CK,  & AG  ipfi  CH,  erit  « oh  id  K C ipfius  C H dupla ; quapropter  parallclo- 
grammum  KB  duplum  erit  parallologrammi  BHifiintcnim  inter  caldem  parallelas  funt-  . 4) 
que*  parallelogrammaLH.HB  ipfius  HB  duplum;  ergo  KB  eft  1 xqualcipfisLH.HBfi-  f mmi. 
mul  fumptis;  at  vero  totus  gnomon  MNX  toti  C G eft  xqualis  ut  fupra  dcmonftratum  eft ; txima 

ersoTcliquu  HF  squale  erit  g reliquo  BG;  fcd  BG  cit  quod  CD.DB  continetur;  cum  CD,  jum 
D G fint  squales;  H F autem  eft  quadratum  ex  C B;  ergo  «^angulum  C D B aquale  erit 
quadrato  ex  CB;  proinde  ut  DC  ad  CB  ita  eft  h C B ad  B D;  at  vero  maior  eft  DC  quam  h <?■/'*"■ 
CB,  ergo  etiam  CB  maior  erit  quam  BD.  Reda  igitur  linea  CD  extrema,  ac  media  ratio- 
ne fedta;  portio  maior  eft  CB.  itaque  fi  recta  linea  partis  ipfius  quintuplum  pollit  &c.Quod 
erat  dcmonftrandum . _ 

Supercft  oftendendum  duplam  ipfius  AC  maiorem  efle,  quam  BC,  namquc.ut  CB  cua- 
dat  pars  cius,  qua:  dupla  eft  ipfius  AC,  ncccfteeft  duplam  AC  maiorem  efle  ipfa  BC.quod 
hoc  pafto  dcmonftrabitur . 

Si  dupla  ipfius  AC  maior  non  fit  quam  CB.  fit,  fi  fieri  poteft,  BC  ipfius  C A dupla,  igitur 
quadratum  ex  BC  quadruplum  erit  * quadrati  ex  C A;  proinde  quadratorum  utrumque  fi- 
mul  ex  BC,  CA  quintuplum  erit  quadrati  ex  CAj  at  vero  quadratum  ex  BA  ponitur  quin- 
tuplum quadrati  ex  AC,  ergo  quadratum  ex  B A squale  erit  quadratis  ex  B C,  C A,  quod 
efle  non  poteft , non  eft  ergo  B C dupla  ipfius  C A.  Neque  diflimili  modo  oftendemus  mi- 
norem BC  non  efle  duplam  ipfius  C A,  &c.  ergo  A C dupla  maior  eft  quam  BC.  Quod 
oportebat  oftendere , 

Antecedentis  Theorematis  Refolutio . 

D A C B 


a 1. Corti,  to. 
ftxti . 


REifta  enim  quadam  C D partis  ipfius  D A quintuplum^ 
poflit,  ipfiusquc  DA  dupla  ponatur  AB; Dico  AB 
extrema,  ac  media  ratione  feiftam  efle  in  puncto  C,  maioremque  partem  efle  A C,  qua:  re- 
liqua pars  eft  eius,  qux  a principio  rc£t®  line® . Quoniam  autem  A B extrema , mediaque 
ratione  leda  eft  in  C,  & AC  eft  portio  maior , erit  rcctangulum  ABC  squale  quadrato  ex 
AC,  at  vero  rcftangulum  B A C squale  eft  ei,  quod  bis  D A,  AC  continetur , fiquidenu. 
B A dupla  eft  ipfius  AD,  ob  id  redtangulum  ABC  vna  cum  rc£t  angulo  B A C,  quod  qui- 
dem eft  ipfius  AB  quadratum,  squale  eft  ci,  quod  bis  D A,  A C continetur  vna  cum  qua- 
drato ex  AC,  fed  quadratum  ex  AB  quadruplum  eft  quadrati  ex  A D,  ergo  quod  bis  DA, 
AC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AC  quadruplum  eft  eius , quod  fit  dx  AD  quadrati, 
ergo  & quadrata  ex  DA,  AC,  vna  cum  eo  qnod  bis  fub  D A,  A C continetur  rcitangulo 
hoc  eft  quadratum  ex  CD  quintuplu  erit  quadrati  cx  DA, Quod  ex  hypothefi  ita  le  habet . 

Refolutionis  Examen. 

SVpptMDt  h*c  Rrfolujin  retiam  AB  extrem},  xe  medii  ratione  feftam  efte  in  C,  fte.Si  CD  partii  ipfiox i DA  quiruuplum  poT- 
Ut,  St  ipfm,  DA  dupla  lit  AB,  &c- deduco  i triangulum  A BC  quadraro  ex  Aqrqualcefle,  dcindi  auten,  Infcrt  reflan- 
gulutn  ABC  «na  cum  reflangulo  B AC  rtmale  elle  ei , quod  bu  DA.  AC  continetor  , »na  com  quadrato  ex  AC  ,ex  quo  telolti- 
t»  4eJut;[  illud,  utmpe  quod  bu  D A,  AC  continetur,  tua  cum  quadtato  cx  A,C  quadtuplum  cile  hului  quadrati , quod  nt  ex 

« C ^ A i/j 


* 


4 


. 7i 


CAROLI  RENALDJNIJ 


AD,  hinc  tanJrni  colligit  qnadrata  cx  DA,  AC  »na  eam  eo,  qnod  bij  D A,  A C continetur , hoc  cft  quadraram  ex  C D qoinra* 
pium  cfle  quadrati  cx  A D,  quod  verum  cft.  Patet  ergo  icfolutioucm  clTc  fumptionem  quxrtti  taoquam  concedi  perci»  <jo* 
coafe quuntur  in  aliquod  «ctum  concc&um  , 

Eiufdem  T beor  emat  is  compojitio . 

QVuoniam  igitur  quadratum  cx  CD  quintuplum  cft  quadrati  cx  DA, -quadrato  autem 
ex  CD  xqualia  fuur  quadrata  cx  DA, AC  vna  cum  co , quod  bis  dA,  AC  contine- 
tur rctftangulo ; erunt  ergo  quadrata  ex  DA,  AC  vna  cum  eo,  quod  bis  lub  DA,  AC 
continetur  reftangulo.quintuplu  iplius  quadrati  ex  DA , & diuidendo , quod  bis  fub  DA, 
AC  continetur,  vna  cum  quadrato  ex  AC  quadruplu  erunt  quadrati  ex  A D;  cftautcm  & 
quadratum  cx  AB  quadrati  ex  AD  quadruplunv.cum  A B dupla  fit  ipfius  A D;  ergo  quod 
bis  continetur  DA,  AC,  vna  cum  quadrato  cx  A C xqualc  eft  quadrato  ex  A B;  fed  qua- 
dratum cx  AB  cft  rcrftangulum  ABC  vna  cum  roftangulo  BACircift  angulum  igitur  B AC 
vna  cum  rerftangulo  ABC  cft  aquale  duplo  roftangulo  D A C vna  cum  quadrato  cx  A C 
/cd  rcift angulum  BAC  xqualc  eft  duplo  roftangulo  D A C;  ablatis  aqualibus  rccftangulis 
BAC,  & duplo  rcftangulo  D AC  erit  reliquum  rccftangulum  ABC  reliquo  quadrato  cx 
AC  xqualc;  cft  igitur,  vt  BA  ad  AC;  ita  AC  ad  CB,  maior  cft  autem  BA,  quam  AC,ergo 
& AC  maior  erit,  quam  CB;  quainobrcm  AB  extrema , ac  media  ratione  fcifta  cft  inC,  & 
AC  eft  maior  portio;  &c. 


Compofttionis  Examen. 


CO  mpofitioiftx  (umir  conccfTuni  hoc,  nimirum  quadruum»  DCqttittttiplumersc  quadrari  cx  DA,  ex  quo  infert  quadra* 
taex  DA,  AC  vna  cum  co.  quod  bis  continetu  r DA,  AC  quinruplu-nefss  quadrari  ex  Da,  tt  diuidendo,  quod  btsDA, 
AC  continetur  tna  cum  quxdratnex  AC  quadruplam  tfse  quadrari  ct  AD.  tt  tndl  deducit  quod  bis  contiliaul  DA  AC.quo» 
cftrcdhngulum  BAC  Tiiacttmqaadrxtoex  AC  xqualc  cft:  quadrarocx  AD.  cx  quo  xtgint  reftingulum  BAC,  ,na  cum  re* 
- - - ' — ' .rg.  1 * " | — ,:-BAC,Scdu* 

ACidCB. 
tu  cfoe  pae- 
tiorem, &c.  quod  eft  quzGrum.  , ;( 


ttangulo  ABC  arquati  duplo  icat  angulo  UAl  vna  eunt  quadrato  cx  AC  vodcmtctt  amans  zquwiori,  rrnangui» 
pia  icflaogulo  DAC  reliquum  rcftangulum  ABC  quadrato  ex  AC  cfae  xqualc ; vndd  collijjit  ut  eft  AB  ad  AC.itd 
unde  infrit  AC  maiorem  efse,  quamCB,  aederaum  ABciircnrd.ac  medii  ratione  fcCtom  cite  iit  C,  tt  AC  maiore 


Vides  itaque, quam  bene  in  Compofitioncm  quadret  illa  dcfinitio.Copofitio  eft  fumptS 
concedi  perca,  qux confcquuntur in quafiti conclufioiieni , feu deprehenfionem ; lumit 
enim  illud  conccdum ; nempe  quadratum  cx  C D;  quintuplum  ede  quadratiex  DA,  & per 
ca,  qux  confcquuntur  ratiocinatur  donec  perucniat  ad  hoc , quod  eft  quxfitum , nimirum 
AB  extrema,  ac  media  ratione  fedtam  ede  in  C,  & A C maiorem  efle  portionem . 

Supradiiftorum  Theorematum  rclolutionibus,  atque  compofitionibus  in  medium[allaris 
non  erit  abs  re  alia  quoque  refolucrc,  fimulque  componere  maioris  doftrinx  gratia . 

primum  autem  occurrit  Theorema  illud  refolutum , atque  compotitum  a Pappo  Ale- 
xandrino Lib.  4.  Collectionum  Mathematicarum  prop.  4.  Illud  autem  erit  ut  mfra . 


S C U 0 L I O N. 


'Ex  htti  entis  facile  conflant,  /jtta  fupcrius  attulimus  de  Rejolut  ione  Ccmpoftione  Theorema- 

tum, cum  diceremus  Rejolut  tonem  e (se  Jumptionem  quajitt  tamquam  concepi  per  ca , qua  con- 
p xerpr*  ai  Jequuntur  in  aliquod  -verum  conccpttm  . Comtoptionem  autem  effefumptionem  concepi  per  eu 
Krfttmienm.  „ua  fequuntur  in  quafitieonclujionem,  feu  deprehenfionem . _ 

Itaque  ad  Re/olutionem,  quod  attinet  illudejlopraceptum,  ut  quajltum  tanquam  concefumfupa 
Tractus  •*  ponatur , ex  qua  Juppofittone  difcurramns  per  ea , qua  cxfuppojitts  deducuntur  donec  occur- 
pmpfiioai.  rat  aliquod  verum,  CT  conccfttm,  quod fciltcct  al tunde,  quam  ex  vi  rejolut  tonis  illud  efie  -ve- 
rum condet,  . . 

Hoc  autem  vero  mucnto , atque  concefio  retrogrado  ordine  per  analyjeos  vejitgta  incedendo , ac 
~ demonstrando  progrediamur  ipjiufque  demon ftrationis  compojittonem  factamus  rattoanan- 
tes  , ex  illo  vero  invento , atque  conecjso  ad  quajtticoncltijioncm  ; & hoc  ejlopraceptumpr» 
Compojitionc . 

De  prxeepto  demonjl rationis  ducentis  ad  impoptbile,  pauli  infra  loquemur . 

TUEO. 
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theorema. 

th  ftmicirculus  A BC,&  inflcllutur  A B D.Jhjue  A B ujuulis  BD,  ifJlvniBD  ducitur  ; ■ 

C «drctfos  angulos  DE,&B  E t ungatur ; cui  ad  r citos  angulos  duc  atur  E F^fitfjuc  centrum  Lx  PMPft  li. 
C,&vtAG  tdG  Duijit  Dll  udHT;& iungutur  H E,  Dic»  ungulum  RED,  ungui»  4 /"?■ » » 
DEH  uqualcm  effi . 

frupurutu. 

e xqualis  h i ^fiwu. 

■ I kE,  atque  cit  angulus  au  e.  rectus , eres  iguui  icci*  .»  .v  inter  fe_.  ' 

Quales  funt,  d fi  namq;  centro  K,&  interuaUo  KB  circulus  dcfcnbatur  tranfibit » per  pun- 
eium  D,  atque  adeo  KD  ipfi  dii  erit  «qualis,  itemque  KE;  & Gb  parallela  eft  ipfi  EF. 


DVeatur  * 3 pundo  G ad  BE.pcrpCdicularis  GK,&  iugatur  b KD.crgo  BK  eft  e i 
K E,  atque  eft  angulus  B D E redus , tres  igitur  rcite  linex  K B,  K D,  KE  u 
■ 7r. .Vinfrmilln KR circulus  dcfcnbatur  tranfibltisp 


primi . 


Refolntio . 


Quoniam  igitur  angulus  KED  eft 
Squalis  angulo  DEH,  atque  eft  DK 
aqualis  K E,  erit ' angulus  K D E xquahs 
angulo  KED;  & propterea  KDE  angulus 
-qualis  eft  angulo  DEH.&  DK  parallela 
eft  s EH.ducatur'1  ipfi  DE  parallela  KL,& 
CD,ad  L producatur  \iungaturquek  B L. 


e J .frimi. 

[ i.  axioma 

fTimi . 

e i7.  primi  • 
h i I primi. 
i i.  nxitm* 
primi . 
i I ftt.fr imi. 
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itd  DF,adFE,&  ut  KG  ad  GD  iri  EF  ad  FH,  ergo  ex  xquali 11  ut  LGadGDitaDFad  p 
Sf’&diuid£do  ut  LD  ad  DG  ita  DH  ad  FH,  ponebatur  autem  & vt6Had™'[a,-^  ? 
f,  en  ut  t icitur  L D ad  DG  ita  D H ad  FH,  hoc  eft  AG  ad  GD,  quapropter  LD  iph  AG  > 
^??aualis  l obid  ablatacommum  AD  remanebit ' La  ipfi  DG  xquahs.  Sed  & aB  eft - e ^ 
anuS?s  BD,  ergo  LB  ipfi  BG  xqualis  erit;  Quonii  enim  aB  eft  cqualis  BD  erunt  - anguli  < * £££ 

R aD  bD A inter  fc  xquales , &xquates  itidem  qui  ex  duobus  redis  relinquuntur  BaL, 

RDG  Sera  vero  LA..M1  xqualia  funt  lateribus  G D,DB,utrumqivtriqiergo  & bafis  BL 
^ BG  eft  xqualis , i veri  BG  xqualis  eft  vtrique  LD,  AG,  cum  LD  oftenfa  fit  xqualis 
AG,  & AG  ipfi  BG  xqualis  eft , cum  a centro  ad  circumferentiam  ducantur , ergo  BL  ipfi  x 

^Ctaodita  fe  habet , & fic  oftenditur . Quoniam  KL  parallela  eft  D E,  & DKipfiKE  ;W 
que  adeo  bafis  BLbafiLD. 

1 comf»j!tt» , , 

gi  A^D.rciiquus LBA  ^^^££^£3^  5 ! 

& L A ipfi  DG  eft  xqualis  i proptereaq;  L D xquahs  ► eft  A G.Quomauugitur  ut  AG . a 
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GD,  ita  ponitur  cfle  DH  ad  HF,atqncefl  A G squalis  LD,e  erit  ob  id  ut  LD  adDGiti 
* 1 DH  ad  HF,  & • coniponcdo  ut  LG  ad  <SD  ita  D F ad  F H;  cft  autem  vt  L G ad  GK  iti  DF 

W »1»  K/r  ad  ob  quartam  Sexti  Elcmctorunufiquidcm  redis  linea?  LkJ)E  parallela;  funt , item- 
que  funt  parallela?  K G,  E F, erunt  propterca  triangula  inter  fc  fimilia  * , & erit  tandem  nc 
KG  ad  GD,  ita  E F ad  F H,  cum  fit  enim,  ut  LGadGK,  ita  DFad  F E.obfiinilitudinem-» 
, «.**«, . trianguloru  LKG.&  DEF/  & conucrtcndo  ut  kG  ad  GL  ita  EF  ad  FD,  fcd  ut  L G ad  GD 
' “•  «a  DF  ad  FH,  ut  oftedimus;  ergo  » ex  squali  ut  kG  ad  GD  ita  EF  ad  FH, T eft  aute  angu- 
* 1 ETH  squalis  angulo  KGD  ob  lineas  parallelas  E F,  K G;  ergo  angulus  E H F squalis 

erit  angulo  KDG,  fiquidem  eft  ut  K G ad  G D,  ita  E F ad  F H,  & angulus  ad  G squalis  cft- 
angulo  ad  Fatnde  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  » funt  cx  (exta  propofitione  Libri 
" ««i  i ergoredia  kD  redis  EH  erit  parallela,  quare  angulus  KDE,  hoc  eft  kED  erit  squa- 

lis angulo  DEH . 

s c h o l / o ir. 

Hle  porro , quod fuperius  et  tam  innuimus,  aduertendum  eft  refolutioncm  fili  ere  iti , ergo 
BLsquabitur  i)L  quod  itiefte  conftatcx  eo,  quia  K [.parallela  eft  ipfi  DE,  tjr  D K 
squalis  eft  tpfi  K E ; properet  angulus  BK  L aqualis  eft  angulo  L K D,Cr  quia  H K eft  aqualis 
KD,  Cr  angulus  BKL  angulo  DE  L propterea  BL  aquabitur  LD,  'inde  vides  refolutioncm  pro. 
gredi  donec  perueniat  ad  aliquod  verum  conceffum , quod  cum  nos  ratiocinando  offendimus 
aliunde  ccnftare  debet , ut  htc  cernis  , alias  non  liceret  co  a (sumpto  compofttionem  contexere  » 
etenim  illud  ex  quafito  deduximus, quod  in  quasi  tone  eft  pofttum,  cr  nondum  liquet,  iti  neque 
illud,  quod  tanquam  veru  affumcremusxt  vfque  igitur  per  re  felut  tonis  viam  progrediendum— a 
eft,  donec  ahquod  occurrat,  quod  aliunde  nobis  verum  effe  pcrfpcclum  fit.  Ita  quidem  in  fio-  • 
perior:  exemplo  cum  refolutio  perucncnt  ad  illud,  quod  latera  LB,  LD,fint  aqualia,  neceffe  ea  ’ 
tftendere  id  verum  effe,  quod  pr  astatur  vt  vijum  eft . Hac  autem  non  erant filent  io  prattrenn- 
d.t,ne  td reliquiffe  videremur  tntaclum,  quod  magnopere  facit  ad  re folut  tonis  naturam  perfe- 
cit comparandam . 

»•*>.  7 . r«-  Dcfumamus  itident  aTiud  exemplum  cx  Pappo  refolutioncm  tamen , quemadmodum 
pjjt. 1 37.  compofitioncmnonnihil  mutatis  verbis  afferemus  cum  is  fubofcurus  videretur . 

T Tf  E O g E U 

Sit  Semicirculus  in  recta  linea  AB,  atque  a punClis  A,B,ipft  ACE  ad rettos  angulos  agant  nd 
Eicmptum  rellaltuca  BD,  AE,&  ducatur  utcunque  D E.apunclo  autem  F tpfi  D E ad  nilos  angulos 
agatur  FC,  qua  cum  A B m puncto  C conucmat.  Dico  reOamtulum  contentum  AE,BDrc- 
8 angulo  AGB  aquale  effe . 

Refolutio . 

Voniam  igitur  reflangulum  contentum  A E,  BD  squale 
W eft  redtangulo  AGB,  erit  ut  A E ad  AG,  ita  B G ad  B D 
X-  Pcr  1 6.  fexti;  funt  autem  circa  squales  angulos  latera 
proportionalia , fiquidem  auguli  ad  A,  B ponuntur  redii ; prop- 
• «,  ani.  tcrei  trian§lllura  AEG  triangulo  BGD  squiangulu  erit;  > qua- 
obrem  angulus  AGE  erit  squalis  angulo  B D G;  fcd  angulus 
b »i.  unii  , quidem  AGE  aqualis  cft  k angulo  AFE,  qui  in  eadem  portione 
* Vu»X.  confiftitr  angulus  vero  EDGrurfus  squalis  eft,  ipfi  BFG,  qui 

eft  in  eadem  portionetCum  enim  EAG,  EFG  redii  fint.fi  circa  diametrum  E G deferibatw 
fcmicirculus , is  tranfibit  pcr  pundi  j A,F,  atque  erit  angulus  AFE  squalis  angulo  AGE 
qui  in  eadem  cft .portione,-  & fimiliter.cum  anguli  GBD,  GFD  fintrcdii.circulus  circa  dia- 
* u.  um,.  mcttumGDdefcriptus  per  B,  F tranfibir, a cruntquc  anguli  BFG,  SDG  inter  fc  squales 
ergo  angulus  AFE  squalis  erit  angulo  BFG:  quod  quidem  itd  fc  habet ; cum  enim  angu- 
lus AFB  rcdius.fir  squahs  redio  EFG,  dempto  ab  uuifquc  communi  angulo  E F B,  erit  rc-‘ 
liquus  AFE>rcliquo  BJFG  aequalis  * * - 


C&mpofiti 


•''JZt  (~\  Vandoquidem  utero,- angulorum  AFB,  EFG  <*  cft  redlus , dempto  comrrtuni  angulo 
itifi . V:  e ®rlt  AFE  squalis  angulo  BFG,  fed  angulo  quidem  AFE  squalis  eft 


•bifi 
$ f.oxima. 


apgUj 
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e angulus  AGE, cQmineadem  portione  confidant,  angulo  autem  BFG  eadeni  ratione  at- M 
qualis  eft  angulus  bDG; angulus  igitur  AGE  angulo  BDGJcdarqualis  i atque  eft  EAG  nn,. 
refius,  squalis  rc£to  GBD;  quare  & reliquus  squalis  reliquo,  & triangulum  t triangulo  fi-  * 
mile  erit.  Vt  igitur  f EA  ad  AG.fic  GB  ad  BD;&  proptcrca  rctfangnlum , quod  continetur  f V/2& 
AE,  BD,  reftangulo  AGb  « cft  squale , 


AVCTORIS  exempla. 

PRstermiffis  Veterum  exemplis , qu*  nofira  funt  afferemus . Lubet  autem  primiim_i 
. adducere  Theorema,  quod  apud  Archimedem  repet  itur  in  Aflumptis , a nobis  tamen 
longe  aliter  dcmonftratumj  eius  igitur  Rcfolutio  & Compofitio  a nobis  contexitur  ad  eum, 
qui  fcquitur  modum . 

THEOREMA. 

Si fieri  t femtcirculus  fuper  diametrum  AR,cr  eduda fuerint  ex  C dua  linea  tangentes  illum 
in  duobus  fundis  D,&  E,  iundaijue fuerint  EA,  DB,fe  mutuo  fetantes  in  Fi  C*  tnnday 
fuerit  CF,  & producatur  adG.  Dico  CG  perpendicularem  efie  iffi  AB. 


Ezonpluin-» 

V. 


t fy.  primi. 

I 

t.*x.  frimi. 
mfrim.  m». 
frimi. 
n xJ  frimi. 


7 6 CAROLI  RENAE DI N I I 

angulus  CliF  fuerit  maior fecundi , fci licet  angulo  CFD;  etiam  terti a,  nempb  angit  lui 
CFR,  maior  erit  quarti , videlicet  angulo  CE  Fi  ergo  latus  CE  maius  erat k Utere  CF;  fed  ' 
latus  CE  aquale  eft 1 lateri  CD;  ergo  Utus  CD  maius  erit m latere  CF;  ergo  angulus  CFJ> 
maior  erit " angulo  CDFi  fed  fuf  ponebatur  minor  i ergo  foret  minor  ,(jr  maior , quod  eft 
inconueniens . Non  difflmiliter  ft angulus  CDF J apponeretur  minor . 

Angulos  quantitates  appello  fcnfu  fupra  explicato . 


■ ftjrnif, 
g U ttrhj. 


Compojitio. 


i-  (~\  Voniam  igitur  CD  tangit  circulum,  & eunde  fecat  DE;  erit « angulus  CDE  squalis 
angulo  DBEifed  angulus  CDF  xqualis  cft  duobus  CDE.EDF;  ergo  angulus  CDF 


xquabitur  duobus  angulis  EDB ,&  DBE;lcd  E I )B,fcu  EDF  xqualis  cft  t angulo 
FHE;  in  eodem  enim  funt  circuli  fcgmcnto;ergo  angulus  CDFarqualis  cft  duobus  FBH,  & 
v vt  fimi.  FHB;fed  his  xqualis  >eft  externus  DFH,  feu  DFC;crgo  angulus  UFC  /xquabitur  angulo 
iMumm-.  cDF,fed  Jnguius  CDF  i ert  xqualis  angulo  DAB;crgo  agul  us  CFD  xqualis  erit  ( angulo 
■ jx.ttruj.  DAB;at  vero  angulus  DFC  ,eft  xqualis  angulo  BFGxrgo  angulus  DAB  xqualis  erit  an- 


O '”*”  gulo  BFG;  communis  eft  autf  angulus  ad  Ejergo  reliquus  FGB  $ xquabitur  angulo  ADB; 


• lf.  frimi.  r.  w 

tf  IX.  frimi.  Juc  autem  cft  redus ; ergo  & FGB  redus  erit 


Initium  Rife* 
lutum  t.  & fi » 
mu  Ctmfofi' 


Hinc  fequitur,quod  AD  protrada  debear  peruenire  ad  piidu  H,&  huc  in  modii  cdfirma- 
itf.  « k‘tur  • Si  non  pcrucnit  ad  H,vel  fupra.vcl  infra.  Si  fupra,  vt  ad  pundum  I;  Quoniam  igitur 
* ' ADI  eft  linea  reda;  eftque  angulus  ADB  redus;  ob  id  reduseritei' deinceps  angulus 

s 1 w i.  IDB.feu  IDF;  fed  fi  a pundo  D ad  pudum  H reda  ducatur, fiet  , angulus  HDF  redus,-  cum 
*• fit  in  femicirculo;  ob  id  angulus  HDf  * xquabitur  angulo  IDF,  pars  toti;  quod  eft  abfur- 
' dum.  Non  diffimiliter  ratiocinandum,fidicaturperuenirc  ad  K;  angulus  enim  KDB,  re- 
ctus erit ; fiquidem  ADK  recta  efle  fupponitur ; angulus  vero  ADB  rectus ; ob  id  angulus 
deinceps  illi  KDB  rectus  quoque  erit.  Atfi  fupponatur  ducta  DH,  vtiqueeum  DF  faciet 
angulum  rectum : quare  angulus  KDB,  feu  KDF  xquabitur  angulo  HDF,  pars  toti ; quod 
cft  impollibile. 

Confpettus  Refolutiottis  , atque  Compofitionis . 
ftfuoniam  angulus  CGB,fea  FGB,  eft  reCtus;  ergo 
Jugulus  FG B , aquabitur  angulo  ADB,  fed 
Angulus  ad  B,  communis  eff  vtrique  triangulo  ADS,  FGB;  trgo 
Angulus  DAB,  aquabitur  angulo  BFG; fed 
Angulus  DFC  aqualis  est  angulo  BFG,  ergo 
Angulus  DFC,  aquabitur  angttlo  DAB.  fed 

Angulus  CDF,  aqualis  eft  angulo  DAB,  (eft  enim  DC tangens  & DBfec ops)  ergo 
Angulus  DFC, feu  DFH,  aquabitur  angulo  CDF  fed 
Angulus  DFH  aqualis  eft  angulis  FHB,  FBH.  ergo. 

Angulus  CDF,  aqualis  ent  duobus  angulis  FHB,  FBH j fed 

Angulus  EDB,  feu  EDF , aqualis  eft  angulo  FHE ; sn  eodem  enim  funt  circuli  figmento;  ergo 
Angulus  CDF,  aquabitur  duobus  angulis  EDB,  DEEi 
Angulus  vero  CDF,  aqualis  eft  duoous  angulis  DE,  & EDF,  ergo 
Angulus  CDE,  aquatis  ent  angulo  DBE;  fiquidem  totus  angulus  CDF,  aquatur  fuis partii- 
ous , nempe  angulis  CDE,  cr  EDF,  aqualis  e E etiam  demonftratus  duobus  angulis  EDB, 
(S^DBE;  Vtrittjue  ablato  communi  angulo  EDB, reliquus  CDE,  aquabitur  re  h quo  DBE. 

Aducrtandum  autem  omnem  Analyfin  delinere  in  propofitionem  illatam , & hoc  prar 
oculis  habendum , non  autem  in  affiimpram ; ita  fit  vt  cum  ca  fuerit  ex  antecedentibus  de- 
ducta, & aliunde  veritas  eius  comprobetur,  ftatitn  Analyfis  fiftat , nec  vltcriori  indigeat 
pro^rcfTu , ac  proinde  tunc  primum  liceat  Analyfcos  repetendo  vcftigia,  Synthefin  ipfarn 

THEOREMA. 

Si  fuf  er  A B relt am  ex  centro  E deferiptus Jit femieir culus  ACB,  (St  in  eo  apiata  (it  AC  aqnai 
lis femidiametro , nempe  AE,velEBifitque  AC  bifariam  ditoifa  in  D;  eft  ex  E duci  a Jit 
ED,  quaprotraQafcmeniatadpcrifhtriam  in  F:  duUaquefmt  BF,  AF.  Dico  BF,  EF, 
AFsfte  incontinna  ratione , 


rw» 

,(£mn 


timm  Cotnfm- 
fitmiim. 


JW.- 
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• tl.lertt/. 


Refolutio . 

DVcatur  CF.  Quonil  igitur  e(l , vt  BF  ad  EF,  ita  EF  ad 
AF;&  eft  EF  squalis  tam  EB,  quam  AC;  item  CF 
aequalis  cft  AF,-  ergo  erit  vt  BF  ad  BE,  ita  AC  ad  CF;  1 funt 
autem  anguli  ACF,  ABF,  fcu  EBF,  inter  fc  squales, vtpotc 
exiftentes  in  code  circuli  fegmento ; ergo  squiangula  funt 
triangula  ACF,  EBF;  per  fextam  Sexti;  Quod  ita  fe  habet  ; 
angulus  enim  FBE  equalis  t>  cft  angulo  ACF, angulus  ver6  CAF  equalis  e eft  angulo  ACF,  J 
cum  triangulum  ACF  fit  ifofcclc,&  angulus  EFB  squalis  .1  eft  angulo  EBF,  cO  triangulum  <t  1 e‘m'- 
EBF  fit  ifofcele;quarc  angulus  EFB  squabitur 'angulo  FAC,&  reliquus  A FC 'squabitur c 
reliquo  BEF.  Cstcrum  triangulum  EBF  cflcifofccle  facili  conftat;  fiquidem  EF,  Ebcx  r 
centro  E ad  peripheriam  terminantur.  Triangulum  AFC  huiufmodi  cfle  fic  demonftratur , 

Quoniam  enim  ex  centro  E dudta  eft  EF,  qus  bifaria  s diuidit  AC,  h ficicr  cum  ipfa  AC  in  s >•'"'*  • 
pun£to  D angulos  redtos;  quare  quadratum  AF’squabitur  quadratis  AD,DF,  fed  DC, 
aequalis  cft  ipfi  AD,  &DF  eft  communis  vtrique  triangulo  redtangulo  ADF,  CDF;  ergok  «?*"■■■ 
quadratum  AF  aquabitur  quadratis  CD,DF;fed  huiufmodi  quadratis  jqualccft  i quadra- 
rum CF;ergo  quadratum  AF  squabitur  quadrato  CF;  quare  AF  squabitur  CF'. 

Compofitio . 

^ Voniam  igitur  triangula  ACF,  & FBE  squiangula  funt ; fiquidem  angulus  FBE 
squalis  eft  angulo  ACF;  angulus  vero  CAF  squalis  cft  angulo  ACF.curn  triangu- 
lum ACF  fit  ifofcelc,  & angulus  EFB  squalis  cft  angulo  EBF,  cum  triangulum- 
EBF  fit  ifofcele;  quare  angulus  EFB  squabitur  angulo  FAC.-ergo  reliquus  ■ squabitur  re-  * 
liquo ; atque  aded  squiangula  erut  triagula.-proptcrca  fimilia,  vnde  e erit,  vt  bF  ad  BE,  fcu 
EF,  ita  AC, fcu  EF  ad  CF,  fcu  AF;  funt  igitur  BF,  EF,  AF  in  continua  ratione . 

Confpetlui  Refolutionis  , atq-,  Compofitionit , r,/.. 

Jpuoniim  igitur  tfl  vt  B F,  ad  EF,  ito  EF,  ad  AF;  e fi  que  EF,  aqualis  tam  ES,  quam  AC ; hiiciio- f: 
item  CF,  tfi  aqualis  AF-,  erit  ergo  " *“  Cm>  * * ' 

Vt  BF,  ad  BE,  ita  AC  ad  CF . At  veri  ' 

Anguli  ACF,  ABF , fcu  EBF  fiunt  inter fe  tqualcsjvfpotc  exiftentes  in  eodem  circuli figmen-  r,IZh. cr,«- 
t* ; ergo  triangulo  ACF,  dr  EBF,  ernnt  aquiangula  fer  6.ftxti . n'«™  cu*ft- 

fitienii . 

. THEOREMA,  Eiemplum-. 

Si  retta  lineo  extrema , ac  medii  ratione  [icetur.  Dico  quadratam  totius;  rett  angulum  fub  tota,  VII. 

& figmento  maiori ; rt(l  angulum  fui  toto,  e!r figmento  minori  in  continua  e fic  ratione. 

Proparatio  ad  Refolutionem , 

SItxcifta  AB  ftfla  in  C extremi , ac  media  ratione;  itavt 
pars  maior  fit  AC,  pars  minor  CB.  Dico  vt  cft  quadra- 
tum AB  ad  redtangulum  B AC,  ita  efic  rcdfangulum  BAC  ad 
rcdtangulum  ABC.  1 Dcfcribatur  fcmicirculus  ADBfupcr 
AB  & ex  pundlo  C b excitetur  perpendicularis  CD; e agan. 
turque  AD.BD. 

Befolutio  \ 


a \.  pupum. 
>n  b I l.pntru. 
■"  C l.fet  frimu 


QVriniam  igitur  cft ,'  vt  quadratum  AB,  ad  redlangulum  BAC,  itaredhngulum  BA.C  ifvunL  „ 
ad  redtangulum  aBC;  cft  autem  re&angulum  BaCj  squale  quadrato  cx  AD;  rc-/-,„.  ^ 17. 
dhngulum  vero  ABC  squale ' eft  ouadrato  ex  BD;proptcrca  erit  vt  quadratum  ( • 
AB  ad  quadratum  aD,  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  BD;  quare  <vt  AB  ad  AD,  ita—  f 
ADadDB;fedsvt  AB  ad  AD, ita  ADadAC;ergo  AC, &BDcrunt  inter  fc  squales,-  at-  g tvma.1. 
que  adeo  carum  quadrata  squalia  erunt.  Quod  ita  fc  habet;  nam  redtangulum  ABC 
squale  eft  quadrato  AC,  cum  AB  fit  inC  dinifa  extremi,  ac  medii  ratione ; cft  autem- 
- - „ - . - - • jdem 
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Idem  redangulum  AbC  xquale  quadrato  ex  bD,  cum  triangulum  ABD  fit  rcdangulum  i 
& reda  DC  perpendicularis  (jt  ipfi  AB. 

Compofitio  j 


Voniamigitur  quadrata  AC,  bD  xqualia  funt  i rcdangulum  enim  ABC  aequale  eff 
quadrato  ipfius  AC;  fiquidem  AB  in  C extremi,  ac  media  ratione  diuifa  eft,  & idem 
« ttr  c«*a.  redangulum  AbC  aquale  « eft  quadrato  ex  Bl>  ob  triangulu  ADB,  &c.  propte- 

* rca  AC,  bD  erunt  inter  fe  aquales  ;B  eft  autem  vt  AB  ad  AD,  ita  AD  ad  aCj  ergo  erit  ve 

(rtfcaUL  AB  ad  AD,  ita  AD  ad  DB,-  ob  id erit  vt  quadratu  A B ad  quadratum  AD,  ita  quadratum 
*•/«“£  aD  ad  quadratum  BD.-^eft  autem  redangulum  ABC  arquaie  quadrato  bD;  redangulum 
3A* cmis.i.  vcriBAC  arquaie  quadrato  AD;erit  proinde  vt  quadratum  ex  AB  ad  rcdangulum  BAC, 
> x.«»  17 ■‘ii/  ita  redangulum  BAC  ad  redangulum  ABC.  Quod  erat  operar  pretium  oftenderc , 

*"  • Ncui  diflhnili  modo  ac  fupru  fiet  confpedus  refolutionis , & compofitionis , 

Confpecius  Refolutionis , atque  Compofitionis. 

Jtfiuwiitm  e fi  vt  quadratum  AS,  ad  rcB angulum  SAC,  ita  rcB  angulum  BAC  ad  rcBangtu. 
lum  ABC.  Sed  reBaugulum  BAC  aquale  e fi  quadrato  AD,  & rcB  angulum  ABC  aqualt-a 
tfi  quadrato  BD,  propterea  ertt , vt  quadratum  AB  ad  quadratum  AD,  ita  quadraturi-* 
AD,  ad  quadratum  BD;  quare 
Vt  AB  ad  AD,tta  AD,  ad  DB;  ft d 

Vt  AB  ad  AD,  sta  AD  ad  AC;  trgo  AC,  efi  BD  erunt  inter  fe  aquales;  ergo  earum  quadrata-* 
aqualia,  erum . £ugd  ita  fe  habet , (fit. 

THEOREMA. 

St  fuerint  tres  quantitates  proportionales , aggregatum  quadratorum  ex  media,  (fi  maiori 
extrema  ad  reBaugulum  fub  qjdcm  contentum  rationem  habetvt  aggregatum  extrema^ 
rum  ad  mediam  K 

Sefilutit. 

STnt  tres  proportionales  AB,  BC,  BD,  & carum  extremas 
fir.t  AB,  BD,  e quibus  maior  fit  BD.  Difponantur  in  di- 
redum,  vt  conftituant  redam  AD;  eitpundoB  * eredafit 
perpendicularis  media  BC,  - erunt  quidem  A,C,D  punda_. 
in  circulo , adis  igitur  AC,  DC;  confideretur  triangulum^ 

ACD,  item  &BCD.  Quoniam  igitur  aggregatum  quadra- 
torum a media , & maiori  extrema  ad  rcdangulum  (ub  ijfdem  contentum  rationem  habef  J 
vt  extrem  jrutr^  aggregatum  ad  mediam;  eft  autem  AD  aggregatum  extremarum  AB, 
BD,  media  vero  BC,  redangulum  autem  fub  media , maiorique  extrema  continetur  fub  - 
BC,  & BD,  quarum  quadratis  aequale 1 eft  quadratum  CD;  igitur  eft  vt  AD,  ad  BC,  ita, 
quadratum  CD  ad  redangulum  fub  BC,  & BD,-  • eft  autem  rcdangulum  ADB  ad  rcdan- 
gulum fub  BC,  & BD,  in  eadem  ratione  vt  AD  ad  BC,  propter  communem  altitudinemJ 
BD;  ergo  rcdangulum  ADB  ' aequabitur  quadrato  CD,-quamobrem c erit.vt  aD  ad  CD, 
ita  CD  ad  DB;  eft  aurem  angulus  ad  pundum  D communis  vtrique  triangulo ; proptera, 
triangulum  ADC  xquiangulum * erit,  & fimile  triangulo  CDB.  Quod  ita  fc  habet,  vt  con- 
ftat  ex  Elementis. 

Comptfitio. 

Voftiam  igftur  triaqgulum  ADC  xquiangulo  eft  triangula  CDB,  eidemque  fimile  ; 
propterea  * erit  vt  aD  ad  CD,  ita  CD  ad  DB,  crgorectangulum  ADB  B aequabitur 
quadrato  CD,  > eft  autem  rectangulum  ADB  ad  rectangulum  fub  bC,  &BDin_, 
eadem  ratione , in  qua  eft  AD  ad  bC,  propter  communem  alritudmem  bD,  ergo  erit  f vt' 
AD  ad  BC,ita  quadratum  CD  ad  rectangulum  fub  BC,  & BD,  fcd  quadratum  CD  ntqua- 
jc  i eft  quadratis  ipfarum  BD,  & BC,  nempe  maioris  extrema’,  Sc  medix;  rectangulum  ve- 
rb  fub  BC,  & BD  fub  ijfdem  continetur ; eftquc  aD  aggregatum  extremarum  AB, BD, me- 
dia vero  eft  BC;  ergo  aggregatum  quadratorum  a media , Sc  maiori  extrema  ad  rcctangu-, 
Jum  Aib  ijfdem  contentum  rationem  Iiabet,  vt  aggregatum  extremarum  ad  mjdiam . 
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Confpcclus  Rcfolut  tonis , atejue  Cvmpofttionis . „r 

j£6bniam  igitur  aggregatum  quadruorum,  &c.  • 'T 

Efi  autem  AD  aggregatum  extremarum  A B,BD,  media  vera  B C;  Rcc7  angulum  autem  /ut 
mtdta,  & matari  exererna,continetur fub  B C,  BD,  quarum  quadratis  efi  aquale  quadra- 
tum CD,  igitur  efi 

Vt  AD  ad  BC  ita  quadratum  CD  ad relf  angulum  fub  BC  (fi  BD. 

Bell  angulum  autem  AD  B ad  relt  angulum fub  BC&BD  efi  in  eadem  ratione  vt  AD,  ad 
BC  ob  communem  altitudinem  BD  ergo 
Bell  angulum  ADB,  aquabitur  quadrato  CD.  erit  erga 
ytADadC  DitaC  D ad  D B. 

At  vera  angulus  ad  punctum  D,  communis efi  vtrtque  triangula;  erga 

Triangulum  ADC,  xquiangulum  erit,  ac Jimde  triangula  CDB.  fi/uod  ita  fc  habet , &e . >;«•»  <-.■/*- 

THEOREMA. 

‘ Ei-mplum 

Sit  femicirculus  in  recta  AB, it  a ut  fit  pratratta  hae  ad  quodeunq,  punctum  C,(fi  ab  eo  dult a IX. 
fitCD,  occurrens  connexo  peripheria  in  E.  Dico  Arcum  AD  maiorem  effc  arcu  BE. 

Rcfolut  io , 

Sit  centrum  F,  & agantur  rc&x  FD,  FE. 
yx  Voniam  igitur  arcus  A D inaior 
I)  eft  arcu  NE,  > erit  angulus  AFD, 
maior  angulo  B F E,  fed  an- 
gulus A FD  squalis b eft  angulis  FD  C, 

& FCD;crgo  anguli  FOC,  FCD  maio- 
res erunt  angulo  E F C,at  vero  angulus 

FDC  feu  F D E squalis c eft  angulo  . _ _ 

DEFier^o  angulus  DE  F vna  cum  angulo  E C F maior  erit  angulo  EFC.  Quod  ita  le  ha- 
bet; angulus  enim  folus  DEF  maior  eft  i angulo  EFC;  ob  id  multo  maior  erit  idem  DE  E. 
v ilicum  £CF,  multo  maior  inquam  erit  ipib  EFC . 

Compofitio . 

Q Voniam  angulus  ECf  vna  cum  angulo  DEF  maior  . eft  angulo  CFE;  angulus  vero 
F D E squalis  3 eft  angulo  FED;  ergo  angulus  F D E,  feu  FDC  vna  cum  angulo 
^ DCF  maior  erit  angulo  C F E;  fed  angulis  FDC,  & DCF  squalis  > eft  angulus 
A F tBcrgo  angule  A E D maior  eft  angulo  CFE,  feu  B F E;  ergo  arcus  A D,  crninfi- 
fbt  angulus  AFD  maior  'erit  arcu  BE,cui  infidit  angulus  BFE.  Quod  oportebat  oftederc. 


et  l6  . fritr  i. 

fi  S fn 

y ft.fnmi. 

/ tx  lltrj.cn 
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Confpcclus  Rcfolut ienis  ,at<}ue  Compoptionis . 

Jpuoniam  igitur  arcus  A D,  maior  eJl  arcu  B E.  ergo 
Angulus  AFD , maior  erit  angulo  B E E, fed 
Angulus  AFD,  aqualis  efi  angulis  FDC , & ECO,  ergo  ^ 

Anguli  EltC,  & FCD,  maiores  erunt  angulo  EFC,  at  vera 

AnrulusFDC,fcuFDE,aqualis  eft  angulo  DEF.  ergo  , , , 

Angulus  DEF , vna  tum  angulo  ECF,  maior  erit  angulo  EFC.  <%u«d  ttufe  halet , &c. 


Initium  Re • 
folutumn . at- 
que  finit  Cem 
fo/itierit  . 


Fixit  Refotu' 
lienis  & ini' 
timen  Cetr.  pe  • 
ptionis . 


theorema. 


Jn  omni  i 
tumultum. 


triangulo  relt  angulo  ut  e/l  bjpothcnusa  ad  aggregatum  laterum  ambientium  angu- 
ellum,  ita  hoc  aggregatum  ad  aggrtgatum  ex  hypolhcnufa  & duplo  catheto . 


Exemplum 

X. 


Sit 


«S  e A R 6 Lt  Rt  NaLDINII 

Sit  triangulum  rcdtangulum  A C B,  cuius  hypothe- 
mufa  A B,  latera  vero  circa  angulum  rectum  fint 
AC,  BCi  cathetus  vero  CD,  Dico , ut  cft  A B ad  aggre- 
gata ex  A C,  & B C,  ita  clfe  htiiufmodi  aggregatum  at| 
aggregatum  ex  A B,  & dupla  DC. 


' Rcfolutio . 

Quoniam  igitur  efi,  ut  Ab  ad  aggregatum  ex  AC,  & B C,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad 
aggregatum  ex  Ab,  & dupla  D C propterca  rcdtangulum  fub  Ab  & fub  compofita  ex  AB, 
k & duPla  DC  aquabitur , quadrato  aggregati  ex  AC, Sc  BC.Sed  rcdtangulum  ab  A B in  ag- 

gregatum ex  Ab,  «e  dupla  DC  aquale  cft  quadrato  ex  Ab,  vna  cum  rcdtangulo  fub  A B & 
dupla  DC;  ergo  quadratum  aggregati  ex  A C,  & b C aquabitur  quadrato  ipfius  A B,  vna 
eum  rcdtangulo  fub  Ab,  & dupla  DC,  hoc  cft  qyadratis  ex  AC,  & BC  vna  cum  refiangu, 
lo  fub  Ab  & dupla  DC,  hoc  cft  vna  cum  rcdtangulo  duplo  fub  AB,  & C D , fcu  fub  AC, 
BC  duplo,  ( vt  fimplum  enim  rcdtangulum  fub  A B,  & DC  xqualc  cft  (impio  fub  A C,  & 
bCj  ira  uupluni  xqualc  cft  duplo  ) id  autem  ita  fc  habet  per  quartam  fecundi  , 


Icilium  R*~ 
fi lusionis  ,0» 
Jtmi  Corufefi- 
Itonii , 


Vinis  Rifoiu* 
tinis,  & hU* 
timm  Cemfr> 
[uicnisx 


Compofttio . 

OVoniam  igitur  fi  intelligatur  BC  in  diredtum  pofita  jpfi  AC,  fit  redta  qtixdam  diuifa 
m C utcumque ; propterca  per  quartam  fecundi,  quadratum  huiufmodi  ag-resari 
xqualc  cft  quadratis  A C,  B C,  phis  dyplo  rcdtangulo  fub  A C,  & B C;  at  vero  du- 
plum rcdtangulum  fub  A C & B C,  aquale  cft  rcdtangulo  duplo  fub  Ab  & DC  idem  cft 
enim  rcdtangulum  fubAC  & BC,  ac  cft  reSangulum  fub  Ab.&  CD;  quare  duplum  xqua 
lur  duplo , fcu  quod  idem  cft  redtangulum  duplum  fub  AC  &BC  xquatur  rcdtangulo  fub 
Ab,&  dupla  CD;  ergo  quadratum comoofitx,  fcu  aggregati  ex  AC.&  BC  xquabirur  qua- 
dratis AC,  BC,  hoc  cft  quadrato  A B,  & rcdtangulo  lub  A B,  & dupla  C D fed  quadrato 
AB  vna  cum  rcdtangulo  fub.  AB  & dupla  CD  xquatur  redtangulum  fub  Ab,  & fub  agere 
SaLt0«  Ab,  * dur>  CD,  ergo  quadratum  aggregati  ex  AC,  & BC  xqualc  cft  rcdtanfulo 
fub  AB,  & compofita  ex  AB,  & dupla  CD;quamobrcm  erit;  vt  AB  ad  aggregatum  ex 
A C,  B C,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad  aggregarunt  ex  AB  & dupla  CD.  Quod  erat  ope, 
tx  pretium  demonftrare . ^ - * - 

Ctmfpcaus  Rcfolutionis , atque  Compofttionis . 

£uoni.im  igitur  vt  Ab  ad  aggregattu»  ex  AC,  & B C,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad  aer  rea, 
gatumex  A B,&  dupla  BC; propterca  “ ' 

Rcll angulum  fub  A B,cr  fub  compofita  ex  AS,  & dubia  EC,  aquabitur  quadrat»  avertenti 

ex  Ac,  & BC-  Sed  7 55  * - 

^cd  angulum  fub  AB  aggregatum  ex  ab  drdupUCD  aquale  e fi  quadrato  ex  A B,vni 

cum  recl  angulo fub  AB,  & dupla  CD;  ergo 
Quadratum  aggregat,  ex  AC&  B C aquabitur  quadrat»  ipfius  AB  , vuaeumreHat.ru, 
&dpl  co  Ca,^<>ceft  ‘lu**r*tis  ex  AC  & B C,  vna  cum  red angulo  fub  A B 

Hie  cft  vna  cum  red  angulo  duplo  Jub  AB,  &CD,feufib  AC,  BCduplt,  Qe, 

Z H £ O < R X M j[\ 


Suoplum 

XL 


b, quadrante D£  a, &femteireu(»  D C A, fit duda vb, libet. dCB,&  DBadBT,fftmZ 
J^’C^[it‘>ne"CUlEBU'  «tvtmm  A B.  Die»  tundi um  F.  cadere  vitra  f ^rr| 

Intclligantur  dudfcc  AE,  AB,  AC  s 
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Rcfolurio . 


tl 


• tujtiimli. 


terell.  S ftxti • 
C 47/ri#w. 


OVoniatn  Igitur  punflum  F cadit  ultra  C.  vcrfus  B;  eri*  b 
FB,  minor  quam  CB;  quare  D B ad  B F,  maiore  habebit  * 
rationem , quam  ad  CB,  fed  ex  hypothcfi  D B,  ad  F B,  eft  in  du- 
plicata ratione,  arcus  EBA,  ad  arcum  B A,  propterca  duplicata- 
ratio  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior  eft , quam  ratio  D B ad 
C B i fed  ut  D B,  ad  C B ita  rcflangulum  b fub  dupla  D B,&  DB, 
adreflangulum  fub  eadem  dupla  D B,  & B C,  ob  communem— 
altitudinem  fcilicet,  qux  eft  dupla  DBihoc  eft 1 ita  duplum  qua- 
dratum DB.feu  DA,  hoc  eft  quadratum  EA,  adquadratuin- 
AB;  eft  enim  dupla  D B,  diameter  circuli , cuius  centrum  D,  & d ^ 

ad  ipfam cadit  <i  perpendicularis  AC,  eftque  AB,  accommo-  v.mif. 

data  in  circulo ; proinde  ratio  duplicata  arcus  EB  A,ad  arcum  Ab,  maior  erit  ratione  qua- 
drati EA,  ad  quadratum  Ab;  ergo  maior  erit  duplicata  ratione  refla:  E A.  ad  rcftam  A B, 
quare  timplex  ratio  arcus  EbA,  ad  arcum  Ab  maior  erit  ratione  EA  ad  A BiQuod  quidem 
ita  fe  haber,  arcus  enim  ad  arcum  maiorem  habet  rationem  , quam  chorda , ad  chordam- , 

&c. 

. Compofttio . 

Y~\Von\a  fimplex  ratio  arcus  EbA,  ad  arcum  bA,  maior  eft  ratione  chordi  EA,  ad  cor- 
C/  dam  B A,  ergo  ratio  duplicata  arcus  ad  arcum  maior  eft  ratione  duplicata  chordi  ad 

chordam ; ergo  ratio  duplicata  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior  erit « ratione,,  ,0, 

quadra. i rcfli  EA,  ad  quadratum  refli  Ab,  hoc  eft  g dupli  quadrati  DA,  fcu  D B,  ad  g 
quadratum  A B,  hoc  eft  reftansuli  fub  dupla  D B,  & D B,  ad  rcflangulum  s fub  ea-  / cmu.  s. 
dem  dupla  Db,  & BC,  cum  DB,  dupla,  fit  diameter  circuli , cuius  centrum  D,  & A C cadat  * 
perpendicularis  ad  illam,  fitque  AB.accomodata  in  circulo, fed  vt  rcflangulu  fub  dupla  DB 
& D B,ad  rcflangulum  fub  eadem  dupla  DB,&  BC,ita  eft  DB  ad  Bc  ob  communem  altitu- 
dinem fcilicet,  qui  eft  dupla  D B;  ergo  ratio  duplicata  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior 
erit  ratione  DB,  ad  B C,  fed  ratio  D B ad  B F ; ex  hypothcfi  eft  duplicata  arcus  E B A,  ad 
arcum  B A,  ergo  ratio  DB,  ad  BF,  maior  erit  ratione  Db,  ad  BC,  ergo  B F,  minor  eft, quam 
B C;  quare  punftum  F,  cadit  vitra  C verius  B Quod  opportebat  oftendere . 

Superius  Theorema  mihi  refoluendum  fuit  propofitum  a F.  Stephano  de  Angelis  Geo- 
metra prlftantilfimo . 

Confpeflus  Refolutionis  atque  Compofitionit . 

Jpuom.tm  igitur  pandum  F cadit  vitra  C vcrfus  B;  ergo 
F B minor  erit  quam  CB:  ergo 

DB  ad  BF  maiorem  habebit  rationem  quam  ad  CB,fcd  ex  bypotheft 
DB  ad  FB  ejl  in  duplicata  ratione  arcus  EBA  ad  arcum  B A;  propterca 
Duplicata  ratio  arcus  EBA  ad  arcum  BA  mator  erit,  quam  ratto  DB  adCB,  fed 
Vt  DB  ad  CB,  ita  redi angulum  fub  dupla  D B,&  D B ad  redi  angulum  fub  e adem  dupla  D B, 

& BC,  ob  communem  altitudinem  Jciltcet  qua  eit  dupla  D B. 

Hoc  e fl  ita  duplum  quadratum  DB,  feu  D A, 

Hoc  ejl  quadratum  EA  ad  quadratum  AB ; eii  enim  dupla  D B,  diameter  circuli , cuius  cen- 
trum D,  & ad  Ipfam  cadit  perpendicularis  AC,  eftque  A B accommodata  in  circulo;  ergo 
Duplicata  ratio  arcus  EBA  ad  arcum  A B,  mator  erit  ratione  quadrati  EA  ad  quadratum. - FM  *>/<&> 
AB;  ergo  „ num  Cetnf* 

Duplicata  ratio  arcus  ES  A ad  arcu  AB.Maiorerit  duplicata  ratione  reda  EA  ad  reti  a AB;ergo  fiiinii . 
Simplex  ratio  arcus  EBA  ad  arcum  AB  maior  erit  ratione  EA  ad  ABj^uod  itafe  habet ,drc . 


Initium  Rt- 
fol  ut  lenit , 
finit  Com/#. 
fi  tinis . 


THEOREMA. 

Sit  BE  perpendicularis  ree/ a BD,  qua  bifariam  fed  a /it  in  C,  <Jr  pro  tr  ad d ad  partes  B in  A, 
mt  CA  aquatis fit  CE. , Dico  ejje  AB  ad  BE,  vt  B E ad  AD, 

- - — . ..  - ..  . JjfS. 
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Refolutio . 

QVoniam  igitur  eft  vt  A B ad  B E,  ita  bE  ad  A D,  ergo  rc- 
dtangulum  DAb  xquabitur  J quadrato  bE,  addito 
communi  quadrato  eC,  ergo  rcitangulum  DAB, 
vna  eum  quadrato  I,  C .vqiubiiur  ;i  quadrato  BE,vnacum_. 
quadrato  B C,  fcd  quadratum  B E,  vna  cum  quadrato  B C 
a-quate  eft  quadrato  C E,  ergo  reAanguIttm  DAb,  vna  cum 
quadrato  B C atquabitur  quadrato  CE,  ftd  quadratum  CE  i_ 
aquale  eft  " quadrato  AC,  (i  quidem  AC  fadla  eft  aqualis  A 
CE,  ergorettangulum  DAr,  vna  eum  quadrato  bC  aquabitur  quadrato  AC.  Quod  ira  fe 
habet  r d eft  enim  BD  bifariam  diuifa  in  C,  & ei  addita  A B,  vnde  rcdhingulnm  D A B vna 
cum  quadrato  BC,  per  fextam  fecundi  Elem.  arquabitur  quadrato  A C. 

Compofitio . 

QVoniam  igitur  redi  angulum  D A E,  vna  cum  quadrato  E C arqualecft  * quadrato 
AC,  eft  autem  quadratum  AC  atqualcquadrato  EC,  fiquidem  AC  fupponimr 
k ecqualis  E C,  ergo  rcdtangulum  DAB,  vna  cum  quadrato  BC  arquabitur^  qua- 

drato E C,  fed  quadratum  E C irquale  eft  ? quadratis  E B,  B C,  ergo  rc&angulum  DAb. 
vna  cum  quadrato  B C arquabitur  quadrato  E B plus  quadrato  B C,  ablato  communi  qua- 
drato BC,  ergo  reliquum  rcctanguluniD  A B arquabitur  i reliquo  quadraro  Ei;  quam- 
obrem  erit  «"vt  A B ad  E B , ha  E B ad  AD,  Quod  initio  propofirum  erat  oftcndendtuH. 

Confpecius  Refoluttonis  , atque  Compofttitmit . 

Quoniam  tuitur  e/f  ut  A F ad  B £,ita  B E ad  A D;  ergo 
Reti  angulum  DAB  aquabitur  quadrato  B E , 

Addito  communi  quadrato  B C ; ergo 

Red  angulum  DAB,  -vox  cum  quadrato  BC  aquabitur  quadrui»  BE,  ini  rui r quadrati 

BC,Jcd 

Quadratum  B E,  vna  cum  quadrato  BC  aquale  efi  quadrat»  CE;  erg» 

Redangulum  D A Bvrracttm  quadrato  BC  aquabitur  quadratae  E,  fcd 
Quadratum  C E aquale  ejl  quadrat»  AC,  fiquidem  AC  faci  a ejl  aqualis  CE;  erg» 

Red  angulum  DAR  vna  cum  quadrato  B C,  aquabitur  quadrato  A C.  Quod  ita  /e  habet , 

THEOREMA. 

Ijfdem  poliris , 

St  per  punita  A,  E,  D,tranfcat  circuli  peripbaria,  fr  cx  pundo  A eredajtt  perpemUeularit  AF 
occurrens  peripheria  in  F.  Dico  quatitor  redas  A E,  Ai,  BE,  AD  cfsc  proportionales  in 
continua  r at  tone  . 

Praparatio . 

EX  circuli  centro M cadat  ,MN  perpendicularis  ipfi  A F, 

& protrahatur  b ad  partes  M donec  in  punito  I occurrat 
redtar  E B,  quar  protrahatur"  ad  partes  B donec  occurrat  peri- 
pharriarin  K,  agatur  i autem  FL  parallela  ipfi  NI.  Manifcftum 


>us  fublatis  ex  aqualibus  IE,1K,  remanere  g xquales  J-E,  Bk. 

Refolutio . 


F/ 

L\  \ 

n 

n 

i \ 

B C J* 

rvr°' 


Voniam igitur  AF,  AB, BE,  AD  funt  proportionales incontinuaratione,  crk  qui^ 
dem  ABmcdia  * proportionalis  inter  AF,  & BE,  quare  quadratum  A B,  aqua- 
bitur rcdtangulo  fub  A F , & BE  hoc  eft  redt  angulo  E B L,  eft  i>  emuu 

BL 


A 
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feL  «qualis  AF,)additis  «qualibus  c reftangulis  ABD,  & ABE,  feu  BEL,  (cft  d cniraEL  < n.  terti'. 
aequalis  B K ) ergo  quadrarum  A B,  vna  cum  redtangulo  A B D atquabitur  c re&angulo  d 
EBL  plus  re&angulo  BEL,  fcd  quadratum  AB  plus  rectangulo  ABD  aquale  cft  reftangu  — C l.MXICM*  t 
loDAB.&reiftangulum  EBL  pius  reviangulo  BEL.atqualccft  f quadrato  BE;  etgorc-  ' 
dtatmulum  D AB  aquabitur  S quadrato  BE,  quare  addito  communi  quadrato  BC,  re&an-  ° fifif 
gulum  DAB  plus  quadrato  BC  aquabitur  h quadrato  B E,  vna  cum  quadrato  BC,  fcd  re-  •>  ' • 
Ctangulum  DAb  plus  quadrato  BCatquatur  * quadrato  A C, &quadratum  BEplusqua-  , l/ZZli. 
drato  BCaquatur  k quadrato  EC;  ergo  quadratum  AC  aequabitur  1 quadrato  ECurgo  t 47-  f»». 
AC  «quabiturEC,  Quod  ita  fc  habet  ex  conftructionc , 

Compofitio , 

Voniarn  igitur  AC  «qualis  cft  EC.crgo  quadratum  AC  aquabitur  quadrato  EC.fcd 
II  quadratum  AC  aquale  cft  * re&angulo  DAB  vna  cum  quadrato  bC,  &quadra- 
tum  E C aquale  cft  B quadrato  B E vna  cum  quadrato  B C;  ergo  rectangulum- 
DABplus  quadrato  BC  aquabitur  > quadrato  E B plus  quadrato  B C:  ablato  communi 
quadrato  BC;  ergo  redtangulum  DAB  aquabitur  t quadrato  BE;  fcd  rectangulo  DAb 
aquale  cft  quadratum  A B,  vna  cqm  rc&angulo  ABD,  & quadratum  B e aquale  cft  < re- 
^angulo  EBL  plus  rc&angulo  B E L;  ergo  quadratum  A B plus  rectangulo  A B D aquabi- 
tur i rectangulo  B e L feu  K B E plus  rcCtangulo  EbL,  feu  fub  B E,  & AF ; funt  „ autem- 
tcftangulaA  BD,&  E BE  inter  fc  aqualia,  fublatis  igitur  aqualibus  rciftangulis  ABD, 

K B E,  reliquum  quadratum  A B aquabitur  1 reliquo  rcCtangulo  fub  AF,  & BE.  Quare , vt 
AF  ad  Ab,  ita  AB  ad  BE;  erat  autem, ut  A B ad  B E,  ita  Be  ad  aD,  ergo  AF,  AB,  BE,  AD, 
funt  quatuor  quantitates  in  continua  ratione , Quod  initio  propolitum  erat  oftendere . 

Confpctius  Refolutionis , atque  Compofitionil . 

Quoniam  igitur  A F,  4 B-B  E,  AD, funt  proportionales  in continua  ratione ; ergo  /!Z'Z?,?£ 

4 B media  proportionalis  erit  inter  AF,  &B  E ; quare  _ >*"  c“rf- 

Quadratum  A B aquabitur  rcCtangulo  fub  AF,&  B E,  hoc  eft  rectangulo  E B L(csl  eninua  ' 

B L aqualis  A F) 

Additis  aqualibus  rect angulis  A B D,&  l?  B E,  feu  BEL(efl  enim  E L aqualis  B K;)  ergo 
Quadratum  AB,  vna  cum  rectangulo  AB  D aquabitur  rectangulo  EBL,  plus  rectangulo 
BEL;  fed 

'Quadratum  A B ,plus  rectangulo  4 B D aquale  est  rectangulo  DAb- 
Et  rcctangulum  EBL.  plus  recsangulo  BEL  aquale  eft  quadrato  B E;  ergo 
Rcctangulum  D AB  aquabitur  quadrato  B E ; quare 
Addito  communi  quadrato  B C 

Beet  angulum  DAB  plus  quadrato  B C aquabitur  quadrato  B E vna  cum  quadrato  B C,fcd 
Beet  angulum  DAB  plus  quadrato  B C aquatur  quadrato  A C. 

Et  quadratum  BE  plus  quadrato  B C,  aquatur  quadrato  E C ; ergo 
Quadratum  AC  aquabitur  quadrato  E C;  ergo 
A C aquabitur  E C.  Quod  ita  fc  habet , &c. 


1 1 . Xxtc/x.t 
primi . 


tt  6.  fecundi. 
B 4?  -primi, 
y >.  Axiom» 
primi . 

/ }•  Axiom* 
primi . 
i 1 .fecundi  • 
£ I axiruM 
n H-ttrrj. 


t.xxicm.  1. 
t 17.  /exii. 


lixii  RrPolM» 
tionh,  /*s® 
tittm  Cfiinpr» 
fihenii . 


theorema. 

Si fit  quadam  recta  A E diuifa  in  punctis,  8,C,D,ea  lege  vt  A B ad  C D fit  in  ratione  F H 
adFG,&BDadBE  fit  in  ratione  G H ad  F H. 
pico  AE  ad  CE  in  ratione  efie,  vt  FH,  ad  FG. 

Refolutio. 


Exemplum 

XIV. 


Voniam  igitur  cft  ut  FH  ad  FG,ita  AE  ad  CE,  ut  vero  ^ 
FH  adFG.ita  fupponitur  A B ad  CD;  ergo  vt » A B ad 
C D,  ita  A E ad  C E.  & permutando  u & conUer- 
tijndo,  ut  A E ad  A B ita  C E ad  C D,  & di  uniendo  c vt  B E 


G 

i 


C D E‘  ’ ' ■ 


b !<.(*•», 
J-J  rei.  4 • f tunti* 

c 1 8 juinti. 


ad 


d 4.  quinti, 

e 46. qmntit 

f 1 1 .qunti. 
% ( ffall  I 9. 

quinti 
b icnll  4. 

qmuti. 
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ad  An,  ita  DE  ad  CD,&  J conucrtendo,  vt  AB  ad  BE‘  ita  CD  ad  DE,  & permutando  e Vt 
AB  ad  CD,  ita  BE  ad  DE;  fcdut  A B ad  C D itaFH  ad  FG;  ergo  f ut  FH  adFG,  ita  BE 
ad  DE,  & per  conuerfionem  g rationis.ut  FH  ad  GH,  ita  BE  ad  BD,  & inuertendo  k ut  GH 
ad  F H,  ita  B D ad  B E.  Et  ita  eft ; hunc  enim  in  modum  fuoponitur  linea  diuifa  ex  conftru- 
ctionc , 

Compofitio , 

QVoniam  igitur  fupponiturdiuifit  A E ea  ratione,  vtflrBDadB  E,  quemadmodum-* 
GH  ad  FH,  erit  * conucrtendo  vt  FH  ad  G H,  ita  BE  ad  B D,  & per  conuerfionem 
B rationis,  vt  FH  ad  FG,  ita  BE  ad  DE;  eft  autem  ut  A B ad  C D,  ita  F H ad  F G ex 


< itnll. I- 

fi  lorelf.  1 9 
quinti- 

> iVCw*'  hypothcfi ; ergo  > vt  A?.  ;dCD,it.i  BE  ad  DE;  & permutando  t ut  ABadBE.ita  CD 
, J.,,’"  * ,-  ad  I)  E,  & • conuertcndo  vt  B E ad  A B,  ita  D E ad  C D,  & i- componendo  vt  A E ad  A B , 
ita  C E ad  C D,  & conuertcndo » & permutando,  vt  A B ad  C D,  ita  A E ad  CE;  eft  autem 
l cx  hypothcfi  vt  F H ad  F G,  ita  A B ad  C D,-  ergo » vt  F H ad  F G , ita  A E ad  C E . Quod 

f . erat  opera?  pretium  oftendere , 

0 11  vuinti. 


q: 


Initium  Rt' 

y tttir.it . 

< Cemfofi: 

WW- 


finis 

utwiti  & »»»• 
ixum  Lomf** 
jitimu . 


Iiernplun\ 

XY, 


S C H O L I O N. 

Vando  [uni  conft/jucntia  numero  mult.t  praftat  hunc  in  modum  reflationis  confpelfum 
adhibere , in  <]uo  defendendo  refluimus  & a frendendo  componimus  ,vt fu  per  tus  etiam— * 
obfruauimus , 

Confpcctus  Refolutionit  ,attjuc  Compofittoms . 

Sitoniam  igitur  eft  ,vt  F ti  ad  F G,ita  A E ad  C E,& 

Vt  F Had  FG  ,ita  A B adC  D ,ergo 

Vt  A E adC  D , ita  A F.  adC  E.  permutando  cr  conuertcndo, 

Vt  A E ad  A B , ita  CE  adC  D,&  dtutdendo  ’) 

Vt  B E ad  AB,  ita  D E ad  CD,(jr  conucrtendo 

Vt  A B ad  B E , tta  C D ad  DE,  (f  permutando  ' vr  • 

Vt  AB  adC  D , ita  B E ad  DE  ,fed  «v^,;  ... 

VtAB  ad  CD,  ita  F H adF  G , ergo  ' <,  4..  v;  V • *?.>  tl\ 

Vt  F H ad  I G , ita  B E ad  D E,  cr  per  conuerfionem  rationis 

Vt  F H ad  GH , tta  B E ad  3 D,&  conucrtendo  - -UM 

cVtG  H ad  F H,ita»  D ad  B E . Et  ita  eft  cum  hunc  in  modum 
Linea  A E Jnppcncretur  dtittfa  ex  confractione . i 

THEOREMA , 

Si  fit  recfa  A F 'd: ni  fit  inornes  A B,  B C , C D,  D E,  E F ,ita  ut  A B fit  Aquulis  E E ,fit 
ttm  ut  F C,  ad  C £,  itu  A C,  adC  D,  & ut  G H medis  proportionalis  inter  B C,C E , ad  C 
E,  ita  C D adG  l . Diro  effe  G HyC  E,C  DtG  I quatitor  dtferete  proportionales , ita  vt  H 
I differentia  extremarum  ad  DE  differentiam  mediarum  sationem  habeat , vt  AB  vel  EF 
ad  G H» 


Udi 


Refolutio , 

Voniam  G H,  C E,  C D , G I , funt  quatuor 
difcrct£  proportionales , ita  ut  1H  differentia 
extremarum  G H,  fle  G I,  ad  D E dtffc- 


H 


rentiam  mediarum  CE.CD  fit.vt  FE  ad  GHjergo  re  f B f ~ P =r 

\\B.6xti.  &angulum  IHG  aquabitur J rc&angulo  FF.D.com-  ia  e f 

b . «*»«  muni  ;lddlto  rc*?angu|0  <ub  FE,CD;crgo  rcftangulu  IHG  plus  reftangulo  fub  FE,  CD,  »- 
r,m,.  quabitur  *>  rcdtanguloFED  plus  rcdkangulo  fub  FE.CD,  fcd  rcaangulum  FED  plus  rcfta- 
, ,./«»*.  gulo  fub  F E,  C D , ex  Elementis,  squale  eft  ‘ rc&angulo  F E C ; ergo  reftangulum  I H G . 
plus  rcetangulo  fub  F E,  C D,  .xquabitur  rcetangulo  F E C , vtrinque  addito  communfre- 
tongulo  B C E, ergo  rectangulum  B C E plus  retfangulo  IHG,  plus  reftangulo  l'ub  F E . 

4 1.  jhbm  C D Illulbltur<i  ccdlmgulo  FECplus  reflangulo  B.  C E ; fcd  rcetangulo  B C E xqual^ * 

fvmi.  e .a  • " eg. 


I 
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<ft  t quadratum  GH,&  quadrato  GH  plus  redtangulo  lHG  xquale  cft  rrcdtangulum  IGH;  e t.fimt . » 
ergo  per  fubftitutioncm  aequalium  redtangulum  IGH  plus  redtangulo  fub  FE,CD  xquabi- 
tur  redtangulo  FEC,  plus  redtangulo  BCE,fed  quia  AB,  & EF,  funt  aequales ; vnde  redtan- 
gulum  FEC  plus  redtangulo  BCE  aequatur  redtangulo  ACE.ob  id  per  fubftitutionc  aequa- 
lis, redtangulum  IGH.plus  redtangulo  fub  FE,  CD,  aequabitur  redtangulo  ACE,  vtrinque 
addito  redtangulo  DCE , fiet  s redtangulum  IGH  plus  redtangulo  DCE,  vna  cum  redtan-  8 *• 
gulo  fub  FE,CD, aquale  redtangulo  DCE  vna  cum  redtangulo  ACE;  eft  autem  ex  Eleme-  t'"“' ' 
tis  redtangulum  F C D aquale  redtangulo  DCE  plus  redtangulo  fub  FE,  CD,  fadta  fub-  K i./rnuM. 
ftitutione  rcdtanguli  F C D in  locum  redtanguli  DCE  plus  redtangulo  fub  F E , C D , rc- 
dtangulum  IGH  plus  redtangulo  FCD , aquabitur  redtangulo  DCE  plus  redtangulo 
ACE.  Et  quoniam  ex  hypothcfi  cft , vt  G H ad  C E , ira  C D ad  G I , erit  > rcdtangulunu-  1 1 
IGH  xquale  redtangulo  DCE;  erat  autem  redtangulum  1 G H plus  redtangulo  FCD, 
xquale  redtangulo  D C E plus  redtangulo  A C E;  ergo  redtangulum  FCD  aequabitur  rc- 
6 angulo  ACE,  hoc  cft  redtangulum  fub  F C,  C D aquabitur  redtangulo  fub  A C , C E ; 
quamobrem  erir,  vt  F C ad  C E,  ita  A C ad  C D . Quod  ita  fc  habet;  fuppofuimus  cnun_ 
lineam  hunc  in  modum  eflc  diuifam , 

Compofitio . 


I Voniam  G H eft  media  inter  BC,  C E , propterca  redtangulum  BCE  aquabitur  < « 17 ■/>*«. 
' quadrato  G H;  Deinde  cum  fit,  ut  F C,  ad  C E,  ita  A C ad  C ~ 


c ..  . 

quadrato  G H;  Deinde  cum  fit,  ut  F C,  ad  C E,  ita  A C ad  C D,  erit  s redtangulum  * “/"'*• 
fub  extremis  C D , & F C , xquale  redtangulo  fub  medijs  C E , & A C , hoc  eft 
redtangulum  FCD  xquabitur  redtangulo  ACE.  Et  quoniam  etiam  eft , vt  G H ad  C E,  y u.fitH. 
itaCDadG  I,  erit  > redtangulum  IGH  xquale  redtangulo  DCE;  quamobrem  redtan- t '•*»“** 
gulum  IGH  vna  cum  redtangulo  FCD  xquabitur  * redtangulo  DCE,  vna  cum  redtan-  r'm' ' 
gulo  ACE;  vtrinque  fublato  communi  redtangulo  DCE;(  eft  enim , vt  conftat  < ex  Ele- ' 
mentis, redtangulum  FCD  xquale  redtangulo  DCE  vna  cum  redtangulo  fub  F E , & C 
D ) . Quibus  fubftitutis  in  locum  rcdtanguli  F C D fiet  redtangulum  IGH  plus  redtangulo 
DCE  plus  redtangulo  fub  F E , & C D , xquale  redtangulo  D C E vna  cum  redtangulo  A 
CE,  vtrinque  (inquam)  fublato  redtangulo  DcE  remanebit  f redtangulum  IGH  plus 
redtangulo  fub  F E , C D , xquale  redtangulo  A C E ; fed  quia  A B , & E F , funt  xquales , fr"*‘ ’ 
propterca  reiftangulum  F E C plus  redtangulo  BCE  xquabitur  redtangulo  A CE;  huius 
igitur  loco  ijs  fubftitutis  fiet  redtangulum  IGH  plus  redtangulo  fub  F E , C D xquale  rc- 
dtangulo  F E C plus  redtangulo  B C E . At  vero  redtangulum  IGH  xquale  eft  » quadrato » 1 JmmU. 
G H vna  cum  redtangulo  I H G , redtangulum  vero  B C E xquale  cft  s quadrato  G H , per  4 ‘ 
fubftitutioncm  xqualium,  fiet  rcctangulum  B C E plus  rectangulo  I H G , vna  cum  rcctan- 
gulo  fub  E E , C D xquale  1 cctangulo  F E C plus  rectangulo  BCE;  vtrinque  fublato  com- 
muni rectangulo  B C E, remanebit  < rcctangulum  I H G plus  rectangulo  fub  FE,  C D xqua-  < ».  a*hma 
le  rectangulo  FEC,  fed  rcctangulum  FEC  per  Elementa  xquale  cft  « rectangulo  fub  F E , 

CD,  vna  cum  rectangulo  F E D , ergo  rcctangulum  I H G plus  rectangulo  fub  F E,C  D,  * J““‘  H 
xquabitur  rectangulo  FED,  plus  rectangulo  fub  F E , CD  ablato  communi  rectangulo 
fub  F E & C D , reliquum  rectangulum  I H G xquabitur  * reliquo  FED.  quamobrem  u * 1 **>•«*• 
vt  I H ad  D E , ita  F E ad  G H ; fed  I H cft  differentia  extremarum  G H , & G I , & infupet  ^ 

D E eft  differentia  mediarum  C E,  C D,  funtque  line*  ipfx  GH.CE.C  D,  G I proportio- 
nales difercte . Id  autem  oportebat  oftendere. 

Confpctius  Refolutionis , atque  Compofitionit . 

J Quoniam  igitur  IH  eft  differentia  extremarum  G H,G  / , atque  /,/»„«„  ,q- 

DE,  eft  differentia  mediarum  C E,  C D,  funtque  quatuor  dif creti  prfpertionales  ,G  H,C 
CD,G  I.  vtquelH  adD  E,  ita  e fi  A B vel  FEadGH.  erga 
'Beti  angulum  lHG  aquabitur  reel  angule  FED.  addita  communi  redtangulo fub  F E,  CD. 

Redtangulum  1HG,  vna  cum  rectangulo  fub  F E, C D, aquabitur 
Bell  angule  FED  plus  rell  angule  fub  F E,  CD.fed 

Bell  angulum  FEC,  per  Elementa  aquale  eft  redtangulo  fub  F E,  CD  vna  cum  redtangulo  F 
ID.  ergo  ' * ' Re.  ' 
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<0  Red  angulum  IH  G,  plus  red  angulo  fub  FE,  CD,  aquabitur  rt  11  angulo  FEC.  vtrinque  addi- 
to communi  red  angulo  B C E;  ergo  „ 

Reti  angulum  BCE  flui  reclamatio  1HG  vna  cum  red angulo  fub  FE,  CD,  aquabitur  red  ani 
gulo  FCC.plus  red  angulo  BCF. 

Red angulum  vero  BCE,  aquale  efi  quadrato  GH,&  quadrato  GH  plus  rcll  angulo  1HG  aqua- 
' leejt  recl  angulum  1GH ; ergo  per  fttbjl  it  ut  tonem  aqualium . 

Recl  angulum  IGH  plui  rcll  angulo  fub  FE,  CD  aquabitur  reO  angulo  FEC,  vna  cum  rcll  an - 
. ...  i gulo  BCE;  fed  quta  A B,(fi  E F,  funt  aquales , 

Rcll  angulum  F lC,  plus  recl  angulo  BCE,  aquale  ejl  rcll  an  gulo  ACE;  propterea  eorum  loc» 
t boc  fubftitnto. 

Red  angulum  IGH,  vna  cum  recl  angulo fub  FE,  CD  aquabitur  rcll  angulo  ACE, 

F Irinque  addito  red  angulo  DC  F, fiet 

Red  angulum  IGH,  vna  cum  recl  angulo  DC  E,  plus  re  d angulo  fub  F E,  CD,  aquale  redatu* 
gulo  D C E,  plus  red  angulo  AC  t. 

Efi  autem  ex  Elementis  red  ang^ulum  F E D,  aquale  red  angulo  DC  E,  plus  reet angulo  fub 
FE,  <■  D,  hoc  [nbfiituto  in  locum  rertangu/t  D C E,  plus  rectangulo  fub  F E,  < D,fict 
Rect  angulum  IGH  plus  rcctangulo  F c D,  aquale  rectangulo  D C E,  plus  rectangulo  AC  E, 

At  vero  ex  hypothefi  ut  GH  adC  E,  ita  C D ad  Gl,  ergo 
Rcctangulum  IGH  aquabitur  rectangulo  D C E. 

Erat  aurem  reelaugulum  IG  H plus  rectangulo  F CD  aquale  rectangulo  DC  E , plus  recl  ani 
gulo  Ac  F,  ergo  , 

Titii  Kifitu*  Reet  angulum  F C D aquabitur  rectangulo  ACE,  boc  efi 
VmuCM.  Rcctangulum  fub  F C , C D aquabitur  rectangulo  fub  A C,c  E ergo 
unii . ftl 'C  ade  E,ua  JC  ad  CD.  fi>uod  ita  fe  habet  ex  hypothefi,  (fic. 

theoremu. 

Ii-.-rrhim  £»'/  circulus  DBFG,  cuius  diameter  DG  diuifafit  in  puncto  C,  vnde pt  erecta  perpendicularis 

i V L C F,  diameter  vero  G D producta  fit  ad  partes  D,  vfque  ad  A,  ita  vt  rcctangulum  GAD fit 

aquale  quadrato  C Fiper  puncta  vero  A,  (fi  i dcfcnpto  femictrculo  At  , itemque  D /f. 

' * (fi  circumferentis  AKH  fiumpta  D H aquali  ipfi  AD,  trectsfque  H I,D  E,  atque  ductis 

C I,  A E.  • . 

Duo  efsCiVt  AEadCF,  itaCladCD.  , . 

Rtfolutio , - 


, Voniam  igitureft,  ut  A EadC  F,  iraCI  adCD; 

k «J  cftautcmut  CI  n<|  C D,  ita  HC  ad  CI;  ergo 

e ii  tjnitui.  erit , 5 vt  AE  ad  CF,  ita  HC.ad  CI;  vt  t-  ergo 

' . quadratum  AE  ad  quadratu  C F,  ita  quadratum  H C ad 

quadratum  Cl.quarc  permutando  erit  c ut  quadratu  AE 
’ ad  quadratu  HC.ita  quadratum  CF  ad  quadratu  CI,-Rc- 
c ftangulum  autem  D A C xquale  eft  a quadrato  E A,  & 

f7, uqLiuii.  rc&anguIumD  CH  xquale  eft  c quadrato  C I;crgo,  ut 
k i».  «"»  • re&angulum  D A C ad  quadratum  H C,  ita  quadratum 
h 7.  piaii.  ^.p  a(j  rc,5anguium  D C H;  & permutando  erit,  f ut  rcftangulum  D A C ad  quadrarum..'  ■ 
i i ,/tx/i . £pt  jta  quadratum  H C ad  rcctangulum  D C H.  Eft  s autem  rc&angulum  GAD  xquale 
k i fimi,  quadrato  CF;  quamoljrem  erit,  •>  vt  rcctangulum  D A C ad  redlangulum  GAD,  ita  nua- 
I li.jataii. , dratum  HC  ad  re&angulum  DCH;  eft  . autem,  vt  HC  ad  D C,  ita  quadratum  H C ad  re- 
ftangulum  DCH,  & vt  AC  ad  AG,  ita  quoque  eft  k reftangulum  DAC  ad  rcttangulutn 
.GAD;  quare  vt  AC  a4  AG,  ita  HC  ad  DC;  Stpermutando  erit 1 , vt  ablata  AC  ad  abla- 
T iV/Kc’  tam  HC,  ita  tota  AG  ad  totam  DC,  fcu  vt  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  ablata  A C ad  abla- 
n tam  HC;crgo, ut  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  rcfiquaGCad  reliquam  DH,  qui  eft  xqua- 

i;.  ua/Jtta'  ||s  ADitiuainobrtmreclangulum  GAD  Kquabitur  n re^angulo  D C G.  Quod  ita  fe  ha- 
bet, nam  quadratum  CF  xquale  eft  ° rcttangulo  DC  G;  & rcctangulum  GAD  faftum  eft 
xquale  quadrato  CF;crgo  rcftangulum  GAD  xquabitur  rcitangulo  D C G. 


1 
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* Compofitio.  ..  ^ 

OVoniam  igitur  quadratum  ex  CFxqualccft  « roftangulo  D C G.  At  vctbrciftan-  * 
gulum  GAD  laiftum  cft  xqualc  quadrato  C F,  proinde  re£tangulum  G A D xqua- 
lccrit  e redlangulo  D C G ; quamobrem  crir  y reciproce;  vt  AG  ad  D C,  ita  C G > 
ad  AD,  cum  itaque  fit,  ut  tota  AG  ad  rotam  D C,  ita  ablata  C G ad  ablatam  D H,  qux  eft 
arqualis  AD;  ob  id  vt  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  reliqua  A C ad  reliquam  H C,  feu  reli- 
qua A C ad  reliquam  H C,  erit  J vt  tota  AG  ad  totam  D C;  quare  permutando « , vt  AC  t » f*>mL 
ad  AG,  ita  H C ad  D C.  At  vero,  vt  A C ad  AG.ita  cft  C rctfangulum  C A D ad  rcctan-  'r  * 
gulum  G AD,  & vt  HC  ad  D C,  ita  cft  » quoque  quadratum  H C ad  rcctangulum  D C H; » ■ ■/*»'•'  • 
quamobrem  erit,  * ut  rectangulum  C A D ad  rcctangulum  GAD,  ita  quadratum  HC  ad  J ''t 
rcctangulum  DC  H;  eft  > autem  rcctangulum  GAD  xqualc  quadrato  C F;  proinde  erit  ‘ " 9 

vc  rectangulum  DAC  ad  quadratum  C F;  ita  quadratum  H C ad  rcctangulum  D C H;  & 
permutando  erit  * vt  rectangulum  D A C ad  quadratum  H C,  ita  quadratum  C F ad  re-  * <6  f"1'"-'- 
ctangulum  D C H;  fed  rcctangulum  DAC  xqualc  eft  * quadrato  A E,  & rcctangulum., 

D CH  xqnalceft  p quadrato'  CI;  ergo  erit,  ut  quadratum  A E ad  quadratum  HC,  ita  a,™, 
quadratum  C F ad  qnadratum  Cl;  quare  permutando  r , vr  quadratum  A E ad  quadra- 
tum  C F,  ita  quadratum  HC  ad  quadratum  C I;  ergo  erit , • vt  AE  ad  C F,  ita  H C,  ad  CI; 
fed  utHCadCI,itaCI,itaCIadCD,crgocrit  t ut  A E ad  CF,  ita  C 1 ad  C D.  Quod  • **•?»“«• 
oportebat  oftendere . ; • ' ' 1 

• ' Cohfpeclus  Refoltttiotiis , atque  Compofitionis . • ^ 

- J^uentam  vt  A E adC F.itaC  r.utC  D;  eft  autem 

- VtC  ladc  d ,'itaH  C adC  J ■ erro  .. 

Vt  A E ad  C FjttaHC  ad  C ergo  _ •filntknii.  at 

■-  Vt  quadratum  Jfi E ad  qu.idr.ttnF  F,  ita  quadratu  HC  ad  quadratu  C fyrgo  permutanda  erit , }«/»>* Crm 
y t quadratum  AC  ad  quadratum  H C,  ita  quadratum  C-  F ad  quadratum  C I; fed  r“ 

Rectangulum  D A C aquate  eft  quadrat»  A E , tff 
Rectangulum  DC  H aquale  eft  quadrat»  C I;  erg» 

Vt  rcctangulum  D AC  ad  quadratum  H C,  ita  quadratum  C F ad  rectangulum  DC  H,  & 
permutando  erit , 

yt  rectangulum  DAC  ad  quadratum  CF,  ita  quadratum  HC  ad  rcctangulum  DCH;  fed 
Rcctangulum  G A Daqua/e  ejl  quadrato  CF ; erga 

Vt  rcctangulum  D Ac  ad  rcctangulum  G ID,  ita  quadratum  H C ad  rectangulum  D:H ; fed 
V t H C ad  D C,  ita  quadratum  HC  ad  rectangulum  D C H,  (fi  • 

' Vt  AC  ad  AC, ita  rcctangulum  D AC  ad  rectangulum  GAD;  erg 6 
Vt  AC  ad  AG , ita  HC  adDC  ; & permutando 

Vt  ablata  AC  ad  ablatam  H C ,ita  cela  AG  ad  tttam  D C;  ergo  , 

V t tota  AG  ad  totam  DC,  tta  reliqua  G C ad  reliquam  D Hrfua  esi  aqualis  A D;  quare 
Rectangulum  GAD  aquabitur  rectangulo  DCG.  J^uodita fc  habet ; nam  quadratum  C F Fnji 
aquale  eft  rect  angulo  DC  G,(jr  rectangulum  G A D; factum  cft  aquale  quadrato  C F ,er- 
go  rcctangulum  GAD  aquabitur  rectangulo  DCC. 

S C H 0 L I 0 9i. 

COntingit  autem  plerumque,  ut  Tarmes  aliquod  Juperfluum  intrudant  in  “theorematibus  ■ 
commandis , i quo pracipue  abft mendum  , vt  fi prafertberttur  duci  a puncto  A tangen- 
tem  penphenam , ita  ut  aqualis  foret  recta  C F eaque  adhiberetur  tanquam  potens  rectangu- 
Jum  GAD;  nihil  afferret  noui,vnde  perinde  eft  quod  natura  prius , rectangulum  ipfum  adfctfcc- 
TC ; inire  autem  aemonftrat  tonem  gratia  aqualitatis  inter  duas  rationes  , quarum  vna  fit  A E 
ad pradictam  tangentem , altera  vero  C l ad  C D puerile feret , fi  quidem  perinde  eft  ac  inter- 
jiE,  & CF,  illam  concipere  conferendam  eum  ea  qua  eft  C I ad  C D. 

illud  tttam  pa(f,m  contingit  tn  refoluendo,  mmus  exercitatis , vt  tn  progreftu  inftituta  Ana-  Mini  onm- 
, T*  v ■ - ' ~ -■  Ijfcos  iHm“ 


Y 

Jiatizedby  Gj^le 


8*  GARO  ir  REM  Atb  1 tfetrt  g -a 

h feos  t indent  eo , denatant , vt  crldant  ibi fijltndnm , t anquam  ai  ■verum  ccntiffum , f/ri*-» 
tamen  id  quidem  veram  fit , fed  k»  /aperias  adhibitum  ; vr.dcparalogiiA.ant  cfitiideied* 
idem  per  idem; non  aduertentes  eo  pertsenifie  ex  illatione  i»de  deductu , non  fecus  ratiocinstt- 
tet,  ac  fi  ex  A,  unquam  fuppofito  ver»,  inferunt  B,  deinde  hinc  inferunt  C , poftmodnm^» 
inferunt  A , quod  verum  fit ; nec  uduertunt  A deductum  ex  Afinfie , Vtfi  rectum  diuifumfup- 
ponunt  in  duas  partes  aquales , (fi  ex  huc  diuifione  multa  deducunt , atque  t undem  hoc  verunt-n 
effindunt,  quod line  u illa  hi  furtum  dittifa fit  fer  diuerfes  confccutioncs  deductum,  illudque  cote, 
firment,  quoniam  hunc  in  modum  linea  fuerit  initio  diuifu . Hoc  plane  deteit abiit;  permittet», 
dum  tamen  quotie [cunque , nos  ratiocinando , ad  aliquod  conilruttum  peruenimus , t unquam 
aliunde  tamen  deduc  tum, quod  confirmare  licebit , quia  ita  ex  eonjl  tactione fc  habeat;  vel  ut  ex. 
ploratum  iam  conflet;  nam  illud  quod  verum  fupponimus  it*  fit  verum , vt  non  fit  quafitum. » 
~fed  nobis  mani  fi  fle  pateat,  Vnde  fi  exempli  gratia  triangulum  foret  aquilaterum  , hoc  ipfo 
fupponimus  , fi  Utera , fi  angulos  aquales , fi  quafilum  fuerit  buitsfmodi , ut  ex  esus  fuppofi- 
tsone  rattoc  mantes  deuentamus  ad  hoc  versim , quod  duo  tpfius  trianguli  aqtti  lateri  latera  fiut 
aqua  It  a ; illudque  con firmemus , quoniam  trianguli  aqutlateri  laterafunt,  ac  propttr ea  aqua. 
Ita , bene  habes . 

Imo  e pluribus  fuppofitis  veris , quorum  neusnim  quafitum  fit,  optime  quidem  adhibitis 
9»ftUA-  „m  Vel  pluribus  tx  qs, fi  tandem  ad  unum  peruenimus,  tanquam  verum  ex  antecedentibus 
deductum  ratiocinatione  ifotenmusfjnthefin  demde  aufpicari , eo  confirmato , quod  itafi  isa- 
Hsyothtfil  »»  beat,  ex  hjpothe/i . 

"If‘“  ‘ 'mJi'  Non  cmm  hypothefis  officit , ni  fi  qua  in  quali  tone  pofita  e fi , tunc  fiquidem  inde  nobis  regrt - 

mjfu.  Jierj[lius  „0„[,cct  eodem  regredi  velut  ab  explorato , quod  tantummodo  innotuit,  quatenus  ese 
fcmettpfo deductum;  nihtUaim magis  infulfum,  cum  tdm  fuiipfius  comparatione  notias , 
ae  ignotius  foret;  ad  eum  tamen , quem  explicuimus  modum  ,fitrnttur  optima  adrefoluendnm 
via ; unde  quam  maxtme  etiam  idonea  ad  componendum . Hac  autem  Junt  in  primis  habenda 
pr*  oculis  , ne  crimen  incurramus  violata  legis  Anahfiarum,  quibus  stibii tft  carius , nec  ma. 
gis  quidquam  indchtijs , quam  adeo  candidam  dcmonfirationcm  contexere  Ait  nihil  in  ea  dede- 
torti  notari  queat , atque  adeo  nihil fuperfluum  infc  contineat,  nec  aliqua  ex  parte  deficiat jo* 
par  alogi  fimo , teee  alio  vino  laboret . 

Ad hniufmodt  dcrr.mfirandi candorem  fi  qnisetfi proreptis deflitutus  artifque  luminibus 
st  itmm-  erb.,tus  ft  perutnturum  afuetndme  dcmonfirands , fi  imitatione  Veterum , qui  m hoc  pluri- 
munsexcelluerunt sxsjliniet,  toti  quidem  aberrat  Coelo ; namcafis,  non  artificiofa  dtfftraedi 
ZZ  "sim  ratione  dum  operatur,  non  raro  decipiatur  oportet ; qiiamobrem  operuerit  pretium,  vt  iaisc 
incumbat,  quod fi  exercitatio  acceperit  tuto  in  refobtendo  procedet , quod  animaduertifie  tm~t 
,p,u:  . ^ infiituto  prorfus  alienum . 

THEOREMA. 

Sit  eireulus  ABC,  ettius  centrum  L,  diameter  autem  AB,  fi  recta  FB  tangit  illum  in  B,  (fi 
T C,  in  c , duetaque fit  BC,  fi  infuper  FL,  qua  occurrat peripheria  in  K,  tfi  ipfi BC in/, 

. ducta  infuper  AC.  VicocfAvt  FK  ad  EI,  ita  BA  ad  AC. 


Xefolntio . 

» 4-  firiu  Voniam  igitur  efl  vt  FK  ad  A'I,ira  BA  ad  AC.cft , autem, 

f 1 vt  B A ad  A C,  ita  B L , ad  L I,  cum  triangula  B A C, 
B L I fint  aquiangula , atque  adeo  fimilia , vt  mox  dc- 
b tuJuam  monftrabo,  quamobrem  vt  F K ad  KI,  ita  BL,  ad  LI;  ergo  circu- 
„ fCZ  lus  cuius  diameter  BL  rranfibit  b per  I;ergo  anguli  ad  I recti  criit, 
armi.  t> i cnnclc  «quales  & BI  xquabitur  iiC ilatera  igitur  Bl,IL,cu  arqua- 
‘rfZS.Zt  lia  fint  lateribus  Cl.IL.vtrunquevtriquc  i ergo  angulus  bLI 
i i '<  >»■  aquabitur  e angulo  C L I,  fcu  BLF  xquabitur  angulo  C L F;  in 
duobus  igitur  triangulis  B L F,  C L F,  cum  duo  latera  b L,  L F 
aqualia  fint  duobus  lateribus  C L,  L F vtrunque  vtrique , & 
anguli  ad  verticem  L lunt  iutcr  fc  xquales  s ergo  bafis  BF  xaua- 
Iis  etit f bafi  C FtQuod  itafc  habet  s cs  Elementis. 


«i  j . ttrtif, 


f 4.  frimi. 
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LEMMA. 

Dico  triangulum  BLI  fimile  cflc  triangulo  BAC. 

Quoniam  enim  in  duobus  triangulis  BLF,  CLF  duo  /utera  BL,  LF  aqualia  fnnt  duobus  late - 
ribus  CL,LPvl  runque  vtrtqgi , cr  tofis  'BF  aqualis  eft  bafi CF;  ergo  angulus  BLF  aqua- 
bitur » angulo  CLF,  fiu  E LI  aq^bitnr  angulo  CU;  ergo  angulus  BLC  duplus  eft  anguli  , Sfrim!. 

- B Ll.fid  angulus  BLC,  duplus  eft  b anguli  B A C.  cum  fit  ad  centrum , eft  angulus  B A C bio./mj. 
fit  ad peripbcriam;  ergo  angulus  £ LI  aquabitur  c angulo  BAC,  angulus  autem  ad  B com- 

' munis  cslvtrique  triangulo;  ergo  reliquus  angulus  aquabitur  J reliquo;  qnawsbrent__t  ^I*,**^^*1' 
triangulum  BLI  aqui angulum  crityitque  adeo fimile  triangulo  BAC, 

Compofttio . 

Voniam  igitur  bafis  BF  eft  * aqualis  bafi  C F,  & latera  BL,  LF  aqualia  g funt  lateri-  « ion”d& 
busCL,  LF  utrunque  utrique  in  duobus  triangulisB  L F,  C L F ; ergo  angulus  BLF 
5.  aquabitur  angulo  CLF,  atque  adeo  angulus  BLI  aquabitur  angulo  C L I in  y s 
duobus  triangulis  BLI,  CLI-, J funt  autem  latera  BL,  LI  aqualia  lateribus  CL,LI  vtrunque  1 
vtriquc.in  ijfdcm  triangulis;  ergo&BI  , aquabitur  I C,  & anguli  ad  I erunt  rt  diti  i ergo  r,Vm7». 
circulus, cuius  diameter  BLf  tranfibit  per  Lquamobrcm  ut  BL  ad  LI, » ita  F K,  ad  K I;  funt » Ex 
autem,  vt  fuptrius  dcmonftratum  fuit,  triangula  B L I,  B A C aquiangula : vnde,  vt  BL,ad 
U,5  ita  BA  ad  AC;  ergo  ut  B A ad  AC, 1 ita  FK  ad  KI.  Quod  oportebat  oftendere . 
THEOREMA. 

Sint  Circuli  FoR,  FPI interius  tangentes  circulum  ABE  in  punflo  F,fint  deinde  circuli  fe- 
tantes priores  i am  die /os  inpunflisF  eft  E.  Duci  a fit  FC  occurrens  peripherqs  in  punH  is 

«SJ,  L,  R,C.  Dico  ejfe , vt  HL  ad  Lc,  ita  JfR  ad  RC,  atque  ita  omnia  intercepta  linea-  E«fn'P,l“n 
rnm  figmenta  inter  arcus  circulorum  tangentium  proportionalia  e (fi  omnibus  interceptis  X' 1 
inter  arcus  circulorum  fic antium  . 

Ducatur  FB,  tranfiens  per  centra  tangentium  circulorum,  agatur  FD,  per  punfla  I,  & K, 
in  quibus  fccantes  fccant  tangentes,  &c. 

Refolutio . 

A Voniam  igitur  eft , vt  HL  ad  LC,  ita  QR  ad  R C. 
fcd  ut  H L ad  LC;  ita  IK  ad  KD,  vt  mox  demon- 
ltrabitur , proinde  erit  ut  IK  ad  KD,  ita  * QR 
ad  R C,  at  vero  vt  IK  ad  K D,  ita  P S ad  S B,  propterea^ 
vt  P S ad  S B,  ita  b QR  ad  R C,  proinde  latera  F B,  F C 
erunt  in  punflis  S,R,  P,Q,  proportionaliter  fefla , atque 
adeo  refla;  B C,  S R,  P Q_crunt  c inter  (e parallela; , led 
FB  eft  diameter , ergo  angulus  b C F,  item  SKF,  & PQF 
erunt  inter  fe  atquales . Quod  ita  fe  habet;  funt  enim  . 
anguli  in  fcmicirculo , atque  adeo  refli  11  vnde  inter  * 
fe  a-quales . 

lemma. 

- Quod  autem  fit  i 

eant  FDiny , ^ , 

lumH  V E nqnaletft  f reciangulo  IV  f,'ent  S Vt  FV  ad  VE,  ita  HV  ad  VI,  eft  ,tt  AV  f > 

4y  D h"Tcvjtn  **m2rtm  *“*”  ""  -ut  HV  ad  VI,  Ita  NH  ad  I V , ftcVad* 

* « ’ , CN4/tA  D;  atque  adeo  vt  IK  ad HA,  ita  KD  adGN.  Rnrfits  autem  nuoniam 

reet  angulum  AH  E aquale  eft  rcltangulo  FHL,  erit  ut  F H ad  H E,  ita  AH  ad  HL'  er, em 
admodum  eotam  eft  GH  adHC;  quapropter  vt  AH  adHL  ita  erit 11  G AadL  C Erat  au 
temyt /A  ad  H M.ilaK  O ad  AC.modovtrb  utHAadH  L.itaAG  adLC;pro,nde_, 

M erit 


a I l.qui*:i. 


b 1 | .ejotinti. 

c x./txii. 


i Ji.imy: 
« l+.frimi. 


oW 


k I *./]!,!**• 

1 u. j uimi' 


+ P ■'***■ 
fi  xS.fftmi. 
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erit  i ex  iquels  ve  I E cd  HL,  ite  KD  sd  LC,  etijue  edco],  k vt  (K  ed  $D,it*  HL  ei  L<fr 
hoc  entem  nobis  irent  propofite  demonjtrerc , 

Compofitio, 

DVcaturFBtranfiens  per  centra  tangentium  circulorum,  agatur  FD,&c. 

Qiionia  igitur  FB, eft  diameter , angulvs  BCF  quippe  qui  in  femicirculo  redus  erit 
• itaetiam  angulus  SRF,  ut  & PQl:;Omncs  itaque  anguli  erunt  inter  (e  xquales,ac proinde 
reiSx  B.C,  SR,  PQerunt  e inter  fe  parallela:  atque  adeo  latera  FB.FC  erunt  > in  pun&is 
S»  tt,&  P,  Qproportionaliter  fe$a , vnde  confequenter  eft,  vt  PS  ad  SB,  ita  QR  ad  RC ; at 
vero  vt  PS  ad  SB,  ita  eft  IK  ad  KD;  proinde  erit , ut  IK  ad  K D,  ita  QR  ad  R G fed  vt  IK  ad 
KD,  ita  HL  ad  LC,  ut  modo  oftendirous;  proinde  erit  vt  HL  ad  LC,  ita  QR  ad  R C. 

THZOREMA. 

Sit  circulus  KDFHG,  in  citius  circumferent  i e duobus  efiumptis  fundis  D,  & F,  itcmqntLr 
duobus  equehhus  ercubus  K G,G  H tteut  dudts  redis  K D,G  F;  attjuc  continuetis  edC, 
i/em  GD,  HF,&  continuetis  e d B/luctetfue  IM  centro  Hintcruello  HD,defcrlpto  circule 
DEO, & centro  G intcruello  GD,  deferipta  circulo  ADP.  ductis  tongentibus  CA,BI,  & per- 
pendiculsribns  AM,  LY,  item  AL , & IE , chordis, que  ungulos  C AM,EIN  bifuriemfccent  • 
Dico  circulum  , cuius  centrum  G,  ed circulum  cusus  centrum  H,  rosionem  hebere,  vt  quo- 
dr elutu  chordo  AL,  e4  qusdretnm  chorde  IE. 

Re foluti*. 


Q 


i txtlm. 


, Voniam  igitur  eft  circulus  IRQ 
' ad  circulum  ALP,  ut  quadra- 
tum chorda:  IE  ad  quadraturo  chordg 
AL;cft  aute  quadratu  circumfcriptum 
ad  quadratii  circumfcriptum, » vt  cir- 
culus ad  circulum,  circa  quos  nimirii 
quadrata  circumfcripta  iunt ; ob  id 
vt  quadratum  circumfcriptum  circu- 
lo I EO,  ad  quadratum circtimfcrip- 
b u^moss.  tura  circulo  ALP,  ita  “ erit  quadratu 
IE  ad  quadratum  A L-  Et  permutan- 
do, c ut  quadratum  circumfcriptum 
. cjt£Uj0  i£  o,  ad  quadratum  chorda: 
iEjta  quadratum  circumfcriptum  cir- 
cujo  A L P>  quadratum  cbordar 
A L > &.fubduplatis  antecedentibus > 
erit  y ut  quadsatum  inferiptum  circu- 
culo  IEO,  ad  quadratum  chorda:  I E, 
ita  quadratum  inferiptu  circulo  aLP, 
ad  quadraturo  chordx  AL.  Sed  ut 
, uc-AuBtr,  HB  ad  bE,  ' ita  G C ad  CL,&  ut  G C 


9 srmnv  I IU  ayi  — v w — 

lii.ix  cmw  aj  q L.  «a  quadratum  circulo  A L P inferiptum’ ad  quadratum  cbordar  A L,  vt  mox 
dcmonftrabitur . Proptercaut  Hb  ad  B E,  f ita  quadratum  circulo  IEO  inferiptum- 
p «#»«■•/«•  ad  quadratum  IE*  at  vero  rcdlangulo  fub  EO,  Sc  EN  aequale  eft  B quadratu  I E,  re dt angulo 
h"  \7‘!a“if.  fub  EO,  & HE,  aquale  eft  quadratum  circulo  infcriptum;ergo,vt  HB,  ad  B E,  ita h redtan- 


•p,  quinti, 
i i . ftxti. 

fe.*WM*/** 
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gulum  fub  EOi  & EH  ad  re&angulum  fub  EO,&  E N,  at  vero  ut  rccftangnlum  fub  E 0,& 
H B,  ad  rcctangulum  fub  EO,  & BE,  ita  i eft  HB,  ad  BE;  erit  igitur  ut  redtangulum  fub  E O, 
& H B , ad  rcdangulum  fub  eodem  E O,  & B E , k ita  reftangulum  fub  EO,  & H E 
ad  reft angulum  fub  EO,  & E N;  aflumpta  autem  fcmclipfa  HE  dimidia  ipfius  EO^ 

“ 53 
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erit  1 vt  H E ad  EN,  ita  HB  ad  BE,&  proinde  per  conuerfione  rationis,  m ut  H E fcu  I H ad  1 t-fcxti . 
HN,  ita  BH  ad  HE  feu  IH,&  pratterca  vt  BE  ad  eN,  ita  Bl,  ad  IN . Quod  ita  fc  habet  ex  ijs  m ”• 

qua:  dcmonftrauimus  in  Elementis . 

LEMMA. 


Quod  autem  fit  ut  GC  ad  GL,  ita  quadratum  inferiptum  circulo  A L P ad  quadratum- 
chorda:  AL  fic  ofienditur . 

Rectangulum  P LC,  aquale  cli  quadrato  inferipto  circulo  ALT.  Rectangulum  vero  P LM  a r(rt„ 
aquale  e fi  , quadrato  A L ergo  quadratum  inferiptum  ad  quadratum  chorda  A Luerit  vt  <j.  17. 
reet angulum  PIG  ad  rectangulum  PLM. Sed  rectangulum  PLG  ad rect angulum  PLMkeB  b '•/'*'*• 
vtCLad LM,ergo  quadratum  inferiptum  ad  quadratum  chorda  AL, , ertt  vt  G I.  ad  I.M;  j 
JQuonta  vero  ut  e fi  C M adG  L,“  ita  e fi  GL  ad  G C;  ergo  erit  vt  G M ad  G Lc  ita  M L ad  c 1 *• 

L Cr&  permutando  'vt  € M ad  M L,  ita  G L ad  L C;  & componendo  iutG  Lad  M L,  ita  £ < 

GC  ad  LCfed  vt  GL  ad  MLita  ertt  quadratum  inferiptum  circulo  A LP  ad  quadratum 
chorda  A L,  ergo  erit  vtGC  ad  CL,  ita  quadratum  inferiptum  circulo  ALP  ad  quadrati 
e horda  At.  £uod  ita fe  habet, (fc. 

Compofitio . 

QVandoquidem  ex  alibi  demonftratis  « eft  ut  bH,  ad  HD,  ita  C G ad  GD,  eft  autem  „ „ Ana„, 
HE,  squalis  H D,  & G L squalis  GD;  proinde  erit  ut  bH  ad  HE,  ita  C G ad  GL,  & uk  * 
per  conuerfioncm  rationis  [.  erit  ut  HB,  & B E,  ita  G C,  ad  C L.  Ex  punfto  A ca-  ‘g  , 
dit  perpendicularis  A M fuper  CG;&cxpun<ftoI  cadit  perpendicularis  IN  fuperBH.  7 )./»«• . 
Quoniam  igitur  efl.vr  confiat  ex  Elementis ; > ut  BE  ad  EN,  ita  BI  ad  IN,  & pratterca  *IH,  J 
hoc  eft  EH  ad  HN,  vt  BH  ad  H I,  hoc  eft  ad  H E,  erit  proinde , vt  E H,  ad  H N,  ita  B H ad 
HE,  & per  conuerfioncm  rationis  • vt  HE  ad  E N,  ita  H B ad  B E,  affumptaque  ipfa  H E , canllar. 
dupla,  nempe  diametro  E O,  erit  quidem , ut  rcdtangulum  fub  E O,  & HB,  ad  rc&angulum  >»  s*'”"- 
fub  eadem  E O,  & BE,  ita  rcdtangulum  fub  E O,  & H E,  ad  rcdtangulum  fub  EO,  & E N;  at 
ver6  vt  rcdtangulum  fub  E O,  & HB  ad  rcdtangulum  fub  E O,  & B E,  ita  d eft  H B ad  B E;  * , -h, . 
ergo  vtHB,  adBE,*  it  a rectangulum  fub  E O,  & E H ad  rcdtangulum  hib  E O,  & EN. » 1 i.fL . 
Rcdtangulo  autem  fub  EO, & EH  squale  eft  quadratum  circulo  inferiptum;  redtan- 
gulo  vero  fub  EO,&  EN  a-quale  1 eft  auadratum  IE;  proinde,  ut  H B ad  bE,  1 ita  quadratum  *jfe*  _ 

circulo  inferiptum  ad  quadratum  IE,  led  ut  H B,  ad  B E,  vt  fupra  oftenfum eft,  ita  G C ad  , 7. 

CL,  & vt  G C ad  C L ira  quadratum  circulo  ALP  inferiptum , ad  quadratum  chordi  A L 
Quamobrcm  erit,  ut  quadratum  inferiptum  circulo  I E O,  ad  quadratum  chordi  I E,  * ita 
quadratum  circulo  ALP  inferiptum  ad  quadratum  chordi  A L.  Duplatis  autem  anrccc-  * ‘M 
dentibus , ut  quadratum  circumfcriptum  circulo  I E O,  ad  quadratum  chordi  I E,  ita  qua- 
dratum circumfcriptum  circulo  ALP,  ad  quadratum  chordi  AL.Et  permutando, ut  * qua-  a k.  , 
dratum  circumfcriptum  circulo  IEO,  ad  quadratum  circumfcriptum  circulo  ALP,  ita  erit 
quadrarum  IE  ad  quadratum  AL,  fcd  quadratum  circumfcriptum , ad  quadratum  circum- 
feriptu,  eft  u ut  circulus  ad  circulum,  circa  quos  nimirum  quadrata  circumfcripta  funt;pro-  M ** Ijrm' 
inde  erit  vt  circulus  I E O,  ad  circulum  ALP,  • ita  quadratum  I E,  ad  quadratum  AL . Id  n 1* «m, 
autem  nobis  erat  propofitum  demonftrare . 


1 fMivn, 


THEOREMA. 

Si  circulus  ABC  cuius  centrum  M,  diameter  BH,dr  rclia  DH  tangat  illum  in  H duclts  quot- 
cumque  B D,  BE,  BF,  BG  proportionalibus  occurrentibus  peripheria  in  punitis  AJ,K,L  & XX' 
accepto  quouis  punito  C,  duilifque  AC,  ic,  R-C,LC,  atque  duita  B C,  circa  hanc  dcfcrtpte 
tirculo,  qui  fecet  pradsil as  reilas  in  punitis  U,  N,  O,  P. 
pico  LP,  KO,  IN,  AU  proportionales  efie  in  eadem  ratione  cum  reitis  L>B,  EB,  FB,  GB.  ■ -j , 

: t'  ; . - i I ’■  'I  l 

Refolutio . 1 

jVoniam  DB,  Eb,  Fb,  GB  funt  proportionales  in  eadem  ratione  in  qua  L P,  K O,  I N, 

’ AM,  videlicet , ut  Db,  ad  eB,  ita  I N,  ad  A M,  & vt  E B ad  F B,  ita  K O ad  I N,  & ut , tl 
CB  ad  GBjita  L P ad  K O; a funt  autem,  ut  D B ad  E B,  ita  I B ad  a B;  ergo  ut  IN  ad  1*.  e,  c,".‘ 

M a 'AM,  ‘ 


^\Voni: 

sSf 


fi  c A R o L t REN  AlDINl! 

b 1».  quinti . AM,  <>  ita  |B  ad  A B;  vt  vero  EB  ad  F B, c ita-, 
e e*  A-amt  ((b  ad  IB;  ergo  vt  KO  ad  IN,  * ita  kB  ad  I B,  & 

Ufr*7“r  vt  F B ad  G B,  ' ita  L B ad  K B;  ergo  ut  L B ad 
a 1 1 .*«;*>;.  ad  K B,  f ita  L P ad  JC  O;  & permutando,  s vt 
'JgJgZ  A M ad  A B,  ita  I N ad  Ib,  & ut  I N ad  I B,  ita_ 

(>  p>°t  i-  Kp  ad  KB.de  vt  KO  ad  kB,  ita  LP  ad  LB.Quod 
t ! «’*/«.■'  *ta  k babet.  Qyoniam  enim  anguli  BLC  BkC, 
b j, BIC,  g AC,  h funt  in  eodem  circuli  fegmenta 
inter  fe  aquales,  anguli  vero  BPL,  BPK>  BNI, 
eMA  • funt tc&i.vndc  squales;  ergo  relique  a 
erunt  arqualesitriangula  igitur  funt  xquiangu- 
la.atque  adeo  fimilu  s unde  latera  1 erunt  pro- 
portionalia citea  squales  angulos  L,K,I,  A,  &c. 


k »» r:m>- 
i «•/<"*' 


Compofitio , 

• * I 

Voniam anguli  BLC, bKC, bIC,  & BAC,  funt  in  eodem  circuli  fegmento,  « erunt 
vj  inter  fe  squales ; anguli  verd  ad  P,  O,  N,  M,  B funt  refti,  atque  adeo  > squa!cs;cr- 
go  reliqui  LBP.KBO.  IBN.ABMN  erunt  inter  fe  squales,-  fimiha  igitur  Ium 
triangula  , quare  circa  angulos  squales  E,  K»  I,  A,  latera  ‘ erunt  proportionalia , unde  ut 
, t . LP  ad  L1*,  ita  KO  ad  KB,  ita  IN  ad  IB,  ita  AM  ad  AB,  & f permutando  ut  L P ad  K O,  ita 
ilaUm  LB  ad  KB,&  ut  KO  ad  IN.ita  KB  ad  1B.&  vt  IN  ad  AM.ita  IB  ad  ABJed  utL  B ad  K B, . ita 
,4.  FBad  G B,de  ut  K B ad  I B,  ita  E B ad  F B, & uti  Bad  AB, itaD  Bad  E Bi  ergo  ut  LP  ad 
KO,  t ita  FB  ad  GB,  & m EB  ad  FB.  ita  KO  ad  I N,  & ut  L>B  ad  E B,  ita  I N ad  A M;  Quod 
oportebat  oftendere  \ 

X H E O ■&  : £ M A % 

Sit  AD  diutfa  bifariam  in  B,  & ad  extremum  D ereda  fit  perpendicularis  D C , 

dafit  F.C,qua fit  pruna*  ad  partis  C,  mox  auttm  acitptis  quotcunque  pundis  G,H,  I, 
ere. ; 4 pundis  .wtem  C,  H , /,  duda  fint  ad  pundum^A,  reda  CA,  HA,  CA,  lA,&ad 
pandum  D duci  a finlGD.HD,  ID.  fit  que  DC  bifariam  dtbifa  in  fC. 

Diro  differentiam  quadratorum  AG,CD,ad  triangulum  AGDrvel  differentiam  quadratorum 
A H,  HD  ad  triangulum  AHD, &fi<  de  reliqui urat tonem  habere  ut  ADaetD K. 

Ex  punflis  G,H,I  ad  rciftam  AD  protraaam  etiam,  cum  opus  luent,  cadant  perpendicu- 
lares GL.HM,  IN.  Plcnmque  contingit,  ut  opus  (it  demon  (Itare  eandem  cfle  rationem^ 
in  quibuidam  magnitudinibus ; prsftat  autem  tunc  illam  prsfimrc,  luxtaquamcttuilti- 
tuenda  Analyfis . Prsfinita  fit  ratio  AD  ad  DK. 


• tKftpia. 
6 v-urij' 

y ix.Axfr. 
ilt.tramt. 
4 4-  JtKli» 

tu./fXliu 


itprtf.  ). 

| u.^a unti. 


Ivmpluni 


Q 


uXalltmu 

w. 

I>  t.fiali 


Refolutio . 

V’oniam  prsfinita  eft  ratio  AD,  ad  D K,in  qua  ita 
fe  habet  differentia  quadratorum  AG,  GD  ad  tria- 
gulum  AGD  vel  differentia  quadratoru  A H,HD, 
ad  triangulum  AHD;  & fic  de  reliquis  , incadcm  ratio- 
ne fupponitur propterea  differentia  quadratorum  A p» 
GD.ad  triangulum  AGD, fic  vt  A D ad  DK. 

Quoniam  igitur  differentia  quadratorum  AG,GD,  ad 
triangulum  AGD  fupponimus  cfle , , ut aD ad  DK ; eft 
. autem  a reftangulumlub  dupla  AD&EL,  differentis, 
quadratorum  AG,  GD;  ergo  rcftangulum  fub  dupla  AD. 
& EL  ad  triangulum  AG  D»  erit  ut  A D ad  D K ; eft  au- 
tem rcdlangulum  fub  dupla  A D,  & E L ad  rcdtangulum  b 

r . — . . « rv  AS  - A T~v 1 T\V  JlmUiniM  infinc  IIP 


LM  Drf 


em 
i*  v** 


rem  rcccan^uium  mu  uu^t*  — • — ~d-- — ■ . . — _ . . 

(ub  E L,  & D C,  ut  AD  ad  DK  dimidium  ipfius  DC,  (eu  ut  dupla  AD  ad  DCi  ergo  refla*, 
eulum  fub  dupla  AD.&EL  ad  triangulum  AGD  eandem  habet  « rationem,  quam  habet 
— u Idre^angulum fub EL.&DC;  quare  rcSangulum fub EL.&DC aquabitur  1 u^OIo 


DE  RESOL.ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  jj 

A G D,  fcd  reftangulo  fub  E L,  & D C squale  eft ' reftangulum  fub  G L,  & E D ( cum- « m /,«/. 

(it  r ut  EL  ad  LG,  ita  ED,  ad  CP  ) ergo  reftangulum  fub  L G & E D aequabitur  triangulo  f ♦•/“"  • 

A G D.  Quod  ita  fe  habet;  cfl  enim  triangulum  A G D duplum  trianguli  E G D,  fiquidem  * 

AD  bafis  dupla  eft  bafeos  ED,  funtque  dufdcm  altitudinis , at  vero  reftangulum  fub  L G,  > r*  vmm- 
&eD  duplum  cft  »>  trianguli  EGD, cum lintfuper eadem bafi.&eiufdcm altitudinis; cr-  k 
go  reftangulum  fub  LG.&ED  squale  erit  k triangulo  AGD. 

Cempofitu , 

Voniam  igitur  reftangulum  fub  LG,  & E D duplum  cft  « trianguli  EGD,  cum  fint  a t*  i imn- 
\ 1 fuper  caelem  bafi,&  ciuldcm  altitudinis;  triangulum  vero  AGD  duplum  cft  t trian-  g . 

guli  EGD;  fiquidem  AD  bafis  dupla  eft  bafeos  E D;  funtque  ciufdcm  altitudi-  y 6.  mxitffi- 
nis ; ergo  reftangulum  fub  LG,  & ED  squabitur  > triangulo  AGD;  fed  reftangulum  fub  ^ 

E L,  & D Caequale  eft  t reftangulo  fub  LG,  & E D ( cum  fint  , ut  E L ad  L G ita  E D ad  'g 
DC)i  ergo  reftangulum  fubEL&DC  aquabitur  f triangulo  AGD;  quare  reftangu- 
lum lub  dupla  AD,  & EL  ad  triangulum  AGD,  eandf  habebit » rationem',  quam  habet  ad  * »•  i***’ 
reftangulum  fub  eL  & DC;  eft  s autem  reftangulum  fub  dupla  A D,  & E L ad  rcftangu-  s , firt/ 
lum  fub  EL,dcDC,vtdupIa  AD  ad  DC,fcuvt  AD  ad  DK  dimidium  ipfius  DQcrgo  , fi. 
'reftangulum  fub  dupla  aD  & EL  ad  triangulum  AGD,  erit ' vt  AD  ad  DK ; cft  , autem  » tM  *"**• 
reftangulum  fub  dupla  aD  & E L differentia  quadratorum  aG,  G D;  ergo  differentia  qua- 
dratorum AG,  GD  ad  triangulum  AGD  rationem  habebit,  vt  AD  ad  Dk. 

Atque  hunc  in  modum  deinde  permutando  differentia  quadratorum  A G,  C D ad  diffe- 
rentiam quadratorum  AH,  HD,  & fic  de  reliquis , erit  vt  triangulum  AGD  ad  triangulum 
AHD, 

CORO  LLARIVM. 

«';•  ♦ ••  . > 'A  >.i  ,H  'M  "'«*•  ..  r ..  | >tr,  — ..  .H  ’ 

Hinc fur  ile  intelliges  , tum  triangulum  AGD  id  triangulum  AHD,  quam  differentiam  qua- 
dratorum AG,  GD,  ad  different  tam  quadrat  erum  AH,HD,  in  eadem  tjk  ratione,  in  qua 

!•  tGad  ' A"  ' •vs.  ' - D’ 

THEOREMA. 


Sit  circulat  'A  RCD  'per  cuius  centrum  E tranfeat  reda  H D,  atque  HC  tangat  ipfum  in  C, 
reda  veri  C A fecet  BD  adpedos  angulos  m K,  duda  vero  /it  H G,  Dtco  e[e  vt  G I ad  I F, 
ita  quadratum  HC  ad  quadratum  HF, 

, ' v Re  [elutio . . 


• f ^ V V \ f **. f w 

Q Voniam  igitur  cft  Ot  G I ad  I F,  ita  quadratum  H C ad 
quadratum  H F,-  quadrato  autem  HC  aequale  1 eft 
reftangulum  GHF;  ergo  ut  GI  ad  I F,  ita  t,  rcftan- 
gulum  GHF  ad  quadratum  HF,  fcd  vt  reftangulum  GHF, 
ad  quadratum  HF,  ita  * cft  GH  ad  HF;  ergo  ut  GI  ad  IF,  ita 
GH  ad  H F;  quare  reftangulum  fub  G I,  & H F d aequabitur 
reftangulo  fut>HG,&  FI,  hoc  eft  ‘ reftangulo  HIF  plus  re- 
ftangulo  GIF,  communi  addito  reftangulo  I H F, f erit  re- 
ftangulum quidem  GHF  squale  reftangulo  GIF  plus 
reftangulo  HIF,  plus  reftangulo  IHF;  at  vero  qua- 
dratum H I squale  s eft  reftangulo  HIF  plus  rcftahgu- 
lo  lHF;proinac  reftangulum  G I F vna  cum  quadrato  HI 
squale  k erit  reftangulo  GHF;  cft  aurem  quadrato  H C ' 
squale  reftangulum  GHF;  ergo  reftangulum  GIF,  vna- 
cum  quadrato  HI,  xqualc  k erit  quadrato  HC;  Cum  itaque 
quadratum  H C,  squale  fit  quadrato  H I plus  reftangulo 
GIF,  feu  i quodidem  cft  aIC;  quadratum  autem  HK  plus  quadrato  A'I  squale  m eft  qua- 
drato 
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drato  H I,  ergo  quadratum  H C squale  " erit  quadrato  H K plus  quadrato  K I,  vna  cum 
redtangulo  AIC;  fed  quadratum  KC  squale  <,  eft  redangulo  AIC  plus  quadrato  Kl.crgo 
quadratum  HC  squale  P erit  quadrato  HK  plus  quadrato  KC.  Quod  ita  fe  habet  per  47, 
primi;  eft  enim  angulus  H KC.redtus.  _ 

■ inAnaljfi./obimelligituitx  tlcmcrais  .quod  tcfljngulumG  H F,  fii.tqualereflangoIoiubGI.HF.plUS 
redtangulo  1HF.  Citer*  autem  m Schemate  line*  liic  uon  adhibui,  alibi  ctuntvfui’. 

Compofttio . 

OVoniam  igitur  quadratum  HC  squale  „ eft  quadraris  H K,  K C;  quadratum  vero 
KC  squale  e eft  fedtangulo  AIC,  plus  quadrato  K I,  ergo  quadratum  H C squale 
#rit  y quadrato  H K,  plus  quadrato  K h vna  cum  redtangulo  AIC;  fed  quadraro 
HK,  plus  quadrato  Kl  squale  J eft  quadratum  HI;  proinde  quadratum  HC  . erit  squale 
quadrato  H 1,  plus  redtangulo  A IC.fcu  quod  idem  ' eft  G I F;  cum  autem  rcdtangulum-. 
GIF,  vna  cum  quadrato  HI  squale  fit  quadrato  H C;  quadrato  autem  HC  squ.de , eft  rc- 
dtaegulum  GHF,  proinde  re^angulum  GIF,  vna  tum  quadrato  H I squale  9 erit  rcftan- 
gulo  GHF;  at  vero  quadratum  HI  squale  , eft  redtangulis  HIFJHF,  propterea  redtangu- 
km  GIF  plus  redtangulo  HIF,  vna  cum  redtangulo  I H F,  squale  , erit  redtangulo  G H F; 
fed  rcdtangulum  GHF  a’quale  * eft  redtangulo  fub  G I,  & H F pltts  redtangulo  I H F.com- 
m uni  fublato  redtangulo  IHF,  ,,  remanebit  rcdtangulum  fub  GI,  & HF  squale  redtangulo 
HIF  plus  redtangulo  GIF,  hoc  eft  » redtangulo  fub  H G,  & F I,  atque  adeo  vtGH.ad 
H F,  {ita  Gj  ad  1F;  fed  ut  GH  ad  H F • ita  rcdtangulum  G H F,  ad  quadratum  H F;  ergo 
ut  GI  ad  IF, » ita  recranguluin  GHF>ad  quadratum  HFifed  rcdtangulum  GHF  squale  r eft 
quadrato  tangentis  HC;  ergo  ut  GI  ad  IF,  c ita  quadratum  H C,  ad  quadratum  H F. 

‘ G.  r : tirn  nbatltA /KH.HA  mtno-ptr,/  ti 

THEOREMA. 


Sit  triangulum  aquilattrum  ABC,  prodkcfa  iatnx  A G,  vfijH'  ad  E,ilaut  AC,  CE,  fiat 

ks,  excitata  AD,  fcrpcr.dicniari,  duO aque  E B,  qua  tili  accurrat  ia  £>,  tx  B,  cadat  BX, 
fcrftndicalaris  ad  .IO, 

Dico  13  B,  tffe  fnrudianntrnm  circii,  w quo  triaagulum  ABC,  iaferibi  pttejl . 

£x  C excitetur  CF  perpendicularis  ipfi  AE;  agatur  occurrens  BK  in  H,  ducatur  HC, 

. k i.  i a « \ w v 

Rc [olutia 


QY’oniam-H  -JAsqualis eft  HC, anguli  vcrbadK 

fimt  squales , urpote  redti  ex  conftrudtiOne , & j) 

^ angulus  HAk  squalis  . eft  angulo  HCk,  ob 
squalia  latera  HA,  HC;  ergo  latus  A K ,b  aquabitur  la- 
teri KC.  Quod  ita  fc  habet , namjin  duobus  triangulis 
ABK,  C B K qangul  i ad  A,  & C furit  squales,  utpote  an- 
guli triangulisquilatcri,  & anguli  adsK,  funt  squales, ut- 
pote  redii,  & latus  B K eft  commune ; ergo  A K c squa- 
bitur KC.  ^ 

QuoniamH»cft  squalis HCrcrgo angulus  HeC  * eft  squalis  angulo  HCB;quarene* 
liquus  angulus , A B H ' reliquo  angulo  ACH;  /urtt,  autem  anguli  ad  A squales , cum-. 
BAC  f ftt  duplus  ipfius  FAC,  latus  vero  A H,  eft  commune;  crgoAB  S squabitur  AC. 
Quod  ita  fe  habet  fuut  enim  latera  trianguli  squilateri . 

Quoniam  B H eft  squalis  BF;  ergo  angulus  B H F h erit  squalis  angulo  BF  fi;  angulus 
autem  HbG  ■ eftsqualisanguloGBF;eftenimangulusBAC  duplus  anguli  FEA.fcu 
GBF,  ficuti  duplus  eft  anguli  HBG,  cuius  eft  duplus  augulus  A B C,  qui  squalis  eft  angulo 
BAC;  ergo  HG  1 squabitur  GF.  Quod  ita  fc  habet,  nam  angulus  HBCJ.eft  squalis  angu- 
lo FCB,  ob  paralfcl  as  BH,  FC,-  anguli  vero  ad  G “>  funt  squales,  utpote  atf  veracem,-  funt- 
que  BG.GC,  squales ; ergo  HG  0 squabitur  G F. 

Quoniam  BF  squalis  eft  B Di  anguli  vero  ad  B 0 funt  redti,  atque  adeo  squales.  Se  latus 
AB  commune;  ergo  bafis  AD  p squabitur  bafi  A F;  quare  angulus  D A B squalis  erit  an- 
gulo FAb.  Quod  ita’  fc  habet,  nam  angulus  DAb  squalis  9 eft  angulo  BEA,feu  r FAE,fed 
F AE  squalis  eft  angulo  BAF,  cum  angulus  bAC  fit  duplus  ipfius  FAQ  ergo  angulus  DA 
Bf  squabitur  angulo  FAb.  ' Cm- 
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Compofitio 

Ef  quoniam  in  duobus  triangulis  ABk  ,Cb  K anguli  ad  A,  & C funt  squales,  vtpote  an-' 

<mh  triaguli  iquilatcri,&  anguli  ad  K funt  aequales  vtpote  redti,  & latus  EK  cft  comunc; 
crgoAK»  xquabitur  kC,kH  eft  commune  i ergo  latera  A K,  K H aqualia  erunt  lateribus  a p,;m;. 
C K , K H,  & anguli  ad  K funt  xquales,  vtpote  redii , ex  conftrudtione  ( ergo  H A g xqualis 

erit  H C.  • r ,■  r 

‘ Et  quoniam  A E,  A C funt  latera  trianguli  xquilatcri,  erunt  inter  (e  xqualia , lunt  autem 
anguli  ad  A xquales,  cum  BAC  fit  duplus  ipfius  F A C,  latus  vero  A H communciergo  ju- 
gulus AdH  > xquabitur  angulo  AcH;  ergo  reliquus  angulus  HBC  J erit  xqualis  reliquo  > ♦•/»*■/, 
angulo  HCB;  ergo  HB  , erit  xqualis  HC. 

Et  quoniam  angulus  HBG  xqualis  cft  angulo  FCG , ob  parallelas  Bk,  F C,  anguli  ve- 
ro adG  C funt  xquales, & BG,cft  xqualis  CG  ergo  HG<  xquabitur  GFjergo  BH,  xqua-  {11. primi. 
biturBF,  per  4.  Propr.  primi . » 9 

Vel  quoqia  angulus  HbG  xqualis  cft  angulo  GbF,  cilm  angulus  BAC  duplus  i fit  anguli  & luuimfr. 
F E A,  (eu  GBF,  ficuti  duplus  cft  anguli  HBG,  cuius  cft  duplus  angulus  A E C,  qui  xqualis 
cftangulo  B A O STanguli  ad  G funt  xquales, utpote  rcdti,&  latus  BG  commune  cft;  ergo 
angulus  bHF,  , critxqualis  angulo  BFHfquarc  B H,  erit  * xqualis  B F. 

'Quoniam  igitur  angulus  DAB  xqualis  * cft  angulo  BEA,  feu  * FA  E,  fcd  F A E xqualis  * 1 
cft  angulo  bAF,  cum  angulus  BAC  fit  duplus  anguli  F A C;  ergo  angulus  DAb  r xquabi-  {*  ' 

tur  angulo  FAb;  latus  autem  A B commune  cft,  anguli  vero  ad  B funt  Jredti,  atque  ai)eo * f j i.  n,y . 
a-q  ualcsj  ergo  BF  xqualis  erit •*  BD  &c.  'f 

S C H 0 L 1 0 57. 

Syprapofitum  Theorema  nos  in  exemplum  attulimus , ut  inde  cautus fiat  An al? J! a , nam  in-. 

eius  refolutione  minori  adhibita  cura  facili  incurret  vitium : vnde  refolutionem  ipfam  mi-  1**1 
t,us  bene  perficiet ; In  huiufmodi  enim  cafibus  refolutio  ita  procedit , vt  in  coufequcnttbus  afiu- 
tnantur  tamquam  vera , qua  in  antecedentibus  fuerunt  dedutfa , ac  proptcrca  tn  compofitio* 

Ut,  eum  rtfolutionis  confcquentia , euadant  antecedentia  inuerfo  ordine  probationes  confe- 
quuntur ; vnde  ipfius  refiolutionis  greffus  impeditur.  Sjtamobrem  erit  opera  pretium  indufina.  , 

pmnem  adhibere  in  hoc  vitio  vitando , adquodprafiatmembrattm  refolutionem  perficere , ut 
quodlibet  quafitum  ftam  habeat  Analyfin , ita  ut  cum  primum  fati  a fuerit  hypothefis per  ea-., 
qua  confequuntur  in  aliquod  verum  incidamus  ,fiftat  Analyfis ; atque  iterum  alia  repetita  hy- 
pothefi,  iterum  per  ea  qua  confequuntur  dum  verum  aliquod  offendimus  itidem  Analyfis  fiftat  i 
atque  hoc  toties  fiat , quotus  Theorematis  natura  expofiit , ita  ut  tandem  ad  hypothefin  illam-> 
•perueniatur, principalis  quafiti.dr  per  ea , qua  inde  confequuntur  perueniamus  ad  aliquodve - * 
rum  coneefium , vnde  liceat  repetitis  Analyfeosveftigqs,compofetionem  tpfam  contexere,  qua  to- 
ties, quotus  refolutio  intercidet,  atque  hunc  in  modum  ipfius  Theorematis  Analyfis  erit  alfolu- 
ta  primum,  deinde  veroCompofitio . 

Simile  quid  occurret  infra  in  T heoremate,  quod  ad  fetliones  conicas  pertinet . 

THEOREMA. 

Sit  retia  AB  diuifia  in  punitis  D,  E,  F,  G,H,&vtl  K ad  HE,  ita  fit  E H,adF  H,<*r  vt  / K 

plus  FH,  ad  FH,  it*  A E,  ad  E E.  At  vero  D G poft  reti  angulum  B D E.fitqutvtl  K,  ad  Eltmp,01o 
EH,  ita  KL  ad EG  XXIV. 

Tucoefsc  aggregatum  quadratorum  K L,  'AG , aquale  reti  angulo  E Ai. 

Fiat  C D,  xqualis  jpfi  D E. 

Refolutio. 

QVoniam  igitur  fumma-quadratorum-i  * I L K 

K L,  AG  xqualis  eft  redtangulo  e AB, 

vtrinque  fubtradio  quadrato  A E;  ■ — - — — — — — — ■ ■ — 

ergo  fumma  quadratorum  KL,  E G.vna  cum  ^ CDE  FGH  B 
duplo  redtangulo  AEG  xquabitur  * redtangulo  A E B;  fcd  rcdtangulum  C G E xquale  eft  « 
acdtangulo  p E b>  vt  mox  demooftrabimus  i ergo  vt  rcdtangulum  CGE  ad  fummam  <1*“*  L,mnul,m^ 

" *'  dra- 


tft 

c 4.  s> 


il  t/i»v  di* 
putiji'  iH/ur, 
C 11$**». 


1 »#  **"«'■ 


• t.frcMtdi. 

b > «**<*»  /c» 

C i./n*idi. 


a cetdlar.  xo« 
/Irxrt . 
b i» j£rf'< 
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drator»  KT..F.G,vna  cum  duplo  reftang.  AEG.ita  rctfangulfi  BED  ad b reiftang  AEB.-&  Ini 
ucrtendo,  vt  c (limma  quadratorum  KJUEC.vuacum  duplo  rc6angulo  AEG  ad  reftan^. 
CGE, itarcAangulum  AEB  ad  rcitangulum  DEB;  fcd  vt  rc&angulum  AEb,  ad  rcCtangtiL 
Ium  DEB,  ita  tft  ,i  AE  ad  ED,  (cu  ita  fumma  quadratorum  KL,  EG  ad  quadratunvEG, er- 
go m fumma  quadratoru  K L,  h G ad  quadratum  EG»ira  , fumma  quadratorum  Kl , EG,- 
vndcunulupIorcclanguloA  E G ad  rcctangulum  CGE.hoccftad  quadrarum  EG.vni 
eunt  rcflangulo  CE  G;  ergo  ut  fumma  quadratorum  Kl.,  EG  ad  quadratum  EG,  ita- 
t rir  r duplum  rcflangulum  AEG  ad  rcctangultim  CEG;  quare  vt  AE  ad  ED.ita  p duplum 
rcctangulum  AEG,  ad  rctyuigulunrC  E G,  lioc  cft  ad  duplum  rciiangulutruG  E D,  fcu  ita 
r ctt  jugulum  (implex  A E G,  adfitnplcx  i ciftangulum£  E D.  Quod  ita  fc  habet  ex  priraa- 
fexti  Elementorum . 

Lemma  primum , 

Quod  autem  rccransulu  CGE  jpqualc  fit  rcctangulo  DEB  fic  oftenditur.-^W/»»  ne  po- 

trft  rieiauguhm  KDF.,  ex  bypolbejl, re, 7 angulum  nutem  CGE  plui  quadi  .,to  DEaqua/e^ 
tji  - quadruo  D C ; ergo  ree/ angulum  CGE,  plus  quadrate  D E aquabitur  T rccr  wgujo 
l’  n f ijtd reS tutulum  EDE  aquale  cf  c quadrato  DE,  plus  rcEFhngttlo  DER,  vtrniqnt 
Jublr.UK>  quadrato  DE,  reliquum  ree  t angulum  CG  E,  aquabitur  « reliquo  > eu  angulo 
DER.  Jduod  oportebat  ojlenderc . 

Lemma  fecundum . 

Quod  autem  fumma  quadratoru  KL.EG  ad  quadratum  EG  fit,  ut  AE  ad  ED,  fit  demou- 

ftrahirur.  Quoniam  igitur  est,  vt  /K  ad  EH  ex  hjpotbefi,  ita  E H ad  F H;  ergo  erit  * vt 
/K  ad  FH,  ita  quadratum  /K  ad  quadratum  EH;  quonam  vero  e(i  pt  I K ad  EH,  ex  bypo- 
thcfiJtA  k L ad  EG : er<ro  exit . b vt  nuA/irotu  r t.  r tj  i.  V . 


«xi.  quinti* 
«i  iy,jmniu 

<t  u.  quinti* 


« cordi.  lOi 
[exii. 

fi  n '[txti* 
y ex  hipoibefi 
4 18.  i jumti . 
i ex  h 
ffpttm-*  J txti . 

9 15.31M8M'. 
| ll.fiinii. 


I frimi  [txti. 

H ii.D.tMti. 

h ccrtllxr.  4. 
quia  fi. 

H 1 6. qui  »1  i. 

| X.AXiefri, 


rr.  r.  m / K ili»  1‘  rt  ,*  CT £0  C Oftlff 0 fJt  U O0  tT it  U Ut  I Ky jifjtS  T H f, 

ad  FH,  ita  quadratum  i L,  plus  q/tadrato  E G,  ad  quadratum.  EG;Jed  vt  l k plus  F H,  ad 
FH,  ita  ex  bypothcft ejf  A E ad  E Di  ergo , ut  A E ad  E D,  ita  erit  c quadratum  E L.  plus, 
quadrato  EG  ad  quadratum  EG;  quamobrem  vt  AE  ad  ED,  tta  fumma  quadratorum  KC. 
EG  ad  quadratum  Eti.  J^uod  oportebat  ojlenderc . 

Compofitio . 

A V oniam  igitur  cfi,  vt  WC  'ad  E H e x hypothcfi,  ita  E Had  F H;  ergo,  ut  I K .-ut  F H,  ita. 

* quadratum  Uv  ad  quadratum  EH,  feu  ita  y3  quadi  arum  kL  ad  qua^lratum  EG,aun 
. (it>  vtlK  ad  EM,  ita  KL  ad  E G;  igitur  componendo  erit,  J1  vt  Ikplus  FH,  .ut  EH, 
hoc  efi(  cum  fit  • vt  1 k plus  EH  ad  FH,  ita  AE  ad  ED)vt  AE  ad  ED,ita  lumina  quadratoru, 
k. L,  EG  ad  quadratum  EG;  Quoniam  autem  ut  AEad  ED,  ita  C rcctangulum  AEG  ad  rc— 
dlangulum  G E D,  vel  ita  » iluplumrcctangulum  AEG  ad  duplum  rcdtangulum  GeD, 
hoccftad  reiftangulum  CEG;  ergo  fumm.icjuaiiratoruuiKL.E  G ad  quadratum  E G.crit 
vt  duplum  rcftangulum  AeG  ad  rctft.ingulum  CEGugitur  per  1 2 .quinti,  vt  5 fumnla  qua- 
dratorum KL,  EG,  pku d uplo reAang ulo  AeG,  ad  fiimmam  quadrati  E G,  cum  rert.uign- 
lo  CfiG,  hoc  eft  ad  rcctangulum  C G E,  ita  fumma  qiuuliatorum  K L,  E G,  ad  quadratum 
eG,  (cu  ut  AE  ad  ED;  fcd  vt  Ae  ad  eD,  ita  quoque  c(l  • rcctangulum  A E B ad  rectangu- 
luin  DeB,  quo  circa,  * uc  fumma  quadratoru  kL,  f.G,  viu  cum  duplo  rcitangulo  AeG  ad 
ftangulumCGE,  ita  rectanguiuin  AEB  ad  rcctangulum  D E B,  & inuertendo , ut  rc- 
ctangulum  C G E ad  fummam  quadratorum  KL,  EG,  vna  cum  duplo  rcctangulo  AEG,ita 
rcctangulum  DEB  ad  rcCtangulum  AEB;  ergo  cum  reCtangulum  C G E aquale  fit  often- 
fum  rcctangulo  DEB,  I limma  quadratorum  K L,  E G,.plus  duplo  rcCtangulo  AeG  aquale 
erit  r rcCtanguIo  Af.B,  utrinque  addito  quadrato  Ae;  ergo  ftimnu  quadratorum  KL,  AG 
aqualis  erit  r rcitangtilo  EAB.Qnod  erat  oper*  pretium  oftendere . 

ConfpeSlus  Refutationis  , atque  Compofitionis  . 

^Tq^r  ‘t0AEm  i quadratorum  KL,  AG  aqualis  cll  rcCi angulo  EAB.vtrinque  JubtraL 


Sum. 
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t tmnum  *»/•- 

’ summa  quadrator»  k L EG,  vni  eum  duplo  relt angulo  fiEG,  Aquabitur  rell angulo  AEB.fid  fi- 

Bell  angulum  CGE,  aquale  efi  rell  angulo  fiEB;  ergo  ' "" 

Vt  rtU  angulum  CGE  ad fnmmam  quadratorum  k L,  E G,  'vni  cum  duplo  relt  angulo  AEG 
ita  reet angulum  DEB  ad  re  ft  angulum  AEB,  & i nutriendo 
Tt  fnmma  quadratorum  kL,lG , vni  cum  duplo  reet  angulo  A E G ad  reet  Angulum  CGE.  it  a 
reet  angulum  AEB , ad  reet  angulum  D E S.Jed 

Vt  reetangulum  AER,  ad  reet  angulum  D E B,  ita  efi  A E ad  E D,/ca  itaefi fnmma  quadrati -' 
rum  k L,  E G ad  quadratum  K!,  ergo 

Vt  fnmma  quadratorum  k L,  EG,  ad  quadratum  E G;  ita  pemma  quadratorum  KI.,EG,  vna 
eum  duplo  rell  angulo  AEG > ad  rell  angulum  CGE, hoc  efi  ad  quadratum  EG,  plus  reffan- 
. gulo  CEG.  ergoVt  fnmma  quadratorum  K L,  EG,  adquadratum  EG , ita  erit  duplum  re- 

• et  angulum  A EG  ad  reetangulum  CEG.  quare  . . . 

VtAE  ad  FD,  ita  duplum  reetangulum  AEG  ad  reetangulum  CEG,  hoc  efi  ad  duplum  re- 
et angulum  G E D.feu  * 

Ita  reetangulum fimplex  AEG  ad fimplex  reetangulum  G E D.  J>u 

• ‘/exii , &e.  - 

° • tinm  Ccmftf. 

De  Theorematibus  pertinentibus  ad  Sectiones  conicas , ali  a f que  lineas  Cap.lll. 

VTilifTimurp  cftlincarum  omnium  genefim  habere  pcrfpcdam , nam  cum  quifpiamcx  tr.min x*a- 
earum  natura  folerti  quadam  indagine  nonnulla  dcprompferit  attributa , continuata  bf*. 
fcrieronfecutionum , ad*plurima  Theoremata  demonflranda  fynthcfin  infticucrc  commo- 
dilTime  valet . Hoc  enim  inter  oblatum  Theorema  , & aliud  propria  induftria  parandum-  fulnatm. 
iiltercffe  videtur , quod  illi  refolutionc  quidem  occurrimus , atque  adeo  fatisfacimus , eo 
fiquidem  tanquamvdro  fuppofito  per  ea, qux  confcquunrur, in  aliquod  verum  concef- 
fum  incidimus;  indeque  redeuntes  ad  propourum  tandem  fynthctici  pcriienimus ; fubicdo 
fiquidem  indic  pafltonem  fnpponcntes , tantummod&caufam  inquirimus ; quam  reiolucn- 
do  eonfcquimur,  quod  non  fcmel  a nobis  inculcatum  fuit ; (cd  huic,  non  ea  cft  fatisfaciendi 
•ratio , cum  nondum  illud  effe  conflet , fcd  fimul  & quod  fit , & caufam  indagamus ; priori 
enim  modo,  ne  dum  quid  ngmen  fignificet , fed  quod  infit , atque  exiftat , prxnofcimus , 
cum  ineffe , fit  cius  cfTc , at  fecundo  modo , nominis  tantummodo  (lotione  habita , & quod 
infit,  atque  adeo  fit,  & caufam  cur  infit  inquirimus.  Huc  fpedat  illud  Philofophi  dogma,  dc 
affectione,  non  quod  fit,  fcd  quid  nomen  fignificet,  pramofccndum . 

Itaque  non  erit  illi  laboris,  naturam  ipfarum  introfpiccre , harum  fiquidem  contempla-  r,;m,  Tin 
tio  Geometrica  eft;  Vt  enim  Arithmeticus  numerum.  Geometra  magnitudinem,  velufW/««*-*r»’ 
fubieftam  materiem, fua  contemplatione  perfequitur  ,•  vnde  redi  Philofophus ; yu Si 
w wp o&icrvc  , « ot/xvie  c 'uria.  iQttO(  rtyni  Jt  nata  Stroe , Totume  in  'Ofo&trta;  . Dico  autem  J 
tx  pofitione , vni  tat  fubfiantia  nonpofita,  punefumvero  fubfiantia  pofita  hanc  ex  pofittone . . 
Numerum  enim , atque  magnitudinem,  fubflantias  appellat,  non  quod  verx  fubfhntix  fint 
ciim  accidentis  naturam  obtineant , fcd  quoniam  affedionibus  fubfunt , & quatenus  huiuf- 
motli  ab  ipfis  confidcrantur , fecundum  naturam , intra  limites  tamen , quos  vrraq;  fibi  ipfi 
•prxfcribit  prxnofccndam , quod  ex  eo  quifque  fit  i perfuafum  habebit , quoniam  vniucrlte 
■fubicdumeft  difciplinx ; inde  fiquidem  aflediones  dimanant,  ac  ob  id  per  illud  innotefefit.' 

«x  c tamen  obiter  dida  fint;  hac  enim  dc  re  iterum  infra . 

- Cum  in  fecundo  huius  traditionis  Libro  dc  Problematum  refolutionc  fit  nobis  futu-  n, 
rus  fermo , caquc , cum  linearum  redarum , & angulorum , quos  illx  comprehendunt , viam . 

*&  rcdilinearuin  figurarum  inde  nafcentium , circuliquc  naturam , folerti  quadam  inda- 
gine Veterum  explicatam  fupponat , quamuis  c paucis  eorundem  primordi/s  Rcccntiorum 
%iduftria  Problemata  ad  planum  locum  pertinentia  traClanda  fufeeperit  , haud  infeli- 
Ti  fijcccflii;  propterea  non  erit  abs  re,  fi  hadenus  traditis  prxcdptis  Theorematum  plano- 
Tum,  nonnulla  prxlibemus , antequam  de  Theorematibus  folidis  ali/fq;  verba  faciamus. 

' RcCte  quidem  Veteres  linearum  genefin  confidcrantcs  ad  motum  illam  retulerunt ; rm“  i»» 
■qiiamobrem  ijs  linee  rcCie  puncti  fluxi» , circulus  verb  vnius  redx  linex  extremo  manen- 
te , alio  autem  in  orbem  aCto,  videbarur ; fimpliciora  videlicet  primordia  (pedantes , cum  <»/««»/ . ' ' 
\alioquin  ex  planorum  ftetione,  recta  litiea,  & cx  cylindri,  vel  coni  fedionc  fada  per  phiitO 
‘ *T  ;'  **  N bafi  ' 


od  ita  fe  habet  ex  prima  R(/w.. 
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bafi  paraildii  circulus  ortum  ducat . Verum  cnimvero  altius  mentis  aciem  attollentes,' cae- 
tcr-irum  linearum  curuarum  namram.carundemq;  fymptomata  perferutaturi  ad  folidorum 
fe&ioncs  rcfpexerunt ; fimpliciorem  ortum  ominentes  quem , vel  non  pefoe&um  habue- 
runt , vel  neglexerunt  iniuria ; nani  fi  qua?  funt , quxprofcifto  pauca  noniunt,  vel  longa 
meditatione  funt  afli-cuti,  f.i!<;brofam  vii  fua  calcando,  per  expeditiorem  ad  idem.imo  & ad 
maiora  perueniflenr . Tanti  refert  introfpiccrc  diligenter  naturam  eorum,  de  quibus  cft 
differendum,,  ut  qualia  fiutcognofcantur, qui  enim  facili  perferutatione  perquiri  poliunt 
juxta  genium  natura- , fimpliciffimis  legibus  adftricti,  infulfum  cft  implicata  meditandi  ra- 
tione confundere;  quod  fortafis  cum  ex  parte  fuiffet  Archimedi  cxploratu.de  Helice  tracta- 
tione initurus,  illius  ortu  ab  implicato  vnius  puncti  motu  explicat, vt  inde  facile,  ac  expedire 
prsclara  quidem  fymptomata  depromeret,  quod  Sc  etiam  Conchoidi,  Cilfoidi,  St  alijs  eiuf- 
demordinis  commune  eft  lineis,  quamuis per fcctiones  quoque  folidorura  quorundam, 
/•auZrVr  operofum  non  foret  explicare ; id  autem  etiam  de  fectionibus  conicis  accidere  non  paucis 
>w  mpi «*.  innotuit , qui  cum  carum  naturam , paulo  alacriori  animo  pcrfccuti  eflent , Veterum  indu- 
ftriam , ctfi  laudibus  in  Coelum  eflerendam , minus  plaufibdcm  duxerunt , exiitimantes  ab 
ijs  initam  viam  implicatiorem  , & obfcuriora  principia  perquifita  fuiffc ; cum  alioquiic. 
idem  alia  ratione  longi  faciliori,  confcqui  liceat ; etenim  vniulcuiufquc  lectionis  ortum  in_ 
plano  per  fimpliciora  principia , non  infulse  notarunt , cum  ijs  quoque  ab  vnius  puncti  im- 
plicato motu  procreari  conucniat , quam  quidem  genefim,  fi  quis  diligenter  aduerterit  eo- 
rum fententia  multa , & priclariffiraa  quidem  animo  comprehendet , qux  harum  conse- 
quuntur naturam ; id  autem  hunc  in  modum  fc  habere  mihi  videtur  planum  fieri  Veterum 
y monumentis  infpectis  j Apollonius  enim  qui  in  his  principem  obtinuit  locum  Propofir.xi. 
Libri  Primi  habet . 

JteUn.  lii.  i Si  conus  plano  fer  axem  fccetnr ; feces  ur  autem , & alteri  flatu  ficxntc  bafi»  com  fecundum 

yif-u.  rectam  liniam , qua  bafi  trianguli  fer  axem  fit  perpendicularis  : (fi  fit  diameter  scctimis 
trianguli  fer  axem  ini  lateri  aquidtfians : ruta  linea  qua  i Jccttonc  coni  ducitur  aquidifiant 
(immuni  fectioni  bafis fecantis , & bafis.cmi  vfque  ad  fiet  imis  diametrum  ; poterit  fpattum-, 
ecquah  contento  linea , qua  ex  diametri  abfeifia  tnttr  iffam , tjf  verticem feci  imis  tnterf  citor , 
alia  quadam,  qua  ad  lineam  inter  cms  angulum,  & verticem  fictionis  iutiricctamjam  Pro, 
fomoucw  Libeat,  quam  quadratum  bafis  trianguli  fer  axem  ad si,  quid  reliquis  trianguli  Lee - 
, nbus  continetur . Dicatur  autem  husufmodi  fictio  Parabole. 

Hxc  tamen  nimis  implicata  lum , atque  adeo  huius  fcctionis  ortus  valdi  cft  obfcurus  , 
plurimifquc  tricis  inuolutus . 

rmtUU  Vide  quanto  elegantius,  & clarius  genefis  ciufdcm  fectionis  habeatur  iuxta  recentiorcm 
. modum , fi  recta  quaepiam  fibi  perpetuo  parallela  certo  fui  puncto , nempe  extremo  con- 
cipiatur moucn  per  quandam  immotam  rectam,  eodemque  motu  fecum  ducere  crus  anguli 
cuiufdam  circuiaritcr  mobilis  circa  punctum  quoddam  determinatum,  adeb  vt  crus  illud 
. jam  dictum  fctnpcr  tranfea:  per  commemorata’  linea;  fibi  femper  parallela:  punctum  paulb 
' antea  defignatum,  Gmulquc  cruris  alterius  dictxquc  linei  interfectione  curua  linea  defeci 
batur.  Huius  igitur  fectionis  ortus  fimplicifliuio  quidem  modo,  rationeque  cernitur,  ea- 
demque  fymptomata  fcctioncm  ipfam  confcquuncur,  quod  fi  Veteribus  perfpcctum  expio- 
ratuniqucfuiifet,  implicatiori  neglecta  ura  magis  hanc  expeditam  calcaflcnt,  atque  con- 
templationem ineuntes  eadem  minori  labore  fortaffc  prxftitiffcnt , atque  iacilius  lyinpto- 
mata  dcmpnftraflcnt ; & quidem  hac  ratione  celebriora  Theoremata  tacilihs  ottendumur; 
Qui  vero  fitpcrius  attulimus , in  omnibus  cafibus  fic  locum  habent , ut  nulla  exceptione 
recipienda  fint . 

At  ne  dum  in  parabole,  fcd  etiam  in  hypcfbolc  hic  eadem  contingunt-,  apud  enim  Ve»» 
• teres  difficilis  admodum , ac  implicatus  cft  cius  ortus , vt  videre  licet  apud  Apollonium.. 
jfjlmai  Si  tonus  fiam  fer  axem  feces ur ; fic  et  nr  autem  , (fi  ait  ere  plano  fic  ante  bafim  cmt  fecundum 

rectam  luuam  , qua  ad  bafim  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis ; & fictimts  dismttet 
producta  cum  vm  latere  trianguli  fer  axem , extra  verticem  coni  emueniat  i recta  linea  qua  i 
fictione  ducitur  aquidifiant  communt  fictioni  piam  fetantis  , (fi  bafis  coni  vfque  ad  fectionis 
diametrum,  potent  fpattum  aducens  linea,  ad  quam  •*,  qua  in  directum  conHituitur  diametro 
fc(tionis,fubtcnditurquc  angulo  extra  triangulum,  eandem  proportionem  tabes , quam  quadro- 
tum  l meet,  qua  diametro  aquidifiant  a vertice  fectionis  vfque  ad  bqfim  trianguli  duettur,  eqj 
‘ ~ " ~ re- 
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rectsugulum  bafis, portibus  , que  et  te  fiunt , contentum : latitudinem  hebens  ligeem,  que  , . 

*X  diametro  abfcmditur  inter  tpfem  , (fi  verticem  fictionis  intenectem , exceden/auc _>■ 
fi gure  fimili , & fimi  Ister  pofitaei , que  tintinetur  linee  ungula  egi  re  tr  ungulum  fulten- 
/*■>&  te  iuxte  quem  po fiunt , que  ad  diametrum  effluentur . Vacetur  autem  huiufmodi fcctia 

^Huius  etiam  Tectionis  longe!  facilior  cft  genefis  ca , qui  per  motum  unius  puncti  compa-  "m"AnT' 
ratur , vt  fi  recta  quipiam  circa  punctum  aliquod  circularitcr  moucri  concipiatur, fuoque., 
motu  promoucrci  fecumque  ducere  angulum  quendam,  ita  ut  cius  crus  vnum  applicatum 
perpetuo  maneat  immote  recti  cuidam, prpdictaque  mobilis  linea  femper  tranfeat  per  idem 
punctum  iam  dicti  cruris, fimulquc  alterius  cruris,  & initio  dicta  line*  interfectione  dckri- 
batur  curua  linea , fitque  ducta  quidam  fecundo  cruri  parallela,  ncccftario  eucnit  qu6  ma- 
gis initio  iam  dicta  linea  ad  hanc  ipfam  parallelam  accedit , eo  minorem  fieri  angulum^ 
interfectionis,  quo  curua  dcfcribitur,  vt  demum  ca  ad  parallelam  perueniente  cuaucfcat,' 

&c.  & ex  hac  genefi  Theoremata  eadem , qui  ex  Veteri  ortu  depromuntur . 

, Nec  diffunditer  de  altera  conica  fcctione  ccnfcndum , qui  cllipfis  dicitur , cuius  antiqua 
genefis  cft  Illa , quam  Apollonius  tradit  „ *V 

Si  canus  plena  per  exem  fccetur , (fi  fecetur  altera  plena  eanueniente  cum  vtroque  latere  trian- 
guliper  axem,  quad neque  bafi cani  equtdtftet , neque  fubcautreriipanatur ; planum  autem,  in 
qua  eft  btfis  cani , (fi  jfiecans  plenum  can  nenias fecundum  rectam  Irneam , qua  fit  perpendicula- 
risvel  ad  befim  trianguli  per  axem,  vel  ad  eam,qua  tn  directum  ipfi  canft nuitur ; recta  linea 
qua  e fictione  cani  ducitur  aquidiftans  communi  fictioni  planarum  vfque  ad  dimetrum  fiet  ig- 
nis, poterit  fpatutm  adiacens  linea , ed  quam  fecttams  diameter  eam  proportionem  habeat, quam 
quadratum  linea  diametro  aquidifiantita  vertice  cani  vfque  ad  trianguli  bafim  ducta ; habet 
ad  rect angulum  contentum  bafis  partibus,  qua  inter  ipfam , (fi  rectas  trianguli  lineas  interij- 
eiuntur : latitudinem  habens  lineam , qua  ex  diametre  ab  ipfa  abficindttur  ad  verticem  fictio- 
nis, deficienfque figura fimili,  (fi  fimtlncr pafita  ei,  qua  diametre , & linea  iuxta  quam  pofiiint 
continetur . Dicatur  autem  huiufmodi  fiet  ia  Ellipfis. 

' In  plano  etiam  huius  Tectionis  ortus  contingit,  fiduofcerint  recti  line*  mutud  fefe-  Jjjfi’ 
cantes , atque  triangulum  fuerit  effectum , cuius  latus  fubtendens  angulum , quem  pndi- 
ct*  line*  in  communi  fectione  efficiunt , vt  fi  interfectio  fuerit  ad  angulos  rectos,  latus  fub- 
tendens rectum  angulum  moueatur , ita  vt  extremum  vnum  dum  tendit  ad  punctum  inter- 
fectionis , feu  ad  verticem  trianguli  rectangtili,  aliud  extremum  recedat  a prxdicco  vertice, 

&c.  Comparabitur  fectio  pridicta,  & hinc  etiam  antiqua  Theoremata  deducuntur,-  fed  hcc 
cumulatius  in  fcquctuibus  perfequemur. 

De  his  enim  fecundo  Libro  iterum  redibit  Termo;  interim  fuperiora  adnotafle  nonfuic 
alienum  prorfus  ab  inftituto . 

r H E O K E M A. 

* Date  fit  parabole  ABC,  in  que  diametrorum  vertices  fint  A,  (fi  B, ducta  vero fit  AB, (fi  E H 
1 ' ordinat  im  applicata  fit  ad  diametrum  BD,ut  protracta,  qua  fupra  AC Ac  currat  alteri  dia- 
metro protracta  ad partes  A,  ini  (fi  qua  infra , occurrat  BA  protracte  ad partes  A in  1 ; ea 
tamen  lege  ducta  fit  vtraque  ordina  tim  applicata,  vt  1E fit  aquahs  FG. 

Dico  fuperiorem  fimiordmetam  ab  AB,  (fi  inferiorem  a diametro  AF  diuidi  in  F extremi  , 
ac  media  ratione . Jtefiolutio . 

QVoniam  igitur  recta  E G diuifa  cft  in  F 
extrema  ac  media  ratione , proptcrci_ 
erit,  vt  EG  ad  GF,  ita  G F ad  F E;  quam- 
obtcmrectangulumGEFiquabitur  * quadrato 
F G;  eft  autem  ex  hypothefi  1E  iqualis  FG;crgo 
rectangulum  fub  G E,  & F E iqualc  erit  rcctan- 
gulo  fub  I E,  & FG;  ergo  erit , *>  vt  G E ad  IE,  ita 
FG  ad  F E,  & componendo, ' ut  GI  adi  E,  ita 
G E ad  F E,  & permutando, d vt  G I ad  E G,  ita 
1E  ad  FE,&conuertcndo, ' vt  EG  ad  Gl,  ita  FE . 
ad  IE;cftiutcm  HG  iqualis  EG;  proindcvtl 
HG  ad  G J,  ita  FE  ad  IE,  & componendo  crit^  ut 
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i u.fixtl.  HI  ad  GI,  it.i  IF  ad  Iej  ergo  rccrangulum  HlE  xquabrtur  g rectangulo  G I F,  vtririque  ad- 
£).  dito  quadrato  EG,  erit  *•  rcctangulum  HIE  vna  cum  quadraro  EG  xquale  rectangulo  GIF 
plus  quadrato  E G,-cft  autem  rcctangulum  I G F xquale  quadrato  E G,-  ( vt  raoxoftende- 
i «.  ume.  /f. ,ur ) cr§°  rcctangulum  HIE  plus  quadrato  eG  rquabitur  • rectangulo  GIF  plus  rcctangu- 
\i.fuuuA  lo  IGF;  fcd  rectangulum  GIF  vna  cum  rectangulo  IGF  xquale  k cft  quadrato  IGj  ergo 
i»,  uu.fi-  rcctangulum  HIE  vna  cum  quadrato  eG  i xquabirur  quadrato  IG.  Quoditafe  habet  cx 
fexta  fecundi  Elementorum.  Diuifa  cft  enim  EH  bifariam  in  G,&  ei  adiccta  cft  1E,  propte- 
rea  rcctangulum  HIE  vna  cum  quadrato  E G .rquabitur  quadrato  IG. 

LEMMA.  / 

Eft  autem  rcCtangulii  IGF  a’qualc  quadrato  E GJS{uoniam  enim  tft  vt  DB  ad BG,  ita  qua-, 
iratum  AD  ad  quadratum  EG  ( tx  natura  paraboles ) m e it  autem  A D aqualis  IG,  atque 
adeo  quadratum  A D aquale  quadrato  I G ; proinde  vl  B D ad  B G, " ita  quadratum  IG  ad 
quadratum  EG,fed  vt  DB  ad  BG,  o ita  e fi  AD,  Lee  cH  IG  ai  F G ; erq»  quadratum  IG  ad 
quadratum  E GS  erit  ut  IG  ad  EG ; quamobrem  IG,  EGt  F C erunt  continua  proportionales , 
atque  adeo  reti  angulum  I G F “1  aquabitur  quadrato  E G. 

Non  diffimiliter  in  diuifione  interiori;  dicemus  enim , vt  DB  ad  «G,  ira  quadratum  AD,’ 
feu  FG  ad  quadratum  E G,  atq;  adeo  vt  AD,  fcu  F<7  ad  IG,  ita  quadratum  Fff  ad  quadratum 
EG;  quare  FG,  EG,  IG  erunt  proportionales ; vnde  rcctangulu  IGF  rquabitur  quadrato  HG. 

Quod  nos  offendimus  refoluendo  probatione  indigens,  a qua  tunc  declinamus,  nt 
folutionis  curfum  remoremur , cum  tamen  omnino  ad  fidem  faciendam  fit  dcmonftran- 
«lum;  quatenus  refolutioni  auxiliari  poteft , fioAfaarixcu  recte  diceretur , quod  fortaflo 
non  inrationabilircr  antiqua  voce  retenta  Mritytan  appellari  potiet . 
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Compofitio. 

^"xVoniamEH  diuifa  cft  bifariam  in  G,  & ei  adiefta  cft  IE,  erit  , rc€i  angulum  HIE 
\)  vna  cum  quadrato  EG.r  quale  quadrato  I G;  at  vero  quadrato  I G atquale  g cftre- 
^Ingu'un' dP  vn^  fu*11  teiftangulo  IGF;  ergo  rcdtangulum  HIE  plus  quadrata 
EG  atquale  > erit  redtangulo  G I F plus  re&angulo  IGF;  fcd  rcctangulum  IGF  xquatvr 
quadrato  EG  ( vt  fupra  dcmonftratum  fuit ; ) proinde  rcctangulum  HIE  vna  cum  quadraro 
EG  /erit  atquale  rciiagulo  GIF  plus  quadrato  EG,vtrinq;fublato  quadrato  EGi  remanebit 
re&angulum  HIE  aquale  rectangulo  GIF;  quamobrem  erit,  vt  HI  ad  GI,  C ita  IF  ad  IE, at- 
que adeo  diuidendo,  * vt  HI  mirfus  GI,  hoc  eft  HG  ad  G I,  ita  I F minus  I E,  hoc  cft  F E ad 
IE;  cft  autem  HG  atquaHs  EG,  proinde  erit,  ut  eG,  ad  G I,  > ita  F E ad  I E,  atque  adeo  coni 
uertendo , , utGIadEGjitalEadFE,  &permutando,  « vt  GI  ad  I e,  ita  GEad  FEj 
& diuidendo  * vt  GI  minus  IE,  hoc  eftGE  adIE  , itaEG  minus  F E hoc  cft  FG 
ad FE. Quamobrem rcftangylum fubGE, &FE xquale  e erit  rectangulo fub  IE,  &FG; 
Cft  autem  cx  hypothcfi  Ie  xqualis  F G;  ergo  reCtangulum  fub  GE,  & FE,  hoc  cft  rcctan- 
gulum GeF  xquale  erit  quadrato  cx  FG.-crgo  vt  eG  ad  FG,  ita  , GFad  F E;quamobretn 
refla  EG  diuiu  erit  in  F extrema, ac  media  rationc;Quod  operat  pretium  erat  oftendere  . 

Confp  citus  Re  folutionis , atque  Compoftionis , 

Quoniam  ergo  retia  E G diuifa  eft  in  E exlrema,ac  media  ratione ; propterea 
ytEGadGF,  ita  G F ai  F E.  quamobrem 

Bell  angulum  GF-F  aquabitur  quadrato  FG;eft  autem  cx  hypothcfi  / E aquati s F C;  trgt 
Bell  angulum  fubG,E,&  F E aquale  erit  reti  angulo  fub  l E,  (fi  FG  i erit  ergo 
yiG  £ ad  IE,ita  Fc  ad  F E ; componendo 

y\G  1 ad  ie,  ita  G e ad  F E;  (fi  permutando 

ytG  I ad  EG,  ita  l E ad  F E,  & conucr  tendo  ( .. 

yt  Ec  adG  l,itaF  Ead  I E;eft  autem 

U G aquali t E G ; ergo  . . 

ytHG  adG  1,  ita  F Ead  IE.&  componendo  erit  . ‘ 

ytHIad  Gl,itaIF  ad  IE-,  ergo  ... 

Beti  angulum  HIE  aquabitur  reti  angulo  GIF.  , 

Y triti  que  addito  quadrato  E G,tfit  * ;f.  i 

rr  “ jtl- 


I 
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Bell  angulum  H 1 E, vnacum  quadrato  EG  aquale  rei!  angulo  C j j' plus qu.tjr.m  EG  eft 


autem 


Beli  angulum  1G  F aquale  quadrato  Ez  ; ergo 

Bell  angulum  H I E plus  quadrato  E G , aquabitur  r eft  ungulo  GIF  plus  rt /7  angulo  IGF,  fcd  * 


■ftell  angulum  GIF  vna  eum  re et  angulo  IGF  aquale  ejl  quadrato  Ici  ergo  „njl  - ui 


» I'. frlmi. 
h 0. fixit,  & 
1 6.  quinto . 
CII.  quinto. 
d ip. quinto, 
e 4 /rxti,  & 
1 6.  quinti, 
f primi  t 

g 1 6,/txti. 


Fi"“  JBltfcH' 

• o o a + m - j - ( tinnii 

fltcuugnlum  H J e*  unk  cum  quadrato  E G,  * qtubitnr  quadrato  I G.  ita  fc  habet  > &c.  tium  c^mpe/i*  • 

T H E 0 F E M A.  "mi‘- 

‘i  Sit  parabole  ABCfiuiiis  bsfis  AC , tangens  vero  CK,  diametro  autem  (it  aquidislans  A K,  & ElTOpIu| 
in  AC fumpto  quolibet punito  E,&ctdcm  diametro  duci a parallela  E G;  qua  parabola  0Cr  XXVI. 

- . eurrat  in  F.  Dico  e (fc  vt  A k ad  EG,  ita  EG  ad  G F.  i-..:,  i 

Intclligatur  j diufta  KM  parallela  bafi  AC,  fitque  A M tangens  altera  ipfius  paraboles  in, 

A,  qux  occurrat  C K in  N,  & protraifta  occurrat  K M inM,  fitque  diufta  MC,  quae,  ut  patet 
cx  Elcmcntis.crit  parallela  ipli  AK,  atque  adeo  diametro  paraboles,  qux  quidem  diameter 
prorrafixin  L fteceflario  tranfibit  per  N,  vt  ctiain  condat  cx  Elementis . 

Refolutio,  •_  -tuh  V, 

Voniam  igitur  ed,vt  AK  ad  EG.itaEG  ad  FG; 
eft  autem  vt  A K ad  E G,  b ita  A C ad  E C; 
ergo  vt  AC  ad  E C,  c ita  E G ad  F G;  ergo 
per  d conucrfionem  rationis  vt  C A , ad  A E , ita_. 

G E > ad  E F ! fed  vt  M C ad  H E , ita  s cft  A C ad 
AE,  ergo  ut  MC  adHE,  itaed  GE  adFE,-fcd 
I E «qualis  h ed  M C , propterea , vt  I E ad  H E , 
ita  GE  ad  FE.  Quamobrem  reiftangulum  1EF, 
sequaJc  ■ erit  reiftangulo  H EG  i ed  autem  I H «qua- 
lis GE  ; ergo  re<ftangulum\IE  F «quale  erit  rc- 
<3angulo  I H E ; fed  reiftangulum  L D B «quale  eft 
reiftangulo  LND,  cd  enim  DN  ex  natura  paraboles 

diuifa  bifariam  in  B,  & LD  bifariam  in  N,  propterea,  vt  reiftangulum  LDB  ad  reiftangulum 
IeF,  ita  reftangulum  LNDad  reiftangulum  1 H E,  fcd  ut  reiftangulum  ANM  ad  redt angu- 
lum AHM,  ita  reftangulum  LND  ad  reftangulum  IHe,  ex  ijfdcm  enim  rationibus  compo- 
nuntur; ergo  vt  reftangulum  A N M ad  reftangulum  AHM,  ita  reftangulum  L D B ad  re- 
ftangulum  IeF,  feu  quod  idem  cd,  reftangulum  LDb  ad  reftangulum  IEF,  k rationem  ha- 
bebit, vt  reiftangulum  ADC  ad  reiftangulum  AEC;  ut  autem  B D ad  F E,  ita  rcftanguluim. 

ADC  ad  reftangulum  AEC,  vt  infra  demondrabitur ; ergo  reftangulum  LDB  ad  rcftan- 
gulu  IEF,  erit 1 ut  BD  ad  FE,-  Quod  ita  fc  habet/  funt  enim  rcftaugula  ciufdcm  altitudinis . 

v LEMMA. 

Quod  autem  fit  vt  BD  ad  FE,ita  reftangulii  ADC  ad  reftangulii  AEC.  Facile ftt  oftende- 
tur.  Dulta fit  VF  ordmatim  applicata,  atq-,‘  adeo  parallela  ipfi  AC.  J^uonia  igitur  pro-  £ H 
pter  parabolen, vt  eft  DBadVB,*>  ita  quadrati  DC  ad  quadratu  V F , fed  quadrato  DC  io.hi.rnmi. 
aquale  c eif  reti  angulum  AEC  plus  quadrato  DE;  ergo  ut  DB  ad  V B,  i ita  reliangulum  j 
4 AEC  plus  quadrato  DE  ad  quadratum  VF.ftu  quadratum  DE,  & per  conucrfionem  fatfo-  nptrtotol.  J?, 

nis , c vt  BD  ad  DE,  ita  relt angulum  AEC  plus  quadrato  DE,  hoc  elf  quadratum  DC,  hoc  V“"“ 
cft  reci angulum  ADC  ad reU angulum  AEC;  eft  'autem  FE  aqualis  V D;  ergo  vt  BD  ad  g * 

, F E,  iit  a reftangulum  JDC  ad  reti  angulum  AEC. 

Compofttio 

O Voniam  cd  rcftangu! tun  L D B ad  reiftangulum  I E F ( cum  fint  ciufdcm  altitudinis  ) 

* vt  bafis  BD  ad  bafim  FE,  fed  ut  BD  ad  FE.ita  reiftangulum  ADC  ad  reiftangulum  “ J 
AEC  ( ut  paulo  fupra  demondrauimus ) f ergoreiftangulum  L D B ad  rciftangu-  *'  **  11 

lum  IEF  rationem  habebit,  S ut  reiftangulum  ADC  ad  reiftangulum  AEC,  feu  erit,  ut  rc- 
•;a  ftan« 
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i6i  CAROLI  HENALDINI  I 

^angulum  ANM  ad  rcftangulum  A H Mi  ex  ijsdem  enim  rationibus  conwonnmur  huluf- 
modi  redangulorum  rationes,  vt  cuique  pcrlpecrum  eft  ex  elementis ; icd  ut  rciftangu- 
lum  ANM  ad  reiftangulum  AHM,  ita  rettanguium  LND  ad  rcclangulum  IHE,  propterta, 
ut  reiflangulwn  LDr  ad  rcilangulum  IEF,  > ita  r c^iangulum  LND  ad  re  dt  anguium  I H Ej 
fed  rcdlangulum  LDB  «quale  eft  rediangulo  LNDi  ergo  rectangulum  I E F «quale  erit  te- 
dtangulo  IHE,  eft  autem  1H  «qualis  GE,  propterea  rectangulum  IEF  xquale  * erit  redtan- 
guloHEG;quamobrem,utlEadHE,  • ita  GE  ad  FE , fed  I E xqualis  i eft  MC,  ergo  ut 
MC  ad  HE,.  ita  cftGEad  F E,  led  ut  M C ad  H E , ita  9 eft  ACad  A E;  ergo  ut  A C ad 
A Ei  • ita  G E ad  FE,  & * per  conuerfionem  rationis,  vt  AC  ad  CE  licEG  ad  GF ; /cd  ut  A 
C ad  ECi  ita  * eft  AK  ad  EG;  ergo  ut  AK  ad  EC,  .*  ita  EGod  F G.  Quod  oportebat  oitea- 
dere , 

3T  VJ1  JU  4Pt‘,-  . . . ' 'i  »:  i- 

Confpecius  Rcfblutiomt,  acque  Comptfinontt. 

igitur  eft ; Vt  AK  ad EG , it t EG  td  TG\ 

Eft  autem  vt  AK  ad  EG  ita  AC , td  ECi  erga 
Vt  AC  ad  EC , ita  EG  td  FG.  erga  erit  per  conuerfionem  rat/amt 
yt  AC  ad  AE.itaGE  ad  F E ; fed 
VtMO-ud  HE,ita  tii  AC  ad  A E,  ergo  *• 

trt  MCtdHE.iiaeftG  EadF  £;fed  i ..<•  ' 

/ E aqualis  eft  M <f\ proptereA  , i ; '■ 1 

Vt  I E tdH  E,itaGE  tdF  E ; qutif  ■ ' . r?  i" 

tcftxnguhlm  jE  F xquale  erit  re  ft  angulo Ft EG;  eft  autem  ! i ! 

IH  aqualis  G £ ; erga 
Xcft  angulum  IEF  aquile  erit  re  ft  angulo  IHE , fed 
litet  angulum  LDB  aquate  eft  rectangulo  LND.  propterea 

Vt  rectangulum  LDR  ad  rectangulum  IEFfita  rectangulum  LND  ad  net  angulum  IHE i fett  . 
Vt  rectangulum  ANM  ad  rcctanguluht  AHMjta  rectangulum  LND  td  ree  t angui»  IHE;  ergn 
Ve  rectangulum  ANM  ad  rectangulum  AHM,  ita  rectangulum  LDR  td  nctangatum  IEF, 
feu  rectangulum  L D B,  ad  rectangulum  IEF,  rationem  habebit , vt  rectangulum  ADC 
ad  rectangulum  A E C., 

Sed  vt  re  ft  angulum  ADC  ad  rectangulum  AlC,  ita  eft  BD  ad  F E,  ergo 

Vt  BD,  tdF  E,  ita  erit  rectangulum  LDR,  ad  rectangulum  IEF  ■ J>{ued  ita /e  habet,  &C . 
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Sit  ellipfis  ABCD , cuius  centrum  M , maior  axis  B D,  minor  vero  A C , produc  to  maiori  axe 
DB  ad  portes  B,  fit  acceptum  quodcunque  punctum  G,  ex  quo  ducta  fit  GH  tangens  perime 
erum  fectionis  tn  H,  per  H ducta  fit  ad  BD  perpendicularis  H N,  fuper  G M fis  deferipSui 
fcmicir culus  G I M, fit  que  protractu.  N H ad  partes  H,  donec  pcrtpbena  occurrat  in  I,  acU 
fit  MI. 

Dico  Ml.MBe/e  inter (e  aquales. 


Fraparatio . 

PRotrahatur  I N ad  partes  N,  & occurrat  feCtioms  perimetro  in  Y,  agatur  H D,  cui  per 
B duCta  fit  parallela  OT,  cx  T,  & H du&x  fint  T M,  H M,  qux  erunt  in  dircCtum  poli- 
te, vt  paulo  poft  o flendam,  diuidatur  HD  bifariam  in  Q;  ducarurq;  per  M djamcterQMR. 
occurrens  redix  HY  in  R,  ducatur  RD  decurrens  cllipfi  m S.deredte  OT  in  V,  item  rc&se 
^MinXi&adldu&afitGI. 
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DE  RESOL.  ET  COtaP.  MATHEMAT.  LIB.  I Yo$ 

,*/?•  v ' Rcfrlutio . 

v ■ i4*  <• 

. y-%  Voniam  MI  aequalis  eft  MB,  & eadem 
\9  MI  cum  G I facit  angulos  redos  in  I; 

ergo  centro  M.intcruallo  MB.de- 
feriptus  circulus  tranfibit  per  pundum  pro- 
tradae , N H ad  partes  H , vbi  reda;  edudx 
exM&G,  faciunt  angulos  redos . & ab  ipfa 
GI  circulus  tagitur;1  quareb  vtDNad  NB.it  a 
DG  ad  GB , fed £ ut  DH  ad  &B , ita  DN  ad 

■ NB.-ergo  d ut  DG  ad  BG,  ita  DH  ad  &B,fcd' 
utDGadBG.ita  DH  ad  BO.ergo  f ut 
D H ad  & B , ita  D H ad  B 0 ; ergo  & B,  & 

BO  erunt  8 inter  fe  aequales;  funt  autem  TV, 

&B,  inter  fe  aequales , ut  mox  conflabit , vri- 
dc  B O,  & T V erunt  aquales  inter  fe ; com- 
muni addita  B V;  ergo  O V aequabitur  bBT, 
iedBT  aequalis  eft  DH;ergo  OV  aequabi- 
tur 1 DH;  eft  afttem  O T parallela  ipfi  DH, 
quare  DS  erit  k parallela  ipfi  tangenti  GH: 
vnde  pofita  erit  1 ordinarim  ad  diametrum- 
TH,  atque  adeo  DS  erit  bifleda  in  X, quem- 
admodum H Y eft  ex  hypothefi  biffeda  in- 
N.Vndc  YS,  T B , X N , D H , erunt  inter  fe 

parallelae;  fcilicct  NX  aequidiftabit  m BT;  atveroMB,  M T femidiametri  fccant  H Y, 

DS,in  N , & X ; ergo  YS  aequidiftabit  ■ BT;  fed  BT  eft  parallela  ipfi  D H,  ex  conftrudionc; 
ergo  duda  YS  erit  parallela  ipfi  DH;  fed  reda;  per  H,  Bc  D occurrunt  diametro  QR  in  R; 
quare  HD  erit  ordinarim  applicata  ad  diametrum  QR . ex  Elementis  conicis . Quod  ita  fe 
habet  ex  conftrudionc. 

Lemma  primum . 

pemonftrabitur  autem  BT  atqualis  DH.  Nsm  Rgbificcut  ST,  DH  ordinttim  tpflicttts ; 

, funt  tutem  tMB,  DMgjritnguJt  fimilit;  frof  teret,  vt  DM  tdDg,  itt  » B M tdBt,& 

fer  m ut  t ude , b vt  DM  td  MB,  itu  Dgtd  Bt;  eft  tutem  DM  tquths  MBi  ergo  Dgtqut- 
bttur  tB,  quire  DH,  & BT  etrum  duflt  erunt  inter fe  tqutlcs . 

Lemma  fecundum . 

Sunt  autem  TM,HM  in  diredum  pofitx . Ntm  in  duobus  triungalisT tM,  & H J %M,  du» 

Ltert  Tt,  tM,  tqutlit funt  duobus  luteribus  £H,  J%M;  unguit  vertTtM,  H gM,  inter 
fe  tqntles ; ergo  ungulus  t M T tqutbitur  ungulo  H M gi  tddtto  c ommuni^ngulo  t M H 
ergo  ungulus  TMt , plus  ungulo  tMH,  tqutbitur  ungulo  tM  H vnt  cum  ungulo  H M g_ 
fed  hi  funt  tqutles  duobus  re&ts , ergo  & illi  qutre  TM,HM,  erunt  * in  directum  con- 
ftitutt  . * 

, lemntt  tertium.  . • 

Qgod  autem  TV  fit  aequalis  &B;  fic  ofttndttur.  Eft  enim  tB,  tqutlit  UT , dr  quidem  eH  Ele- 
mentis Contcts , cumTBfit  ordinttim  tpphcttt  tddttmetrum  gR,  eft  etium  tdrnqut- 
Jis  tV,  cum  fit  Dgtd  gH  itt  fit  Vt  td  t&  ergt  rcltqut  &B  tqutbitur  rehqut  TV. 

Comfofttio . , 

Q Voniam  igitur  HD  ex  conftrudione  pofita  eft  ordinatim  ad  diametrum  QR.rede  au 

te  per  H,  Se  D occurrunt  diametro  praedida;  in  R.crgo  duda  YS  erit  < parallela  ipfi  « ehm. 
HI).  fed  BT  eft  parallela  ipfi  D H;  ex  conftrudionc  ergo  Y S aequidiftabir * BT; 

— ....  ' at 
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at  vero  MB.MT  fcmidiametri  lecdnt  HYJJS  inTSJ.&XiCrgo  NX  equidifhbit’BT;unde  SYi 
Tb,X  N,DH  erunt  > inter  fc  parallela-iQuare  cum  Hy  fit  ex  hypothefi  bilfcfta  in  N,ergo  JQ 
S erit  biflc&a  in  X.vndc  Sf)  pofita  criHordinatim  ad  diametrQ  TH,ob  id  DS  erit  ■ parallela 
ipfi  tangenti  GH.cA  ante  OT  parallela  ipfi  DH;  ergo  0V  ( asquabitur  DH.fed  BT  arquarur 
DH;  ergo  OV  » ax]uabiqir  bT,  cornum  ablata  bV  « remanebit  TV  xqualis  BO,-  funt  autem 
TV , &B,  inrfrr  fc  xquales,  ut  oftenfum  fuit  i ergo  &B,  B0> « erunt  inter  fc  xquajcs ; ergo  iit 
DH  ad  &B,  ita  * erit  DH,  ad  BO,  fed  ut  DH  ad  BO.  ita  * DG  ad  B G;  ergo  ut  DG  ad  BG, 
ita  f*  DH  ad  &B,fcd  vt  DH  ad  &B, ' ita  DN  ad  NB;  ergo  ut  DN  ad  NB,  ita  £ D G ad  GB; 
Centro  Igitur  M,  intcruallp  MB  deferiptus  circulus  • tranfibitpcr  pundumrcflx  N I,  ad 
quod  difta  reifta  ex  M cum  du&a  ex  G fccanre  N H protraham  ad  partes  H , facit  angu-. 
los  rectos,  fed  MI  cum  GI  fiteit  * angulos  rectos  in  Ii  ergo  MI  r aquabitur  MB.  Quod  opor- 
tebat oftendere.  H ~ 

•Conffcciut  Rcfolutionis , atque  Compofitionis . 

JQuoniam  igitur  MI  equulis  eft  ^tS , cfi.eadem 
MI  cumGl facit  ungulos  r cclcs  in  I;  ergo 
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t,  dejer ipsus  circulus  Srunftbit  fer  funllum  f, 
M &G  faciunt  ungulos  rcelos,  & ab  tpfc  Cl, 


roirulla  NH,  ad fortes 
> ipft  Cl,  circulus  t angitur  xrgo. 
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Centro  M internatio  M B , 

H , vbi  rccla  edulio  ex  J 
Vt  D NudNB , ita  DGadGB \fed. 

Vt  D H ad  Cr  B , itu  D N ud  A 'B;  ergo 
Vt  D(f  ad  B G,  ita  D H ad&Byfid 
Vt  DG  ud  B G,  itu  D H ad  BO ; ergo 
Vt  D H ad  crB,  ita  erit  D H ad  BO',  ergo 
&B,  & BO  erunt  inter  fc  aquales , 

Sunt  autem  T V,  &B  inter  fc  aquales , ergo 
BO, &TV  erunt  aquales  inter fi 
Communi  addtta  BV ',crgo 
OV  aquabitur  BT,/ed 
BT  ejl  aqualis  D H;  ergo 
OV  aquabitur  DH',  ejl  autem 
OT  parallela,  ipfi  DH",  ergo 

DS  erit parallela  ipfeuagtuti  GH:  vnde  pofita  erit  ordinatim  ad  diametrum  fH,  'atque  ades 
DS  erit  btjfecla  m XyutHYefi  btfieela  ex  hypothefi  in  N:  vnde  ST.T  B,XN,DH,  erunt 
tuter fe  parallela ; fcilicet 
NX  aqutd/jl abtt  BT.fcd 

MB,  T fcmidiametri fecant  H T,  DS,  in  N,  & X;  ergo 
V S aquidtfiabit  B T ,fid 

BT  e fi  parallela  ipfi  DH,  ergo  duci  a TS  erit  parallela  ipfi  H D,  eum  reda  per  Hyd- Docturi 
rane diametro £2jt  in R-.ergo  . ~ J 

HD  erit  Offitnattm  applicata  ad  diametrum  gjt.  guodtti  fi  habet , &e. 

THEOKBM  A. 

Sit  fimi  cllipfis  ABC,  tuius  centrum  M , mittor  axis  AC,  <$•  fimi  maior  BM,  in  quoprotraNs 
dd  partes  Bfit  acceptum  puntfum  (7,  k quo  duci  a Gtl,  tangens  per  t metrum  in  H,  pntractd 
ad  partes  H occurrens  in  K axi  minori , duetaque fit  MF  aquidjlans  tangenti  GH%  ~ 

. JDico  quadratum  GH  ad  quadratum  MF  r Attinem  habere  ^ vt  GH  adHJt*  * 
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traparaiit'. 

SVper  GM  intelligatur  defcriptusfcmi- 
circulus  GIM,  & ex  H ad  cara  1 cadat 
perpendicularis  HN  , qua:  protrafta  ad 
partes  H pcrucniat  ad  I peripherix  pun- 
flura ; agatur  MI,  irem  GI,  qua:  protraClal, 
perueniat  ad  L,  & ex  F,  ducatur  b perpendi- 
cularis FP,  qux  protracta  fit  ad  partes  F in 
infinitum , & agatur  ME  xqualis  MI. 

‘Refolutio  \ 

Voniam  igitur  efl,  vt  quadratum  GH 
ll  ad  quadratum  xquidiflantisMF,  ita 
GH  ad  HK;  ergo  vt  GH  ad 
MF,  * ita  MF  ad  HKjergo  vt  HK  ad  MF,  b ita 
MF  ad  GH,  fcd  vt  ME  ad  GI,  ita  MF  ad 

GH,  vt  mox  conflabit ; ergo  vt  ME  ad  GI,  c ita  HK  ad  MF , fcd  vt  IL  ad  MF„  » ita  ME  ad 
GI,  (efl  * enim  ME  xqualis  MI)  ergo  vtlL  ad  ME,  itaHKadMF,'  permutando  f vt  IL 
ad  HK,  ita  ME  ad  MF,  iedvtILadHK.sitaGIadGH;  ergo  erit  vt  GI  ad  GH  *>  ita  ME 
ad  MF,  cum  igitur  anguIiMFP,  & GHN  xquaies ' fint,  atque  adeo  reliqui  GHI,  & MFE; 
ergo  triangulum  GHI  fimile  k erit  triangulo  MFE;  quare  erit,  vt  GH  ad  HI,  1 ita  MF  ad 
FE,  eft  autem,  vt  GH  adNH,  » ita  MF  ad  FP;  ergo  vt  NH  ad  HI,  " ita  FP  ad  EF;  con- 
Mcrtendo  ergo  vt  HI  ad  NH,  ° ita  EF  ad  FP;  & componendo  vt  NI  ad  NH,  p ita  EP  ad  FP; 

& conuertendo,  vt  NH  ad  NI,  1 ita  FP  ad  EP;  & permutando ' vt  NH  ad  FP.  ita  NI  ad  EP; 
ergo pun&a  I,B,E, 1 pertinent  ad  circulum  &c, 

LEMMA'. 

9 f ^ 

Quod  autem  Gt  vt  ME  adGI,  ita  MF  ad  GH  ficoftendo.'  Sluoniam  triangula  GNH, 

MFP, 1 funt  aq  ut  angui  a , unde  anguli  ad  H,&F  funt  aquales ; ergo  vt  GH  ad  HN,  b ita 
MF  ad  FP,  fcd  ex  notura  clltpfcos  , cuius  axis  idem  Jit  cum  diametro  circuli,  ejl , c vt 
NH  ad  HI,  ita  PF  ad  FE,  ergo  ex  aquali  vt  GH  ad  HI, J ita  MF  ad  FE,  funt  autem  an- 
guli GHI,  MFE  aijuales ; ergo  triangula  GHI,  & MFE  c erunt  fimilia  ; ergo  ( vt  ME 
adMF,  ita  GI  ad  GH\  Cr  permutando  vt  ME  ad  GI,  g ita  MF  adGH.  Quod  &c. 

, Compofcio  i' 

• druti , & tx 

Q Voniam  MF  eft  parallela  ipfi  GH;  trgo  angulus  MQH  « aequabitur  angulo  PMF,  fcd  cmiiruihcnc . 
anguli  ad  P,  & N funt  redi , atque  adeo  £ aquales , ergo  reliquus  > aequabitur  reli- 
quofitaque  angulus  MFP  xquabitur  angulo  GHN;  quare  triangula  GNH,  MPF  c..«« . 
erunt  fimilia;  ergo  vt  GH  ad  HN,  t ita  MF  ad  FP . QyOniamvero  MI,  MB,  &ME,  • fimt^‘-t*££ 
inter  fc  xquaies ; ergo  punCta  I,B,E,  (pertinent  ad  circulum ,-  ergo  vt  NH  ad  FP,  > ita  NI  'A  l7. 
ad  EP,&  permutando  vt  NH  ad  NI, 4 ita  FP  ad  EP;&  conuertendo,  vt  NI  ad  NH,  < itaEP  * «»•«•»«*. 
ad  FP;  & diuidendo,  vt  HI  ad  NH,  * ita  EF  ad  FP,  & conuertendo , vt  NH  ad  HI,  k ita  FP  f 1 
ad  EF;  erat  autem  vt  GH  ad  NH,  ita  MF  ad  FP;  ergo  ex  xquali , vt  GH  ad  HI,  p ita  MF  ad  f <•/«"• 
FE,  fcd  anguli  MFP,  & GHN  funt  xquaies ,-  ergo  reliqui  GHI,  MFE  » xquaies  erunt , cir-  & 

ca  quos  latera  cum  fint  proportionalia ; ergo  triangulum  GHI  fimile  f crir  triangulo  MFE;  7». 
ergo  erit  vt  GI  ad  GH, , ita  ME  ad  MF,  fcd  vt  GI  ad  GH,  «•  ita  IL  ad  HK;  ergo  vt  IL  ad  p 
HL,  t ita  ME  ad  MF;  & permutando  vt  IL  ad  ME,  - ita  HK  ad  MF,  fed,  vt  IL  ad  ME,  - ita^  7 /.1Z& 
ME  adGI;  efl  enim  ME  xqualis  MI,  eftquevtILadMI,  » ita  MI  ad  IG;  ergo,  vtMEad  ?•  t“*"\ 
IG,  ♦ ita  HK  ad  MF;  fcd  vt  ME  ad  GI,  ita  MF  ad  GH,  vt  vidimus ; ergo  vt  Hk  ad  MF»  x ita 

O MFad  ^n.  1*«'. 


b « t. primi, 

3 f*T  cCiurtu 
Xtrtl.XO.ftXti 
’ b/  etr.  4 
C 11.  quinti, 
d i.  ftxti,  & 
7.  quinti . 

* tX  MBtCCtd. 

e 1 1.  quinti. 

{ li.qnit.& 
(orol.*.  tiufd. 
g X.ftxti,  & 
1 6.  quinti. 
h 1 1 . quinti, 
i 19.  &pt. 
primi . 
k 7 .ftxti. 

I A.  ftxti . 
m a- ftxti, 
n ptr  fubdu* 
Ihoni  nqun- 
lium  rutintu. 
Otor.Aqtttt. 
p |8.  quinti  . 
t]  tot.  A.qufr. 
t 16  .quitn. 
f Ex  tUarL 
nn  Conia*. 

t 19.1 


r; 


' imi . 


c Ex  doitrinn 
ConicA  . 

d xx. quinti. 
e i.  ftxti. 
f a ftxti. 
g 1 6.  quinti . 

et  19. primi, 
fi  i x.  axiom. 
ffi 

> jt  primi, 
t 4 j.xli. 

• Ex  nr.tttf 


ips  CArRO.lI  RENALDINIi 

4w4:,,i.  MF ad GH;  & conuertendo , vt  GH  ad MF,  + ita  MFidHK;  ergo  vt  quadratunlGHad 
««w.io/iw.  quadratum  xquidiftantis  MF,  • ita  GH  ad  HK. 

Confpccluj  Refolutiomt , atque  Cornpofitionir »■ 


Inifit  Rtftlx- 
tioais,  finit 
Cemfcjtiumi. 


Tnit  Rtftltr 
uti  it , cy  mi» 
*um  i.omfot 

finuxu  » 


Quoniam  igitur  efi  vt  quadratum  GH  ad  quadratum  aquidifiantis  MF,  ita  GH  adHki  erga 
Vt  GH  adMF,  ttaMF  ad  HK;  ergo 
Vt  HK  adMF,  ita  MF  ad GH,fed 

Vt  ME  ad  Gl,  itaMF  adGH,ergo,  *■  4 Mijt 

Vt  ME  ad Or,  ita  HK  adMF,fcd  - i» 

Vt  1L  ad  ME  ita  ME  adGI,  (e!t  enim  ME  aqualis  MI)  erga  *«'  r.  • 

Vt  IL  ad  ME  ita  HK,  ad  MF;  (fi  permutanda 
Vt/LadHK,  ita  ME  adMF.fied  \ 

Vt  IL  ad  Hk,  ita  Gl  ad  GH;  erga  erit  v . . 

Vt  GladGH,  ita  mE  ad  MI.  cum  igitur  anguli  MFP,  & GHN aquales  fint,  atque  adeo  reli- 
qui G HI,  & MFE,  ergo  ) 

Triangulum  GHI fimi le  erit  triangulo  MFE;  quare  erit 
Vt  GH  ad  HI,  ita  MF  ad  FE;  Ejl  autem 
Vt  GH  ad  NH,  ita  MF  ad  FP;  ergo 
Vt  NH  ad  HI,  ita  FP  ad  FE;  conuertendo  ergo 
Vt  HI  ad  NH,  ita  EF  ad  Fp,  6'  componendo 
Vt  NIadNH,  itaEPadFP,  (fi  conuertendo 
Vt  NH  ad  NI,  ita  FP  ad  EP,  (fi  permutando 
Vt  NH  ad  FP,  it  a,  NI  ad  EP,  ergo 

Punila  I,B,E, pertinent  ad  circulum . J^uod  ita  fe  habet  ex  coni! ruclione 
Et  quoniam  vt  GH  adNH,  ita  MF  ad  FP,  (fi  angui / MU,  GNHjunt  tnterfc  aquales,  vtpote 
re  Iis ; propter  e a 

Triangula  MFP,GHN,erunt  tuter  fe  fimi  lia;  ergo 

Angulus  MFP  aquabitur  angulo  GHN,  (fi  reliquus  aquabitur  reliquo,  nempe  angulus  HGM 
Aquabitur  angulo  FMp.  £>u»d  ita  fe  habet,  ob  parallelas  Gh,  FM. 

THEOREMA • 


IwitRun 

XXIX. 


* quod  ab 

allfs  oli  CHS  i 


Sit  hyperbole  GBI,  cuius  diameter  ABH,  latus  tranfiuerfium  AB,  centrum  C,reH a DE  tangat 
verticem  B,  cui  dutta fint  aquidi (fames  Fk.fic  Vt  rectangul»  AH  B,  ad  ree  t anguli  AHB , 
plus  quadrato  CB.  ita  quadratum  HG  ad  quadratum  H Fi  erit  * enim  CDF  linea  recta . 

Dtco  CF fetmper  propius  secedere  ad  pcnmctrum  hyperboles , nunquam  tamen  punllum  F 
coinctdert  eum  puncio  G . 

Refolutio  . 


fv  Voniam  refla  HI  maior  tft , quam  rc- 
aa  HI;  ergo  quadratum  Hl  maius  erit 
VSSl  quadrato  HI;  fcdreflangulum  AHb 
naius  clt  reflangulo  AHb,  vt  conftat  cx  clc- 
nentis;  ergo  fi  rcflangulum  AHU  fuperat  re- 
it  angulum  AHB,  etiam  auadratum  HI  fupe- 
ar  quadratum  HI . Quod  ita  fe  habet;  nam 
;t  reftangulum  AHB  ad  reftangulum  AHB, 
ta  quadratum  HI  ad  quadratum  HI,  cx  natu- 
•a  hyperboles.  ■ 

Rurfus  quoniam  FH  maior  cft,  quamFH, 
ed  CH  maior  cft , quam  CH;  ergo  fi  CH  fu- 
>erat  CH,  ita  etiam  FH  fuperat  FH . Quod 
tafe  habet;  vt  enim  cft  CH  ad  CH,  •>  ita  FH 
tdFH, 


Rurfus 


3D£  KESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.T.  io7 

Rurfus  quoniam  FG maior cft , quamFG,  fcd  redangulum IFG rrquale eft  redangulo 
IFG,  vt  mox  dcmonftrabimus ; ergo  tota  FI  maior  *>  erit , quam  tota  FI . Quod  ita  fc  ha-b  u /uti, 
bet ; cft  enim  HI  maior , quam  HI,  & FH  maior  quam,  FH. 

Rurfus  quoniam  afymptoti  femper  propius  acccdun:  in  infinitum  ad  perimetrum  ipfius 
hyperboles ; propterea , c6  erit  mmor  FG,  quo  magis  ab  ipfa  DE  recedit , & eo  erit  maior 
FI,  qu6  magis  recedit  ab  eadem  DE,  femper  in  infinitum  procedendo.  Quod  ita  fc  habet 
ex  modo  demonftratis , 

Tandem  quoniam  pundum  F nunquam  congruit  pundo  G;  ergo  reda  FH  fetaper  ma- 
ior erit  reda  GH;  ergo  quadratum  FH  femper  maius  erit  quadrato  GH.  Quod  ita  fe  habcr( 
quadratum  enim  FH  femper1  excedit  quadratum  GH,  eodem  redangulo  FGK,  hoc  eftc  6 
IFG. 

LEMMA. 

Quod  autem  redangulum  IFGfrquale  fit  redangulo  IFG  fic  oftendo 

guoniam  enim  eft , vt  quadratum  CH  ad quadruum  CH,  , ita  quadratum  FH  ad iju.tifr.t- 1 t /u'i  t«. 
tum  FH,fia  proportionalibus  proportionalia  auferantur , qua  remanent  *>  erunt  proportio-  **“"'•  * 1 *• 
Malia  s vt  autem  reti  angulum  AHB  ad  redangulum  AHB,  ' ita  quadratum  CH  ad  qua-  mi- 

tratum Gnjt.ee  igitur  proportionalia fi  i proportionalibus  auferantur,  qua  remanet  erunt 
proportionalia ; remanent  i autem  quadrata  CB,  & redangula  FGK',  ergo  vt  quadratum 
CB  ad  quadratum  CB,  ita  redangulum  FGlt  ad  reti  angulum  FGK, fed  quadratum  CB  esi  it.f.tmJi. 
aquale  quadrato  CB',  ergo  red angulum  FGK  aquabitur  redangulo  FCk,  fed red angulum 
lOb  aquale  eli  red  angulo  IfG,  ergo  red  angulum  IfG  aquabitur  ree  t angulo  V G. 


Compofttio . 

OVoniam  igitur  cftvt  redtangulum  AHB  ad  redangulum  AHB,  ita  quadratum  HI 
ad  quadratum  HI;  ex  natura  hyperboles ; propterea  fi  redangulum  AHB  maius  cft 
redangulo  AHB,  etiam  quadratum  HI  maius  erit  quadrato  HI,  fed  redangulum 
AHB  maius  cft  redangulo  AHB;  ergo  quadratum  HI  maius  erit  quadrato  HI;  ergo  reda 
HI  maior  erit , quam  reda  HI. 

Rurfus  quoniam  cft,  vtCH  ad  CH,  . ita  FH  ad  FH;  propterea  fi  CH  maior  cft , quanG  , a.fmi.6 
CH,  etiam  FH  debet  e(fc  maior  quam  FH,  fed  CH  maior  cft  quam  CH;  ergo , & FH  maior  “•  ?“'*"• 
erit  quam  FH. 

Rurfus  quoniam  HI  maior  cft,  quam  HI,  item  FH  maior  cft , quam  FH,  vt  vidimus ; er- 
go tota  FI  maior  erit , quam  tota  FI;  fed  redangulum  IFG  xquale  cft  redtangulo  IFG,  vt 
iuperius  oftendimus ; ergo  FG  maior  erit , f quam  FG.  $ i e/ooL 

Rurfus  quoniam  fic  in  infinitum  procedendo , eo  eft  maior  FI,  y quo  magis  recedit  ab  > it. 
Ipfa  DE,  & co  cft  minor  FG,  quo  magis  ab  eadem  DE  recedit ; propterea  femper  afym- 
ptoti  propius  accedent  in  infinitum  ad  perimetrum  ipfius  hyperboles . 

Tandem,  quoniam  femper  quadratum  FH  ■'‘excedit  quadratum  GH  eodem  redtangulo  ; o./kuaJt, 
IFG,  fcu  quod  idem  cft  FGK;  ergo  quadratum  FH  femper  maius  erit  quadrato  GH,  & re- 
da FH  maior  femper  erit  reda  GH;  ergo  pundum  F nunquam  congruet  pundo  G.  Quod 
Oportebat  oftendere . 

Confpeclut  Refolutionis , atque  Cmtpoficionit . 

'Aoniam  recta  HI  maior  eft  quam  recta  HI,  ergo 
i Quadratum  H I matus  erit  quadrato  HI;  fed 
itctangulum  AHB  matus  eft  rectangulo  AHB,  vt  confiat  eie  elementis ; ergo 
* Si  rect  angulum  AHBfuperat  reet angulum  AH  Batti  quadratum  HI  fuperat  quadratum  H/. 

Sjtod  ita fe  habet : nam  vt  rect  angulum  AHB  ad  reetangulum  AHB,  it. » quadratum  Hi 
ad  quadrarum  ni  ex  natura  hyperboles . ~ 

Rurfus  quoniam  FH  maior  eft  quam  FH,  fed 
CH  maior  eft  quam  CH;  ergo 


ImtituH  Rt- 
/dmtionit,  & 
finis  Comfofiru 
t i enis. 


O 2 


Si 


iofc  CAKOLt  HNALDINIl 

Si  CU  fbperat  CH,  ita  Fit  debet fuperare  FH.  41s oditafehahcts  vttaim  tfi  BttadCttl 
UaFHadFH. 

Far  fas  quoniam  igitur  FG  minor  cfi  quam  PC;fed 

ReUangulum  IFG  aquate  tfi  nB angulo  IFG,  truo  

Tota  FI  maior  cr  it,  quam  roh»  FI.  guod  ita/i  habet ; eft  enim  HI  maior,  quam  nl,  & Tft 
m.ticry  qnxm  JrH  # . 

Rur/us  quoniam  autem  afymptoti  Jemper propius  accidunt  in  inanitum  ad  f trimetrum  if- 
pus  hyperboles ; propter  ea 

Eo  cnt  minor  FG,  quo  magis  at  ipfa  DE  rt cedit  ,& 

Eo  eno  maior  FI,  quo  magis  ab  eadem  DE  recedit  ,ftmper  tn  infinitum  procedendo . .suo* 
fic  fe  habet  ex  natura  &c. 

Tandem  quoniam  punUum  F nunquam  congruit  puntlo  C;ergo 

Retia  FU  ftrppcr  maior  erit  rcclaGHjergo 

Unit  *</«£»  Quadratum  Ftl  ftmper  maius  erit  quadrato  GH . £uod  sta  [e  habet ; quadratum  enim  FU 

nemt , & tui-  ftmper  excedat  quadratum  OH  eodem  reti  angulo  fGH , ficu  IFG , 

timnt  Cemfo-. 

, THEOREMA. 


Exempla» 

■»sx* 


si  recta  quadam  contingant  hyperbolen  eum  afymptotis  eonuementes  a punitis  iero  fon ta- 
ctuum ducantur  parallela  vtnque  ajjmptoto , cr  diametri,  perhasreltas  vnaquaquc-j 
diameter fibe  mendicat  qtiatuor  triangula  aqualia , tum  ititer Je,  tum  qs  , qua  per  hutnf- 
modi  lineas , alijs  diametris  debentur . 

Sit  hyperbole  CABD,  cuius  centrum  R, diametri  vero,  R AX,  RBY;  afymptoti  autem* 
RE,  RM:  re<fta  vero  ZT  tangat  hyperbolen  in  A,  quemadmodum  OP  inB:cx  A agatur 
AN  parallela  afymptoto  RM,  & ex  B dufta  fit  BV  parallela  afymptoto  RE;  per  A duda_, 
AS  parallela  ipfi  ER,  & per  B a&a  BQ^parallcla  ipfi  RM. 

Dicodiametro  R A quatuor  deberi  triangula  ZAN,  NAR,  RAS,  SAT,  fitfta  per  fupw* 
di<ftas  lineas , tum  iriter  fc  aqualia , tum  aqualia  ijs  totidem , qua*  alteri  diametro  RB  de» 
bentur , fcilicet  OBQ,  QBR,  RBV,  VBP-,  & fic  de  alijs  diametris  in  infinitum. 

Tangenti  ZT  per  quodcunque  diametri  pun$um  X agatur  parallela  EX  H,  occurrens 
perimetro  ipfius  hyperboles  in  pun&is  F,  G:  infuper  per  quodcunque  diametri  pun&um  15 
agatur  IYM  occurrens  perimetro  hyperboles  in  K,&  L.  &per  A>B,du<fta  a/3 

’ J 7 

Refo/utio, 


fcitcnk  in_» 
Ichcnmc  np 
cc  II  i$«t  ucali* 
qmmulum_* 
ckuuuluuu. 

ConMtTjifHo 

a t.frxti. 
b tf/ixu. 


t A.fixtU 


I +JM, 


✓"VVoniam  igitur  triangulum 
1 1 ZAN  aquale  eft  triangu- 

loANR,  fuat  autem  in- 
ter eatdcm.paralklas  AS,  ZR;  er- 
go balis  ZN 5 aquabitur  bafi  NR» 
fed  vt  ZN  ad  NR, 11  ita  ZA  ad  AT» 
ergo  * ZA  aquabitur  AT,  fed  EX 
aqualis.eft  XH.  vt  mox  conftabitt 
ergo  vt  Z A ad  AT,  ita  EX  ad  XH 
Eft  autem  vt  AR.  ad  AT,  c ita  XR 
ad  XH,  ergo,  per  fubdu#ioncHU 
aqualium  rationum  erit,  vt  Z A ad 
AR  ita  EX  ad  XR.  Quod  ita  fe» 
habet d ex  Elementis;  eft  enim  EX 
parallela  ipfi  ZA. 

L E M M 


Quod  autem  EX  fit  aequalis  XH 
fic  oftendo  . Quoniam  FG 


DE  XE  SOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I to<f 

'iejuidifiat  ZT  hyperbolen  tangenti  in  A,  ergo  fC  » erit  ordinat im  applicata  addiame-itxtlrm.es. 
irum  XX,  'ergo  lota  XX  b aqaahtnr  toti  XH;  ittmq ; interceptum  figmentum  IV  c aquale  b ** 
intercepto figmento  GH, 

Rurfus  quoniam  triangulum  ANS  renuale  cft  triangulo  NSR;  ergo  vtrunque  triangulo- 
Srum  ANS,  NSR  »eft  dimidium  figuri  ANRS.  Quod  ita  fc  habet ; ciim  enim  AN,  & RS  « 
fint  inter  fc  parallclx.qucmadmodum  AS,  6fNR;  proptcrca  figura  AN  RS  b cft  parallelo-  b i j •tfimu 
grammum , cuius  vtrunque  pr, edictorum  triangulorum c cft  dimidium . c 14 ' 

Rurfus,  quoniam  triangulum  AST  a-qualc  cft  triangulo  ARS,  funt  autem  inter  eafdcm  d , ^txli 
parallelas ; ergo  bafis  RSa  a-quabirnrbafi  ST,  fcd  vt  RS  ad  ST, c ita  ZAad  AT;  ergo  7, A c 
aequabitur  AT.  Quod  ita  fe  habet , nam  ZT  intra  afymptotos  comprchenfa  tangit  hyper- 
bolen in  A. 

Tandem  quoniam  triangulum  ARS  a-qualc  cft  triangulo  BQR;  crgo&corum  duplat 
aequalia  erunt ; quamobrem  rc&angulum  ANRS  fxquabitur  redtangulo  eQRV;  ergo  vr  f J4.^. 
BQjjriina  ad  AN  fecundam , 8 ita  AS  tertia  ad  BV  quartam;  fcd  vt  AS  ad  BV,  11  ita  A/3  ad  g i‘  fua‘. 
B/3 : eftque  vt  BQad  AN, 1 ita  «B  ad  aA:  ergo  erit,  vt  «B  ad  a A,  k ita  A/3  ad  B/3 . Quod  ita  * 
fc  habet;  funt  enim  intercepta  fegmenta  aA,  & B/3  inter  le  aqualia; 1 quare  vt  aB  ad  aA.k  i4 
ita  A/3  ad  B/3.  Sic  de  alia  diametro.  &c,  1 '*  V Cfti’ 

Compoftio . 

OVoniam  igitur  EX  cft  parallela  Z A;  ergo  vt  EX  ad  XR,  * ita  ZA  adAR,  fcd  vt  XR  * i.fixti. 

ad  XH,  $ ita  AR  ad  AT;  ergo  ex  atquali , vt  EX  ad  XH,  > ita  ZA  ad  AT,  fcd  EX  cft  B 
^ qualis  XH.crgo  * Z A aquabitur  AT.fed  vt  ZA  ad  AT,J  ita  ZN  ad  NRjergo  ZN  aquabitur  j 
NR  ergo  triJgulu  AZN  i aquabitur  triangulo  ANR:cum  inter  cafde  fint  parallelas  ZR,AS.  • 

Rurfus  quoniam  AN  cft  parallela  RS,& AS  cft  parallela  RN,- ergo  AN  RS  C cft  paral-  fi 
lelogrammum,  cuius  vtrunque  triangulorum  ANS,  NSR»  cft  dimidium;  ergo  triangula,  J4 
ANS,  & NSR  • funt  inter  fe  aqualia . 8 

Rurfus  quoniam  vt  ZAad  AT,  < ita  RS  ad  ST  ob  parallelas  ZR,  & AS,-  cft  autem  Z A i *•/«'■• 
aequalis  AT,- ergo  RS  aquabitur  ST;  quare  triangulum  ARS  « aquabitur  triangulo  AST.  « i .fixit. 

Tandem  quoniam  eft  vt  «B  ad  «A,  * ita  A/3  ad  B/S;  eft  autem,  vt  aB  ad  a A u ita  BQad  A 
AN;  ergo  vt  A.3  ad  B/3,  ita  * BQad  AN : fed  vt  Afi  ad  B/3,  ( ita  AS  ad  BV;  ergo  erit  vt  BQj  *,]  . 

prima  ad  aN  fecundam,  • ita  AS  tertia  ad  BV  quartam ; Quamobre  rc&angulum  ANRS  * i . 
aequabitur  rcftangulo  BQRV;  ergo , & eorum  dimidia  atqualia  erunt , ac  proinde  triangu-  'r  ‘l4  ’ 

lu  ARS  t xquabirur  triangulo  BQR  &c.Quod  oportebat  oftendcrc.Sic  de  alia  diametro.&c.  t »4 •#»”»'• 

Confpeclut  Refolutionis , atque  Compofittonis , 

Quoniam  triangulum  AZN  aquale  ejl  triangulo  ANR,tfi funt  inter  eafdcm  parallelas ; ergo  tufi, 

B.fis  ZN  aquabitur  bafiNR,  fid 
Vt  ZN  ad  NR,  ita  Z A ad  AT,  ergo 
ZA  aquabitur  AT,  fid 
EX  aquales  tfi  XH,  ergo 

Vt  ZA  ad  AT,  ita  Ex  ad  XH:  e f autem  ' 

Vt  AR  ad  AT,  ita  XR  ad  XII,  ergo  per fubdutfionem  aqualium  rationum 
Erit,  vt  ZAad  AR,  ita  EX  ad  XX . Quod  ita  fe  habet . 

Rurfus  quoniam  triangulum  ANS  aquale  cB  triangulo  NSR,  ergo  , 

Vtrunque  triangulorum  ANS,  NSR  eH  dimidium  figura  ANRS , guod  ita  fit  habet  j cum-, 

AN,  & RS  fint  inter  fi  parallela  &c. 

Rurfus  quoniam  triangulum  AST  aquale  eft  triangulo  ARS,  fcd 


tradtBa  triangula  inter  eafdcm  funt  parallelas-,  ergo 
' Rajis  RS  aquabitur  bafi  ST,  fed 
~ VtRS  ad  ST,  ita  ZAad  AT,  ergo 
ZA  aquabitur  AT . £uoi  ita  fe  habet , 

T an  dem  quoniam  triangulum  ARS  aquale  e fi  triangulo  Bj%R,  ergo 
' Et  eorum  dupla  aqualia  erunt ; ergo 


Rhtan- 


/ili  CAROlt  unaldinii 

Rclt  angulum  ANRS  aquabitur  rttl  angulo  B^RV,  ergt 
Vt  B.gjrims  ad  AN fecundam , it 4 AS  tcruyad  BV  quartam, fid 
Vt  AS  ad  BV,  it 4 A/2  ad  B/2,  & 

Vt  B.ljad  AN,  iis  iB  ad *A,  ergo 

Iritvt  xBadaA.na  AfiadBfi,  .Quod  ila  ft  bibet  \ funt  enim  intercepta  figmenta  xA, 

«•m  Umftf  Bfi  t/tter fe  aqualia ; quare  vt  xB  ad  a A,  ita  A fi  ad  Bfi . 

S C H Q L J o n. 

Non  pigebit  hic  adiungere  quadam  in  fupradillorum  gratiam , atque  adeo  admonere  lelfo- 
rem  de  eo , quod  diximu : fapra  tn  Refotu!  ione  T heorematit , quod  inter  exempla  decimum 
oitauumobtinuit  loenm;  ir at  autem  bumfmodt , 

hJarn‘~^,  Sint  circuli  FOP.EPI»  interius  tangentes  circulum  ABE  in  punCto  F.  Sint  deinde  cir- 

*£to  "tr  m-  culi  fecantes  priores  ianulidlos  in  punitis  F,E,  Itctn  1K  in  diredlum  cum  F;  Ducta  fit  FC 
pio  1 8.  occurrens  peripherijs  in  pun<TtisH,QjL,R,C.  Dico efle.vtHL ad  LC,  ita  QR  ad  RC, atque 
«ibah«"”  'ta  omnia  intercepta  linearum  iegmenta  inter  arcus  circulorum  tangentium  proponiona- 
jk  m anni  lia e(fe  omnibus  interceptis  inter  arcus  circulorum  lccantium . 

ibi  igitur  ex  eo, quod  latera  FB,  FC fint  proportionaliter  fella  in  punitis  S,R,P,d£,  deduxi - 
f.'!',',?"  * rnui rcltas  BC,SR,  Pj^tjfe  inter fe  parallelas , qmdnonfic  vfetrpandum  , quafe  id  a nobis  edt- 
Aiumtti»  ductum  fuerit  ex fimplict  proportionali  diutjtanc  FR , FC  in  punctis  pr adiit  is  S,R,P,Q  malas 
'1,  //Z.  feq'“dc>n  feret  e ortfecutio , tum  pa/Jim  contingat , vt  recta  quadam  proportionaliter  diuifajrmt , 
a.ttu/w,i  >»  (jr  recta  nihilominus  cornu  c lentes  dittifionttm  puncta  uon  fint  parallela  i fedrus  id  ex  hac  fho~ 
fuuuflt  A.  (l4lt  dmifeone  proportionali  deduximus  facta  nimirum  i circulorum  peripherijs  tranfeuntiius 
perpunctum  F,  nunquam  entm  continget,  vt  dua  illa  recta  fint  proportionaliter  feteta  abhm- 
tufmodi  chcumftrentjfs , quin  ducta  illa  dmifionum  puncta  councc tente s fint  parallela , Neque 
contra  parallela  erunt, tttfi  ilfe figmenta fuerint  proportionalia  &c, 

H ac  porro  demonstrare  magni  laboris  non  cfl , ac  propterea  tamquam  ex  Elementis  petendi 
pretermittimus . Nos  hac  eadem  offendimus  m libro  de  Circulo, 

Hm manum  quidem  ingenium  plus  arquo  luxurians  pnefens  hac  artas  infpexit  .* non  enim 
contentum  ijs , qua  hactenus- in  Geometricis  magna  dexteritate , fummaque  pcrfpicacitai- 
tc  cxcogitauit  Antiquitas , altius  progrediens  per  huiufmodi  difciplinaruraOccanum  , for- 
tunatQ  Tydcre  rwuigir.s,  veteres  fines  tranfil  mit ; Quumobrem  Conicas  illas-  decantat  *s 
lectiones  pcrtiitaci  labore  medirans  praclarilfima  quadam  eft  confccutum  : qua  in  r<^, 
f.  s»*»»  egregie  le  gclm  P.  Bonauentiua  Cauallerius  Mcdiolanenfis , in  hifce  ftudijs  praclariflft- 
TiL».  C"im-  mum  Itali®  lumen, cui  fucceflit  D.  Stephaniis  dc  Angelis  Vcncrus,  Geometra  pr?ftatiifimus, 
r',‘nj,rir. n haud  mediocri  cum  laudc.quorutn  ope  inftituta  eft  de  ijs  anjpliffima  trahario,  initio  faito  A. 
irjurbmi  parabola,  velut  d fimpliciori ; De  quibus  breuiter  nonnulla  hic  in  medium  affera  m,  vt  hac 
1 in  re  itidem  pateat  aditus  Analyfta;  v 

Sit  quoticunque  parallclograminum  BD,  Sc  alterutri 
laterum  CD,  Ba  duCta  fit  parallela  EF,  itemque  diame- 
ter AC,  qux  eam  fecct  in  G;  erit  autem  ,vt  DA  ad  AF, 
ita  CD, atque  ade6  EF  ad  GF,oh  fimilia  triangula  CAD, 

GAF:  atque  rcitam  AC  diagonalem  primam  appellant » 

Deinde, vt  quadratum  AD  ad  quadratum  A F,  itafitEF 
ad  HF,  quod  intclligcndum  eft  fieri  in  omnibus  paralle- 
lis ipfi  CD,  adeo  videlicet , vt  omnes  homologa  ipfi  HF 
terminentur  ad  curuam  AHC.&  hanc  cumam  AHC  dia- 
gonalem fecundam  appellant , Deinde , vt  cubus  AD  ad 
cubum  AF,  itaEFadlF,  quod  intclligcndum  eft  fieri  v- 
bique  in  parallelis  ipfi  CD,  ira  vt  omnes  homologa  ipfi 
1F  terminentur  a^d  curuam  A1C,&.  curuam  hanc  AIC  tertiam  diagonalem  appellant JDtiii- 
de.vt  quadrato-quadratu  AD  ad  quadrato-quadr  arum  AF,  itaEF  ad  LF,  quod  vbique  fied 
ri  intelligendum  in  parallelis  ipfi  CD,  adeo  vt  omnes  homologa  ipfi  LF  terminentur  ad 

curuam  ALC;  quam  quidem  quartam.diagonalem  appellant;  Et  Ite  afccndcndo  pcripfi- 
uitas  poteftatcs  .coptjno»  ratione  intdligcndumcft . Nec  diffimilitcr  triangujum  aGCD 

vocant 


V 
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Vocant  primum  fpatium  diagonalium  parallclogrammi  bD,  trilincum  autem  AHCD,  fe- 
cundum fpatium ; trilincum  A1CD  tertium ; trilincum  ALCD, quartum, & ita  deinceps. 

Triangulum  autem  BAC  duplicatum  ad  partes  BA  appellarunt  parabolam  linearem^ 
feu  primam  ,•  fpatium  vero  BA  HC  duplicatum  ad  partes  BA,  appellarunt  parabolam  fe- 
cundam, fiue quadraticam ; & fpatium BAICduplicatum  ad  partcsBA,  appellarunt  ter- 
tiam parabolam , fiue  cubicam.  Praeterea  fpatium  B A I.C  duplicatum  ad  partes  BA  nuncu- 
parunt quanam  parabolam , fiucquadrato-quadraticam , & in  infinitum  continuata  ferie , 
adeo  vt  omnia  prxdi&a  fpatia  vocentur  infinita;  parabola? . 

Spatium  autem  CGFD  primum  trapetium,  fiue  lineare  vocarunt ; CHFD  fccundum,fcu 
quadraticum ; CIFD,  tertium, fiue  cubicum;  CLf  D,  quartum.fiue  quadrato-quadraticura . 

G AF  dixerunt  trilincum  lineare  ad  verticem, HAF  trilincum  quadraticum  ad  verticem, 
&fic  deinceps. 

Harum  autem  parabolarum  infinitarum , & trilineorum  infinitorum,  A flatucrunt  verti- 
cem, BA  diametrum  parabolarum  infinitarum , quarum  bafim  dixerunt  duplicatam  BC; 
At  vero  CD, bafim  infinitorum  trilineorum, & trapetiorum,  & AD,  diametrum  infinitorum 
trilineorum , cum  fit  eorundem  , duplicatorum  diameter . 

Infinitarum  parabolarum  varia , diuerfaquc  fymptomata  oftenderunt , & in  horum  de- 
«nonftrationibus,  non  minus  ac  in  fuperioribus  adhiberi  quidem  analytica  poteft  indullria. 

Non  folum  dari  poflunt  infinita;  parabola:  modo 
iam  explicato , fed  etiam  infinitas  hyperbola: ; vt  in_, 
appofito  fchemate . Si  fuerit  quemadmodum  redtan- 
gulum  M D B;  fuppofito  quod  M B,  fit  diameter  tran- 
fuerfa,  ad  rcdtangulum  MIB,  ita  A D,  femiordina- 
tim  applicata , ad  G I,  itidem  femiordinatim  applica- 
tam, fiet  hyperbole,  qua:  linearis  dicitur.  Deinde 
fi  fuerit  , vt  redtangulum  MDB,  ad  redtangulurm. 

MIB,  ita  quadratum  A D,  ad  quadratum  G I , erit 
fecunda  hyperbole,  nempe  quadratica,-  Quod  fi  in 
eadem  ratione  rc&angulorum  fuerit , vt  cubus  A D, 
ad  cubum  GI,  fiet  tertia  hyperbole,  nempe  cubica; 

& fi  fuerit  etiam  in  eadem  ratione  re<S angulorum , ita 
quadrato-quadratum  AD,  ad quadrato-quadratum 
G I,  fiet  quarta.hyperbole,  nempe  quadraro-quadra- 
rica;  & fic  deinceps  in  infinitum  fecundum  ordinem 
ipfarum  potcflatum . 


m 
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Non  foluwLj 
datthr  rnfim  • 
tl  pMTttnl 4, 

Jtdttittn  ito 
finiti  bjftr» 
M* . 


Nec  diflimiliter  in  cllipfi  modo  confentaneo  cius  natur*  intclligcndum  cft . 


Vt  fi  fuerit 

infiniti  tUf 

th-  . . 


fcmiellipfis  ABC,  cuius  axis  A C,  centrum 
Edumptoquc  in  AC,  quouis  puniio  D,  & exi- 
ftente  femiaxe  E B,  fecundario , ad  pundlum  D 
fit  femiordinatim  applicata  D F;  fi  fuerit , vt 
rc&angulum  A E C,  ad  rc&angulum  A D C,  ita 
E B ad  DF,  pun<3a  quidem  A,F,B,C,  ad  parabo- 
len, non  ad  cllipfim  pertinebunt . Quod  fi  fuerit, 
vt  rc&angulum  AEC  ad  rcdtangulum  A D C,  ita  quadratum  EB  ad  quadratum  DF,  pun- 
dta  A,  F,  B,  C,  ne  dum  ad  cllipfim,  fed  etiam  ad  circulum  pertinebunt.  Si  vero  fuerit  in 
eadem  ratione  fcilicct.vtrc&angulum  AEC  ad  redangulum  A D C,  ita  cubus  EB  ad1 
cubum  DF,  fiet  ellipfis  cubica;  quod  fi  fuerit  vt  re&angulum  AEC  ad  re&angulum  ADC, 
ita  quadrato-quadratum  E B ad  quadrato-quadratum  D F,  fiet  ellipfis  quadrato-quadrati- 
ca,  &fic  in  infinitum , fecundum  potcflatum  ordinem . 

Verum,  & alio  pado  huiufmodi  fcdlioncs  confiderari  poflunt ; propterca  qu6d  fi  bafis  au*  m 
non  fuerit  determinata , fed  accepto  pun<2o  in  reda , qu*  habeat  ratione  diametfi , & itu  /*»<»•«<«•<- 
eidem  acceptum  fit  aliquod  pundum  pro  vertice,  flatutaqucfit  femiordinatim  applicata , ' 

atque  feruetur  proportio  iam  didta , fecundum  amplitudinem  parabola;  femper  defeenden- 
do , ita  vt  ratio  fegmenti  diametri , fegmenti  inquam  minoris , initio  fido  d vertice , ita  or- 
dinatim  duifta  ad  aliam  fiat  lineari?  parabole ; Quod  fi  fuerit , vt  idem  fegmentum  ad  idem 

fegmen- 
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fegmentum , ita  quadratum  fcmiordinatx  iam  didlx  ad  quadratum  femiordinat*  i fiet  pa- 
rabole quadrat  ica ; & vt  idem  fegmentum  ad  fegmentum , ita  cubus  iam  didtx  femiordina- 
tim  applicat*  ad  cubum  alterius,  fiet  parabole  cubica , &fic  deinceps.  Quod  etiam  de_» 
alijs  legionibus  intelligcndum  eft . 

Hxc  autem  confidcratio  amplilfiina  quidem  eft , dignaque , vt  in  ipfa  omnis  labor , ora* 
neque  tempus  infumatur ; tamen  id  non  diffimulandum  profeito,  multo  magis  operx  effio 
pretium  in  ea  incumbere  ftudia  Geometrica , quibus  natur*  opera  nos  aflequi  valeamus,  de 
ad  ipfius  intimiores  recclfus  peruadere  poftimus . 

Cxteruiti  analytica  induftria , vt  in  his  locum  obtineat , veluti  methodus  quxdam  vni- 
uerfalis  accommodari  debet  particulari , fine  qua  Geometr*  nullus  eft  aditus  in  fupradi- 
itis  i huiufinodi  fiquidein  contemplatio  indiuiftbilium  methodum  cxpofcjt,  qu*  CantS 
peculiaris  eft,  ac  opportuna  ad  pricipua  quadam  Theoremata  dcmonftranda,  de  qua  nen 
bis  in  fequentibus  futurus  eft  fermo , vbi  antiquam  methodum  rdolucndi.vniuci  faliflimatn 
quidem , huic  peculiari  aptabimus . - 


De  Reliquis  Lineis. 


frtm  mi - jp  tres  conicarum  feitionum  lineas , quarum  fuperiils  meminimus , ducentium  or- 


«Arum  ftSu 
lintAs 


tum  fcilicet , vel  a coni  feitione , vel  in  plano  a punito  fubeunte  diucrfos  motus , infi- 


w<*  nitx profeito  fiint multitudine,  quarum  vnamquamque propria  fymptomata  confcquun- 

nmimtrd  /».  tur ) , qiiibus  3(j  Problematum  difficillimorum  effeitiones  perficiendas , plurimas  adinuc- 


*»/«»• 


nimus , qu*  ob  fuas  affeitiones , ad  propofitum  conducentes  videbantur;  de  quibus  Sccuo- 
■d,  Umii  do  Libro  dilferendum. 

wmm 'HuZ  E veteribus  lineis  elegans  admodum  ea  eft,  quam  Helicam , fcu  Spiralem  appellarunt, 

f« hin  cuius  genefis , iam  pridem  vulgata  fuit . Si  nos  enim  intclligamus  rectam  lineam , eiuique 
dijfirnJmm.  extremum  vnum  efle  fixum , ac  immobile,  extremum  aurem  alterum  motu  equabili , ito. 
Umt  htiic»  orbem  cicri.donec  redierit  ad  punitum, vnde  expit  inoucri;  interim  vero  motu  etiam  fqin- 
/finiit  ,x  bili  punitfi  ab  extremo  ipfius  line*  immobili, ab  illo  fcilicet  ad  id  quod  in  orbe  agitur , iert- 
tur  motu  vt  diceba  aquabih  fuper  ipfam  rcita  lineam , ita  vt  ad  alterum  eiuldcin  lineae  cx- 
"i.  tremum  mobile  perueniat , cum  mobile  extremum  ad  eundem  locum  redierit ; Intclligc- 
smimjij.  mus  enim  inde  lineam  quandam  fuifle  deferiptam , videlicet  a punito  delato  motu  equabili 
per  rectam  lineam , itemque  equabili  ad  motum  eiufdcm  line*  dclat*  in  gyrum  fccunclun 
extremum  vnum , altero  quidem  manente , ac  propterea  hxc, quam  diximus  linea,  qua: eja 
fpiralis  appellatur,  ortum  a punito  fubeunte  duplicem  motum  aquabilcm , trahit . Hi 
porro  fpiralis  linea  eft , qux  in  fuo  genere  primaria  dicitur ; & hxc  eft  linea  fpiralis, de  qu 
Archimedes  dicit. 

Si  in  plano  reCla  linea  altero  termino  manente  xquali  velocitate  circumlata , redeat 
di/tri^‘iH“xl  deinceps  c6,  vnde  profeita  eft:  fimul  vero  cum  linea  circumlata  feratur  punitum  pari  v elo- 
J‘r’h'ZiLi  citate  fibiipfi  fecundum  rcCtam  lineant  duito,  motus  initio  ab  immobili  termino:  iftud 
vmMu.  punitum  , lineam  fpiralem  in  plano  delcribet . 

Sit  circulus  cuius  centrum  A.femidiamctcr  AB.ma- 
nenteque  punito  A,  rcita  quidem  AB  in  gyrum 
agatur  fecundum  extremu  B,defcribens  circumferen- 
tiam B C I H,  motu  tamen  equabili , ita  vt  aqualibus 
temporibus  xqualia  fpatia  percurrat,  dumque  moueri 
. i expit  in  gyrum  extremum  B, incipiat  etia  moueri  pun- 

itum per  rcitam  AB,  ex  A inB  motu  itidem  xqua- 
bili,  ita  vt  cum  hoc  perucncrit  ad  punitum  extremum 
B,  idem  extremum  fua  rcuolutionc  ad  eundem  locum, 
vnde  profeitum  erat, redierit,  atque  adeo  rcita  AB  ad 
eandem  politionem  reuerfa  fit ; itaque  punitum  illud 
tupninii  St-  delatum  per  rcitam  A B fubiens  duplicem  illum  mo- 
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fixitimi,  n.  tHnj  xquabilcmjui  motus  tramitem  relinquendo, linea, quam  Archimedes  fpiralem  appel- 


lauit,  AKDfB,  dcfignet.ita  vt  fi  circumferentiam  integram  B C I H B.diuifam  intclligamus 
in  vigil) ti  quatuqr  partes  xquajes , & in  cofidcm  etiam  partes  concipiamus  rcitam  A B,  di- 

udam 
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Siifam  fuifle , quando  extremum  lineat  re&r  B confecerit  fecundum  peripheriam,  vnam  ? Linea  AM,rt; 
viginti  quatuor  partibus,  pun&um  quoque  per  AB,  vnam  i viginti  quatuor  panibus  con-  P,rfaiIal  r'- 
fcccrit , in  quas  ipfamct  A B diuifa  erat , & fic  deinceps , ita  vt  cum  line*  extremum  B fua  3""iSc. 
gyratione  pcruencrit  ad  pun&um  H,  confeifta  fcilicct  quarta parte  totius  circumferenti*,  s;  eircumfir. 
etiam  pun&um  ex  A in  B quartam  panem  ipfius  A B confecerit ; Pundlum  autem  A im- 
nens  ab  Archimede  principium  fpiralis  nuncupatur ; Politio  autem  line*,  a qua  incipit  re-  celligatur  ii- 
A B circumferri , principium  circulationis  appellatur . mijummoi 

Huius  varia  fymptomata  funt , quorum  aliqua  Archimedes  ingeniofa  contemplatione-  q"<, 
cft  pcrfecutus , ctfi  in  quibufdam  videatur  defeciflc , fiquidem  non  omnibus  probatur  illa-  spb*i„ 
demonftrandi  ratio  per  explofumexccirum , atque  defeftum , nec  demonftrationis  vis  fatis 
perfpicuaexiftimatur . Sed  nos  de  his  infra , agentes  de  diucrfts  methodis,  quibus  Mathe-  ilmL, 
matici  hucufque  vfi  funt  i folum  hic  illud  videtur  addendum , propofitiones  primam , Se  fe-  , 
eundam , itemque  decimam  fecundam , atque  adeo  inde  dedudtas  haud  pure  Geometricas  ” JZ/jJm 
«fle , fed  Phyfico-Gcometricas ; Siquidem  in  ijs  adhibetur  motus , & tempus , a quibus  pu~  «/«feAw 
rus  Geonjetra  abftinct , omnifque  confideratio  de  magnitudinibus  inftituta , cum  ordine- 
ad  illa,  non  tam  Geometrica , quam  Phyfico-Gcometrica  dicenda  cft  i condonandum  ta-  ■*«*;«•»*- 
men  fibi  aliquid  cxiftimauit  Arthimedes , quod  huius  lincx  genefis  amotu  pendeat;  fed 
num  id  fatisfacict?  Circulus  quoque' aj  motu  originem  ducit  ; Et  fi  trianguli  re&angnli 
'vno  latere  circa  redum  manente  circumuoluatur  integra  rcuolutione  fit  conus  .cuius  bafis 
cft  circulus  deferiptus  ex  reuolutione  alterius  lateris . Vel  fi  fit  circulus  in  plano  deferiptus  f,"’A  t - 
■eundum  autem  in  fublimi  acceptum,  a quo  perpendicularis  cadat  in  centrum  ipfius , fi  ab 
huiufmodi  pundo  reda  qu*dam  intelligatur , cuius  extremo  manente  in  puncto  iam  dicto 
in  orbem  acta , circuli  peripheriam  abradat , gignitur  inde  conus , cuius  bafis  cft  ille  circu- 
lus , cono  autem  diflecto  per  planum  bafi  xquidiftans , fit  fectio  communis  circulus , cuius 
onus  non  eft  a motu . Non  diflimilitcr  de  Cylindro  ex  rcuohtrione  rcctanguli , vno  ma- 
nente latere.  Vel  fi  linea  rena  plano,  in  quo  circulus,  pcrpcndiculariter  intelligatur  infi- 
ftens , fibique  femper  parallela  incedens , circuli  peripheriam  abradens , gignit  cylindrum,' 
cuius  fectio  per  planum  xquidiftans  bafi,  qu?  erat  circulus  in  plano  deferiptus,  circulus  iti- 
dem eft , cuius  ortus  eft  fine  motu , quemadmodum  contingit  de  fectionibus  conicis , qu* 
a communi  fcctione  plani  cum  cono  originem  habere  poliunt , uno  his  illud  fpeciale,  quod 
nulla  prxeunte  per  motum  deferipta,-  per  communem  lectionem  tantum  haberi  poteft , fe- 
tus de  circulo , vt  explicuimus . Sed  fi  de  circulo  tam  ampla  neglecto  motu , ac  tcmporel.  *"«> 
inftituitur  confideratio , curdefpirali  non  itidem  cuius  genefis  non  abfimilis  e(Te  poteft  ? 

Vt  enim  in  plano  inteliigitur  circulus  reuolutione  deferiptus,  & circa  cius  peripheriam  e re-  »; 
cta  pcrpendicularitcr  plano  fibimet  femper  parallela , circuli  peripheriam  abradens,  cylin- 
drum gignens, cuius  communis  fectio  cum  plano  cquidiftante  bafi  circulus  eft.-cur  imagina- 
ri non  licebit  fpiralcm  primariam  in  plano , ita  vt  recta  ipfi  plano  infiftcns , fibi  met  paral- 
lela femper  incedens  abradat  fpiralis  fpatij  perimetrum , folidum  gignat , quod  non  imme- 
rito Cylindrico-fpirale  dici  poflet , cuius  bafes , vt  in  Cylindro  funt  duo  circuli , ita  in  hoc  cjU,j,;n 
forent  duo  fpatiafpiralia?  Quod  fi  planum  aliquod  bafi  xquidiftans  illud  (ccucrit,  gignet^"**- 
fpiralc  fpatium  in  liii  communi  fcctione ; fpiralis  autem  hxc  ortum  habct-finc  motu , vt  ita- 

3uc  circulus  fufeipitur  confiderandus  abfquc  ordine  ad  matum , & tempus , cur  hoc  idem- 
_ e fpatiofpirali  fieri  non  poflet?  De  his  tamen  hactenus } 

Vt  autem  fectioncs  conicas , immo  & lineam  quadra- 
tricem , cuius  genefin  veteres  rccognouerunt  a puncto 
fubeunte  duplicem  motum , Geometrice  deferibi  exifti- 
marunt  per  inuentionem  quotuis  punctorum , perqux 
duci  debeat , cur  etiam  hoc  idem  de  fpirali  fieri  non- 
poterit  omni  prorlus  neglecto  motu  ac  tempore  ? Sit  igi- 
Xur  circulus  CDBE,  cuius  centrum  A,-  femidiameter- 
A B,  ciufque  peripheria  diuila  in  partes  squales  quotli- 
buetit , quo  autem  plures  extiterint , eo  leliciiis  opera, 
tio  fuccedet , & ad  lingula  puncta  fcctiomun  a centro  A 
duerx  fint  rect* , vt  AI,  AH,  AL,  &c.,  & in  totidem 
yartes  diuifa  fit  vna  ex  ipfis,  puta  AB:  vnde  fi  circumfe- 
rentia Iqprit  diuifa  in  fexdecim  partes , in  totidem  e tiatq 
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intcllimtur  dluifa  femidiameter . Si  qui*  autem  vellet  initium  facere  a puncto  A facta 
A B vcluti  prima , in  fubfcqucnti  AN  fumatur  pars  A O que  fit  decima  lexta  pars . m ic- 
ouenti  A P accipiatur  A 11  qua:  fit  duc  decimae  festa-  partes,  in  fequent.  A a Wftaatt  A S>, 
qux  fit  tres  dccimx  fextx  panes  &c.  fi  quis  velit  inirium  ducere  ex  B fumat  in  AI  par- 
tem FI,  qux  fit  decima  fexta  pars  totius  AI,  & in  AH  fumat  GH,  qux  fit  duae  dc- 
eimx  fextx  partes,  item  in  A L accipiat  KL,  qux  fit  tres  dccimx  fextx  panes , & hc 
deinceps : vnde  priori  modo  intrinfccus,  pofteriori  vero  exmnfccus  ipfius  fpnaljs onus  «li- 
cetur -ac  proptcreahunc  in  modum  fine  vllo  motu  licebit  fpiralis  genefim  mtell.gcrc.can- 
demque  dcfcribcrc , non  minus  Geometrice , quam  fc<aiones  conicas,  vel.pfam  auadra- 
tricem , vt  paulo  infra  dicemus . Et  quemadmodum  dc  quadramce  f^ptomata  demon- 
ftrantur  nulla  habita  ratione  motus,  vel  temporis , ita  ct.am  dc  hac  fieri  mhil  prohibctiqua- 
mobrem  traflatio  dc  fpiralibus  inftitui  poterit  puri  Geometrica , vt  fuo  loco  conftabit 

Hac  autem  fpiralis  genefi  agnita,  quod  Archimedes  oftcndit  benefico motus , act  em- 
poris , his  negledtis , omninb  Geometrice , qui  fequitur  m modumdemonlirabitur , ac  do 
alijs  confimilibus  ivnde  edo. 

THEOREMA. 

Sx  infbirakm  tx primi  reucluttone  orum  incidant  etna  * Itnea 

fpiralis , & producantur  ad  circumferentiam  vftuc  prtm,  arcuit : eandem  rationem  nscr 
fc  habebunt  iTU  infptralem  tnetdintes,  tjttam  arcus  arcui,  med,j  tnter 
& limitis  Irnearum  productarum  ,n  circumfirentta  facies  fiumptts  tnfraeedentta  aren- 
basi  /ne  fpirnhs  . 

Sit  fpiralis  linea  &c« 

Refolndet. 

a — v Voniam  igitur  cft vt  BC  ad  BD,  ita  circumfc- 
rentia  AlFad  circumferentiam  AIG , & vt  BD 
ad  BE , ita  circumferentia  AIG  ad  circumfe- 
rentiam A1H,  erit  * vt  integra  Circumferentia  ad  cir- 
cumferentiam A I F»ita  BF  femidiameter  ad  fpiralis  ra- 
dium BC.  Ncc  dilfimilitcrdcmonftrabftmis,  vt  inte- 
gra circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  AIG, 
ita  e(Tc  femidiametrum  BG  ad  fpiralis  radium  BD,  & 
vt  integra  circuli  circumferentia  cft  ad  circumferen- 
tiam A I H,  ita  efle  femidiametrum  B H ad  fpiralis  ra- 
dium B Ei  ergo  per  conucrfioncm  rationis , erit  vt  inte- 
gra circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  A H,  ita 
BH.feuBAadEH.  Quod  itaichabctex  naturaip-  . 

fius  linex  fpiralis;  fic  enim  per  punita  continuata  oriri  pcrfpicuum  cft;  vt  enim  AH  ad 
integram  circumferentiam , ita  eftEH  ad  femidiametrum  B H,  feu  B A,  accepto  fiquidca» 
quocumque  pundlo  in  circumferentia  AH.  c.g.  K,  eadem  intclligenda  eft  ratio  arcus  A K 
ad  integram  circumferentiam, qux  effet  ducta  redta  BK  intercepti  fegmenti  inter  punftuno. 
K,&  pundlum  in  fpirali,pcr  quod  rcdta  BK tranfirct  ad  ipiara lemidiametrum;  Diutfio enim 
integrx  circumfcrentix  in  partes  aquales , & in  totidem  etiam  xquales  panes  ipfius  femr- 
diametri intclligenda eft  in  infinitumdiuifio, 

Compofitio . 

Q Voniam  itaque  cft  , vt  integra  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  H A,  ital 
B H hoc  cft  B A femidiameter  ad  E Hi  erit  per  conucrfioncm  rationis , vt  Integra^ 
circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  A I H,  ita  eadem  femidiameter  B H ad 
fniralisradium  B E.  Ncc  diCfimiliter  dcmonftrabimns,  integram  circuli  circumferentiam  ad 
circumferentiam  AIG,  vt  femidiameter  BG  ad  fpiralis  radium  BD,  & vcmtegracircuk 
circumferentia  ad  circumferentiam  AIF,  ita  efle  eandem  femidiametrum  BF  adjprralt* 
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radium  E C . Quare  erit,  vtBDad  BE,  ira  circumferentia  AIG  ad  circumferentiam^ 

A I H,  & vt  B C ad  B D;  ita  circumferentia  A I F ad  circumferentiam  AIG. 

Redeamus  vnde  difccffimus , fpiralisjlla,  quam  cum  Archimede  dcfcripfimus  primaria  SfinUtftU 
eft , dari  etiam  poteft  & fecundaria , tertia , & in  infinitum : Vndc  Archimedes . JJJ*  f"u 

Linea  porro,  quam  quidem  prima  reuolutione  pcrtranfieritpnnttum  latum  fecundilnu.  tt»*  pmu 
reftam , prima  vocetur : quam  ver b in  fecunda  gyrationc  idem  pundtum  pcrambulaucrit , 
fecunda , atque  de  alijs  fimiliter , qu®  circumvolutionibus  proportionalirer  denominantur.  Lives  ftcun - 
Vt  fi  fuerit  rcdla  A B,  cuius  extremum  A fit  immobile , dum  extremum  B mobile  delatum- 
motu  xquabili  perucneri:  vnde  difceflerat ; pun- 
dtum vero  delatum  per  A B,  non  confecerit  nifi 
partem  A C in  hac  prima  gyrationc  deferibit  pri- 
mariam fpiralcm ; fi  vero  fecundo  in  orbem  agatur 
eadem  linea  motu  xquabili,  vt  prius  donec  ad  ean- 
dem pofitionem  redierit ; pundtum  vero  delatum-, 
per  A B perucnerit  ad  pundtum  D,  ab  huiufmodi 
pundto  deferibitur  fpiralis  fecunda:  rcuolutionis ; & 
fi  tandem  in  tertia  reuolutione  pcruencrit  ad  B,  de- 
feribetur  fpiralis  tertix  rcuolutionis . 

Spatium  autem  comprchcnfum  prima  reuolu- 
tione deferipta , & linea  redta , qux  prima  eft , pri- 
mum appellatur,  quod  vero  comprehenditur  fub 
helice  fecunda  reuolutione  deferipta,  & linea  redta 
CD  fecunda , fecundum  nominatur,  & fic  deinceps . 

At  vero  fi  a pundto  quod  eft  principium  helicis 
redta  quxpiam  agatur , ea  qux  funt  ad  cafdcm  huius 
redtx  partes , ad  quas  circumuolutio  fertur , antece- 
dentia vocantur , qux  vero  in  contraria , dicuntur 
confequcntia , Vt  u fuerit  in  fpiralis  principio  A fa- 
dtum  initium  redtx  A M,  vtcunque  dudix ; voluta 
quidem  AK  DFB,  & infuper  fpatium  illud  ab 
huiufmodi  recta  verfus  D,  & F &c.  quod  eft  ad  eaf- 
dem  Une®  A M partes , dicuntur  antecedentia , oppo- 
fita  vero  voluta, qux  eft  a parte  ELG;  & fpatium  illud 

quod  eft  deinceps  ad  ipfam  lineam  verfus  ELG,  con-  

lequentia  nuncupantur . H. 

Circulus  prim*  rcuolutionis  dicitur  primus,  fecundus  dicitur  fecundus , & Gc  de  reli-  fri' 

qUiS  &C.  Circuitu  ft- 

Nos  autem  alia  ratione  lineam  hanc  confiderari  pofle  obfcruauimus , fecundum  hypo- 
thefes  diuerfas ; nam , vt  fupponebat  Archimedes  motum  line®  in  orbem  clfc  xquabilem  * ratiorui  Unes 
jtemque  motum  puncti  delati  fuper  rectam  lineam  xquabilem  e(Tc , ita  & quemadmodum  d;"*'»  {«>- 
extremum  B reet®  line®  dum  in  orbem  agitur  fecundum  circunfcrcntiam  B H I &c.  xqua- 
Iibus  temporibus  xqualia  fpatia  pertranfeat , ita  pariter  punctum  fuper  rectam  AB,  dum-  sprtUifri. 
ex  A in  B fertur,  squalibus  temporibus  xqualia  fpatia  conficiat . Ita  non  diflimiliter  nobis 
imaginari  licebit , quod  punctum  delatum  fuper  A B,  feratur  non  motu  xquabili , fcd  po-  fiirM  >. 
tius  fecundum  quandam  aliam  rationem , ita  vt  fpatia  peracta  e.  g.  fint  vt  quadrata  tempo- 
rum , d um  interim  extremum  B motu  xquabili  fertur  per  circumferentiam , & fic  produce- 
tur fpiralis  alterius  natur®  ab  ca , quam  cxcogitauit  Archimedes , eaque  fuas  habebit  affe- 
ctiones demonftrabilcs . 

Licebit  etiam  imaginari  punctum  illud  delatum  per  A B xquabili  motu  ferri , fed  lineam  mu 
ipfam,  atque  adeo  extremum  B fic  in  orbem  cieri,  vt  fpatia  peracta  fint  vt  quadrata  tempo-  >• 

rum,  & fic  producetur  fpiralis  alterius  natur®  a duabus  commemoratis,  fua  quidem  habens 
confentanca  fymptomata . 

Imaginari  etiam  poOumusfineamrcuolui,  & punctum  deferri  per  lineam  tali  motu,  vt  mu  finiti 
fpatia  peracta  fint  vt  quadrata  temporum,  atque  hunc  in  modum  quatuor  erunt  ipiralcs  •*. 
primi  ordinis , quem  directum  appello . 
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ij.vw».  At  veri  iriucrfi  ordinis , non  tot  fpecie  erunt , nam  vna  cum  prima  primi  ordinis  coinci- 
c'lt  • Tres  igitur  fpccie  diuerfir : vnde  fi  nos  intelligamus  extremum  B moru  xquabili , & 
tu  nmrfi  w punctum  delatum  per  B A,  ita  ferri  cx  B in  A,  vt  fpatia  confecta  fint  in  duplicata  ratione— 
*“•  temporum , gignetur  fpecics  inuerfx  fpiralis , & ea  eft , fecundum  quofdam , quam  grauc- 
defeendens  in  plano  xquatoris  defignarct , fi  tellus  tantummodo  rcuolucretur  diurno  mo- 
tu , vt  quibufdam  arrilit ; fi  grauc  tamen  defeenderet  remotis  omnibus  inpcdimcntis  motu 
fempervniformiter  acceleraro  cx  ea  altitudine,  ita  vt,  ciimfcmidiametcr  telluris  ad  ean- 
dem politionem  redijlfet  ad  centrum  ipfius , grauc  perueniflet , hxc  tamen  forte  linea  non- 
cflet,  a defeendente  graui  in  predicto  plano  dclcripta . Sic  etiam  de  alijs  ad  hunc  ordinem-, 
fpcctantibus  fuo  modo  intelligendum  eft;  vt  fi  punctum  ex  B in  A fcraturinotu  xquabili, 
linea  vero  in  orbem  agatur  motu  accelerato , videlicet  in  duplicata  ratione  temporum;  Vel 
tandem  fi  vterque  motus  fuerit  naturaliter  acceleratus . 

Prteterea  imaginari  licet  motum  fecundum  aliam  rationem,  & fic  proucnicnt  fpirales 
pui  pertinentes  ad  primum  ordinem  , nempe  quod  punctum  cx  A in  B feratur  motu,  ita  vt  tem- 
nnutt  Aiyr>  pora  fint  in  duplicata  ratione  fpariorum , linea  vero  in  orbem  cieatur  motu  xquabili,  atque 
cx  var'is  combinat ionibus , varix  orientur  linex  fpirales . 
tmjm  ‘amti  Illud  non  prfteribo  fpiralis  genefim  hunc  inmo- 
Tu^n,  i„  ^um‘  /tttelligatnus  punctum (& pertinebit  ad  fecun- 
tmtumui  U dum  ordinem)  moueri  motu  naturaliter  accelerato  cx 
jttttndum  w B in  A,  lineam  vero  in  orbem  ferri  motu  naturaliter 
deficiente,  quxeunque  fit  huius  defectus  ratio , &ex 
utuA  varia  combinatione  variari  poflunt ; fcd  ea  quam  mo- 
difcTiltrtt  do  dixi  defcriberctur  a graui  defeendente  in  plano 
aquatoris , cx  hypothcfi  quod  tellus  diurna  tantum- 
*<jn*t*ris  tx  reuolutionc  cieretur , fi  cx  tanta  videlicet  altitudine- 
caderet , quanta  ad  id  requireretur,  vtfupra  explicui- 
. m.nZ-  mus;  proptcrca  quod  grauc  ageretur  in  gyrum  non- 
"..»/<** «r  ab  interno  principio,  quali  redolens  naturam  totius, 

fcd  potius  impullu  extrinfccus  accepto  naturaliter  deficiente , vtpote  mobilis  reluctante  na- 
tura , a qua  habet , vt  fc  primum  conftituat  fub  minus  graui; de  hoc  tamen  fuo  loco. 

•lix  „>W„  Cxtcrum  huiufmodi  lineas  imaginari  quoque  licet  fuper  alijs  fuperficicbus  deferiptas, 

"</«*«"/»•  Prxltrt'm  infupcrficie  Iphxrica , cylindrica , de  quibus  aliqua  dixit  Pappus  in  Collectioni- 
fi,"*!.*,  /i  bus  Mathematicis . 

. Quemadmodum  enim  dari  polfunt  infinitx  parabol* , infiniti  hypcrbolx , infiniti  clli-, 
rAiudmw  pfes,  & quidem  duplici  ratione , vtfuperius  innuimus,  ita  etiam  dari  poliunt  infinitx  fpj- 
fi,.t  rales;  Etenim  vt  paulo  antea  dicebamus,  fi  punitum  A intelligatur  deferri  per  AB  motu 
“ xquabili , dum  interim  femidiameter  illa  manente  extremo  A,  rcuoluatur  fecundum  extre- 
. mum  B,  defcnbens  circuli  peripheriam  BHIC,  motu  tamen  vniformircr  accelerato , ita  vt 
■ fpatia  prrafta  in  ipfapcripheria,  fint  in  duplicata  ratione,  fcuvt  quadrata  temporum,  gi- 

"'»•  gnitur  alia  fpiralis  ab  Archimedea,  quxprima,  & linearis  dicetur ; hxc  autem  de  qua  io- 
dHuUA. ,U"  quimur  erit  fecunda , & quadratica , quod  fi  fpatia  peracta  fuerint  ficut  aibi  eorum  tempo- 
Sfird,,  tuli-  rum,  gignetur  altera  tertia,  qux  dicetur  cubica,  et  fi  fuerinr,  vt  quadrato  quadrata  tem- 
“ • porum  orietur  quarta , qux  dicetur  quadrato  quadratica , & fic  in  infinitum.  Vnde  cx  va- 
ria combinatione ipforum motuum,  variaquedctcrminationcprincipijquod  videlicet  fic 
dfiitd.  aut  centrum , aut  extremum  mobile  linex  rcltx , varix , diucrfxquc  ipiralcs  oriuntur . 

Quod  fi  punitum  per  femidiamerrum  moueatur  motu  naturaliter  deficiente,  ita  vt  con- 
trario modo  fpatia  peralta  fint , vt  quadrata  temporum,  diameter  vero  rcuoluatur  mota 
xquabili,  fi  motus  per  reltam  fit  ab  extremo  immobili,  erit  ordinis  primi  rcfpondcns  alteri 
ordinis  fecundi  cuius  initium  eft  extremum  mobile;  vnde  dicentur  Correlatx,&  fic  de  cop- 
fimilibus , & qux  a duplici  motu  naturaliter  accelerato , quando  (cilicct  fpatia  peralta  finit, 
vtquadratatemporum, dicetur  Quadratica  cxduplicionginc,fic  de  alijs  fuo  modo. 

His  autem  prxhabitis , fupcrcft  confidcrandum , in  his  quoque  fibi  vendicarc  locum  arv 
tificiofam  Analyfm  , de  qua  paulo  poft  agendum . 

Omnemque  propofitionem  huiufmodi  clfc , ciim  fuerit  cx  illo  principio  dcdu&a  quod 
motum  atque  tempus  concernit  quemadmodum  fc  habet  Pappi  Tropofitio,  in  quaillud  v 
% - - attri- 
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Attributum  de  fpatio  fpirali  demonftrat , videlicet  fubtriplitm  effc  ad  circulum quamuis 
ipfa  demonftratio  vtatur  ea  ratione  qui  cft  inter  cylindrum , & conum  i fupponitenim  ac- 
cidens ipfius  fpiralis  ex  tempore  motuque  dependens,  eodemque  modo  philofophandum 
(de  confimilibus . 

Interim  animaduertamus  quod  innuimus  nepe  de  fpirali  antiquo  more  quem  Archimc- 
deum appellant  inftitutam contemplationem  Phyfico-Gcomeericam efle,  qua  adaiifla  in- 
tra cancellos  proprii  Geomerrii , intra  cofdcm  licebit  etiam  circulum  non  diffmiili  modo 
contemplari.  Vnde  Theorema  illud  dcmonllrare.  Si  duo  vel  plurcs  fuerint  circuli  con- 
centrici , du&iquc  fint  dui  re<5ti  a communi  centro  ad  maximi  peripheriam,  fingulorunu. 
aliorum  peripherijs  occurrentes , qui  eft  ratio  unius  arcus  ab  hi  (ce  duabus  lineis  intercepti 
ad  totam  fuam  peripheriam',  ita  erit  alterius  arcus  ad  peripheriam  fuam  , & ita  de  fingulis . 
Demonftratio  autem  ea  erit,  quia  fi  concipiamus  vnam  ex  illis  lineis  reuolui  circa  centrum, 

2uo  tempore  linea  fua  rcuolutionc  percurrit  totam  circumferentiam  maximi  circuli,  co- 
em  etiam  tempore  percurrit,  & circulorum  aliorum  circumferentias . Si  igitur  intclliga- 
tur  reuolui,  quoniam  eodem  tempore  percurruntur  integri  circum  ferentii,  & motus  eft 
aequabilis , erit  fpatium  ad  fpatium , hoc  eft  circumferentia , ad  circumferentiam , vt  velo- 
citas ad  velocitatem , & vt  eadem  velocitas  ad  velocitatem , ita  arcus  vnius  circumferen- 
tiae , ad  arcum  alterius  circumferendi , qui  videlicet  eodem  tempore  percurruntur ; & per, 
confcquens , vt  arcus  ad  circumferentiam  fuam,  ita  alter  arcus  ad  fuam  circumferentiam- . 
Hic  tamen  non  eft  demonftrandi  ratio  candori  Geometrico  confentanca , cum  aliter  idem 
Theorema' dcmonftrarc  liceat , viam  Regiam  calcando  Euclidcam.  Non  diffunditer  igitur 
generofa  aggreflione  foret  ineunda  tra&atio  dc  fpiralibus , alijfquc  lineis  oriundis  a motu  * 
ejuia  tamen  minimum  in  maximis  maiori  eft  in  honore  habendum,  quam  quod  maximum 
in  minimis , proptcrca  huiufmodi  contemplatio  dc  fpiralibus , & aljs  limitibus , non  cft 
in  poftremis  habenda ; tentare  tamen  aliquando  non  pigebit  meliorem  viam  ad  eadem-, 
aliaquc  fymptomata.demonftranda  de  ipfis , inire . 

Citerum  ad  analyfeos  formam , itcmquefynthcfeos,  rcda&a  demonftratio  theorema- 
tis , fc  habentis , aliter  ac  a Pappo  preftitum  fuerit,  cft  vt  fcquicur  - 

THEOREMA. 

ii  i n fpiralem  vna  quidem  cirrumutlntione  dej 'criptam , a principio  fpiralis  recta  quot  litet 
cadant , qua  aquales  inter fe fe  angulos  contineant , fe fe  mutuo  aquali  ter  excedent . 

Efto  circulus  ADC,  fpiralis  aurem  BEFA,  fintque  recti  BA,  BFC,  BED,  quibus  conti- 
neanrur  anguli  ABC,  CBD  inter  fexquales.  Dico  tanto  cxccffu/upcrari  BF  ab  AB,  quan-, 
to  BE  fitperatur  ab  ipfa  BF . 

Centro  B,  interuallo  BE  deferibatur  arcus  EH,  & eodem  centro , intcruallo  BF  deferiba- 
tiir  arcus  FG. 


T:i*m  cirem 
Ium  tcu/idi- 
rari  ftftfr»- 
ut  juntftdL* 
fuit  itstfidt • 
iaJm  ffitalu. 


Exemplum 
XX  XII. 
Arcbimuirs 
dt  /firaltlms 
Pr* f.  tU  & 
Puffmi  Iit.  4«- 
Prof.  10.  , 
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RcfoUtio  , 

Voniam  exceffus  ipfius  aB  fupra  BF  iqualis  cft  cxccf- 
fui  ciufdcm  BF  fupra  BE,  cft  autem  FC  exceffus  BA 


■jH 


fupra  BF,-  ergo  CF  iqualis  erit  FH,  qui  cft  excef- 
fus BF  fupra  BE;  cftque  circumferentia  CA  iqualis  circum- 
ferenti.! DC;crgovt  FC  ad,  FH  ita  circumferentia  CA  ad 
circumferentiam  DC,  ergo  conuertendo , & componendo 
erit , » vt  CH  ad  FC,  ita  circumferentia  aCD  ad  circumfe- 
rentiamCA,  &conuertcndovtFCadCH,ita  circumferen- 
tia C A ad  circumferentiam  DCA  b fcd  vt  BC  ad  HC,hoc  eft 
BD,  fcu  BA  ad  DE,  ita  integra  circumferentia  ad  circumfe- 
rentiam ACD;  ergo  per  fubduAioncm  iqualium  rationum , circumferenti!  integri  ad 
circumferentiam  DCA,  & BC  ad  HC,  erit  c vt  FC  ad  BC,  ita  circumferentia  CA  ad  inte-  c tx  Zlcmlt  . 
gram  circumferentiam,  & conuertendo  erit, d vt  BC,  hoc  eft  BA  ad  FC,  ita  integra  circum;  i 
ferentia  ad  circumferentiam  CA.  Quod  ita  fc  habet  ex  natura  ipfius  linei  fpiralis . 

Compt- 


WK 


liS 


CAROLI  RENAIDINII 


Cmpofitio'. 


; Voniam  eft  vt  BA,  hoceft  BC  adFC,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferen- 
tiam CA,-  erit  * conuertendo,  vtFCadBC,  ita  circumferentia  CA  ad  integram-. 
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circumferentiam.  Rurfus  quoniam  eft  vt  BA,  hoc  eft  BD  ad  DE,  hoceft  BC  ad 
fi  xx-plml.  HC,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferentiam  DCAjcrgoex  xqualicrit , B vtFCad 
y CH,  ita  circumferentia  CA  ad  circumferentiam  DCA,&conucrrcncio,  y vt  HC  ad  CF, 

ita  circumferentia DCA,  ad  circumferentiam,  CA,&diuidcndo,acconucitcr.do,  vt  FC 
ad  FH,  ita  circumferentia  CA  ad  circumferentiam  DC . Eli  aurem  circumferentia  CA 
t u iVh*a.  aqualis  ^circumferentis  DC;  ergo  CF  aquabitur  FH,  ac  proptcrca  exccffus  ipfius  bA  fu- 
pra  BF  aqualis  erit  excelfui  ciufdem  Bl;  fupra  BE . Quod  oportebat  oftendere . 
hu  Jimcn  Hxc  '§'tnr  refolutio  fupponit  fpiralis  ortum  huiufmodi  effe , vt  redla  quadam  mancnrt» 

nrl‘it  /w«.  extremo  vno  fecundum  alium  in  orbem  agatur  xquabili  motu,  & ab  immobili  extremo 
mumium-j,  puniftum  deferri  fuper  redtam  ipfain  motu  itidem  xquabili,  ita  vt  quo  tempore  perfecerit 
ftumf»! . jjnea  Jn  gyrum  afta  partem  circumferentia:  integrae,  pundlum  quoque  delatum  per  redam, 
ipfius  rcdlx  partem  confecerit , qua:  ad  integram  lineam  eam  habeat  rationem,  quum  cir- 
cumferentia; pars  ad  circumferentiam  integram , quibus  negledtis  etiam  haud  difficillimum 
foret  hoc  fpiralis  accidens  perferutari , caufamque  reddere . 

1»“'«^  Ex  accidentibus , qua:  fpirali  contingunt  primum  erat , quod  diximus . 

Deinde  quod  contadius  linea:  redlae  cum  fpirali  in  pundlo  fit , quod  Archimedes  oflcrxfit 
Fropofitione  decima  tertia , demonftratione  ducente  ad  incommodum  j 
'JIM  Air*  Et  fi  in  fpiralem  ex  prima  rcuolutionc  ortam  dux  linea:  incidant  ab  cius  principio  t pro- 
li, . juQa.qUf  fnt  a(j  circumferentiam  vfque  primi  circuli , eadem  eft  ratio  incidentium  in  (p\* 
ralem , qui  eft  arcus  circuli  medij  inter  terminum  fpiri,  limircfque  lincartim  produftarum 
in  circumferentia  fadtos,  acceptis  in  antecedentia  arcubus  a fine  fpiralis,  quod  Archimedes 
oflcndit  Phyfico-Gcometricfr,  -vt  de  propofitionc  decima  fecunda  dictum  eft. 

■ju.i  in  fpiraicm  jn  fecunda  reuolutione  faiSam  linex  recta  ceciderint  a principio  fpirtdis, 

“ " eadem  eft  ratio  rcdlarum  ad  inuiccm , qui  eft  didli  arcus  cum  tota  circuli  circumferentia^ 

fimul  affumpta . \ 

Quod  oflendit  Archimedes  Propofitionc  15.  non  fccusac  dcmonftrauir  propofitionc* 
1 2. & 14.  qui  admittunt  analyfin,  & fynrhcfin  non  fccusac d nobis fadtum fuit  fnperius  . 
prt-  Si  fpiralem  ex  prima  reuolutione  ortam  redla  linea  tetigerit , & a contadlu  redta  linca_,- 
frittsi  , qufi  dudla  fuerit  ad  pundium  , quod  eft  principium  fpiralis , anguli , quos  tangens  facit  ciuru- 
dudla  fupradidla  iniquales  funt , & quidem  qui  in  antecedentia  vergit  obtufus  eft , ic  qui 
in confcqucntia  acutus . . 

mdumn/irt-  Hanc  oflendit  Archimedes  Propofit.  itf.fed  demonftratione duccntc ad  incommodum. 

Hoc  idem  theorema  refolui , componiquc  poteft , atque  dcmonftrari  oflcnfiuc , fi  cireo- 
,,  papimi.  Ius  deferibatur  * centro  fadto  in  pumilo , quod  eft  principium  fpiralis,  femidiameter  vero 
fit  minor  linea  prima  in  principio  circulationis ; huius  enim  peripheria , fpiralem  nccclTario 
fecabit , nam  ob  ipfius  fpiralis  naturam  circuli  partes  antecedentes  cadent  intra  circulatio- 
nem fpiralis , partes  verb  fequenrcs  extra  ipfarn  1 Spiralis  enim  radij  ad  antecedentia  erunt 
maiores  femidiametro  circuli  deferipti , & ad  fequentia  erunt  minores . Si  redla  fucrifdu- 
fta  tangens , & peripheriam  circuli , & lineam  fpiralem,  cum  igitur  extra  circulum  fint  par- 
tes fpiralis  antecedentes , intra  verb , fcqucntcs , redta  tangens , neque  conucnict  cum  .uca 
fpiralis  a pundlo  interfedlionis  ad  antecedentia , neque  cum  arcu  peripherix  a pundto  ia- 
tcrfcdlionis  ad  confcqucntia , neque  cum  pundlo  interfedlionis  communi , alioqtun  vtiam- 
que  curuam  fecaret , cilm  tamen  vtramque  tangere  fupponamus a pundlo  quod  eft  Iptra- 
h *'**£?'  lis  principium  dudla  fit b redla  ad  pimdlum  contadius  redtx  cum  ipfa  peripheria , & cum  hac 
IP».  faciet * angulos  rciftos ; dudla  fit  ab  eodem  principio  fpiralis,  redla  ad  pundlum  contadkua 
t it.frw»».  r£(5x  cum  fpirali , cum  hac  faciet  c angulum  ad  antecedentia obtufum,  vtpote  iruiorcm- 
refto , qualis  eft , qui  fit  linea  dudla  a principio  fpiralis  ad  pundlum  contadius  peripherix 
circuli,  cum  redla  tangente  i qui  autem  deinceps,  nimirum  ad  confequentia  erit  minor 
redlo. 

Nec  diffimili  modo  decima  feptima  oftendetur , 

\ - Decimam 


DE  fcESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT,  LTKJL  ii* 

Decimam  oflauam  Archimedes  demonftrauit  antiqua  methodo  per  cxplofum  exccfliim 
ac  defeflum;  ea  vero  eft  infigitis  Propofitio , ac  celebre  Theorema , nempe . 

Si  fpiralem  ex  prima  circumuolutionc  ortam , refla  linea  tetigerit  in  termino  fpirx,  a A,:‘.  0ir,:‘ 
jntnflo  veri»  quod  cfl  in  principio  fpirx  ducatur  quxdam  ad  angulos  reflos , ei  qua-  eft  re-  ffj'"'" 
uolutionis  principium , dufla  quidem  incident  in  tangentem , & ipfius,  qux  pars  media  erit 
inter  tangentem , & principium  fpirx  xqualis  erit  peripherix  primi  circuli . 

De  hoc  tamen  agendum  in  proprio  capite , vbi  hanc  methodum  perpendentes,  alia  ra- 
tione hoc  idem  theorema  dcmonftrare  tentabimus . 

Ita  pariter  de  propofitionc  decima  nona , vbi  agitur  de  fpirali  ex  fecunda  rcuolutione., , ^!U  frrfrit. 
ac  oftenditur  fi  fpiralem  fecunda  reuolutionc  ortam  in  termino  tetigerit  refla  linea,  & a 
principio  fpirx  ducatur  aliqua  ad  angulos  reflos  linex , qux  eft  rcuolutionis  initium , ipla_> 
coincidct  in  tangentem , eritque  recta  media  inter  tangentem , & principium  fpirx  dupla., 
circumfcrentix  lecundi  circuli ; fcqucntcm  vero  vigefimam  dcmonftrat  deduflione  ad  im- 
poffibilc , cum  tamen  oftcnfiuc  demonftrari  poflit , de  quo  fuo  loco . 

Vigefima  prima , & vigefima  fecunda,  & vigelima  tertia,  funt  Problemata , qux  fequen- 
tibus  inferuiunt , propofitionibus , 

Infignis  eft  propofitio  vigefima  quarta , videlicet . 

Spatium  linea  fpirali  in  prima  reuolutionc  deferipta,  & refla  linea  prima  in  principio  ... 
circulationis  contentum , tertia  pars  eft  circuli  primi . 

Hoc  autem  Theorema  antiqua  methodo  per  cxplofum  exceflum , atque  defeflum  often- 
dit,  de  quo  propterca  fuo  loco ; Hic  tantum  adnotabo  hoc  idem  accidens  ipfiusfpatij  fpi- 
ralis  elegantiori  fbrtafle  ratione , oftendi  pofle  per  introferiptum  poligonum  circulo , cui 
poligonum  fpatio  fpirali  introferiptum  relpondcbit  multitudine  triangulorum , in  qux , & 
illud , & hoc  refoluitur , qux  plani  a reftis  duflis  a centro  circuli  primx  rcuolutionis.atquc 
adeo  a principio  fpiralis,  efformantur  ad  ciufdcm  circuli  peripherias , facientibus  ad  cen- 
trum ipfum  angulos  xquales,  qui  cum  fuerint  oflo , nafccntur  feflores,  duflifque  reflis 
fubtendentibtts  arcus,  quibus  prxdifli  anguli  ad  centrum  infiftunr , oflo  proucnicnt  trian- 

fula , inter  fc  xqualia  atque  fimilia , e quibus  oftogonum  componitur , cumque  linex  illx 
centro  duflx  perimetro  fpiralis  occurrant  fpatium  ipfum  fpirale  in  totidem  feflores  diui- 
dent , duflifque  fiibtendentibus  arcus  ipfius  fpiralis , oflo  etiam  confurgunt  triangula  e 
quibus  componitur  poligonum  fpirale , hoc  eft  fpatium  fpirali  inferiptum  rcfpondcns  poli- 
gono , quod  circulo  inferiptum  eft , & cum  eo  comparandum , quia  tamen  ad  hoc  eft  opus 
Arithmetica  progreffionc,  obid  hxcfilcntiohicprxtcribo,  eadem  de  re  verba  faflurus 
cum  de  ipfius  progrefiionis  vfu , fermonem  inftituero . 

Hxc  eadem  rafjo  fubtripla  fpatij  fpiralis  ad  circulum  prime  rcuolutionis  eleganter  etiam 
oftcndituraP.ippolibroquattoProp.il.  per  analogiam,  qux fpccialis eft  methodus,  fi 
namque  dcmonftrauerimus  fic  fe  habere  circulum  rcuolutionis  ad  fpatium  fpirale,  que- 
madmodum cylindrus  ad  conum  ciufdcm  altitudinis , atque  bafeos , perfpefla  qnidem  no- 
bis erit  ratio  tripla  circuli  prxdifli  ad  fpatium  fpirale , cum  iam  exploratum  fit , vel  viaan- 
tiqua  deducente  ad  inconucnicns  per  cxplofum  exccfliim  atque  defeftum,  vt  habetur  apud 
Euclidem, cylindrum  coni  triplum  efle  cum  fuerit  ciuidem  bafeos , ac  altitudinis  Prop.  i o. 
lib.  2 . Vel  recenti  per  indiuifibilia , Si  enim  oftenfum  fuerit  omnes  figuras  parallelogrammi 
ad  omnes  figuras  ftmilcs  cuiufuis  triangulorum  per  diametrum  ciuidem  parallelogrammi 
conftitutorum  efle  in  ratione  tripla,  vno  latere  parallelogrammi  communi  recula  exiften- 
tc.conftabitillico , ne  dum  omne  prifma  pyramidis , fed  quemcumque  cylindricumcuiuf- 
cunque  conici  in  eadem  cum  eo  bafi,  & altitudine  exiftenti  efle  triplum.  Solertia  autem.  p,,,). 
Analyftx  in  eo  polita  eft,  vtfeligat  analogiam  opportunam,  videlicet  refpicicndo  ad  ra-/^^*^f 
tionem  eorum,  qux  ad  propofitum  conducant , vtinrc,  de  qua  agimus  contingit,  Iliaxi-„^_M 
me  accommodatam  efle  rationem  cylindri  ad  conum,  fiquidem  per  circumfcriptos  feflo- 
res , & introferiptos  fpatio  fpirali , inftit  uimus  comparationem  hunc  in  modum . V t totus 
eirculus  ad  omnes  figuras  ex  fefioribus  inferiptas  linex  fpirali , ita  eft  cylindrus^  a paral- 
lelogrammo  circa  propofitum  axem  ad  omnes  figuras  ex  cylindris  ipfi  cono,  qui  fit  a trian- 
gulo , quod  eft  dimidium  ipfius  parallelogrammi  circa  eundem  axem,  inferiptus.  Deinde, 
nirfusvt  circulus,  ad  omnes  figuras  ex  fefloribus  circumfcriptas  linex  fpirali,  ita  cftcy- 
Jindrus  ad  omnes  figuras  ex  cylindris  eidem  cono  circumfcriptas,  atque  adeo,  vt  cylin- 
r*  — .....  . - • drus 
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«irtisadconuiru  ita  circulus  ad  fpatium  fpiralc . Ad  hic  igitur  oportet  rcfpieere  vti  dice- 
bam, nam  aboquin  non  decffct  alia  fimilis  ratio  tripla,  vt  cx.g.  fi  confideremus  aliqun_i 
in  genere  magnitudinis,  quxhuiufmodi rationem  habere  pofTiint , quemadmodum  du- 
plum triangulum  circumfcriptum  circulo,  plus  triangulo  inferipto  ad  hexagonum  cidenu 
circulo  inferiptum , plus  triangulo  inferipto,  & triangulum  inferiptum,  conftituunt  progref- 
tionem  geometricam  in  ratione  tripla/cd  inde  haud  liceret  feligere  duos  terminos,  vel  fcili- 
cet  hexagonum  plus  triangulo  inferipto  & triagulum  inferiptum,  vel  duplum  triangulu  cir- 
enmfcriptum  cu  inferipto  & hexagonum  plus  triangulo  inferipto ; eft  enim  eadem  quidem- 
ratio, qui  cylindri  ad  conum, tamc  inde  non  licet  propafitum  haurire;  imo  & Cyclois  tripla 
eft  circuli  fui  genitoris : vnde  hic  etiam  intercedit  ratio,qui  inter  cylindrum,  & conum; 
fed  ad  inftiturum  minime  idonea , de  Ilis  tamen  inferius  opportuniori  loco  differendum . 

U Redeuntes  autem  ad  fpirales,  negari  non  poteft  quin  ea  fit  aminiffima  contemplatio , Cfe 
ad  magna  conducens , fi  namque  adinucnerimus  modum  quo  ducenda  fit  tangens  ipfius» 
videlicet  qua  ratione  ducere  valeamus  tangente  lineam  fpiralcm  ex  prima  circumuolutionc 
ortam  in  termino  fpiri , erk  adinuenta  ratio  inter  femidianiemim  circuli , & peripheriam- 
ciufdcm , ac  propterca  exhiberi  poterit  rcdla  iqualis  ipfimet  peripherii . Quamuis  autcin 
hoc  fit  magnificiendum , tamen  tantum  non  eft  ei  deferendum , vt  aliqui  putant ; propterea 
quod  hoc  idem  aflequemur  ope  quadratricis;  quod  fi  beneficio  illius  itidem  quadratum  cir- 
culo exhibemus  atquale , quadratricis  prifidio  hoc  idem  etiam  aifequemur ; nec  in  defery- 
ptionc  illius  plus  quidquam  adinuenire  licet , vnde  de  ea  potius , quam  de  hac  gloriari  de- 
beamus; vtraque  enim  originem  ducit  a pumftofubeunte  duplicem  motum ; Nec  difficilius 
eft  intelligere  punfhim  moucri  duplici  motu  xquabili,  vnde  quadratix  procreatur,  quam 
concipere  punftum  duplici  motu  xquabili  deferri  in  genefi  ipfius  fpiralrs . Pnclarum  ta- 
men foret  opus  ducere  illam  tangentem , de  quo  proprio  loco  plura  dicemus . Non  enim— 
liic  in  animo  eft  nifi  rediuiuam  facere  methodum  antiquam  pro  rcfolutione  Theorematum, 
priceptaq,- tradere  in  gratiam  eius,  cadcmque  aptare,  cuicunquc  methodo  peculiari,  vt 
deinceps  planum  fiet Ac  propterea  theoremata  plurima  cum  ad  conicas  feftiones , tum  ad 
fpirales , aliafque  bncas  pertinentia  ad  proprium  locum  remittimus : vnde  hic  non  immo- 
rabimur in  demonftrandis  proprietatibus , & fettionum , & fpiralium  infinitarum , quarum 
fuperius  meminimus . Illud  folum  adijeiam  prout  theorematis  natura  expofeit  adhiben- 
dam cflc  methodum  opportunam , peculiaremquc  accerfita  femper  antiqua  refolutionis 
methodo  a nobis  dclcripta,  velut  vniucrfaliffima  , qui  per  citcras  omnes  vagatur; 
Quamobrem  fi  fuerit  opus  indiuifib  ilium  ratione,  hic  adhibenda  eft , itavtfithcorcma_. 
fuerit  oblatum , aduocatis  indiuifibilibus  antiquam  refolutionis  viam  calcantes  ci  occurri- 
mus ; alioquin,  quinos  meditando fynthetice  adinuenimus,  & ex  theorematibus  iam- 
demoftratis,  velut  e fontibus  innumeras  veritates  dcriuarc  poterimus;  quod  liic  innuiffe  nou 
fuit  prorfus  alienum  ab  inftiruto ; eadem  tamen  de  rc  nobis  dc  indiuifihilium  vfu  fcrmoncra 
habentibus , vberior  eft  reditura  trariatio . 

■*Mthx  Succedit  linea  ab  Antiquis  excogitata , qui  ab  accidcn- 

tin  mj»  te  fibi  proprio  nomenclaturam  fortiens  Twpat^aw^ot/ira  di- 
jjjj iftafuit,  nempe  lmea  quadrans , fime  quadratrix , quam  ad 
circuli  quadraturam  Dinoftratus , & Nicomedes  aBumpfit . 

Eius  genefis  adeo  vulgata  eft , vt  non  videretur  opus  in  cius 
explicationem  incumbere ; nifi  in  rcccnfcndis  lineis  defc- 
fhis  notam  incurrere  videremur . 

Efto  quadratum  ABCD,  in  quo  dcfcribatur  quadrans 
BD,  intclligatur  vero  femidiameter  AB  xquabili  motu  fer- 
ri in  orbem  circa  centrum  A,  percurrendo  videlicet  xqua- 
jjbus  temporibus  aequalia  fpatia  arcus  BD;  interim  vero 
motu  itidem  xquabili  fibimet  parallelum  feratur  latus  BC 
verius  oppofitum  latus  AD,  ita  vt  quo  tempore  punitum  B 
circumferentiam  BD  vniformi  femper  motu  percurrit , atque  peruenit  ad  D,  eodem  ctiat* 
latus  BC  perueniat  ad  latus  AD.  Scmidiamctcr  autem  in  orbem  a&a  per  circumferen- 
tiam BD,  & r&fta  BC  deorfum  lata  continuo  fc  lc  fecabunt  in  pundlis , per  qui  linea  qiu- 
dratrixBE incedet.  " _ . ; 

T7  ’ . - _ Verilm 
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•VeciWn  non-iinmcrito  Sparus  ille  apud  Pappum  iii  huius  linea;  inuentores  inuchcbatur iut  Unuci 
Ium  quia, ad  quod  videtur  vtilis  efle,  illud  in  fuppofitionc  adumitition  enim  fieri  polfc  vide- 
tur,  vt  duo  pun&a  ab  ipfoB  principium  motus  capientia,  hoc  quidem  in  rc&a  linea  ad  A,  . 

illud  vero  in  circumferentia  ad  D,  in  xquali  tempore  fimul  rcfliruantur , nifi  prius  propor- 
tio rcftfline.T  AB  ad  circumferentiam  BD  ctfgnita  fit ; in  hac  enim  proportione,  & mo- 
tuum velocitates  efle  ncccfTc  cfl . Nec  fatis  intclligi  potert , quo  p^tflo  arbitrentur  ea  fimul 
reftitui,  velocitatibus  temere,  ac  fine  vlla  ratione  vtentia , nifi  quifpiam  exiilimct  idcafu 
cuenirc;  quod  rationi  dificntancum  videtur;  tum  quia  terminas , quo  ipfi  vtuntur  ad  linea: 
deferiptionem , nempe  quo  loco  linea  ipfa  fecct  rt&am  AD,  non  inucnitur  ; nam  quando 
ie£lx  quidem  CB,  BA  fimul  motx  reftituuntur , congruunt  rcftx  linea:  AD,  neque  fe  fe_» 
amplius  fccanr , cellantc  fedtione , antequam  ipii  AD  congruant , qux  quidem' fe  itio  faitus 
cfl  line*  terminus , in  quo  cum  ipfa  AD  linea  re  ita  conuentt , nifi  quifpiam  intelligat  pro- 
duitam  lineam  ficuti  lineas  rcilas  pofuimus  vfquc  ad  ipfam  AD,  quod  ex  eorum  principys 
apud  Pappum  illi  nonfequi  afferebat,  & quamuis,  yteumque  fumeretur  punitum  Edcbc- 
ict  praxedere  circum  ferenti*  proportio  $d  reitam  lineant;  ei  enim  non  data,  illud  fieri  nc- 
quaqnam  poflfc  videtur . 

Geometrice  autem  comparabitur  ortus  huius  linea:,  non  minus  ac  feilionum  conicarum, 

_ , _ . . . . . , 4 dr/uruli  OM* 

Zc  vr  euam  de  Spirali  dicebamus. 

E flo  igitur  quadratum  ABCD,  in  quo  intclligatur  deferiptus  quadrantis  arcus  BD,  ne- 
glcAis  igitur  motibus,  nui  laque  habita  ratione  temporis,  quoniam  illi  duo  motus  vnifor- 
mes , quorum  vnus  fit  per  circumferentiam  BD,  alter  vero  per  lineas  redtas  AB,  CD,  effici 
non  potiunt,  nifi  habita  proportione  circularis  linea;  ad  lineam  redtam , htec  autem  cum- 
ignota  fit,  & potius  per  hanc  lineam  quadratriccm , inudliganda . 

Arcus  proptcrca  quadrantis  BD  in  quotuis  partes  xquales  intclligatur  diuifus,&  vtrunq; 
latus  AB.CD  in  totidem  partes  pariter  diuifum  efle  concipiatur  inter  fc  a-quales,  & quo 
plures  extiterint  diuifiones , c6  felicius  res  ipfa  fucccdet ; mox  vero  bina  pundta  linearum-, 
ntqualiter  diflantia  a latere  BC,  vel  AD,  lineis  rcdlis  coniungantur  » atque  ex  centro  A aliy 
redi*  ad  fingula  diuifionum  pundla  quadrantia  BD,  ducantur ; nam  vbi  hac  redta-  priores 
interfecuerint , prima  primam , fecunda  fecundam  &c.  per  ea  pundla  Quadratrix  linea  con- 
gruenter ducenda  erit,  atque  hac  erit  Quadratrix . 

Quoniam  vero  pundlum  in  AD,  videlicet  pundlum  E,- vbi  ha-c  linea  termiriat.babcri  non 
jpotefl  per  interfcdlioiiem  prxdidlarum  linearum , ob  id  expedit  aliud  quadratum  priori 
adhxrens  deferibore , vel  faltem  rcdlangulum , quorum  commune  latus  fit  AD,  & eadem , 
qux  in  fuperiori  perficere ; Et  quidem  fi  fuerit  quadratum  in  eo  quadrantem  deferibert, , 
vel  fi  redUngulum  quadrantis  portionem , fadlaquc  diuifione  arcuum , vt  in  fuperiori  qua- 
drante ad  fedtionum  pundla  ex  A ducere  &c.  nam  fi  permittitur  d pundload  pundlum  in- 
terfedlionum  lineam  ducere , qux  portio  fit  quadratricis ; fic  permittendum  erit , vt  pundla 
imerfcdlionurti , in  vtroque  quadrante  prope  latus  AD,  linea  connedlantur , qux  abipfo 
latere  AB  in  pundlo  quidem  E bilfcdla  erit;  quamobrem  compertum  erit  extremum  iphus 
linex  Quadratricis . 

■ Celebris  hgc  linea  efl  ob  prxllantilfimos  vfus,  habetque  lingularia  fymptomata  prxfcr- 
tim- . 

• $i  ex  centro  per  quxuisipfius  pundla  vfque  ad  circumferentiam  quadrantis  redlx  du- 
camur, ex  eodem  centro  deferipti , & cx  ijldera  pundtis  ad  bafim  demittantur  perpendicu- 
lares , alixque  redtx  eidem  bafi  parallclx , erunt  arcus  quadrantis  inter  femidiametros  in- 
«eriedt  i perpendicularibus , vel  fegmentis  femidiametri  inter  parallelas  politis , proportio- 
nales. Infupcr 

Si  quadrantis , & Qiiadratricis  idem  fit  centrum  j erunt  arens  Quadratricis femidiame- 
ttt.&t  bafis  Quadratricis  continui  proportionales. 

Exhis , alijfquc  fimilibus  veritates  deducuntur , theoremataque  condi  pofliint  i 

Devfuautcmhuiuslincxverbafadcmusinlecundolibro  de  Problematum  cffedlioni-  v i 
bus  agentes ; Conducit  enim  cius  natura  ad  prxflantiffima  quxdam  in  Ane,  aquibus  nunc 
fupcrfedendum , cum  ibi , vcluti  in  opportuniori  loco , eadem  hac  dc  re  rediturus  fi:  fermo.  i,pnn*Zm. 
Inierim  non  pigebit  aduertere  genefin  cius  Geometricam  ab  Antiquis  creditam  fuilfepcr 
Jocos , qui  ad  iupcrficics  dicuntur , cum  alioquin  per  motum  potius  mechanicus  ortus  exi- 
’ l- ‘ _ Q.  flima- 


Cijitidtt  Ii* 
jer.t  cutfiduA. 

Ctftud/i. 
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ftirtiarttflr.  Huius  igitur,  de  qua  loquimur,  linea; , ortu  magis  mechanico  prfterfnM8,'cu't£ 
dem  Geometrici  refolocndiimfiimpfcrunt  per  locos  ad  fuperficies:  vnde  in  quadrante  du- 
fla refla  a centro  ad  peripheriam , & in  refla  dufla  accepto  punflo , ex  hoc  duflam  intclle- 
xtrunt  pendicularem  ad  bafim  ipfius  quadrantis , qua;  ad  arcum  interceptum  rationem  ha- 
beat , quam  ciufdqm  quadftntis  radius  ad  circumferentiam , punflum  illud  in  refla  d cen- 
tro ad  circumferentiam , ex  quo  quidem  punflo  perpendicularis  cadit  fupra  bafun  qua-  i 
drantis,  ad  lineam  Quadratriccm  pertinere  dcmonftrarunt : Vnde  a circumferentia  qua- 
drantis refli  cylindri  fuperficiem  imaginati  funt , in  qua  lineam  fpiralem  deferiptam  intel- 
lexerant , atque  hunc  in  modum , vt  videre  licet  apud  Pappum  lib.  4.  Prop.i  8.  hunc  ortum 
per  locos  fupradiflos  ad  fuperficies , rcfolucre  tentarunt , quemadmodum  etiam  illud  idem 
per  lineam  fpiralem  in  plano  deferiptam  rcfolucre  fimili  ratione  aggredi  funt ; in  his  tamen 
peculiaris  non  efl  methodus , mfi  forti:  quifpiam  fpatium  ipfum  conliderandum  aifumerer  » 
qtiod  duabus  reflis  angulum  rectum  conftifucntibus , & linea  Quadrarrice  comprehendi- 
tur; vbique  tamen  antiqua  illa  rcfolucndi  ratio  locum  fibivendicat,  qua  propterea  cius 
Geometrica  genefi  fuppofita,  affefliones,  ac  atiyjbuta  inde  prodeuntia  dcmonftrati  potiunt, 
Eft  etiaqa  commemoratu  digniifuna  linta^ 

CifToidcs  difla , quam  Diocli  adfcripferunt . 

Edo  circulus  ABCD,  cuius  centrum  E,in_. 


quo 


diametri  AC,  BD  fc  fc  mutuo  fcccftt  ad 


Trutfant 
tf/iw  nJ 

d**i  mtdiAt 
UntiBM*  fra- 
fOTtictudtt 
inter  duAt 

dAJAi , 


teflos  angulos  . At  vero  in  quadrante  CD 
fumptis  quotcunquc  punflis  parum  inter  fo 
dtftantibus , atque  adeo  diuifa  circumferentia 
DC  in  partes  aquales : in  totidem  quoquej 
partes  intelligantur  diuifa:  circumferenti* 

AD,  BC,  bina  autem  jumfla  quadrantum^ 

BC,  DC  xquidi  flantia  a punflis  B,D,  intelli- 
gantur innfla  reflis,  qua? , & ipfi  diametro 

BD,  & inter  (c  parallela:  erunt ; mox  vcrcYtx 
punflo  C refl  i ad  fingula  ptinfla  quadrantis 
AD  dufla:  intelligantur , qua:  iam  duflas  pa- 
rallelas intcrfccabunt ; per  interfeftionum- 
punfl  1 , citfoides  ipfa  CD  incedit ; Nihil  autem  ohflat , quin  extra  circulum  continuetur: 

Huius  auterti  prxclara  fymptomata  funt , interqu*  praecipuum  illud,quodeius  benefi- 
cio duae  medii  inter  duas  datas  continue  proportionales  repedantur  in  continua  rationo  i 

Protrada  enim  diametro  AC  ad  partes  C,  fi  opus  fuerit  ; idem  enim  cucnicc  accepto  pun- 
flo inter  AC,  in  caque  accepto  punflo  quocunquc  H,  in  quo  cum  ipfa  AH  reflos  faciat 
angulos  refla  PH,  ducaturquc  quxeunque  AG  fecans  ciifoidcm  in  K,  per  quod  ducatur 
LM  parallela  ipfi  BD.faflaque  LN,  qui  fit  iqualis  ipfi  LC,  per  N afla  fit  AO,  hoc  autem 
(ibi  vcndicat  huius  linei  natura , &inde  confequcntia , vt  AH,  HP , HO,  HG,  fint  in  conti- 
nua ratione;  propterea  quod  AL,LM,LN,LK,  proportionales  iamfupradiftis  funt  ia- 
continua  ratione ; Ex  eo  enim  quodipte  pnmifit  lemmate,  id  neceflario  confcquitur,  nata 
(i  ex  C ducatur  refla  per  K,  occurret  arcui  AD  in  punflo  quod  tantum  diflabit  a puro» 

flo  D,  quantum  ah  eodem  D didat  punflum  M;  hoc  enim  poftulat  ipfius  cifloidis  DKC 
natura,  duflaquc  QR  perpendiculari  ipfi  AC,  facile  conflat  RE  aqualem  cfleEL,  & AR. 
iqualemefleLOdudis  enim  QE,  ME, angulus  REQiquabitur  augulo  LEM,  obiqua- 
les  arcus  ACb  MC,  & anguli  ad  R,  &.  L funt  refli , vnde  iqualcs , & latera  EQj.  EM  frnic 
iqualia , ergo  latus  RQiquabitur  lateri  LM,  & latus  RE aquabitur  lateri  EL,  quibus  fu- 
blatis  exiqualibus  AE,  EC,  remanebunt  AR.LC,  iqualcs;  addita  communi  RL,erit 
AL  iqualis  RC,  fcd  RQiqualis  eft  LM; ergo  vt  AL,  ad  LM,  ita  CR,  ad  RQflcd  vt  CR aa 
RQ,  ita  CL  ad  LK,  & vt  AL  ad  LM  ita  ML  ad  LC;  quare  vt  ML  ad  LC,  ita  LC  ad  LK,  at- 
que-adeo , vt  AL  ad  LM,  ita  ML  ad  LC,  & vt  ML  ad  LC,  ita  LC  ad  LK;  fed  LN  fateelfc 
squalis  LCsergo  AL,LM,LN,LK,crunt  in  continua  ratione:  vnde  etiam  AH,  HP.HQ.HG* 

erunt  in  continua  ratione . , . , . 

Huius  quoque  linei  vfusin  Geometricis  effeflionibus  in  lequcptipus  deprciicpaetur  j 
quam  obcaufamhk  cius  naturam  placuit  explicare. 
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Sequitur  Conchoides  Nicomedi  adferipta , cuius  indoles  . atque  natura  ea  eft.  juna  C«E 

Sit  reda  quxpiam  AB,  & Mi'  ,xP“m. 

ad  eam  perpendicularis  CD  rcmUUt. 

mox  autem  infra  E quouis 
accepto  punito  D,  quod  li- 
nea: polum  appellant , & fu- 
pra  E quouis  accepto  pun- 
ito  C,  u ex  punito  D pluri- 
mae ducantur  line*  parti  m- 
inte  r fe  diftantcs , ex  qua- 
rum lingulis  abfeindantur 
portiones  redx  EC  vt  SF, 

BN,  KG,  LH  &c.  squales  , 
initio  fado  femper  ii  reda- 
AB,  extrema  vero  harum  portionum  punita  per  inflexam  lineam  coniungantur : hxc  ipfa! 
erit  linea  Conchilis. 

Huiufmodi  autem  linea  nunquam  cum  redta  AB  conueniet , licet  vtraque  in  infinitum-.  ir«;«  Umt 
producatur , ciim  ipfa  tranfire  debeat  per  punita , qu*  funt  femper  fuper  ipfam  AB.  r,rri"m‘  • 

■ Huius  infignis  proprietas  eft  duplex , quarum  prima  eft . 

Quodlibct  punitum  cius  a punito  C diucrfum,  minus  diftat  a reita  AB  quam  punituro! 

C;  aliorum  vero  punitorum , quod  remotius  eft  a C minus  diftat  ab  eadem  reita  AB, quam 
quod  minus  remotum  eft . 

Secunda  quamuis  ConchilisCN  nunquam  coriueniat  cum  reita  AB, tamen  ctira  qualibet 
alia  reita , etiam  ipfi  EB  propinquiflima  conucnir . 

Huius  lines  beneficio  pnclara  foluuntur  Problemata,  prsfertim  illud 

Dato  quouis  angulo  rcililineo  , punito  extra  lineas  datum  angulum  comprehen-  '"„Tr,lur- 
dentes , ab  illo  punito  educere  redtam  fccantem , redas  continentes  angulum  datum , ita-  /.!««»- 
vt  cius  portio  inter  illas  reitas  intercepta  squalis  fit  dat*  redx.  'm' 

Cuius  beneficio  deinde  inter  duas  datas  redtas  lineas , dux  medis  in  continua  ratione.  Hh-m,  „im 
comperiuntur.  De  huius  autem  lines  vfu , quatenus  videlicet  ad  elfeitionem  Geometri-  /** 
cam  conducere  polfit  de  refolutione  Problematum  tradantes,  differemus . 'U,'"' 

E rccentioribus  noua  eft  linea  claplis  annis  adinueflta,qux  Cyclois  nuncupata  fuit,  cuius  r^«-, 
ortus  hic  eft . 

Intelligatur  reita  qusdam  AB,  fuper  quam- 
circulus , cuiusdiamctcr  AC,  qui  fua  periphe- 
ria  tangat  prsdidtam  AB  in  punito  A.concipia- 
tur  hoc  vero  in  ipfius  circuli  peripheria  vcluti 
fixum:  Deinde  intelligatur  fuper  manente  redta 
AB,  circulum  ipfum  AC  moueri  motu  circulari 
fimul , & progrefliuo  ad  partes  B,  ea  lege  vide- 
licet , vt  fubinde  aliquo  fui  punito  rcitam  AB  femper  contingar','  quoufquc  punitum  illud 
fixum  iterum  ad  contaitum  reucrtatur.puta  in  B;  Pcrfpicuum  eft  futurum,  vt  punitum  illud 
fixum  in  peripheria  circuli  rotantis  AC  aliquam  lineam  deferibat , cuiufmoai  foret  linea- 
flextiofa  ADB,  qux  primo  furgat  a reita  AB,  deinde  culminct  in  D,  atque  tandem  prona- 
dcfccnd.it  verfus  punitum  B. 

Manifcftum  eft  ex  ortu  ipfius  lines  circulum  prsdiitum  dici  debere  Genitorem , redtam  & 

AB,  bafim , & fpatium  AD  BA  fpatium  cycloidale , redta  autem  AB  bafis  circuli  genitoris  »»/W 
yeriplicrix  squalis  eft , vt  patet  ex  commcnfurarione  ipfius  redis  cum  peripheria .' 

lam  autem  induftriose  fiiit  adinuenta  ratio  fpatij  cycloidalis  ad  circulum  genitorem- , 
tumque  circulus  fit  triplus  fpati;  fpiralis  prims  reuolutionis , fit  vt  circulus  fit  medio  loco 
proportionalis  inter  fpatium  cycloidalc , & fpiralc  iam  didum . 

Huius  autem  lines,  fpatijquc  affediones  per  indiuifibilium  methodum  prscipue  funt  in-' 
quirendx , quamuis  etiam  alia  ratione  comparari  queant , falrem  nonnulls  ex  ipfis  prsci- 
pue acceditis  motu , & tempore . Alia  autem  dicitur  Cyclois  primaria , quam  dclcripfi- 
raus,  alia  eft protrada,  &aliaabbrcuiata,  & quidem  harum  vfus  non  eft  paruifaciendus 

Q.  a cum 
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cum  carum  prxfidio , Geometrica*  quidam  effcdtiones  magni  momenti  perfici  queant,  . 

Nec  lincte  commemorati  hucufque  tantummodo  fuppeditat  argumentum  Tlieoreraatl- 
cum , fcd  etiam  Problcmaticum , vnde  & tangentes  ducuntur , & quadratura:  exhibentur  , 
& alia  circa  ipfas  perficiuntur , de  quibus  fuis  locis  erit  a nobis  agendum . 
xfieyt!eii  u.  Aliquando  autem  nos  aliam  meditati  fumus  Cydoidcm  ex  hypothefi,  quod  circulus  rc- 
*"  uolucretur  fupra  circumferentiam  alterius  circuli , fibi  xqualls ; vnde  oritur  linea  quam— 
Epicycloidcm  appellandam  cxiftimauimus,  cuius  non  obuia  fymptomata  iunt , habent  ta- 
men quidam, de  quibus  operi  eft  pretium  cfle  follicitum . 

2»  ;un [f  Alii  quoque  linei  orientur  ex  interfedionibus  fuperficierum  cum  fupcrficicbus , Vt  fi 

Bumiu,  fupcrficics  fphirica  occurrat  cylindrici,  vel  conici,  vel  cylindrica  cylindrici,  vclcan- 
dcin  perforans , vel  excipiens  aliqua  fui  parte,  alia  non  excipicps,  vel  occurrens  conic$ 
ru  camque  peruadens , fecundum  variam  axium  pofitionem , fcdioncs  linei  funt , de  quibus 
U;  aliqua  ratio  haberi  poteft. 

Immo  intelligi  poteft  fitfta  quidam  depreflio  vniformis  in  Circulo,  in  Ellipfi  &c. , vt  re- 
manentibus duobus  extremis  diametri  in  co , quo  prius  erant  plano,  ordinarim  depreffe 
fint , remotiores  quidem  magis  ab  illis  extremis , viciniores  minus , ita  vt  ordinatim  ipf* 
rc&x  euadant  inflexi .. 

Sed  & reuolutione  planarum  figurarum  folida  fiunt , fada  reuolutione  drea  aliquod  la- 
Htliaimni. tus  > veluti  circa  axem ; nam  prater  Sphiram  fallam  ex  reuolutione  fcrakircuh  circa  dia- 
metrum. immotam,  priter  Conum  faltumex  reuolutione  trianguli  rc&anguli  circa  latus 
vnum  c duobus  conftitucntibus  angulum  redum. Priter  Cyhndrum  facium  ex  reuolutione 
re&anguli  circa  vnum  e lateribus.  Alia  quoque  folida  fiunt , nam  polygonum  regulare  i> 
feriptum  circulo,  intelligatur  reuoloi,  vel  circa  redama  centro  perpcndicularitcr  de- 
dam ad  latus , vel  circa  redam  acentro  ad  angulum,  vel  polygonum  erit  habens  latera  nu- 
mero paria,  vel  imparia.vel  erit  polygonum  circumfcriptum  circulo,  varia, diuerfaquc  hmc 
folida  emergunt , de  quorum  contemplatione  optime  meritus  eft  Torriccllius , & in  quibus 
Analyfta  poteft  fuam.  interponere  induftriam  ; quia  tamen  hic , vt  plurimum  fuerunt  de* 

• monftrata  antiqua  illa  methodo  per  explofiun  excclfum , vel  defedum;  de  his  propterea-, 
in  proprio  capite  loquemur . 

Et  fi  lubet  imaginari  folida.-pafiumus  condperc  quidem  in  plano  figuram  quamcunque- 
deferiptam  v.  g.  Parabolen;  quidam  autem  fit  reda  linea , huiufmodi  plano  infiftcns  ad 
, redos  angulos , vel  etiam  inclinata  iuyyt  (ibimet  femper  parallela  incedens  abradat  peri- 

UUri^Z'.  D100"11111  iubiedi  figurx , donec  redeat  vnde  cipcrat  moucri , & orietur  folidum,  quod. 
Uic‘m*£t-  Don  inconfulto  Cylindrico  parabolicu  diceretur ; ita  pariter  fiet  Cylindrico  hypcrbolicum 
ex  fubicda  hyperbole;  Cylindrico  ellipticum , cx  fubicda  ellipfi , & ex  fubicda  fpirali  pri- 
maria folidum  cflormatur,  Cylindrico-fpiralc  iam  fupra  commemoratum.  Plana  autem 
(i  illa  fecuerint  folida,  gignent  communes  fediones  pro  vario  occurfu;  Num  autem  illi» 
qui  orirentur  cx  fedionc  plani  bafi  non  xquidiftantis  (nara  fi  xquidiftans  eflet  communis 
ledio  eadem  foret  ac  bafis)  aliquam  peculiarem  confidcrationcm  mercantur,  inferius  ex- 
plicabo . Et  inter  rtliqua , qux  circa  fupra  commemoratas  lineas,  figurafque  cum  planas  » 
tum  folidas , occurrit  1 ummoperc  confiderandum  grauitatis  centrum , cuius  contemplatio 
tanti,  quanti  vnaquxque  totius  Mathefcos  pars,  fieri  debet . 

' Citcrum  ctfi  in  omnibus  vniucrfalis  illa  refoluendi  methodus  adhiberi  poffit , fola  ta- 
JSkuZl  ,'L  men  in  omnibus  non  fufficit;fed;  plcrunquc  iuxta  rei  fubicdi  rationem,  particularis,  atque 
M.  peculiaris  addenda  eft ; Ita  plane  contingit , cum  nos  inquirendas  fufeipintus  plurainas  ai* 
“i  fe&iones , qui  fine  indiuifibilium  vfu  demonftrari  non  polfunt . Nec  diflimiliter  in  alijs  , 
finumi.  t+  quorum  fymptomata  inquirimus,  qui  peculiari  aliqua  indigent  methodo,  vte.g.  fe  habet 
«I  v^us  centr‘  Brau*tati*  &c-  quibus  in  iequenribus  differendum . 

'TtuH.  Duci  etiam  intellexerunt  iuniores  planum  in  planum , decernentes  planum  in  planum-. 
turii . dudlum  dici  corporis  cuiulcunquc  cflbrmationem  ex  duabus  fupcrficicbus  eandem  haben- 
tibus, aut  xqualcm  bafim , ortam , & dc  his  quoque  inftituta  fuit  tra&atio  non  infacunda-. 
Et  quoniam  campus  hic  adeo  ferax  eft  vt  quibulcunque  animo  conceptis  femper  aliafu- 
perfint : vnde  nec  vno  auulfo  deficiat  alter  confidcrationis  modus,-  propterca  liberum  cui- 
que eft  fua  perfpicientia  illum  percurrere,  &fedulo  perquirendo  veritates  adipifei;  il- 
lud tamen  cuique  commendatum  velim , yt  omnes  ingenij  quidem  ocruos  intendat,  in- 

contcm-  ■* 
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contemplationem  eorum , qux  Diuina  manu  fuerunt  elaborata , atque  adeo  omni  Audio 
contendat  naturx  thefauros  recludere , ad  id  accerfita  quantum  fieri  poteft  Mathcfi , po- 
tius quam  incumbere  in  meditationem  eorum,  qua:  rc«fte  dixeris  delirantium  fomnia,  qux- 
que  figmenta  noftrx  mentis  cum  fint , cxpiobant  nobis  ineptiam , quod  cum  tot , tantaque 
fint  prxclarilfima  naturx  opera , de  quorum  notitia  quilquefollicitusclfc  deberet,  his  ne-  . 
gledtis , qua:  vere  funr , ea  qux  non  funt  inquirat . 

Oftendit  Archimedes  libro  primo  de  Sph.rra , & Cylindro , fphxram  e fTc  quadruplante 
ipfius  coni , cuius  bafis  cft  circulus  maximus  ciufdcra  Iphxrx , altitudo  vero  cft  radius,  fiuc 
lemidiameter  ipfius vnde  in  eo  quod  qdiungit  Manifefto , colligit  tanquam  exploratum , 
cylindrum,  cuius  altitudo  cft  fpherx  diameter,  bafis  vero  circulus  maximus  ciuldcm  fphx- 
rx , ad  fphxram  ipfam  clfc  in  ratione  fcfcjuialtera,  candeniquc  rationem  habere  fuperfi- 
cicna  cylindricam , vna  cum  bafibus  ad  fphxricam  fupcrficicm . 

Verum  in  fua  dcmonftrationc  proceflit  antiqua  illa  methodo  pcrcxplofum  cxccfium-., 
atque  dcfcbhimad  incommodum  conducentem . Videamus  nunc  qua  ratione  illud  idem 
ollcnfiue  Analytice  procedendo , demonllrarc  valeamus . Elio  igitur . 


THEOREMA. 

Cyltndrus , eaius  altitudo  cll  fphara  diameter , bafis  vera  e fi  eirculus  maximus  einfden 
fphxra , ad  fpharam  tpfam  cft  tn  ratione  fefqmalteru . 

Refolutio . 


Exemplum 
XKXlll, 

Hoe  Tktvrt» 

, ma  nutd  46 

ArthumdeJ 

fuit  dtmen- 
firmum  ia  f. 
iib.  At  SfhtTA 
CP  Cylindri  » 
4 b A uHorcj 

QVoniam  igitur  cylindrus,  cuius  altitudo  cft  fphxrx  diameter,  bafis  autem  circulus 
maximus  eiufdcm  fphxrx , eft  ad  fphxram  ipfam  in  ratione  felquialtera , etiam 

cylindrus , cuius  altitudo  eft  femidiameter  fphxrx , bafis  vero  idem  circulus  ma-/r«r . 
ximus , erit  ad  hemifphxrium  in  eadem  ratione  fefquialtcra  i quare  cylindrus  , cuius  altitu- 
do eft  femidiameter  fphxrx , bafis  circulus  maximus  ciufdem  fphxrx  ad  cxccfium  quo  fu- 
perar  hemifphxrium , erit  in  ratione  tripla  ;fed  idem  cylindrus  ad  conum  ciufdem  altitudi- 
nis, & ciufdem  bafeos , eftin  eadem  ratione  tripla;  ergo  exceflus  prxdidti  cylindri  ciuf- 
dem  altitudinis , ac  bafeos  cumJicmifphxrio  fupta  ipfum  hemifphxrium  xquabitur;  cono , 
qui  quidem  ciufdem  eft  altitudinis  , eiufdemquc  bafeos  cum  ipfomet  cylindro  . At 
vero  conus,  cuius  vertex  eft  in  centro  fphxrx , altitudo  eft  femidiameter , & bafis  eft  cir- 
culus maximus  ciufdem , habet  eandem  altitudinem  cum  cylindro , eandemque  bafim ; er- 
go cxcelfus  prxdifti  cylindri  xqualis  erit  huiufmodi  cono  cuius  vertex  eft  in  centro  lphcrf , 
altitudo  cft  femidiameter,  & bafis  cft  circulus  maximus . Quod  ita  fc  habet , vt  abahjt 
dcmonflratum  fuit , & a nobis  demonftrabitur  fuo  loco. 

Compofirio  ] 

^"""v  Vomam  igitur  cylindri  habentis  pro  bafi  circulum  maximum  fphxrx , & proaltitu- 
dinc  femidiametrum  ciuldcm,  excefiusfiipra  hemifphxrium,  xqualis  cft  cono , eoius 
vertex  cft  in  centro  Iphxrx , altitudo  (cmidiaractcr , & bafis  cft  circulus  maximos 
ipfius  ; conus  autem , cuius  vertex  cft  in  centro  fphxrx,  ajtitudo  femidiameter , & bafis  cft 
circulus  maximus  ciufdem , eandem  habet  altitudinem  cum  cylindro , eandemque  ba- 
fim ; ergo  prxdiifti  cylindri , qui  habet  pro  bafi  circulum  maximum  fphxrx , Se  pro  aitito- 
dinc  femidiametrum  ciuldcm , cxcelfus  fupra  ipfum  hemifphxrium  xquabitur  cono,  qui 
eiufdcm  cft  altitudinis, eiufdemquc  bafeos  cum  ipfo  cylindro;fcd  idem  cylindrus  ad  conum 
eiufdcm  altitudinis , ciufdcmq;  bafeos  cft  in  ratione  tripla ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo 
eft  tianidiamcter  Iphxrx , bafis  verb  circulus  maximus  ciufdem  fphxrx , ad  cxccfium  , qup 
fnpeuuhcmifph^riiim,  erit  in  ratione  tripla ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo  cft  femuliamc'- 
ter  Iphxrx,  bafis  vero  idem  circulus  maximus , erit  ad  hcmifphcrium  in  ratione  lefquial- 
tcra ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo  eft  fphxrx  diameter,  bafis  autem  circulus  maximus 
ciufdem  fphxrx,  erit  ad  fphxram  ipfam  in  eadem  ratione  fefquialtcra.  Quod  oportebat 
oftendere.  . ■ 

Hic 
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Exemplum 

XXXIVL 
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ffic  opportunum  videretur  aliqua  alia  exempla  Theorematum  ad  folida  fpedfantium  In 
medium  afferre ; quia  tamen  in  eorum  analyfi  femper  quadam  fpecialis  inuoluitur  metho- 
dtwipropterea  iuuabit  aliqua  alia  exempla  in  proprijs  locis  tractarc.vbi  fcilicet  de  ipfis  me- 
thodis particnlatibus  fu  mo  futurus  eft , 

DE  EXERCITIO  ANALYTICO  EXERCENDQ 
ht  Refoluttontbus  , atque  Compositionibus  Theorematum 
Jd  exterat  partes  Methefeos  pertinentium . 

C A P.  IV. 


TAmctfi  cx  Veterum  monumentis  nobis  non  innotuerit  huius  Artis  vfum  in  alijs  Ma- 
tlicfeos  partibus  a Geometria , extitifle , tamen  non  adeo  Geometria1  proprium  ce- 
fendus  vt  alijs  quoque  eiufdcm  ordinis  Difciplinis  aptari  nequeat , fiquidemomni- 
bus,.quarum  funt  principia  caufa , & elementa  illud  quidem  commune  cft , fcilicet  Analy- 
fininftituere,  vt  in  prima  refoluaturprineipia  artificiosi  id,  quod  pofitumeft  in  quaftio- 
ne ; vt  inde  per  regreffum  in  propofiti  deprehenfioncm  progreflio fiat ; quod  conijccre  lice» 
bit  experiendo  huius  artis  induftriam  in  caeceris  Mathefcos  partibus , i quibus  primi  fe  fo 
Arithmetica  offert , cuius  cfto , 

THEOREMA. 

Differenti*  Uterum  duorum  quadratorum  ducta  in  quodlibct  latus , facit  differentiam  inter 
quadratum  pradic/  o lateri  rcfpondens , medium  que  proportionalem  inter  ipfos  numeror 
quadratos . 

Sint  numeri  quadrati  A,  C quorum  latera  fint  D,  F,  & inter  A,  C medio  fit  loco  propor- 
tionalis Bi  differentia  vero  inter  ipfos  D,  & F efto  E . Dico  produ&um  cx  D in  Eaqua- 
lem  efle  differentia;  inter  A & B;  atque  produ&um  cx  E in  F aqualem  effe  differentia;  inter 
B,  &C. 

Refolutio . 


QVoniam  differentia  inter  A,  &B,  eft  produflus  ex  D in  E;  ergo  ABC 
A;  vna  cum  produCto  ex  D in  E aquabitur  B;  fcd  produ&us 
ycxD  ili  D cft  A;  ergo  produ&us  ex  D in  D,  & ex  D in  E , ^ ? 

aquabiturB,  fcd  productus  |exD  in  F eft  B;  ergo  produCtus  cxD  in  D E F 
D,  & ex  D in  E,  aequabitur  produCto  cx  D in  F;  ergo  D plus  E cqua- 
biturF.  Quod  ita  fc  habet;  cft  enim  E differentia  inter  D.&F.  * * 

Rurfus  quoniam  differentia  inter  B,  & C,  cft  produdtus  ex  E in  F;  ergo  produiliis  ex  E 
m F,  vna  cum  B aquabitur  Cifcd  produCtus  bex  D in  F aquatur  B;ergo  produCtus  ex  E in-. 
F,  vna  cum  produco  ex  D in  F aequabitur  C;  fcd  productus  cx  F in  F cft  C;  ergo  produftus 
exEinF,  vna  cum  producto  ex  D in  F aquabitur  produCto  ejcF  in  F;  Quod  itafehabet: 
eft  enim  E differentia  inter  D,  & F. 

Compofitio . 

QVoniam  enim  E eft  differentia  inter  D,  & F,  erit  D plus  E aqualis  F;  ergo  produftoi 
cx  D in  D,&  cx  D in  E aquabitur  produ&o  ex  D in  F;  fcd  produCtus  ex  D in  F eft 
B : ergo  produdus  ex  D in  D,  & ex  D in  E aquabitur  B,  fcd  produCtus  ex  D in  D 
eft  A,  ergo  A,  vna  cum  produCio  cx  D in  E aquabitur  B;  ergo  differentia  inter  A,  & B erit 
produCtus  ex  D in  E. 

Non  diffimiliter  ita  ratiocinandum . Quia  E cft  differentia  inter  D,  & F,  propterea  pro» 

_ . _ . ....  - • (iuQUy 
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Sed  produ&us 
ferentia  inter  B,  & C eft  productus  ex  E in  F. 


'T  H E 0 A,  £ M A. 


lf iulus  'numeris  quadratis  fi numerus  idem  figttlalim  additus  fuerit , tfgrtgutitftr  late- 
rum differentiam, figi  liat  im  itui  fu  , numerus  factus  ex  quatient  um  mutuo  ductu , multa- 
tus numero , (mi fuit  quadratis  additus  ,enadit  quadratus  . 

Sint  numeri  quadrati  A,  B,  quorum  latera  D,  E,  horum  autem  differentia  C,  nume-» 

tus  quicunqircF  additus  fyfis  A,  B,  faciat  numeros,  Jquibus  diuifis  per  C,  fiant  quonep- 

tesG.tC.  k ' 

Dico  fartum  ex  G in  K multatum  numero  F.cuadere  quadratum. 

Sumatur  numerus  H,  qui  fit , fi  medius  proportionalis  inter  A,  & B,  a dicito  F,  diurna- 
tur  per  C. 


Eiemplnm 

XXXV. 


Refolutio  , . 


'A 

D 
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C 

F 

H 


B 

E 
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Voniam  igitur  produftus  cx  G in  K,  detradto 
ll  F,  atquatur  quadrato  ipfiusH.atvcro  D,G 
«dpiarttur  ipfiH,  vt  mox  demonftrabitur , " 
atque  adctS  produci  cx  H in  D,  & G squantur  qua- 
drato ipfius  H;  ergo  produdlus  cx  G in  k,  detraflo  q g H io  K 17 
F.atquabiturproduflisexHinD, &G:  fcd  produ- 

dtusexHinDarqualiseftproduiftocxGinE.detraifloF,  vt  mox  conflabit ; ergo  produ- 
ctus cx  G in  K,  dctra<3o  F.xquabitur  produ&is  exG  in  Hi  & E.  dctraOoFi  vtrinque  autem 
addito  F,  ergd  produ&us  ex  G in  K,  aquabitur  produ&is  ex  G,  m H,  & E . Quod  ua  lc  ha- 
bet: cx  H enim,  & E componitur  K . 

Ltmmet  primum . 


Quod  autem  D,  G atejitentur  ipfi  H &c.  ficoficn-  A 
do  . Sint  duo  quadrati  A,B,  quorum  latera  D>Et  p 
horum  interuallum  C : inter  A , B fit  media  pro-  • “ 
dur nonalis  L\  tribus  autem  A,LiB  addito  F:  pro- 

¥8' 

4 

L 58 
C 3 

F 2 

B 

E 

4 9 
7 

>'^  < 

vernant  N,P,M,  quibus  diuifis  per  C oriantur  — 
G,H,K,  Dico  D,G  aquari  ipfi  H &c.  guonianLj  {q 
enim  fingatis  A,L,B,  additus  efi  F,  maniffium  ^ 
efi  fummarnm  omnium  N,P,M  eadem  interuallo 

18 

6 

P 30 

H 10 

M 

K 

5» 

,7. 

effc  > ffuic  ipforum  A,LtB . /» vir»  u ..  . 

proditii 6 tx  D in  C,  & B fupernt  L produci oexC  ix  ex  tnUeedenti ; ergo  tnt  mullum 

duorum  N,P  eft  productus  ex  D in  C,<?  mteruallum  duorum  P,M  e fi  productus  cxCtnE. 
Jguoniam  autem  diuifis  N,P>M  per  C oriuntur  C,t),K,  manifettum  eft  duorum  C Jt,  in- 
ternatium fieri  dtuifio per  C interuallo  ipforum  N,P,  fiue  produ  flo  ex  D,  m C\  Similiter 
duorum  H,b,  internatium  fieri , diutfo  per  C interuallo  ipforum  P,M,  fineprodullo  ex  C 
j,  E . At  veri  dtnider.do  per  C produttum  ex  C in  D,&  ex  C in  E,  fiunt  quot, entes  DJ-: 
ergo  duorum  G,H  interuallum  erit  D,  & duorum  interuallum  erit  F.;  ergo  aggrega r. 
tum  ex  V,  6'  G aquabiturH,  & aggregatum  ex  H,  & E aquabitur  K. 

w f ? # 

Lemma  fecundum . 

Quod  autem  prodmftus  cx  H iu  D rquetur  produ&o  cx  G in  E,  detraho  F,  fic  o flendo. 
Quoniam  enim  ambo  D,G  aquantur  ipfi  H,  ex  eo  quod  pramifium  e fi  lemmate ; pr optare* 
productus  CX  H m D tquabttnr  producto  ex  D in  D,  fcu  quadrato  A,  & ex  D sn  ia^  f 


Q 
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draitts  "A  per  constructionem  tfl  a qualis  producto  ex  C in  G,  detracto  F;  ergo  prodictas  ite 
H in  D aquabitur produc  usexGw  D,  & C,  dctrahpF:/cd  D,C  componunt  F,  excon- 
(Iructienc ; ergo  producti  ex  G in  I),  &C  aquantur  produc M ex  G in  Ei  ergo  productus  ex 
H in  D aquatur  prodacto  ed  G in  E detracto  P,  ; 

* ' . Cempofitio  i 

( Vdniam  igitur  pfcduftus  ex  G iilK  «qnatur  produflis  ex  G ia  H,  & E,  ex  his  enim-, 
componitur  K,  vt  vidimus ; vtrinquc  detraho  F,  fiet  produ&us  ex  G in  K,  detra&o 
F,  xqualis  productis  ex  G in  H,  &:  E.detrado  F:  fcd  produdus  cfG  in  E dctrado  F, 
«qualis  cft  produdo  ex  H in  D,  vt  oftenfum  tft . oh  id  fiet  producrus  ex  Gin  K,  detracto 
F,  xqualis  productis  ex  H in  G,  &Di.  /Quoniam  vero  D,G  aquantur  ipfi  H;  ergo  produ- 
cti ex  H in  D,&  G sequantur  quadrato  ipfiusti/crgo  productus  exG  In  i, detracto  F,  xqua- 
bitur  quadrato  ipfius  H . Qnod  erat  ©per*  pretium  oilendere . 
tx  Oftrci,  ExOptieis  etiam , vt  quadam  depromamus,  e auibus  mnotcfcit  ratio  refoluendi  theore- 
t/mu"  111311  ac*  ptoprijprincipia , ne  dum  in  ijs , qui  pure  Geometrica  ftrut , St  Arithmetica,  fed 
' etiam  in  ijs,qux  mixtam  dicuntur  habere  naturam, Itxcfubijciemus, 

T H £'0  R £ M 4- 

fcjf  •',$  ■ . ‘ZJ 

Sit  oculus  A-^cui  obiecta pnt  mobilia  S,drC,  quorum  illud  propinquius',  boc  autem  remo- 
iKtnpIijni  tius : pntque  dua parallela  BD,  CE,  in  quibus  pradteta  mobilia  equi  velociter  cieantur  . 

m Dico  eo  tempore , quo  mobile  B proni  nuetur , mobile  g,  oculo  A videri  tardius  promoutjfe . 

Rcfplutio  i ■ i 

QVoniam  igitur  mobifeC  videtur  oculo  A fe- 
gnifts , ac  tardiiis  promouillc,  quam  mobilo 
^ B:  at  quando  mobile  apptiret  eodem  tem- 
pore percurrere  fpatium  minus  eo , quod  ab  alio  per- 
. currit  ur , tunc  tardius  promouifle,  videtur ; ergo  mo- 
bile C oculo  A adfpicienti, apparebit  fp.atiu  quodmi- 

»us  cft  eonfedfle.co  eEporcspio  mtbile-B  confecit;fed  BF  cft  fpatifi,  quod  oculo  A apparet 
confici  a mobili  C,  tempore , quo  mobile  C conficit  fpatium  CE,  /eu  /nobile  B conficit  fpa- 
tium BD,  cum  CE  videatur  fub  eodem  angulo  CAE,  fub  quo  videtur  fpatium  BF,  ergo  BF 
minor  erit,  quam  BD.  Ctbn  autem  duo  mobilia  B,C  /upponantur  a que  velociter  moueri 
«qualibus  temporibus,  «qualia  fpatia  percurrent,,  Itaq;cumco  tempore,  quo  mobile  G 
perucait  ad  E,  mobile  B ex  hypotliefi  perucnerit  ad  D;  propterea  BD  xqualis  erit  CE;  er- 
go BF.qux  erat  minor  quam  BD  Ait  minor  quam  CEiQuod  ha  fe  habet, na  triangula  ABF, 
St  ACt  lunt  xquiangula:  anguli  enim  ad  B & C funt  «quales,  ob  parallelas  BD,  CE,ire  ad 
F ,&  E, ad  A cft  communis  vrrique  triangulo , atque  adeb  triangula  funt  atquiangula ; ergo 
vt  AB  adAC,ita  p ad  CE;Eft  autem  AB  minor, quam  AC;  ergt»  BF  minor  erit, quam  CE. 


Compofit 


io. 


QVoniam  igitur  AB  minor  cft,  quam  AC  (fupponimus  enim  mobile  B propinquius 
oculo  A)  angulus  autem  ABF  «qualis  cft  angulo  ACE,  itemque  angulus  AFB 
«qualis  cft  angulo  AEG  ob  parallelas  BD,  CE:  angulus  verd  ad  A communis 
vtrique  triangulo  ABF,  ACE;  ergo  triangula  ABF , ACE, erunt  «quiangula;  quare  vt  AB 
ad  AC,  ita  BF  ad  CE.fcd  AB  minor  cft, quam  AC;  ergo  BF  minor  erit, quam  CE.  Cumau- 
tem  duo  mobilia  B,  C fupponamur  «que  vclodtcr  moueri , «qualibus  temporibus  «qualia 
fpatia  percurrent : co  tempore  igitur,  quo  mobile  C pcrucnit  ad  E,  mobile  B cum  ex  hypo- 
thcfi  perueniae  ad  D,  erit  BD  «qualis  CE;  ergo  BFmrnor  erit,  quam  BD;  fcd  BF  cft /pa- 
tiunt , quod  oculo  A apparet  confici  a mobili  C tempore , quo  mobile  C conficit  fpatiunu 
CE,  leu  mobile  B confic/t  fpatium  BD.ciun  CE  videatur  fub  eodem  angulo  CAE,  fub  qu» 

videtur  ' « 
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fcidetur  fpatium  BF,  ergo  mobile  C oculo  A adfpicienti  apparebit  minus  fpatiiim  confcciffe 
eo  tempore , quo  mobile  B confecit  ; fcd  quando  mobile  apparet  eodem  tempore  percur- 
rere fpatium  minus , eo  quod  ab  alio  percurritur , tardius  videtur  promouifle ; ergo  mobile 
C videbitur  oculo  Afegnius,  ac  tardius  promouifle,  quam  mobile  B.  Quod  oportebat 
©ftendere . 

Id  quod  fequltur  Theorema  non  ab  omnibus  fuit  eodem  modo  demonftratum:  qui  enim 
illud  oftendunt , ex  eo  quia  radij  vmbrofi  cum  lurainolis,  a quibus  proucniunt,  rectas  li- 
neas conftituunt,  contenti funt hoc oftendiflcdemonftrationc ducente  ad  incommodum: 
quemadmodum  etiam  & id , quod  inde  deducunt , vmbrofas  lineas  eadem  numerari  mul- 
tudine , qua  luminofa , quibus  coharrcnt , alioquin  plures  reet®  line®  commune  fegmen- 
tum  haberent  /quod  cft  inconuenicns . 

Oftcnfine  vero  id  ab  alijs  prae llitum  eft , &(i  non  admodum  accurati . 

Iuuatigirur  illud  afliunere  refoluendum , ac  componendum,  vt  demonftratio  rit£cot> 
ftruatur . 


THEOREMA.  - 

Corpus  'oputum  tot  fundit  vmbras , tjuot  funt  lumino f* , quibus  opponitur  \ 

Hoc  perinde  eft  ac  demonftrarc  fi  exempli  gratia  duo  fuerint  corpora  luminofa,  toti- 
dem etiam  fieri  vmbras . ' 

Sint  duo  corpora  luminofa  A,B,  corpus  autem  opacum  C non  tamen  politum  in  dire- 
ctum cum  ipfis , & luminofum  A fuos  effundat  radios  in  opacum , qui  tamen  protracti  per- 
veniant ad  fpatij  puncta  F,G;  & luminofum  B,  fuos  pariter  effundat  radios  in  idem  opacum, 
qui  pariter  producti  pcrucniant  ad  fpatij  puncta  D,E. 

Rcfolutio  . 


Exemplum 

XXXVII. 


* 

V 


QVoniam  igitur  in  fpatio  FG  eft 
vmbra , fcd  illuftratio  minor  co- 
w paratione  maioris  circumflan- 
tis eft  vmbra ; ergo  illuftratio , qua  fit 
in  fpatio  FG  minor  eft  circumflanti ; fed 
illuftratio , qua  fit  folum  ab  vno  Iumi- 
riofo  minor  eft  ea , quj  fit  a duobus;  er- 
go illuftratio , qua;  fit  in  fpatio  FG  efl 
folii m ab  vno  luminofo , puta  B,  & qua 
circumflat  cft  ab  vtroque  A,  & B.  Quot 
ita  fe  habet  i nam  in  fpatio  FG  impe 
diente  opaco  C non  fit  illuftratio  a lu- 
minofo A,  & circumflans  fit  ab  vtroqu 

Rurfus  quoniam  illuftratio  in  fpatio  DE  eft  vmbra ; fed  illuftratio  minor  comparatione 
maioris , circumflantis,  cft  vmbra,-  ergo  illuftratio , qua:  fit  in  fpatio  DE,  minor  efl  circum- 
flanti : fcd  illuftratio , qua  fit  ab  vno  luminofo  minor  cft  ea , qua  fit  a duobus ; ergo  illu- 
ftratio in  fpatio  DE,  efl  ab  vno  tantum  luminofo  puta  A,  & circumflans  eft  ab  vtroque  A,' 
& B . Quod  ita  fc  habet , ob  fimilcm  ei , quam  paulo  antea  nos  attulimus  caufam . 


Compofitio . 

r\  Voniam  illuftratio , qua  fit  in  fpatio  FG  nequit  effe  a luminofo  A impediente  opaco 
C,  eft  folum  a luminofo  B,  & circumflans  fit  ab  vtroque  luminofo  A,  & B, ; fcd  iilu- 
fixatio,  qua  fit  ab  vnico  luminofo  minor  efl  ea,  qua  fit  a duobus;  ergo  illuflra- 
tid  .qua  fit  in  fpatio  FG  minor  eft  circumflanti : fed  illuftratio  minor  comparatione  maien. 
ris  cft  vmbra ,-  ergo  illuftratio  in  fpatio  FG,  vmbra  erit . 

Rurfus  quoniam  illuftratio  in  fpatio  DE  nequit  effe  a luminofo  B,  impediente  opaco  C 
efl  folum  a luminofo  A»  & circumflans  fit  ab  vtroque  luminofo  A,&B;  fcd  illuftratio, 

' - ‘ ‘ ~ “ " R * g«* 
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qux  fit  ab  vno  lumtnofo , minor  dt  ca , qua;  fit  a duobus ; ergo  illuflratio , qua:  fit  in  fpatio 
DK  minor  eft  circumflanti:  fcd  illuflratio  minor  comparatione  maioris  eft  vmbra;  ergo 
illuflratio  in  (patio  DE  vmbra  erit . 

Non  diflimiliter  fi  plura  extiterint  corpora  lurainofa , lingulis  refpondcrc  vmbras  oftrn- 
demus . 


Vmbra  quid . 


S C H O L 1 O N. 

. O V perior  re  folii  lio  vim  de  fumi t ex  natura  vmbra , qua  perperum  4 quibnfdam  cum  tenebris 
cor  finditur ; rcOe fi quidem  vmbrt  dicitur  lumen  imminutum , mnons , quod  eircumfl ut 
Tntht  uiJ  ■umm,s  > comparatione . At  vere  hac  Inter  lumen , cr  tenebras  mediam  naturam  adepta  eft  , 
cum  ex  habitu , & priuatione fimul compofita efle  dicatur . Vnde eft  quod primarium  lumen 
vmbra  rationem  habere  nequeat , cum  alterius  luminis  priuattonem  habere  non  pojpt;  & quam- 
uis  dum  exiguum  ahquod  lumen fuper  terram  ex  t iter  it , tenebras  ibi  efle  dicere  confueuerimus  , 
tamen  id  familiari  tantum  v/ui  loquendi  concedendum  eft , cum  tenebrarum  ratio  omne  prorfus 
lumen  excludat . 

tx  caitfirm,  Et  vt  aliqua  etiam  ex  Catoptricis  defumamus . Quoniam  duo  quidem  lunt,  quibus  vni- 
muifU  d,  uerfa  Catoptrica  innititur : vnum , quod  angulus  reflexionis  xqualis  (it  angulo  inddentiar : 
juMHutor . a]terum  qUod  in  quolibet  fpeculo , imagoapparct  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo 
Duo /mr  qur  per  punctum  reflexionis  directe  producto;  vtrunque  plurimum  negotij  facefl!t.H$c  quidem 
Iu  »»;««,/«  plerique  fuppofucrunt . Alij  naturalibus  rationibus . Alij  quibufdara  inftrumcntis  ad  id 
uHuiniy  opportunis , confirmare  conati  lunt , vt  Alhazenus,  & Vitello.  Alij  vt  Euclides  ex  quadam 
fuppofitione  id  demonftrarc  aggrdfi  funt . Erat  autem  fuppofitio , quod  eadem  fit  ratio  li- 
nea: intcrccptx  inter  afpicicntcm , & (pcculum , & inter  fpcculum , ac  rem  inlpectara . Alij 
tandem  dcmonftrandum  id  (ufeeperunt , quod  factum  fuifle  a Ptolomato  Libro  primo  dt» 
BtUuimm  m Speculis , accepimus ; imo , Sc  ab  Hcronc  Mechanico  in  Catoptricis , tcftatur  Heliodorus 
°t“‘“  • Lariflcus , quatenus  ab  cofuit  oftenfum  rectas , qua*  ad  angulos  xquaics  reflectuntur  fi- 

mul fumptas  minimas  efle  rectarum  intermediarum  fimul  iumptarum , qux  reflectuntur 
ad  inxquales  angulos  ad  cafdcm  partes , ab  eadem , & fimili  linea ; hoc  enim  dernoa- 
ftratp,  ait,  naturam  radias  vifus  noftri  ad  xquaics  angulos  reflexuram;  ficcnim  feribit. 
A^itfsi  |-i  ydp  o /tif^ewitbf  Hpon  u toTcautou  Ka.ttnflpndi(  t ori  ai  irpoc  1ra(  yomat  xAtjuirtu 
it  Saia/  'tXdyntu  liat  fisuri  ttxi  dyrdriii  durSt  udi  oiaicpMpoue  ypcumu<  irpo(  td  aura  uAutatrur 
rupit  dtieou  f ytmett  tovto  ii  aVsdfjjaf  Quult  St  1 1 Tjuruuii , u furif  fix»  rutpiuytu  i»  a/atTfpaar 
moCi  lacte  avtir  aiaK^tatiyariat  • Hoceft;  demonflrauit  mechanicus  Hero  in  Catu— 
pineis,  reflas,  qua  ad  angulos  aquales  reflectuntur , minimas  efle  retiarum  intermediarum  » 
qua  ad  inaquales  angulos  refelluntur  ad  ea/dem  partes  ab  eadem , & fimili  Unca.  -luo  de— 
monfirare , dicet , naturam  radios  vifus  noftri , ad  aquales  angulos  reflexuram , nifi  velit /ru- 
fi r a vifum  circumferri . 

Hxc  Lariflcus  poftquam  in  antecedenti  capite  multiplicem  vifus  noftri  cum  fole  conue* 
nientiam , explicuiflct , atque  tandem  ad  calcem  ciufdcmcapitis , ca  ad  aures  Platonis  fuif- 
fc , reflatus  eflet . 

-ij  ..  Hoc  autpqvin  primis  Analyftx  curandum,  ciim  de  re  quapiam  tractationem  fufcepcrir, 

, fandi  videlicet  id , vnde  fumcudum  fit  confidcrationis  initiiun  dcmonftratione  firmare , fi  tamen 

nam  primo  fefeof- 


■ fuppetet  medium  opportunum . Hoc  autem  in  Catoptricis  contingit , nam  primo  fe  fc  of 
fert , quod  &fi  alioquin  certum  exiftimetur,  non  dura  tamen  huculquc  demonftratio  credi- 


jinaJyflA 
tim  it  ru 
quapiam  pt 

/<'>■<  nuBa-  turadinucnta.vidchcct,  quod  angulus  incidentix  fit  xqualis  angulo  reflexionis.  Paucis  ta- 
""" ' men  hyc  omnia  pcrftringemus . 

c.»  «j»:»,  Radius  in  corpora  incidens,  vel  reflectitur , vcltranfit,  vel  immoratur;  fi  namque  in- 
currit  ju  corpus  molk,  & opacum,  vltcrius  non  tranfir , fed-ibi  moratur ; fi  leue , & durum , 
llffifjf.  reflectitur ; & fi  pellucidum , pertranfit : pellucidum  verd  corpus , vel  molle  eft , vt  aqua  r 
. aer , &c„,  vel  durum , vt  chryftallum , vitrum  &c.  fcd  exteris  prxtermiflis  reflexionem-» 
confideremus , quam  difficile  eft  explicare  iuxta  Ariftotelis  principia , fi  (crmo  Gt  dc  refle- 
xione luminis,  &hoc  qualitascxiftimcturj  non  enim  admodum  facile  comprehendunt» 
qualitatem  aliquamtlifluudi , eandemque  reflecti , cum  potius  corporibus  ipfa  reflexio  a c- 
i cotqmodata  videatur , vt  patet  dc  pilis  iuforijs ; qux  quidem  in  aliquod  obftaculum  imput- 

n -a  fere- 


M RESOL.’  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  i i t 

ferefilidnt-r  Non  «litGmilher  dc  lumine  fenticndum;  qua  tamen  id  ratione  fiat , fi  lumen-. 

«malitas  rcalis , vel  inrentionalis  extiterit , haud  facile  explicatu  dl : cum  longe  melius  in- 
telligcrc  cuique  liceat  fupoonendo , lumen  efle  lucidi  corporis  quoddam  effluuium  i de  hoc 
tamen  in  prxlcntia  minime  differendum , cum  quia  potius  ad  Phyficum  pertinet ; tum  quia 
robis  tantummodo prepofitum  cft. ex  hifcc  facultatibus  exempla  qujdam  excerpere  ad 
ftefbkitiuam  methodum  illuftrandam ; eo  vel  maxime  quod  ipfius  luminis  reflexionem  fie- 
ri fupponirnus ; fed  cur  ea  lege  fiat , vt  angulus  reflexionis  incidentia:  angulo  fit  xquulis  , 
inquirimus.  ^ 

Fuit  a Ptolcmxo  dcmonftrnrum  Libro  primo  de  Speculis,  id  lanc  contingere , quonianu 
tunc  per  lineas  breuifiimas  vifio  ipfa  perficitur , proprerea  quod  Naturx  genip  id  maximi 
confcntancum  videtur , velut  abhorrentis  a fuperfluo ; & redte  quidem  id  de  fpcculo  plano, 

& conucxo-lphxrico  demonftrauit.Demonftrationcs  autem  nos  breuirer  fubijcicmus.  mrii . 

Sit  planum  reprefentatum  per  AB,  in  quod 
cadat  ad  angulos  obliquos  reita  CD,  cum  AB 
faciens  angulum  CDA,  quem  incidcnrix  nun- 
cuparunt, cui  per  reflexionem  fiat  aqgulus  x- 
quolis  FDB . Contendit Ptolemxus aggrega- 
tum ex  CD,  DF,  efle  omnium  minimum , qux 
fieri  poliunt  ex  alijs  duabus  lineis  cludis  a pun- 
«dis  G,F,  vt  funt  CE,  FE  terminatis  ad  E pun- 
dum.in  AB  dnjerfum  a pundo  D.  Facilis  cft , 

& fatis  yulgata^demonftratio  t nam  protra&a^ 

CPinG,vtDG  fitxqualisDF,dudifqueGE,EF.  Quoniam  angulus  CDA  xquafis  cft 
cx  hypothefi  angulo  FDEj  eft  autem  per  . j.  primi , xqualis  etiam  angulo  GDE;  creo  an- 
fi.ub  r-DE.^E  fttnf  inutcpm  xquales , & latera  DF,  DG  funt  ex  conftrudionc  xquali.-u  j 
ergo  bafis  EF  xquabttur  * bafiEG:  quare  aggregatum  ex  CE.EG  xquabitur  aggregato  ex  „ . 

CE,  EF>  fed  aggreganim  ey  CE,  EG  maius  cft  reda  CC;  ^aggregatum  ex  CE.EF,  * 4' 
nutus  erit  reda  CG,  Sed  reda  CG,cum  DG.DF  fint  xqudles,  & CD  communis,  cft  aqua- 
lis  aggregaro  ex  CRDvj  ergo  aggregatum  ex  CE,  EF  maius  erit  aggregato  ex  CD,  DF 
lino  illud  hac  in  re  videtur  addendum,  quod  pundum  vnde  radio?  incidit  in  planum , & il- 
iiul  ad  quod  terminatur  petrofiexionem , fc  habent  veluti  pundaex  comparatione  fadal , K"X“U- 
quxquc  Foa  dicuntur  Elbpfeoj,  cuHwperimerrum  tangit  reda  in  pundo  reflexionis , qux 
fcilicet  communis  cft  fedio  piam  rranfcunris  per  tria  prxdida  pulida , cum  foeculi  fuperff- 
cic  plana  j Aggregatum  enim  ex  diredo  radio , & reflexo  xquale  cft  tnaiqri  axi  ipfius  Elli- 
plcos.  Ne  quit  autem  abudefle  pundum , in  quo  fiat  reflexio:  nam  aggregatum  radii  di- 
redi-,  & reilem,  non.  ponet  efle  xquale  aggregato  fam  dido,-  in  eo  fiqgidem  pundo  reda  il- 
la deberer  perimetron  ipfius  Ellipfeos  tangere , ac  ob  id  fieret  conradus  ipfius  cum  eadem 
reda  m dupbus  pundis , quod  fieri  non  poreft:  reda  fiquidem  non  tangit  Ellypfin  nili  vni- 
co  pundo.  Angulus  igitur  incidenti*,  xqualis  cft  &c.  Hxc  de  plano . 

In  conucxo-fphxrico  fic . 

Sit  circulare  lpccqlum.,  cuius  periphe- 
ria  EDH;  angulus  incidentix  CDE,  & re- 
flexionis GDH  ; oftendendum  cft  aggre- 
gatum ex  CD,  GD  minimum  efle  &c. 

Reda  AB  taugat  peripheriam  in  puncto 
D: litqcc  quodcunque  punctum  acceptum 
Ein  peripheria , aliud  a puncto  D,  ducta- 
fitG^^qua;  occurrm /U} in  F, & ex.Faota 
IC.'irjamfeftum  cft  aggregatum  exCD, 
minus  e (Te  aggregato  ex  CF\FG,  vt 
dcinonftratum  cft : fed  aggre- 

Pro! ^CtlS  tCCt^  concIudnnt , aded  vt  huiufmodi  dcmonftratio- 
gious Juflulu plenque,  vtPtolcmxus,  Hero,  &Lariffeus  exiftimauerint fatis fuperquo 

t?'a-  < R a demon- 
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demonftmtum  fuiffc , angulum  Incidentis  «qualem  clle  angulo  reflexionis,  quoniam  na- 
tura non  impedita  per  btcuifiimas  lineas  operatur , fcd  non  aduerterunt  fccus  rem  cucnirt» 
in  fpcculo cauo-fph*rico , vbi  dctnonftrarionc  conftat  aggregatura  ex  radio  directo,  8c 
reflexo , non  c(Te  minimum . 

Nam  (it  circiilus  ACE,  quenv  tangat  quar- 
piam  LH  in  puncto  C,  in  qua  recta?  AC,  EC " 

«quales  angulos  efficiant  LCA,  HCE.  Acce- 
pto in  peripneria  quouis  alio  puncto  B,  ductif- 
que  BA,  BE,  oftendcnduin  cft  aggregatum  ex 
' AC,  CE,  maius  efle  aggregato  ex  AB,BE. 

Et  quidem  fiEB  foret  aqualis  EC,  facile 
conftat-:  lateta  eniraCE.EA,  aqualia  eum_. 
fint  lateribus  BE,  EA  vtrunque  vmque  , an- 
gulus autcrn^\EC  maior  cft  angulo  AEB;  er- 
go bafis  AC  utafor  erit  bafi  AB,  fcd  EB  «qua- 
lis cft  EC;  crg&  a|grcg«ttn»ex  AC,  CE  maius  erit  aggregato  ex  AB,  BE. 

_Si  vero  EC  foret  maipr,  quam  BE,  fecta  EI,  qu«  (it  «qualis  EB,  & acta  AI.  QuoniamH 
latera  AE,  EI  «qualia  funt  lateribus  AE,  EB,  vtrunque  vtrique , & angulus  AEI  maior  cft 
angulo  AEB;  ergo  hafis  AI,  maior  erit  bafi  AB:  fcd  EB  «qualis  cft  EI;  ergo  aggregatum— 
ex  AI,  1E  maius  erit  aggregato  ex  AB,  BE;  fcd  aggregatum  ex  AC,  CE  maius  elfaggre- 
».  njntf,  a Sato  cx  AI,  IE;  ergo  aggregatum  ex  AC,  CE  multo  maius  cft  aggregato  cx  AB,  BE. 

1 1 fri'  Sed  generaliter  quidem  hunc  in  modum . Quoniam  rriangula  ABK.KCE 1 funt  fi  milia ; 
fc  4 fati.  & erS°  vt  b EC  ad  AB,  ita  LC  ad  KB,  ii  Ek  ad  Ale;  ergo  vt c EC,  plus  KC,  ad  AB,  plus  Bfc,  its 
is  KE  ad  AfccrgqEC,  plus  KCtanquam  maxima,  vna  cum  AK  minima , hoc  cft  aggrega- 

c 1 i.fuun,.  tum  cx-AC,  CE  maius  erit  J magnitudine  qu*  fit  ex  AB  plus  BK,  vha  cum  KE,  hoc  cft  ag- 
a.3j. animi,  giegatocx  AB,  BE . , > 

Ex  his  facifc  intcliigcs^^pyroqtc  procedendum  fit  in  febus  Phyficis,  & quam  facilt7 


I >7 vmiuiuunudiia  uii^kuuuvuLwtu  > i|ms.uuiui.xuiii(<u  1UUCUU* 

'fi  dfuibnftrattQDe , haud  bene  hoc  pronuntiatum  fuifle , cum  rem  fecus  fe  haberein  fpreu— 
loY.uio-fpha.i  icq^  luerit  o/fcuftun;  illud  igitur  addeudum,  quod  natura  operatur  per  lineas 
breullfimas  qu^ytqm  pot£ft„  dp  quo  infra  . 

Alij  propterea , qiubus  hoc  idem-fuit  in  delicijs  tractat® , cautiils  philofophantes , ab'uo-1 
dc.caufam  petendam  cl^,|Cxiftitnaf}mt ; quoniam  videlicet  fi  liberi-  incidentis  radius  pro», 
gredi  polfct , atropaco  non  impeditus , efficeret  angulum  infra  lineam,  vbi  reflexionis  pun- 
ctum, «qualem  angulo  incidcnr«r.  .Vt  fi  .e.g.  foret  rccta:  AB,  inquam  incideret  radius 


CD,  hic  nili  foru.impcdjtps , fcd.vltcfius  pr- 
gredi  polfct  .efficeret  ap.gufom  BDfi,  yqualem 
Dtntrfrsiu  incidentix  angulo  COA;  at  vero  quoniam  im- 
peditur;  reflecti  debet  faciendo  angulum  eunt, 
ipla  AB,' squalem  illi,  nempe  BDp,  quenm 
alioquin  effcciflct  non  impeditus  j fcd  BDG 
«qualis  eftCDA,  vt  conftat  cx  d^imaquinta 
primi  Elementorum ; quare  angelus  FDB  x- 
qualis  erit  angulo  CDA . Sed  fuce  nulla  de- 


moflfttetftTCftrqnla ctfamG radius,  CD  hon-  mimi, ,d o 
impediretur , & pertranfirct  libere , aliquando  nori>efficeret  j 


e :»S : 


& 
ntn.-r.g 
1 ljIjX 
t.Ml  :<I 


-n  ni  3f. 

„ m r-r,  a r-a  -I  • a - 3j-lcluanc,°  n°ri*®*ret  angulum  BDG  «qualem  ani : 
gulo  CDA,  fcd  aliquando  maiorem  .quandoque  vtro  minorem , cx  legercfractionis  iux- 

’ r V‘dC  ‘CCt  ’ Puta  CD’ forct  aPtus  fefrangi , vt  cft  rjdidi' 

lu^inofus&c  nam  fi  foret  cornus  alquod,  vt  pila  luforia,  qux  propulfa  in  planum  AB 

pci  rcctani  CD^  rclltxtereturfceundfijn  DE,  h«c  locum  non  habereriti  Accedit  ctianui 

quo.1  non  aAnurcanfa  ,'rurex  fiypothefi  quod  recta  tranfiens  radius  CD  facit  ILuS  ' 

‘uvi  .J,  s Spccijs 
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Speclatim  luminis  reflexionem  Neotericus  quidam  explicandam  fufeipiens,  ait:  pofito  jiiu  t*}U: 
Jju6d  illud  fit , quod  lumen  fit  fubftantia , perquam  fluida , & validi  (fimi  a luminofo  vibra- 
ta , & ctiamfi  non  ita  fit , ad  crafliticm  luminofi  radjj  referendam  cxillim.it , ex  eo  quia  po- 
lito  quod  radius  ille  debeat  decurrere  poft  reflexionem  per  idem  medium , pum  aerem , per  biUnu. 
quod  decurrebat  ante  reflexionem , non  cft  cur  vllo  modo  varietur  eius  denfitas , partium- 
que  eonftipatio , citm  neque  in  medio  varietur  raritas , frequentia , vel  difpofitio  pororum , 
in  quibus  diaphencitas , & efle  permeabile  ipfius  medij , politum  efle  videtur , quamobrem 
debet  radius  reflexus  eum  eadem  fui  craffitic  phyfica  procedere ; probat  autem  non  pofle_» 
huiufmodi  crafliticm  aequalem  feruari in  vtroque radio,  nili  & feructur  squalitas praedi- 
ata angulorum . Vteunque  autem  fit  hmufinodi  ratio , de  qua  alibi  diflcrcndum , iliud  fal- 
tem  pcrlpieuc  interim  conflat , eam  non  efle  communem , vt  par  eflet  pro  omni  reflexione ; 
qusnam  denfitas , eonftipatio,  ficcraflities  radiorum  excogitari  poteft  in  motu  piis  lufo- 
rix , dum  in  aliquod  obftaculum  incurrit  ? & tamen  fi  id  contingat  fecundum  redtam  per- 
pendicularem, mobile  redit  per  eandem  viam,  per  quam  directe  proceflcrat , fi  ad  obliquos 
angulos , pergit  vlterius , feruata  repercufltonis  lege , vt  rcflexionis’angulus  squalis  fit  ei , 
qui  cft  incidentis . Fatetur  ille  communem  hanc  rationem  fc  non  aflecutum  fuifle ; fed  fa- 
tis fuperque  efle  ad  inftitutum  de  lumine , quOd  conflet  reflexionem  ad  pares  angulos  con- 
tingere; Illud  tamen  pro  lumine  addendum , quod  paulO  antea  innuimus.  Verum  fi,  vt  suptrhr  rtit 
ipfe  quoque  teftatur , lumen  quoddam  effluuium cft , non fecus  philofophandumdc  illo, 
aede  corpore  incurrente  in  aliquod  obftaculum,  vnde  ipfius  motus  reflexio  ad  pares  an- 
gulos contingit . Communis  igitur  ea  debet  efle  ratio,  alioqoin  particuls  ilis  per  medium 
a lucido  corpore  vibratae,  haud  in  communi  ratione  mobilis  conuenirenr. 

Alij  autem  alia  dixerunt , vel  minus  bene  explicata , vel  faltem  minus  rei  riaturs  con- 

fentanea,  quibus  prstcrmiflis.vnum,  vel  alium  modum  a m^otibus  traditum,  npnpigc-  . - 

bit ; maioris  hic  eruditionis  gratia  in  medium  afferc , vt  inde  nobis  pateat  aditus  ad  expli- 
candum , quod  poft  varias  meditationes , propius  ad  verum  accedere , ita  viium  cft , vt 
theotema  condere,  illudque  dcmonftrare  fuerimus  aggreffi . 

luxta  Cartefium  ea  videtur  ratio , quoniam  fi  rem  ipfam_. 
fedufo  perpendamus,  nil  aliud  cft  quam  inquirere,  ad  quam 
partem  pila  illifa  debeat  refilire . Intelligatur  deferiptus  cir- 
culus ex  centro  B,  qui  tranfeat  per  pundtum  A,  atque  dica-' 
mus,  fpatio  temporis  eodem ,' quo  progreflaeft  ab  A adB, 
neccflario  illam  a B ad  aliquod  pundtum  huius  circumferen- 
ti* reuerti  debere : fiquidem  omnia  pundla , qua:  eodem  in- 
teruallo  didant  a B,  quodiftatA,  in  hac  occurrunt  circum- 
ferentia .fuppofito  quod  piis  motus  fit  xqud-  velox . Ad  de- 
fignandutn  vero  pundhim  ipfum,  quod  ex  omnibus  huius  circumferentis  tangere  debet  * 
erigamus  tres  redas  perpendiculares  AC,  HB,  & FE,  fuper  ipfam  CE,  ita  vt  AC,  & FE* 
sque  diftenrab  ipfa  HB:  mox  vero  concipiendum  eo  tempore , quo  pila  dexrrorfum  por- 
rexit ab  A,  vnopun&ortim  lines  AC;  vfque  ad  B,  vnum  ex  pundtis  lines  HB,  illam  refi- 
lienrem  abHB,  fiflcrc  debere  in  aliquo  pundlo  lines  FE,  cum  fingula  pundla  lines  FE  ea- 
dem diflantia  a linea  HB  remota  fint , & eadem , qua  fingula  lines  AC,  & eat  priori  difpo- 
fitionc  tantundem  eo  iriclinat , quantum  antea : eodem  autem  momento  aliquod  pundtum 
linex  FE,  & fiinul  aliquod  circumferentis  AFD,  nequif  contingcrc.nifi  in  pundlo  D,  vel  F,-  C4""’  ^ 
extra  enim  hsc  duo  nullibi  mutuo  fccanttir , terra  autem  obftante,  ad  pundtum  D progredi  'tmOZum 
non  priteft : vnde  fcquitur  ncceflariO  tendere  debere  ad  pundum  F,  ac  proptcrca  conflat 
femper  reflexionem  fieri  fecundum  angulum  squalem  an- 
gulo incidentis ; qus quidem ratiq  quippe qu{  rcfpicit tem- 
pus; minus  arridet , accedit,  quod  non  pdr  admodum  perfpi- 
waproccdit.  • 

Aliqui  itaque  imaginantur ; ficdemonflrancium.  Lucido' 
ejfiftentc  kiD,  & pundlo  A infpeculo  BC,  radios  rcflcdli  , 
fie,  vt  angulus  reflexionis  FAC  fit  potius  squalis  angu- 
lo DAB,  quam  angulus  GAC  v.g.  vel  alius  quicunqut, . 

§ppponunt  thim  motum  radij  vcllmes  DA,  compofitum- 
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clfc  cx  motu  DE  parallelae  if.fi  BA,  Se  cx  motu  DB  perpendicularis  ipfi  BA,  cum  imaginari 
liceat  corpus  aliquod  in  D,  eodem  tempore  duci  ab  aqualibus  potentijs  ex  D in  B,  & ex  D 
in  E;  non  enim , vel  per  DE  vel  per  DB,  fed  per  DA  diagonalem  dclccndcrct.  Cum  itaque 
fatis  conflet,  vim  qua  mouctur  radius  luminis  diucrfam  prorfus  efleabea,  qua  determi- 
natur potius  in  hanc , quam  in  illam  partem , operofum  non  cfl  intclligcrc  motum  luminis., 
quodefccndit  ex  D in  A mixtum  effe  cx  duobus  motibus , nempe  ex  motu  qui  fit  ex  D in- 
E,  & ex  eo , qui  fit  cx  D in  B,  ex  quibus  fimul  fit  motus  cx  D in  A,  hi  autem  motus  contra- 
tij  non  funt , fed  difpofitiones  tantiim  diucrfas  habent : vnde  EA  linca  non  impedit  motun\ 
qui  fit  cx  D in  B,  fed  potius  BA:  itaque  tantiim  BA  aufert  dilpofitioncm  motus  cx  D in  A 
verfus  L,  remanente  motu , qui  ab  ipfa  BA  aliter  difpofirus  tendit  ex  A in  F;  cum  alioquin 
deorfum  vergeret , quinimo  adhuc  remanet  difpofitio  illa , qua  tendebat  cx  D in  E,  fcu  F . 
Cum  itaque  non  impediatur  motus , fed  vna  tantummodo  difpofitio,  adhuc  altera  perfeue- 
rante,  necefle  efl  effeflura  ipfius  motus  confcqui  fecundum  leges  harum  difpofitionum , ita 
videlicet , vt  motu  compofito  ex  motu  per  lineam  AC,  vel  EF,  & motu  per  lineam  EA,  vel 
FC,  hoc  eft  motu  per  diagonalem,  peruenire  debeat  ad  punitum  F line*  CF,  quo  cius  dif- 
pofitio tendebat , nam  fi  alioquin  perueniCet  adpuntium  G per  lineam  AG,  aliquid  cx 
motu  contra  hypothefin  perdidiflet . NcccfTario  igitur  remeare  debet  lineam  AF  atquaiem 
ipfi  AD,  & fidere  in  punilo  F interfetiionis  communis  line*  AT  cumiinca  CF. 

H*c  tamen  ingeniose  funt  difla , fed  non  dum  fatis  rem  attingunt ; nec  ab  adarquatis 
caulis  illam  deducunt . Neque  Kcplcrus  in  fuo  Paralipom.  ad  V itellonem  cap.  1 . prop.  1 9. 
admodum  feliciter  propofitum  odendit ; etenim  illa  conflimus  virtus , in  Demonf li  andi  ra- 
tione non  videtur  plauiu  digna . 

Supponamus  corpus  impelli  ex  E in  A per  EA  fuper  planum  BC,  ita  vt  EA  fit  pcrpcpdt- 
cularis  ipfi  BC,  & quidem  liquido  condat  illud  reuerfufum  pep  eandem  AE.  fmb  adeo  re- 
ucrfurum.v  t fi  corpus  quidem  fua  grauirate  incurrat  in  planqin.vt  quando  grauc  cadit  fuper 
planum  horizontale  redeat  ad  idem  puntium  vnde  ceciderat  1 quodego  non  fcmclfmn- 
expertus  Florenti*  pilis  quibufdam  vitreis  diucri*  magjjitudinijs  ,i?a  vt  cralfitics , ti  pon- 
dus non  officeret , fed  *que  refilirce , fiuc  eflet  mMWs. , vel  minoris  molis,  ac  ponderis: 
minor  autem  erat  diametri , quanta  cd  latitudo  duorum  digitorum ; curabam  vero,  ve 
caderet  fuper  Iafpidem  valde  tcrium , experimentoque  /adito  cx  vapijs  altitudinibus,  depre- 
hendi id  perpetuo  contingere , quod  milii  admodum  fingulare  vifum  fuit ; lufpicabar  enim 
valde  ne  vnquam  pila  ex  aliqua  majefia  confici  poffet , qua;  tam  magnam  reflexionem.- 
prxftarer . Sed  redeamus  in  orbem  feriponis . Supponamus  cx  E per  retiam  pcrpeutjicw-, 
larem  EA  pilam ipfam  cadere.  In  huiufmodi motu  duqfQCQnfiderauda  offerunt.  Se  motu^' 
ipfe,  & eiufdem  diretiio : dumcxEcaditpilainobdacpfum  A»  niotumprqfo5ton0n  .ua-. 
mittit,  fiquidem  non  ibi  fidit  fed  refiliendo  adhuc  mouetur;  quod  autem  prorfus  ammittic 
diretiio  ed  . propterea  quod  tendebat  ad  infera , St  interpofito  obdaculo , cogitqc  per  ean- 
dem lineam  rcfiiire , hoc  igitur  maximum  cd,  detrimentum  ditetiicflis , quod  qiobflc  fubi- 
Te  poflit . At  veto  fi  illud  idemanobile  fuerit  propulfiun  per  retiam  DA  non  anupittet  mo- 
tum dum  obdaculum  offendit , fed  ex  parte,  ipfius  mofqs  directionem , ita  vt  quo  magis-re- 
tia  illa  per  quam  propellitur  mobile , receffcrit  a perpendiculari  EA,  eo  minus  apimitut  dc 
ipfius  motus  dirctiione , Ita  vt  fi  tandem  per.  lineam  horizontalem ,, atque  adeo  parallelam 
ipfiBC.ptopellatur,  nil  prorfiis.de diretiipne deperdat.  Quando  itaque  proijcitur  pila- 
per  retiam  DA,  tantum  dirctiionis  dctriiucmura  p^ytur,  quantum  angulus  DAB  requi- 
rit, nec  motus  habeat,  qui  tamen  pcrfcucrare  debet,  a quo  rcfarciatur  damnum dirctiio- 
nis fu*,  propterea  mobile  proffquitur  motum  cum  eodem  dirctiionis  detrimento ,.  atque 
adeo  fccundiim  retiam  Api  qua;  iqq&  declfiut  abs  EA,  ac  ipfa  DA,  cumque  A,Qcop(lituic 
angulum  FAC  squalem  angulo  DAB. 

Id  autem  xque  continget  fi  inteUigatur  planum  in  fitit  NO,  tum,  grauc  pcrucnicns  dens 
fuper  huitifmodi  plamim  ih  A maximiim  detrimentum  dirctiionis  patitur  (ecundftm  retiam 
illi  perpendicularem , a qua  xque  recederet  taraDA»  quam  AM;  vnde  fi  mobile  propelle- 
retur per  DA,  reflecteretur  per  AM,  facientem  angui  uin  MAO  arqualem  angulo  D AN,  otx 
eam,  qua  attulimus  caufatn , atque  hinc  mihi  videtur  latis  fuperquc  dcmon/lratfi  iruentunj . 

Sod  illud  non  pr*termittam , vnde  eadem  veritas  comfincitur,  & fc  habet  tanqnam- 
dcmouftraoo  ab  egbftu,  qu*inrtb^rtyif^^^Uifimadtisfpci0endAqmninonflft?ll. 

~ " " Supponat 
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Supponamus  planum  AC,  & in  eius  punftum  B cadant  duat  TL 

refla;  DB,FB,  Si  igitur  fpeculum  fuerit  AC,  &obieflum  in  Bv  / 

refla  BF,  vt  in  F,  fit  autenunfpcflor  in  refla  BD  puta  in  D,  \.  / y' 

adeo  vt  radius  FB  fit  incidentia:,  & DB  fit  reflexionis,  often-  // 

dendum  cft  angulum  DBA  aequalem  efle  angulo  FBC.  Sit  j- — ^ -G 

infpcflor  in  D,  & alter  in  F,  ita  vt  vterque  duplici  munere*  A 

fungatur,  &infpeftoris,  & rei  infpefin; . Quando  itaque  infpeftor  in  D videt  exiftentem 
in  F per  radium  BF  reflexum  in  D,  vtique  rcfpeflu  ipfius  angulus  FBC  cft  incidentia;,  & 
DBA  cft  reflexionis,-  at  vero  dum  Gmul  infpcflor  in  F intuetur  exiftentem  in  D per  radium 
DB  refexum  in  F,  refpeflu  infpcftoris  in  F angulus  DBA  cft  incidentia; , & FBC  reflexio- 
nis ; quare  idem  angulus  DBA  erit  angulus  incidentia: , & reflexionis , & FBC  erit  itidem- 
incidentia  ,&  reflexionis . Si  igitur  idem  angulus  poteftefle  incidentia , & reflexionis  ne- 
ccflario  confcquitur  angulum  incidentia  aqualem  efle  angulo  reflexionis . 

Deinde  fi  angulus  incidentia  DBA  non  eft  aqualis  angulo  reflexionis  FBC,  vel  igitur 
maior,  vel  minor.  Sit  primo  maior . Supponamus  nunc  rem  afpcflabilcm,  vel  lumen  in 
F,  cum  eodem , quo  prius  tramite  fupponatur  fieri  irradiationem  ,•  ergo  angulus  incidenti? 
FBC,  maior  erit  angulo  reflexionis  ABD  contra  hypothefin , nam  angulus  FBC  fuppone- 
batur  minor . 

Nunc  analytice , Se  fynthctice  propofirum  excqucmur . 


THEOREMA. 

Angulus  reflexionis  stfuths  eft  ungulo  incident  it . 

Sit  planum  BC  in  quod  incurrat  mobile  per  rcftam  DA,&  refleftatur  ad  F.  Dicoangulu 
EAF,cquald  ede  angulo  DAE,feu  FAC  reflexionis  aqualem  efle  angulo  DAB  incidenti? . 
Ex  punflo  A excitetur  AE  perpendicularis  ipfi  BC. 

Refolutio  . 


QVoniam  igitur  corpus  propulfum  fubeundo  reflexio^ 
nem  per  reflam  AF,  eam  lubir  fecundum  angulum- 
EAF  aqualem  angulo  complementi  EAD  motus 
tlirefli ; vel  fecundiim  angulum  FAC  aqualem  incidentia 
angulo  DAB  motus  direfli ; fed  corpus  propulfum  fubeun- 
do reflexionem  habet  direflionis  detrimentu , ?qualepror- 
fus  ei , quod  h.ibtbat  in  motu  direflo ; ergo  corpus  propul- 
fum per  reflam  DA  habet  detrimentum  in  direflionemo- 
tus  fecundiira  angulum  complementi  DAE,  vel  incidentia 
DAB.  Sed  declinatio  a perpendiculari  EA  cft  angulus  DAE  complementi , & inclinatio 
ad  plar.um  BC  cft  angulus  DAB  incidentia ; ergo  corpus  propulfum  per  reflam  DA,  do 
trimentum  habet  in  direflione  motus  fecundiim  declinationem  ipfius  DA  a pcrpcndiculati 
EA,  vel  inclinationem  ad  planum  BC;  fed  ratio  recefliis  a maximo  direflionis  detrimento 
eft  fecundiim  declinationem  ipfius  DA  a perpendiculari  EA,  vel  ratio  accefliis  ad  nullum- 
detrimentum  fecundum  inclinationem  eiufdcm  DA  fupra  planum  BC,  in  quod  mobile  ca- 
dit ; ergo  corpus  propulfum  per  radium  incidentia'  DA,  detrimentum  habet  in  direflione* 
fui  motus  iuxta  rationem  rcceflus  a maximo  direflionis  detrimento , vel  acccflum  ad  nul- 
lum eiufdcm  direflionis  detrimentum . Quod  ita  fc  habet  ex  haflenus  difputatis  &c. 

\ Compofitio . 

/QVoniam  corpus  propulfum  per  radium  incidentia;  DA;  detrimentu  habet  in  direflio-' 
fui  motus,iuxta  ratione  rcceflus  a maximo  direflionis  detrimento,veI  acccflum  ad 
r pullum  detrimeutum . Sed  ratio  recefliis  a direflionis  maximo  detrimento  eft 
iccund um dee linationem  ipfius  DA  a perpendiculari  EA.vcI  acccflus  ad  nullum  detrimen- 
tum fecundum  inclinationem  eiufdcm  D A fupra  planum  BC,  in  quod  mobile  incidit ; etgo 

corpus 
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torpus propulfumper  redam  DA  detrimentum  habet  in  dircdione  fui  motus,  fecunduril 
declinationem  iplius  DA  i perpendiculari  EA,  vel  inclinationem  ad  planum  BG  fed  de- 
clinatio a perpendiculari  EA  eft  angulus  DAE  complementi : & inclinatio  ad  planum  BG 
cft  angulus  DAB  incidcntix ; ergo  corpus  propulfum  per  redam  DA  habet  detrimentuna 
in  directione  motus  fecundum  angulum  complementi  DAE,  motus  diredi,  vel  incidendae 
DAB  motus  diredi ; fed  corpus  propulfum  iubeundo  reflexionem  habet  diredionis  detri- 
mentum , xquale  ci  quod  habebat  in  motu  directo;  ergo  corpus  propulfum  fubeundo  refle- 
xionem , per  AF  eam  fubit  fecundum  angulum  EAF  xqualcm  angulo  complementi  DAE. 
vel  fecundil  angulum  FAC  xqualcm  angulo  incidcntix  DAB.  Quod  oportebat  oftendere . 
S?rlt c**  Nihil  cft  magis  decantatum  in  Catoptricis , quam  illud . In  quolibet  fpeculo  imago  ap- 
paret  inconcurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo  per  punitum  reflexionis  diredeprodudo» 
quod  apud  Veteres,  nempe  Alhazenum,  & Vitellonem  legimus  experimentis  potius, 
quam  demonftrationibus  comprobatum ; ab  alijs  vero  non  admodum  accurati!,  re  reduda 
ad  fua  propria  principia;  propterea  de  his  multa  dicenda  occurrent,  a quibus  tamen  cft  ab- 
ftinendum , cum  hic  nobis  in  animo  non  fit  Catoptricam  tradere  fed  tantummodo  delibare 
aliquid , in  quo  vfus  Refolutricis  artis  eniteat , ac  ob  id  paucis  rem  ipfam  pcrftringam . 

Tria  igitur  numero  lunt,  quibus  omnia  fpcculorum  experimenta  folui,  cxplicarique  pof- 
funt . Primum  cft  illud  de  quo  fupra , videlicet  angulos  incidcntix , & reflexionis  xquales 
inter  fccflc.  Secundum,  rem  apparere  in  perpendiculari  quam  cathetum  appellant,  a re 
in  fpcculum  demiffa . Tertio  rem  eandem  in  radio  reflexionis  videri . 

Non  defunt  quibus  videatur  id  fecus  contingere , quinirgo  ibi  nec  etiam  vllam  efle  refle- 
xione, nec  refractione  obicdi,  locumq;  apparentem  femper  oculo  propinquiorem  efle,  qua 
locus  verus  fit,  videlicet  in  vifionedireda.  Vndccolligunt  locum  imaginis  per  reflexio- 
nem eundem  efle,  qui efletfublato  fpeculo,  & translato  obiedo  rantundem  vitra fpcculi 
locum  per  vifionem  diredam  . Colligunt  etiam  deceptos  efle  haCtenus  omnes,  qui  nt» 
dum  affirmarunt , fed  pro  axiomate , & fundamento  dodrinx  pofucrunt  locum  imaginis 
cuiuslibet  pundi  vifi  per  reflexionem  efle  in  perpendiculari , qux  ducitur  ab  obiedo  ad  fu- 
pcrficicm,  ita  vt  in  omnibus  fpcculis  locus  imaginis  fit  in  concurfu  redx  a quouis  punCto 
obicdi  dudx  perpendiculo  oculi  parallelx  cum  linea  vifuali&c.Hxc  tamen  obiter  didic- 
fint . Solum  illud  innuam , vnde  hxc  deduxerunt . 

Intclligatur  AB  linea  reda:  rctinx  arcus  CD,  cuius  centrum  E.  Contendunt  AB  api 
parituram  efle  citra  AB,  puta  in  FG,  & efle  FG  minorem  ipfa  AB,  quorum  ipfis  hxc  cft  de- 
monftratia  Intelligatur  A pars  obiedi  adeo  exigua,  vt  in  diftantia  AE,  fola  exiftens,  vide- 
ri non  poffet : fumatur  deinde  alia  pars  H,  qux  fit  ipfi  A xqualis , itaque  nec  ea  fi  fola  eflet 
videretur;  vtraque  tamen  oculum  mouet  etiam  fola,  nempe  pars  A per  redam  AE,  & pars 
H per  redam  HE.qux  quidem  redx  conucrgunt  vfque  ad  occurfum  in  centro  E.Quoniaai 
vero  coniundis  ipfarum  partium  intermediarum  viribus  fit  ^ j;  g 

vifio  totius  AH,  videlicet  imago  cius  aliqua,-imago  illa  ap-  ^VTT  ,/  / 

parebit , ex  ea  parte  vbi  vires  coniunguntur , ideft  ex  ea-  JYt T/C 

parte  vbi  AE,  HE  conucrgunt,  quod  cft  citra  obicdum  AB 
alicubi  puta  in  FI;  videbitur  ergo  A cum  partibus  fibi  pro- 
ximis in  reda  AE  ad  panem  F,  & pars  H cum  fuis  viemis 
ad  partem  I,  totumque  AH  apparebit  in  FI,  qux  minor  cft 
quam  ipfa  AH,  & ob  eandem  rationem  BK  videbitur  in- 
GL,  atque  totum  obicdum  AB  in  FG. 

Quanti  autem  fieri  debeat  hoc  dcmonftrandi  geniis, 
cuiufquc  iudicio  relinquo ; folum  id  commemorabo , pofle 
quempiam  ratiocinari  ad  cum , qui  fcquitur  modum . Ve- 
rx  magnitudines  inxquales  non  fic  fe  habent , vt  anguli 
optici,  quibus  confpiciuntur,  fed  potius  maior  eft  magni- 
tudinum , quam  angulorum  ratio , fi  maior  minori  compa- 
retur . At  apparentes  rerum  magnitudines  ita  funt  inter  fc , vt  anguli  opticarum  pyrami- 
dum, quibus  comprehenduntur;  maior  propterea  erit  verarum , quam  apparentium  ma- 
gnitudinum ratio,  fi  maior  minori  comparetur.  Vnde  nunquam  ita  magnitudines  rerum 
apparent , vt  funt , fed  potius  perpetuo  minores  apparent , quam  re  vera  fint , cilm  frmper 
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minor  fit  apparentium  magnitudinum  ratio,  quam  verarum.  Didantix  autem  minores-,' 
quam  re  ipla  finr,  confpiciuntur , at  eodem  exidente  angulo ; propterca  ex  his  illud  melius 
quifpiam  dcdiudum  credet . Sed  de  hoc  alibi . 

Euclides  Theoremate  decimo  fexto  nititur  id  probare  de  fpcculis  planis,  decima  fepti* 
ma , & decima  oitaua  de  cauofphxricis , fed  haud  latis  feliciter , vt  non  immerito  cum  re-  A; 
prehenderit  keplcrus , ctfi  fortafle  non  admodum  accurati ; idem  tentarunt  Alhazcnus , Se 
Vitello, ille  quidem  Libro  quinto  numero  9.  & 1 o;  hic  autem  libro  quinto  propofitione  3 6.  *"  • «. 

Ille  multa  mifcct , inter  qux  vnum,  quod  Keplcrus  irridet,  nec  iniuria,  dum  Icilicct  ille  pro* 
nunciauit.  Rerum  naturalium  status  refpieitfitus  ficorum  principiorum , er  principia  rerum 
naturalium  funt  occulta . Quibus , vt  notat  idem  Kcplerus , duo  dicit:  primum  repetit  id  ip* 
fum , quod  propofitum  erit : fecundum  ait , caufam  clfe  occultam . Vnde  parum  fatisfacit . 

Alhazcnus  initio  ciufdem  libri  quinti  nititur  id  comprobare  experimento , mediante  bacu- 
lo , in  quo  lignatum  fit  pundhtm  nigrum , coque  erecto  normaliter  fupra  fpeculum  fice.  Nu- 
mero autem  o&auo , difficultate  fortalfe  vexatus , cnunciat  irrifionc  digna , prxfertim  dum 
ait,  vifuj  cum  acquirit  formam  per  re  flexionem,  acquirit  eam Jlattm  fine  certitudine , & ac-  \ 

quirit  longitudinem  per  aftim  at  tonem  . Deinde  paulo  |>oft , rapis  acqutrn  longitudinem  per  * 

fytlogifmum  . Deinde  paulo  infra,  eum,  inquit,  vifus  comprehendit  rem  aliquam  per  reflexio- 
nem, non  comprehendit  longitudinem  imaginis  ni/!  per  ajlimationcm ; deinde  adhidita  dili- 
gentia acquirit  longitudinem  , dr  icrificat  per  fyllogifmum  per  magnitudinem  rei  vifa , dr  an- 
gulopyramidis,  fuper  quam  forma  reflcllttur  ad  vifum . Siverificarc  per  fyllogilmum  refe- 
rat ipic  ad  vifum , facit  vifum  ipfum  rationalem , fi  hoc  autem  ctl  fapere , dicat  milii  quxlo 
quid  nam  fit  defipere . Vitello  non  meliora  protulit,  non  eodem  tamen  modo  ratiocinati 
funt  de  refraftione  loquentes , aim nihilominus  videatur caufa  communis.  Alij  autenu* 
multa  dixerunt . Kcplerus , vt  veram  huius  rei  caufam  afferat , cuius  ignorationem , iru. 
hac  do&rina  maculam  fxdam  clfe  dicit , prxmirtit  vtfliiti  ncruum  demondrationis , qubd  in 
planis  fpcculis  anguli,  quibus  res  videntur  ex  rcpercuffu,  non  mutantur  in  conucxis,  & 
eoncauis.&medijs  denfioribus,  omnino  mutantur  3tc.  affitrt  definitionem  imaginis  dcfiim-  , 

ptam  ab  Opticis , adiungens , imaginem  efle  vifionem  rei  alicuius  cum  errore  facultatum  ad 
vifum  concurrentium  coniundtam , & unaginem  per  ic  pene  nihil  efle , & potius  imagina- 
tionem dicendam , imo  compofitam  efle  rem  ex  fptctecefloris , vel  lucis,  reali , & quantita- 
tibus intentionalibus,  & alia  confimilia  addit,  qui’  hic  fubijccrc  minime  videtur  operx 
pretium ; vel  enim  funt  mera  figmenta , & parum  Phitofopho  digna , vel  nihil  faciunt  ad 
inftitutum . Sed  his  prxtcrmiffis , paucis  rem  expediemus . 

Primiim  illud  pr.r mittendum , nempe  qubd  oculus , res  afpcdtabilis , & pun&um  refle- 
xionis  fint  in  vna,cadcmque  fupcrficie , quam-Optici  dicunt  tribus  punftis  definiri,  Icilicct 
centro  villis  > pun&o  rei  vifx , 8e  punito  rcpercuffioniS  , vel  refrailionis , quod  demondra- 
re  dementare  cd/  Tria  enim  punita  lineis  rcitis  connedti  poffunt , vnde  fit  triangulum^ , 
cuiiisvnam  partem  in  vno  plano , aliam  in  alio  efle  non  polle  dcmonftrauit  Euclides  lib. 
vndecinio;  itaque  planum  per  illa  tria  punfta  tranfibit . At  vero  aliud,  videlicet  huiulmo-  Fnf.iAt.ix 
<?F  planumcreitum  efle  fupra  fpcculi  fupcrficicm , & huic  ad  rcitos  angulos  infidere,  dc- 
inoriftrandum  fufccpcrunt  aliqui , alij  tanquam  axioma  protulerunt , cum  tamen  re  vcra_. 
demnnftrabfle  fit . Animaduertendum  cd , quod  pluribus  trailandis  deferuiet , Nobis  ali- 
quid demondrandum  ftffeipicntibus  opus  effe  prx  oculis  Habere  medij  genus  opportunum 
iri  videlicet  illud  fit  pure  Mathematicum , an  Phylico-Mathcmaticum , quod  ex  re  propo- 
fltl  facillimum  erit  deprehendere ; fi  enim  fuerit  permixta  ex  magnitudine , demotu,  vel 
tempore  &c.  medium  idoneum  Phyfico-Geomctricum  erit  i fic  in  re,  de  qua  agimus ; pro* 
ponitur  enim  demondrandtim  planum  tranfiens  per  illa  tria  pumda , pcrpcndiculariter  ere- 
dum efle  Ibeculi  fuperficici , quod  ita  efle  experimento  condat , quxritur  tamen  caufa.  Me- 
dium adhibendum  Phyfico-Gcometricum  erit , fiquidem  pundfa , linex,  planum  ad  Geo- 
mmam  pertinent,  fed  res  fpcdlabilis,  quatenus  hutufmodi,  & prout  effundit  fui  fimulacrum 
per  reflexionem  ad  vifum , Phyficum  ed.  Vnde  medium  Phyfico-Geomctricum  efle  debet . 

Perperam  Keplerus  reprehendit  Alhazenum,  &VitcIlonem,  quatenus  id  demondrarc  tcqbm 
fmtantesdixerint , naturam  per  bretiiflimas  lineas  operari ; irridens  enim  illos.  Mqui  in-,'<kn“Uf*r' 
quit  hae  opera  non funt  forma  conjiho  vientis  , aut finem  refpicientis  ,fed  materia fuis  Ceome- 
t,,clf  neceflitanhus  ad  sin  cie . At  horologium  confilio  non  vtitur , nec  finem  rclpicit , & ni* 

* 3 ' S hilomi- 
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hilominns  regulari  mom  per  reuolutionem  rotarum  index , in  orbem  aflus  horas  Un- 
gulas, carundcmquc  partes  accurate  deiignat  ; ad  id  enim  au&oris  confilio,  nonciufdem 
horologij  opus  fuerat : hinc  ea,  qui  natura  conflant,  ctfi  omni  confilio  Jcflituta,  facili 
comprehendere  licet , quonam  pa&o  id  prxflcnt,  quod  alioquin  videretur  confilio  refe- 
rendum acceptum ; namque  naturi  opus  rciSi  quidem  opus  intclligcntii  dicitur,  cui  (at 
cfl  inefle  confilium,  a quodircdla natura,  fiivnilque confccuta propenfionem ad finem- , 
quatenus  huiufmodi , ctfi  non  fibi , auetori  tamen  perfpciflum , ea  exequitur,  qui  ad  ipfius 
confecutionem,  conducunt . Ita  graue  per  lineam  rc&iflitnam  conflanti  lege  defccndit , 
telluris  immobilitate  fuppofita  i fic  etiam  omne  corpus  luminofum  radios  rcifliffimos,  ctfi 
omni  prorfus  confilio  deftitutum,  effundit . Non  diffunditer  afpe&abilc  immittit  radium  in 
fupcrficicm  repcrcuticntem,  qui  brcuiffimus  ell  omnium  perucnientium  ad  vifum,  (Ilie  do 
reflexione  loquimur  i nam  dc  refrattione  alibi)  & ea  quidem  cfl  ratio , quoniam  natura  per 
hrcuilfimas  lineas  operatur , fcd  quantum  potcfl ; idqnc  fuperius  pariter  innuimus,  hic  ma- 
gis explicandum . 

Decepti  quidem  funt  exiftimantes  reflexionis  angulum  effe  aequalem  angulo  incidenti* , 
ex  eo  quia  natura  contendens  operari  per  breuiffimas  lineas , debeat  hunc  in  modum  ope- 
rari, quafi  aggregatum  radiorum  incidcntii,  & reflexionis,  cxiflentibus  iqualibus  an- 
gulis prididtis , fit  minimum  omnium;  id  enim  tulfiim  fuperius  oflcndimiis.  Re£tc  tamen 
philolophati  funt  arbitrantes , naturam  operari  per  lineas  breuiffimas ; propterea  quod  hic 
per  plura  non  pri  flat,  qtiipcr  pauciora  priflarc  valet . Res  igitur  ita  fc  habet,  angulus 
reflexionis  iqualis  efle  debet  angulo  incidenti*,  ob  eam,  quam  fuperius  attulimus  caufam , 
fed  fuppofita  horum  angulorum  squalitate , natura  operari  debet  per  lineas  breuiffimas, 

& contra  operari  debet  per  breuiffimas  lineas , ita  tamen  vt  operationem  exerceat  cum-, 
iqualitarc  angulorum  reflexionis , & incidenti* . Hoc  igitur  non  ell  caufa  illius , (ed  cum 
co  ncceflarib  connexum : vnde  in  fpeculo  cauo-fphirico  id  quoque  locum  habet , nara  ag- 
gregatum radiorum  incidcntii,  & reflexionis , fuppofita  angulorum  iqualitarc,  minimum 
cfl:  nec  enim  minus  reperies,  fi  anguli.ilii  debeant  efle  inter  fea-qualcs.  Non  diflimili  ra- 
tione inre.de  qua  differimus,  afpeitabile  nequit  per  reflexum  tranfmictcrc  imaginem  fui 
ad  vifum  per  lineam  breuiorem , fuppofito  quod  angulus  reflexionis  squalis  debeat  effe, 
angulo  incidcntii , nifi  per  lineas  dcfcttptas  in  plano  perpendiculari  ad  fpeculi  fupcrficieuu 
fi  tianquc  planum  ipfum  tranficrit.,  vt  ncceffarid  tratifirc  debet,  per  punda  rei  afpcclabilis, 
& vifus , fiicritque  inclinatum  ad  fupcrficicm  fpeculi , rcifl*  ab  liifcc  duobus  pungis  exeun- 
tes facientes  angulos  incidcntii,  & reflexionis  fuper  pridiftam  fupcrficicm,  non  faciunt 
aggregatum  minus  co , quod  fupra  diximus  in  plano  perpcndiculariter  ereifto , commemo- 
ratis angulis  inter  fe  squalibus  cxiflentibus . Hinc  itaque  fit,  vt  huiufmodi  planum  debeat 
ad  reilos  angulos  fpeculi  fuperficici  infidere.  Hoc  idan  oflendi  potcfl  demonftratiane* 
ducente  ad  inconucnicns . His  prihabitis . 

Duo  etiatn  prinofccnda  f unt , quorum  vtrunque  dcmonflrabilc  cfl , videlicet  Radium* 
in  qualecunque  fpcculuin  cadentem , angulofquc  imqualcs  facientem , neque  in  fc  ipfum , 
neque  verius  minorem  angulum  rcflc&i . Secundum  ,•  radios  i planis , conucxifquc  fpc« 
culis  reflexos  diuergentes , effe  citra,  conucrgcntcs  vitra;  nam  dc  concauis  conflabit  &c. 

Principale  autem  fubfcquitur , quod  huiufmodi  conucrgcntia  fiat  in  pumflo  rc&atper- 
pcndicularis  ad  fpeculi  fuperficicm . 

Duobus  autem  modis  inftitui  potcfl  hypothefis,  vel  fupponendo  plana  verticalia  tran- 
fcuntiaper  vtrunque  oculum,  fiuc  per  extremitates  pupilli  vnius  oculi,  vel  planum  vn*» 
cum  &c. 

Priori  recepta  hypothefi  Theorema  dcmonflrabitur  ad  cum , qui  fcquitur  modum  i prae* 
miffis  tamen  his . 


SVPPOS1TVM . 


Supponendum  illud,  icilicet  radios  ab  afpe&abili  incidentes  in  planum,  dum  rcfle&untur 
ad  fpectatoris  oculos',  vel  ad  extrema  diametri  pupilli  vnius  oculi , ab  incidentibus  iquo- 
Us  incidenti*  angulos , & a reflexis  reflexionis  angulos  squales  fieri . 
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M-bmur  c,;  ilHA  ,(IHA  -,  ■ 

MKtub.  . . 

iuA  jlk  -•  - ■ -v.j . . >i' 

Sit  p «filix  diameter  BC,  res  a fpe flabilis fit  A , vade  cadant  radi)  AD,  AI,  qui fuper  fpecali 
jiiperficiem  DTH  re  fle  flantur  ad  puncta,  B,C . Dico  radios  reflexos  BD,  CJ  protractos  , ' 
partes  D,  t,  occurrere  reda  cadenti  ex  A pcrpendiculartter  ad  fpeculi  fuper finem , in , 
tutum  protrafla , 

„ Intclligatur  planum  tranfiens  per  punfiaB.D, A,  quaquaucrfum  extenfum  in  infinitum 
(tranfibit  autem , cum  tria  liic  punfla  in  plano  fint)  iternq;  per  punfla  C.I.A,  tranfibit  au- 
■ tem  &c.  quorum  vtrunque  cum  rranfcat  per  punflum  A, (e  mutuo  fet  abunt,  fitque  couirau- 
-nis  feflio  AK,-  cumque  vtrunque  tranfeat  per  puncta  D,I,  fpeculi  fupcrficicm  fccabuar , rn- 
rundemque  communes  fefliones  fint  FH,  GH. 

OVoniam  igitur  radius  reflexus  BD  p 
traflus  ad  partes  D occurrit  reflat  < 
denti  ex  A perpcndiculariterad  fuperficicm- 
fpeculi;at  vero  AH.fcu  AK  efl , perpendicula- 
ris ad  fpeculi  fuperficiem ; ergo  reda  BD  pro- 
trafla ad  partes  D,  & AH  protrafla  ad  partes 
H.concurrcnt b verfus  eam  partem, vbi  fcilicet 
anguli  funt  minores  duobus  reflis ; fed  angu- 
lus , quem  facit  FH,  cism  AH  protrafla  ad 
partes  H,  cft c reflus ; ergo  angulus , quem  fa- 
cit BD  protrafla  ad  partes  D cum  DH,  erit  a 
minor  redo:  fed  angulus,  quem  fteit  BD  pro- 

trafta  ad  partes  D.cum  DH, aqualis  cft ' angulo  BDF;  ergo  angulus  BDF  erit  minor  reflo 
fed  angulus  BDF  squalis  cft  > angulo  ADH;  ergo  angulus  ADH  erit  minor  reflo ; Quod  1 ** 

ita  fc  habet planum  enim  tranGens  per  punfta  B,D,  A cft  ereflum  ad  fpeculi  fuperfickm , 
quemadmodum  planum  per  C,I,A,  vt  conftat  ex  fupra  dcmonftratis , quamobrem  eorum 
communis  feftio  AK,  ieu  AH  perpendicularis  cft  fpeculi  fuperficici ; vnde  angulus  ADH , 
debet  efle  minor  reflo . -- 

Compofitio . 

Voniam  igitur  planum  per  B,D,A  tranfit,  ereflum  erit « ad  fpeculi  fuperficiem,  item-  * ,x 
que  planum  per  G,I,A  erit  ereflum  ad  eandem  fuperficiem ; ergo  eorum  communis  Ommft,.,.,. 
fc—  AK  eidem  perpendicularis  erit  & fuperficici ; ergo  faciet  > angulos  reflos  cu 

FH,&  GH  in  punflo  H;ergo  angulus  ADH  minor  erit 'reflo, -fed  angulus  BDF  squalis  cft , tV.ZfuL 
angulo  ADH;  ergo  angulus  BDFeritminor  rcflo;  fed  angulus,  quem  facit  BD  protrafta_  J )>  /'"*'• 
ad  panes  D cum  DH  squalis  eft  {angulo  BDF;  ergo  angulus,  quem  facit  BD  protrafla  ad  ‘"nZlf" 
partes  D cum  DH  erit  minor  reflo ; fed  angulus,  quem  facit  FH  cum  AH  protrafla  ad  par-  { . j primi 
tes  H,  cft » reflusiergo  refla  BD  protrafla  ad  panes  D cum  AH  produfla  ad  partes  H.con-  * ,0- 
curret  <t  verfus  eam  panem, vbi  anguli  funt  minores  duobus  rcflis:fed  AH  cft  crcfta  ad  fpe- 
culi  fuperficiem ; ergo  radius  reflexus  BD  protraflus  ad  panes  D occurret  refle  cadenti  ex 
A perpcndiculariterad  fpeculi  fuperficiem  &c.  Quod  oportebat  oftendere . ” " ' 


a et  fufrtu» 

dimcnfliAiu'% 
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C io  dtf.pri, 

<1  J x primi. 


1 . primi. 


Xscmplam 

XXXXo 


«wcm  pouus . uu  o jccnnuo,  concurjum  efle  tn  vno,  eodemq;  punflo . 

Refolutio. 

Q Vofiam  punfla  K,  & E funt  vnum , & idem ; ergo  latus  HK  squabitur  lateri  HE : Eft 

autem  latus HD  squale  lateri  HI,  yt  mox  conflabit , angulus  vero  DHK  squalis  «eft  * •». *»/•/> 

S s ' angulo 


i4« 
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. . angulo  IHL,  vterque  enim  cftrcltus,  vtpote  deinceps  reltis  AHD,  AHI;  ergo  angulus 
< l ffTtu.  HDk  aquabitur  b augtilo  HIE,  fed  angulus  CIG  aqualis  eft  c angulo  HIE,  & angulus  BDF 
d t.mx.tn.  «qualis  eft  angulo  HDKicrgo  angulus  BDF  aquabitur d angulo  CIG, at  vero  angulo  AIH 
'JZjgZm.  arqualis  eft c angulus  CIG,&  aneulo  ADH  «qualis  eft  angulus  BDFi  ergo  angulus  ADH 
f i.  «.fri.  «quabitujf  angulo  AIH,  Quod  ita  fe  habet  ex  fuppoiito, 

Lemma, , 

Latus  DH  squale  cfte  lateri  IH,  ficoftendo.  Quoniam  enim  anguini  AHD  aqualis  rfl 
angulo  AHI,  vterque  enim  efl  reflui , angulus  veri  ADH  aqualis  efl  angulo  AIH  ex  fup- 
fiflto , cr  latus  AH  commune  ejl  vtrique  triangulo ; ergo  latus  DH  aquabitur J lateri  IH. 


a lipimiu 


* IX  /w,‘M£_» 

dtmen[h*tu . 


rv° 


Compofltio , 

Voniam  igitur  angulus  ADH  ex  fuppofito  «qualis  eft  angulo  AIH,  at  ver^  angulo 
ADH  «qualis  eft  « angulus  BDF,  & angulo  AIH  «qualis  eft  angulus  CIG;  ergo  ssn- 


gulus  BDF  {quabityr  S angulo  CIG, fed  angulus  BDF  cqualis  eft  * angulo  HDK, 

6 & angulus  CIG  «qualis  eft  angulo  HIEicrgo  angulus  HDK  «quabitur  j angulo  HIE.  Sed 

it  f,.  ‘ angulus  DHK  «qualis  eft  • angulo  IHE,  vterque  enim  eft  reiftus , vtpote  deinceps  redlis 
• AHD,  AHI,  cftquc  latus  HD  «quale  lateri  HI  vt  oftenfum  eft ; ergo  latus  HK  «quabitur  £ 

q > t„m,.  HE  ergo  punita  K,  & E erunt  vnum,  & idera . Quod  oponebat  oflcndcrc . 

His  prtehabitis . Efto. 


Iicmplum 

XXXXI. 


THEOREMA. 


In  quolibet  fpeculo  imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo  per  reflexionis  pun- 
, (tum  dire  fle  produci  o . 

Patet  ex  fupra  dcmonftratis , nam  imago  obicdli  A eft  in  radio  BDK,  feu  BDE.  Infupcr 
eadem  imago  eft  in  radio  CIE,  feu  ClK,  nam  K,  & E idem  punitum  lignificant  ,•  ergo  ima- 
go obiclti  A eft  in  puUo  interfc&ionis,  quod  hifce  chara  Itcribus  iigmficatur.Scd  punitum 
iltud  eft, in  quo  fit  concurfus  catheti  cum  radio  per  reflexionis  punitum  dirclte  produlto  t 

ergo  &c. 

Qu«  autem  diximus,  ac  dcmonftrauimus , etiam  c«teris  fpcculis  fcilicet  concauis,  3c 
conuexis  aptari  poliunt , & quidem  his  poftrcmis , fiue  imago  fit  ante , fiuc  pone  ipfummcr 
fpeculum . 

De  horum  autem  fpcculorum  proprietatibus , ac  attributis  multa  dicenda  fuppetcrenr,  i 
quorum  tamen  confideratione.tralfationeque  nobis  eft  abftinendum,  cum  in  animo  fit  tan- 
tummodo dilcurrere  diuerfas  Mathefeos  partes , vt  oftendamus  in  lingulis  tanti  faciendum 
cfte  Analyticum  opus , v:  inde  fperandum  fit , ne  dum  Mathematicas  demonftrationcs  ad 
veterem  candorem  redigi  polle , verum  etiam  harum  difciplinarum  incrementum,  cum  hjc 
via  fit  in  primis  calcanda  ad  veritatis  inquifitionem.  Nos  tamen  plura  fcripfimus  dero 
Optica,  imo , & in  Catoptricis , ac  Dioptricis  non  pauca , huius  artis  opitulatione , admoe- 
nimus , & fi  Deo  placuerit  tandem  aliquando  prodibunt  in  lucem . 

; m*  pjjc  non  pra;tcrib0  hoc  idem  fatis  pcrfpicue  oftendi  pofle ; ex  eo  quia  quelibet  res  alpc- 

llabilis  videatur  tant«  magnitudinis , taliqjloco,  prout  tali  angulo  fuerit  mfpcltain  tan-, 
tadiftantia;  quamobrem  fi  oculus  alioquin  conditurus  fupra  planum  vbi  fpeculum,  tan- 
tundem  infra  politus  fit , in  eadem  linea  perpendiculari  rem  eandem  confpiciet ; at  Se 
modo  eodem,  fcilicet  ijfdcmdimcnfionibospr«ditain,  & in  eadem  diftantia,  fi  radijipfi 
progredi  in  dircltum  intelligantur  donec  cadentibus  perpendicularibus  ex  re  afpcQabili 
occurrant , vbi  videlicet  rem  eandem  eodem  quidem  modo  adfpicict . 

Vulgatum  eft  apud  Opticos  Theorema  illud,  fcilicet,  quod  lumen  longius  proucllunj 
rtumna-,  fenfimlangucfcat ; verinn  id  non  tam  eft  proprium  luminis , quam  caloris ; Vniuerfim  igi— 
•fadoftu,, . tur  ineunda  trallatioeft'dc  facultate  vniufcuiulquc  agentis  natura  conflantis,  in  exteritis 
aftionem  fuam eSiindcntis ; qua  in  re,  vt  veritatem  allequi  valeamus  diligenter  oportet 
aduertere  operandi  modum  ipfius  natur® : lubet  autem  mentis  agiem  in  vnum  figere,  quo4 

* ”*  fatis 
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fatis  ed  obuium , nimirum  ignem , vt  de  exteris  idem  feratur  iudicium,  indar  enim  omnium 
hoc  vnuin  erit.  _ 

Inualuit  fere  toto  terrarum  orbe  fententia , qux  non  obfcuri  nominis  PhilofophantiunC 
animis  infedit , videlicet  ignem  proprijs  finibus  coercitum  fecundum  fui  fubdanriam,  cf- 
fundere  aiiionem  fuam  calefadfiuam  quaquaverfum , atque  fparium  illud  vniuerfum,  quo- 
ad  porrigi  poteft  huiufmodi  aiito , fph.xram  aidiuitatis  appellarunt , per  quam  quidem  ipfi 
intellexerunt  effundi  a itionem  accidentariam  terminatam  ad  calorem , vi  praffentis  ignis 
eduftum  c potentia  materiat,  tum  medij  aeris,  tum  alterius  cuiufquc  intra  fines  fphxra:  a&i- 
uitatis  ipfius , nulla  tamen  ciufdcm  ignis  effluente  fubdantia;  fcd  quicquid  potius  caloris 
eft  effufum , illud  effe  nouiter  eduitum  de  potentia  fubicifi . 

Vcriimcosomncsquotquotextitcrunt,  fuiffc  deceptos  innotuit  experimento  quodam,  imifi  f>  l~ 
vnde  conijcere  mihi  licuit  rem  non  ita  prorfus  fc  habere : hac  enim  in  re,  vtpote  magni  mo-  /** 
menti , omni  adhibita  diligentia , curaque , denique  deprehendi , effluere  e corpore  ignis  u 

fubdanriam  ciufdcm , adeo  videlicet , vt  cum  aliquid  exponitur  igni  calefaciendum , notu 
ideo  calefiat  tantummodo,  quoniam  e potentia  materis  ipfius  nouiter  cduetus  fit  calor, 
quo  id  calidum  cuadar , fcd  quoniam  excipit  calidas  particulas  effluentes  ab  igne . Experi- 
mentum vero,  ne  nimium  digrediar,  prxdat  in  Phyficam  differre . 

Obiter  tamen  illud  innuam.  Si  calefadtio  ad  cum  modum  contingeret  citra  particularum  fZfZ.Zmjr- 
effluuium , fphatrice  fe  fc  effunderet , ac  proptcrca  nifi  aliquid  impedimento  effet , atque  ca-  iLi 
lor  produceretur  fupra , infra , & ad  latera ; fccus  autem  rem  cucnirc  Tcrmometri  opitula- 
tione deprehendi , fiquidem  Ulud  in  diucrfis  commemoratis  pofitiorubus  adhibitum , mc 
docuit  plus  longe  caloris  defuper  procreari , minus  ad  latera , & adhuc  minus  infra  ipfum- 
corpus  calefaciens.  Si  quid  autem  effet,  vnde  quifpiam  arbitrari  pollet,  id  ex  accidenti 
proucnirc , quatenus  videlicet  aeris  circumdantes  partes  accurrentes,  inferius,  vtpote  craf- 
fiores,  frigidiorefquc  fub  tenuioribus , atque  calidioribus  furfum  auolantibus  frigefacerenr 
difficultatem  pratoccupaui,  obuiam  eundo  medio  indrumento  ad  id  opportuno,  obuiam  in- 
quam eundo  acri  circumdanti , ne  hunc  in  modum  accurcndo , choris  opus  perturbaret . 

Quod  fi  inde  non  fatis  exidimes  confirmatum  effluuium  fub- 
ftantia; ignes , ex  his,  qua:  modo  fubijciam,  crediderim  tantum 
roboris  effe  nodram  fententiam  fufeepruram,  vt  in  poderum  nulla 
de  ea  futura  fit  dubitatio . 

Efto  folitum  indrumentum , quo  locus  deditutus  omni  acre- 
efficitur  FABC;  hoc  enim  fuppono  repletum  fuifle  hydrargyro: 
claufoque  orificio  F,  digiti  applicatione , ipfoquc  inuerfo  inftru- 
mento,  ita  vt  immerfum  fit  claufum  orificium  prsdidfum  in_ 
hydrargyrum  redagnans  in  vafe  GHlK,ciufquc  vt  tota  pars  dc- 
merfa  fit  EF;  tunc  remoto  digito  qua  data  porta  ruet  hydrar- 
gyrum , ac  proptcrca  defluens  per  orificium  Fdcfccndct  ad  da- 
tionem D,  ita  vt  altitudo  ED  fit  vnius  brachij , cum  quarta  parte. 

Maniledum  ed  locum  DABC  remanere  omni  aere  dediturum- ; 
quod  euidenter  colligitur  ex  eo  quia , inclinato  indrumento  EA 
BC  exidente  tamen  orificio  F (emper  immerfo,  compericmus 
hydrargyrum  per  tubum  eleuari  fupra  dationem  D,&  quo  maior 
fuerit  inclinatio, co  etiam  maior  fit  eleuatio,  donec  tande  totaipfa 
fphxra  ABC  repleta  fuerit  j at  fi  non  nihil  acris  data  opera  fuerit 
tcliftum,  quando  fcilicet  claulum  digito  fuit  orificium  F.quod 
fit  quando  leniter  comprimimus  digito  orificium  ipfum , ita  vt 
dum  inuertitur  indrumentum;  permittatur  aditus  aliquantulum- 
atri , afeendet  inclinato  indrumento  quidem  hydrargyrum,  nun- 
quam tamen  eo  vfquc , vt  tota  fphxra  ABC  repleatur  impedien- 
tcacterclidlo,  fcd  confpicictur  lumina  ipfius  portio  hydrargyro 
deftituta, puta  inB;  Dc  hoc  itaque  nemini  ambigendum.  Cum 
auretnhydrargyrum  fuerit  cleuatum  vfque  ad  dationem  D,  ap- 
plicato igne  ad  fphxram  ABC  cernitur  deprimi  hydrargyrum 
infra  D,  remoto  redit  ad  pridinum  datum , applicata  glacie  attol- 
litur,' 
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’ litur , remota  fe  reftittiit  ad  eandem  ftationem  D . Si  igirur  calcfadio  fme  fubftantias  elHtlt— 
uio  contingeret  /fcd  tantum  per  qualitatis  produdionem  in  lubiedum,  perficitur,  dicas  mi- 
hi quxfo , quod  nam  coquis  clt  in  loco  DA  BC,  c cuius  materia  fuerit  cdudus  calor  f certe 
aer  efle  nequit,  cum  ibi  defit , aliud  non  apparet ,-  ergo  non  nifi  effluuium  fubftantix  igneae: 
hoc  enim  repletur  locus  DA  BC,  dumque  fc  fc  dilatat , extrudit  hydrargynun , non  fccus 
ac  fi  tatutn  acris  relictum  f'ui(Iet,ita  vt,cnm,fua  vi  claftica  maiorem  occuparet  locum,  quam 
DA  BC,  non  potuiflet  hydrargyrum  fc  continere  in  ftationc  D,  fcd  infra ; & eo  magis  infra 
quo  maior  aeris  copia  intus  inclufa  fuiflct . Quod  etiam  eo  magis  comprobatum  exiftimo ; 
quoniam  cum  aptafTcm  intra  fphxram  ABC  per  orificium  F filum  ferreum , ad  cuius  extre- 
mum erat  globulus  plumbeus , & admoto  igne  per  aliquod  temporis  fpatium , ftatimJ 
extrado  filo  cum  iplo  globulo  plumbeo , tangendo  illum  percepi  cxcalefadum ; qua  igitur 
ratione  id  contingere  potuilfct  per  fimplicem  qualitatis  productionem,  fi  iam  communi  Pe- 
ripateticorum calculo  creditur  agens  non  cilundcrc  adionemfuam  in  diffans,  nifi  prius 
operetur  in  medium  contiguum , hoc  fe  habente  veluti  conditione , fi  non  tanquam  id , ciii 
in  fubicdo  diflanti  producta  qualitas  fuum  cflc  debet  acceptum  referre  ? Imo  id  difficulta- 
tem adauget , quod  globus  ille  plumbeus  aperte  cernitur;  at  qua  nam  ratione  immittit  ima- 
ginem fui  ? ex  cuius  nam  corporis  fubiefla  materia  illam  educit , fi  in  illo  interftitio  inter 
globulum  plumbeum  in  medio  fphxrx  conflitutum,  & corticem  ipfrus  fphxrx  vitream  nul- 
his  'cft  aer , nec  vllum  aliud  corpus , nifi  ibi  adftruxcris  effluuium  fubftantix  calidae  ? fi  quid 
enim  aliud , illud  profcd6  commentitium  erit . 

a Neque  dicas  aCtionem  in  diftans  effundi  prareunteaClionc  in  medio,  quando  hocadfit, 
frutcufma . qlloj  f,  defit , adhuc  effundi;  his  enim  non  aflipulabitur  Ariftorcles  , qui  dum  inuchirur in 
Anwiu  Democritum  fecundo  libro  de  Anima  part.  74.  reprehendit  illum  afTerentem  longe  melius 
v'fjm  'r'  formicam  in  Cocio,  fi  nullum  corpus  mediaret  inter  oculum , & illam , exiftimans 
ad  vifionem  plenum  medium  requiri . 

Cum  igitur  cius  indolis  huiufmodi  corpuscffe  debear,  vt  omnia  peruadere  queat  cor- 
pora perperos, quibus  fcatent,  plus.mimifuc  profui  ftrudurxratione;facilcmihiperfuadeo 
,,  illud,  aliud  non  effe  quidpiam,  qualn  cfflUuium  ignex  fubftantix , quod placuiffc  Ariftotcli 
ua’, !,«'«“  licet  colligeYecx  bis, qua?  ipfe  protulit  libro  4.  Mcthcororum  part.  34  .Sunt  autem  combujli- 
4.  *»»<« r»  lilia  (inquit)  quaeunqiic  habent  meatns fu ftefttuts  igms , & hunuditatem  in  his,  qui  Jeeurt- 
»<■  aau.M  • j'um  fHrc[/Km,  metibus,  debiliorem  igne,  quacunque  tutem,  tus  uon  habent , aut f tritorem  ve- 
In  t glacies,  cr  qua  valde  viridia  /uni,  intombu/iibilia . Tcftimonio  igitur  Ariftotclis  intelli- 
ges  cx  corpore  comburente  expirare  rcnuifJimas  particulas , fe  infinuantes  in  corpora  com- 
burenda , & quafi  terebrantes  diflblucrc . Prwter  hoc  autem  num  nouiter  aliquid  produca- 
tur, in  prxfcntia  non  quxro . 

T'T Sed  etiam  ex  alijs  corporibus  expirare  quidem  effluuia  cx  his,  quxmodo  fubijciam  fi- 
TmI iffraL  cile  intclligcs . Exarentur  in  charta  littcrx  aceto  albo  fortiffuno , in  quo  tamen  dilutum  fit 
lithargyrium , quarum  nullum  vcftigium  apparebit , his  autem  cxiccatis  claudatur  primis 
ixunmmi»  folijs  alicuius  craffiffimi  libri;  alia  autem  charta  paretur , qux  aqua  illa  inficiatur  fartida,  vbi 
IJulT/mZ  calx  viua  cum  auripigmento  fuerit  exrinda , hunc  autem  in  modum  charta  mollis  clauda- 
etiiU.  tur  poftrcmis  folijs  eiufdcm  leniter  comprcffi;  videbis  enim  in  priori  charta  litteras  confpi- 
cuas  breuiffimo  tempore,  non  fccus  ac  Ii  artramento  dudg  finlTent . Si  quis  autem  crederet 
id  peragi  folius  qualitatis  cdudionc,  is  profedo  Metaphyfici  perfona  affumpfilfc  videretur . 

Atrum  autem  colorem  illum  cx  permixtione  vnius  cum  alia  fubftantia  inde  mihifuafi, 
qu6d  cx  admixtione  illius  aceti  cum  aqua  iam  dida , color  ille  confurgit . 

Hic  Leporem  monitum  velim , nc  decipiatur  fi  hoc  experimentum  apud  Audores  le- 
gerit,- cum  ab  ipfis  haud  fideliter  relatum  fuerit ; ad  cum  enim  quem  explicuimus  modum- 
fieri  debet , vt  voto  rcfpondcat  euentus  . Non  feincl  enim  illud  a nobis  felici  fucceffir 
fad um  fuit.  Dc  hoc  tamen  alijfquc  fimilibus  quamplurimis  in  Phyficis  difputandura . 

, , , . Illud  itidem  addendum  fupcreft , quod  nedum  modo  iam  dido  contingit  effluuium  per- 

tingcrc  ad  locum  diftahtera  penetrando  folia  vt  diximus;  verum  etiam  nullis  interpofitis 
* folijs  folo  intermedio  acre , cum  fuerit  in  debita  diftamia  fufpcnfa  charta , iam  fupradida- 
aqua , diluta  1 fubtus  vero , vel  contra  charta  altera , in  qua  deferipti  finr  charadcrcs  aceto 
fupra  relato , roft  modicum  enim  tempus , prxdidi  diaraderes  ie  fc  dant  in  confpedum  , 
non  fccus  ac  fi  forent  atramento  dudi , 
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Cxtcrumhxc  non  h.i  funt  vfurpanda,  quali  mihi  pcrfuafum  habeam  nullam , agentis  Ka 
naturalis' vi,  qualitatem  procreari,  liquidem  niliil  mihi  certius  hoc  naturs  opere,  vtin uV® 
Phy  ficis  dcmonflrabo,-  nam  fi  nulla  foret, faltem  ea, qua;  virtus  imprefla  dicitur  proiedto  tri-  ‘ 

buta  a proijcicntc,  adeo  certa  cfl.vt  nihil  fupra.quod  paulo  infra  paucis  pcrftringam, eadem 
de  re  cumulatius  in  Phyficis  alturus . Sed  hoc  nihil  foret,  nifi  etiam  alia;  fuppeterent,  inter 
quas  calor  ipfc , de  quo  fit  fermo ; Non  enim  cius  vlla  iorct  fenfatio,  nifi  ik  ipfc  qualitas 
eflet , circa  quam  fenius  fc  fc  exerceret , & nifi  etiam  eadem  fenfatio,  veluti  qualitas  nouiter 
produ&a , contingeret ; fiuc  enim  id  iuxta  Democriti  fententiam , vel  ad  Anaximandri  au- 
res explicare , vel  aliquo  alio  modo  contendas , oleum,  operamque  perdes ; Neque  enim,- 
fenfationem  illam  radius,  particularum  e tangibili  profluentium  incurfu  in  fenfus  organum , 
vt  videbatur  Democrito , quatenus  videlicet  panicula:  illx  fcnfusOrganumpcrccllunt,  il- 
ludquc  fubcunt,  neque  per  ncruulorum  motum , vt  Anaximandro  placuit , haud  fieri,  nullo 
alio  addito  fuo  loco  mihi  operofum  erit  oflcndcrc.  Fatendum  quidem,  vt  paulo  fupra  dice- 
bam, effluere  calidas  ex  corpore  calefaciente  particulas,  indeq;  ab  eo  reliqua  calefieri, 
harum  exceptione , fcd  non  citra  qualitatis  produdtionem , cum  effluxus  ille  particularum, 
ac  incurfuscarundem  in  expolitum  calefaciendum  , fc  habeat  veluti  conditio , ac  applica- 
tio virtutis  ipfius  agentis.  Commentitium  liquidem  efl  omnino  illud , quod  plcrifquc  Scho- 
lafticorum  adeo  arrifit , vt  eorum  nemini  fccus  rem  fieri  poflc , videretur ; nimirum  calefa- 
ciens nihil  de  propria  fubflantia  effundendo,  fic  propriam  exercere  .ultionem  calcfadfriccm, 
vt  immediate  in  ipfum  corpus  circumflans , eam  effundat , nouiter  caloris  qualitatem  cdu- 
f endo  e potcflatc  materia:,  eandemque  protrahere  non  diffimili  natura;  lege  ad  certum  fpa- 
tium , quod  fphxram  ailiuitatis , quatenus  in  orbem  fiat , appellandum  duxerunt , quam  fi 
flatuamus  , veluti  terminum  particularum  effluentium,  redte  fcnfiflc  videbimur,  vtpoti 
quam  maxime  ad  veritatem  accedentes.  Exigua  tamen  admodum  ea  eft,  quam  natura  pr.v- 
lcripfit  qualitatis  procreationi , vt  ampla  admodum  panicularum  effufioni . Quod  autcm_ 
nos  prxeipue  pra-tcr  commemoratum  experimentum  in  hanc  duxit  fententiam , fuit  ani- 
maduerfio  habita  non  tam  de  reflexionibus , quam  de  refradlionibus ; haud  enim  facile  no- 
bis videbatur  explicari  poflc , qua  ratione  contingeret , vt  cryftallo  terfo , ac  expolito  ex- 
polito radijs  folaribus , nifi  foret  id  fphxrica  figura  donatum , vel  faltem  ex  vna  parte  fphf- 
rica fupcrficie  prxditum eflet , quamuisex  aliapartc  planum,  ignis  procrearetur.  Quid 
enim  confert  figura  (lia  ad  edudtionem  caloris , imo  & f ubftantialis  forma-  ex  potcflatc  ma- 
tcrix?  Cur  /olarcsradij  in  planum  cryftallum  incurrentes  a tergo  non  conucrgunt,  vt  in- 
de ignis  procreari  queat  ? Vnde  eft  quod  illa  figura  lenticularis  ad  hanc  radiorum  fradlio- 
ficm  dcfidcrctur , fi  lumen  atque  calor  non  alia  ratione  procreatus  dicatur,  nifi  quia  agentis 
V*. » nullis  affluentibus  particulis  3 corppre  calefaciente , ex  fubicdtx  materia;  potcflatc  fue- 
rit edulius  f non  fatis  intclligo , quid  commune  habeat  lenticularis  figura  eunt  illa  qualita- 
tis cdudlione  e potcflatc  materia; : vt  itaque  ex  omnibus  corporibus  in  hac  vniucrfa  com- 
pagine rcru  exigux  particulx  exeunt,  ita  vt  quodlibct  corpus  fua  habeat  effluuia ; ita  id  eo , 
vel  maxime  ccnfcndtun  igni  conuenirc , quod  huius  ope  exterorum  excitantur  effluuia , ira 
plane  odorofa  corpora  expolita , vel  foli , aut  igni,  vehementius  fua  effundunt  effluuia , que 
alioquin  conftipantc  frigore,  veluti  conicdta  carccrihus,  in  fuis  xdibus  detenta  fuiflent . 

Inde  quoque  non  mediocriter  inualefeit  affertum , quoniam  rarcfadtioni  maxime  con- 
fcntancum  videtur , cum  ea  fime  contingat  calidis  paniculis  fubcuntibus  corpus , quod  ea 
mediante  maiores  dimenfiones  adipifeitur , non  quod  ita  contingat , vt  nihil  de  nouo  exci- 
tetur ; hoc  enim  intolerabile  omnino , ciim  multa  fcquantur  incommoda , & fi  qui  funt,  qui 
bac  tcmpcftatc  non  pauci , quibus  Peripatetica  dogmata  plus  nimio  arrident , in  id  tamcn_ 
adeo  propcnfi  funt , vttameffi  extera  refpuant  ab  Antiquis  tradita,  hoc  tamen  vnumprx 
«ttcris  amplectendum  cxiflimcnt ; nonaduertentes,  illud  crimen  incurrere  quod  minus 
confequenter , fc  philofophatos  prxbcanr ; nam  intrufis  particulis  calidis  corpus  aliquod 
nuioresprofedto  dimenfiones  acquiret , fed  fi  procreari  (ubftantialcs  formas , faltem  ali- 
quas, affirmcnt,inextricabilibus  difficultatibus  premuntur;  nam  id  non  cucnit,nifi  prxpara- 
ta  materia.tiim  per  qualitates  primas,  tum  per  inde  cofcquentcs,  quatenus  videlicet  magis, 
vel  minus  attenuata  reddatur , quod  a fimplici  partium  diflradtione  expedtandum  non  eft , 
ad  id  minime  idonea , cum  fcilicet  in  lingulis  illis  particulis , vrpote  fubituris  fubflantialcm 
jbrniam  hxc  maior , vel  minor  attenuatio  fieri  debeat . Quod  fi  hxc  fibi  parum  negotij  fa- 
ceflere 
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'tcffcrc  arbitrentur , qubd  fbrrnffc  in  Veterum  fenteptias  abierint  de  animat  natura , qua/i 
liate  e plurimis  particulis  fit  coalita,  iam  recedunt  a expto  philofophandi  inllituto , minime 
proprijs  principijs  licrcntcs : preterquam  quod  oneri  fuccumbunt  explicandi  fenfationis 
modum,  ciim  particularum  illarum  nulla  fentiendi  facultate  fit  prxdita,  nec  omnium  ag- 
gcries.cum  hxc  prxtcr  fingulas  nihil  importet,  cui  fentiendi  munus  acceptum  referri  pomr. 

De  his  tamen  haAcnus . 

Pluribus  nanque,  & experimentis , & rationibus,  fuoloco,  qua’  diximus  confirmare» 
tentabimus . 

Interim  audiamus,  hoc  ranquam  certo,  ac  explorato  recepto , quid  Philofophi  fenferinr. 

Aliqui  igitur  aftionem  illam calefadtiuam  imminui,  ad  rei  naturam  retulerunt.  Sed 
bcatiffimi  funt,  fi  felicitas  in  caufarum  adecutionc  pofira  efl , iuxta  illud.  Felix,  aui  potuit  re- 
rum corno  ferre  cnttfas : vilius  enim  cuiufquc  rei  ijs  admodum  obuia  caufa  erit , ree  multum 
operomm  videbitur  ipfis  primordia  rerum  onjnium  habere  pcrfpcAa. 

• Alij  propterea  cautius  loquentes , &fi  re  fortafic  cum  ijs  conuenlrent , faltem  verbis  feS' 
diffentire  ab  ijfdcm  conati  funt  offendere ; quamobrem  exiftimarunt , id  aliunde  non  ori- 
ri , nifi  ex  eo  quia  a A io  illa  non  infinite  procedat , fcd  definito  fpatio  abfoluarur . Etenim  , 
vt  ipfi  aiunt , illud  cft  natura-  lege  prxfcriprum , vt  vniucrfis  agentibus,  quorum  a Aio  extra, 
effunditur , commune  fit , videlicet  quod  ipforum  effcAus  longiiis  produfti , fenfim  dccrc- 
fcant caufam  cxiftimanr , quod  illorum  vis  certo  termino  definiatur ,-  hinc  enim  fit , vt  in_. 
proximo  fpatio  tenuior , quam  in  ipfa  fit  eaufa  cffeAricc , qualitas  excitetur , atque  adeo  in 
remotiorem  partem , tenuiorem  quoque  agens  ipfum  qualitatem  producat , alioquin  in_. 
infinitum  cius  aAio  progrederetur , fi  videlicet  prxuia  illa  qualitas , qua  agens  afficitur,  x- 
qualem  fibi  in  proximo  medio  procrearet , fic  & in  partibus  remotioribus ; vndcnufquain’ 
toret  ftatus , ac  finis  agendi ; cum  tamen  omnia  agentia  aAiuttatis  tcrminiim  habeant  dif- 
parem,  prout  fingulorum  virtus , ac  energia  magis , vel  minus  breui  compendio  fuerit  defi- 
nita . Et  vr  verbo  dicam,  huius  arcani  ea  eaufa  ipfis  vifa  cft,  quod  vnumquodque  agens ,'  fi 
primum  excipias , ea  fit  donatum  vi,  vt  fortius,  atque  arAius  in  brcuiorcni-diftantiam , de- 
bilius , ac  infirmius  in  maiorem  , operetur.  > 

Si  igitur  fpcAcnrur  radij  exeuntes  ab  ipfa  caufa  eflcAricc  figillatim , fic  fe  habent  apud 
ipibs , vt  in  parte  propinquiori  fint  robuftiores , & qtio  pars  fuerit  remotior,  eo  fint  debilio- 
res , atque  hunc  in  modum  , vt  ipfi  loquuntur , vniformi  quadam  diffbrmitate',  tandem  lan- 
gucfcant . Hxc  cft  apud  illos  vniformis  difformis  eftufio  caloris  prodeuntis  ab  igne , quem 
putant , modo  iam  explicato , fortius  operari  in  propinquius , at  vero  debiliiis  in  rem  otitis, 
vnifbrmi  iam  diAa  difformitate . 

Sed  hxc  non  cohxrcnt  eum  ijs , qux  experimento  nobis  innotuerunt ; fi  enim  ignis  cale-' 
facit  effundendo  particulas  proprii'  fubftanrix , certe  radij  calorifici  longe  aliter  explicandi 
funt : dicendum  enim , potius  calorem  illum  progrcffionelangucfcere  , quoniam  in  fphxrs 
modum  fe  fe  diffundit , ira  vt  ignis  fit  in  centro  huiufmodi  fphxrx,  quam  cum  ijs,  aAiairatis 
appello , vbi  fphxrx  nomine , ne  Geometrice  intclligas  folidani  figuram  ab  ipfis  definitam, 
quafi  extremum  huius  fit  fimerficics , intra  quam  punAuin  cxiftat , I quo  omnes  linex  du- 
ftx , & ad  prxdiAain  fuperheiem  termftiatx  lint  inter  fe  xquales;  non  enim  fic  fe  res  habet, 
longe  liquidem  acrius , & in  longiorem  diftantiam  ignis  operatur  furfum , quam  ad  latet* , 

& ad  latera  magis , quam  deorfum ; fi  tamen  fit  illi  circumfufus  aer  i nam  alioquin  in  loco 
vnde  omnis  erat  aer  extrufus  a nobis  medio  hydrargiro,  vt  fieri  folct  (qua  de  re  fuo  loco > 
obfcruauimus  nec  fumum  afccndcrc,  imo  dcfccndeie,  nec  flammam  cxcirari.quamuiscom- 
buftibilc  fui  natura  facile  in  flammam  abire  poffet ; erat  enim  bombix  illita  fuphurc;  que- 
madmodum xfca  erat , quod  adhibuimus  pro  experimento  fcmi;  quomodo  autem  accenfio 
faAa  fuit,  fuo  loco  explicabimus.  Sed  porius  fphxrx  nomine  inrelligenda  folida  quadam 
figura  rotunda , non  quaquaucrfum  xque  fic  fe  habens ; ad  hanc  igitur  fuperficicm  vtcun- 
que  rotundam  aAio  calefaAiua  perucnire  dicitur , quatenus  ad  eam  radij  calorifici  iam  di- 
Ai  terminantur . Si  ab  ipfo  igitur  igne,  veluti  centro , reAos  vndique  radios  ad  fuperficiem 
illam  protenfos , animo  concipiamus , compcricmus , quo  longiiis  a medio  progrediuntur, 
eo  femper  ampliori  interuallo  ab  inuicem  diuaricari : contra  autem  eo  femper  ardi  iis  ftrm- 
gi , quo  propius  ad  centrum  acccffcrint , quoad  in  vnurn  tandem  fimul  omnes  conucnianr  , 
lcquc  nnituo  amplcAancur . Stigitur  quidpiam  fuerit  cxpofitiun  igni  calefaciendum , dinaf 

prope 
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prope  fuerit  conftirutum , longe  plnrcs  radios  excipiet,  quam  a longe,  &eb  plures,  qu6 
fuerit  propinquius , & co  pauciores , qub  fuerit  remotius , qui  vt  melius  intelligantur , in- 
fra pofitum  fchcma  iuuabit  intueri . 1 

Exploratum  eft  Opticis  validiores  radios  calorificos  a centro  Solaris  corporis  prodirtj 
quod  etiam  de  igneexiftimandum ; non  enim  cortex  tenuis  ignea  fphorric.r  figurat  trqul- /re- 
calefaceret , ac  ignea  fphatra ; veriim  illud  quoque  apud  ipfos  receptum  eft,  fcilicet  ab  om-  "fijfifi  “u' 
ni  pundo  Solaris  corporis  fecundum  omnem  politionem  radios  exire  luminofos,  qui  ta- 
mctfi  ex  vno  pundo  proucniant,  atque  adeo  fint  diucrgcntcs ; nihilominus  in  tam  longin- 
qua diftantia,  qui  in  fpcculi  fuperficic  excipiuntur, vcluti paralleli  exiftimantur,  atqut, 
adeo  fpeculi  beneficio  comicrgutur  fic  Mechanici  pro  proparallclis  accipiunt  lineas  ab  ex- 
tremis libra:  coeuntes  in  telluris  centro.  Sie  Aftrononuparuos  arcus  circulorum  maxi- 
morum in  primo  Mobili  pro  lineis  retiis , paruum  illud  diferimen  ncgligcnres , nec  imme- 
rito, nam  exiguam  differentiam  etiam  natura  negligit.  Tria  igitur  in  vniucrfum  funt  radio-  r,« 
rum  genera , nam  aliqui  funt  diucrgcntcs ; ali)  vero  conucrgcntes , & alij  paralleli . . 

Sit  corpus  aliquod  iuminofum,  vnde  exeant  radij  tum  a centro , tum  a quoliber  fupcrfi- 
ciei  pundo,  & quidem  generis  omnis,  nempe  diucrgcntcs,  conucrgcntes,  & paralleli.  Lux 
eflluir  per  lineas , flue  radios  redos , & fine  aliqua  interruptione  a corpore  lucente , & Lux 
ipfa  fphrcricc  dilatatur , omneque  punctum  lucidum  infinitis  lineis,  fcu  radijs  diffunditur;  in 
huiufmodi  autem  effluxu  extra  lucidum  corpus  vbique  terminum  reperire  poteft  occurren- 
te corpore  tranfitum  impediente ; hic  autem  effluxus  fit  fecundum  trinas  dimenfiones.  Hxc 
incidens  in  opaca , vel  denfa  non  quiefeit , fcd  reflcditur  angulis  incidenti.r , & rcpcrcuf- 
fionis  aqualibus  in  oppofita  parte, ha:c  ipfa  vero  coardari,&  condcnfari  poteft  in  punctum. 

His  tutem  pr ah  abit  is  confideremus fi  hem*  in  fint . 

A pundis  luperficiei  corporis  luminofi , cuius  centrum  A,  exeunt  radij  triplicis  generis, 
vt  diximus , effufio  vero  haec  hattenus  non  bene  fuit  explicata , nam  kcplerus  arbitrabatur 
rem  fic  fe  habere . 

Sicuti  fe  habent  fphxricx  fupcrficics , quibus  origo  lucis  pro  centro  eft  amplior  ad  an- 
guftiorem , ita  fe  habet  fortitudo , fcu  denfitas  lucis  radiorum  in  anguftiori , ad  illpm  in  la- 
xiori fph.xrica  fuperficic , hoc  eft  conucrfim.  b.„s 

Si  radij  non  nifi  forent  diucrgentes,  rede  quidem  Kcplerus  rem  explicafTet,  fed  nec  ipfe , . 

hcc  alij  id  demonftrarunt , quod  nos  in  prxfentia  pratftandum  fiuccpimus.  Vnde  ratio 
virtutis  fuperficici  minoris  fphatrae , cuius  centrum  fit  corpus  lucidum , vt  eft  ad  fupcrficicm 
fpharrae  maioris , ita  reciproce  effet  virtus  ad  virturejn : fed  ne  dum  ad  radios  diucrgentes 
rcfpicere  oportet,  veriim  etiam  ad  alios,  quibus  natura  vtitur ; Res  autem  videtur  fic  expli- 
canda . Sint  radij  diucrgentes  AL,  AM  intercipientes  arcum  LM  peripherif  maioris,  irem- 
que  EG  peripherice  minoris : intelligantur  duda:  EH,  Gk  parallela:  reda:  AI  biflccanti  ar- 
cus LM,  EG,  itemque  BD  in  pundis  I,F,G;  manifeftum  eft , longe  pfures  radios  excipi  inj 
EG,  quam  in  HK,  vnde  corpus  conftirutum  in  EG,  ideo  plus  calefit,  quam  fi  fuerit  colloca- 
tum in  HK,  quia  ibi  plures  radios  excipit  diucrgentes  (atque  enim  parallelos)  quam  hic.  Si 
virtutem  lucis  in  lineis  fpedare  velimus , eam  effe  rationem  ipfius  in  EG  ad  eandem  in  LM, 
qux  eft  rcciprqce  arcus  LM  ad  arcum  EG,  hic  demonftrare  tcnrabimus . His  tamen  prx- 
roiffis . 

Definitio  trini*  '. 

, v y 

Diuaricationes  rudiorum  fiunt  eorundem  rudiorum  interaalla  accepta  in  circumferent  js , ad 
fuas  e circulorum  centris  idem  radij  perueniunt . 

Definitio  Secunda  '. 

Similes  diuuricutiones  dicuntur  , qua  accipiuntur  penes  interaalla  fimilif  circumferentia 
ynius,  & alterius  circumferentia . 

T H E 0 R £ M Al  ✓ 

-„f-.  - . . - . , ....  _.  . . j._  Iimifloni 

Si  virtutis  intenfio  attendatur  in  lineis . Eadem  efi  rati»  'urcas  ad  arcum fimilem  reciproci  i . XXxXll. 
gua  til  tntcnfioms  ad  intenjionem  virtutis  , 

“ I g Sit  Iu- 
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Sit  luminofiumin  A,  vndc  profluant  radi)  AL*  AM  vfque  ad  circumferentiam  LM,  fic 
etiam  arcus  EG,  cuius  centrum  fit  idem  A.  Erit  autem  arcus  LM  fimili*  arcui  EG,  vt  con- 
fiat ex  Elementis . 

Dico , vt  cft  arcus  LM  ad  arcum  EG»  ita  efle  reciproci  intenfionem  virrutis  in  EG  ad  in- 
tenfionem  virtutis  in  LM. 

Refolutio . 

Q Vomam  igitur  eft  vt  arcus  LM,  ad  fimilem  arcum- 
EG,  ita  reciproce  intenfio  virrutis  in  EGad  intenfio- 
«.  nem  virtutis  in  LM;  fed  vt  diuaricatio  radiorum- 
in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG,  ita  reci- 
proce eft  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in 
LM;  ergo , vt  cft  arcus  LM  ad  fimilem  arcum  EG,  ita  diua- 
ricatio radiorum  in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radio- 
rum in  EG . Quod  ita  fe  habet  j diuaricatio  enim  radiorum 
in  arcu  maiori  attenditur  penes  intcrualla  radiorum  fimilia 
ijs , quat  funt  in  arcu  minori , vt  autem  cft  vnum  anteceden- 
tium ad,vnum  confequcntium , proportionalibus  ( fimi- 
lia autem  illa  interualla  proportionalia  fiunt)  ita  omnia  an- 
tecedentia ad  omnia  confcquentia , hoc  eft  arcus  ad  arcum. 


/e-\  Vod 
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k Vod  autem  vt  diuaricatio  radiorum  in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  ini 
EG,  ita  reciproce  fit  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in  LM,  fic  often- 
do . Junonium  emm  diuaricatio  radiorum  in  EG,  q m»ram  mi  mittar  re  (pelta  dtua- 
r te  at  ion  is  in  LM,  toni  an  dem  intenfio  ■viriatis  in  EG  augetor  re  [pelta  viriatis  in  LM,  (fi  quan- 
tum augetur  diuaricatio  in  LM  re  [pelta  diuaricationis  in  F.G,  tant undem  minuitor  virtus  ht-> 
LM  rt/pelfu  virtutis  in  EG\  propitrei  erit  vt  diaaricatio  in  LM  ad fimilem  dinarieat  ititem  in 
EG,  ita  reciproce  tntenjit  virtuti t in  EG  ad  virtutis  intenfionem  in  LM,  & contra . 

Compeftio . 

OVoniam  figitur  eft  vt  arcus  LM  ad  fimilem  arcum  EG,  ita  diuaricatio  radiorum  ia-' 
LM  ad  fimiIem,diuaricationem  radiorum  in  EG  fed  vt  diuaricatio  radiorum  in  LM 
ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG,  ita  reciproci?  cft  intenfio  virtutis  inEG 
ad  intentione  m virtutis  in  LM;  vr  oftcnfum  eft,-ergo  vt  cft  arcus  LM  ad  arcum  EG,  ita  reci- 
proce intenfio  virtutis  in  E£  ad  intenfionem  virtutis  in  LM. 

SCHOL/ON. 

Natura  vtitur  radtjs  diuergcntilus , adeivt  figmenta  maioris  arcus , nedum  fimilia  fint 
figmentis  minoris , atque  adeo  proportionalia ; fed  etiam  illa , & hac  inter  fi fint  aqua- 
lia , vndc  [aperior  demtnflratie  procedit ; [ed  hoc  non  necejfitrium  ad  illam ; eum  alioqui* 
etiam  vim  habeat , fine  huiujmodt  aqua  litate. 

Qux  autem  diximus  de  fimilibus  arcubus,circumferentijs  integris  accommodari  poliunt. 
Quod  fi  in  fuperficicbus  confiderctur  virtus , ea  erit  ratio  intenfionis,  ad  intentionem- 
virtutis,  quar  cft  reciproce  panis  fupcrficiei  fpharricat  ad  fimilem  partem  alterius  fqpcrfi- 
cici  fphxric.x. 

C.OJtOL  ti  A R I V M\ 

EX  hadenus  demonftratis  colligitur,  quod  fi  virtus  fpedletur  in  lineis,  ratio  virtutis  ra- 
circumferentia  minori  ad  virtutem  in  circumferentia  maiori,  reciproci  eft,  vt  femidia- 
* meter 
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meter  maioris,  ad  femidianiietrum  minoris , hoc  eft  diftantia  maior  ad  diftantiam  minorem.' 

Cum  enim  demonftratum  fit,  intenfionem  virtutis  in  arcti  EG  ad  intenfionem  in  arcu  fimili 
LM,  efle  vt  cftarcus  EM  ad  fimilcm  arcum  EG,  hoc  eft  vt  circumfercrcntia  integra  ad  inte- 
gram circumferentiam,  hoc eftvtfcmidiometer  AI  ad  femidiametrumAF,  hoc  eft  vt  di- 
ftantia  ad  diftantiam ; propterea  erit , vt  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in_. 

•%M,  ita  diftantia  AI  ad  diftantiam  AF. 

In  fuperficicbus  autem , quoniam  fuperficies  fphxrica  ad  fph.rricam  fuperficicm  eft  , vt  a 
circulus  maximus  ad  circulum  maximum ; circulus  autem  ad  circulum  b eft  in  duplicata  ra-  uifrUtfiU 
, tione  femidiametrorum , ergofuperficies  fphxrica  ad  fphxricam  fuperficicm  eft  in  duplica- 
ta  ratione  femidiametrorum . Erat  autem  intenfio  virtutis  in  fupcrficic  fphxrica  ad  virtu-  t.  tZuda 
■ ris  intenfionem  pariter  in  fphxrica  fuperficic , reciproce  vt  fuperficies  ad  fuperficicm,  erit 
eriam  reciproce  in  duplicata  ratione  femidiametrorum . 
c Hxc  porro  dcmonftrata  rerie  videntur  ex  bypothcfi , quod  radij  non  fint,  nifi  diuergert-  sK?r,.r,j„. 
■tes . :n  ordine  ad  quos  harienus  diria  procedunt ; propterea  fi  exteri  non  funt  negligendi,  r,a> 

• fccu.  philofophandum : Vndcoim  nos  hxc  meditaremur  ad  explorandum  naturx  progref-  JJJf 
fum,  in  operando  faltem  in  producendo  calore , operx  clle  pretium  arbitrati  fumus  aliquod  notura  , ru*j 
inftrnmcntum  conftruerc , cuius  beneficio , fi  non  prxeifa  ratio  (hxc  enim  ab  experimentis  mif  *' 

non  eft  experianda)  faltem  quam  proxima  compararetur.  V nde  negledo  Thcrmometro  ZiirttZ. ‘ 
vulgari , vclut  inepto , aliud  excoghauimus , ficriquecurauimus . Illud  autem  aduertimus 
.minime  quidem  idoneum , quoniam  vini  fpiritus  inclufus  non  ita  fcandct  gradus , in  quos 
fiftula  diuifaeft  fecundum  medietatem  Arithmeticam  pro  ratione  graduum  caloris  am- 
bientis fecundum  eandem  medietatem ; plus  enim  caloris  requiritur  ad  afccnfum  graduum 
fiftula’  c.  g.  a trigefimo  quinto , vfque  ad  quadragefimum  ,-quam  a trigefimo,  vfque  ad 
trigeftmum  quintum;  tunc  enim  aer  magis  comparius  eft , ac  propterea  magis  rcftftit  con- 
dcnfationc  fui,  fpiritui  afecndenti , atque  vrgenti,  caloris  energia . Quod  autem  de  afcenfu 
a calore , ratione  indufi  acris  diximus , illud  idem  de  dcfccnfu  fuo  modo  a frigore  rationo 
•ipfiusmct  fpiritus  magis  rcluriantis  c9ndenfationcm,intclligcndum,  ciim  fcilicet  ad  infimas 
partes  peruenerit, 

Qux.vt  melius  intelligantur  Sit  Themometrum,  vt  a latere  apparet 
in  fchematc , cuius  fiftula  AF,  diuifa  in  quinquaginta  partes  xquales , 

'fphxrula  autem  FHGI  vini  fpiritum  inclufum  continens , qui  vi  caloris 
afeendat  per  finguJos  gradus , itaut  cum  peruenerit  ad  E,  decem  gradus 
confecerit , ad  D,  viginti , ad  B quadraginta  &c.  hic  enim  eft  caloris  ef- 
ferius , cuius  eft  rarefacere , fi  itaque  aliquo  gradu  caloris  peruenerit 
ad  C,  deinde  aurio  perueniat  ad  punrium  medium  inter  C,  &B,  hoc 
eft  ad  trigefimum  quintum  gradum , iterum  aurio  perueniat  ad  pun- 
ctum B,  fcilicet  ad  gradum  quadragefimum ; ne  putes  incrementum  ca- 
loris , quo  vini  fpiritus  peruenit  a gradu  trigefimo  ad  trigefimum  quin- 
tum , xqualecffc  incremento , quo  fpiritus  peruenit  a trigefimo  quinto 
vfque  ad  quadragefimum ; fecunda  enim  vice  fpiritui  afecndenti  plus 
obft  at  aer , vtpote  magis  conftipatus , quam  afecndenti  prima  vice , ac 
-propterea  plus  caloris  requiritur  in  fecundo  afcenfu , quam  in  priori, 
quod  autem  de  primis  gradibus  dico,  illud  idem  dc  fingulis  intelligas 
velim , quodque  dc  calore  pronunciaui , fuo  modo  etiam  de  frigore  in 
dcfccnfu  ciulHctn  fpiritus,  eft  vfurpandum . Verumcnimuero  Florenti? 
cum  hxc  meditaremur,  intenti  prorfus  naturx  operibus  indagandis, hoc 
inftrumcntum  tanquam  minus  idoneum  rcijcicndum  dixi  S.  Principi 
Leopoldo,cui  fimul  etiam  addidi,  ad  naturx  progreffum  inueftigandum 
in  ijs , quas  excrit  operationes,  alio  effe  opus  inftrumcnto,  quod  me  iam 
«&  meditatum  aflerui£ius  autem  ftruriura  aggreflus , tuc  ibi  abfolucre 
Jion  ootui  coarius  illico  inde  difccdcre , vclut  accerfitus  a .S.Republica 
adPhilofophiam  e Prima  fede  profitendam  in  Patauino  Lyceo  j iterum 
propterea  ad  idem  rediens , illud  fieri  Veneriis  curaui ; eft  autem  ca  le- 
ge conftrurium , vt  longe  fit  diucrfa  graduum  partitio , vnde  fit , vt  op- 
$itni  infeiuiat  ad  indagandos  gradus  qualitatis,  quos  agens  natura  cqn- 

T 1 ftins 


» JOi 


B 


TxpUcMtl» 
fujr.xJtcloTU  . 


= 0*0 

& 

3 

A 'S 

TtrmmetrU 
nouittr  ab 
jlaUort  aJflt 
tantum ; ix* 
quiritt  ttpit* 
fiatant . 

*4»  CAROLl  RENALDtNII 

dahs  in  diuerfis  partibus  propria;  fph,rr*  aeffiuitatis  producit,  Vt  fi  fuerit  conditurum  agerfS 
Calidum  in  punfio.  A,  illudquc  calorem  effundat  vfquc 

ad  extremum  E,  id,  quod  condruxi  inftrumentum , con-  A B C D E 

ftitutum  c,g.  in  pundiis  B,C,D,E,  mondrabit  , quae  nam-  — « 

{it  ratio  caloris  in  puncto  B ad  calorem  in  puncto  C,  & 

eius,  qui  ed  in  C,  ad  illum,  qui  cd  in  D,  &c.  quo  opere  non  pauca  nos  adinucnimus , vnd£> 
maxime  natura;  quidem  operantis  leges  innotefeunt . 

Thmaomars  Hic  tamen  non  prateribo  hanc  eandem  indrumenti  druduram , a me  nouiter  excogira- 
tam, adhibitam  aliquando  fuiffe  in  eo  Thermometro,  quod  caloris , ac  frigoris  differentias , 
,/ir-  non  per  fpritu  vini  vndequaque  conclusu,  odcndit.fcd  per  aqu5  afeendente,  inuerfo  indru- 
*"■  mento,  cuius  tubus  orificium  habet  apertum,  per  quod  videlicet  aqua,  in  quam  illud  im- 
merfum  cd,  afeendit,  quatenus  aer  intra  contentus  alterationcm  fubit  caloris , vel  frigoris , 
quam  in  priori  Thermometro  vini  fpiritus  fubibat ; ita  vt  in  hoc  aer  eo  munere , quo  in  illo 
vini  fpirirus,  fungatur . Hoc  autem  conducit  in  primis  ad  minimas  internofccndas  differen- 
tias caloris.  & frigorisiproptcrca  quod  tenuiflimum  aeris  corpus  exiguo  calore  attenuatura, 
amplitudinem  odentat , quam  vini  fpiritus , non  nifi  maiori  copia  eiufdcm  qualitatis  afle- 
itus.prsftare  queit;  vt  enim  illud  rarioris  textura:  ed,  ita  magis  peruiu  effluuijs.Nihil  autem 
reiert,  quod  frigus  negatiuum , velpofitiuum  quidpiamexidimes:  vteunque  enim  fe  res 
habeat, idi!  contingat  ncccfse  edjquod  enim  corpus  per  inrrufioncm  frigidarii  particularum 
fecundum  diuerfam  politionem  , & ordinem  , variafquc  figuras  obtineret , per  calidas 
exeuntes  particulas  nondiffimili  ratione  confcquitur.  Vtrinque  igitur  dimcnlionum  de- 
cretio . 

Hifce  itaque  indrumentis  adhibitis , quod  ob  permixtionem  diuerforum  radiorum  mul- 
tiplicis ordinis , vt  paulo  antea  dicebamus , demondratione  non  innotefeit , facile , fi  non- 
praecise , quod  ab  experimentis  expedtandum  non  ed , vt  fuperius  innuimus,  faltcm  quaiu 
proxime  fcdulitateconfcquimur, 

utiHtumn-  f*‘s  demondratis , ile  generatione  ignis  ope  reflexionis  agendum.  Hic  itaq,-  confidcran* 
m.  dum,  haud  mediocriter  plcrofque  deceptos  fuiffe,  exidimantes  ignem  effe  tantummodo. 

vbi  lucere  confpicirur,  vel  vbi  faltcm  comburit ; Cum  tamen  quaquaucrfum  diffufus  fit  fe- 
cundum tenuimmos  radios , vbi  nec  lucet , nec  ipfa  combudio  contingit , qua-  alioquin- 
eius  perbibetur  character ; proptcrca  quod  radij  non  funt  adeo  denfi,  vt  par  effet;  quo  enim 
denfiores  funt , eo  etiam  iucenfius  fua  munera  obeunt : vt  igitar  ignis  generetur,  curandam 
cd  radios  iplns,  alioquin  vel  multitudine  paucos , vel  nimium  diucrgentcs,  vel  fi  vcluti  pa- 
rallelos , vt  folarcs,  ad  conuergcmiam  tantam  redigi , quantam  ignis  comburens  expofeit; 
quod  cum paflim  a radijs folaribus  beneficio  fpcculi concaui  contingere  videamus,  qua- 
tenus pertinet  ad  inditutura.cum  in  Catoptricis  verfemur, experientes  Artificium  Analyti- 
cum , paucis  nonnulla  complectemur . 

Quoniam  vcr6  de  procreatione  ignis  per  repcrcuffum  a fpeculo  concauo , nonnulla  di» 
Cturi  fumus,  plurima  filcntio  prattcrcuntes , velut  ab  indituto  non  parum  aliena , foliam  id 
non  ineonfulto  commemorandum  duximus , huiulmodi  reperculfum,  de  quo  loquimur, 
ciWy  Btri-  apud  Claudium  Berigardum , incomparabilis  eruditionis  virum,  non  effe  proprie  indar  ib 
tM«  /"«'»•  [jus,  quem  plurimis  corporibus  contingere  paffun  oculis  vfurpamus:  Corpora  liqui  dem-. 

dicebat  ipfe,  repcrcuflioncm  propriam  lubeuntia , vt  globuli  eburnei , vitrei , fiuuialcs cal- 
culi , rcnlire  nos  docuit  experientia  tantummodo  comprcffu  partis  illius , in  qua  fit  cantat- 
Ctus  j na  hac  fubitb  redeunte  ad  priorem  datum , velut  ab  arcu  panes  alia;  repercutiuntur : 
vnde  globuli  plumbei , aliaquc  corpora , qua:  comprcffa  ad  priorenafiguram  non  redeunt, 
refilire  nequeunt . Liquet  autem  lucidi  corporis  cliluuium , quoddiffulum  per  medium-, 
nomine  luminis  donatur,  haud  particulis  condare,  qua:  modo  iam  explicato  comprimi  vlk» 
modo  queant ; quambbrem  proprie  ea  repercuti  cd  inficiandum ; folumque  concedendum 
intericao  corpore,  quod  nec  illud  recinere , nec  retinere , quodam  communicationis , /qi 
mixtionis  amore  valet,  ad  parem  angulum  diffundi , quonia  fcilicct  in  ea  incidit , qua-  dire-1 
Ctum  greffum  inhibent.  Haec  tamen  ipfa  diffufio  admodum  obfcura  cd;  nili  eam  reflexio» 
nem  dicas  ,•  ad  quam  profc&6  folum  id  videtur  defiderandum , quod  globul i ipfi , dum  ia- 
obdaculum  incurrunt,  non  cedant  j quod  autem  cedendo  poffint  adpridinara  redire  figu- 
ram; in  quibufdam  corporibus  facilior  expofeit  reflexio . Hunc  itaque  m modum  dum  io- 

lares 
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lares  radij  in  expolitum  fpeculura  incurrunt , refilirc  poterunt , atque  inde  igriem  procreat 
ri.  fi  videlicet cx  huiufmodi  rcpcrcuftu ad fpcculum , vclut arque diftantcs  incurrunt,  fic 
vniantur , vt  conucrgentcs  fadi  fui  conditionem , quam  obtinent  in  illo  perenni  luminis 
fonte-,  vnde prodeunt,  quam  proxime  confcquantur . Sed  hsec  fortafse nimis , proximum- 
cft , vt  aliqua  de  radijs , deque  iplius  luminis  effufionc  non  nulla  breuiter  hic  fubijciamus. 

Primum  autem  fe  fe  offert  fpcculum  concauum  fphxricx  lectionis , in  cuius  gratiam  harc 
fubicicmus . 

Qui  de  his  hucufque  tradarunt  fcedam  huic  difciplina:  maculam  inuffiffc  videntur ; modo 
enim  demonftrationes contexentes fumunt radios  folarcs,  vt  Geometrice  parallelos,  in- 
deque  fuas  demonftrationes  deducunt  ; modo  vero  non  vt  Geometrici  parallelos , fed 
potius , vt  a centro  Solis,  vel  cius  fupcrficici  punito  exeuntes  ,tanquam  diucrgcntcs  fuppo- 
. nunt , ex  qua  fuppofiuone , ad  demonftrandum  progrediuntur , 

THEOREMA. 

Si  i n ff  (culum  concauo-fpharieum  radius fur  ulle  tus  ei , quiper  fpcculi  centrum , extru  tetmen 
fex  1 autem  ei u /dem  incideret  Oece  reflexum  eius  extra  fpcculum  cadere  . 

Sit  fpeculum  HDE,  cuius  centrum  C,  per  quod  tranfeat  radius  AD:  fpcculi  fextansfit 
BD,  radius  verbPH  parallelus  ipfi  AD  incidat  in  H,  extra  fextantem  BD . Dico  cius  re- 
flexum cadere  extra  fpeculura . 

Intclligatur  HOradius  reflexus  ipfius  PH, 


IA. 


Scfolutio 

QVoniam  igitur  HO  cadit  extra  HD  occurrens  radio  AD 
protrado  ad  partes  D;  ergo  angulus  CHO,  maior  erit 
angulo  CHD,  fed  angulus  CHD  aqualis  eft  a an- 
gqlo  CDH;  ergo  angulus  CHO  maior  erit  angulo  CDH, 

Sed  angulus  HCO  f qu  alis  cft  angulo  CHO;na  angulus  HCQ 
jequalis  eft  angulo  PHC,  ob  parallelas,  angulus  incidenti®  a> 
qualis  eft  Jgulo  reflexionis,  ac  ob  id  PHC,  ipfi  CHO, ergo  an- 
gulus HCO, maior  erit  agulo  CDH.Quod  ita  fe  habct,cft  b eni 
angulus  HCO,  maior  angulo  BCO;  angulus  autem  BCO, 
fc’u  BCD,  aqualis  cft  c angulo  CDB;  ergo  angulus  HCO, 
maior  erit  angulo  CDB;  ac  propterca  multo  maior  angulo 

cdh.  ; ; " 

Compofitio . 

QVoniam  angulus  HCO  maior  cft  angulo  CDH,  « fed 
angulus  HCO,  aqualis  cft  angulo  CHO;  e ergoan- 
^ gulus  CHO,  maior  erit  angulo  CDH;  fed  angulus  CHD,  aqualis  cft  y angulo 
CDH;  ergo  angulus  CHO,  maior  erit  angulo  CHD;  ergo  HO,  cadet  extra  HD  &c.  Quod 
•portebat  oftendere . 

theorema: 

'Si  fuerit  fpeculum  ciua-fpharicum;  per  cuius  centrum  radius  aliquis  inciderit  in  illud , huic 
autem  radio  parallelus  alter  incidat  m terminum  fex  tantis,  cuius  mitium  pnnduma 
e fi , per  quod  incidit  radius  per  centrum , Dica,  radium  incidentem  tn  fex  tantis  termi- 
num pradtclum , refledi  ad  eiu/dem  terminum  alterum . 

Repetatur  fuperius  fchcma,  in  quo  fpeculum  BDE,  cuius  centrum  C,radius  per  centrum 
AD.fcxtans  BD,  diametri  quarta  pars  DF,  radius  autem  GB  incidens  in  fextantis  termi- 
num B , Dico  hunc  refledi  ad  pundum  D,  fecundo,  & reliquos  omnes  radios  inter  GB,  & 
AD  parallelos  incide  ntes  in  fextantem  BD,  refledi  in  fegmentum  FD. 
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- Re/olutio . 


QVoniam  igitur  radius  GB  rtrfciftirur  ad  pun&um  Di  er- 
go angulus  GBH  aequalis  erit 3 angulo  DBL;  at  vcr6 


angulus  CBHarqualis  eft  angulo  CBLr  ergo  reli- 


• o*  f*pr< 

dtmtnfjrtuii.  ^ w 

bj ,*x primi.  quusCBG  ecqualis  eft b rcljquo  CBD,led  angulus  CBG  jc- 
j u ix7'i.  qualis  eft c angulo  BCD;  ergo  angulus  CBD  ? qiiabitur  J an- 
c gulo  BCD;  ergo  BD  a?quabitur<CD.  Quod  ita  fe  habet: 

eft  enim  BD  fubtendens  fextantem  circumferentia: , atquo 
itxiimitk.  2deo  xqualis > femidiametro  CD . 

Compaftio . _ . 

OVoniam  igitur  BD  fubtendit  fextantem  circumferentia:,' 
proptereaxquabitur«/emidiamctroCD;  ergo  angu- 
$ S frimi . Ius  CBD  aquabitur  /i  angulo  BCD . Sed  angulus  CBG  *- 
iiMrimi  qualis  eft  > angulo  BCD,-  ergo  angulus  CBG  equabituQan- 
, utjJplZT-  gulo  CBD . Sed  angulus  CBH  rqualis  eft  angulo  CBL;  er- 
wuxjiriii.  go  reliquus  angulus  GBH  aquabitur  reliquo  angulo  DBL: 

ergo  radius  GB  refleftitur  • ad  pun&um  D . Qucfd  oportebat  oftendere , 
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Secundo  ijfiJem  politis . 'tiico , reliquorum  rodiorum , quorum  'quilibet  prodi  Bis  duobus 
eft  parallelus , nullum  per  reflexionem  ajccndere  fupra putillum  T>  vbt  videlicet  CtS-fe- 
m i diameter  bif oriam  diuiditur . 

Sit  acceptus  quicunquc  radius  IK  incidens  {ri  pundlum  K,&  quia  reflciftiturvcrfus  ra- 
dium AD,  occurret  illi : occurrat  in  Q,  agatur  KQ,  itemque  CK.  * 

j Quoniam  igitur  angulus  IRL  a-qualis  eft  angulo  QKD,  ex  fupra  demonftratis , angulus 
vero  CKI.xqualis  eft  angulo  CKD;  ergo  rcliqutfs  angulus  IKC  aequabitur  ‘ angulo  reli« 
quoCKQ.  Sed  angulus  JKC  arqualis  eft  <>  angulo  KCQ;  ergo  angulus  kCQjrqunbitur  c 
• angulo  CKQi  ergo  laru|,CQ  aequabitur d lateri  KQ^crgo  CQnon  poteft  clfe  aqualis  CFV 
nam  & Qy  deberet  efle  a-qualis  QD;  quare  CQ  plus  Qk  foret  aequalis  CD,  atque  aded  fo- 
ret a-qualis  CK, contra  vigefimam  primam  primi . ' 

At  neque  CQjpotcft  efle  minor,  quam  CF,  nam  QK  deberet  c(fc  minor, quam  DF,  fiquP 
dern  CQ,Qjt  funt  aquales ; item  CF,  FD  funt  aquales ; quainobrem  aggregatum  cx  CQ.» 
QIC  foret  ndiius  ipsi  CD,  ac  proptcrca , & ipsa  CK,  quod  eft  contra  a i . primi . 

Aliter brejjius . Quoniam J ater  a CQ, Qk fcmper,dcbcnt e(Tc  aqualia,  proptcrca  pun- 
dlunt  Qj  nunquam  cadet  in  F,-  namque  latus  Qk,  nquidem  aquale  ipfi  CQ^  deberet  cuc  a%- 
quale  FD,  contra  oflauam  tertij . 

Infnper  non  poteft  cadere  fupra  F;  It  enim  caderet,  ipfa  CQnon  foret  aqualis  QK,  alio» 
quin  QK  foret  minor, quam  QD,  contra  8.tcrtij . 

In  cauo-fphsrico  itaque  fpeculo  non  fit  vnio  in  pundlo , vr,  fuperiils  oftenfum  fuit  i inJ 
fpeculis  autem , quorum  forma  fc&io  conica  eft,  fccus  eucnit ; Et  ad  parabolicum  quod  at- 
tinet id  iam  demonftratum  fuit  ab  alijs , quatenus  oftenfum  di  parallelas  axi  in  parabolam 
ad  punctum  refledti , inter  quod , & verticem  ipfius  paraboles  intcricCta  linea , «qualis  cf| 
quarta:  parti  lateris  rc&i , vnde.  ‘ * ' ' «* 

theorema: 

Omnes  radtj fotores  in  fpeculum  cone  suum  a por obolo  quacunque  circo  monentem  axem  (i*-, 
mmdnfla  procreatum , incidentes  eo  lege , vt  axi  oquidi flent  refelluntur  advnum , ne 
idem  oxeos  punitum  quod  videlicet  a vertice  fpecult  diftot  interuollo  quarto  portis  latt^ 
ris  rUit  tllitts  parabolo , quafpcculnm  tpfum  deflrtbtt , 
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Sit  coni  cuiuslibet  parabola  ABC,  cuius  axis  FD:  reda  ver6  iuxta , quam  poflimt  ordi- 
natim  applicatx , feu  quod  idem  eft  lacus  rtdum.AG,  cuius  quarta  pars  fit  AE,  & aquo- 
uis  fcdionis  puntfo  B,  duda  fit  BK  parallela  ipfi  FD . Oftcndendum  efl  redam  KB  refledi 
atd  punctum  E,  adeo  vt  angulus  incidentia  fit  aqualis  angulo  reflexionis , 

Et  quoniam  «qualitas  angulorum  incidentia 
& reflexionis  attenditur  penes  angulorum  «qua- 
litatem , qui  fiunt  a redis  kB,  EB,  cum  reda  tan- 
gente parabolen  in  pundo  B,  perinde  erit  ac  fi 
oftctidcrimus  redam  KB,  ira  refledi  in  B ad  pun- 
duin  E,  vt  duda  FL  tangente  parabolen  in  B,  an- 
gulus KBL  xqualis  fit  angulo  EBF. 

Verum, vt  non  vna  eft  hypothcfis,ita  nec  etiam 
vnacrirrefolutio. 

Vel  primo  fupponi  poteft  quod  anulus  FBE  x- 
qualis  angulo  LBk,  vt  quxfitfi  fit , fegmentu  AE 
xquale  cfle  quartx  parti  lat'cris  redi  AG,  vt  ve- 
rum , quod  refoluendo  offendimus  fit , quod  AE 
fit  quarta  pars  lateris  redi  AG;  inde  enim  regre- 
diendo fynthctice  in  illud  incurremus , vnde  di- 
fceffimus,  quod  angulus  FBE  xqualis  fit  angulo 
LBK. 

Vel  fupponi  poteft , quod  AE  fit  quarta  pars 
lateris  rcCti  AG,  vt  in  illud  incurramus,  quod  an- 
gulus FBE  fit  xqualis  angulo  LBK. 

; Et  refolutio  etiam  variari  poteft,  pro  variatio- 
ne prxparationis , quod  in  omni  Theoremate  re- 
foluendo eft  obferuandum , qua  in  re  magnopere  • 

Curandum  eft  ,vt  quam  fimpliciflima  fit  prxpara- 
tio ; quo  enim  fimplicior  ipla  extiterit , c6  etiam- 
commendabilior  eft  refolutio : Vnde  aliqui  irri- 
dendi funt.qui  theorema  ia  ab  alijs  rcfolutu,cum- 
ipfi  quoque  rcfolucrint , vt  aliquam  laudem  con- 
fequcretur.fe  facilius  id  oftendifle  iadant,  non  ad- 
uertentes  implicatiori  vfos  fuifle  prxparatione- ; 
vnde  fieri  non  poterit,  vt  fimplicior,  vel  facilior 
fit  refolutio,  exteris  tamen  paribus &c. 

, Si  prior  ftatuatur  hypothefis  fic  refolutio  fc  habebir 

Intclligatur  duda  BD  ordinatim  ad  diametrum  applicata 
f J Xcfihtit. 

Voniam  igitur  angulus  LBK  xquabs  eft  angulo  FBE,  fcd  angulus  LBK  xqualis  eft 
\/  angulo  BFE  ergo  angulus  FBE  xqualis  eft  angulo  BFE;  ergo  latus  BE 1 xquabirur 
lateri  FE^quarc  quadratum  BExquabitur  quadrato  FE,  fed  quadratum  BE  x- 
tjDalc  eft  *>  quadrato  BD,  vna  cum  quadrato  ED.  crgo  quadratum  FE  xquabitur'  quadra- 
to BD,  vna  cum  quadrato  ED;  fed  quadratu  FE  xquale  eft  d quadruplo  redangulo  DAE, 
vni  cum  quadrato  ED;  ergo  quadruplum  redangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  x- 

r bitur c quadraro  BD,  vna  cnm  quadrato  ED;  ablato  communi  quadrato  ED.-ergo  qua- 
plum  rectangulum  DAE  xquabitur f quadrato  BD.  Sed  quadratum  BD  xquale  eft. 
«tfi  angulo  GAp;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE  xquabitur  i>  redangulo  GAD;er- 
goredangulum  DAE  erit  quarta  pars  rcdanguliGAD.  Eft  autem  communis  altitudo 
AD;  ergo  AE  erit  ■ quarta  pars  ipfius  AG . Qgodita  fe  habet  &c.per  conucrfum  prima: 


Prtut  multi- 
plex h^pctkt- 
fit,  it»  multi - 
pltx  nfibdit- 


Rifo! ntio  va- 
riari poteft  , 
pro  varietati 
pTAfaratunit. 


a t primi. 
b 47. primi, 
c prim . ax. 
primi. 

d > .ftemdio 

e l .ax.  primi. 
I i. ax. trimi. 
g II. primi 

jipoOomif. 
h i.axpri. 

imi/oA 


<tL 


Ctmpt- 
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'm  i.fixtl. 

0 l J . quinti, 
y Ii.  primi 
jtpoibm). 

J I JtXfrimi. 
« t.  MX. primi. 
fZftcunA. 

» I. XX.  primi. 
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j tuue.pritsi. 

X 6.  primi. 

A \9  primi. 
|t  imxpwmi. 


Comfofitit 

Voniam  igitiir  AE  cft  quarta  pars  ipfiusAG;  ergo  ob  communem  altirudinem  AD 
redtangulum  DAE  erit « quarta  pars  redtanguli  GAD;  ergoquadrtiplum  redtangu- 
^*s-  Ium  DAE  aquabitur  B rcdiangulo  GAD.led  quadratum  BD  a’qualc  cft  > redtan- 
gtdoGAD;  ergo  quadruplum  rcdtangulum  DA  E aquabitur  t quadrato  BD;  communi 
addito  quadrato  ED;  ergo  quadruplum  rcdtangulum  DAE,  vnacum  quadrato  ED  aqua- 
bitur 1 quadratoBD,  vna  cum  quadrato  ED  fed  quadratum  FE  aquale  eft  ( quadruplo  re- 
dtangulo  DAE,  vna  cum  quadrato  ED;  ergo  quadratura  FE  aquabitur*  quadraro  RD, 
vna  cum  quadrato  ED,  fed  quadratum  BE  aquale  cft  > quadrato  BD,  vna  cum  quadrato 
ED;  quare  quadratum  BE  aquabitur 'quadrato  FE;  ergo  latus  BE  aquabitur  lateri  FE; 
quare  angulus  FBE  aquabitur  » angulo  BFE,  fed  angulus  EBk  aqualis  cft  a angulo  BFE; 
ergo  angulus  LBK  aquabitu»  m angulo  FBE . Quod  oportebat  oftendere . 

Nunc  videamus  quid  interfit  fecundum  aliam  hypothcfin . .Supponamus  igitur  AE 
quartam  efle  partem  redti  lateris  AG. 

Refbtxti».  ' 

x~\  Voniam  igitur  AE  quarta  pars  eft  lateris  redii  AG,'  ergo  redtangulum  DAE  quarta 
\)  pars  erit  * redtanguli  GAD;  ergo  quadruplum  redtangulum  DAE  aquabitur  b rc- 
dtangulo  GAD : fed  rcdtangulum  GAD  aquale  cft  < quadrato  BDjergo  quadru- 
pium  rcdtangulum  DAE  aquabitur  H quadrato  BD;  communi  addito  quadrato  ED;  ergo 
d i.-**  primi,  quadruplum  rcdtangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  EDa’qualc  erit  * quadrato  BD,  vna 
y'7'.'fr^  cum  quadrato  ED : fed  quadratum  BD,  vna  cum  quadrato  ED  aquale  cft  f quadrato  BE; 
s i txfrmi  ergo  quadruplum  rcdtangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aquabitur  s quadrato  BE. 
a t.ficmii.  5^  quadruplum  redtangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aquale  cft  k quadrato  EF; 
i t.*t  primi,  ergo  quadratum  BE  aquabitur  quadrato  EF;  ergo  BEaqualutur  ' EF;  ergo  angulus  EBF 
i <■  t’imL  aquabitur  k angulo  EFB,  fed  angulus  EBF  aquajis  cft  angulo  LBK,  (angulus  enim  incidf- 
i i.«  fr,ou.  tjx  > & reflexionis  fiint  inter  fe  aquales)  ergo  angulus  LBk 1 aquabitur  angulo  LFE.  Qu6d 
ita  fc  habet  funt  qum  Ille,  FE,  cxnypothefi  inter  fe  parallela . 

. - Ctmpifitii. 


a prim  fexti. 

b 

tt. primi  A- 


tk  primi. 

$ I tx  p*i*n». 
y 6pnmi. 

i tftehnJi. 

t i mm  primi. 
f 47  primi. 

» l .ax  primi. 
Q\.mx  primi. 
I i t.  primi 

Apllemj. 

X I JVC  primi. 

A io  Axiom* 
primi  l,xti  • 


0 Voniam  igitur  RIc,  FE  funt  inter  fe  parallela ; ergo  angulus  LBk  aquabitur  * angui® 
LFE  fed  angulus  EBF  aqualis  eft  angulo  LBK  (angulus  enim  incidentia , & refle- 
xionis funt  inter  fe  aquales ) ergo  angulus  EBF  aquabitur  B angulo  EFB;  crgd>  BE 
aquabitur  > EF;  ergo  quadratum  BE  aquabitur  quadrato  EF,  fed  quadruplum  rcdlangu- 
lum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aquale  cft  t quadrato  EF;  ergo  quadruplum  redtangu- 
lum DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aquabitur*  quadrato  BE,  fed  quadratum  BD,  vnacum 
quadrato  ED  aquale  eft  ( quadrato  BE;  ergo  quadruplum  redtangulum  DAE,  vna  cum 
quadrato  ED,  aquabitur » quadrato  BD,  vna  cum  quadrato  ED;  communi  fubtradlo  qua- 
drato EDjcrgo  quadruplum  rcdtangulum  DAE,  aquabitur  J quadrato  BD . Sed  redtan- 
gulum  GAD  aquale  cft  < quadrato  BD;  ergo  quadruplum  redtangulum  DAE  aquabi- 
tur * redtangulo  GAD;  ergo  rcdtangulum  DAE  quarta  pars  erit  redtanguli  GAD;  erg^i 
Ae  quarta  pars  erit  * lateris  redti  AG . Quod  oportebat  oftendere . 

Vides  igitur,  qua  ratione  ex  diucrfa  veri  fuppofitionc , diuerfum  quoque  verum  Ana- 
ly fta  fuo  greflu  oftendat : vnde  fynthctice.rcdcundo , deuenit  in  quafiti  deprebenfionem 
ac  veri  quidem  intenti , confccutioneiji . 

Sed  non  pigebit  adnoure  diuerlam  quoque  contingere  arijJyfin  e*  praparationc  di- 
ucrfa . ’ ’ 


gr- 


( 
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jtefolutio 


aU+rlmiA 

r lenii  • 

1 6.  quinti, 
c \b./ex:i. 

J ceriU.t./e.': 

fi»  & lUfnv-/ 
/flKij. 


i iJX.fr-ml. 


QVoniam  igittir  Ae  quarta  pars  cft  lateris 
AG,  fcd  AE  dimidium  eft  ipfius  DH,vt 
mox  conflabit ; ergo  DH  cri:  dimidium 
ipfius  AG,  fcd  AF  cft 1 dimidium  ipfius  FD;  ergo 
vtAGadDH,  ita  FD  ad  AF;  quare  permutati- 
do  b vt  AG  ad  FD,  ita  erit  DH  ad  AF,  fcu  AD  ( 
quare  rcdangulum  G AD,  xquabitur c rc£tangu_ 
lo  FDH . Quod  ita  fc  habet ; vtnmquc  enim  eft 
aequale  quadrato  BD. 

Lemma . 

Quod  autem  AE  fit  dimidium  iplius 
oftendo . Quoniam  anguini  LBK  aqi 
ungulo  FBE,fed angulus  LBk  aqualis 
gulo  BFEi  irgo  angulus  FBE  aquabitur 
gulo  BFEi  ergo  latus  SE  aquabitur  c 
FE,at  vero  fi  ab  aqualibus  angulis  LBH,  FBH 
auferantur  aquales  LBk,  & FBE  remanebit  i 
ungulus  EBH  aquulis  ungulo  KBH,  fed  ang 
lus  KBH  aqualis  eft  ungulo  BHEi  ergo  ungu- 
lus BHE  aquabitur  ungulo  EBH ; ergo  EH 
quabitur  BE,feu  EF;  ergo  FH  esi  dupla  ipfius 
EF,  vt  DF  eft  dupla  ipfius  AF;  ergo  differen- 
tia totarum  eft  DH,&  dimidiarum  esi  AE  t 
ergo  AE  eft  dimidia  ipfius  DH. 

Compofitio  i 

QVoniam  rcdangulum  GAD  sequftle  eft « ' « "•  trhj‘ 

quadrato  BD,  rcdangulum  vero  FDH  x-  _ 

^ quale  cft  «eidem  quadrato  BD,-  ergo  redhtngulum  GAD  xquabitur  y redangu-  >1«^;. 
lo  FDH;  ergo  vt  AG  ad  FD,  ita  erit  JDH  ad  AD;  fcu  AF;  ergo  permutando , • vt  AG  ad  * 

DH.ita  FD  ad  AF,  fcd  AF  cft  f dimidium  ipfius  FD;crgo  DH  erit  dimidium  ipfius  AG,  fcd  ^ 

AE  dimidium  eft  ipfius  DH.vt  oftcnfum  cft;  ergo  AE  quarta  pars  erit  lateris  redi  AG.  -uttiini/. 

V ides  igitur  qua  arte  cx  vero  illo  eodem  luppofito,  quod  AE  fit  quarta  pars  redi  lateris 
AQ,£crucnrum  fit  refoluendo  a_d  aliud  verum,  quo  tendebat  fuperier  habitarcfolutio,  vn- 
de  regrediendo  Tynthcticc,  ad  quxfiti  comprehenfionem  peruenitur. 


S C H O h 1 0 N. 


' 'fdon  ineat! fulto  ditium  i nobis  fuit  a quacunque  parabola  &e.  num  credebatur  olim  inter 
fpecula  vftoria , ad facilius , & celerius  flammam  excitandum , illud  principem  tenere  /0- 

• eum, quod  fe  exc  anatum  eft,vt  in  eius  fuperficie  radij  Solares  incidentes, ad vnum  certum 

' : communeque  pandum  reflectuntur , tlludque  in  vfu  fuifte  Veteribus  legimus  apud  Plu . 

■ tarchum  in  Huma  referentem  , in  Crucia  ignem  perennem  quendum  a Mulieribus  quibufi 
dum  per  at  at  em  ad  Coniugium  ineptis  custodiri  folitu fi  cufu  aliquo  eius  extindio  conti- 

■ Sl/fa1  ncc  ex  aliquo  alio  igne  renouari,fed potius  flammam  puram  ut  que fine  erum 

T,'  eX  Solis  radij  s excitandum fuifte , eft  ud  id  quodam  tnftrumento  fuiffc  vfus  fcupbaap « 

, pellat 0 in  modii  turbinis  red anguli  excunato , quo , fi  uduerfo  Soli  conftitueretur  ,fic  So- 

• lares  radij  in  circumferentiam  vndique  incidentes  omnes  ad  centrum  concurrerent,  colle- 
di  ,vt  inde  quam  eitijfmie  quacunque  materia  combuftibilis , inflammaretur : vnde  ad 

f V parabola 
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far  aluit  for  mZ  coni  reCli  rcCfiguli fcllionc  cxeauata  com'morata  fpccul*  radios  colligitis 
videbatur.  dt  vero  docta  Po/leritas  in  hac  meum  lens , id  non  folu fpcculo  in forma  para- 
bola rei.lt,  atque  rccl.-nguli  coni feci  tone  excauato , fed  infuper  his , qua  a parabola  cuinf- 
cunque  coni  , filice t acuti  anguli , obtuji  anguli , & fcaleni  » defer /pta  fuerint  acciderem 
deprehendit:  ontmaducrtcns  ,cuiufcnnquc  coni  parabolam , eandem  e (te,  qua  reti  angu- 
li coni . 

tpmlum  V Ad  fpcculum  I lypcrbolictmi  quod  attinet , vt  id  demonflrctur,  quod  fciiicct  de  Parobo- 
rfiuum^,  [.i  oftenfum  fuit , non  cft  opus  Analyfi , cum  iliico  confiet  ex  ijs , qua:  dcmonfirauir' Apol- 
lonius lib.  ?.  Prop.  48. , videlicet  lineas  cadentes  intra  hyperbolen  conucrgcntcs  ad  cx  te- 
rnis punilum,  quod  dicitur  ex  comparatione  fluftum  refledti  ad  punctum  intrinfecum,  iti- 
dem ex  comparatione  fiidiim  > atque  adeo  radios  folares  incidentes  in  fpcculum  hyperbo- 
licum  conucrgcntcs  ad  extrinfccum  pundtum  iam  dnilum , quod  focus  extrinfecus  nuncu- 
patur, refledti  ad  intrinfecum  focum,  r.ccclTc  clt . 

«■»»*  ea.  Hoc  idem  etiam  intclligendum  de  fpcculo  Ellyptico ; ex  eadem  enim  propofitione  48. 

fupracitata.cx  vno-foco  ipfius  eUipfcos  radios  incidentes  in  concauum  ipiius  fpeculi  elly— 
z;;j“  ‘ ptici , in  alium  focum  rc  fle  dii  pcrfpicuum  cft . 

«w  inrnpt  Ex  hadtenus  verb  dictis  fatis  exploratum  cuique  ede  poterit , quid  interfit  inter  fupradi- 
innr  petula  d;a  fpccula  ; nam  Cauofphatricum  radios  parallcllos , vel  quafi  parallelos  imperledte  con- 
ucrglt  t cl',m  non  conuergat  ad  pundtnm ; Parabolicum  conucrgit  parallelos , vel  quali  pa- 
rallelos ad  pundtum ; Hyperbolicum  conucrgcntcs  vitra , conucrgit  citta , feu  conucrgen- 
tes  exteritis  poncipfum  conuergit  interius;  Ellipticum  diucrgcntes  conucrgit , vnde  aptifli- 
mum  cft , fed  tamen , quoniam  expofeit  radiorum  fontem  in  determinato  pundto , quod  cft 
vnum  ex  focis;proptcrea  ranquam  minus  idoneum  relinquitur. 

Ex  Dioptricis  quoque  aliquid  fe  offert  confidcrandum , & primum  illud. 


IV  mp  foro 
XXiXVir* 


Jtfulta  funt 
ttnfUtiMu 

iipi»  in  hac 
mathtfnt' 

|4 THt. 

Rm*/  lu mi • 
nafi  nen  gra» 
utcfcHKt  ntt 
mtttnuttntur 
!•*>  mmiiipr» 
trahamur. 


THEOREMA . 

Si  oculus , & afpecl abile  fnt  in  diuerps  medijs  fc  mutuo  contingentibus , imago  apparebit  iit 
eonturfu  catheti , cr  radij  ab  oculo  per  pu nilum  refractionis  dtrcllc  produli i . 

Id  a ntem  dcmonflrabitur  non  diflimilitcr  ac  oflenjfum  fuit  (imile  theorema  in  Catoptri- 
eis . Catheti  autem  nomine  perpendicularis  intclligitur  ab  afpcdtabili  in  communem  fu- 
pcrficicm  vtriufquc  iredij  dudta . 

F.fto  medium  dcnlius  HLMN,  fitque  afpcdta- 
bilel'.  Supponamus  autem  pupillae  diametrum-. 
ellc  Aii:  intclligatur  radjus  opticus  FEAvnus 
alter  FDB  qui  refradti  fint  in  pudtis  E D:  perpun- 
dta  autem  F,E,A,  intdligaturtranfirc  planum  v- 
nura,  per  pundta  vero  F,(),B  planum  alterum. 

Vtrunque  planum  dcmonflrabitur  eredlum  ad  fu- 
perficiem  communem  vtriufquc  medij  dudtam  , 

& huiufmodi  plana  fc  mutuo  interfccabunt  co- 
rundemque  communis  intcrfcdlio  erit  rcdla  FC, 
qua:  dcmonflrabitur  perpendicularis  ad  fuperfi- 

cicm  prxdidtam,  dcmonflrabitur  etiam  rcftam  AE  protra&am  occurrere  ipfi  CF,  &rc- 
dtam  quoque  BD  eidem  pariter  ptodudlam  occurrere,  &vtriufq;occurfuspundlum  efle^ 
commune  C.  ; 

Multa  in  hac  Mathcfeos parte  funt  confidcratu  digna,  quxquc  indigent  maior*  quam.. 
badlenus  pcricrutationc,  du  coru  qutc  experimentis  conflant  patet  aditus  Analyft.r  ad  hoc. 
vt  fua  induftria  refolutione  fadta , principia  inquirat,  atque  caufas  venetur,  qua  in  re  ali- 
quando conabimur  noflros  labores  impendere . 

Ex  Dodtrina  Dioptrica  conflat  quod  fuperius  innuimus , videlicet  radios  paralldos  itaL. 
diffundi,  vtxque  proxime,  & remoti  luminofum  illuminet,  ac  calefaciat , nec  radios  ip- 
fos  gracilcfcere  quo  magis  protrahunmr , & penes  hoc  non  effe explicandam  intenfionem  , 
& rcmilfioncm ; conflat  inquam  ex  Doctrina  Dioptrica . Si  enim  fumatur  lumen , & in-4 
debita  di  flantia  a tergo  conflituatur  fpcculum  concaijum,  ante  vero  idem  lumen,  chry— 
' Halium 
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ftallum  lenticulare , radij  lnminofi  diuergentes , verfus  Icmem , tam  luminis , quam  a fpe- 
culo  conucxo  reflexi , refractione  fa<2a  paralleli  fiunt:  vnde  haud  mediocriter  protrahuntur 
quare  lumen  media  ipfa  lente  conuexa  per  nodtem , licet  longe  admodum,  ciaculari.  Qpod 
fi  inter  lumen , & lentem  depidta-  quxdam  imagines  in  lamina  trafparcntc  fuerint  conititu-  f„  . 
tat,  laterna  fit,  qux  dicitur  Magica , vnde  imagines  illae  vna  cura  lumine  vedtx  in  longa- 
di  flantia  vifuntur : dummodo  tamen  alia  quoque  lens  adhibita  fuerit  e regione  prioris , ita 
vt  vtraque  aptata  fit  ad  extremum  tubi  longitudinis  fere  dimidij  brachij . Aliud  itidem- 
occurrit  confidcratu  digniflimum  in  Dioptrica,  quod  fcilicet  imago  rei  afpefiabilis  in  villis  i’,:“  ‘•I’*’: 
-organo  inuerse  dcpidla  fit , quamuis  res  ipfa  minime  inuerfa  cernatur.  Id  autem  vt  in  prin-  ‘fr 
ripiarcfolitcrctur , primum  oporteret  exploratum  habere  locum  in  quo  perficiatur  vifio, 
an  in  Retina , an  in  humore  cryftaUino,  an  alibi . Multum  enim  refert  id  ad  analy  fin  infti- 
t uendam  nouifle , quinimmo  etiam  qua  ratione  vifio  perficiatur , nura  per  imagines  rece- 
ptas eorum , quae  cernuntur  ad  qualitatis  genus  pertinentes , an  per  effluuium  luminis  rc- 
percufli  a re  afpcdtabili , fubcuntis  organum  vifus , de  quibus  hic  difputationcm  inftituere 
nimis  alienum  foret  ab  inflituto,  cilm  foliim  id  innuifle  nobis  opera:  pretium  vifum  fit,  vr 
cuique  liceat  inrclligere , hoc  idem  quoque  ad  rcfolutriccm  artem  fpedtare  polle . . 

Id  tamen  filentio  non  praeteribo , nimirum  de  inuerfione  imaginis  in  oculo  recepta: , ne- 
mini  dubitandum , cum  experimento  non  fcmcl  id  compertum  fuerit , dcmonftrandum  ta- 
men non  fufeipiam , id  ncccflario  euenturum , ne  videar  tantum  mihi  arrogaffc , vtcxifti- 
mem  exquifite  aflccutum  me  fuifle  refra&ionum  menfuram , radiorum  fcilicet , quibus  in- 
hoc  vtitur  Natura  opere,  ita  vt  adamuflim  ij  conuergant  vbi  fit  vifio , nec  antea  decufTatio- 
nem  fubire  poffint . Satis  igitur  fit  rem,  fiefe  habere  experimento  comprobatum  fuiflt- : 
cur  vero  res  afpeftabdis  haud  inuerfa  appareat , inquirendum  fupcrcfTct , de  quo  nos  cu- 
mulate opportuniori  loco,  fermonem  habebimus.  Intcrim,  vt  aliquid  infinuafle  videa- 
mur, tantum  id  addere  lubet,  qu6dadhocnon  quicunque  radius , fcd  qui  viforiuscft, 
tantummodo  conducit . Viforius  autem  ille  in  quo  vifio  confiftit , quique  peruadit  organi 
partem  vbi  vifio  ipfa  perficitur ; exiguus  profcftb  exiftit : reliqui  autem  deferentes  di- 
cuntur , qui  quamuis  imaginem  illam  inuerlam  depingant , non  ob  id  rem  adfpicimus  in- 
uerfam non  enim  vifus  imaginam , fed  rem , cuius  cft  imago , cernit , ad  quem  fi  rcfpiciat 
exiguus  ille  viforius  radius , quatenus  nouam  refraffionem  fubiens  ea  in  parte  vbi  vino  ce- 
lebratur , opportuno  diredtionis  modo , ita  vt  qui  fuperior  cft  radius , perinde  fit  ac  inic-  > 

rior , & qui  inferior , non  fccus  ac  fuperior  rei  afpcdlabilis  partibus  refpondens  exiftat , 
hanc  non  inuerfam , fed  ad  cum  quo  eft  modum  reprxfentabit . 

Sic  etiam  ex  Muficis  defumi  pollent  exempla , Nunc  aliquid  ad  Mechaniccn  pertinens 
attingemus . 

Multi  non  obfcuri  nominis  Mathematici , fequens  Theorema  dcmonftrandum  fumpfc- 
runtjnos  autem  ratione  longe  diuerfa  illpd  idem  prxftitimus  ad  cum,  qui  iequitur  modum.  rWmx- 

theorema. 

'Srauia  appenfa  extremitatibus  Libra  fi  aqnipcndtrantia  extittrinf,  erit  vt  diftantia  ad di-  E,erapjum 
fiant  tam  a centra , ita  reciprece  graue  ad  grane . xxxxvill. 

'Et fi fuerit  vt  distantia  ad  di  fiant  tam,  ita  reti  frete  grane  ad  grane,  ipfagrania  ernnt  aqist- 
f under  entia . 

Sit  libra  CF,  cuius  centrum  D,&  extremitatibus  C,F,  appenfa  fint  grauia  G,H,xquipon- 
iderantia . Dico  effe  vt  diftantia  DF  ad  diftantiam  CD,  ita  reciproce  grauc  G,  3d  graue  H. 

Acceptum  fit  pundium  h,  ita  vt  CE  fit  xqualis  DF,&  protradta  fit  DF  in  B,  vt  FB  lit  i- 
iqualis  EF,-  fitque protradta  DC,  in  A,  vt  AC,  fit  aqualis  CE,  Intclligatur  autem  grauitas 
srque  diflufa  per  AB. 


Refolutw . 

Vonlam  igitur  cft  vt  diftantia  DF,  ad  diftantiam 
CD,  ita  reciproce  grane  G,  ad  graue  H;  fcd  gra- 
^ uitas  dilfufa  per  AE  tota  collefta  cft  in  bifle- 
ftionis  punflto  C,caque  eft  G:  & grauitas  diflufa  per  eB 
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tota  collc&a  cft  in  biffciftionis  punflo  F,  caque  cft  Hi  ergo  vt  DF  ad  CD.ita  grauitas  diffufa 
per  AF.adgrauitatemdiffufam  per  eB;  fed  vt  AE  adEB,  ita  grauitas  diffufa  per  AE  ad 
grauitatemdiflufam  perEB;  ergo  erit  vtDF  ad  CD.itaAEad  EB.  Sed  AE  cftdnpla^ 
ipfius  CE,  & EB  cft  dupla  ipfius  EF;  ergo  vt  CE  ad  EF,  ita  DF  ad  CD;  ergo  CE  eft  ecqua- 
lis DF.  Quod  ita  fc  habet  ex  conftrueuonc , 


Compofitio , 


Q Vomam  CE  cft  aequalis  DF;  ergovt  CE  ad  EF,  ita  DF  ad  CD.  Sed  AE  eft  duplae 
ipfius  CE,  & EB  dupla  ipfius  EF;  ergo  erit,  vt  DF  adCD,  itaAEadEBi  Sed  vt 
AE  ad  EB,  ita  grauitas  diffufa  per  AE  adgrauitatcm  diffulara  perEB;  ergo  vt 
DF,  ad  CD,  ita  grauitas  diffufa  per  AE  ad  grauiratem  diffufam  per  EB;  fed  grauitas  dif- 
fufa per  AE  tota  collecta  cft  in  biffcdlionis  puncto  C,  eaque  eft  C,  & grauitas  diffufa  per 
EB  tota  collcdta  cft  in  biflc&ionis  punito  F,  caque  cft  H;  ergo  erit  vt  diftantia  DF,  ad 
diftantiam  CD,  ita  reciproce  graue  G ad  graue  H . Quod  erat  operte  pretium  offen- 
dere., . 

Nec  diffimiliter  conucrfum  refolui , componique  paterit . 

Nec  alia  ratione  ex  alijs  Mathefos  partibus  exempla  depromi  poffent.  Nunc  que  Phyfi- 
eo-mathematiea  funt  breuiter  aliqua  ex  parte  profequemur . 


DE  METHODO  RESOLVTIVA  i 
Pro  Theorematibus  alijs  Phyftco- G tome  trias  . 

CAPVT  QVINTVM.  • ■' 

OMne  tuliffc  punitum , qui  mifcuit  Mathcfin , pra-fertim  Geometriam  Phyficf , adeo 
certum  olim,  ac  exploratum  crar Platoni,  vt  Ageometrat  negaret  incrcffum  in_, 
Academiam  fuam : vnde  fcripfcrat  in  Foro  Oi/Jtit  ayiaMirpirx  tiara.  Quod  ita  quiderrt 
interpretor ; Sic  natura  conftantia  Diuina;  maniis  induftria  fabrefafta  fuerunt , vt  vbique_,  - 
calculum  adhibuifle,  & Geometricis  rationibus  fuiffc  vsu  fupremu  rerum  Conditorem,  iurc 
dixeris ; Non  enim  licet  ipfius  Narnrat  penetralia  fecrctiora  peruadere , ac  intimiores  rcccf- 
fus  perquirere  Mathematicarum  Difciplifiarum  ignaro ; Quamobrem  inconfidcratc  ad- 
modum , Occano  contemplationum  fc  fc  committere  videtur , quicunque  fauorabilcra  au- 
ram Geometria:, ncgligit.Nos  vniucrfam  conteximus  Phyficam.cx  qua  fi  quid  laudis  fueri- 
mus confccuti,  non  nifi  Mathematica  quide  eruditione , quam  illi  paffim  ncccffitatccoa&i , 
eaufa  veritatis  affcqucndi , mifcuimus ; Ijs  tamen  difputationibus  haud  ncglcfiis , vnde» 
veritas  in  pCrfcrutandis  Naturi  folertis  operibus , emanare  poffit ; pnefettim  id  prx  oculis 
habentes,  vtijfdcminfpcftis,  fecundum  ratfcmcm  menfurce  ac  menfurabilis , irmnmcra_. 
Theoremata,  conderemus ; quibus  donum  cdoita  Pofteritas , ad  veritatem  indagandam^ 
aduertat , in  rerum  naturalium  perquifitione , fibi  Mathematicas  difciplinas  excolere , ma- 
gis poffc  effe  pr.rfidio , quam  verbofas , inancftjnc  difputationcs  nutrire , & in  ijs  fc  fc  exer- 
cere ; ac  inde , vellit  ex  paleflm  laudem  Vmbratilem , futilemque  gloriam , ingenij  quadam 
oftentatione  potius,  quam folidam virtutem , fplendidamque famam , fc  conferUturanu; 
intclligat . Hac  autem  in  re  locum  prateipue  habet  Ars , quam  pnr  manibus  habemus ; 
propterea  quod  AIyft.x  illud  cft  munus,  propofitum  Theorema  in  principia  refolucrc,  vt 
caufam  videlicet  affequatur,  cum  alioquin  ita  effe  conflet,  quod  in  Phyficis  paffijn  con- 
tingit , experimento  fiquidem  id  ita  effe  liquet  . eaufa  vcr6  latet , 

Placuit  igitur  hic  eorum  V vcluti  fpccimcn  quoddam  exhibere , de  quibus  ferax  Traflff- 
tio , Deo  fauente , tandem  aliquando  prodibit  in  lucem ; offendendo  videlicet , qua  via  nos 
etiam  in  Phyfico-Mathcmaticis  liaud  line  magno  veritatis  lucro  prateeptis  Analyticis , iii- 
i t fiftcrc 
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firtcrc  debeamus;  Quxdam  propterea  opportuna  exempla,  paucis  pcrftringerous , inftu' 
dioforum  gratiam,  prxfertim  Helena  Cornelia  Pifeopia  Inclyta  Virginis  , qux  qui- 
dem inter  Minerux  fcquaccs , tantum  extulit  caput . 

fiuintnm  lenit  filent  inter  vtbnrnt  cuprefp . : 

De  hac  fiquidem  philofophandi  ratione  plurcs , ac  plurcs  allocutus , neminem  adlnueni,  Htlnt  c„. 
cui  magis  commemoratum  Platonis  dogma , perfpciftum,  exploratumquc  foret.  O ma 
gnum  huius  JEui  portentum;  Cum  & claritate  Regia  proiapia,  & eximia  pulcritudine for- 
ma , & honeftate  morum , & folidioris  eruditionis  copia , ne  dum  in  humanioribus  literis , 
omnique  politiori  literatura,  verum  etiam  in  fublimioribus  Difciplinis , adeo  ipe&abilis 
fit , vt  nulla  futura  fit  atas , qua  tara  excclfi  nominis  maiefiatem , fumma  veneratione,  Di- 
uinifquc laudibus,  non  profequatur.  F.tfimcvnquam  capit  admiratio,  tunc  me hcrdfr , 
cum  lplcndidilfimam  cius  Domum , locupletiflimam  Bibliothecam , adij , & per  humani- 
tatem Genitoris,  munificentiffimi  Maccnatis  in  Eruditos,  Ioannis  Baptiftx  Diui  Marci 
Procuratoris  Amplifiimi  ad  colloauia  cum  illa,  nonfemcl  admiflusfui;  nulli  fiquidem 
tantam  facundiam , nulli  tantam  dicendi  copiam , nulli  eruditionem  tantam  inefle , vn- 
ciuam  aduerti , vt  non  immeriti  Mincruam  alteram  exiftimandaro  crediderim  , Tan- 
ti refert  fublimcm  animum  fummis  vigilijs,  improbifque  laboribus,  imitatione.,  Clean- 
ris,  excultum  fuifle,  pra-fertim  fub  difciplina  Celeberrimi  Viri  Aloyfij  Gradcnici  Ar- 
chipresbyteri , ac  Primatis  Pr.Tftantiflim.-e  Cydoniae  Vrbis  e Creta,  cuius  merita,  prx- 
claras  dotes,,  filentio  potius.quam  tenui , frigidaque  oratione,  venerari operxefle  pretium 
fum  arbitratus.  Redeamus  in  orbem  fermonis . Si  quid  eft  quod  ingenia  Philofophorum 
exercuerit , mihi  plani  difficultas  illa  de  afccnfu  corporum  videtur , qutc  m f,r,m . 

quidem  leuia  dici  alloquin,  confueucrc.  Plcrifquc  enim  vifum  eft , mo- 
tricem  quaridam  corpori  afccndenti  vim  inefle , (pecie  diftindtam  ab  alia , 
qua;  grauitas  nuncupaturiab  hac  enim  vt  corpus  dcfcenfum,ita  ab  illa  qui- 
dem afcenfum  , rccognofcat ; Rem  autem  magis  introfpiccre  conan- 
tes  difficultatibus  implicatioribus  inuoluti  , in  varia  pinsita  diftraifti 
funt  : Vnde  quidam  vtramque  motriccm  virtutem  ad  qualitatis  ge- 
nus rcuocandam  duxerunt  -y  ali/  re  non  differre  ab  ipfius  corppris 
fubftantia, crediderunt,-  Quibus  prxtcrmiffis,  non rtulli tutiorem viamu 
calcantes,  in  his  quendam  inuolui  rcfpcftum  cxiftimaruntjadeo  vt , quod 
minus  eft  grauc  comparatione  grauioris , lcuc  dicatur , & contra ; atque-  ’ 
adc6  furfum  afccndere  corpus  non  vi  quadam  aftiua,  cui  videlicet  afccn- 
fus  debeat  acceptus  referri  fpd  potius  extrufione  , qUatenus  mi- 
nus graue  a grauiori  extruditur,  Nec  propterea  contra  Naturx  indo- 
lem,- quod  enim  aliquid  ab  vno  potius,  quam  ab  alio  extrudatur , fit; 
cius  exigente  natura.  Vt  autem  in  his,  quorum  nos  detinet  meditatio, 
verum  aliquid  aflequi  poflemuS  ad  experimenta  confugimus , rati  hinc  ad 
demonftiatiohcs  contexendas  greflum  fieri  pofle . Sumpfi  propterea  vi- 
tream fiftqlam  longitudinis  quatuor  brachiorum  , eoius  extremum- 
vnum  vitro  continuo  claufum  erat , vt  inffchcmatc  cernitur , in  quo  rubus 
vitreus  Ali,  cUius  extremum  A,  claufum  erat,  alterum  vero  B apertum^ , 
huius  porri  tubi  amplitudo  pollicem;  xquabat , : mox  in  ipfum  inijeci  vini 
fpirirum , tloncc  eflet  repletus , fumpfiquc  fphxrulam  exiguam  C compa- 
ctam ex  lubefe , & cera , vt  minoris  foret  gi  auitatis  in  fpccie , quam  fpiri- 
tus  ipfc , atque  adeo  in  cum  innataret ,-  claufoque orificio  foperiori , adhi- 
bito fragmento  vcficx  fuinx,  ciim  prxfto  eflet  Pcdulum,  inuerfo  tubo , fta- 
tim vibrationes  numerare  expiy  cum  primilm  feiliCet  fphxrula  ipfa  afeen- 
dere  inciperet ; proloquendo  autem  donec  illaperueniflct  adfaftigium-, 
teperi  ducentas  vibrationes  infumptas  fuifle . At  vcrd  reclufo  orificio , vi— 
niqtic  (piritu  foras  eicdto , ac  in  eius  locum  ftibftituta  aqua  communi,  rcaf- 
fumptara  fphxrulam  in  aquam  ipfam  inieci,  in  qua  magis  extabar , claufo- 
que  iterum  orificio  tubi , cxtcrHque  pera  diis , vt  prius,  fphxrulx  afcenfum 
temporeetntum  vibrationum  tantummodo,  abfolurum  fuiflb  deprehendi , 
quod  mihi  argumento  fuit  afcenfum  hunc  per  exrrufionem  contigiflc ,-  pro- 
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ptorea  quod  partes  aqua*  circumflantes  magis  vrgent,  ac  premunt,  quam  partes  fpiritus 
vini , cum  illa;  his  longi  grauiores  fint . 

Cxtcrum  tunc  extrufio  definit  in  fluidorumpartibus , & in  ijs,  qua:  funt  fluidis  leuiori-' 
folidis , cum  omnia  in  xquilibrio  iuerint  conftituta ; ita  folidar  magnitudines  humido  leuio- 
res , fi  in  humidum  ipftim  fuerint  immiffir , ac  impulfx , donec  tot®  demergantur,  furfum- 
feruntur,  ita  vt  pars  aliqua  extet,  alia  vero  fitimmerfa,  nec  a motu  cedant,  nififiuftum 
fit  xquilibrium . 

Hoc  idem  in  aere  contingit , vnde  quando  hydrargyrum  intra  tubum  ad  (lationem^ 
vniusbracchij  cum  quarta  parte  fuftinetur,  non  aliunde  putandum  id  nifi  ab  aeris  prx- 
mente  grauitate , vel  ab  aliquo  alio , puta  a vi  Elaftica , proucnirc ; quatenus  videlicet  fi  id 
fiat  fub  diu , & in  aperto  acre , tanta  cft  grauitas  hydrargyri  altitudinis  vnius  bracchij  cum 
quarta  parte,  hoc  eft,  tantum eft  momentum  altitudinis  iplius,  vt xquiualcat momento 
altitudinis  atmofpharrat  , cui  alioquin  xquipolleret  momentum  cylindri  aerei  altitudinis 
eiufdem  atmofphJcrx . Quod  fi  id  fiat  in  loco  conclufo , videlicet  in  ipfo  tubo  immerfb 
in  redagnans  hydrargyrum  vafc  contentum , quod  vndique  claufum  fit  fadfa  immerfione , 
ita  vt intus  tantillum  aeris  reli&um  fit  , adhuc  eadem  hydrargyri  clcuatio  continget, 
quoniam  hic  adeo  compattus  cft , & conftipatus , fiquidem  ille  eft , in  quo  verfamur,  Bc 
quem infpiramus.quantum totius atmofpharr® aer  adgrauans,  exigit,  itavt  quemadmo- 
dum rcfiftif  pre (Tioni  illius , ita  & xquiualcnti  cylindro  hydrargyri . 

In  huius  rei,  de  qua  agimus  confirmationem  plurima  quidem , ficabalijs,  & a nobis 
experimenta  fadli  fuerunt , vnde  afeendimus  montes , geftantcs  ipfuin  tubum , in  quo  hy- 
drargyrum luftinehatur , ad  altitudinem  pnrdittam , cum  inferius  cius  orificium  cflet  im- 
merfum , vt  fieri  folet , in  hydrargyrum  reftagnans  vafe  contentum , Sc  adinucnimus , per 
tubum,  ipfum  hydrargyrum  dclcendcre,  quo  magis  per 
montem  afccndercmus : quod  videlicet  , cura  vas  ipfum 
cflet  apertum , atque  adeo  hydrargyro  ibi  contento , aer  in- 
cumberet, quotiitioresnosiconftitutieflcmus,  eo  erat  mi- 
nus momentum  aeris  adgrattantis , & quia  cylindri  ex  aere 
funt  hreuiores , & quia  funt  ex  aere  leuiori  ; Vnde  maxi- 
me condat;  xquilibrium  pradi&um.  Imo  cura uimus ali- 
quando data  opera, vt  non  nihil  aeris  remaneret  in  tubo,qui 
fi  foret  ranta-  molis , vt  extenfus  quantum  fieri  poteft , non 
exigeret  locum  ampliorem  ^. hydrargyrum  in  eadem  ftario- 
ne  fc  continebat . Quod  fi  plus  aeris  rclidtum  fuiflet,  pro 
fui  debita  extenfione  maiorem  locum  poftulans , minor  erae 
intubo,  ipfius  hydrargyri  clcuatio:  Illud  quoque  noraui- 
tnus , differentiam  inter  acrem  in  montis faftigio  adhibitum, 

& ad  radices  ipfius , & alui  multa,  dc  quibus  in  Phyficis  a- 
gendum.  ; j.1  . , . t n:  ••• 

Solum  hic  lubet  fubijccrc  experimentum  a nobis  exccn 
gitatum . quod  humidi  preflionem  in  fibi  fubiefta , magno-, 
pere  confirmat . 

Sumpfi  tubum  vitreum,  qualis  eft  BE,cx  vtroque  ex- 
tremo apertum;  extremorum  vnum  claufi  , vt  f^eri  folet 
vcfica  fuina  (erat  vero  tubi  longitudo  duorum  bracchio- 
rum ) eum  hydrargyro  repleui , mox  fumpfi  cylindrum..' 
ftanneum  longitudinis  quart*  partis  vnius  bracchij , vt 
cralfirie  xquarct  amplitudinem  calami  feriptorij : hoc  eniiri 
pa£fo  laxe  intrabat  in  tubum , quierat  amplitudinis  polli- 
caris. Sumpfi  etiam  alterum  cylindrum  ftanneum  eiufdem 
omnino  longitudinis,  & craflitiei,  atque  adeo  ponderis,  im- 
merfi  in  hydrargyrum  atq;  notaui  partis  extantis  quanti- 
tatem (extabat  autem , quia  ftannum  in  hydrargyro  inna- 
tat) camq;  partem  vcftiui  zonula  ex  vefica  fuina  confcfta, 
cylindrus  hunc  in  modum  ex  paucveftitus,  reprsefcntatur 
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per  DGk,  ita  vt  filo  valide  circumuoluto,  zonula  illa  cylindri  parte  DC  prxdiiftam  tegeret, 
ac  propterca  quamuis  immerfus  in  hydrargyrum , huic  nullatenus  aditum  prxberc  pofict ; 

Alterum  verd  nullo  tegmine  indutum  in  hydrargyrum  immili , vr  ad  perpendiculum  ta- 
men foret crciftus ; extabat  autem,  quoniam  hydrargyrum  cft  ftannograuiusinfpccic, 
atque  vasillud  in  quo,  & hydrargyrum , & huiulinodi  cylindrus  acri  libero  cxpolui  per 
fpatium  viginti  quatuor  horarum . Cylindrum  autem  alterum  immerfi  in  hydrargyrum 
tubi  BE,  per  orificium  E,  quod  poftmodum  claufi  membranula  tenaciter  adftritfta  circum  • 
uolutioi  c funiculi  FGs  Tubum  paratum  hoc  modo  immerfi  in  hydrargyrum  HI  rcfla- 
gnans  in  vafeA:  mox  vero  imraiflamanu  inreftagnans  hydrargyrum  HI.  acu  membra- 
nulam pcrforaiii  qua  extremum  altcrpm  tubi  , videlicet  , quod  fubtus  hydrargyrum-. 
Tcftagnans  exiftebar,  claufumcrat.  Statim  dcfcendcrc  carpit  hydrargyrum  conclufum  in 
rubo,  & cum  eo  etiam  cylindrus  ftanncusCD,  donec  ipfius  hydrargyri  flatio  fa<fta  fitin_ 

C ad  altitudine  BC,  vnius  bracchij  cum  quarta  parte  fere,  ita  vt  locus  CF  intra  tubum  foret 
omni  acre  dediturus.  Ad  fpatium  24.  horarum,  cum  extraxifiem  cylindrum  CD,  qui  fe- 
cundum aliquam  fui  partem  merfus  erat  inipfum  hydrargyrum,  vtpote  minus  grauisin- 
fpccic,  panem  immerfam  adinueni  omnino  friabilem : partem  autem extantem  CD  fpo- 
liatam  indufio  reperi  omnino  inraclam  ab  hydrargyro . Obfcruaui  cylindrum  alterum  im- 
merfum  in  hydrargyrum  fub  aere  libero , & adinueni  cumprorfus  friabilem,  nedum  fe- 
cundum immerfam , fcd  etiam  fecundum  extantem  partem , etfi  aliquantulum  minus. 

Hinc  mihi  latis  cuidcntcr  colligi  polle  videbatur  dari  preffionem  illam  fluidi  in  fibi  fu- 
bieda , & infuper  reijcicndam  c(Te  Veterum  opinionem  de  attradione , quam  ftannum , at- 
que  adc6  aurum , nam  eadem  cft  ratio , erga  hydrargyrum  exercet ; fiquidem  aperte  con-  <»»• 

Itat  hydrargyrum  per  cylindrum  illum,  nonaicendcrc  vi  quadam  attradtum , (ed  potius 
compreffum , atque  extrufum  ab  aere  premente , quod  cuique  pcrfpcdhim  cflc  poteft . 

Neque  propterca  hoc  minus  exiftimandum  plaufibilc , quod  fupponat  aliquid  contro- 
uerfum , fcilicct  elementa  in  propria  fede  adgrauarc , nam  Icnfu , quo  id  accipiendum  vo-  kn 
luit  Archimedes , nulla  laborat  difficultate,-  ait  enim.  Exaro»  Jtanfn  tatpof  , -S-AifiTia  ait  '*'• 
r«  vypor  Sffcp  Ctsrtpttoiv,  **  xaS-ijo»  , i ai  avii  to  » xdfa/3cum  v t«i  » vnbvnbti  dip/j/j  t- 

tov . Hoc  cft.  Vn.tqn.eque  autem  pars  eius  fremitur  hnnudo  fupra  tpfa  exiftente  ad  perpendi- 
culum,J!  humidumfit  dependens  in  aliquo , aut  ab  aliquo  alio  prepum , 

Ex  hadenus  didis  addifccs  non  tam  facili  fubfcribcndum  fententix , etfi  per  multa  fx- 
eula  reccptx , propterca  quod  veritas  tandem  tradu  temporis , cuius  cft  filia , fc  fe  dat  in- 
confpcdum ; quamobrem  poft  hac  haud  licebit  in  attradionis  confirmationem  id  in  exem- 
plum vfurparc , quod  videlicet  virga  aurea , cum  primilm  hydrargyrum  tetigerit , illud  ad 
fc  allidat , ac  trahat . Hinc  etiam  cxplofum  manebit  hoc  iympathix  genus : hinc  etiam 
Teieda  occulta  qualitas,  ad  quam  omnem  nodum  difficultatum  folucrc  profitentes,  con- 
fugiunt. Non  enim  ea  cft  Naturx  indoles,  cuius  profcdd  longe,  latcquc  diucrfa  eft  ope- 
Tandi  ratio. 

Neque  conturbet  animum , quod  illud  idem  fupra  commemoratum  non  cueniat  ex  ali-  n!jp, »fw/ 
qua  alia  materia , puta  ligno  adhibito  cylindro huius  enim  fortaffc , cum  ea  r.on  fit  ftru-  ’Xw- 
dura , qualem  expofeunt  exigux  lluidi  particula; , lignei  cylindri  corpus , peruadere  ne- 
queunt: vndeadhxfionc  ad  cylindrum,  grauitatis  momentum  fluidum  non  deperdens, 
ab  imminenti , & adgrauanti  iuper  hydrargyrum  in  vafc  contentum  aere , eleuari  non  pa. 
titur.  In  eodem  enim  inflanti  dicere  licet,  nunc  vltimo  non  eft  defccnius  aeris,  fed  im-  - 
mediat  e poft  erit;  nunc  vltimo  non  cft  afccnfus  hydrargyri,  fcd  immediate  poft  erit ; tam 
enim  illius  defccnfui , quam  huius  afcenfui , extrinfccus  conucnit  incipiendi  modus . Cum 
hoc  tamen  illa  naturx  prioritas  dcfccnfus  cohxret , a quo  fcilicct  aberitis  pendet  afccnfus . 

Quoniam  autem  afccnfus  adhxfioncm  exigit , ciim  dicere  liceat,  nunc  vltimo  non  cft 
afccnfus , fcd  immediati;  poft  erit ; ita  & adhxfio , qux  fucceffiufc  fit , atque  adeo  fucccffiui 
natutam  redolet , tunc  vltimo  non  cft , fed  immediate  poft  erit . 

Nondiffimilis  apud  aliquos  cft  ratio  fluidi  afccnfus  per  exiles  fiftulas,  fiue  vitreas,  fiuc 
altctifcs rationis , ex  vtroque  capite  rcclufas ; humor  namque  ille  inquiunt  cylindrus  ex  ac- 
te pcringuftiam  ipfius  fiftulx , non  nihil  momenti  ammitrit ; vt  autem  xque  ponderet  cum 
acre  circumflanti  neri  debet  cylindrus  partim  aqueus , etfi  fecundum  minimam  partem-, 
partiri]  aereus , Quod  fi  fiftula  defuper  claufa  fuerit  fluidum  non  afccndir  ob  Elafticam  vim 
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aeris  indufi : vnde  eft , vt  xqnipollcat  grauitati , prcflioniquc  acris  incumbentis  fluido re- 
ftagnanti;  ac  proptcrca  huic  non  pateat  aditus  in  fiftula.  Res  autem  nonfic  fchabct  namJ 
idem  contingit  in  loco  vbi  nullus  aer , vel  faltcm  adeo  exigux  quantitatis , vt  vix  credas  ei 
quidqua  deferendu,  quod  nos  Florentia:  fumus  experti,  fcd  potius  aliunde  id  proucnit,  quia 
fcilicet  dum  exilis  ille  tubulus  immergitur  non  nihil  in  fluidum,  huius  pars  inclufa  in  angu- 
ftia  ipftus  tubuli  multum  atnmittit  momenti : vnde  nequit  xquiponderarc  panibus  circum- 
jacentibus, fcd  his  vrgentibus  prgmentibufquc  cylindrus  ex  humido  intra  tubuli  anguftiam 
cedit,  coufq;  afeendens , vt  cius  altitudo  pollit  in  xquilibrio  cfle  cum  cylindris  ex  humido 
circumiacente . Nihil  enim  refert , fiuc  defuper  premat , vel  non  premat  aer . 

7/j  itimr-m  Quxdam  autem  de  extrufo  corpore  inquiri  folent,  inter  qua-  primum  an  ipfum  extru» 

liMcttltrjue.  ^um  a^ccntiat  motu  accelerato . 

Res  plane  non  exiguis  eftobuoluta  difficultatibus,  nam  ad  accelerationem  confirmant 
clam  facit  illud  experimentum  , quod  fi  corpus  humido  Ieuius  fuerit  immitium  in  illud , ira^ 
vt  ad  imum  ipfius  fuerit  propulfum , rclnflum  propria-  natura: , per  humidum  ipfum  afeen- 
dens, ad  fupcrficicm  cius  cum  perucncrit , noofiftit,  fcd  fubfultat  valde  pro  ratione  pro- 
funditatis , vnde  capit  afemdere : exteris  autem  paribus,  non  tantum  fubfultabit,  fi  parura 
fuerit  in  humidum  propulfum,  quod  ctfi  plcrifque  videatur  id  comprobare  corpus  illud 
afccndcrc  natiua  vi , & ab  interno  principio , tamen  faltcm  illud  certe  confirmat , afccnfum 
illum  acceleratum  cfle . 

TyitfUulrMi  h At  vero  iuxra  Archimedis  dotftrinam,  hoc  habet  aliquid  difficultatis,  proptcrca  quod 
+ariiu1/Li  'P^C  nititur  demonftrare  Propofitione  fexta , Solidam  magnitudinem  humido  lcuiorcm , in 
humidum  impulfam , tanta  vi  furfttm  ferri,  quanto  humidum  molem  habens  magnitudini 
'*  *»■*•  xqualcm  , grauius  cft  ipfa  magnitudine . Sed  vbicunque  magnitudo  fuerit  conflitura  in_‘ 
humido , fiue  nimirum  in  profundo , fiue  prope  fuperficicm , eodem  modo  fc  habet : ac  pro- 
pterea  femper  xque  humidum  molem  habens  magnitudini  xqualcm , grauius  erit  ipfa  ma- 
# gnitudine . Vnde  nullus  foret  diferimen  afcenfus , contra  experimentum . 

j yfftuhu  ia  At  ex  alia  parte  illud  multum  negotij  faccflit , quod  nifi  vis  afcenfus  attendatur  penes  il- 
lum  cxcefliim  Archimcdf  um , videretur  attendendus  penes  altitudinem  cylindrorum , eo 
vel  maxime,  quod  id  experimento  hydrargyri  fuperius  allato  confirmatum  videtur;  idcd 
e enim  in  faftigio  montis  hydrargyrum  humiliorem  habet  in  tubo  Rationem , quia  acris  in- 

cumbentis mercurio  rcftagnanri,  cylindrus  eft  breuior , &fi  etiam  Icuioris  acris  atque  adeo 
minus  cfl  cius  momentum  preflionis,  aeextrufionis,  quam  ad  montis  radicem , vbi  aeris: 
cylindrus  cft  longior  imo  etiam,  & grauioris  acris . At  vero  in  fuperiori  experimento, 
quando  fcilicet  nos  rcplcuimus  tubum  vitreum  aqua  communi , in  quam  corpus  Ieuius  hu- 
mido  immilimus , atque  deprehendimus  duplo  celerius  illud  corpus  afccndifle  per  com- 
munem aqua,  quam  per  vini  fpirirum ; id  tunc  confidcrandum  occurrit . Cylindrus  xquef/ 
altus , ac  tubus , in  huius  imo  plus  vrget  illud  corpus  humido  Ieuius , quam  in  fuperioribus 
panibus , vbi  cylindrus  cft  breuioris  altitudinis , vt  dicebamus  de  cylindro  acris  ad  montis 
. radicem  comparatione  illius  cylindri  acris  ad  montis  apicem  j ctfi  illud  intercedat  diferi- 

minis , quod  cylindri  aquei  funt  vnifbrmis  grauiratis , at  qui  ex  aere  fic  fc  habent , vt  par- 
tes quo  fuerint  viciniores  terrx  fine  crafliores , atque  adeo  grauiores , & contra;  ergo  velo-* 
cius  initio  videretur  debere  afccndcrc  illud  corpus,  &paulatim  tardifls,  quanto  fcilicet 
vrgenrcs  cylindri  breuiores  fiunt , cum  tamen  experimento  fit  exploratum , vel  afcenfus 
celeritatem  augeri , vel  faltcm  xquabilem  efle : quamobrem  vndique  funt  anguftix. 

Hxc  tamen  hunc  in  modum  componenda  videntur . Si  folidam  magnitudinem  in  humi- 
t*um  innatantem,  vtpotc  humido  lcuiorcm,  perpendamus,  duplicem  partem , immerfam 
vnam , extantem  alteram  compcricmus . Supcriinpofitam  autem  magnitudinem  confide» 
rat  Archimedes , ;\  qua  deorfum  illa  prematur , ita  vt  neutra  ab  altera  expellatur  magnitu* 
do : qux  vero  pars  prius  extabat , non  amplius  exret . 

Si  animo  concipiamus  auferri  fuper  impolitam  illam  magnitudinem , ea  qux  tota  erat 
immerfa , afccndct , adeo  vr  partim  fit  immerfa , 8:  partim  extet . Hanc  itaque  vim  rcfpe- 
xit  Archimedes , oua  videlicet  magnitudo  illa  afccndit , dixitque , magnitudinem  humido 
lcuiorcm  in  humidum  impulfam  , furfum  ferri  tanta  vi,  quanto  humidum  molem  habeas 
magnitudini  xqualcm , grauius  cft  ipfa  magnitudine : tantus  enim  hic  cft  grauitatis  cxccf- 
fus,  quanta  grauius  eft  fuper  impoiitx  magnitudinis,  aqua  quemadmodum  habet  ma- 
gnitudo 
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gnitudo  illa , vt  deorfum  prematur , & detineatur,  ne  afcendat , & neutra  alteram  expellat,’ 
na  a pari  vi  habet , vt  furlum  feratur  cum  afccndit . 

Siqux  autem  eft  acceleratio  motus,  non  aliunde  quam  ab  impulfu  concepto,  putan- 
dum eft , oriri . 

Verilm  quod  attinet  ad  extrufionem , non  (ic  exiftimandum  cum  quibufdam , quali  mo- 
mentum  Cylindri  extrudentis,  ciim  prxualcr,  celeriorem  inducat  motum  in  extrufo 
quam , quem  ipfc  fubit ; proptcrca  quod  idem  concipiendum  eft  in  ipfa  extrulionc  contin- 
gere, quod  in  Bilancis  lancibus,  qux  per  irum,  & reditum  lic  fc  componunt  ad  xquili- 
brium  „vt  qua  lege  vna  defeendir , altera  afcendat . Quod  itaque  folida  magnitudo  leuior 
humido , in  humido  grauiori  ceterius  afcendat;  ab  cxcdTu  grauitatis  iplius  h umidi  molem- 
habentis  xqualcm  ipfi  magnitudini , iupraciufdcm  magnitudinis  grauitatem , petendum- 
eft ; quanto  enim  maior  hic  cxccffus  fuerit , tanto  etiam  maiori  vi  lurfum  magnitudo  ipfa- 
fertur . At  ab  altitudine  cylindri  tantum  eft  cxpcftandum  squilibriura , ita  vt  li  fluida  fue- 
rint eiufdcm  naturx,  vi  cylindrus  cylindro squiponderet , eiufdcm  debet  efle  altitudinis. 

Quod  li  cylindrus  vnus  fuerit  ex  grauiori  materia , debet  tanrr  elfc  altitudinis , quanta  cx- 
polcit  materis  grauitas : quod  euidenter  conftat  ex  cylindris  aqueis,  & mercurialibu* . 

Axioma  enim  eft  apud  Mechanicos , quod  qus  eidem  xquiponderant.  St  inter  fe  a-quipon- 
derenr : Experimento  autem , St  ab  alijs , 8c  a nobis  deprehenfum  eft , cylindrum  aqueutt» 
altitudinis  decem  , & feptem  bracchiorum  cum  dimidio  fere , squiponderare  cylindro  ae- 
ris atmofphers , cui  squiponderat  cylindrus  mcrcurialis , altitudinis  vnius  brachij,  cum 
quarta  circiter  parte  i ergo  ncccfle  eft  hos  duos  cylindros  fecundum  prsdi<ftas  altitudines  . 

elfc  squiponderantes;  Itaque  mercurialis  cylindrus  vnius  bracchij  cum  quarta  parte  squi-  1 

ponderat  cylindro  aqus  altitudinis  decem  ; & feptem  bracchiorum , cum  dimidio . Hoc 
autem  eft  pro  ratione  grauitatis,  nam  liaduerteris,  quscftrario  ij  , ad  177  , eadem— 
reciproce  eft  grauitatis  aqus  ad  hydrargyri  grauitatem grauitas  enim  aqus  adgrauita- 
tem  hydrargiri , eft , vt  1 , ad  1 4;  Vnde  non  mirum  II  detur  hsc  squiponderatio  inter  com- 
memoratos cylindros . 

Prcflio  autem  illa  humidarum  partium , cauti  eft  afcenfus  folida:  magnitudinis , humido  *«• 
leuioris ; cylindrus  enim , in  quo  hsc  minus  habet  momentum , tantumque  ei  dceft,  quan- 
tiim  cfthumidi  altitudo  molem  squalem  habentis  pani  iplius  folida:  magnitudinis,  q us /<*»*- 
fuper  humidum  extaret . Vnde  nequit  squiponderare  circumflanti , nili  quoad  fuperfi- 
ciem  illa  magnitudo  pcrucnerit.  Tunc  enim  tametfi  illi  defit  humidum  molem  squalem- 
habens  parti  demerfs  iplius  magnitudinis , tamen  loco  iplius  eft  grauitas  eiufdcm  magni- 
tudinis , cum  tanta  moles  humidi , quanta  eft  panis  demerfs , eandem , quam  tota  magni- 
tudo .grauitatem  habeat . 

Cxtcrum  ineundum  foret , ex  huiufmodi  squiponderantia  fuperius  fignificati  atmof-  dmtfrlrt 
phzrx  altitudinem  colligere , quod  i nemine  fidium  adueni . Si  namque  grjuitas  aeris  ad 
aqueam  fuerit,  vt  1 , ad  11 77,  vt  nos  plurimis  experimentis  adinuenimus,  quando  moles 
aliqua  determinata  aeris  ponderauerit  vt  i,  eadem  aqus  ponderabit,  vt  1177:  quare  II 
fiat  vt  1 , ad  1 1 77,  ita  bracchia  1 77  ad  aliud , reperiemus  pro  altitudine  atmoljphsrs  bra- 
chia 10597!- . Vel  fi  fiat  vt  1 ad  14,  ita  1 177,  ad  16478,  li  determinata  moles  acris  pon- 
deraucritvt  1, eadem  hydrargyri  ponderabit  16478: fiat  igitur  vti,  ad  16478,  ita  i|-ad 
aliud , illudquc  erit  10597'.-,  vt  prius,  ira  vt  fluidi  telluri  incumbentis , velli  mauisat-  ,—  i 
mofphzr*  altitudo,  erit  brachiorum  105977  . Si  itaque  3000  brachiorum  Florentinorum 
(brachij  enim  nomine  intclligimus  Florentinum)  miliare  conficiunt  armofphxrx  altitudo 
erit  milliari  orum  6 ££.  Ex  hypothdi  tamen  quod  ea  cflet  ratio  grauitatis  acris  ad  quam:  . 

Non  eft  tamen  dilfimulandum,  acrem  iplum  non  efle  homogeneum;  quo  enim  altius  alcen- 
dimus , eo  etiam  tenuiorem , leuioremque  aerem  adinuenimus  . Aer  fiquidem  duobus 
nulliarijs  e.g.  diftans  a terra , in  grauitate  non  eam  habebit  rationem  ad  aquam , non  eam 
iiwuam , quam  habet  hic , quem  infpiramus , fed  longi  minorem . 

Illud  autem  huic  officit  ratiocinio , quod  aer  haud  eft  homogenes  naturx ; 'quo  enixui 
remotior  a terris  c6  leuior , cdm  tamen  illud  vim  fumat  ab  squalitate  denfitatis , atque- 
fpiillrudinis , ac  proptcrca  grauitatis , Si  placet  igitur,  ad  squabilitatem  grauitatis  redi- 
gatur .atque  proueniet  altitudo  duplo  maior.  - t.  ^ . 

Vcrim  adhuc  iudicium  anceps,  naro  plerifqucjnter  quot  Tycho  viliun  eft  eliminandum  »», 

X - ignem 
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ignem  Ariftotclicum  in  Luna:  concaub , vaporefque  circa  terram  diuerfos  ab  aere  agno—, 
Icendos,  aercmquc  ad  confinia  Luna:  prorogandum,  ibi  delinentem  in  xtherem . Alijs 
verb  inter  quos  Keplerus , placuit  vaporem  ab  alijs  creditum  dicendum  effc  acrem : illum- 
autem  ad  montium  faftigia  terminari , & lupra  fumofas  exhalationes  crcpufculorum  lam- 
pades exiftere,  deflarim  atther  fuccederc ; Vt  igitur  Tycho  fuccefloriam  attenuationem 
aerjs  in  attherc,&  obliterarione  denfitatis  aerex,ita  & hic  diferimen  corporu  agnofeir,  quod 
fi  quis  fiipra  confideret , non  minus  ipfi  in  oculos  incurfurum  opinatur , ac  fupcrficies , au* 
acrem  ab  aqua  feparat  in  oculum  inciurit ; idque  propter  rcfra&ioncs , quarum  hanc  cau- 
fam  exiftimat,  vt  etiam  hanc  in  diferimen  acris,  & a-theris contulit,  quod  Rothman- 
nus  negauit,  nullam  exiftimans  refractionem  contingere , a qua  cauendum  fit  in  capiendis 
Solis  altitudinibus , folumque  a terra  ad  cxlum , acrem  effc , excepto  pauculo  vapore . Dc 
histamen  oportuniorilocoi  folitmhxc  innuifle iufficiat . Hoc vnuni addam , non  videri 
£ «Jwl-  bene  ratiocinatum  keplcrum  in  aifignanda  differentia  craffitiei , ac  grauitatis  inter  acrem , 
*'•  & aquam.;  Dicebat  enim , cameffc  rationem  vt  quindecim  myriades  tnyriadum  cyatho- 

rum acris , xquiponderarent  vni  cyatho  aqua: . At  fi  fermo  fit  de  acre , quem  infpiramus, 
ac  dc  aqua  elementari  nimis  eft  exorbitans . De  his  tamen  occafionc  refractionum  in  Dio- 
ptricis  agemus : qua  autem  ratione  aditiucncrimus  pondus  acris,  illudquc  contulerimus 
cum  pondere  aqu.v,  oiiendemus  in  Phyficis.  Interira  ad  Rciolutioncs  redeamus,  & in  re  de 
qua  agimus  efto  exemplum . 


Extra  pium 
XXXXIX. 


theorema: 

Soli  Jurum  mtgmtnJtnum  per  biuniJum  dfcenientium  , quo  lenior  eft-  fur fu m ceterius 
fertur  .• 

Sit  magnitudo  A lenior  humjdo , eius  autem  grauitas 
efto  B:  ar  humidi  molem  habentis  aequalem  magnitudini  A 
grauitas  fit  BC . 

Accipiatur  quxdam  magnitudo  D, cuius  grauitas  fitat- 
qualis  Q. magnitudo  igitur  ex  vtrifquc  magnitudinibus 
A.D.conftans,  erit  lcuior  humido ; npm magnitudinis  ex 
vWifque  magnitudinibus  A,  D conftantis  . grauitas  eft  BC,- 


liumidi  vero  molem  habentis'  atqualcm  huiufmodi  aggre- 
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gato , grauitas  niaior  eft  quam  BC,  quoniam  videlicet  BC, 
eft  grauitas  humidi  molem  habentis  ?quale'magnitudini  A: 
quamobrem  fi  huiufmodi  aggregatum  c duabus  magnitudinibus  \ demittatur  in  humiduoi , 
vlquc  eo  demergetur-,  vt  tanta  moles  humidi , quanta  eft  pars  magnitudinis  demerfa , ean- 
dem , quam  tota  magnitudo , grauicatcrrt habeat . Dcmiffum  igitur  fit  in  humidum , cuius 
lupccficics  EFGH . 

' ■'  ' i ' ■ 

■ Rcfolutio . 

QVoniam  A magnitudo  furfurn  firrtiir 1 tanta  vi , quanta  eft  grauitas  C,  fed  magnitudo 
A premitur  abs  magnitudine  D,  grauirrue  C;  ergo  tanta  vi  magnitudo  A (urium  fet- 
tur , quanta  deorfum  premitur  a magnitudine  Di  ergo  neutra  ab  altera  expelle- 
turi ergo  magnitudo  A erit  demerfa , & magnitudo  D erit  extans : ergo  tanta  moles  h umi- 
di, quanta  eft  magnitudo  A,  grauitatem  habet  eandem,  quam  compofita  magnitudo  ex- 
A,D.  Ogoditale habet &c.  : : 
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OVoniam.  igitur  tanta  moles  humidi',  quanta  eft  magnitudo  A,  grauitatem  habet  ean- 
dem-, quam  compofira  magnitudo  ex  A,D;  ergo  magnitudo  A erit  demerfa , & ma- 
gnitudo D erit  extans";  ergo  neutra'ab"alrcra  expelletur;  ergo  tanta  vi  magnitudo  A furfum 
fetetur-,  quanta  deorfum  premitur  ab  ipfa  magnitudine  D,  fed  d magnitudine  D,  premitur 
grauitate  Cicrgo  A lursuferfrur tamd  vi,  quSta  eft  grauitas  C.  Quod  oportebat  oftendere. 
' * « "* ' ‘ ~ ~~  " ~ ""  His 
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Bis  hie  fe  habentibus 

QVoriiam  fi  /olida  mighitudo  A fuerit  adhuc  leuior,'  cum  eiufdcm  fupponatur  cfle- 
molis , h umidi  quidem  molem  habentis  xquaicm  lcuiori  magnitudini  A,  erit  eadem 
^-grauitas  BC;  fcd  magnitudinis  A grauitas  minor  cft.quam  B;  ergo  excclTus  graui- 
tatis  humidi  molem  habentis  xquaicm  lcuiori  magnitudini  A,  maior  erit  quain  C,  critque 
grauitas  magnitudinis  D:  fed  A furfum  fertur  tanta  vi , quanta  cfl  grauitas  C in  prima  hy- 
pothefi  ;ergo  cum  A fuerit  adhuc  leuior  in  fecunda  hypothcfi,  feretur  furfum  vi,  qux  maior 
fit , quam  grauitas  G ergo  magnitudo  A cum  leuior  fuerit , maiori  vi  feretur  furfum  i ergo 
celerius . 

Nuncdemonftrabimus,  quod  fuperius  experimento  nobis  innotuiffe  dicebamus . Eflo 
igitur, 

theorema'. 

Stltd.i  magnitudo  leuior  humidi  per  fluidum  grauius  velocius  ajcendit , quam  p(r  [cuius . 
Hoc  Theorema  fuperiori  fchemate  repetito  demonftrabirur  non  abfimili  ratione , ac  fu-' 
perius  eadem  prxmifla  dcmonftrationc;  cademq;  Analyfi , ac  Synthcfi  repetita . 

theorema. 

■ Si  aliquo  fuerit  foti  da  magnitudo  leuior  humi  do , huic  autem  adieCla fit  alia  quapiam  itidem 
' humido  leuior  folida  magnitudo , hoc  aggregatum  immiflum  in  humidum,  maiori  vi, 
quam  initio  fola  propofita  magnitudo  furfum  feretur . 

- Sit  magnitudo  A,  cui  addita  fit  magnitudo  P,  & vrraque  fit  leuior  humido . Dico  &c. 

- Magnitudinis  A leuioris  humido , grauitas  fit  CD;  humidi  verri  molem  habentis  xqua- 
lcm  ipfi  A,  grauitas  fit  CE:  aggregati  autem  ex  A,P  grauitas  lit  CF,-  humidi  vero  molem- 
habentis  aqualem  aggregato  ex  A, P,  grauitas  fit  CG.  ' " ’ ~ — 

Xe/olutio '.  * 

QVoniam  igitur  aggregatum  ex  A.PimpuIfum  iri  hti- 
midum , maiori  vi  fursum  fertur,  quam  magnitudo 
^ A;  fcd  magnitudo  A in  humidum  impulfa,  tanti 
vi  fursum  fertur , 1 quanta  cft  grauitas  DE,  & aggregatum 
cx  A ,1’  tanta  vi  fursum  fertur , u quanta  cft  grauitas  FG,er- 
goFG  maior  erit,  quam  DE:  communi  ablata  FE,  ergo 
EG  maior  erit,'  quam  DF.  Quod  ita  fe  habet : Nam  CD  eft 
grauitas  magnitudinis  A,  &CF  cft  grauitas  aggregati  ex 
A,P,ite  CE  eft  grauitas  humidi  molem  habentis  xquaicm 
magnitudini  A,  & CG  cft  grauitas  humidi  molem  haben- 
tis xquaicm  aggregato  cx  A,P,  ergo  DF,  erit  grauitas  ma- 
gnitudinis P,  & EG  erit  grauitas  humidi  molem  habentis 
xquaicm  magnitudini  P,fcd  grauitas  humidi  molem  ha- 
bentis xquaicm  magnitudini  P,  maior  cft  grauitate  ciuf- 
dem  magnitudinis  P.crgo  EG maior  erit,  quam  DF. 


'Compofitit ! 

V“\Voniam  igitur  magnitudinis  A grauitas  cft  CD;  aggregati  autem  cx  A,P,'  grauitas 
cft  CF:  humidi  molem  habentis  xquaicm  magnitudini  A,  grauitas  cft  CE,&  humidi 
mole  habetis  equale  aggregato  ex  A,  P eft  CG,-  ergo  DF  erit  grauitas  ipfius  P,  & 
EG,  erit  grauitas  exceflus,  quo  humidum , cuiu?  grauitas  CG,  fuperat  humidum  cuius  gra- 

X.  a uitas” 
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uitas  CE;  atq;  adcd  erit  grauitas  humrdi  molem  habetis  arqualem  magnitudini  P,  fed  gra- 
uitas humidi  molem  habentis  xqualem  magnitudini  P,  eft  maior  grauitate  eiufdcm  magni- 
tudinis P,  cuius  grauitas  eft  DF;  ergo  EG  maior  erit,  quam  DF:  communi  addita  FE;  ergo 
FG  maior  erit,  quain  DE:  fed  magnitudo  A in  humidumimpulfa,  tanta  vi  furfum  fertur, 
quanta  eft  grauitas  DE,  & aggregatum  ex  A,P,  tanta  vi  furfum  fertur , quanta  eft  grauitas 
FG;  ergo  aggregatum  ex  A,P  in  humidum,  impulfum , maiori  vi  furfum  fertur , quam  ma- 
gnitudo A.  Quod  oportebat  oftendere . 

Cum  aliquando  contigerit , vt  experiremur  nonnulla  ad  proieiftorum  motum  pertinen- 
tia, fcilicct  Mortariu  ancum,  quod  puluere  pyrio  oneratum  adhibetur  ad  explodendos  glo- 
bos, erat  autem  exigua  longitudinis,  dimiJij  palmi  Romani , globus  vero  ancus  erat  lex 
vnciarO;inftruftu  cu  clfet  aure  illo  puluere  pyrio,  vti  diCtu  cft.obfcruauimus  proquantitarc 
pulucris.proicdtionis  diftantiam,  cadi  siper  reteta  dimidij  anguli  reiti,clcuationc,&  quidc 
oneratum  denario  pulucris  prbijciebat  globum  ad  diftantiam  vnius  brachij  fere  Florentini, 
paratum  autem  duobus  denariis  in  maiorem  diftantiam,  & ita  experti  fumus  vfquc  ad 
quinque  pulucris  denarios . 

Duo  porrd  videbantur  plurimum  negotij  faceflere.quar  quidem  xqui perturbabant  ani- 
mum, eundemque  incitabant  ad  fpcculandum.  Primum,  quod  retenta  eadem  pulucris 
.quantitate,  Mortarium  non  proficiebat  globulum  femper  ad  cande  diftantiam, fed  modo  ad 
paulo  maiorem , mod6  vero  ad  paulo  minorem, adeo  vt  centies  fi  id  repetitum  fuiflet  cen- 
ties quoque  variatio  contigilfcr,  tametfi  omni  induftria , diligentia , ac  ftudio  curatum  fuif* 
fet , vt  ijldem  femper  manentibus  experimentum  fieret . 

Secundum , quod  non  erat  minori  inquifitionc  dignum,  cur  interualla,  diftantixque , ad 
quas  globulus  proiciftus  perucniebat , non  eam  feruarent  rationem , qux  interpondenu 
pulucris;  dum  enim  onerabatur  Mortarium  duplo  pulucris,  non  propterca  dupla  erat  di- 
ftantia , ad  quam  globulus  proieftus  pertingeret . 

Cum  autem  animum  ad  meditandum  appellerem , illud  fe  fc  obtulit  circa  primum,  velu- 
ti  fummopere  probabile,  illud  phxnomenon  fcilicct  non  aliunde,  quam  a diucrfitatc  conta- 
iftus  globuli  cum  ipfius  Mortarij  caua  fupcrficie,proucnire;Ac  propterca  animum  induxi.vc 
crederem  futuram , fi  aliquid  remedij  adinucniretur , quo  liceret  ab  huiufinodi  conta&n 
declinare,  nullam  varietatem  in  proieftione,  ctfi  eadem  pulucris  quantitate , ac  ijldem^ 
omnibus  manentibus,  qux  contingere  folebat.  ~ 


tcroppprturium  quidam  illico  mihiyifum  fuit  id,  quod  mox  explicabo. 


&i.  fulcit u eapful*  LM,  mcdijs  anfulis  IK,  &c.  cius  orificio  aptata  erat  machinula  ADEFB, 
cuiinfidcbat  globulus  CG,  caquc  erat  ratione  ipfi  orificio  accommodata,  vt  in  quatuor 
pungis  mcdijs  cochleolis  coniunfta  cflcr,  Mortarijque  acri  infixa;  cius  autem  Zonula  ACB, 
ea  ratione  fieri  cura ui,  vt  internus  ambitus  ipfius  exilis  eflet  inflar  aciei  cultri  ad  cuitan- 
daro  quantum  fieri  poflet  contactum  cum  ipfo  globulo , ciim  autem  intromiflus  fuiflet  pul- 
uis , & aptato  globulo , vt  vides , pulucre  accenfo , & globulo  cxplolo,  obferuatus  fuit  ter- 
minus, ad  quem  ille  perueniret , quo  pluries,  ac  pluries  faifto,  deprehenfum  cft  fumma  con- 
flantia femper  globulum  ad  eundem  terminum  perucnilfc,  quod  maiori  milii  fuit  argumen- 
to, varietatem  illam  prius  obferuatam  non  aliunde  originem  rraxifle , quam  ab  eo  iam  in- 
finuato  contaCru , atque  hunc  in  modum  veritate  dcprchcnfa,  ftatim  animum  fubijt  cu- 
piditas inquirendi  caufam , vude  non  fcruarctur  ratio  in  diflantijs,  qua;  eflet  in  ponderibus 
pulueris , qua  lingulis  vicibus  fuerunt  adhibita , itaque  in  memoriam  recolens , quod  illa., 
linea  deferipta  ab  explofo  globulo  proxime  accederet  ad  parabolicam , ftatim  fc  obtulit  ea 
ejuae  fcquitur  dcmonftratio , quaoftcnditur,  rationem  diftantiarum  effe  eandem  cum  ra- 
tione quadratorum  a viribus  pulueris  explodentis . 

Confiderandum  eft  enim,  vni  denario  pulueris  py  rij  tantam  inefle  vim , duobus  denarijs 
duplam , tribus  denarijs  triplam , Se  fle  deinceps ; non  propterea  tamen  diftantix  fecundum 
quas  fit  explofio  globuli , hanc  feruant  rationem , fed  potius  eam,  qua  cft  inter  quadrata- ; 
vnde  fi  vis  pulueris  fuerit,  vt  vnum,  vis  alia  fuerit,  vt  duo,  & fic  de  reliquis , diltantia  ad  di- 
flantiam  non  erit , vt  vnum  ad  duo , fed  vt  vnum  ad  quatuor , quod  nos  fcquenti  demon- 
ftratione  comprobabimus . Pnrfcns  autem  Theorema  cft  vnum  ex  illis  quamplurimis 
Phyfico-Gcometricis , quae  in  naturali  Philofophia  nos  afferimus ; placuit  vtpote  non  om- 
ni iucunditate  deftitutum  ad  hanc  Artem  illuftrandam  in  exemplum  afferre , 


XXXXXIL, 

Si  ctrt!  quodam  impetu  proqciatur  graue fecundum  dire  Bionem  eleuatam fupra  lineam  hori- 
zan  talem , dr  ali»  itidem  impetu  fecundum  eandem  dire  Bionis  lineam  idem  grane  pro  i/ - 
ciatur.  Dico  tfe,vt  quadratum  impetus  ad  impetus  quadratum , ita  fpatium  inlinca 
horizontali  ad  fpatium  in  eadem  lineaconftBum . 

Sit  linea  horizontalis  AV,  ad  cuius  extremum  A impetu  R,  fecundum  dirc&ionis  lineam 
'Alt  fadfa  fit  extrufio  alicuius  grauis , & ad  ciufdem  lincte  extremum  A fecundum  directio- 
nem ciuldcm  line*  AK  fadfa  fit  extrufio  ciufdem  grauis  impetu  quidem  S.  Dico  efle , vt 
quadratum  R ad  quadratum  S,  ita  fpatium  confeCtum  a graui  extrufo  impetu  R fuper 
redtam  horizontalem  AV,  ad  fpatium  confcCi um  fuper  eandem  lineam  a graui  extrufo 
impetu  S. 


at  fi  foret  proieChini  impetu  S,  fecundum  eandem  dire&ionis  lineam  perueniret  ad  B. 

Quoniam  igitur,  vt  nos  in  Phyficis  demonftrauimus , impetus , fiuc  velocitatis  gradus 
fine  momentum.quo  impellitur  graue  per  reCtam  AD  vfque  ad  D,idem  cft.ac  momentum, 
q uod  acquireret  illud  idem  graue  naturaliter  defeendens  ex  D in  A,  & illud , quo  impelli- 
tur vfque  ad  B,  idem  eft  ac  illud,  quod  graue  acquireret  naturaliter  defeendens  ex  B in  A, 
momentum  autem  acquifitum  in  A per  defccnfum  ex  D in  A,  ad  momentum  acquifitum-' 
/Pdem  ir  A per  defccnfum  ex  B in  A, cft  in  lubduplicata  ratione  fpatij  AD,  ad  Ratium  AB; 


THEOREMA . 
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(frgo  momenhim,quo  impellitur  eraue  ex  A in  D ad  illud,  quo  impellitur  ex  A in  K e(l  JE* 
fubduplicata  ratione  fpatij  AD  ad  fpatium  AB.  Sed  momentum,  quo  graue  ex  A expelli- 
tur in  D cft  ex  hypothefi  R,  illud  verd,  quo  expellitur  ex  A in  B,  cft  itidem  ex  hypothcfi  & ' 
ergo  R ad  S fubduplicatam  habebit  rationem  fpatij  AD  ad  fpatium  ABi  quare  vt  quadra- 
tum R ad  quadratum  S,  ita  AD  ad  AB . 

Quoniam  vero  graue  extruditur  per  AD  momento  R,  & per  AB  momento  S,  erunt  AD.' 
AB  menfura:  ipforum  momentorum ; cfto  igitur  AD  menfura  momenti  R,  & AB  menfura-.' 
momenti  S,  (hoc  enim  intelligcre  nihil  prohibet) . Super  AD,  & AB  deferipti  iint  femicir- 
culi  AMD,  ACB,  interfccantes  directionis  lineam  AK  in  punitis  M,C,  qua-  quidem  erunt 
extrema  quadrantum  AM,  AC,  quando  angulus  KAF,  vel  kAD  fuerit  femirertus  i fecun- 
dum quam  dircCtionem  demonftrationcm  conteximus,  quoniam  fecundum  eandem  hoc 
Pifis  nos  experti  fumus . 

PcrpunrtumCdurtafit  LH  parallela  reCta  AP,  cui  itidem  parallclla  per  punitum  M 
durta  fit  NE,  fitque  CH  farta  xqualisipfi  LC,  & ME  farta  fit  xqualisNM.  Ex  H cadat 
perpendicularis  HI,  & ex  E perpendicularis  EO . Efto  autem  HI  axis  parabolx,  cuius  ver- 
tex H,  amplitudo  autem  AC  deinde  EO  efto  axis  parabolx.cuius  vertex  E,  amplitudo  au- 
tem AF.  Manifcftum  cft  parabolam  AEF  deferibi  impetu  R,  cuius  menfura  fuit  AD,  & 
parabolam  AHG  deferibi  impetu  S,  cuius  menfura  fuit  AB . Intelligatur  IH  protrarto- 
ad  T & OE  ad  k fic  BT  xquiftabit  AI,  & DK  xquidiftabit  AO. 

Quoniam  igitur  cft,  vt  AF  ad  AG,  amplitudo  ad  amplitudinem , ita  femiamplitudo  AO 
ad  fcmiamplitudinem  AI,  fed  « vt  AO  ad  AI,  ita  Ok  ad  IT;  funt  enim  triangula  AOk,  AIT, 
inter  fe  fimilia.feu  AD  ad  AB;sQt  t enim  OK,IT,a:qualcs  ipfis  AD, AB, ergo  erit,»  vt  AF  ad 

AG,  ita  AD  ad  AB,  fed  vt  AD  ad  AB,  ita  quadratum  momenti  R,  ad  quadratum  momen- 
ti S,  ergo  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AF  ad  AG.  Quod  opor- 
tebat oftendere  . 

Quoniam  vcro.vt  fuperius  itidem  innuimus.cxpcrimentu  d nobis  Pifis  confertum  fuit, ita 
vt  linea  directionis  angulum  femircdhnn  efficeret  cum  linea  horizontali,  propterca  de- 
monftrationcm  fuperiorem  confecimus  experimento  apprime  refpondentcm . Vifum  eft 
tamen  opcrcc  pretium  aliam  contexere,  qua»  inferuiat  cuicunque  angulo , quem  linea  dire- 
ctionis cum  horizontali  conficiat;  eam  autem  hic  fubijcimus.  * ' 

THEOREMA. 

Si  terto  quodam  impetti  proqtiatur  graue fecundum  diretfionem  eleuatam  fupra  lineem  hor& 
zontalem , & alte  itidem  impetu  fecundum  eandem  directionis  Irneam  idem  grane  proq- 
ciatur . Dico  cfe,vt  quadratum impetus  ad  impetus  quadratum  , ita  fpatium  in  hnea-jp 
horizontali  ad  fpatturr  m eadem  linea  confidunt . 

Sit  linea  horizon-  d 
talis  AV,  ad  cuius 
extremum  A,  impetu 

R,  fecundum  dirc- 

rtionis  lineam  Ak  fa- 
rta fit  extrufio  alicu- 
ius grauis.Et  ad  eiuf-  N 
dem  linea:  horizon-  B 
talis  extremum  A fe- 
cundum directionem  _ 

eiufdcmhnex  AK,  farta fit  extrufio ciufdcm  grauis  impctuS.  Dico,  efTcvt quadratum» 
ad  quadratum  S,  ita  fpatium  confertum  d graui  extrufo  impetu  R fuper  rertam  hori-i 

3,d  fpatlUm  c°Biertuin  fuper  eandem  fincam  d graui  exrWo  impetu  S. 
felntelhgatur  ad  extremum  A ererta  perpendicularis  AD,  ita  vt  fi  graue  ipfum,  fecun- 
dum huiufmodi  Irneam  impetu  R exrrudcreturperucnirct  ad  D,  at  fi  foret  proiertum  im- 
petu S,  fecundum  eandem  duertionis  lineam  perucniret  ad  B.  " 

. Quoniam  igitur,  ytnosinPhyficisdcmonftrauimus.impenis,  fiuc  velocitatis  eradusd 
. ||ue impellitur  graue  per  rertam  AD  vfquc  rd  D,idctn  cft.ac  mom?mun£ 


% 
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qnotl  acquireret  illud  idem  grauc  dcfccndcns  ex  D in  A,  Se  illud , quo  impellitur  vfque  ad 
B,  idem  eft,  ac  illud  quod  grauc  acquireret  naturaliter  dcfccndcns  ex  B in  A,  momentum 
autem  acquifitum  in  A per  defccnfum  ex  D in  A,  ad  momentum  acquifitum  in  A per  de-  H'‘  f7  m‘‘ 
fccnfimi  ex  B in  A,  eft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD,  ad  fpatium  AB;  momentum  enim 
ad  momentum  eft  vt  tempus  ad  tempus,  tempus  autem  ad  ttpus  eft  in  fubduplicata  ratione  r a., t<r.va 
fpatioru.ergo  momctum.quo  impellitur  grauc  ex  A in  D ad  illud, quo  impellitur  ex  A in  B, 
eft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD  ad  Ipatium  AB . Sed  momentum,  quo  grauc  ex  A ex- 
pellitur  in  D eft  ex  hypothcfi  K, illud  vcro,quo  expellitur  ex  A in  Ba  ft  itide  ex  hypothcli  Sj 
ergo  R ad  S fubduplicaram  habebit  rationem  fpatij  AD  ad  fpatium  AB;  quare  vt  quadra-  £!Zrf«  «/;*• 
tum  R ad  quadratum  S,  ita  A D ad  AB . w ™*< 

Quoniam  vero  grane  extruditur  per  AD  momento  R,  & per  A B momento  S,  erunt  AD,  'bifidi 
AB  raenfur.T  ipforum  momentorum ; cfto  igitur  AD  menfura momenti  R,  S:  AB  mcnlura_. j i», -«a 
momenti  S.fhoc  enim  intclligerc  nihil  prohibet) . Super  AD,  Se  AB  deferipti  fim  femicir- 1"’1’'*"  "j 
culi  AMD,  ACB,  intcrfccantes  direftionis  lineam  AK  in  pun-tis  M,C.  ZT.  w*f,< 

Per  punitum  C ducta  lit  LH  parallela  recti  AF,  cui  itidem  parallclla  per  punctum  M ryyu»* 
duftafitNE,  fitqucCHIadta  aqualis  ipfi  I.C,  Se  ME  faifta  fit  iqualis  NM . Ex  H cadat 
perpendicularis  HI,  & ex  E perpendicularis  EO . Efto  autem  HI  axis  parabola:,  cuius  ver-  w*  #" 
tex  H.amplitudo  autem  AC,  deinde  EO  cfto  axis  parabolx.cuius  vertex  F.,  amplitudo  au- 
temAF.  Manifeftum  eft  parabolam  AEF  deferibi  impetu  R,  cuius  mcnlura  fuit  AD,  $ w/, 
parabolam  AHG  deferibi  impetu  S,  cuius  mcnlura  fuit  AB.  Intclligatur  IH  protracta  ad  T.  tT“" 

Erit  autem  AK  tapgens  paraboli  vnde  deferipta  hac  eadem  erit  uirecfionis  linea . ' u m“ 

Refoluno . 

( Voniam  igitureft.vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momentiS,  ita  AF  ad 
AG;  eft  autem  vt  quadratum  morficntiR  ad  quadratum  momentiS,  ita  AD  ad  AB,- 
ergo  erit  *vt  AF  ad  AG,  ita  AD  ad  AB,  vt  autem  AF  ad  AG,  ita  AO  ad  AI,  liqui-  £ 
dem , vt  duplum  ad  duplum , ita  (impium  ad  fimplum ergo  b vt  AO  ad  AI,  ita  AD  ad  AB,  e 4 R*"  & 
fcd  vt  AO  ad  AI,  ita  c eft  OK  ad  IT, feti  OE  ad  IH,  dimidium  ad  dimidium,  atque  adeb  AN 
ad  AL,  eu  hxijs  (int  i xqyalcs;  ergo e vt  AD  ad  AB,ita  AN  ad  AL,&  permutando  1 vt  AD  c n. 
ad  AN, ita  Aflad  AL;6e  diuidendor,  vt  DbJ.adNA,  itaBLad  LA;  & conucrteJo.ii  vr^iN  f 
ad  N D,  ita  AL  adLB,  fcd  vt  NM  ad  ND,  Ita  LC  ad  LB,-  ergo  per  lubtra&ionem  aequaliu  h e«r.^.qm$ti. 
rationum  erit , vt  AN ad  NM.ita  ALad  LC,  & < permutandq , vtANadAL,  itaNMad  ' 

LC;  eft  autem  AO  dupla  ipfius  NM,  8e  AI  dupla  ip(jus  LC;  ergo  vt  AN  ad  AL,  ita  AO  ad  | 

Al.fed  OE  eft  k axjualis  AN,  Se  IH  iqualis  AL;crgq  vt  AO  ad  AI,  ita  OE  ad  IH;cft 1 autem  1 4.  **“»• 
CK  duplaiplius  Oe,  & IT dupla  ipfius  IH,  ftquidem  Vt  AO  ad  ME  ita  Ok  ad  EK  & e.  ergo , 
vt  Ot  ad  IT,  ita  AO  ad  AI,  ieu  AF  ad  AG;  vt  enim  fimplum  ad  fimplum,  ita  duplum  ad 
duplum . Quod  ita  fc  habet ; fune  enim  triangula  AOK,  AIT  inter  fc  fimifia  Sce. 


Compejith. 

QVoniara  igitur  eft  vt  AF  ad  AG,  ita.AOad  AI;  vt  enim  duplum  ad  duplum  ira  fim- 
plum ad  fimplum,  de  vt  AO  ad  AL  ita  OK  ad  IT,  (funt  enim  triangula  AOk,  AIT 
inter  fc  fimijuScc.)/  eft  aute  OK  dupla  ipfius  OE,&  IT  dupla  ipfius  IH,  fiquidem 
Vt  AO  ad  ME  ita  OK  ad  EK  Sec.vnde  vt  Ok  ad  lT.ita  OE  ad  IHiergo  * vt  AO  ad  AI, ia  OE 
ad  IH,  fcd  OE  iqualis  eft  AN,  & IH  iqualis  eft  AL;crgo  vt  AO  ad  Al.ita  AN  ad  AL;  fcd  * 
vt  AN  ad  AL,  ita  NM  ad  EC,  Se  permutando  * vt  AN  ad  NM,  ira  AL  ad  LC,  SevtANad 
NM,  ita  NM  ad  ND.vtquc  AL  ad  LC.ita  iLC  ad  I.B,  atque  adeo  ex  xquali , • vt  AN  ad 
ND,  ita  AL  ad  LBi.de  conuertcndo , , vt  DN  ad  NA,  ita  BL,  ad  LA,  componendoquc ,« vt 
DA  ad  AN,  ita  BAadAL,  ac  permutando,  *vt  Da  ad  aB,  ita  Na  ad  aL.  Erat  autem,  vt 
Na  ad  AL,ita  AO  a4.Ai;crgo  n vt  Da  ad  Afi.ita  AO  ad  Ai;  fcd  vt  AO  ad  Ai,  itaAFad  aG, er- 
go vt  DA  ad  AB.  it^AFadAG,  fedyt  DA  ad  aB,  ita  quadratum  momenti  R ad  quadratum 
momenti  S;  ergo  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AF  ad  aG.  Quod 
erat  operi  prxtium  qftendere . 

Videtur  omnibus  feri-  probatum  illud.  Quod  fi  grauc  proijciatur  ad  libellam , Se  per  li- 
neam horizontalem,  ne  minimum  quidem  excurrat  per  Irneam  re&am , fcd  ftatim  incipiar 
deTccnderc , atque  adeoduplici  impullu , Se  fcilicet  a propria  grauitate  per  lineam  perpen- 
dicularem horizonti , Se  ab.  externo  prine  jpio  fecundum  lineam  horizontalem,  paraboli - 
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cam  lineam  dcfcribat : Vnde  non  femel  ad  hanc  vcritarcm  indagandam  curauimus  experi- 
menta fieri , pnrfcrrim  \crb  ad  explorandum  num  id  quod  alioquin  a plurimis  fuit  decan- 
tatum , cum  veritate  confentiat ; an  fcilicet  fi  Bombarda  fuerit  borizontalircr  direfta , dum 
globum  explodit  vi  inclufipuluerisacccnfi,  codemquc  momento  temporis,  quo  globus 
exit  ex  orificio  Bombardi  alter  fimilis , ac  arqualis  magnitudine , & pondere  cadat  ex  eo- 
dem orificio  per  rc&am  perpendicularem  ad  horizontem , fimul  etiam  vterque  ad  horizon- 
tem  ipfum  pertingat;  quod  vt  experiremur  Liburni  commorantes  hac  vfi  fumus  induftria_  i 
onerata  enim  bombarda  debito  putuere , & globo  ferreo , ad  cius  orificium  aprauimus  ba- 
cillum tanta;  longitudininis  quanta  erat  femidiameter  orificij , & nonnihil  etiam  amplius  , 
vt  non  nifi  vi  orificio  tranfuerfim  intromitti  pollet ; fic  enim  firmiter  hircbat  referens  eiuf- 
dem  orificij  diametrum . Mox  vero  cfpimus  alium  globum  ferreum  ciufdcm  magnitudinis 
atque  adeb  ponderis , cumque  quibuidam  funiculis  ligauimus  ita  firmiter , vt  yno  ex  ijs 
fulpendi  polTct , hunc  prxtcrca  bacillo  circumuoluimus , nodifque  firmauimus , vt  acccnfo 
igne,  momento,  quoextrufus  globus  ex  Bombardi  orificio  exiret,  defeenderet  altera 
Animaduertimus  vero  hoc  experimento  pluries  repetito  coram  Magnatibus , plurimifque 
alijs  inferioris  noti , curiofiratis  gratia  illuc  confluentibus , etiam  eorum  teflimomo , citiits 
perpetuo  globum  defccndcntem  per  lineam  perpendicularem  ad  horizontem  pertingere : 
vnde  fufpicari  erepimus , etiam  latentibus  ijs , qui  rem  fccus  euenturam  arbitrabantur , id 
acceptum  referendum  effemedij  impedimento,  quod  nos  adprobantcs,  ac  admittentes 
exiflimauimus , pofTc  quempiam , hunc , qui  fcquitur  in  modum , ratiocinari . Si  tamen  il- 
lud , quod  primo  loco  occurrit  fuppofitum , tanquam  verum  admitteretur  nimirum , quod 
impulfus  vnus,  alium  retardet. 

Nullus  hac  in  re  patet  aditus  Analyfti,  fiquidem  principijs  nutantibus  nulla  fitre/olu- 
tio , quatenus  tamen  conijccrc  permittitur , hac  ratione  quifpiam  ratiocinari  pollet . 

Dum  proijcitur  lapis  in  aquam  fecus  horizontem  pratfertim  fi  figura  inftar  placenrular 
extiterit,  impulfus  autem  validus , per  aquam  faltim  excurrit  antequam  immergatur,  at- 
que defeendat , quod  non  contingeret  nullo  priuio  impulfu;  nam  alioquin  fuperimpofitus 
aqua:,  propria:  naturi  relisu*  ftatim  defccndir ; imi)  fi  per  aerem  pcrpendicularitcrin- 
aqu/11  cadit , nulla  interpofita  mora  petit  imum ; quo  pa&o  prioccupatur  refponfio,  quod 
fcilicet  iditaeucniat,  quoniam  grauc  a medio  ad  medium  diuerfum,  hoc  efl  ab  aere  ad 
aquam,  tranfeat.  His  habitis. 

Medium  retardat  fui  craflitie  grauis  defcenfum , & quo  craffiAs  c6  magis  retardat ; vnde 
fi  fuerit  craffiffimum , omnem  defcenfurfi  prohibet . Infupcr  impulfus  horizontalis  retardat 
ciufdcm  grauis  defcenfum;  ita  vr  quo  vehementior  extiterit,  c6  etiam  ®ag‘S  illum  retar- 
det; quod  fi  vehementiffimus  fuerit,  omnem  defcenfum  prohibet;  vtrun-. 
que  igitur  retardat , & impedit ; quare  fi  vnum  tantum  nequeat  defccn- 
fum  omnino  impedire , alio  accedente , impediet ; quanto  autem  craf- 
fius  medium  extiterit ; tanto  miniis  de  horizontali  impulfu  ad  idem  con- 
fequendum  requiritur ,-  fi  itaque  medium  fuerit  aqua , hic  autem  atte- 
nuata faccjfat  in  acrem ; & quantum  craffitici  ammiferit , tanrundcm  hol 
rizontalis  impulfus , quo  lapis  per  aquam  excurrebat  vigoris  acquifierit, 
itaut  aggregatum  momentorum  relinentia:  aqui  attenuat*  puta  aeris, 

& impulfus  adaudti  iqualc  fit  aggregato  momentorum  refiftenti*  aque, 

& impulfus  non  adau&i  qub  graue  per  aquam  excurrebar,  idem  in  aero 
contiget  cffc&us , nempe  graue  per  acrem  feretur  iuxta  lineam  horizon- 
talem ; itaque  fi  hac  licet  quamuis  lcui  vti  conie&ura , non  erit  abfimile 
vero , vt  globus  vi  Bombard*  cxplofus  per  aliquod  fpatium , ac  tempus 
feratur  horizontalitcr , dummodo  vis  impellens  tantum  habeat  momen- 
tum quanto  ad  id  cft  opus ; qui  non  tanquam  certa , fed  vt  non  ornnind 
improbabilia  diGa  fumo . 

■ Cum  nobis  foret  in  defiderio  pnclarum illud  inquirere,  quo  nam-. 
pa£to  aqua  in  glaciem  concrefceret , & quis.'hac  in  re  foret  Natur*  pro- 
grefiiis , propterca  multum  hac  in  rc  laboris  pertulimus , nec  exiguum- 
tempus  infumpfiinus . Erat  autem  vas  vitreum , prout  in  adiunfto  fche- 
®ate  Ifcct  > nimirum  vas  fphxricum  ABC,  ex  quo  collum  graci- 
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te  Confingebat  BED  longitudinis  trium  partium  vnius  brachij  Floretini , fphatrici  valis  dia- 
meter erat  duarum  panium  cx  i|S,  quarum  viginti  totum  brachium  complent;  collunu,' 
adeo  erat  gracile , vt  eius  orificium  foret  indar  pupilla;  oculi:  erat  porri  communi  aqua., 
repletum  vfquc  ad  terminum  E . Dum  autem  huiufmodi  vas  fuit  in  glaciem  immerfum  ci- 
tra collum  ipfum.obfcruatum  fuit  aquam  afccndcrc  vitra  terminum  E,  quod  non  modicam 
aditantibus  admirationem  ingclfit , cum  potius  ratio  didaret  aquam  per  anguftam  fillulani 
dcfccnderc  debere,  cum  frigidi  proprium lit condcnfarc.-  inde cuiufque animum  aditan- 
tium fjfpicio  inualir,  ne  id  ex  valis  immutatione  ortum  duceret , ob  id  peropportunum  du- 
xi vas  idem  in  aquam  calidam  immergere , vt  inde  quid  fuboriretur  liceret  obferuare,  quo 
fado, cernimus  illico  aquam  dcfccnderc  infra  E,  D 

cum  tamen  oppofitum  quifquc  libi  fualillct  euc- 
turum , intclligens  calidi  proprium  clfc  rarefa- 
cere ; propterea  maioris  adhuc  fufpicionis  inde 
caufa  elt  orta , ne  id  a continentis  mutatione^ 
proueniret ; quamobrem , vt  veritatem  tandem 
alTcqueremur,  haud  irrationabile  duxi  vas  nlin_. 
figura  praeditum  adhibere , cuius  videlicet  pa- 
rietes forent  deprefli , vt  in  adiundo  fchcmatej 
pcrfpicue  apparet ; experimento  autem  fedo , 
iecus  rem  cucnire  deprehenfum  elt : immo  va- 
riatis quoque  valis  penes  vitri  crafliticm,  hinc 
etiam  lymptoraa  variari  obferuare  licuit . 

Quinimo,  vt  impenlius  rem  ipfam  noltrai 
contemplatione  perfequeremur , anulum  cneutr» 
fieri  curaui,  vt  in  tertia  figura  ABC,  quem  ap- 
tabam tnafculo  DEGE,  in  quo  defeendere  vf- 
quc ad  H aduertebam : erat  autem  mafculuirL- 
etiam  atneum , mox  in  ignem  anulo  inicdo , do- 
nec fere  candcfccrct , eidem  iterum  aptabam, 
mafculo  obferuans  quoufquc  dcfccndcret , & 
aduerti  pcrucniffe  ad  I pundum  infra  H.exifien- 
•e  anulo , tam  prius,  quam  poftea , pat 
rizonti:  vnde  eiufdem  anuli  dilatationem  co- 
nicci  i fiquidem  mafculum  erat  coni  fegmen 
tum,  vnde  vcrfusbafimcraflitiefua  crcfccbat 
hinc  porro  data  philofophandi  ansa  multa 
meditatus , & quidem  id  abfolute  nequaquam, 
euenturum  arbitrabar , infpcda  naturalis  agen- 
tis natura,  qua  adionem  vniformiter  difformi- 
ter , vt  aiunt , effundit ; Ob  id  data  hypothcfi, 
quod  calor  atque  inuaderet , non  autem  adione 
illa  vniformi  diiformi , quid  fecuturum  quxrc- 
bam : Vnde  Theorema  condidi . 

- I n prima  figura  vas  depreflum  a lateribus  re- 
pnefentatur  per  ABC . In  fecunda  figura  an- 
nulus  ameus  rcfprxfcntaturpcr  aBC.  Tandem 
mafculum  fignificatur  per  EDFG,  cui  aptabatur 
anulus , qui  defccndebat  ad  H,  poliquam  autem 
fuerat  calcfadus , & iterum  aptatus,  defccndit 
vfquc  ad  I : Vnde  conijcerc  licuit,  anulum  illum 
fecundum  intimam  fuperfkicm  dilatatum  fuifTe 
vi  caloris ; qua  dc  re  deinde  caufam  inquirere^ 

conati  imius. 
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Magnitudo  rarcfaliione  ai. vici  ti  vi  culor  is  ttrjuc  innodent  is fingnlas  eius  fartu',  minfurti 
acquirit  maiore t in  ratione , qui  ab  initio . 
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Sit  magnitudo  aBCD,  qus  fufeipiat  incrementum  per 
caloris  intrufionem . Vel  igitur  ratio  eft  rationalis,  vel  ir- 
rationalis. Sit  primo  rationalis , atque  adeo  BC  fit  multi- 
plex ipfius  aB:  cum  itaque  BC  fit  multiplex  iplius  aB,  erit 
diuifibilis  in  partes,  quarum  quslibct  iit  squalis  ipfi  AB; 
diuidatur.esquefintBE,  eF.FG,  GC.  Cum  itaque  calor 

seque  inuadat  ex  hypothefi  fingulas  partes,  tantum  afferet  incrementum  vni  ex  ipfis,  quan- 
tum alteri . Sit  autem  HI  incrementum  fa&uin  parti  BE;  tantundem  enim  fiet  reliquis  par- 
tibus, quarum  fingulis  cum  fit  squalis  aB,  etiam  & illi  fiet  incrementum  HIj  omnia  autem 
incrementa  iafta  partibus  BE,  EF,  FG,  GC,  fit  Hk. 


Refolutio . 


QVoniam  igitur  figura  contenta  fub  BC  plus  HK  incremento , & AB  plus  'incremento 
HI  continetur  fub  lateribus  habentibus  eandem  rationem , quam  habent  latera  BC, 
AB;  ergo  vt  BC  ad  AB,  ita  eadem  BC  plus  HK  incremento , ad  AB,  plus  HI  in- 
cremento ; fcd  vt  Hk  ad  HI,  ita  BC  ad  AB,  ergo  vt  BC  plus  HK  ad  AB  plus  HI,  ita  HK  ad 
HI,  & permutando , vt  BC  plus  HK  ad  HK,  ita  AB  plus  HI  ad  HI,  Sc  diuidendo  vt  BC  ad 
HK,  ita  AB  ad  HI,  & permutando, vtBC  ad  AB,  ita  HK  ad  HI;  * ergo  incrementum,  quod 
fufeipit  BC  ad  illud,  quod  fufeipit  AB  erit,  vt  BC  ad  AB/  fed  vt  BC  ad  BE,  ita  BC  ad  BA, 
cum  BA,  BE  fupponantur  squales;  ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  incrementum,  quod  fufeipit  BC, 
ad  incrementum , quod  fufeipit  AB,  fed  HK  eft  incrementum , quod  fulcipit  BC,  & HI  eft 
etiam  incrementum,  quod  fufeipit  AB,  * ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  HK  ad  HI,  cftque  ex  hypo- 
thefi ratio  multiplex ; ergo  quam  multiplex  eft  BC  ipfius  BE,  tam  multiplex  etiam  erit  HK 
ipfius  HI . Quot  igitur  partes  in  BC  continentur, quarum  quaslibet  squalis  eft  BE,  totideia 
continentur  in  HK,  quarum  qualibet  squalis  eft  HI.  Quod  ita  fe  habet  &c. 


Compojitio  . 


tuti; 


QVoniam  igitur  BC  diuifa  eft  in  panes , quarum  quatlibet  squalis  eft  BE,  fingulifque 
fadtafunt incrementa,  quorum quodlibct squale  eft  HI, corumque aggregatum.. 
eft  HK;  ergo  quot  partes  in  BC  continentur,  quarum  quslibct  squalis  eft  BE, 
totidem  continentur  in  HK,  quarum  qualibet  squalis  eft  HI;  ergo  quam  multiplex  eft  BC 
ipfius  BE,  tam  multiplex  erit  HK  ipfius  HI;  ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  HK  ad  HI,*  fcd  Hk  eft  in- 
crementum, quod  fufeipit  BC,  & HI  eft  incrementum , quod  fufeipit  AB;  ergo  vt  BC  ad 
BE.ita  incrementum , quod  fulcipit  BC,  ad  incrementum , quod  fufeipit  AB,*  fed  vt  BCad 
BE,  ita  BC  ad  BA,  cum  BA,  BE  fupponantur  squales;  ergo  incrementum,  quod  fufeipit 
BC  ad  illud,  quod  fufeipit  aB,  erit , vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementa  erunt  magnitudinibus 
proportionalia  ,*  ergo  vt  BC  ad  AB,  ita  HK  ad  HI,  & permutando  vt  BC  ad  HK,  ita  aB  ad 
HI,  & componendo , vt  BC  plus  HK  ad  HK,  ita  AB  plus  HI  ad  HI,  & permutando , vt  BG 
plus  Hk  ad  AB  plus  HI,  ita  Hk  ad  HI,  fed  vt  Hk  ad  HI,  ita  BC  ad  AB;  ergo  vt  BC  plus  HK 
ad  AB,  plus  HI,  ita  BC  ad  AB.  Ergo  figura  contenta  fub  BC  plus  Hk  incremento , & 
AB  plus  incremento  HI,  continetur  lateribus  habentibus  eandem  rationem , quam  habeut 
latera  BC,  AB . Quod  oportebat  o(Jcndcrc . 

Brcuius  diceremus  * fcd  vt  BC  ad  IiE  ita  BC  ad  BA,  cum  BA,  BE_  fupponantur  squales 
* ergo  vt  BC  ad  AB  ita  Hk  ad  HI  &c. 

At  vcr6  fi  fupponamus  rationem  effe  ineffabilem,  inftituctur  Analyfis  ad  eum, qui  fequi- 
turmodum.  " ~ *' 
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QVoniam  igitur  figura  poft  rarefadlionem , xquein- 
uadentc  calore, fimilis  eft  figurx  ante  rarefidlionera; 
figura  autem  fub  bC  plus  incremento  ex  rarefa- 

Sionc  inBC,&  aB  plus  incremento  ex  rarcfadlionc  in  AB 

eft  poft  rarefadlionem , at  vero  qux  fub  BC,  & aB  eft  an-  B ■ C 

tea  j ergo  figura  contenta  fub  BC  plus  incremento  ex  rarc- 

fadlione  in  BC,&  aB  plus  incremento  ex  rarcfadtione  in  aB  fimilis  eft  figura:  fub  BC  & aB; 
ergo  vt  BC  plus  incremento  ex  rarefadlionc  in  BC  ad  aB  plus  incremento  ex  rarcfadlionc 
in  A B,  ita  BC  ad  A B,- ergo  permutando , vtfiC  plus  incremento  ex  rarcfadtione  in  BC  ad 
BC,  ita  Ae  plus  incremento  ex  rarcfadlionc  in  ab  ad  AB;  ergo  per  conuerfionem  rationis , 
vt  bC  plus  incremento  ex  rarcfadlionc  in  BC  ad  idem  incrementum , ita  AB  plus  incremen- 
to ex  rarefaftione  in  aB  ad  idem  incrementum ; &diuidendo,  vtBCad  incrementum  ex 
rarcfadlionc  in  bC,  ita  AB  ad  incrementum  ex  rarefidlionc  in  AB,  & permutando,  vt  bC 
ad  AB,  ita  incrementum  ex  rarcfadlionc  in  bC  ad  incrementum  ex  rarefadlionc  in  AB,  fcd 
vt  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC,  ad  inprcmcntum  ob  intrufum  calorem  in  AB, 
ita  eft  incrementum  ex  rarcfadtione  in  BC  ad  incrementum  ex  rarcfadlionc  in  AB;  ergo  in- 
crementum ob  intrufum  calorem  in  BC  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  AB  erit, 
vt  bC  ad  AB;  fcd  capacitas  prxdi&i  incrementi  in  BC  ad  capacitatem  fimilis  incrementi  in 
AB,  fecundum  certum  intenfionis  gradum, eft  vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementum  ob  intrufum 
calorem  in  bC  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  AB,  eft  vt  capacitas  huiufmodi  in» 
crementi  in  bC  ad  capacitatem  fimilis  incrementi  in  AB,  iuxta  certum  intenfionis  gradum . 
Quod  ita  fc  habet . 

Compofcio 

QVoniam  igitur  extenfionis  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  bC  ad  incrementum 
ob  intrufum  calorem  in  AB  eft , vt  capacitas  huiufmodi  incrementi  in  eadem  BC  ad 
capacitatem  incrementi  in  AB,  iuxta  certum  intenfionis  gradum ; fed  capacitas  incrementi 
prxdi&i  in  BC  ad  incrementi  capacitatem  in  AB  fecundum  certum  intenfionis  gradum , eft 
vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC,  ad  incrementum  ob  intrufum 
calorem  in  aB,  erit  vtBCad  AB;  fed  vt  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC  ad  in- 
crementum ob  intrufum  calorem  in  AB,  ita  eft  incrementum  ex  rarcfadlionc  in  BC  ad  in- 
crementum ex  rarcfadlionc  in  AB;  ergo  vt  bC  ad  AB,  ita  incrementum  ex  rarcfadlionc  in- 
BCad  incrementum  ex  rarcfadlionc  in  AE;  ergo  permutando,  vtBCad  incrementum  ex 
rarcfadlionc  in  BC,  ita  AB  ad  incrementum  ex  rarefiidtione  in  A B;  & componendo  vt  BC 
plus  incremento  ex  rarcfadlionc  in  BC.ad  incrementum ; ita  AB  plus  incremento  ex  rare- 
fadlionc in  AB  ad  incrementum : & per  conuerfionem  rationis , vt  BC  plus  incremento  ex 
rarcfadlionc  in  BC  ad  BC,  ita  aB  plus  incremento  ex  rarcfadlione  in  AB  ad  AB;  ergo  per- 
mutando , vt  BC  plus  incremento  ex  rarcfadlionc  in  BC,  ad  AB  plus  incremento  ex  rarc- 
fidtionc  in  AB,  ita  BC  ad  AB . Figura  igitur  contenta  fub  BC  plus  incremento'  prxdidlo , 
& AB  plus  prxdidlo  incremento  fimilis  eft  figurf  fub  BC,  & AB,fed  illa  eft  poft  rarcfadlio- 
nem , hxc  vero  antea ; ergo  figura  poft  rarcfadlioncm,  squd  inuadente  calore , fimilis  eft 
figurat  ante  rarcfadlioncm . Quod  oportebat  oftend^re . 

Qux  autem  diximus  de  anulo  xneo  iniedlo  in  ignem  per  calorem  alterato , experti  quo- 
que lumus  in  anulis  ligneis  infulis  in  humidum , vnde  nobis  innotuit  dilatationem  quoque 
fieri  in  cbncaua  fuperficic . f rant  autem  anuli  ex  buxo , qui  trium  dierum  foario  in  aqua- 
detenti  fuerunt , vtinde  plurimum  humoris  attraherent;  quorum  vnus  fibris  conflabat 
perpendicularibus  bafi,  alter  autem  eidem  parallelis . Vtcrque  dilatationem  fubijt,  hoc 
intercedente  difcriminc , quod  primus  antiquam  retinuit  figuram  circularem,  & coni  trun- 
po  applicatus  multum  defeendit  infra  terminum , quem  antea  aridus  fibi  prxlcripferan  fe- 
cundus verb  ad  ellipticam  figuram  deflexit , vnde  applicatus  eidem  coni  trunco  xgre  de- 
tendere poterat , • 
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Conturbabantur  autem  mordicus  tuentes  omnia  alterari  a natura  per  qualitates  fine^ 
appulfu particularum , fiue  corpufculorum , quorum  aggeries  conftituit  effluuium . Non_, 
enim  ipfis  ha’C  videbantur  admodum  propria:  fententix  accommodata , fccus  vero  cautiits 
philofophantibus  nobis ; cum  vtriufque  fymptomatis  caufam  communem  Cflfe , finnilqut, 
vtroquo  experimento  perbelle  fcntc.itiam  noftravn  confirmari  aduerteremus . Vtrobique 
fiquidem  contingit  particularum  intrufio , fiue  anulus  xneus  iniedtus  in  ignem  fuerit , iiue 
ligneus  in  aquam:  vnde  duo  hxc  contraria,  licet  in  diucrfis  fubiectis  ad  fimiles  effectus  con- 
fpirantia , notauimus . 

Hxc  autem  intclligcnda  iunt  per  fc,  cum  ex  accidenti  fccus  cucnire  nihil  prohibeat;  fi 
enim  calor  xque  inuaderet  funem,  non  contingeret  incrementum  ad  eum , quem  diximus 
modum ; fimis  enim  adauftus  non  foret  (ibi  fimilis , fed  plus  cxcrcfcerct  fecundum  longi- 
tudinem; nam  humidopcrfufuscxcrefcit  fecundum  cralfiricm,  fecundum  longitudinem^ 
dccrcfccns : at  vero  fi  calefieret  extrufo  humido , quamuis  xque  cum  inuadente  calore.-, 
gracilior  fieret  longitudine  adau&us , quod  ipfius  funis  texturx  debet  acceptum  referri ; fi- 
quidem ea  eft  ex  pluribus,  pluribufque  fpiris , vnde  fit,  vt  pro  ratiore  illarum  modo  iam 
dicto  debeat  incrementum  fufeipere,  quod  Geometrice  oftendi  facile  poffet.  Imaginandum 
eft  enim  fingUlas  helices , fiue  mauis  fpiras , quibus  funis  contexitur , atque  compaginatur, 
per  intrufus  particulas  dum  dilatantur,  quafi  crafliorcm  cylindrum  ampieCtentcs  coardtari 
debere ; fpirarum  autem  coarftatio , funis  eft  decurratio ; dxcuntibus  vero  ijfdcm  particu- 
lis humidis  fpirarum  carundcm  longitudines  conftriCtx , quafi  graciliorem  cylindrum  am- 
plcCtentcs  diilenduntur ; harum  autem  elongatio , fimis  quoque  elongatio  eft . 

Mufculorum  in  animalis  corpore  ItruCtura , eandem  conditionem  lortitur ; nam  perin- 
trufas  particulas  fpirituofx  fubftantix  dum  dilatantur,  mufculi  non  elongantur,  fed  con- 
trahuntur, vnde  motus  contractionis  fubfcquitur . 


Monitum  . 

Ex  hadenus didis  merpento  magnitudinem  adaudam (imitem eUcfibimct  non  adaudx. 
His  fuppoiitis , id  quod  fcquitur  dcmonftrabitur . 


THEOREMA. 

Si  magnitudo  aliqua  alter  at  ione  fufctpiat  incrementum,  dum  augetur  terminus  inut  mocU 
iam  dttt 0 , augentur  & re  h qui . 


Sit  c.  g.  figura  comprchcnfa  duabus 
peripherijs  AO,  BM  concentricis , quo- 
rum centrum  fitC;  ducatur  ex  C reCfa_ 

CG  occurrens  peripherijs  iam  dictis  in 
punitis  B,A;  alteratione  fufeipiat  incre- 
mentum , diuidatur  AB  bifariam  in  D,  & 
centro  C,  intcruallo  CD  deferibarur  cir- 
cumferentia DI;  Supponamus  autem  al- 
teratione circumferentiam  DI  adauctam 
elfc  vfque  ad  circumferentiam  EH. 

Quoniam  vero  figura  adaucta  fimilis 
eft  figurx  non  adauitx.crit  vt  circumfe- 
rentia DI  ad  latitudinem  AB,  ita  circum- 
ferentia EH  ad  latitudinem  fuam , ea  vc- 
td  fit  GF,  & centro  C,  interuallo  CG  dc- 
feripta  fit  circumferentia  GN,  & centro 
eodem  intcruallo  CF  deferipta  fit  cir- 
cumferentia FL;  ob  Gmilitudjnem  igitur 

erit > vt  DB  ad  DI,  ita  EF  ad  EH,  & rt  DI  ad  A D,  ita  EH  ad  GE;  ergo  ex  aquali  vt  DB  ad 
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DA,  ita  EF  ad  EG,  fed  DB  squalis  efl  AD;ergo,  & EF  aquabitur  GE.  Quonia  vero  anuhu 
Vis  figura  adauda , comprchcnfacircumfercntijsGN,FL,(imilisclfc  debet  ei,  qua  com- 
prehenditur circumfcrcntijs  AO,  BM,  proptcrca,  vt  latitudo  GF  ad  circumferentiam  EH, 
iu  latitudo  AB  ad  circumferentiam  DI,  & vt  latitudo  GF  ad  latitudinem  AB,  ita  circumfe- 
rentia GN  ad  circumferentiam  AO,  &fic  de  omnibus  alijs  circumfcrcntijs  rranfcuntibus 
per punda latitudinis  GI:,  in  quibus ipfa GF diuifa eft  proportionalitcr , vtABin  pundis 
filis,  per  qux  tranfeunt  alia- circumferendi ; itaque  tandem  vtGF  ad  FL,  ita  AB  ad  BM, 
& permutando,  vt  GF  ad  AB,  ita  FL  ad  BM,  fed  GF  maior  cft,  quam  AB;ergo  & FL  maior 
erit,  quam  BM;  adauda  igitur  circumferentia  DI  vfquc  ad  EH,  & latitudo  AB  cuadat  tan- 
ta , quarta  cft  GF,  & circumferentia  AO  augebitur , vfquc  ad  GN,  & etiam  BM  augebitur 
vfquc  ad  FLi  quare  ii  circumferentia  AO  augetur,  etiam  circumferentia  BM  augebitur. 
Quod  oportebat  oftendere . 


THEOREMA'. 


Exemptum 

Si  filidum  .tlrquod  fit  anulare , & agente  calere  aaue  in  fingulas  eius  partes  rarefiat,  acquiret  *X!WXV i. 
men furas  matsres  in  ratione , quam  prius  halebat , & latius  fiet  fecundum  intimam  fu - 
perficient . 


Sit  Solidum  anulare  ABCDEF,  in  cuius  lingulas 
partes  xque  agente  calido,  rarefiat . Dico  (olidum 
illud  rarcladum  fccundiim  intimam  fupcrficicm- 
anularem  latius  clfe.  Intelligantur  omnes  Circum- 
ferentia: cxtcnfx , vt  amplius  extendi  non  poflint  ; 

Sic  enim  erunt  lincxrcdx,  &in  dcmonftrationcj , 
quam  fubijcicmus , intclligatur  fada  comparatio  re-  (- 
£tx  menfurx  folidi  anuli  cum  circumfcrcntijs  exten-  K f 
fis , vt  ampliils  oxtpndi  non  poflint . Quandoqui-  * 
dem  lolidum  rarefadum  calore  xque  inuadente  lin- 
gulas eius  partes , acquirit  maiores  menfuras , in  ra- 
tione , qua  ab  initio ; ac  proinde  illi  debet  limilo 
clfe;  ob  id  ratio  menfurx  FC,  ad  totam  circumferen- 
tiam intimam  FEDFicadcm  clfe  debet  in  folido  anu- 
lari rarefado , qux  ex  hypothcli  lit  deferipta  ipfa  • 

IHGI . Itcmqj  ratio  mcnlurx  FC,  ad  extimum  cir- 
culum CBAC  rarefadum  atq,-  adeo  extenfum  vlq; 
ad  extimum  circulum  MLKM.  Quoniam  igitur» 
vt  cft  FC  menfura  latitudinis  anuli  ante  rarefaftio- 
nemad  circulum  extimum  CBAC;  ita  debet  eflo 
menfura  latitudinis  anuli  rarefadi  , ad  extimum- 
circulum  MLKM;  At  vero  FM,  ad  MLkM  maiorem 
habet  rationem,  quam  FC,  ad  extremum  circulum-. 

CBAC,- proinde  menfura  latitudinis  circuli  anuli 
larcfadi , minor  elfe  debet , quam  FM . Et  Rurfus ; 
quoniam,  vtFC  menfura  latitudinis  circuli  ante  ra-  .... 

refadionem , ad  intimum  circulum  FeDF,  ita  debet  elfc  menfura  latitudinis  anuli  r«b- 
fii,  ad  intimum  circulum  ciufdem,-  Eft  autem,  ratio  FM,  ad  intimum  circulum  FEDF 
maior , quam  ratio  FC,  ad  eundem  circulum  intimum  FEDF,  proinde  latitudo  circuli  anu- 
li rarefadi  minor  erit.quam  FM,&  circufereda  IHGI  intima  circuli  rarefadi maior  erit  cir- 
cufcretia  FEDF;  ex  hypothcli  veroanulus  extenditur  vfq;  ad  MLKM, ergo  circulus  intimus 
anuli  rarefadi  tranfibit  per  puda  inter  F,M,  u:g:  per  I;&  inter  t ,L,vt  per  H,&  inter  K,D,ex: 
gr.pefG.  Eft  ergo  circulus  GHI  latior  circulo  DeF.  Quod  oportebat  oftendere. 

Qa6d  autem  FM,  ad  MLnM  maiorem  habeat  rationem , quam  FC,  adCBAC,  licdc- 
monftrabimus . Nam  quod  FM,  ad  FEDF  maiorem  habeat  rationem, quam  FC.ad  FEDF, 
aperti  conftat  ex  8.  quinti.  Illud  igitur  ficoftcndcmus. 
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Intelligatur  continuata  fcmidiamctcrvfq;  ad  circuli  centrum  N in  fuperiori  figura,  & 
in  adiundo  diagrammate  fit  AB  arqualisfcrnidiametro  NM,  &CD  fit  circumferentia.; 
MLKM  extcnfa  quidem , vt  amplius  extendi  non  poflit ; deinde  EF  fit  aqualis  femidiame- 
troNC.&GH  fit  circumferentia  CB  AC  cxtenfa,  vt  amplius  extendi  non  pofiit.  Ex  AB 
fccctur  AI  fegmentum  aquale  ipfi  femidiametro  NF;  & etiam  ex  EF,  fcccturEIc  eidenu. 
aequale.  Erit  proptcrcalB  aqualis FM,  & IcF  aqualisFC.  Si  igitur oftenderimus  IBad 
CD  in  adiundo  fchcmate  maiorem  habere  rationem , quam  IcF  ad  GH  oftenfum  erit, quod 
erat  opera  pretium.  Quoniam  igitur  cft  ex  hypothcfi , vt  AB  ad  CD,  ita  EF,  ad  GH.  In- 
telligatur iam  efle  vt  BI,  ad  I d ; ita  FL,  ad  LE:  (cadet  autem  pundum  L inter  E,  & k,  vt  in- 
ferius oftendemus) . Quoniam  igitur  cft  vt  BI,  adIA,  ita  FL  ad  LR,  erit  * componendo , vt 
BA,  ad  AI,  ita  FE,  ad  EL;  vt  vero  CD,  ad  AB,  ita  ex  hypothcfi  cft  GH  ad  EF.quamobrem 
ex  a quo  erit, 1 vt  CD,  ad  AI,  ita  GH,  ad  EL;  fed  vt  AI,  ad  IB,  ita  eft  ex  conftrudione  EL, 
<i«,  a<'  LF,  ergo  ex  arquorurfns  erit,  > vtCD, adIBitaGH,adLF;&conucrtcndo,  vrlB,  ad 

« t.ja utii'  CD,  ttaLF,ad  GH.  Sed  LF,  ad  GH  m.iiorcm  habet  rationem, c quam  KF,  ad  eandem  GH, 
ergo,  2c  13,  ad  CD  maiorem  habebit  rationem, quam  KF,  ad  GH. 

Quod  autem  pundum  L cadere  debeat  inter  E,K,  fic  facile 
oftenditur . Quoniam  cnirfr  cft  AI  aqualis  Ek;  & AB  maior, 
quainEF.  Si  ab  Afii&fijJF  auferantur  aquales  AL  EK  rema- 
nebit IB  maior,  quam  KF;  proinde  Ek,  ad  KF  maiorem  habebit 
rationem,  quam  AI,  ad  IB  . Quare  EK  maior  erit 1 fegmento 
vnoipfiusEr,  habente  ad  fegmentum  alterum  rationem,  quam 
habet  AI,  ad'!  B ; eft  autem,  vtAIadIB,ita  EL,ad  LF.  Ergo 
fegmentum  Ek  maius  erit  fegmento  EL,  ac  proinde  pundum  L 
neceflario  cadet  inter  E,K:  Quod  &c.  • ’ ; 

Ad  fluida  pertinet  etiam  & illud , quod  fcquitur . 

theorema: 

AngaJln  fi/htU  ex  vtrujue  extreme  rtclnft  immtft  in  humidum  fecundum  extrimumH 
•n.  nhrnutu  "unam , fer  eum  humidum  ipfum  id  (erum  qu. indam  stationem  ncceffano  afeendet . 

Sit  humidum , cuius  fuperficies  reprarfentetur  per  AB,  fitque  fiftula  FC  vitrea ; fic  enim' 
«*"  apparet  humidi  afcenfus per ipfam, ex  vtroque extremo F,  & C rcclufa , immifiain  humi- 

jlaTiu'*'/- clum  fecundum  extremum  F,  ita  vtpars  immerfa  fit  FE,  extans  autem  EC.  Dico  humi- 
fiuUmcF.  duraper  ipfam  intus  afccndcre  debere  fupra  fupcrficicm  AB  in  certa  quadam  determinata 
Ratione  quicfecns,  v.g.  D. 


1 


Sio,  qumiu 


Refolutio  1 

QVoniam  itaque  fiftula  FC  immifla  in  humidum  fed 
eundum  orificium  F,  per  eam  afccndit  humidum 
ipfum  fupra  humidi  fupcrficicm  AB,  v.g.ad  D, 
& ibi  quielcit,  ergo  vt  humidum  intra  fiftulam  CF  fit  in 
aequilibrio  cum  humido  GH  circumflante , debet  effc 
quidem  maioris  altitudinis,  quam  FE,  ergo  momentum 
humidi  intra  |5ftulam  CF,  vt  fit  aquale  momento  hu- 


c 

x> 
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inktf  circumflantis  GH,  requirit  maiorem  altitudinem,  quam  FE,  ergo  momentum  humidi 
fE  intra  fiflulam  in  F,  minus  erit , quam  momentum  humidi  GH  extra  fiflulam  in  H . 
Quod  ita  fc  habet ; humidi  enim  cylindrus  FE  intra  fiflulam , ob  multiplices  contadlus  ad 
corpus  confidens  in  anguftia  fiftulx , vbi  includitur , minus  habet  momentum , quamhu- 
midum  circumflans  GH,  ciufdem  altitudinis , & ciufdem  rationis  extra  fiflulam . 


VJ  fili 


Compefitio . 

t Voniam  humidi  cylindrus  FE  intra  fiflulam.ob  multiplices  contadlus  ad  corpus  con- 
fiflens  in  anguflia  fiftulx , vbi  includitur , minus  habet  momentum,  quam  humidum 
^ circumflans  GH,  ciufdem  altitudinis , & ciufdem  rationis ; extra  fiftulam  ergo 
momentum  humidi  Ffc,  intra  fiflulam  in  F,  minus  erit,  quam  momentum  humidi  GH  ex- 
tra fiflulam  in  H;ergo  momentum  humidi  intra  fiflulam  CF,  vt  fit  squale  momento  humi- 
di circumflantis  GH,  requirit  humidi  maiorem  altitudinem,  quam  FE;  ergo  vt  humidum-, 
intra  fiflulam  CF,  fit  in  aequilibrio  cum  humido  GH  circumflanti  , debet  ede  quidem-. 
maioris  altitudinis,  quam  FE,  ergo  fiflula  FC  immiifa  in  humidum  AB  fecundum  orifi- 
cium F,  per  eam  afccndit  humidum  fupra  fui  fupcrficicm  AB,  c.g.  ad  D,  & ibi  quiefeit . 


Ali»  Refoluti 0, 

Intelligatur  fuperficics  HH  concentrica  ipfi  AB. 

Voniam  humidum  afeendit  per  fiflulam  FC;  ergo  humidum  circumflans  defeendir, 
\f  ergo  humidum  per  fiflulam  FC  expellitur  ab  humido  circumflanti ; ergo  minus  cfl 
.preffa  fuperficies  HH  ad  F orificium  fiflula; , quam  in  H;  ergo  minus  efl  momen- 
tum FE  in  F,  quam  GH  in  H.  Quod  ita  fc  habet;  humidum  enimFE  intra  fiflulam , mi- 
nus habet  momentum  in  F,ob  multiplices  conta&us  cum  corpore  conliflentc,quam  GH  ex- 
rra  fiflulam  in  H. 


Exemplum 

LVll. 


q: 


* 

!• 

t 

a 


Compofiti o .' 

Voniam  humidnm  FE  intra  fiflulam  minus  habet  momcntiim  in  F,  ob  multiplices 
conta&us  cum  corpore  conliftcnte , quam  GH  extra  fiflulam  in  H;  ergo  momentum 
* humidi  FE  intra  fiflulam  in  F minus  cfl,  quam  momentum  humidi  GH  extra  fi- 
flulam in  H;  ergo  minus  cfl  preffa  fuperficics  HH  ad  fiflula;  orificium  F,  quam  ad  H;  ergo 
Jiumidum  per  fiflulam  FC  expelletur  ab  humido  circumflanti ; ergo  humidum  circumflans 
dcfcendit ; ergo  humidum  afccndit  per  fiflulam  FC.  Quod  &c. 

Quoniam  vero  cxpulfio  cfl  finita,  propterca  etiam  afccnfus  finitus  erit;  ergo  humidum-, 
jpfurn  per  fiflulam  iam  dictam  afccndet  ad  determinatam  flationctn . 

S C H 0 L I 0 ’N. 

Aduerte  ex  accidenti  contingere  pojfc , vt  humidum  non  ufcendut , qui»  nimio  lentore  impen- 
ditur ; & qui » forte  ttnt * gr tuitus  efl , vt  non  udmittut  compenfutsonem  contuclns  cum 
gr.inilute . 

Redeuntes  itaque  ad  ea , quae  humido  infident , non  prstcribimus , quod  in  re , de  quaj  tufiun» 
agimus,  efl  magnopere  confiderandum , videlicet , dum  fupra  dicebamus  humidum  molo  j”"'"'* , v» 
aquale  folidx  magnitudinis  parti , ciufdem  effe  grauitatis  cum  ipfa  magnitudine , & alia- 
huiufmodi , id  intclligcndurr.  effe , vt  exploratio  grauitatis  fiat , huiufmodi  corpora  ponde-  <»w> . 
rando  in  eodem  medio;  eamobeaufam,  quoniam  folidae  magnitudines  humido  grauio- 
res,  in  ipfo  humido  tanto  funt  leuiores , quanta  efl  grauitas  humidi  molem  habentis  folidx 
magnitudini  squalem . Itaque  ad  ipfa  folida  libranda,  vt  videlicet  inde  eorum  pondera- 
innotefcanc , idem  oportet  adhibere  medium  j hoc  enim  padlo  proponionalitcr  adimitur  ijs 
“ ' ’ '*  > graui- 


I 
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grauitas ; qiiod  omnin6  ad  explorandam  grauitatem  eorum  requiritur ; non  enim  beni 
inftitucretur  libratio  ponderum , fi  vnum  eorum  in  acre , aliud  autem  in  aqua  foret ; quo- 
niam plus  adimit  dc  grauitate  aqua , quam  aer ; vt  igitur  duo  grauia , nobis  conflet  atque 
ponderare , feu  duo  corpora  xqualis  eflc  ponderis , vtrunque  debet , vel  in  vacuo , vel  in-. 

. aere , vel  in  aliquo  alio  fluido , in  qui  illa  dcfccndant , eflc  conftitura . 

***<'*  w/  Non  eft  autem  alienum  ab  inllituto  obferuare , quod  non  cft  exigui  momenti,  nimirum 
librationem  inftitui  pofle , vel  per  dcfcenfum , vel  per  afccnfum , ijlc  primo  hadenus : clc_. 
fecundo  pauca  fubijciam. 

Supponamus  Libram  eflc  ligneam , camquc  conftitutam  eflc  infra  aquam , qua  lignum— 
cfllcuius:  fit  autem  trutina  ipfius  infixa  fundo  vafis , vbiaqua:  manifeftum  cft , /i  ad  ex- 
tremitates lancium , fcu  brachiorum  ipfius  Librx  fuerint  alligata  folida  humido  lcuiora—  . 
eiufdem  grauitatis  in  fpccie , ciufdcm  molis , ciufdcmque  figura? , aquali  impetu  furfu  ra— 
afcenfura,  atque  adeo  in  bilancc fieri  xquilibrium,  quod  fi  vnum  mole  fuerit  maius  alte- 
ro , quod  cft  maius , maiori  impetu  fursum  afccnfurum  eflc,  atque  idem  euenturum  quoq; 
in  libratione  per  defccnfum , dum  videlicet  exvna  parte  bilancis  fuerit  conftitutum  pon- 
dus maioris  grauitatis  abfolutc : adeb  vt  in  afccnfu , quod  cft  maioris  molis , crfi  eiufdtin- 
grauitatis  in  fpccic , quod  maioris  cft  grauitatis  abfolutc , maiori  impetu  fursum  feratur. 
Vt  igitur , fi  fuerint  duo  corpora  lignea  ponderis  inxqualis , quod  eft  maioris  ponderis  dc- 
fccndit , vni  ex  brachijs  bilancis  appenfum , quodque  minoris  cft  ponderis , cleuatur,  dum 
libratio  fit  in  fluido  lcuiori , puta  aere;  ita  contra,  quod  maioris  cft  ponderis,  in  fluido 
grauiori  afccndit,  quodque  minoris  eft  ponderis  defeendit,  dum  fcilicct  vtrunque  fuerit 
extremis  lancium  bilancis,  vnum  vni , alterum  alteri  alligatum,  in  fluido  grauiori  in  fpccic. 
r;{m,  nen_,  Obfcruandum  tamen  cft , a nobis  commemoratam  fuilfe  figuram , non  quafi  bxc  fiiciat 
fti.t  mi  ad  momentum  grauitatis  in  ijs , qui  funt  humido  grauiora , itemque  lcuiora ; fed  quia  ha- 
u'tt"i7/ti'i  bet  fevcluti  conditio  ad  facilius  fcindendum  medium:  atque  aded  conducit  advclocita- 
nlniuLm^  tem  dcfccnfus,  aut  afcenfus.  Eft  enim  delirantium  fomnium , humidum,  feu  fluidum,  cuiuf- 
*”*“■  modi  cft  aqua,  nqjlam  habere  refiftcntiam  ad  diuifionem.  . 

Corpora  fiquidem  generis  ciufdcm , ciufdcmque  grauitatis , grauiora , quam  humidum» 

& fibi  fimilia , xqualcm  in  humido  grauitatem  habent . Qu6d  fi  vnum  velocius  defeendit , . 
quam  alterum , pottft  id  figuri  acceptum  referri : inde  tamen  non  licet  maiorem  grauita- 
tem inferre . Ita  fit , vt  idem  corpus  legnius , vel  velocius  dcfccndere  poflit  per  quodeun- 
que  humidfi , e.g.  per  acrem , quando  icilicet  humido  grauius  fuerit , prout  videlicet  ipfura 
in  humidum  fuerit  immitium,  conflans  figura  irregulari,  nimirum  gracili , & oblonga  fe- 
cundum vnara  dimenfionem , & lata  fecundum  alteram;  nam  fi  dcfccndat  immifTum  fec  un- 
dum  latitudinem , fcgniiis ; at  fi  fecundum  gracilem , & oblongam  dimenfionem , celcriils 
delcendct . Id  autem  de  afcenfu  quoque  intelligcndum  omninb . 
it’'uirm’t*t  Cxtcrum  fupradida  de  libratione  in  eodem  medio  &c.  faciunt  etiam  fuomodo  adde- 

fmtimmictimm  fcenfus  celeritatem . Illud  tamen  diferiminis  intercedit,  quod  in  libratione  grauius  ipfum 
alntiutm'"  prxponderat;  fi  enim  fuerint  xqualis  grauitatis  in  fpccic,  vt  fc  habet  moles  ad  molem- , 
ita  grauitas  ad  grauitatem ; fi  igitur  mole  cft  maius , ita  etiam  & grauitate,  at  qui  xque 
grauia  funt  xque  ponderant ; quod  autem  grauius  priponderat.  Sed  non  ob  eam  caufam-,' 
quia  przpondcrct  quod  cft  grauius , exiftimandum  elt  celerius  defcenfurum , cum  vtrun- 
que cx  quiete  defeendit  ; quod  enim  grauius  cft  altero , eft  etiam  eo  maius , fuppofira  ea- 
dem grauitate  in  fpccic ; quoties  igitur  moles  in  mole  continetur , toties  grauitas  in  gra- 
uitate; perinde  cft  igitur,  ac  fi  plura  corpora  xqualis  molis,  & grauitatis  fumpta  fuerint , 
ita  vt  vno  relido  reliqua  fuerint  coniunda , & illud , & hoc  aggregatum  eodem  momento 
incipiant  defeendere ; vt  enim  hxc  omnia  difiunclim  xque  velociter  defccndiflent  cum  eo, 
quod  fcorsum  dcfccndcrc  fupponitur,  ita  etiam  coniunda,  remotis  impedimentis,  vidclicen 
medij  rcfiftcntia  &c;  coniundio  fiquidem  nihil  addit, nibilque  detrahit.  Vnde  fi  fint  corpora 
plumbea,  quorum  vnum  ponderer  dcccm,  alterum  autem  mille,  xqui  velociter  in  vacuo 
dcfccndercnt;  at  in  pleno,  fi  quid  diferiminis  eft,  id  oritur  a rcfiftcntia  medij;  nam  fi  corpora 
. fuerint  eiufdem  grauitatis  in  fpccic,  proportionaliter  quidem  fit  ipfis  detradio  grauitatis  j 
nam  hic  fit  pro  ratione  grauitatis  partis  ipfius  medij , qui  mole  fit  xqualis  corpori  defccn- 
denti ; vnde  quemadmodum  fe  habet  grauitas  acris  mole  xqualis  plumbo  mille  librarum 
ad  grauitatem  aeris  mole  xqualis  plumbo  decem  librarum , itafc  habet  pondus  mille  li- 

....  brarum 
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fcrlrum  ad  pondus  decem  librarum ; fed  fi  fuerit  ablatum  ad  ablatum , nempe  pondus  acris 
ad  pondus  aeris , vt  totum  ad  totum , fcilicct  vt  plumbum  ad  plumbum,  etiam  reliquum  ad 
reliquum , hoc  eft  id,  quod  retinet  de  grauitate  pondus  mille  librarum  ad  pondus  id , quod  . 
minet  de  grauitate  decem  librarum  plumbi,  vt  totum  ad  totum  fc  habebit;  faCta  dctra&io-  > 

ne  iamdi&a  per  grauitatem  aeris , quem  vna  cum  plumbo  fuppono  librari  in  vacuo,  & 

'grauia  ipfa  defeendere  per  acrem;  Cum  autem  grauitas  fit  inftrumetu  quo  Natura  vtitur  in 
«dcfcenfu  grauium.proptcrca.vt  hac  atque  velociter  in  vacuo  defcenderant.ita  etia  in  pleno; 
obdat  tame  rcfiftcntii  medi;,  qui  attendi  debet,  & penes  fuperficiei  parte  corporis  defecti* 
dentis, partem,  inquam,  cui  fubicCtu  mediu  occurrit  refidens,  & partim  etiam  penes  modii, 

<pio  occurrit,  vel  fcilicct  ad  angulos  rcCtos,  vel  obliquos;nam  fi  foret, vt  grauc  ad  gr.uif.iti 
illa  fuperficiei  pars  ia  diCta  vnius  corporis  ad  fuperficiei  parte  alterius  corporis,  aque  velo* 
citer  defeendere  deberent  fuppofita  grauium  cade  grauitate  in  fpccie.  At  fi  fubicCtu  mediu 
eode  modo  vtrique  occurrat,  nepe  ad  rcCtos  angulos,  ita  vt  vtraque  fupcrficies,  cum  plana 
fuerit,  vtrique  etia  cylindri  ex  medij  fubdatia  ad  rodos  figulos  occurrere  intclligatiirrquod 
fi  vna  fuerit  plana.altcra  autem  ctfi  illi  iqualis, gibba, conica, vel  in  duas  partes  diuifa.ira  y{ 
hi  mutuo  fibi  occurrat,  fc  fcquc  intcrfcccnt  in  vna,  cadeq;  linea  roda, variabitur  ratio  refi- 
flcntiitnaquc  fuperficiei  plani  fit  relidentia  ad  angulos  rcCios , at  vero  huic  fit  refidetia  ad 
angulos  obliquos,  qui  minor  cd  illa:  ita  fit  vt  parallclcpipcdum  humido  grauius  difficilius 
dcfccndat,  e.g.  pcrjpfum  humidum.quam  fi  eadem  moles  condaucrit  figura  acuminata, Vel 
fi  eadem  moles' immittatur  in  fluidum  fecundum  fuperficiem  latiorem,  difficilius  dcfccndct, 
quam  fi  immittatur  fecundum  angudiore,  quod  etia  nonauit  Philo,  lib.4.  de  Ccclo  Tcx.45. 

At  vero  fi  grauia  fuerint  diuerix  grauitatis  in  fpccie, in  pleno  non  fit  dcrraCiio  grauitatis 
proponionaliter,  ita  vt  reliquum  ad  reliquum  eandem  habeat  rationem  ac  totum  ad  totfi , ■ 

nam  fi  e.g.  fuerint  duo  corpora  iqualis  molis  vnum  plumbeum,  alterum  autem  aqucum,& 
vrnimque  defeendat  per  acrem,-  plumbum  ad  aquam  habet  rationem  fere  vt  1 1 f , ad  1 . aer 
mole  iqualis  plubo  ponderet,  vt  J-  , plubo  detrahitur  grauitatis  vft  , Sc  remanet  vndccim 
pro  grauitate  ipfius , aqui  autem  detrahitur  grauitas , vt  - , & remanet  pro  grauitate*. 
ipfius : non  eft  autem  vt  rij-  ad  i.ita  n.ad‘r  . Vnde  nequeunt  defeendere iquc  vcloci-1 
ter  in  pleno , in  vacuo  tamen  pari  velocitate  ferentur . 

Aer  mole  iqualis  aqui  ponderabit  id, quod  exprimitur  per  fra&ionem  cuius  numerator 
eft  1,  denominator  autem  1177;  quo  dcrraCtoex  1,  fit  reliquum  expreflum  per  fiaCtio- 
nem , cuius  numerator  eft  1 1 7 6,  denominator  autem  1177;  dctraCto  ver6  es  n,  cum  di- 
midio, fit  reliquum  tr,  cum  fraCtionc,  cuius  numerator  cd  1175,  denominator  autem* 

2354.  Non  eft  porrd,  vt  1 1 , cum  dimidio  ad  1 , ita  1 1 , cum  fractione,  cuius  numerator  elt 
j 175,  denominator  vero  1354,  ad  fraCtioncm, cuius  numerator  1 1 76,  denominator  vero 
j 1 77 . Itaque  dctraCtio  grauitatis  non  fit  proportionalircr , vt  diCtum  fuit. 

luuat  autem  hicadnotaflc  ad  defccnfus  maiorem  velocitatem  non  fufficcre,  quod  gra-  K„;u 
uc  ad  grauc  maiorem  habeat  rationem , quam  fuperficies  ad  fuperficiem  mobilis , ctiamfi  a*™  * 
folum  ea  attendatur,  qui  eft  attendendam , nempe  totius  fuperficiei  grauis  dcloendcn-  "*• 
ris  pars, cui  fubicCtum  mediu  occurrit  ac  obuium  fit  refiftens.Sed  infuper  attendere  quoque  ‘‘ ‘“  m' 

oportet  modum  occurfus,  an.videlicct  fiat  fecundum  angulos  obliquos,  an  vero  fccuh- 
diun  angulos  reflos.,- id  enim  magni  refert  in  re,  propofica.  Agcduin  redeamus  vnde  di* 
fccffimus ; & de  acris  ponderatione  , rationcq,-  grauitatis  ipfius  ad  grauitatem  aqui ,' 
pauca  quidam  iamedipm  adducamus. 

Videtur  Keplerus  rem  non  bene  cxplicafle.-  namreuera,  vt  experimento  nobis  com- 
probatum fuit ; fi  acrismolespondcrat  vnum,  loquendo  de  illo,  quem  infpiramus,  ea- 
dem  cum  fuerit  aqui  ponderabit  1177.  At  vt  eft  grauitas  ad  grauitatem , ita  denfitas  ad  ' 
denfitatem , & contra . Is  autcrnpurat  rationem  denfitatis  collcCtam  ex  refractionibus  ,’cx 
itherc  in  aerem . & ex  aere  in  aquam , c£fe , vt  1 , ad  ii  jf-  , & quidem  in  linea  rcCta : ex 
vtroque  proportionis  termino , cffeCto  cubo,  exiftimar  colligi  rationem,  qui  inter  i,  & 

1 5333<Hd8a,  addens , Non  dubiu  fi  quis  in  puro  ithere  confideret,  fundererq;  hinc  vnuu»*- 
cyathum  aqui,  inde  1 5 ; myriades  myriadum  cyathorum  aeris, quin  hic  iquipondcratura 
finr,  & ih  camcr£,fcu  cubo  duodecim  pedes  longo,laro,  & alto  non  plus  inefle  materii  cym 
aere  ilio  puri  (fimo,  qui  itheri  contiguus  eft  plenus  cd,  quamincubifcoaqux,  quipate^. 
per  oCtauam  partem  podicis  in  omnes  dimcnfioncs.  At  alibi  dixerat,  toties  tenuiorem-,' 
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cflc  aerem  aqua  xther  aere , decies  centies  millies : vnde  nec  «iarfi  fibi  videtiff^iM 

re.  Modus  autem  confcqucndi  rationem  ponderis  inter  acrem,  & aquam,  luc  vnusrtt. 
Sumpfiraiufphxricum  vas  plumbeum  vndiqucclaufum,  aere  rcP'c™m’X^/rX£i" 
miffum  in  aquam  non  demergeretur , cdm  fcilicct  plumbea  cortex  foret  modicx  ^a®tm  . 
proptcrca  additu  fuit  tantu  plumbi , vt  fieret  demerfio , eius  autem  pondus  mquihtum i tmr 
fn  aere  repertumque  librarum  4.  vnc.  6 . den.  4. , & gran.  1 6.  hoc  cft  gran.  3 1 a 1 . 
ponderatio  farta  fiiit  in  aqua , repertumque  eft  pondus  librarum  o.  vnc.  7.  den.  10.  tioc  ck 
omnibus  ad  grana  redartis  gran.  4172;  operationis  autem  progreflus  cft  vt  fcqumir . 
Modus  txflomndi  Atris  griuiutem  . 

Pondus  molis  plumbea?  pilx  non  compreflx , vna  cum  plumbo  addito , vt  fieret  immer- 
fio  &c.  pondus  inquam  in  aere . L'~>.  4*  6.  4.  1 

Pondus ciufdcm aggregati,  in  aqua.  Lib.  o.  7.  10. 

ipfius plumbi.  Ub'  °- 


Pondus  molis  aqua:  xqualis  capacitati  pilx  non  compreflx.  ' • 3- 

Pondus  pilx  plubcx  compreflx,  vna  cu  plumbo  addito  in  aere.  • 4* 
Pondus  pilx  compreflx , cum  addito  plumbo , in  aqua . — ‘ — 1 


»•  ni 


6. 

6.  4.  23. 
9 • *7*  «4- 


Differentia  Pondus  molis  aqux  xqualis  prxdirto  aggregato.  Lib.  2.  8.  ti.  p.. 

Dux  vigefimx  tertix  partes  librarum  4.6. 4.  id.vr  iupra  aufe-  „ 1 

rends&c.  Lib.  o.  4-  . 

Pondus  molis  aqu*  xqualis  capacitati  pilx  compreflx . Lib.  2.  3.  18.  6% 

Pondus  molis  aqux  xqualis  capacitati  pilx  non  compreflx . Lib.  3.  6.  1.  13^ 

Pondus  molis  aqux  xqualis  capacitati  pilx  compreflx . Lib.  2.  3.  i». 


Pondus  aqux  mole  xqualis  aeri , cuius  pondus  erat  gran.  7.  il— Lib.  1 • 2.  7*  7* 

ludque  fuit  inuentum,  fubtrarto  pondere  pilx  non  compreflx,  & 
ponderatx  in  acre , cuius  pondus  erat  lib.  1. 11.7.  6.  a pondero 
eiufdcm  pilx  compreflx  2. 1 1.7. 13.  horum  enim  differentia  eft  7. 

Pilx  autem  fuerunt  ponderatx  in  aere  fine  addito  plumbo,  quo- 
niam hoc  non  erat  opus . :■>  ja 

Quod  fi  illud  adhibere  placet , pondus  pilx  non  compreflx  cum  plumbo , ent  Lib.  4.  6. 
4. 1 6.  cum  plumbum  additum  eflet  1.6.21. 10.  At  compreflx  pondus  cum  plumbo  addito 
erat  Lib.  4. 6. 4.  2 3.  horum  autem  differentia  eft  itidem  7.  at  vero  lib.  1 . a.  7. 7.  valet  gra- 
na 8239.  itaque  moles  aeris , qux  ponderat  7.  cum  fuerit  aqux  ponderabit  8239.  Ratio 
igitur  acris  ad  aquam, cft  vt  7.  ad  82  39.  omnibus  diuifis  per  7.  erit  vt  vnum  ad  1 177. 

Vel  pondus  pilx  cum  addito  plumbo,  in  aere.  Lib.  4.  6.  4.  16. 

Pondus  aqux  xqualis  mole  prxdirto  aggregato . Lib.  3.  10.  18.  iE. 

Aggregatum.  Lib.  8.  4.  ai.  32. 

Pondus  pilx  cum  addito  plumbo  compreflx  confiderato  tantum 
boodere  ipfius  plumbi . Lib.  4.  6.  4.  16. 

r Pondus  aqux  mole  xqualis prxdirto  aggregato . Lib.  2.  8.  11.  9. 

Aggregatum.  Lib.  7.  2.  15.  27.  ' 

Aggregatum  primum l Lib.  8.  4.  22.  32.  , 

Aggregatum  fecundum . Lib.  7.  2.  15.  25, 

Differentia,  & pondus  aqux  mole  xqualis  moli  aeris  cfiplubo.  Lib.  1.  2.  7.  7.  > 

Pondus  aeris . Lib.  o.  o.  o.  7.  ■ 

Vel  pondus  xqux  xqualis  mole  pilx  non  compreflx  addito  plu- 
fco , caula fubmcrGonis &c.  Lib.  j.  io.  18.  16. 

~ pondus  aqux  mole  xqualis  pilx  compreflx  addito  plumbo.  Lib.  a.  g.  n. 

Differentia,  & pondus  aquat  mole  xqualis  aeri , cuius  pondus  _ 

^Kiatgraa.7,  **:  h a* 
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- Jdaerttndum  efi  tutem,  ideo  detrahi  duas  vigefimts  tertias  partes vt  di  IT  uti  efi , duas  i» - 
ejH.tr»  vigefimas  tertias  partes  librarum  4. 6. 4,  1 6.  quoniam  grauitas  plumbi  ad  graui- 
tatem  aejut  efi  itt  ratione  ,vt  1 1 7 adi.  fiat  igitur  vt  1 1 j-  ad  1 . ita  3 1 2 1 6 ad  altud , il- 
■■  ludijueerit  ^5  hocefi  iqi  4U  fi  autem  1714.  ejua  fient  grana  diutdamus  per  14.  proue- 

--  nient  1 1 ^.dcn.  <fi  t.  gran.fi  vero  1 1 3.  diutdamus  per  2 4.  fiet  quotiens  vnc,  4,  (X  das, 

1 7.  vnde  integer  quotiens  erit  vnc.  4.  den,  1 7.  efi gr an.  2 f*. 

1:1  -x 

Supradiciorum  Theoria. 

Qui  ha&enus  difta  funt , fi  c offenduntur.  Sint 
pila:,  quarum  vna  AD,  altera  vero  EH  mole- 
quidem zquales.  Intclligatur  AD  plena  aqua, 
cuius  pondus  fit  lib.  3. 6.  r.  13.JJ.  Intclligatur 
redaifta  ad  paruitatem  BC,  runtx  capacitatis , vt 
contineat  aqui  libras  2' . 3. 1 8. 7.  -J. 

• Intclligatur  pila  EH  plena  aere , qiur  ponderata  irt  aere  non  habet  nifi  pondus  continen- 
tis ; aer  intus  inclufus  nihil  in  aere  ponderat : intclligatur  comprcffa  ad  paruitatem  fphirx 
FG  tanta:  capacitatis  quanta:  cft  BC;  aer  autem  contentus  in  EH  pila  maiori  redadlus  fit  in 
parua  pila  FG  Manifcftum  efi  interftitium  inter  pilam  aD,  & pilam  BC.  luturum  iqualo 
interftitio  inter  eH,  & I-G, itaque  moles  aqua:  contenta:  in  interftitio  priorum  pilarum  erit 
icqualis  moli  acris  contenti  in  interftitio  fecundarum  pilarum : hic  autem  aer  compaftus  in' 

FG  fuit  ponderis  granorum  7.  cftque  differentia  aeris  contenti  intra  pilam  FG,  & EH,  feti 
cft  pondus  acris  contenti  in  interftitio  pilarum  EH,  FG  *•  At  vcr6  differentia  ponderis  aque  * 
contcnt*  in  pila  AD  maiori  lib.  3. 6. 1 . 1 3 u d pondere  aqua:  contenti  in  pila  minori  BC 
lib.  2. 3. 1 8. 1 3 f[.  differentia  inquam  cft  lib.  1 . 2. 7. 7.  itaque  pondus  aqua:  in  pridifto  in-  emf'  ait.u» 
aerftitio  cft  lib.  1,  2, 7. 7;  pondus  acris  in  arquali  interftitio  cft  gran.  7;  Ergo  ratio  ponderis  c ‘1«“* 
ad  aqua:  pondus  eft , vt  7.  ad  vnc.  14.7. 7.  omnibufque  reda&is  ad  grana , vt  7.  ad  82  39. 
hoceft.vt  t.ad  1177. 


Hic  tamen  non  diifimulabo  errorem  cctmmiffum  ab  illo  experimentorum  compilatore,, 


qui  in  huius  experimenti  hiftoria  fecit  acrem  non  comprcffum  gra- 
Uiorcmcompreffo,  oblitus  eorum,  qui  docuit  Galilius , & iampri- 
dem  Ariftotclfs . Quod  ex  eo  plani  cuique  conflabit  aduertenti, lon- 
gi difficilius  impelli  deorlum  cyatum  inuerfum , in  humidum  initio 
quam  poftea  immerfionis  dccurfu ; eam  ob  caufara , quia  aer  intra- 
cyatum  incipit  conftipari  ab  humidofubrus  occurrente  cyato  deor- 
fumpropulfo;  tunc  autem  fa&um  cum  fit  tarum  corpus  grauius  in- 
fpccic,  non  rcfiftit  prementis  manui ; vnde  nulla  in  immerfioni  pro- 
grcflii  rcfiftentia  percipitur . 

Audi or  is  modus  alter  explorandi  teris  grauitatem . 

Sic  inftrumcntum  ADBC  vitreum  , quod  repletum  fit  hydrargy- 
ro:  deinde  fuperimpofito  digito  orificio  A,  inuerfo  inftrumcnro , vt 
fien  folet , demergatur  orificium  priditftum  digito  claufutn  in  hy- 
drargyrum  reftagnans  vafc  contentum : mox  fubtraito  digito,  per- 
miaatur  exitus  hydrargyro  inclufo  in  vafc , defeendet  autcin  ad  fta- 
tionem  F confuetam  fupra  fupcrficie  hydrargyri  ftagnantis,  nimirum 
ad  altitudinem  vnius  brachij  cum  quarta  parte : mox  vero  idem  ori- 
ficium pcrfeucrans  immerfum,  claudatur  vefica  fuina , funiculo  Icili— 

C e^tn f’rmitcr.  ftiingendo , vt  omnis  aeri  prohibeatur  ingreffus, 
curn  /cilicct  orificium  iplum  aeri  fuerit  expolitum ; inuerfum  autem- 
lnltnimentum  immergatur  in  aquam : & quoniam  contingit , vt  gra- 
uius fit  in  fpecie,  quam  aqua,-  propterea  vna , vel  dux , vel  plures , fi  n 
opus  fuerit , aptentur  vcfici , quarum  dux  in  fchcmate  rcprxfentan- 
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*ur  per  EG.HI  aere  quidem  repletae,  ita  vt  fafta  inuerfionc  extct  pars  colli  inftriimenti,  e.g; 
KA:  infupcr  addito  pondere , fc.  apolirqnjbufdam  cx  mqtajjo , fuperimpofiris  collo , ita  vt 
hoc  illos  ingrediatur , dcfccndentes  vlquc  ad  ligaturam  vcficarum  EH,  adgrauantes  tan- 
tum , vt  apex  colli  A defeendat  ad  aqu*  fuperficicjn ; quod ,'  vt  medius  eognofcoimtf  Ap. 
tanda  eft  furamitari  cufpis  quaedam  perafuta,  ita  vt  obfrruandum  fit  tamam  futile  faflanL 
ponderis  additionem , quantum  requiritur  ad  immerfion?  vfque  ad  acumen  illius  cufpidis ; 
mox  autem  perforetur  vcfica , atque  aditus  permittatur  aeri , manifeftum  eft  per  huiufmo^ 
<U  ingreitum  inftrumenrum  magis  immerfum  iri.  Notetur  igitur  quantum  ponderis  eft  au  (e- 
rendum  cx  fupra  impofiro , illudque  lenietur . 

Deinde  vas  repleatur  vfque  aci  orificium  aqua , rc litto  hydrargyro , vt  prius , & iterum 
claudatur  orificium , fuperimpolita  eadem  cufpide  ad  imroei  fionem  obferuandam , videa- 
tur  quantum  ponderis  auferendum  fit,  vteaclctn  immerfio , eodemquemodo  contingat; 
hoc  autenj  pondus  conferatur  cum  fupra  feruato ; nam  fi  illud  fuerit  gran.  7.  hoc  erit  Stjg. 
ergo  grauitas  aeris  ad  grauitattm  aque  rationem  habebit,  vt  7,  ad  ? j.  hocclt , vtl.  ad 
u 77,  vt  prius : funt  enim  ciufdcm  molis.  . 

, ' ;.i ut.l  . ' - /’ 

TUEOR  & M j. 

Si  rei  fi  abiti pnfmafuent  borizontxtitcr  infixum  , adauas  extremum graue  fuerit  aptem, 
fum . Dico  potentiam,  qua  rcjijht/racj toni,  ad  graue  reciproci  efe , vl  i ineundo pnfmnc 
lis , »d [imi-atittudtncm  ciujdcm  , ‘ 1 

Sit  priiina  HGDC,  cuius  parsHGAB,  fit  rei  ftahili,  v.g.  parieti, quidem  infixa  • pars  ve- 

tb  ADCBfir  extra;  fit  autem  graucXappcnfum  ad  extremum  C,  ita  vt  momentum  refi- 

rtcnttacin  AB  (hic  enim  frangeretur, fi  frangi  deberer)  squale  fit  momento  grauis  X appen- 
U ad  C;  diuifa  fit  AB  bifariam  in  E.  rr 

Dico  grauc  X ad  refiftentiam  in  AB  reciproci  fc  habere,  vt  EB  ad  BC. 

Inttlliaatur  creturo  prifina  perrandiculaptcr  ad  borizomem,  vtHLMB,  cuius  pan 
HGAB,  lit  terra;  mhxa,diuifaque  G A bifariam m I,  frtque  potentia  P xquipollenx  eraui  X, 
dc eadem potcruu  P applicata  ad  M,  . , • **- 
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QVoniamjgitur  refiftentia  atque  diffufa_. 
per  AB  ad  grauc  X,  eft  vt  BC  ad  BE : 
fed  loco  grauis  X intclligi  poteft  po- 
tentia P applicata  ad  C;  ergo  ratio  rcfiftcntiat 
atque  diffufx  per  AB  ad  potentiam  P applica- 
tam ad  C,  erit  vt  BC  ad  BE;  fed  locorcuften- 
ti*  *que  diffisfe  per  AB,  intcUigipoteftapo- 
tentia  rcGftens , cuius  mofncntum  in  E;  ergo 
potentia  rcfiftens , cuius  momentum  in  E» ad 
potentiam  P applicatam  ad  C,  erit  vt  BC  ad 
BE;  fed  fi  potentis  rcfiftcntis  momentum  in . 
E,  squipollet  potenti*  P applicat*  ad  C,  ei- 
dem xquipollet  etiam  idem  potentif  rcfiftcn- 
tis  momentum  in  R;  BE,  BR  exiftentibus  *- 

Sualibus , vt  oftendetur;  b ergo  potentia  refi- 
ens , cuius  momentum  in  R ad  eandem  po- 
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Limma  firimunf'. 


$i fuerit  veli  tr  AC,  cuius  hjpomochon  B, fi eque  ad  extremum  A applicata  petentia  fi,  efi  ad 
extremum  C,  applicata  potentia  ita  vt.  earum  momenta  fint  aqualia . 

Dico fi  vellis  in  fellatur  in  B ad  quoje  unque  ungulos  CBD , CBE,  CBF  tfic.  dummodo  poten- 
tia 7i  eodem  modo fuent  applicata , quo  applicata  efi  ad  extremum  A,  momenta  ad  extre- 
ma D,E,F  <fic.appU.eata potentia,  aquaha  efio  momento  eiufdcm potentia  applicata  ad exj 
tremunt  A.  t.i. ' 


Refolutte. 


Vomam  igitur  potentia  ap-' 
‘icata  ad  D aqualis  cft 
momenti  cum  eadem.. 


/'VVP 

potentia  applicata  adA,  fuppofito 
eodem  applicationis  fnSdO ; ergo 
potentia  applicata  ad'D  aquipol- 
Ict  potentia  eidem  Q.upplicat£  ac 


Exemplum 

LIX. 


C,  cui  aquiualet  eadem  potentia- 
applicata  ad  A, fecundum  eandem 
«liftantia  rationem  ab  hypomo- 
elio^fed  potentia  applicata  ad  A 
aquipollet  potentia  applicata  ad  C fecundum  rationem  diflantia  BC  ad  B A;  ergo  eadem 
potentia  applicata  ad  D debebit  aquipollerc  porentia  applicata  ad  C,  fecundum”] rationem 
diftantia  BC  ad  BA;  fcd  potentia  applicata  ad  D aquipollct  potentia  Q applicata  ad  C, 
fecundum  rationem  diftantia  BC  ad  BD,-  ergo  eadem  erit  ratio  BCad  BA,  quaBC  ad 
pD;  Quod  ita  fe  habet ; fune  enim  AB,  BD  inter  fc  aquales . ' ‘ 

Sic  de  alijs  extremis  E,  F &c. 

Comptfitio J 

QVoniam  igitur  AB,  BD,  funt  inter  fe  aquales;  eadem  propterea  erit  ratio  BC  ad  BA,‘ 
quaetteiufdentBC,  ad  BD;  fcd  potentia  applicata  ad  D aquipollet  potentia  Q 
applicata  ad  C,  fecundum  rationem  diftantia  BC  ad  BD;  ergo  potentia  applica- 
arquipollcrc potentis  Q. applicata  ad  C,  fecundum  rationem  diftantia 
BC  ad  BA;  fcd  eadem  potentia  applicata  ad  A,  aquipollet  potentia  Qapplicata  ad  C,  fe- 
cundum rationem  diftantia  BC  ad  BA;  ergo  potentia  applicata  ad  D aquipollet  potentia 
Qapplicata  ad  C,  cui  q quiualet  eadem  applicata  ad  A,  fecundum  eandem  diftantie  ratio- 
nem ab  hypomoclio ; ergo  fuppofito  eodem  applicationis  modo  potentia  applicata  ad  D 
f qualis  erit  momenti  cum  eadem  applicata  ad  A. 

Sic  de  lilijs  extremis  E,  F &c. 

’ «4  • . ’ c . / ■ i . ' . " • * 

Lemma  Secundum . 

*■£!!**■  riG1*C'furr,t  creltum  perpendiculare  horizonti , vt  HLUB,  ita  vtpars  HCAB 
q "erat  mfitex pancti , modo  fit  ad  re  Hos  angulos  infixa  terra  eodem  modo , efi  loco  gra- 
CU‘V,  momtnto  aquale  efi  momentum  refilt entia  in  AB,  fit  quadam  potentia  P, 
J,T  lenS  aftl,ctufiennd'um  reltam  TU,  ad  M,  extremum  pnfmatis  ereUt , fra- 

■^■-totlens  l'a!:  ‘f  <^‘fi“V$t,.*rf*Peri’"P‘fi‘*m aliquod graue ipfi LU,  potentia  fi  aqui- 
’ ,a,lf"JUeGj1  bifariam  m I,  efi  per  1 cadat  perpendicularis  KR. 

*v  T ' -i» l, agrauijiperimpofitt aquale efie momento refiffentsqin GA, 


.•V  \ ? t'.\- 
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Quoniam  enim  eadem  eft  refiftentia  inj 
GA,  qux  in  AB,  & potentia  P applicata  ad 
M,  exhypothefixquipolletgraui  X,  cui  x- 
quiualet  refiftentia  in  AB;  ergo  refiftentia  in 
G A xquipollet  potentis  P applicat*  ad  M , 

At  vero  fi  nos  intclllgamus  fuperimpofitum 
grauc  aliquod  ipfi  LM,  cuius  centrum  graui- 
tatis  adgrauct  per  reiflam  kR.cquipollcns  po- 
tentis P,  etiam  frafto  prifinate  in  GA,  eaccra 
habebitur  refiftentia , qus  prius,  squipollcns 
polentis  P applicat*  ad  Mi  fcd  fuperimpofiti 
granis , cuius  centrum  grauitatis  fit  in  rc<fta_. 

IR,  momentum  eft  in  eadem , puta  in  I;  ergo 
momentum  huiufmodi  refiftcnrix  in  I,  fra&o 
prifinate , refiftens  squipollct  potenti*  P ap* 
plicat*  ad  M i fcd  momentum  rcfiftcndo  *• 
quipollens  potenti*  P applicat*  adM,  squipollct  refiftenti*  in  G A,  eiufq;  momento  eft 
jtquale;  ergo  momencQ  in  I a graui  fuper  impofito,  squale  erit  momento  refiftenti*  in  G A. 


Corollarium  Brimum. 


Hine  p«  i fpicuum  tft  momentum  in  1 1 grsui  (iiperimpoGro  fubltirul  node  loco  refiftenti*  io  GA:  tira  enim 
illud , quim  h*c  xquipollet  potentis  P applicux  ad  M:atq;  adeo  abfoluii  momentum  io  I,  fubflinri  pol!c> 
loco  tcfiftemic  *quc  JiffulxpctGA. 


Corollarium  Secundum. 


Hinc  etiam  intenigespetEduaaSFpaiallelahotiionti,  Gquemadmodum  fuit  politum  graue  fuper  LM. 
sdgrauarsperreflam  KR,  cuius  moniciitum  equipollerct  tam  potenti*  P applicat*  ad  M.  quam  refiftenti* 
inGA.itafupet  DC  inttlligi , vis  quxdani  poteft , premens  (ecundiim  redhm  FS,  irautxquipollear  grani  X, 
vel  petentis  P applicatx  fecundum  redam  PC  ad  extremum  C.ita  vt eius  momentu  n m E zquiualcattcfr 
ilctuix  in  AB,  atque  adeo  momentum  in  E.lubftitui  poteft  loco  refiftenti*  *quc  diftufic  per  AB, 

Compoptio . 

QVoniam  igitur  refiftentia  xqufc  dilfufa  per  GA,  atque  ade5> « potenti*  refiftentis  mcP 
mentum  in  I squipollcns  A potenti*  P applicat*  ad  M,  xquipollet  etiam  momento 
eiufdcm  potenti*  applicat*  ad  D,  vt  oftcnfum  eft;  ergo  potentia  refiftens , cuius 
momentum  in  I ad  ipfam  potentiam  P applicatam  ad  D,  erit  reciproci , vt  AD  ad  AI,  feu 
potentia  refiftens , cuius  momentum  in  R,  ad  eandem  potentiam  applicatam  ad  C erit  reci- 

firocc.vt  BC  ad  BR  (idem  eft  enim  momentum  in  I,ac  in  R,  & vt  AD  ad  AI,  ita  BC  ad  BR:) 
cd,  vt  fuperius  oftcnfum  eft,  > fi  potenti?  refiftentis  momentum  in  R,  squipollct  potenti?  P 
applicat?  ad  C,  eidem  cquipollct  etiam  idem  potenti?  refiftentis  momentum  in  E;  BE,  BR 
• exiftentibus  ?qualibus,  ^ergo  potentia  refiftens, cuius  momentum  in  E,ad  potentiam  P ap- 
plicatam ad  C,  erit  vt  BC  ad  BE . Sed  loco  potenti?  refiftentis , cuius  momentum  inE.in- 
telligi  poteft  refiftentia  ?que  dilfufa  per  AB;  ergo  ratio  refiftenti?  eque  diffuf?  per  AB,  a* 
potentiam  P applicatam  ad  C,  erit  vt  BC,  ad  BE:  fcd  loco  potenti?  P applicat?  ad  C,  -°- 
telligi  poteft  grauc  X;ergo  refiftentia  ?quc  diflufa  per  AB, ad  grauc  X.erit  reciproci  ** 
ad  BE.  Sic  dcprifmatc  inclinat  v.g.iucuafi  HY  &C.&  quod  deprifmatc^de  de  Cylind? ' 

SCffOLlOK. 

/ 

"jUduertendum  eft  autem , dicendum  non  effe  momentum  refiftentia  in  XB  amomrntuuua 
graui s X,  efte  vt  BC  ad  BE:  etenim  momenta  poftunt  e/e  aqualia , et 'fi  Jnuntin  ab  bjpo- 
modio ft nt  in  aquales ; erit  que  vt  di/antia  ad  dtftantiam , ita  rtctpr f griue  ad grautj 
momentis  aqualibus  exiftentibus : Jed  potius  dicendum , refiftenti  A **  dS  aa  grane  X 
rationem  habere , vt  BC  ad  BE . Non  enim  graue  idem  eft  quod  ftrientnm  gravis ; net 
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fetent  ia  idem  e fi  quod  momentum  potent  ite : nec  re fift entia  idem  quid  momentum  refi- 
gi enti*  , quee  flant  confundenda  non  funt , nec  promi fcuc  vfurpanda , vt  cuique,  ctfi  leni- 
ter in  Mathematico putuere  ver  fato , perfpicuum  eflepoteft  i Non  enim  momentum  in  E ad 
momentum  in  C,  ejt  vt  BC  ad  BE: fiquidem  momenta  rationem  compofitam  habent  ex  ra- 
tione diflantiarum , (jrgrauttatum  homologe . Hoc  itaque  fenfu  falfiftma  e(l  propofitio ; 
tantum  igitur  dicere  licebit , refifientiam  in  F.  ad  potentiam  in  C:  feu  fi  mauis , potent  tam 
in  E ad  potentiam  in  C e/e  reciproce,  vt  BC  ad  BEi  quo  patio  momenta  in  C,&E  erunt 
aqualia , qua  primo  locum  habent  in  velle  extenfa , deinde  in  eadem  inflexa . 


Ceterum  Tradatum  hunc  de  relidentia  i.im  dito , copiofiflimum  in  Phyllea  nos  infer- 
Uimus,confidcrantcsprifma  illud  in  triplici  pofitionc,  vel  vt  parallelum  horizonti,  vel  ptNmti*  )*** 
vt  clcuatum , vel  vt  inclinatum ; prctcrca  fecundum  diucrfam  applicationem  virtutis  fran- 
gentis  , de  quibus  loco  citato  copiose  difputo , Si  omnia  quantum  in  mc  fuit , diligentia 
Ium  profecutus. 

Quidam,  vt  probarent  Galil? i illud  affumptum , nem- 
pe  Cradus  velocitatis  cittfdem  mobilis  Juptr  diuerfas  ^ 

planorum  inclinationes  acquifiti  tunc  funt  aquales , cum 

eorundem  planorum  clcuationes  aquales  funt  ; multa.,  „ Jf* — IT  \® 

dixerunt,  que  tamen  cum  veritate  conlentirc  minime 
v identur , de  quibus  paulo  infra  fumus  aduri  . Interim- 
perpendere  opus  eft  quid  ab  ijfdcmpronunciatum  fuerit  de  cquiponderantia  gtauium  fu- 
per  planis  eandem  eleuationem  habentibus,  m cuius  gratiam  aflumunt , duo  grauia  fimul 
coniunda  ex  femoueri  nonpofle,  nili  centrum  commune  grauitatis  ipforumdefcendat: 
quo  admiflo , quod  profedb  non  eft  inficiandum , illud  cnunciant . Si tn  planis  inaqualtter 
inclinatis, eandem  tamen  eleuationem  habentibus  duo  grauia  conjhtuintur , qua  inter  fe  ean- 
dem homologe  rationem  habeant  quam , longitudines  habent  planorum  . grauia  aquale  momen- 
tum habebunt . Sed  quffo  in  iplo  limine  difficultas  occurrit ; poterat  enim  id  vniuerfalius 
cnunciari  de  planis  quomodocunq,-  inclinatis,  eandem  tamen  eleuationem  habentibus ; fic 
enim  illa  dcmonftratio , qua  ipfi  vtuntur,  ne  dum  id  , fed  etiam  hoc  probaret . Verum  hoc 
omi/lo,  perpendamus  demonftrationcm  ipfam ; fupponunt  enim  plana  inf  qualiter  inclinata 
Tepr^fentari  per  AC,  & BC, eandem  tamen  eleuationem  habentia : conftituunt  verd  hori- 
zontalem AB,  grauia  vero  fupponunt  in  A,  &B  punctis,  &infuper  grauis  A momentum 
ad  momentum  grauis  B,  in  ratione  efle,  vt  AC  ad  CB,  deinde  fecant  AB  in  F,  ita  vt  BF  ad 
I A fit,  vt  AC  ad  CB,  inde  concludunt  pundumF,  efle  centrum  grauitatis  grauium  A,B, 
quae  per  redam  AB,  conncduntur . 

Hic  tamen  eft,  quod  ijs  videtur  faceflcre  negotij;  nam  aliud  eft  confidcrarc  grauia,  vt  ap-  M a 

penfain  A,  &B,  aliud  vero  vt  adgrauantia  fuper  planis  C A,  CB;  longi  enim  diucrfa  eft 
nuiufmodi  confidcratio . Rcdc  quidem  concluderet  illa  demonftratio , fi  negligendum  fo- 
ret quicquid  graue  fibi  adfeifeit  ob  eleuationem  planorum ; fi  enim  duo  illa  grauia  appen- 
fa  filo  quodam  intclligcrcntur  connexa , ita  vt  illa  imaginario  filo  per  A ,C,  B dudo , cum- 
fuerint  connexa,  libere  poffint  excurrere,  atq;  adeo  ad  motum  vnius,  alterius  motus  confc- 
quatur , grauia  hunc  in  modum  difpofita  dicenda  forent  cquiponderantia ; fi  enim  non  ita 
fc  habeant,  vnumprcpondcrct.itavtBdefccndat  ad  D,  Aalcendcntc  ad' E;  ex  Eduda- 
EF parallela  CD,  adaque  ED  fecantc  AB  in  G,  manifeftum  eft  ACB  cquari  ECD,  ablato 
communi  ECB,  remanebit  AE,  cqualis  BD,  vt  igitur  AE  ad  tF,  ita  BD  ad  EF,  & propter 
parallelas  EF,  BD  triangula  eGF,  DGB  fimilia  funt ; quare  vt  bD,  ad  EF,  ita  DG  ad  GE , 
fcd  BD,  ad  EF,  eft  vt  AE  ad  EF,  hoc  eft , vt  AC  ad  Ce,  hoc  eft , vt  bF  ad  FA,  hoc  eft  vt 
momentum  grauis  in  E ad  momentum  grauis  in  D,  ergo  ipforum  grauium  in  E,  & D gra- 
uitatis centrum  erit  G,  in  horizontali  linei  AB,  in  qui  prius  erat  in  F,  ergo  defccndit  gra- 
ne ex  B in  D.-afcendente  altero  ex  A in  E manete  centro  grauitatis  connexorum  grauium , 
manente  inquam  in  ipfa  horizontali  linea , quod  eft  impollibilc , & contra  afliimptum . 

Hoc  aliter  a nobis  oftendi  poflet , quod  inferius  prcftabimus , interim  redeamus  vnde 
di/ce/fimus.  In  eo  igitur  videntur  peccare,  quod  aflumunt  grauia  illa  non  quatenus  ad- 
grauant  fuper  planis , quod  intollcrabilc  eft , propterea  quod  fi  intelligantur  grauia  (uper 
planis  aC,CB  conditura,  ita  vt  graue  vnum  ex:  gratia  Y valeat  24.  alterum  Z valeat  g. 

hunc 


SaprtuliBerS 

flrMf» 
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liune  enim  in  modum  feruabitur  ratio  longitudinum  planorum , nempe  tripla  > hanc  cnhn3 
conftiniimus  rationem  longitudinis 
AC  ad  longitudinem  CB,  atque  etiam 
diftantix  BF  ad  diftantiam  FA.  Si  ita- 
que graue  Y,  conftituatur  fuper  pla- 
num AC,  ita  vt  cius  momentum  abfo- 
lutum , nempe  24.  reprefentetur  per 
fegmentum  AM,  vt  foper  planum  CB, 


per  fegmenrum  BH  ipli  AM  xqualc , at  verft  momentum  abfolutum  grauis  Z reprefentetur 
per  fcgmcntum  BK  fubtriplum  ad  ipfnm  BH,  & per  aO  illi  xqualc , mox  vero  ex  M,  & H 
perpendiculares  cadant  MN,  HI,  infuper  ex  O,  & K perpendiculares  cadant  OP,  KL,  ma- 
nifolium eft  ex  Mechanicis  graue  Y,  cuius  momentum  abfolutum  reprefentatur  per  AM,  fi 
juerit  conftitutum  fuper  inclinatum  planum  AC,  tale  habere  momentum , cuiufmodi  cft 
MN>&  graue  illud , cuius  momentum  abfolutum  reprefentatur  per  AO,  conflitutum  fuper 
planum  AC  tantum  habere  momentum , quantum  reprefentatur  per  OP,  ita  pariter  illud 
graue , cuius  abfolutum  momentum  cft  BH  conftirutum  fuper  CB  habere  momentum  HI, 
& graue,  quod  habet  momentum  abfolutum  BK  conftitutum  fuper  planum  CB  habero 
momentum  kL»  itaque  cum  fit  quemadmodum  AC  ad  CB,  ita  HB  ad  AO,  & ita  AM  ad 
KB,  propterea  necclfario  confcquiturMN,  & KL  inter  fc  xquari  quamobrera  graue  Y 
conftitutum  fuper  planum  AC  tantum  habet  momentum , puta  MN,  quantum  graue  Z fu— 
per  planum  CB,  nempe  momentum  KL.crgo  graue  Y fuper  planum  AC  xquiponderat 
'graui  Z fuper  planum  CB,  vnde  propofitio  fic  cft  dcmonftrata . 

Verum  enimuero  fi  cade  illa  grauia  fulpenfa  luerint  ex  Librx  extremitatibus  A,B,  xqui- 
ponderant  ex  centro  F.quoniam  vt  AF  aci  FB,  ita  Z ad  Y,  at  vcr6  fi  eadem  grauia  pondero 
diminuta  debeant  ex  ijfdem  diftantijs  xqueponderare , ncceflc  cft  decrementa  fieri  pro- 
portionaliter.ita  vt  quemadmodum  cft  Y ad  Z,  hoc  cft  »4.  ad  8.  ita  fit  decrementum  vnius 
ad  decrementum  alterius  homologi , vnde  fi  ex  Y,  nempe  14.  auferatur  quarta  pars , puta 
6.  remanebunt  1 8.  & fi  ex  Z auferatur  quarta  pars , puta  a.  remanebunt  6.  cft  autem  18. 
ad  6.  vt  BF  ad  FA,  ac  proinde1  graue  vt  »8.  appenfum  nundto  A extremitati  Lihne  arqui- 
ponderabi:  6.  graui  fcilictt  appenfo  ad  puneftum  B,  vnde  eorum  idem  erit  grauitatis  cen- 
trum F,  fi  conlidercntur  quatenus  appcnfa  funt  extremitatibus  Librse ; At  fi  fpefientur  prp 
vt  conftituu  fuper  planis,  certum  cft  graue  Y vt  2 4.  cum  conftitutum  fuper  planum  AC 
habeat  momentum  vttyN,  talcddcrcmcntum  habet,  vt  cius  momentum  iit  tantummodo 
vt  MN,  qua:  in  hac  hypotlicli  icfpedtu  ipfius  AM  fe  habet  vt  quarta  pars , nempe  vt  6.  ad 
24.  & graue  Z fuper  planum  CB  habere  momentum  KL,  qtuc  refpc&u  kB  reprjfcntantis 
momentum  abfolutum  vt8.  fc  habcr  vt  d.  vnde  videtur  grauium  iftorum  quatenusper 
modum  vnius  accipiuntur,non  cflbicentrum  grauitatis  F.  -i  tRi  • L 

Verum  hic  confiderare  oportet  in  grauibus  appenfis  extremitatibus  Librse  A,  & B fpc- 
Aandas  quidem  cflfediftantias  AF,FB,  at  fi  fuerint  fuper  planis  conditura  confidcrandas 
effe  inclinationes  planorum,  ac  proinde  non  mirum,  fi  graue  Y fuperimpofitum  plano  AC 
atqueponderet  graui  Z fuper  planum  CB,  etfi  non  patiantur  decrementa  prout  requirere- 
tur ad  sequilibrium , dum  grauia  forent  appcnfa  extremitatibus  Libra:  A,B,  ftquidem  mo- 
menta grauium  non  i Libra:  bracchijs.fcd  ab  inclinationibus  planorum  dependent  &C. 

Nos  autem  Propofitioncm  hanc  oftcnfiue  fic  dcmonftrabimus  &c. 

Sit  horizontalis  AB,  plana  vero  inclinata  fint  AC,  CB,  fitque  graue  Q.pofitum  in  A ad 
graue  Bi  politum  in  B in  eadem  ratione  homologe  cum  planorum  longitudinibus  AC,  CBj 
oftendendum  cft  graue  Q_  politum  fuper  planum  AC  graui  fit  politum  luper  planum  BC, 
cum  fuerit  vt  AC  ad  BC,  ita  Qad  1 k,  xqueponderare . 

Sjt  grauis  Qmomcnrum  abfolutum  rcprelcn- 
tatum  per  aM,  cx  puifoto  M cadat  perpendicula- 
ris MN,  cius  momentum  fuper  planum  inclina-  > 

tum  AC  erit  repr^fentarum  per  MN.  Sit  BH  x-  — ^ 

qualis  AM.&BK  fiat  ad  BH,  vt  BC  adAC,  erit 


i 


. ■ N U_  . 

quidem  gratiis  91  momentum  abfolutum  repr jfentatum  per  BKi  ex  puntfto  k cadat  perpen- 
dicularis KLi&ciufdeaa  granis  momentum  foper plunumBC  erit  kL.  Oftendendum 

“ " igitur 


de  kesol::  et  comp.  mathemat.  iro:  i:  ?%f 

Sgltur  MN  xqualcm  cflc  KL;  hoc  Cnim  pafto  illa  grauia  xqueponderabunt  fuper  pnedidis- 
lflanis  conftituta , cAm eorum  momenta  fuper  ijfdcm  planis  xqualia fuerint.  Fiat  vtBK 
ad  BH,  ita  AM  ad  AR,  agatur  RH,  & infuper  Mk . Quoniam  igitur  eft  vt  AM  ad  AR,  iu^ . 
Bk  ad  BH,  erit  diuidcndo  vt  AM  ad  MR,  ita  BK  ad  KH.quarc  RII.MK  erunt  parallclx,  Vel  • 
quia  cft  vt  RA  ad  aM,  ita  HB  ad  BK,  ergo  diuidendo  erit , vtMR  adAM,  itaKHadKB, 
quare  MK,  AB  erunt  inter  fe  parallela:,  vt  pcrfpicuc  conflat  ex  clementis,  ergo  NMKL 
cft  parallclogrammum , quare  NM,  LK  erunt  inter  fc  xquales , eft  autem  NM  momentum 
grauis  Qjupcr  pia num  AC,  infuper  LKcft  momentum  grauis  R fuper  planum  BG,  c«go 
momenta  grauiumQJt,  fuper  plams  AC,  BC  funt  inter  fc  aqualia , ergo  pradida  grauia 
QJe  fuper  planis  AC,  BC  conditura , & aliqua  ratione  connexa  aquiponderabuni . Quod 


&c. 


. frlittiptlt  <*• 
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Sed  dcfccndendum  cfl  ad  principaliter  inten- 
tum; videtur  mihi  haud  bene  Galilei  aifumptum 
aquibufdamdcmonllratum  fuifle  hunc  in  mo- 
dum. Sint  duo  plana  AB,  AC  inxqualitcr  in-  .• 

clinata  eandem  habentia  clcuationcm  AD,  Gt- 
que  horizontalis  CD ; quicunquc  fit  gradus  ve- 
locitatis acquifitus  in  B,  accepto  cius  fubdu-  . ,, 

pio,  grauc  motu  xquabili  , & tempore  cafus 
currit  idem  fpatium  cafus  BA,  iterum quicunq;  ^ 

iit  gradus  velocitatis  acquifitus  in  C,  accepto 
cius  fubduplo , grauc  motu  xquabili,  & tepore  cafus  currit  idem  fpatium  cafus  CA;  tepora 
igitur , & fpatia  funt  proportionalia;  nempe  tempore  BA,  curritur  fpatium  Ba,  motu  xqua- 
bili: tempore  autem  CA,  curritur  fpatium  CA,  motu  xquabili,  ergo  per  fextam  de  motu 
aequabili,  gradus  velocitatis  funt  xquales;quarc  etiam  illorum  dupli  xquales  erunt,  & ideo 
gradus  velocitatis  in  B,  & C funt  xquales . Hi  tamen  paraiogizant,  atque  principium  ptf- 
tunt,-  perinde  enim  cft  dicere  mobile  motu  xquabili  per  AC,&  per  AB,  ita  moneri,  vt 
tempus  per  AC,  ad  tempus  per  AB  fit  in  ratione,  vt  fpatium  AC,  ad  fpatium  AD,  perinde 
eft,  inquam,  ac  dicere,  vel  fupponerc.,  gradum  velocitatis,  quo  mobile  fertur  mo- 
tu xquabili  per  aC,  xqualcm  eflegradui  velocitatis,  quo  mobile  fertur  per  AD,  motti 
itidem  xquabili  atq,-  adeo  duplum  xqualceflc  duplo;  Cum  autem  hoc  dcmonftrandum 
affumeretur , vides  id  fupponi , quodoflcndcndum  fufeipitur;  & nulli  dubium , quin  Cui- 
dam dicere  liceat ; velocitatis  gradus  acquifitus  perdefeenfum  AC  fit  v.  g.  EC,  at  vero 
acquifitus  per  defcenlum  AB  fit  FB,  minor , vel  maior  illo ; xquales  cnim  cfTe  demonftrarc 
oportet;  id  ab  illo  dici  non  poflet , nulla  opus  foret  demonftratione . Sit  igitur  EC» 
maior,  quam  FB,  atque  dcfcenfus  per  AC,  & AB  fint  vniformiter  accelerati;  diuidatur 
maximum  momentum  EC,  acquifitum  per  motum  vniformiter  aCcelcratumpcr  planum^ 

AC,  diuidatur,  inquam,  bifariam  in  H,  ita  pariter  momentum  FB,  acquifitum  ex  dcfftnfii 
per  AB,  motu  vniformiter  accelerato  diuidatur  bifariam  in  G;  erit  quidem  HC,  inoirfcn- 
tum  motus  xquabilis  per  AC, &GB  erit  momentum  motus  xquabilis  per  AB;  his  autem 
ira  flantibus,  pon  fcquitur  tempora  effe  in  eadem  ratione  cum  fpatijs,  aC  proinde  HC&  GB 
aequales  cflc , atque  adeo  eorum  dupla  xqualia  clfe ; quod  demonftrarc  intenditur . Si  ve- 
ro EC  fupponeretur  xqualis  FB,  ita  vt  fubdupla  HC,  & GB  forent  xqualia , quxfitum  cfler  ' 
in  fuppofitionc ; quod  etiam  contingeret , fi  fubdupla  ipfa  fupponerentur  xqualia . Neque 
dubito , quin  ille  didurus  fit  fiibduplum  GB,  non  effe  xquale  fubduplo  HC,  nec  effeipa-  *V-  ■"> 
dum  CA,  ad  fpatium  AB,  vt  tempus  motus  xquabilis  per  AQ  cuius  momenlumefl  HC, 
ad  tempus  per  AB, motus  equabilis.cuius  momentum  cft  GBtqtiiquidcm  dixerit, celeritatis 
gradum  acquifitum  ex  dcfcenfu  per  AC,  motu  vniformiter  accelerato,  non  effe  xqualcm 
gradui  dcfcenfus  per  AB,  motu  itidem  vnifbrmiter  accelerato . 

Ad  ea , qux  fcquuntur,  prxmittcndum  omnino  id  cflc  videtur , fcilicet  earenus  grauo 
ocfcendcrc  per  planum  aliquod  inclinatum,  quatenus  defccndcndo  percurrit  aliquid  d^^4"’ 
Imca perpendiculari  ad  horizontem , proptcrca  quod  hac  natura  vtitur  ad  dcfccni um  gra-' 
tuum ; fi  licet  enim  animo  concipere  quod  cft  impoflibile,  planum  dari  pofTc  inclinatum  at» 
horizontem,  itavr  mobile  percurrendo  illud  nihil  conficeret  de  linea  perpendiculari  ari 
horizontem , nullus  fore;  dcfcenfus  illius;  luuc  vcro  confequcnseft  tantum  celeritatis  Jtc- 
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huiufmodl  defcenfu  per  planum  inclinaturo  acquiri , quantum  ea , quam  per  in 
defeendendo  conficit , linea  perpendicularis  expofeit  , quamobrem  ab  huiuimodi  linea,  vtt 
petendus  defccnfus  efl , ita  penes  ipfara  celeritatis  gradus  attendi  debent  i bis  autem 
bitis  eAo. 

* i 

THEOREMA. 


Gradus  veloeitutss  eiufdem  mobilis  fuper  diuerfas  planorum  inclinationes  ac qui  fit  i toste 
funt  aquales , eim  eorundem  f Unorum  elcuationes  aquales fiunt . 


Hoc  apud  Galilatum  afliimptum  eft , quod  hic  demon- 
firarc  conabimur ; placet  tamen  illud  vniucrfalius  concipe- 
re hunc  in  modum. 

Si  graue  ah  quod  moueatnr  fiuc  fer  lineam  perpendieulxrem 
'ni  iorizontem , Jiue  per  lineam  quomodoeunq;  inclinatam^» 
eum  ad  lineam  hortant  altmpcrucncrit , aquales  ce/eritatit 
gradus  acquirit . 

Sit  aliquod  graue  dcfccndens  per  redam  perpendicu- 
larem CB,  vel  per  quafcunquc  inclinatas  CD.CA.  Offen- 
dendum efH  mobili  acquiri  tantum  celeritatis  in  punito  B 
ex  defcenfu  per  perpendicularem  CB,  quantum  in  D ex  de- 


fccnfu  per  inclinatam  CD,  vel  in  A ex  defcenfu  per  inclinatam  CA . 


Re  fi  Ut  i» . 


QVoniam  itaque  dum  graue  mouerur,  flue  pcrlfneam  perpendicularem  ad  horizon^ 
tem,  fiuc  per  lineam  quomodocunque  inclinatam,  cum  ad  lineam  horizontalem-, 
perucncrit , xquales  celeritatis  gradus  acquirit ; ergo  tantum  celeritatis  mobile^ 
acquirit  defccndens  per  CD,  vel  per  CA,  quantum  acquirit  celeritatis  defeendens  per  ip- 
fam  perpendicularem  CB;  fed  perpendicularis , quam  graue  in  defcenfu  per  CD,  vel  CA» 
conficit,  aqualis  cft  CB;  ergo  mobile  defccndens  per  inclinatam  CDi  vel  CA,  tantum  Ce- 
leritatis in  D,  vel  A confequitur , quantum  per  lineam , quam  defeendendo  conficit,  per- 
pendicularem acquirit . Quod  ita  k habet  ex  hadenus  difputatis . 


Compofitio. 


0* 


Voniam  igitur  mobile  defeendens  per  inclinata  CD,  ve!  CA  tantum  celeritatis  in  t>, 
vel  A confequitur, quantum  ner  lineam,  quam  defeendendo  conficit,  perpendicula- 


rem acquirit , fed  perpendicularis, quam  graue  in  defcenfu  per  CD,  vel  CA  con- 

idet 


T- 

r* 

a 

imi' 


ficit , atqualis  eft  CB,  ergo  tantum  celeritatis  mobile  acquirit  defccndens  per  CD,  vel  CA»  P 
quantum  acquirit  celeritatis  defeendendo  per  perpendicularem  CB.  Ergo  fi  graue  aliquod 
moucatur,  fiuc  per  lineam  perpendicularem  ad  horizomem , fiue  per  lineam  quomodo- 
cunq;  inclinatam,  &c.  Quod  oporrebat  oftendere . 

Occafione  Theorematis  nobis  pro poftti  refoluendi  a D.  Stcphanode  Angelis,  appuli 
animum  ad  confidcrandam  illam  difficultatem  Phyfico-Geometricam  , vertentem  inter* 
ipfum , & P.  Ricciolium , nempe  de  defcenfu  grauis , ex  hypotheft , qu6d  tcsra  cieretur  in-, . 
orbem  motu  diurno  .•  quam  fcilicet  lineam  defeendens  graue  deferibertt.  Ait  cnimRic-" 
ciolius.  Si  graue  aliquod  defeenderet  in  iquatore  d fbperficie  ad  centrum  temr  horis  prf-> ' 
eise  fex , & non  moucretur  tcllusnifi  diumo  motu , an  linea  deferipta  a graui  cadente , ca- 
deret intra  peripheriam  fcmicirculi  deferipti  fupra  femidiametrum  telluris , an  extra ; ex 
hypothcfi , quod  illud  graue  moucretur  motu  aequabili  orca  centrum , viginti  quatuor  ho- 
rarum (patio  periodum  abfotuens , vt  ad  centrum  motu  naturaliter  accelerato  fecundum- 
quadrata  temporum ; qua  dati  hypotheft  Geometrice  demonflrauimtts  lineam  illam  exrfx 
tadere. 

Quoniam  autem  hic  diflerinir  de  rcfolutione  Theorematum,  qua;  Phyfico-Mathemarica 

dienn- 


. it  tmrre  . 
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Keoattir,  duximus  non  alienum  ab  inftituto,  hoc  quod  Phyfko-Geometricumefl  noftra 
perfequi  contemplatione ; eb  vel  maximi , quia  me  vtrique  rem  gratam  fafturum  fum  ar» 
bitratus ; 8c  vt  in  arenam  defccndamus , primum  operat  pretium  cxiftimauimus  aduertere . 

Si  quis  graue  aliquod  in  altum  proijciat , ita  tamen  vt  interim  is  moueatur  cx  accidenti , 
^videlicet  admotum  alterius,  graui quidem proicdo communicari  impulfum illum , quo. 
proijciens  fertur  ad  motum  alterius ; quod  tametfi  fit  exploratum  in  primis , tamen  id  nobis 
innotuit  experimento  Florenti*  annis  clapfis  a nobis  confc<5to ; fieporrb  licebit  illud  ol> 
oculos  conftituere . 

Sit  planum  horizontale , fuper  quo  currus  velociter  traftus  Equorum  vi  excurrat  per  re- 
Aani  AH.cidcm  vero  fit  a tergo  aptata  balifla.cui  praficic.it  aliquisqui  quando  currus  per- 
uencrit  ex  A,in  B,  prafes  curru  veiSus , remittat  arcum,  atque  adeb  cxplofus  globulus , qui  * 
ob  modicam  arcus  tenfionem  ad  mediocrem  altitudinem  pcrucnict , exempli  gratia  ad  I, 
defeendendo  cadat  fuper  eundem  currum , c.g.  in  E,  fa&aquc  fit  Parabola,  cuius  altitudo 
IC,  amplitudo  vero  BF;  validiori  tamen  fafta  ipfius  arcus  tenfione , vel  robuftiori  adhibi- 
ta balifta , cxplofus  globul  us  ad  maiorem  peruenict  altitudinem , puta  in  K,  cb  vel  maxime 
fi  globulus  ille  fuerit  plumbeus  validiori  refpondcns  impulfui : qua  de  re  fuo  loco  ,•  & fadta 
fit  fcmiparabola  Bk,  cuius  altitudo  kD,  & altera  fcmiparabola  compleatur  KG,  nift  defi- 
ciat impetus  horizontalis,  quo  deficiente  graue  ex  L cadat  per  redtam  LF,  maioris , vel  mi* 
noris  altitudinis , pfout  citius,  vel  tardius  horizontalis  impulfus  defecerit . 

Tunc  autem  currus  erit 
valde  promotus,  prout  va- 
lida fuerit  expulfio  balifta: , 
ita  vt  poneipfumindiftan- 
tia  notabili  cadat:  & quidem 
nobis  ita  contigit nam  fpa- 
tiu  AB  fuit  viginti  brachio- 
rum Florentinorum , at  ve- 
ro BF  quadraginta  quin- 
que , fed  f H triginta  feptern 
firciter.  ,,, 

Vtrumque  nos  docet  ex- 
perimentum, graui  commu- 
nicari quendam  horizonta- 
lem impulfum ; fecundum  autem  ipeciatim  nos  admonet 
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quando  nimirum  graue  ad  tan- 
tam pcrucnerit  altitudinem , vt  in  a‘fcenfu,  dcfccnfuquc  tantum  infumatur  temporis , quan- 
tum P' 


ncncrit 


horizontalis  impulfus  d elicientia  requirit,  chm  ad  line*  deferiptx  punftum.v.g.L.per- 
:rit , antequam  in  tellurem  incurrat , dum  interim  currus  eandem  fubiens  celeritatem , 


cundemquc  gradutn  velocitatis  retinens,  ad  fpatij  pundlnm  H,  perucnerit vt  videlicet  de- 
fccndens  ex  L in  F,  redtam  lineam  deferibat , cum  ab  interno  principio  tantum , horizon- 
tali quidem  impulfu  corrupto , moueatur , atq,-  adeo  vt  a tergo  cadat . 

Ex  his  facile  deprehendere  licet  hoc  idem  cuenturum , fi  tellus  diurna  vertigine  cieretur  JAtm  t . 
in  orbem , graue  vero  furfum  in  *quatoris  plano  proijccretur ; Illud  enim  afeendens,  item- 
que  defccndcns , mixtam  deferiberet  lineam ; qualis  vero  ea  effe  deberet,  alibi  explicabo . i""  fi 
Illud  mihi  tamen  fatis  fuperque  manifeftum  videtur,  videlicet  huiufmodi  lineam  mixta  r"‘- 
eflenatur*. 

Quod  fi  graue  non  fuerit  proie£him,  fed  ex  aliquo  eminenti  loco  ceciderit,  dummodo 
locus,  vnde  cft  dcfcenfus,  moueatur : vt  fc  habet  aliquod  cadens  cx  apice  mali  alicuius  na-  2"^ 
uis  & c,-  modo  profc&o  non  diflimili  motum  illum  concipiet  horizontalem , ita  vt  nili  nimia 
fuerit  altitudo , graue  cadat,  ad  calcem  ciufdem  mali . Ita  quoque  contingeret , fi  tellus  r*»>' 
citeumacfa  diurna  vertigine  foret , & ex  apice  turris  graue  ahquod  defeenderet  ,•  nifi  nam-.  d‘"“  '■ 
que  ex  nimia  altitudine  caderet,  ad  calcem  eiufdem  turris  pcrtingcret.Dicebam  autem,  nifi 
nimiafbret  altitudo , nam  alioquin  a tergo  caderet  malOpromoto,  vel  aedificio  obeam- 
quam  attulimus  caufam : quoniam  horizontali  impulfu  confdmpto  folum  internum  princi- 
pium dcfcenfus  remaneret , interim  perfeuerante  impullh  tamen,  vel  in  naui , vel  in  terra-  • 
yerfuscam,  ad  quam  etiam  graue  aicititio  impulfu  ferebatur,  partem;  hoccnim  neque-.  . 

A a * ' ’ naius 
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nattis  grcflinn ,'  neque  telluris  reuolutionem  affrqui  potcft:  vnde  neceflinib i tergd ader- 
ret . Supponimus  ratem  modo , graue  tunc  non  tuoueri  in  orbem,  fi  reii us  luooerctur,  nowr 
moucri, inquam,  in  orbem  ab  interno  principio,  quafi  retinens  naturam  totius,  vt  multi  hac 
tempe liate  comminifcuntur;  fed  potitis  afeititio  quodam  impulfu , non  fecus  ac  dum  graue  ■ 
ex  apice  mali  alicuius  nauis  defeendit ; eadem  enim  eft  pronus  ratio . Nec  latis  ouidem-  * 
intclligo  quo  paflo  moucri  portet  ab  intemo  principio,  fi pnedi&us impulfus  omnino de^ 
beret  hic  intercedere . Aut  enim  illud  graue  defeendendo  redit  ad  proijcientis  locum .•  vel 
non  illum  aflcquitur.  Si  fecundum,  refti  dixeris  graue  non  moucri  in  orbem  ab  interno 
principio , alias  locum  illum  alloqueretur . Si  primum,  non  conuincitur  motus  a principio 
quidem  interno , cura  id  fieri  nunimfc  repugner  cxrrinfccus  a principio  videlicet  externo» 
hoc  eft  a proijcientis  afeititio  impulfu , vt  fuit  nobis  experimento  currus  exploratum.  At  in 
Phyficis  cumulate  nobis  hoc  erit  argumentum  tractandum . Perfuafam  inrerim  fit  cuique  . 
graue  illud  proietftum , haudfbrc,  vt  intrinfccus  in  orbem  moucrcfur , citmhoc  idemab 
impulfu  (ibi  extrrafccusaducnicntcconfcqucrcrur,  videlicet  a proijciente , non  vthuiuC- 
jnodi , fcd  vt  telluris  motum  fubeunte , vel  d tellure  ipfa , at  natura  femper  abhorret  a fu- 
perfluo , vt  in  ncccffarijs  non  deficit . 

TtUiab  ;*•  Hinc  colligenda  videtur  immobilitas  telluris.  Neque  vlla  difparitas  eft  inter  motum- 
mUHiuu  ix  currus,  & telluris,  quantum  ad  communicationem  impulfus , quod  motus  illius  fit  velo- 
cirtimus , huius  autem  non  ita;  nam  fi  velociflimomotu  impulfus  validiffimus  proiciSb» 

‘4  communicatur,  interim tellus  vclocillima  fui  gyratione  adhuc  reuoluitur,  & fi  currus 
non  adeo  velociter  fertur , fed  longe  fegnius , etiam  cxplofo  proicifto , fegnius  profequitur 
curfum . Neque  etiam  officit , quod  pro  difparitate  inter  motum  telluris , & currus  ab 
aliquibus  afferri  folet , quod  ad  motum  telluris  fcquitur  aeris  motus  concomirans ; vnde, 
proiecti  motus  in  orbem  fouctur  verfus  eandem  panem ; quod  in  curru  non  euenit , cuius 
motus  aeris  motus  non  comiritur  verfus  eandem  panem;  non  officit;  inq  uam.fiquidcm  ex- 
perimentum  feci  criam  cplagl  occidentali  ad  plagam  orientalem , vnde  non  deerat  ille, 
motus  acris,  fi  quis  eflet  a motu  tcll  uris , a quo  foueretur  proie&um,  & nihilominus  ad  tair» 
magnam  diftantiam  decidebat  d tergo . 

Illud  itidem  confidcrandum  fc  oflert , qudd  graue  fursitm  proiedtum  impulfu  deficiente' 
Impotens  afcenfum  protrahere , fi  perrepam  perpendicularem  fadlus  fit  afcenfus,  non_, 
ouiefeit  in  rt  flexionis  purtfto  quiete  priuatiua,  nam  de  negatiua  nulla  difficultas;  tunc  enim 
mobTletantiim acquirit  mutatnmfflc,  cui quidcm.inTpatib  punfhim,  in  tempore  veri» 
ir.ftans  refpor.det ; illud  porrd  quietis  priuariuat  rationem  non  habet ; vt  enim  motus , 6c 
& huiufmodi  quies,  teir.jions  menfuram  expofeit;  Quies  enim,  de  qua  eft  fermo,  non  qu*- 
, uts  eft  d motu  certat  io , flue  motus  negatio , fed  negatio  in  fubictf  o apto  motum  fufeipert»' 

in  cadurationc,  in  qua  dicitur  quicfccrc.  Mobile  autem  illud  nimirum  graue  non  eft 
quietis  capax  in  illo  inflanti , fed  confcqui  tantummodo  potcft  mutatum  cflc , quod  eft  fi- 
nis afcenfus,  & principium  deicenfus,  itavt  in  ilio  inflanti  valeat  dicere , nunc  vltimo 
noncftdcfcenfus,  non  eft  motus  in  orbem  dciccnfum  concomitans,  fcd  immediati  poli 
erit ; quamobrem  immediate  poft , graue  illud  mouctur , & naturaliter  defeendendo , mo- 
tu videlicet  naturaliter  accelerato  ab  interno  principio , & motu  quidem  in  orbem  natura- 
liter deficiente . Nec  certe  credendum  de  ratione  motus  redti , & reflexi  difruptionem effit 
per  inrcrpofitam  quietem,  nam  quindocunquc  mobile  fuerit  indifferens  ad  contrarios hio- 
tus  in  aliquo  mutato  effc  potcft  ab  agente  libero  ad  illorum  alterum  moucri , fed  vnum- 
quodque  mobile  in  quouis  mutato  cflc  hunc  in  niodum  fc  habet ; quamobrem  potcft  in_* 
quolibet  nvuato  effc , a libero  agente  ad  vnuro,  vel  alterum  motuum  moucri ; quod  fi  fc- 
mcl  conceffcris , non  erit  cur  id  deneges  naturali  agenti , ac  proprerea  graui . Nequt  per- 
turbet animum, quod  oppofiti  motus  forent  continui;  nam  id  quidem  incommodum  exifti- : 
mandum , prxfertim  in  Ariftotelis  dodtrina , non  eft , eo  fcnfu , vt  vna  credatur  effc  muta- 
tio fecundum  fuuin  effc  materiale , vt  aiunt ; nihil  tamen  obdat  in  ratione  continui . 

*»■  r«o  Dum  itaque  graue  furfum  proijcitur , reflectendo , nulla  interpolia  quiete , motum  fu- 
biret duplicem,  feupotiusdupliccfoimpulfumconlpiranteminvnum,  itavt  perinde  fir, 
imty.fiix^  ac  fi  duplici  icotu  feretur,  quorum  vnus  ad  centrum  naturaliter  foret  acceleratus,  aker 
autem  in  orbem  naturaliter  deficiens , ex  hypotheli  quod  tellus  ipfa  diurna  reuolutiowt» 
tiSs | ciaetjr  in  gyrum.  ' “ ‘ 
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Eodeni  prorfus  modo  nobis  eft  philofophandum,  fi  graue  defcetidar  cx  alto ; nihil  cnimJ 
refert  extrinfccum  ilium  pipic&ionis  impulfum  fursum  prxcelfiflc , eam  igitur  lineam  de- 
feriberet , qualem  mobile  duplicem  hunc  impulfum  fubiens  requirit , & ab  interno  princi- 
pio, fecundim.motumvnifbrmiter  acceleratum,  & ab  cxtrinfeco , i tellure  fcilicet  in  or- 
bcra  a&a , iuxta  motum  in  orbem;  eam  autem  fpiralcm  cxiflimo , non  qualem  Archimedes 
defignat,  fed  genere  diuerfam , cx  hypothefi  quod  tellus  diurna  reuolutionc  viginti  qua- 
tuor  horarum  fpatio , in  aquatoris  plano  fuam  abfoluens  periodum , circa  centrum  moue- 
rctur.  Illud  porro  attendendum  in  primis , nc  graue  ipfum  ob  nimiam  dcfcenfus  altitudi- 
nem , impulfum  extrinfeciis  aduenientem  in  gyrum  amiferit ; hoc  enim  deficiente , graue- 
deinceps  ad  reditudinem  grrifus  fc  reflitucrct , per  redam  lineam  ad  centrum  incedens. 

Catcrum  fivterquc  motus  xquabilis  effet,  vtique  linea  ab  ipfopcrada  fpiralis  foret 
Archimedga , dummodo  vterque  impulfus  perfeueraret,  donec  ille , qui  eft  in  orbem  inte- 
gram gyrationcm  perficeret,  alioquin  graue  deferipta  fpiralis  parte , vtpotc  impulfu  in  or- 
bem inlumptoa-eda  dclcendcrct,li  defcenfus  effet  acclcratus.at  in  orbem  xquabilis, mobile 
mixtam  lineam  longe  diuerfam  defignaret ; qu6d  fi  dcfcenfus  effet  naturaliter  acceleratus, 
in  orbem  naturaliter  deficiens , longe  adhuc  magis  linea  illa  diucrfa  foret ; qualem  autem 
ad  vnguem , nunc  defignare  non  iuuat , iuuabit  tamen  in  Phyficis . Interim  femper  intelli- 
ge  ad  integram  lineam  deferibendam  requiri  perfeuerantiam , quantum  fufficit , non  vnios 
cantum , fed  vtriufque  impulfus , vt  fupcriils  innui . Nam  vt  dicebam  futurum  id  exirtimo , 
fi  opauc  ex  tanta  altitudine  cadat , ita  vt  quo  tempore  illud  ad  centrum  telluris  pcruenilfct, 
vnd  fuifTct  eiufdem  telluris  expleta  rcuolutio , eodem  fcilicet  peripheri*  pundo  ad  eundem 
locum  reftituto,  alioquin  non  ita : Vnde  nec  Archimedis  illa  fpiralis  contingeret , nec  alia , 
nifi  hac  data  hypothefi , quod  animaduertifle  abs  re  non  fuit . 

Duo  tamen  videntur  aliquid  negotij  facclferc ; primum  videlicet  extrufio  per  tangentem 

nvagni  circuli  tranfeuntis  per  locum,  vnde  graue  dcfccndit;  fecundum  eft  illud,  quod  in- 

gyrum  fcmel conceptus  impulfus , eundem  lcmper  retineat  velocitatis  gradum , nifi  videli- 
cet ab  aliquo  retardetur , quod  hic  deeffe  videtur , nifi  aerem  id  putes , qui  fi  forte  morum- 
eundem  fubeat  in  gyrum  cum  tellure , non  erit  graui  impedimento , quo  minus  retento  eo- 
dem celeritatis  gradu , circumagatur . . .....  . . . 

’ Ad  prirau  quod  attinet ; quamuis  non  defuerint  quibus  id  vifum  fit  prorfus  ab  omni  ve- 
ritate alienum , quibufdam  parum  firmis  experimentis  adducis , & miniis  caute  adhibitis ; 
tamen  re  diligentius  inrrofpc&i,  animaduertimus  confidcrandum  efle , nonxquc  ratioci- 
nandum de  graui,  quatenus  prxeise  fubcuntc  vim  extrudentem  corporis  circumadi , ac  in 
gyrum  rcuoiuti,  cuiufinodicft  rota,  quat  circa  proprium  axem  in  orbem  cietur ; non  aque, 
inquam , ac  de  ipfo,  prout  etiam  gi  auitate  prxditum  eft , & fccimdum  etiam  huiufmodi  ra- 
tionem fpcilatur . Quar  vt  magis  obuia  reddantur , atque  faciliils  ad  fui  perfpicicntiaia- 
animum  admittant,  hxc  breuiter  fubijciam , eadem  de  re  cumulatius  in  Phyficis  locuturus . 

Quoniam  vero  quantum  ad  id,de  quo  agitur, cum  cade 
fit  ratio  rotx  circa  proprium  axem  rcuolutx,  ac  telluris, 
fi  in  orbem  cieretur , propterca  maioris  claritatis  grati*- 
de  rotaipfa,  quafiin  locum  telluris  perenni  vertigino 
ciicumaiftx  fubftituta , fermonem  inftituemus . 

Efto  igitur  rota  reprxfentata  per  circulum  ABCD , 
cuius  centrum  G,  atque  huiufmodi  circulum  intclliga- 
mus  horizontaliter  politum  fulcimento  fubftentatum  c 
centro  G,  dudtifque  re&is  AD.EC,  FB  per  centrum-, 
dum  circulus  ex  A,  v.g.  in  E rcuoluitur,  intclligamuspu- 
ftum  A ferri  ad  E,  ita  vt  diameter  AD  perueniat  ad  li- 
tum EC,  deinde  ad fitum FB,  & ita  deinceps;  comme- 
uxirati  propterca  circuli  motus  nil  aliud  eft,  quam  dia- 
metrorum quaedam  circumuolutio.  Imaginemur  igitur  . . 

diametrum  lolam  AB  circa  G horizontaliter  in  orbem  aSarn , fi  vis  impellens  punftum  A 
verius  pumftum  E,  validior  extiterit  reliftentia  mobilis  exiftentis  in  C,  cilmD  puriftum- 
perucucrit  adC,  nifi  quidquaiu  obftaret , propellet  mobile  per  reitam  tangentem  C.N, 
fi  mobile  quidem  pttiteru  in  B,  dum  Dpuuiftum  eo  peruencrit,  mobile  per  reOajr» 
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, Ungentem  BI  impellet,  nifi  quicquam  obftiterit,  & fic  de  exteris 

HOC  Gliali  me  ducerer  ad  rreHentirm  maonnm  rfXr  nffinirar/*i 


* . , ~ -«..jaiuu.  vanuiw  iuliu  impunus,  gyrum  minorem  cfflact  LfrDC,  vnum 6 
minoribus  circulis  fpherar,  cuius  centrum  A;  quod  fi  motus  catpcrit  ex  C,  in  E, per  Ffrr 
vtique  vrgente  grauitate, graue  praecise  non  perueniet  ad 
C»  icd  infra ; at  fi  impulfus  adhuc  fuerit  maior , & maior 
fuerit  diftatia  a perpediculo.vbi  ci  communicatur  impul- 
sus, maiorem  adhuc  graue  parallelum,  fcu  potius  fpiram 
deferibet  in  iphara , it  a vt  tandem  proximi  accederet  ad 
circulum  maximum  in  fphera , cuiulmodi  cft  IkGH. 

Imo  lutus  affixus  pundo  immobili  A,  fua  gyrationci 
produceret  quali  conicam  fuperficicm ; dicebam  autem 
quali  conicam , nam  re  vera,  vt  cflet  conica , deberet  ha- 
bcre  circulum  pro  bafi,  ita  vt  cius  terminus  cflet  peri- 
phena;  fcd  funis  deferiberet  talem  inuolutam  fuperfi- 
ciem , vt  eius  extremum  mobile , deferibendo  fpiralem— 


UUV.M.U/W,  iiiiiii  poreit . - * zri 

M.V.  IW  autcrm  mir:|bile  quidpiam  fe  nobis  confiderandum  offert,  cmod  trrvrlmmM - 

PVQbatum  fuit,  yidclicct  adhuc  feruari  leges  funepcnduli,  fuas  vtoon^«rcemis  ^ 
planum  verticale ; adhuc  enim  dum  graue  in  gyrum  cietur,  graue,  inquam  funcpendul/eC 
Jiat  motus  xquitemporaneos  ita  vt  fi  in  plano  verticali  tempori  qSagXulK 
num,  confecerit  quindecim  vibrationes,  totidem  etiam  conficit,  dum  in  mum  aTur 
de  quis  fufpicar.  poffet , fi  impulfus , quo  graue  deferibere  valeret  peripher  ZdfcS* 
x.m.  horizontalis, tantus  foret,  xqu, temporaneum  ipfum  futurum  in  circulis  mTnorTbm  &c 
Redeuntes  autem  vnde  dilceffimus . Imaginandum  cft,  eam  obeaufam  ipfum  graue  in 
orbem  cieri,  quoniam  aliquid  ei  obfiftit , ac  impedimento  cft  quo  minus  perlmeammo 
ucatur , quam  certe  liberum  ab  omni  impedimento,  deferiberet  ; impedimentum  porro  cft 
fulcimentum , cui  alligatus  eft  lunis , quo  remoto,  graue  iplum , fibi  communicatoab  in». 

pellente  impulfu,  per  redam  lmcam  ageretur,  ex  vi  tamen  ipfius  impulfus;  aliur  ' 

rctur  vt  mox  dicam ; nec  vili  profedo  datum  eft  poffe  mobili  communicare  m 
per  redam  lineam . Id  autem  vnde  fit  in  Phy  ficis  explicabo . 1 

Graue  tamen  inde  propulfum  aliam  longd  diuerlam  lineam  deferibit  quod  aliunde  ha- 
bet,  vel  ab  impedimento  lam  dido,  vnde  cogitur  circuli  peripheria  deferibere  aut  non  fem-' 
per  eadem  vdoc.tate  retenta  , fcdpaulatim  potius  imminutd,  Icilicet  mobTl^afotatT* 
^tramtente, concurrente  etiam  medij  circumambientis  obfiftcmia , ad  quietem  tandeiri 
fe  reftituit . Eadem  quoque  grauitas  illi  impedimento  eft  mm  — i: , 


. . r & ‘ ::  1U, » rcmoto,  graue  iplum , libi  communicaro  ah  inu 

pellente  impulfu,  per  redam  lineam  ageretur,  ex  vi  tamen  ipfius  impulfus;  aliunde  impedi- 
retur vt  mox  dicam , nec  vili  profedo  datum  eft  poffe  mobili  communicat SSS 
per  redam  lmcam . Id  autem  vnde  fit  in  Phy  ficisVxplicabo . ‘mpuilum,  iuft 

Graue  tamen  inde  propulfum  aliam  longi  diucriam  lmcam  deferibit  quod  aliunde  ha- 
bet,  vel  ab  impedimento  um  dido,  vnde  cogitur  circuli  peripheria  deferibere  aut  non  fem-' 
per  eadem  vcloc.tate  retenta  , fed  paulatim  potius  imminutd , fcilicct  mobd^muitatT* 
contranitente , concurrente  etiam  medi;  circumambientis  obfiftcmia , ad  quietem  tandeiri 

rarur^vnde  Mhr  ^ qU!°qUC  SraUltaS  ^ 'mPedimcmo  c{i  <1"°  minus  per  redam  lineam  fo- 
,* 1 o axoIutPm  cxcurrens  ■ pomis  parabolicam  lineam  afltdar . ' ; 

*L>  . R,ta  r fcuoluitur  circa  proprium  axem , vt  paulo  antea  dicebam , fiue  Der  pia ' • 
mimhonzonwlc,  fiue  verticale , inftarfunependulifc  habet,  ita  vtquicquid  extruditur  I 
{.U,  ».  rota  m orbem  ada  per  redam  lineam  tangentem  excurreret , nifi  a 

_ tiui^cm  fi  rou  foret  m^hnohorizontali,  quod  extruderetur  excurreret  per  planum  tan-' 

gens  " 
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gens  irabitum  ipfius  rot* , in  quo  grauitate  mobilis  reludante , parabolicamlineam  defi- 
gnaret . Quod  fi  rota  fuerit  dilpofita  m plano  verticali,  graue  illud  extrufum  in  huiufmodi 
plano  lineam  parabolicam  affedlaret , cuius  loco  lineam  reftam  tangentem  ambitum  rota: 
oefcripfrflet , nifi  grauitas  ei  obftitiflct . Hoc  idem  in  funcpcndulo  vfuucnirc  concipiendum; 
oilnrprimum  enim  ab  impellente  vim  motriccm  rcccpiffct , per  reiftam  lineam , funedif- 
rupto , feretur , nifi  a propria  grauitate  coaftum , parabolicam  lineam  defignaret ; quinim- 
mo dum  efl  graue  funi  alligatum , atque  adeo  hac  ratione  impeditum , recepto  impulfu  in_ 
gyrum  dum  in  aliquod  mobile  impingit,  cuius  refiftentia  fit  minor  impulfu  appcnfi  granis 
ipfius  funepcnduli , mobile  ipfiun  propallet , vt  hoc  rciftam  lineam  deferibat  per  planum-, 

▼bi  quidem  exiftit ; quod  fi  illud  mobile  liberum  in  acre  fuftentatum  foret  fulcimento  ali- 
quo quantum  de  fc  cft , vi  impulfus  fibi  communicati  a graui  funepcnduli  reda  quidem  in- 
cederet, feu  grauitate  propria  impeditum,  lineam  parabolicam  defignaret . 

Imo  hinc  huius  veritatis  fumitur  argumentum ; nam  ad  lineam  parabolicam  deferiben- 
dam, duplex  requiritur  impulfus.nempe  vniformiter  acceleratus,  & cquabilis.ac  vniformis; 
primum  graue  dum  extruditur  ijp-aui  ipfius  funepcnduli,  habet  a propria  grauitate;  fe- 
cundum certe  non  nifi  a graui  ipfius  funcpenduli  ,•  ergo  funepcnduJum  extrudit  per  lineam 
redam ; ergo  etiam,  & rota,  fe  habens  inftar  funepcnduli  continuati;  ergo,  & fi  tellus  in  or- 
bem ageretur  diurna  vertigine  &c.  Quod  igitur  funcpcndulo  contingit , illud  idem  rotx  in 
orbem  adateuenire nccefsc cft;  fiquidem hanc funcpcndulum  qnafi continuatum efle, non 
immerito  diximus . 

His  autem  prtehabitis  de  motu  telluris  in  gyrum  ad*  ita  fentiendum , quod  graue  fcili-  /, En- 

icet cum  primum  defcendcret.non  fe  fe  per  redam  tangentem  moucret  extrufum;  quod  qui-  * ■»«« 
demeontingeret,  nifi  foret  i grauitate  propria  impeditum , fcd  hac  rcludantc  ftatim  dede-  *"•  • 
dit  ad  lineam  mixtam , ade6  vt  valeat  dicere  , nunc  vltimo  non  cft  motus  dcfcenfus,  fcd 
immediate  poft  erit , nunc  vltimo  non  cft  motus  in  orbem,  fcd  immediate  poft  erit . Nec  , 
imaginandum  cft  quod  prius  tranfeat  non  nihil  line*  red*  tangentis , poftea  vero  cadat 
per  lineam  mixtam ; hoc  enim  ab  omni  ratione  prorfus  cft  alienum . 

Cxrerum  non  praeteribo  hicaducrtere,  fi  rota  moucrctur,  non  folum  circa  proprium- 
axem , fcd  etiam  ad  motum  centri  motum  horizontalem  fubeuntis , illud  idem  futurum  de 
cxtrufione,quod  fuperius  diximus . 

Quod  fi  rota  ipfa  voloerctur  circa  propriran  axem  tantum- 
modo, vt  fc  habet  ea,  qua:  per  circulum,  cuius  centrum  C rc- 
prafcfitatur,  & aliquid  ex  cius  peripheria  extruderetur  aliquo 
corttraratcnte , pro  varietate  impedimenti  varia  quoque  linea 
foret , quam  extrufum  percurreret ; Vndc  fi  extrufio  fieret  in 
pundo  D,  fieri  portet  per  lineam  DF;  in  pundo  B,  per  lineam 
BE,  iuxta  varietatem  impedientis , vt  obferuare  licet  in  rotis 
cotarijs,  in  quibus  videlicet  cultri  acumfiiantur;  aqua  enim, 
qua  ipfe  perfundunrur  vario  modo  extruditur,  pro  variatione 
obfiftentix;  quod  plcrofque  decepit , non  aduertentes  hic  nobis  fermonem  cfTe  de  extrufio- 
nc  remotis  omnibus  impedimentis . 

Non  igitur  extrufio  officit  motui  grauis  dcfccndcntis  per  lineam  mixtam,  exhypothefi 
quod  tellus  in  plano  xquatoris  reuoluerctur . 

Nec  etiam  officit  quod  fecundo  propofitum  loco  fuit ; obuium  cft  enim  impedimentum , 

*inurum  internum  principium  dcfcenfus ; hoc  enim  impedit  quo  minus  graue  defeendens 
poffic  in  orbem  cieri,  extrinfecus  impulfu  recepto , eodem  femper  velocitatis  gradu . 

Commentitia  verd  prorfus , ac  inanis  cft  ad  fubcundum  motum , vel  quietem  indiffe- 
rentia , vt  fi  graue  recipiat  impulfum  ab  aliquo,  omni  licet  impedimento  remoto, debeat  in 
flemum  moueri , quali  graue  per  lineam  horizontalem,  vel  in  orbem  circa  centrum  gra- « 
tuam  nullatenus  mouenri  refiftat;  tametfi  enim  maximum  fit  mometum  dcfcenfus  per  linea  ‘ 
perpendicularem,  & quo  maior  fuerit  inclinatio  lincar,  cb  minus  fit  momentum,  vndc 
com  % horizontem  peruenerit , momentum  ipfum  (it  minimum , quatenus  componitur  cx 
grauitaw,  fimpliciter,  8t  vi , pro  vt  energiam  habente  ratione  pofitionis;  non  tamen  eft  qul- 
«m,  vrpotc  retinens  energiam  grauitatis;  nam  momentum  quidem  eft  nullum,  cum  illud 
wendatur  pcnCS  politionem , cuius  ratione  refiftentia  quoque  eft  nulla , fed  non  eft  nulfcu 
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itfiftcmia  ratione  grauitatis.  Duobus  enim  modis  grauc  adgrauac ; vnde  duplicari  tafac^. 
refiftentiamrcfpc&u  mouentis , vno  modo  ratione  grauitatis , & alio  modo  ratione  mo-~  ‘ 
menti:  quando  grauc  dcfccndit  per  lineam  perpendicularem,  vel  per  lineam  inclinatam,' 
vtroq;  modo  adgrauat ; vnde  vtroq,-  modo  mouenti  refiftit ; at  fi  pcrucncrit  ad  lineam  ho- 
rizontalem , mouenti  per  huiufmodi  lineam , quamuis  graue  non  rcfiftat  ratione  politionis, 
fecundum  quam  attenditur  proprie  momentum , tamen  refiftit  ratione  grauitatis . Id  au- 
tem hunc  in  modum  confirmabitur . 

Efto  linea  AB  reprefentans  Vciftem , itavt  ex-  A jj. 

tremum  A,  manu  detineatur,  ac  propterca  habeat 


QmrwulMm 

dtcffrir. 


rationem  bvpomoclij , & potenti® , quod  paifim  contingit  t vt  cum  nos  haftam  aliquam  ad 
extremum  accipimus  manu , eamq;  liorizontaliter  fuftincrc  contendimus,-  manus  cnim_- 
fungitur  duplici  munere , & hypomoclij , & potenti* ,-  digitus  enim  index  cum  medio  ha- 
bet rationem  hypomoclij,  duminterim  pollex  adha-fionc  montis  fui  exercet  potentiam^ 
fuftinentis , & mouentis ; Concipiamus  igitur  grauc  aliquod  ad  extremum  B,  iftud  ratio- 
ne momenti  fieri  poterit , vt  fuperet  potentiam  fuftincnrcm , & moucntcm  ipfius  manus : 
Si  vero  illud  fiat  manui,  atq;  adeo  hypomoclio  propinquius,  fieri  poterit,  vt.-i  manu  fu . 
ftincatur , & qno  magis  propinquius  «Sum  fuerit , eo  etiam  facilius  a manu  fuftinebitur  , 
femper  imminuto  momento , quod  grauc  illud  habebat  ratione  diftanti* , & politionis : Si 
tandem  grauc  manu  fuerit  fufccptum,  comparatiue  fumma  facilitate  fuftinebitur,  & mo- 
nebitur .quoniam  omne  momentum  amifit  penes  diftantiam  ab  hypomoclio;  hoc  tamen 
non  facit  ,quin  etiam  retineat  quandam  rcfiftcntiam  ad  motum  ratione  grauitatis.  Ita  non 
diflimilitcr  in  re  ,dc  qua  agimus . 

Neque  admittendum  quibufdam , in  Natura  corpus  quiefeens  indifferens  ad  motum_s 
omne;  fiquidem  corpus  natura  conftans , aliquam  propenfionem  ad  motum  habeat  neccfse 
eft,  cum  nature  nomine  redte  principium  motus  vfurpetur . Sed  hic  confiderandum  in_. 
corpore  naturam  habente,  verbi  gratia  in  aliquo graui , tria,  forti- non reifte ab  alijsani- 
maduerfa;  vnum  eft  propenfio  ad  motum , quam  vbique  retinet ; aliud  eft  nifus  ad  motum , 
cumq ; habet , cum  fuerit  graue  detentum  in  loco  nature  cius  diflcntanco , cum  alioquin  in 
loco  fibi  confentanco  non  habcat;tertium  eft  motus  a£tu,  qui  fcilicet  a diu  ab  energia  grauis 
•xcrcetur,  & hunc  fibi  vcndicat  in  loco  fibi  diflcntanco,  vt  cura  fuerit  iirinedio  minoris 


grauitatis  in  fpccie ; tunc  enim  graue  non  impeditum  dcfccndit , impeditum  adgrauat  ni- 
tendo , lcd  non-dum  mouetur  . 


Quod  fi  ftudeas  alicuius  imitatione  gradum  velocitatis  eundem  in  mobili  retineri  , de- 
MfiijtioMlh  ii’  monftrationc  firmare , cx  co  quia  fi,quid  cflct  impedimento,  quo  minus  retineretur , vide- 
""**•  rctrn  Utique  ducationis  varietas ; hoc  tamen  nilul  eifc  funcpenduli  experimento  confirma- 


res . Occurram  oftendendo  in  hoc  haud  leucm  fortafle  contingere  paralogy  finium  fi  tamen 
experimentum  fuerit  huiufmodi. 

Sitfunepcndulurn  ABC,  & funis  quidem  tranfeat 
per  anulum  B laqutareo  infixum,  deinde  rcuoluto 
pendulo , ita  vt  grauc  A,  per  impulfum  fibi  communi- 
catum A manti  deferibat  circulum  ADE,  fccundum- 
certum  velocitatis  gradum ; tunc  fi  funis  trahatur  a 
manu  H,  ita  vt  funcpenduli  longirudo  cuadat  BF  lub- 
quadrupla  ipfius  BE,  graue  F,  circumferentiam  GF, 
deferibet  in  dimidio  temporis  illius,  quo  deferibebat 
circumferentiam  ADE;  vnde  colligunt  velocitatem- 
In  F eandem  eflc  cum  velocitate  in  A. 

Hec  porro  num  rite  fint  difta  videamus . Suppo- 
nendum autem  vibrationes  funepcndulorum  equalis 
longitudinis,  eflc  hoc  eft  equitcmporancas: 

vnde  vibrationes  vnius  funcpenduli  equitempora- 
nee  (unt , non  tamen  equiucloecs ; funcpcndulum  enim  defcribit  primum,  arctun  maxi- 
mum , fecundum  minorem , & ita  deinceps , donec  langucfcar  impulfus , atque  graue  tan- 
dem ad  quietem  fc  reftituat ; lingularum  autem  vibrationum  motus  fumi  poliunt,  tanquam. 
squabiles , vt  paulo  poftoftendemus , ac  propterca  citra  equitemporanex  fint , vt  Ic  ha-. 

“ ' bet 
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‘ bet  fpatium  ad  fpatium , ita  velocitas  ad  velocitatem,  quamobrem  velocitates  veluti  fpatia 
' decrcfcunt . 

’ Supponendum  fecundi  eandem  efle  rationem  funependuli  perficientis, circumferentiam 
circuli  ADE,  circulique  GF,  ac  eft  fi  in  plano  aliquo  verticali  moueretur  deferibendo  ar: 

; cum  ex  A in  E,  et  ex  B in  F. 

1 * Supponendum  tertio  multitudinem  vibrationum  per  arcum  GF  ad  multitudinem  vibra- 
tionum per  arcum  AE,  effc  in  fubdupiicata  ratione  BE,  ad  BF,  ita  vt  fi  BE  fuerit  quadrupla 
■ ipfiusBF  multitudo  vibrationum  per  GF,  fit  dupla  multitudinis  vibrationum  per  AE,  ac 
propterca  fi  tempore  quinquaginta  puifationum  grauc  A facit  per  arcum  AE  quindecim-, 
vibrationes , graue  F per  arcum  FG  triginta  perficiet , ac  ob  id  tempore  quo  grauc  perficit  * 

vibrationem  vnam  per  AE  per  FG  perficiet  duas.  > 

• ' His  pnrhabitis , cum  eadem  fit  ratio  ex  fecundo  fuppofito , fiue  funependulum  deferibat 

circuli  peripheriatn  ADE,  & GF  fiue  fimplices  arcus  in  plano ; eo  propterea  tempore  quo 
graue  deferibit  circuli  peripheriatn  AE,  hoc  eft  vnam  facit  gyrationem , eodem  bis  dclcri- 
bet  circumferentiam  GF,  hoc  eft  faciet  duas  gyrationes . Quoniam  vero  per  primum  fup- 
pofitum  huiufmodi  motus  fumi  poifunt  tamquam  xquabiles,  quia  faltem  ad  xquabilitatem 
reduci  queunt , ratione  quidem  cxceiTus , atque  defedus  a mediocritate.  Si  idem  eft  gra- 
dus velocitatis  in  F ac  eft  in  A,  /equitur  fpatium , nempi  peripheriam  AE  ad  duplam  peri- 
plieriam  GF  debere  efle  vt  tempus  ad  tempus;  fed  tempus  quo  grauc  percurrit  peripheriam 
AEatquale  cfl  tempori,  quo  graue  percurrit  duplam  peripheriam  GF;1  ergo  peripheria-  ,uuriitfiit 
AE  squalis  erit  duplo  peripheria:  GF;fed  peripheria  AE  ad  peripheriam  GF  cftb,  vt  BE  ad  pf,„. 

BF,  & BE  ad  BF  eft  quadrupla ; ergo  peripheria  AE  ad  peripheriam  GF  erit c quadrupla- 1 ^ ** 
quare  peripheria  AE  ad  duplam  peripheriam  GF,  erit  dupla,  non  igitur  peripheria  AEx-c  llZ&a." 
qualis  eft  duplo  peripheria:  GF,  led  inferebatur  dupla ; foret  igitur  dupla , & non  dupla- 
quod  eft  inconueniens . Vides  igitur  non  retineri  eundem  gradum  velocitatis  in  F ac  erat 
in  A,  alioquin  hoc  fequerctur  incommodujrc  tamen  vera  gradus  velocitatis  in  F fubduplus 
in  hoc  cafu  eft  cius  qui  eft  in  A.  Generaliter  autf  eft  in  fubdupiicata  rajione  radioru  &c. 


Secoecb  Figura 


Videbitur  foriafle  cuipiam  non  dum  exploratum  ipfiiis  fiinependuli  motum  velut  atqu£ 
bilem  vfutpari  po(fc , re  tamen  diligenter  introfpcfti  haud  erit  operofum  id  ratione  confir- 
mare. 

Intelligamus  igitur  funependulum  DB,  cuius  fimis  fit  affixus  D punSo , & ad  eius  ex- 

' deferibat  arcum  CBA; 

B b ~ " adei 


cic  quiete , ita  ve  defeendendo  moucatur  motu  naturaliter  accelerato , ac  propterea  (patio—, 
tranfadla  per  arcum  BC,  fint  in  duplicata  ratione  temporum,  &in  puruflo  B maximuoJ— , 
’t2S*Z  acquirit  mometii.  Intelligamus  per  bc,  tepus  quod  inlumitur  a graui cx  Cjin  A deferibente 
•m  inurx  arcum  CBA,  & quidem  arcum  CB,  motu  vniformiter  accelerato , Sc  B A , v informiter  defi-. 

' L ciente , dc  fuper  bc,  fit  triangulum  abe,  & quidem  atquicrurc , cuius  altitudo  afireprj- 
fentans  maximum  celeritatis  momentum,  quod  grauc  cx  C aquifiuit  in  B,  quando  itaque.,, 
graue  defeendit  ex  C in  Bmotu  naturaliter  accelerato,  triangulum  afe  omnia  cius  mo- 
menta repr^fentabit,  & refla  a fi  vt  dicebam,  repriefentabit  maximum  momentum , quod 
acquirit  in  B;  dum  autem  hinc  motu  naturaliter  deficiente  Icrtur  in  A,  fi  ad  A perucniret 
triangulum  AFB,  omnia  iftius  motus  momenta  rcprcfenraret , fedyndccunql  fit,  peructiijt, 
tantum  ad  E,  atque  huius  motus  momenta  omnia  erunt  reprefentata  per  triangulum  ciuf- 
dem  altitudinis  a fi  curfi  triangulo  a fc,  triangulum  autem  cfto  afd,  at  vero  ex  Ercdcu- 
do  non  acquirit  in  B tantum  momentum,  puta  a fi  quantum  acquificrar  defeendendo  cx  , 
C inB;  acquirar  autem  momentum  k fi  ita  vt  huius  motus  momenta  omnia  reprarfentcnrur 
, pertriangulum  k d fi  afeendendo  autemper  arcum  BC,  non  perueniet  ad  C,  fed  ad  pun- 
dtumc.g.  F.quod  magisdiftetaC,quamEdifhibatab  A,  huius  autem  motus  naturaliter 
deficientis  momenta  omnia  rcpt.rfcntara  erunt  per  triangulum  eiufdera  altitudinis  k f, 
cum  triangulo  kdfiexFin  B,  redeundo  motu  naturaliter  accelerato,  minus  acquiret  mo- 
mentum v.g.  lfi  ira  vt  huius  motus  naturaliter  accelerati  momenta  omnia  reprtrfrnrenrur 
pertriangulum  lfe,  at  vero  ex  B afeendendo  non  perueniet  ad  E,  fed  potius  ad  Gpun-, 
dium,  quod  magis  diftat  ab  A,  quam  FdiAarcta  Ci  huius  autem  motus  naturaliter  defi- 
cientis momenta  omnia  erunt  reprafentata  per  triangulum  eiufdcm  altitudinis  1 fi  cum— 
triangulo  lfe,  triangulum  vero  Iit  l gfi  at  vexo  cx  G redeundo  motu  naturaliter  accele- 
rato in  B,minus  acquirit  momentum  v.g;  m fi  atque  huius  motus  naturaliter  accelerati  mo- 
menta omnia  erunt  reprafentata  per  triangulum  1 g fi  at  vcr6  ex  B afeendendo  non  per-  jf 
vjeniet  ad  F,  motu  naturaliter  deficiente,fed  ad  H punctum,  quod  magis  diftat  a C,  quam  G j 
di  flaret  ab  A .huius  autem  motus  momenta  omnia  reprafentata  erunt  per  triangulum  ciufi,  i 
dem  altitudinis  m f,  cum  triangulo  m g fi  huiufmodi  triangulum  cfto  m fi,  redeundo' au-  > 

tem  motu  naturaliter  accelerato,  m B acqutHtminus  momentum  v.g.  n fi  atque  huius  mo- 
tus momenta  omnia  erunt  reprafentata  per  triangulum  nfi;  ex  B vero  afeendendo  mota 
naturaliter  deficiente,  non  perueniet  adG,  fed  aai.  nunflum,  quod  magis  diftat  ab  A, 
quam  H diftafct  a C,  atque  huius  motus  momenta  omnfii  erunt  reprafentata  per  triangu- 
lum eiufdem  altitudinis  nfi  cum  triangulo  n fi;  trianguliha  autem  efto  nfb,  & fic  dein- 
ceps, donccgraue  quiefeatin  B;  atque  hunc  inmodutn  cf  maior  eft  quam  fd,  & f d 
maior  quam  fc,  & fc  maior  quam  tg,  & fg  maior  quam  fi,  & f i maior  quam  fh,  8c 
itadeinccps,infupcr  fia  maiorquam  fk,  & fk  maior  quam,  fl  & fl  quam  fm,  & fm’ 
quam  fn,  & ita  deinceps.  Mamfcftutn  eft  autem , motus  funepcnduli  per  arcus  CBA, 
FBE,  HBG,  & Gc  de  reliquis, fua  habere  momenta  reprafentata  per  triangula  c a d,  d ke. 
elg,  gmi,  inh,  & fte  dc  reliquis.  At  vero  fingulorum  horum  triangulorum  altitudini- 
bus bifle&is , & per  punila  bifTcctiomlhn  duclis  ic&is , quae  fint  paralleli  bafi  vniufcuiuf- 
' * que,  & cx  extremitatibus  hafium  credtis  perpendicularibus , con  ftituentur  rcflangula  rc- 

prafentantia  momentum  motus  aquabilfs  (Jugularum  vibrationum.  Hinc  itaque  pcrfpi- 
cue  conflat , vibrationum  motus  accipi  poffc  tanquamaquabiles . Solum  id  eft  obferuan- 
dum,  quod  grauc  deferibendo  gyrationcin  GF,  prima  vice  illam  abfolucrct , at  fecunda  vi- 
ce., vtpote  minori  momento  circumactum,  gyrationem  paulo  minorem  efficerer,  fed  hoc 
nihil  eft , imo  nobis  maximi  fauorabile ; fi  namque  verum  eft  quod  diximus,  ex  bypothefi 
quod  fecundi  vicc  eundem  gradum  velocitatis  retineret,  multi  magis  fi  minori  velocitatis 
gradu , minorique  momento  cieretur . 

" Si  enim  circuli  ADE,  circumferentia  dupla  eft  ad  duplam  circumferentiam  GF,  atque- 
adeo  velocitas  per  circumferentiam  ADE,  dupla  eft  ad  velocitatem  per  circumferentiam- 
duplam  GF,  adhuc  maiorem  habebit  cxceffum  circumferentia  ADE,  fupra  aggregatu  ex 
circumferentia  GF,  & altera , quam  fecunda  vicc  deferveret  graue , atque  adeo  velocitas . 
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per  circumferentiam  ADE,  ad  aggregatum  velocitatum  per  duas  illas  circumferentias . 

Cxterum  fi  idem  foret  velocitatis  gradus  in  A,  & F,  graue  defcribcrct  circumferentiam 
CF,  non  in  dimidio  temporis , quo  dekribcrct  circumferentiam  ADE,  fed  in  quarta  parte, 
vt  enim  fpatium  ad  fpatium,  ita  tempus  ad  tempus,  ex  h ypothcfi , quod  idem  fit  gradus  ve- 
locitatis . 

Hic  autem  illud  confidcratione  dignum  fc  oflcrt,  quod  ea  ratione  dccrcfcunt  arcus  pera- 
£li  EBF,  GBH  &c.  ab  arcu  ABC,  qua  ratione  dccrcfcunt  momenta  Fle,  FL  &c.  a momento 
fAt  vt  enim  fc  habet  arcus  ad  arcum,  fic  velocitas  ad  velocitatem,  vel  momentum  ad  ruo* 
mentum . 
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Non  inficiandum  tamen  velocitatis  gradum  aliquando  non  variari  variata  dircCtiono 
aotus , quando  per  hanc  directionis  variationem  nullum  affertur  impedimentum , vt  fi  na-  » 
itis  aliqua  fecundum  vnum  gradum  velocitatis  feratur  verfus  vnam  partem  ob  impulfuiiL-  ...m,  «.«>* 
conceptum,  variatione  fa&it  ipfius  directionis  idem  velocitatis  gradus  retinebitur,  dummo- 
«16  hxc  variatio  dire&ionis  fiat  fine  multiplicatione  contaChts , alioouin  res  non  ita  fe  ha- 
bet ; quoniam  omnis  conta&us  motum  retardat , vclocitatifquc  gradum  imminuit , & quo 
maior  fuerit  contactus , eo  minor  etiam  euadit  gradus  velocitatis.  Sic  de  alijs  impedimen- 

Hoc  itaque  non  officit  mobili,  ne  defeendendo  deferibat  lineam  illam  mixtam  Scc.  fi  tel- 
lus in  orbem  cieretur  in  plano  xquatoris  &c.  quod  cft  cnunciandum , animaduerfis  ijs,  qua: 
fuperius  attulimus . 

Ex  hactenus  didis , generale  illud  infertur 
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Si  fuent  funepindulum  AB,  quod  ditum  in  gyrum  deficribut  circumferentium  ADE,tr  ullum 
| vero  ad  curtes  C,  confine , vt  ipfius  longitudo /alta Jit  BG , gruit  e viro  intenm  dcfcnbut 

circumferentium  GF. 

I 'Vico  ejle  velocitatem  per  circumferentium  ADE,  ud  velocitatem  per  circumferentium  GF  m 
fubduplicata  ratione  longitudinis  BA,  ad  longitudinem  BE; 

. yatet  tutem  ex fitfra  demon/l ratis  (fic. 

De  his  tamen , atque  fimilibus  quamplurinia  quidem  in  Pbyfica.  Interim  ad  aliud  nosC 
iniucundum  Theorema  nobis  propofitum  aPraclariffimoViro  confiderandum , animus 
appellendus  foret.  . . . . _ ..  . 

Illud  etenim  nec  in  poflrcmis  habendum , quod  ab  Ariftotele  in  Mechanicis  quatfuoni- 
bus  propofitum  fuit ; ait  enim.  Dubitatur , quam  ob  caufam  maior  circulus  aequalem  mi-  ,,1,»  ,»  m,. 
nori  circulo  conuoluitur  lineam , quando  circa  idem  centrum  fuerint  propofiti,  fcorlun x^cumttn 
autem  rcuoluti  &c.  Hxc  fanc  quxitio  inter  exteras  praecipua,  ac  omnium  non  immerito 
difficillima  creditur , quaeque  ad  mixti  motus  naturam  explorandam , praecipue  conducit . 

Qpacrit  igitur  Philofophus , cur  duo  circuli,  alter  altero  maior  circa  idem  centrum  fimul 
annexi , & coaptati , li  fecundum  abfidem  volutentur , ambo  fpatium  aequale  pertranfeant : 
feorfum  autem  feparati , fi  non  diffimiliter  circumuoluantur , non  ita , fed  potius  maior  cir- 
culus maiorem  lineam , minor  vero  minorem  percurrat  iuxta  rationem  circumferentiae 
ynius  ad  circumferentiam  alterius . 4 , 


Vtfint  circuli,  quorum  commune  centrum  A,  & maioris  femidiamejer  fit  AB  minoris 
i autem  AQ  reuoluto  maiori  .fuper  redam  BF,  ita  v t eius  expleta  fit  rcuolutio  m puncto  t , 

Bb  2 , 
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atque  redVa  BF  «qualis  erit  peripheri*  pradifti  circuli , 'minoris  autem,  cuius  feinidiametar 
AC,  expicta  fit  reuolutio  in  E;  peruento  centro  A,  ad  pun&umD,  erit  CE  aequalis  BF,  cui 


etiam  aequalis  erit  AD,  quamuis  circumferentia  circuli , cuius  femidiameter  AC,  fit  longa 
minor , quam  CE  ••  V nde  fit 


M , 


llCIK  fluxu 
IX1L 


THEOREMA. 


Dum  circulus,  cuius  fe  mi  di  amet  er  AB,  fer  redam  voluitur  BF,  omnes  e tm  en  tria  mi»  tres 
AC, fi  tundim  moneantur , vnl  volatione  ferctorum  ff  otium  aquale  circumferentia  cir- 
culi, cuius  femidiameter  AB. 

Ime)  & vniucrfalius  Theorema  concipitur , fi  dicatur . Omnes  concentrici  poplites , uteam- 
tumutt  illo' , cuius  femidiameter  AB, fine  minores fint , fint  maiores,  fi  tundim  moneantur 
vnX  volatione  percurrunt  Jpatinm  aquale  circumferentia  i/hus , cuius  fimidrometer  AB. 


Sed  de  hoc  opportuniori  loco  di  (Terendum  ,•  longam  fiquidem  tra&ationem  expoTcic . 

SCHOL.lOfi.  , 


Si  quis  exoptaret  demonstrationem  eorum,  qua  diximus  conflare  ex  Elementis,  agentes  dt-o 
aquepeuderantia  grumum  fuptr piant s inclinatis  (?c.  ito  procedit . 


• txttnJbru- 


b tx  confiri* 
Sie* te . 
c 1 1 . quinti . 
ti  li.aain/i. 
t tx  cttfiru- 
iitene . 
i 17. 


JS>ueniam  igitur  eft , , vt  BK,ad  BH , ita  BC 
ad  AC ; fed  vt  BK  ad  BH,  ita  eft  1»  AU  ad 
AB,  ergo  vt  BC  ad  AC,  ita  c AU  ad  AB,  & 
permutando  J vt  ECad  AU,  ita  AC  ad  AB; 
fed  BH,  aquahs  esi « iffi  A Margo  vt  BC  ad 


i 


creti. 
» 11.  quinti. 
k 17. 

} t.  ftxii. 
m tx  fpfrdUt 
dtmnjh  .cn . 
» ex  tcxfrHu 
Stent  o 
o »t.  qm/nii  • 
p I i.qumti. 
«|  1.  fixit , 


N — XT_ 

BH,  Ita  AC  ad  AB , & dtutdtndo  1 erit.vt  CH ad/jB, ita CB, ad  RA\  erro  redaBH 
erit  e parallela  reda  AB . * 

‘ vt  AM 

i vt 

...  j fTff  TCEf 

il  K,  erit' parallela  reda  AB,  quod  oportebat  efre. 

Vel,  vt  longe,  tremis  hac  eadem  nos  demonflremns  5 Quoniam  efl  ra  vt  CB  ad  BFf, 
itaCAad  AB,  fidvt  HB  ad  Bk,  ita  tfl  “ AB  ad  AU,  ergo  ex  aquali  erit 0 vt  AC  ad  Atd 
ita  CB  ad  Bt,ergo  dtmdendo  f vt  CU  ad  UAjta  CK  ad  KB, ergo  Mk,  <]  erit  parallela  rtd* 
AB.  £jtod  oportebat  frc. 


DE  EXPERIMENTIS 

• •'  1 ; .*  •:  ’ ;.V%  I i-ifUl'  * . »• 

Ad  Feritates  Phy  fleas  indagandas  l ’ 

ca  p.  v r. 

AtrMfti-  A D reiie philofophandum  via  nulla  fccurior  c2 , qnam  ftemrr experimentorum  vfus  1 
<luamtl;  «perimentis  vndiqifuffiilti,  calcamus;  cum  enim  omnis  philofophandi 
ratio  111  eo  polita  fit , vt  mentis  agitatione  rerum  caufas , atqj  primordia  confcqua- 

t/ndp  PRilAfAnlaite  m-imA  : • 1 « 


ntdlm ft curter  * 

fer  , - Jm. 

iqow, . mur . vnde  Philolophus  primo  Phyficorum  Veterum  inexperientiam  dctcftatur,  & pri- 
mo de  Ortu , eorum  vliuaad  exploranda  principia  commendat  ,-proprercacxpcdit , vt  cu- 
iufmodi  res  ip/i  fint , diligenti  qnadam  indagine  perquirentes , tandem  ad  caularum  ex- 
plorationem gradum  laciamus  i idqjc6  tibi  magis  agendum,  ne  eorum,  qu*  nunquam 
agnouit  Natura , caufas  indagando , vt  paffim  vfu  venire  folct , quis  exprobret,-  Kad  Mrec 
Itaplanecorigit illi.eui Problema.licet dolose, propofitu fiiit:Vn- 
,ni  c()ft  <luod  later  nigrore  aftctf  us  folaribus  radijs  expolitus,  ciri iis  quam  imbutus  albo- 


Qf*  P*  ^ incalefccrct . Starim  interrogatus,  glori*  cupidus , quafifad  Natura  facratiora  quidtm 
*"»?* ! admifiiis,  caufam  attuli:  dicens  mirum  id  profedto  non  cflejquoniam  albedo  plus  lucis  par- 


ticipat , 


\ 
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tHpit;  atqtadeb  caloris  indb  proficifcentis ; Hinc  autem  interrogans  vcnuftc  fubriderit.  - . 
ait , parcas  mihi  quxfo ; nam  haud  bcnb  Problema  tibi  propolin ,•  quod  enim  de  nigredine 
dicendum,  infulse  quidem  albedini  adlcripfi.  Philolophus  autem  ille  prx  verecundia  ru- 
befccntibus  genis  obticuit,  atq,-  cogitabundus  exoptat*  caufac  perquifitionc  negle&i , om- 
nes ingenij  neruos  ad  nimiam  excu(andam  audaciam , ac  petulantiam  contendit.  Praftat 
igitur  fummam  adhibere  curam  ad  inquirendum  num  quod  proponitur  veritati  (it  confen- 
taneum;  et  fiquidpiameftfenfibusdcprehenfum ; num  in  hoc  aliqua  intercrilerit  allue  j-., 
natio;  quamobrem  fcdulitas  in  experiendo  cft  adhibenda , & ingenij  alacritati  adiungen- 
da  cara . 

Nam  Polycrates  ille  Thebanus  imitandus  videtur  in  re  haud  prorfus  abfimili.  Xerxes. 

Craccos  bello  quidem  adortus , cum  apud  Salamincm  fuperatus  eflet , inde  confulto  Ic  mo- 
llit, Mardonium  relinquens , vt  fuo  nomine  bellum  idem  proloqueretur , qui  ciiin  haud 
meliori  fortuna  pugnaffet , immo  fugatus  elfct , fama  vulgo  pcrcrcbuit , Mardonium  intra 
ambitum  tentorij  fui  thefaurum  ingentem  humo  dcfbfTum  reliquiflc : tum  Polycrates  ille-, 
commemoratus, vbiiam multum,  diuqtic pecunia: thefaurum  fruftra qua-fijflct , oleum- 
nimirum  , ac  operam  perdens,  Delphicum  Oraculum  confutuit,  qua  ratione  videlicet  pe- 
cunias adinucnire  potuilfct : cui , fertur , ab  Apolline  refponfum  fuifle;  «sina.  Xi&ao  ttittn- 
ideft  vnumquenquc  mouc  lapidem ; quod  cum  fccilfet , magnam  auri  copiam , diuitias  in- 
gentes reperijlfc,  memori*, littcrifquc proditum eft.  Vndcadagium,-  irina.  *!$»> umi,- 
hoc  cft  vnumquenquc  mouc  lapidem , fcu  omnia  experire , nihilquc  intentatum  relinque . 

At  nonnb  iure,  ac  merito  fapientix  thefaurum  inquirenti,  credimus  illud  idem  Apolline  re- 
fponfurum  fuifle  ? ttnto  profe&o  magis , quanto  veritatem  confequi  cft  difficilius , verique 
thefaurum  recludere  cft  opcrolius . In  hoc  igitur  omnes  ingenij  neruos  contendat  Philo- 
fophus , dum  Natur*  myftcria  perferutanda  lufcipit : Nihil  proptcrca  relinquendum  inten- 
tatum , ac  ob  id  illi  mouendus  eft  omnis  lapis , vt  aliquando  demum  gloriari  poflit , fe  voti 
compotem  improbo  labore  faClumfuille;  Quamobrem  fi  quifpiam  experiendo  notaucrit  tuftnmi» 
vnica  vice , quinimmo  duabus , vel  pluribus,  haud  potuiffc  cb  pcrucnirc , vbi  iadtis  verita-  "*'“*■ 
tis  fundamentis , fyftcma  contemplationis  erigat ; non  debet  propterca  deterritus  ab  opere 
«kfiftcrc , fed  potilis  longe  pertinacius , ac  impenfius  in  idem  incumbere , vt  in  quo  defpe- 
xauerat , eodem  tandem  cxultct . 

Experimentis verd nedum,  qua: dicebamus , confcquimur,  fed  etiam  fcaturigincnu , 
jynde  difciplina  omnis  dimanat , nimirum  principia  prima  complexa,  ex  quibus,  rarioci- 
ratione  fcientiam  deducimus  ; naaa.  StS*(xu*ja , xai  m ca  uaijrcri'  Aavvirixa  ix  irfoun-af—  muiuuur. 

yinrxi  ytanat . ®*ripof  Jitovto  fiiaipc  wir  iiurhraaai : ain  ydp  MaBnpttrutai  rar  kti- 
rapav  Sii  thtgv  rou  rpoarou  mpamraj  ytnurur  aMoivixaVir  Ti^rwr,  Omnis  dofirwa  ,&  om-  , 

* is  di [c  i f lina  dtfcurjiua  tx  fraexifientijit  cognitione ; manifejlum  autem  hoc  fpeculantibus  in 
omnibus : Mathematica  enim  fcientiarum  fer  hnne  modum  fiunt , & aliarum  inaquague  ar- 
tium . Sic  pcrbelli  Ariftotcles , nec  immerito ; nam  fcientiam  dcmonftrationc  confequi- 1""“  T“^"‘ 
rnur,  at  in  dcmonftrando  haud  in  infinitum  cft  abeundum,  fed  ad  qu.-cdam  principia  pri- 
ma,  communefquc  notiones  deueniendum ; huiufmodi  vero  complexa  funt ; nam  de  in- 
complexis  nullus  hic  fermo . Si  prima  (impliciter  extiterint , terminorum  percepta  fignifi-  Ir  frtmitf,. 
cationc.ftatim  innotefeunt alia  vero , vel  afluetudinc , qua:  tantum  in  Moralibus  locum-  ^idah*u<i 
pbtinent,  vel  experimentis  comparantur ; experiendo  fiquidem , rem  hoc,  vel  illo  ede- 
ntodo  cognofcimus , ac  proprietates  incfTc  adnotamus : vnde  vel  inde  conclufiones  alias 
deducimus , c6  iam  comperto , velut  (labili  principio  vtentes : vel  eiufdcm  caufam  affecuti, 
de  eodem  fcientiam  adipifeimur . Magni  propterca  fieri  debet  experimentorum  vfus,qucm  rimiutit  13  rn* 
non  raro  Philofophus  rerum  naturalium  contemplationi  operam  nauantibus  commenda-  f 
tum  voluit.  Indudtionc  fiquidem  ad  confirmanda  fcientiarum  principia  nullum  opporru- 
tuus  inftrumcntum  reperies : vnde  per  illam  a pofterioribus  ad  priora  proceditur;  quoniam 
vmuerfalc  prius  natura  cft  particularibus,  atque  adeo  caufic  rationem  obtinet:  quamo- m.a. 
bttraa  particularibus  ad  vniuerfale  progredi  eft,  a pofterioribus  ad  priora  gradum  facere . ■•«>*'/«• 
Ita  quidem  apud  plurimos  non  obfcuri  nominis  viros,  ca  methodi  refolutiua:  rationem-. 
obtinuit.  At  i finguhuibus  ad  vniuerlalcprogreflus  experimenta  fupponit.  Inde  propte- 
tca  ipforum  principiorum  cognitio , qua:  inductione  comparatur , v bi  experimentum  con-  a.  >jt  a /,jt«: 
fundimus  ,-Jcum  alipquin  Experimentum  fir  habitus  ex  plurimis  memorijs  eorum , qua:  fub ^ 
' eadem  /•IMfl, 


r 
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a yf.W-5.  icadem  foecie  percepta  fuerunt , quxq;  fingulatim  experti  fumus , quod  dum  agimus,  caut^  . 
procedendum; nam alioquin decipimur.  Ita fan£ fit,  vtprxclariflimis laudibus  «ferri  de- 
beat,  qui  dum  hoc  munere  fungitur,  quam  diligcntifW  curat,  vt  omnia  paria  fint  pror- 
't.  ftjs , quorum  deinde  recordatione , non  immeriti  dici  poffit  expertus  jfic  enim  lllxplurcs  . 
memorix,  cum  fimilium  prorfus  extiterint,  experimentum  parient . 

Yctumenimuerb  hxc  prxfertim  in  Phyficis  adhibenda  funt,  vt  eorum  opitulatione^ 
principijs  adinuentis , celebris  hxc  difcipltna  plena  maieftatis , tandem  alicubi  dignitatem 
confequatur  fuam  ;eum  alioquin  puriores  Matlicfeos  panes , vt  Arithmctiea , & Geome- 
tria, ipfis  non  indigeant ; Phy  fico  tamen  Matliematici’  cum  Phyfica  conditionem.  1'ert  for- 

tiuntur  eandem.  ...  , 

>,»!,  <rpr-  Hanc  ob  caufam , vt  Naturaiem  promoneremus  difciplinam , oblata  occatione , pratci— » 

rimi:is  i/tri  pue  florentis  per  multos  annos  plurimum  laboris  pertulimus , plurimumque  temporis  in— 
iumpfimus , vt  experiendo , qua?  vera , queuc  falfa  ab  alijs  pronunciata  dc  Natur*  arcanis. 
Mu»*.  »,  dignoftercraus , Se  qux  tandem  hucufquc  latitarunt  m tenebris , lxtabundi  traheremus  irt 

lucem . ....... 

1 Ita  prtrfeSlb  quae  apud  vulgus  magnam  imicnerum  fidem , quxquc  tam  in  Scholis  inua- 

Ilierunt , experiendo  denique,  partimfalfa,  partimmale  adhuc  explicata,  deprehendi- 
mus . Non  ita  tamen  tantum  fidendum  experimentis,  vt  inde  protinus  fcnrcntiam  aliquam 
ab  omni  veritate  prorfus  aliena  elfe  nos  inferre  debeamus.  Sed  vt  haiftcnus  difla,  aliquo il- 
jf.i.riiijTrfj  luftremus exemplo,  vnum  c multis  arferemus  in  medium . AtTMvipiV*^  ergo , perperam. 

haftcnus  explicata  edo ; Philofophantium  enim  vulgus  credidit  obfeflam  qualitatem  ad 
uju»  tonrrarjj  prsfentiam  intendi , vocem  hanc  antiperidafis  interpretantes,  quaficircumfi- 
ftcntiam.&obfcfltoncmcontrarij.  , _ . .. 

Hi  porro  frequentes , ac  familiares  experientias  fupponunt,  quibus  nimirum  qualita- 
tem in  aliquo  fubieiSo  intendi , dum  hoc  oblidetur,  ac  oppugnatur  ab  agente  contrario  , 
confirment , videlicet  ab  alio  corpore  contrariam  qualitatem  poffidente . Irrident  auteuu. 
quemcunque  dicentem  non  id  realitcr  contingere,  ficd  potius  ex  nodrifenfus  quadam  a£- 
fcGione  femper  id  nobis  apparere  quod  reSte  Galenus  aduerterar . 

Qui  M ratione  detegendum  foret , diu  cogitantibus  nobis , fe  obdulit  cxperimenrunG  i 
quod  inter  extera  .S.  Principi  Lcopoldo  nos  exhibuimus . 

Sf.mpfimus  vas  plumbeum , in  quod  calidam  aquam  infudimus  j in  hanc  porr&Thennoi 
tjrcfZufi  metrum  demerfimus , cuius  tubulus  per  tabulx  foramc  intrufus  horizontalitcr  conditura:  j 
Miprift-n , qUO  mjnus  hinc , illinc  caderet , detinebatur,-  impedimentoque  erat,  ne  vaporum  cfHuuiun» 
««  VJw;  obferuationem  perturbaret ; Obferuato  igitur  gradu , ad  quem  vi-  caloris  vini  fpiritus  in- 
. rus  includis  afeenderet , ciim  paratum  effit  vas  glacie  plenum , datira  hoc  ad  vas  pluo», 
beumadmoui , ita  vt  plurimum  huius  mergeretur  in  glaciem , tunc  autem  oculorum  acit. 
diligenter  adnotaui,  nutn  Thermomctrum  noui  quicquam  odenderet:  nil  plani  deprehen- 
di , quod  vtique  contigiflet , fi  calor  aqux  a glaciei  frigore  obfcfTus  maiorem  intcnlioncnu. 
fufeepiflet ; Thermomctrum  enim  calorem  adau&um  odendiffet,  propterea  quod  vini  fpi- 
ritus intus  exidens , ambientis  adauifo calore  afccndit ; penitus  tamen  immotus  remande  . 
At  quia  poruidct  quifpiam occurrere  dicendo,  contrarij  quidem  obfeflionc  qualitatem in- 
J'»*"***"  • ten  J , quando  hxc  iuxta  rei  naturam  extiterit , calor  autem  aduerfatur  aqux;  quamobrcn 
contrario  modoexperimento  fadfo , nimirum  in  vafc  plumbeo  glacie  quidem  immiffa,  ac 
in  alio  vafc  aqt»  fcruenti , nec  abfimili  modo,  ac  fupra , omnibus  perpetratis , eadem  con- 
tigifle  qux  prius,  fcilicet  nullam  in  Thermometro  mutationem,  quamuis  frigus  glaciei , fo-, 
retobfefTum,  deprehendimus.  , ,. 

Hunc  itaque  in  modum  antiperidadm  veteri  fenfu  quidem  explicatam  projigauimus 
fimulque  deprehendimus  etiam  minimi  cum  veritate  confcntire , qux,  tonquam  effedtus  il- 
lius , recen  feri  confucucrunt . 

Et  quod  aqux  puteales  xdiuo  tempore  frigidiores , quam  tempore  hycmali , percipian- 
*mU—n*!tar-ftcSi  Cella  vinaria.  Prxterea  dum  in  calcem , quam  vitiam  appellant,  aquam  infun-. 
"ZirJti imus  , tantus  calor  excitatur,  vt  vehementer  aquam  ebullientem  'reddat , quamuis  in- 
fdione  olei  nunquam  id  contigiffe  compertum  fit.  Infuper  ignem  vehementius  accendi. 
„r  modicam  aqux  infufionem ; Fenum  diu  conclufura  accendi;  Fimum  fummopere  in- 
calefccrc ; Triticum  in  faucis  induiura , calorem  itidem  concipere ; Atque  tandem  gran^ 
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HInem  frigidiorem , ac  propterea  denfiorem , & duriorem  niuc , vere , & autumno , atque} 
hyeme , tepente  aere  i quoniam  hifcc  temporibus  frigus  ab  ambientis  contrario  calore  ob-v  ■ v 
felium,  inualcfcit . Sic  ventres  Animalium  hyeme , ac  vere , naturi  calidiffimos  efle , feri-  • • 
J»fit  Hippocrates . s,d. 

Duplicem ob  caufam  reprehenfionem  incurrunt,  &qubdfalfaa(Tumprerint,  & quod  *»• 
lion  caufam  pro  causi  quidem  attulerint.  Primum  fanc  falfum  omnino , fiquidem  aquas  ommUm 
puteales  collati  cum  ijs , qua;  funt  expofiese  aeri  feruenti , vt  fune  fhgnantcs  in  fupcrfkic-  txprriVMiUU 
telluris  .•  funt  nanque  frigidiores , non  tamen  feipiis,  prout  iunt  tempore  hyemaij , quod  ■ 

& de  acre  in  fpecubus  fubtcrrancis , deque  Cellauinarijs  dicendum . Quod  conuincitur  _ , _ ^ 

facile , cum  nec  in  aquis  putealibus  arftiuo  tempore,  nec  in  Cellauinarijs , fiue  fpecubus , o-  v 

leum  congelatur , quod  tamen  hycmali  tempore  pallimcuenit ; quod  etiam  Thcrmomctro  “ 

non  femef  a nobis  comprobatum  fuit . , , . 

Ad  calcem  quod  attinet  viuam:  non  caufam  pro  caufa  attulerunt ; non  enim  idjdcb 
cucnit,  quoniam  calor  ipfius  ab  ambiente  frigore  obfefliis  inualefeat;  Et  cerre  fubit  ani- 
mum  admiratio , quod  hi  tam  ofeitanter , cralfaqueMineruaphilofophatiflnt,-  nam  ad  id 
aqua  feruenti  adhibita,  vehementiorem  calorem  excitari,  nonfemelnos  docuit  expcriciv 
eia.  Et  quidem  ipfa  circumdata  glacie,  vel  niuc,  nili  fuerit  humore  perfufa , nullus  exci- 
tatur calor , vt  fi  vas , vbi  illa  concluditur , niuc , vel  glacie  circumdatum  fuerit ; nunquam 
enim  ignefeer . Phasnomcnon  igitur  illud  aliunde , iurc  dixeris,  trahere  originem  fuam. 

Mirabile  id  videtur  didtu , quod  calx  commemorata,  vini  fpiritu  fuper  infufo , non  inca-  mm 
Jefcat , nec  diiloliiatur , quamuis  ille  potentia  calidus,  frigidus  tamen  adu,  fit.  Nonoffi- 
cir  autem  eum  elfe  potentia  calidum , quod  ex  didis  dc  aqua  feruenti , cuique  facillimum- 
erit  intclligere . Huiufmodi  quidem  fpiritus  humor  admodum  tenuis  eft , proptcrcaque- 
facillimi  quidem  fc  infinuans ; nec  tamen  accidit  quod  per  aquam  communem , vel  etiam-  r<i- 
«lillillationc  edudam  ex  herbis . Vides  hinc , quam  prudenter , & fcite  pronuncjatutn  fuc-  /*»»  ■ 
rit , decipi  nimirum  illos , qui  ad  pauca  rcfpicicntcs , facili  pronunciant . Illud  igitur  at- 
tendendum in  experimentis , nl  circumflandae,  vt  plurimum  a fenfibus  remota; , & vclut 
ad  experimentum  ipfum  non  fpedantes , negligantuc ; Paflim  namq,-  contingit , vt  fpreta- 
jnagno  fuit  in  pretio  habenda.  Si  quis  enim  non  aduerterit , aquj  calidi  fuperinfusj,  cal- 
cem incalcfcere , diffoluiquc  magis , quam  per  aqualm  frigidam;  facillanimum  inducet, 
vt  credat  id  a frigiditate , veluti  contrario  iuxta  polito , & vt  aiunt , per  amiperiftafim  pro- 
ficifci . Prasrerea  fi  non  fuerit  expertus , quod  dc  vini  fpiritu  dicebamus , facili  iuadebitur, 
id  ab  humido  ortum  ducere . Quod  fi  expcrimcnro  non  innotuerit , id  fupcrinic&ionc  olei 
lentorem  quendam  habentis  non  contingere  j facili  id  humoris  tenuitati  referet  acceptum . 

Hxc  autem,  Sc  fimilia  iuxta  principia  1 Natura:  vifircribus  deprompta,  opportuniori  loco 
explicabo . 

Maximi  vulgatum  eft  ad  glaciei  confe&ioncm  .exhalationes  tcrreflrcs,  vna  cum  aerei,  tua- 
requiri ,■  quoniam  non  dum  deprehenfum  fuerat  experimento , aquam  in  loco , vbi  nullus 
aer , vel /altem  minimus , ac  fere  imperceptibilis  omni  quidem  induftria,  nec  terreflris 
halitus  reperirur , glacefcere  .•  cum  hoc  tamen  diferimine , quod  glacies  hxc  fit  albicans , 
opaca ; qua:  veri  fub  diu  conficitur  perfpicua , luminiquc  peruia : illa  denlior , maiorifquc 
grauitatis  in  fpecic : h.rc  rarior , minufque  grauis . Magni  propterea  intcrcfl  operam  iugi- 
tcr  experimentis  nauare , ad  veritatem  in  rebus  Phyficis  explorandam . 

. Ac  in  experimentis  conficiendis , ncgligcndasnoncflc , nec  minimas  quidem  differen- 
tias , hoc  vnum  fuadere  poterit . Obferucmus  Artifices  chalybem , ad  cultros , vel  inftru- 
menta  fculptoria  conficienda,  temperantes:  compcricmus  enim  pro  ratione morx , qui 
jucrit  detentus  in  igne , fragilitatem , vel  lentorem , duritiem , vel  mollitiem  contrahere- . >!>  »*«■ 

• Temperatura  fiquidem  ira  perficitur . in4‘  ’ 

Chalybs  inijeitur  in  ignem , ita  vr  non  candidus , fcd  ignitus  tantum  cuadat ; naracan- 
didusob  fummam  duritiem,  nimis  friabilis  eft;  Mox  vero  exemptus  ex  igne,  nigroque-  0*'« 
fapone  illinitus , iterum  in  ignem  immittitur , vt  denuo  ignitus  fadus , & ex  igne  quidem-  J"'  hvM. 
exemptus , illico  in  aquam  immerfus  frigefeat ; quod  fieri  folet , vr  vi  ignis-  opitulante  fa- 
ponc,  chalybs  fcorias  ammittens , atque  adc6  expurgatus , ignique  fuper  impofitus  colo- 
res , fcilicet  aureum , fcu  vt  aiunt , frumentinum , violaceum , & album  oflentare  poflit : cx 
huiufmodi  autem  coloribus  chalybis  temperaturam  conijciunt,  propterea  quod  aureus 
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tolor  nimiam  duritiem , atque  ade6  frangibilitatem  arguit : violaceus  veri  duritiem  ini- 
* tl»iku  norem : albedo  tandem  mollitiem  declarat . Vnde  Tagaciores  Artifices  medium  inter  au- 
reum , & violaceum  colorem , feligunt , velut  apcrtiflfimc  tcftantem , tunc  ipfum  chalybem 
aptiori  efle  temperatura  ad  cultros , aliaque  fcifloria  inftrumcnta  conficienda,-  nam  alio- 
quin  pr*  duritie  fignificata  a colore  aureo , culter  non  feruat  aciem , fcd  ob  friabilitarem^ 

• ftatim  vfu  ineptus  cuadit,  auemadmodum  pra:  mollitie  fignificata  a colore  violaceo  ren- 

i dente  ad  albedinem , & multo  magis  ab  ipfa  albedine  contritione  rotae  cotariae  nullam-, 

aciem  confc  qukur . Vides  igitur  exiguas  differentias  paruifacicndas  non  efle . 
mi-  Neminem , etfi  vix  prima  Philofophi»  limina  falutaucrit,  vulgatum  illud  praeterit  effa- 
tUD> » Natura  fcilicct  vniibrmi  diflormi  quadam  ndionc  operari , qua;  fi  fuerit  mcnfurata_ 
“C"  bne  is  , augetur  vel  defetefeit  in  Arithmetici  medietate , nimirum  fecundum  arquales  ex- 
*•*>  ceffus  ;nifi  tamen  quifpiam  notaucrit  duo  quidem  in  a itione  concerni , nempe  fpatium , & 

tempus . 

Si  id  in  ordine  ad  fpatium  vfurpaucrit , facile  decipietur haud  enim  perpetuo  rem  fic  /c 
habere , deprathendet ; graue  fiquidem  defeendens , non  ita  fibi  velocitatis  incrementa  fu- 
peraddk  fecundum  fpatia  peradta , fcd  potius  iuxta  temporum  menfuram , fpatia  quando- 
quidem perada  funt  in  duplicata  ratione  temporum , atque  velocitatum , cftquc  velocitas 
ad  velocitatem , vt  tempus  ad  tempus . 

At  nec  aliquando  fiue  tempus , liuc  fpatium  rcfpicias , id  a natura  fadum  reperies . Ma- 
i gnes  enim  dum  ferrum  trahit ; vel  hoc  ad  illum  properat  attraftum , non  ita  fertur  ei  lego' 
vt  magnes  adionem  exercent , quafi  nimirum  vniformi  difformi  quadam  ratione,  iuxto, 
vel  fpatij , vel  temporis  panes , quod  experimento , mc  id  aliquando  fuifle  confccurum- , 
memoria  teneo.  Acccpi  fiquidem  vas  oblongum  vitreum  longitudinis  vnius  bracchij, 
cum  quarta  parte , latitudinis , profunditatifquc  fexrae  panis , illudque  repleui  aqu» : cha- 
lybcam  acum  pretenucm  acccpi , pronamque  fuperimpofui  aqua: , tanti  quidem  induftril* 
4*?  vt  aggere  fado  ex  acre , chalybs  cum  acrc , cuadcrct  minus  grauis  in  fpecic  quam  aquo  , 
ac  propterea  huic  innataret , cumque  hanc  ad  extremum  vnum  ipfius  vafis  conftituiflcm.. , 
aqux , vt  dicebam , innatantem ; ad  extremum  alterum  locaui  tabellam , cui  fuperimpofui 
magnetem , unde  uiginti  unciarum , quem  uerfus  acum  admoucbam  donec  aducrteicm- 
hanc  adione  affici , ac  allici  ad  uniusbracchij  fere  diilantiam ; Cumque  uas  aqul  plcnwn 
pcrfpicuumcflet,  facile  panitiones  aquales  in  papyro  fubtus  conftitutofe  fodabamini 
coaipcdum : capi  uero  tunc  Cronomctri , feu  penfuis  uibrationes  numerari , cum  primilta 
acus  ad  magnetem  properaret : fpatijfque  pera  dis  diligenter  annotatis , nullam  feruari  le- 
gem uniformis  difforinis  adionis , aducni ; nam  acus  lento  gradu  incedebat , paulum  ac- 
celerato ulqtie  ad  fpatij  dimidium ; mox  tanta  celeritate  motum  profequebatur , ut  nemini 
vibrationes  ipfas  numerare  hceret.  Praerat  .S.  Princeps  Leopoldus , cuius  quidem  iuflii, 
meum  experimentum  centies  a diuerfis  repetitum  fuit , quod  iiemper  eodem  conrigifle mo- 
do te  fles  cfTc  poflfunt , quotquot  ibi  aderant . 

»tiiha  rrm-  ^‘nc  m**1'  fccundo  loco , conijccre  licuit , infulse  admodum  plerifque  grauium  de- 
mimm.  feenfum  contingere  magnetica  quadam  artradione  , quafi  nimirum  tellus  magnctifmo 
Cfmi.mm  fuo,  corpora,  ad  fc  trahat grauia , non  quod  hacc  fuapte  natura  defeendant;  Id  enim  Ii 
w liunc  in  modum  fc  haberet , non  fcciis  contingeret  attradionis  progreffus , ac  accidiflcia- 
iun.Atnm-  acu  fuperius  commemorata , dum  videlicet  magnetica  vi,  fuper  aquam  traheretur , nam 
ab  hac  fpatia  perada  non  erant  in  duplicata  ratione  temporum , quo  pado  fc  fc  grauia  mo- 
uere , iam  apud  omnes  in  confcffo  cft,  nofquc  non  fcmel  experti  fumus . 

Circumfpedioncm  in  experiendo  fxpc  fepius  inculcatam  fuadet  etiam  8t  illud,  quod. 
'jiindt  cw-  paffim  obferuarc  licet  apud  Artifices , quorum  cft  auri , argentique  perfedionem , purita-. 

temcluc  Problrc . Si  enim  argentum  inuolutum  conice  plumbea  incincritio,  Italidi  Co-'  • 
W.  pclla  conftituas  vehcmcnrcr  concitato  igne  vi  follium , vt  tefta  ipfa  ignefeat , liquatus  fu-' 
fum  quidem,  atque  liquatum  argentum,  cum  omnem  impuritatem  hunc  in  modum  ami-  . 
ferit , ftatim  e fiifo  non  nihil  congelatum , fiue  confiftcns  cuadit , eodem  pcrfeucrantc  calo- 
ris gradu.  Quod  fi  Philofophum  praeterierit  interroganti  vnde  effet,  quod  metallum  im- 
minuto calore  cuius  exuberantia  fofum,  erat,  illico  congeletur.  Occurret  dicens  id  mi- 
rum non  cffccum  ignea:  euolaucrint  particulx , folutum  quibus  metallum  reddebatur  1’ 
Verum  fi  follet  ille,  idem  cx  parte , contingere  nil  penitus  imminuti:  calore , vt  paulo  fupra 

dice- 
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BfAbatur , interrogatus  aduertet , fc  adxquatam  haud  reddidilfe  rationem .-  vtin  re  pro.' 
polita  nil  addendum  foperfit.  ‘ 

Nonnulli  perferutantes  nafcentium  fpontancum  ortum , fatis  Icui  quadam  conicduraJ 
animum  ei  informarunt  fcntcntil , vt  arbitrarentur  prrtdi^a  nafei,  quatenus , vel  femina  ad 
fubicdtam  materiam , loeumque  delata  focrunt : vel,  fi  lit  fermo  de  infcftis , parua , &cxi~ 
guaquxdam  animalcula  aliunoe  focrunt  traducta. Ita  quide  ex  carnibus  vermes  oriri  aiut : uuiiq*”**- 
vel  quia  Mufex  exiguos  illos , ac  fenfibus  impcrceptibilcs , vel  eorum  femina  cA  tranftulc- 
rint , vbi  tandem  poft  aliquod  temporis  fpatium  fc  fc  dant  in  confpeiftum , vel  excrementa., 
alui , quali  nimirum  femina , vel  fermentum  iniecerint , & id  genus  alia , quod  obfcruauc- 
rint,  ex  eadem  came  partibus  excerptis , ex  vna  carum  li  fuerit  bene  tedla , vt  in  vafc  vitreo 
vndique  claufo  conditura  , vermes  haudquaquam  concipi  ; fccus  autem  ex  i!!a_ 
qu*  libero  aeri  expolita  fuerit.  O quantum  eft  in  rebus  inane!  Sapitniillc  animus,  quj 
h*c  comminilcitur  ? quis  vnquam  delipiet  ? In  eadem  vcrlamur  naui , nec  fpontaneus  iia- 
fcentium  ortus  eft  fatis  explicatus , cum  eadem  redeat  difficultas  de  nafccntibus  eo  in  Ioeo, 
vndetraduila  focrunt . Ad  femina  quod  attinet , tolerabile  quidem  illud  foret , (i  experi- 
mentum, de  quo  gloriantur,  aliquo  faltem  modo  conuinccrct.  Conclulimus  herbam  in 
vafc  vitreo,  alib  tamen  fpciftantcs , & ita  conclulimus,  vt  nullus  aditus  paterer  acri  am- 
bienti.ad  eum  modum,  quo  Ars  Spagirica  prscipit.-pofito  autem  illo  fub  fimo  macerationis 
gratia  (id  enim  opus  a nobis  intentum  requirebat)  & quidem  per  fpatium  quadraginta  die- 
rum; mox  inde  cxtradlo , codcmque  rcclufo , vermes  adinucnimus  non  paucos.  Audio 
dicentes  illos,  iam  vel  exiguillimos  vermes , vel  eorundem  femina  in  herbas  foiffc  tradu- 
«Tta : fcd,  vt  fuperius  dicebam,  fupereft  inquirendum , qua  ratione  vermes  illi  fuum  ortum- 
agnoucrint  eo  in  loco,  vnde , quicunque  fit  hic  Natura-  minifter  .Illos  tranfportaucritV 
quod  fi  femen  tibi  illud  videatur,  non  propterea  te  diluiilc  difficultatem  exiftimes,  qua* 
gcncratim  proponitur  de  ortu  fponte  nafcentium , vbicunque  ille  contingat.  Et  mirum- 
elfet , quod  in  lingulis  quercus  pfcudo-gallis  vermes  oriantur , vel  quatenus  in  fingulos 
flores  eorum  femina,  vel  exigui  ipfimet  vermes  .i  Mufeis  tradudh  fuerint . Vtinam  hoc  xuo 
Domitianus  inter  viuos  ageret ; xgrecnim  ferret,  fetandiu  acriter  Mufeas  infciftatum- 
fuilTe,  animaduertens  tanto  in  honore  habendas  elfe , vt  vniuerfx  Naturat  prxeipuum  re- 
gimen , iuxta  quofdam , ijs  deferendum  fit . jEque  etiam  & mirum  foret  tantam  ijs  ineffo 
lagacitatcm,  curamque  tantam , vt  in  lingulis  Myrti  folijs , vel  exiguos  vermes , vel  eo- 
rundem femina  deponant . Qu*  profe&o  non  minus  de  ipfis  excrementis  vrgent . 

Sed  forte  nimia  glori*  cupiditas,  plcrumq;  miniis  expertem , minufq,-  cautum  in  explo- 
randis Natur*  folertis  operibus  cxpcrimcntali  via  decepit , fefellit;  nec  mirum;  expeti, 
mentuni  enim  periculofum , & fellax , dicebat  Hippocrates . Nos  etenim  vafc  conclulam- 
carnemfub  fimoconftituimus,  debitoq;  temporis  interuallo,  quosalioquin  vermes  ibi 
nafccntcs  videre  non  licuilfct,  aperti  confpeximus,  ac  cxdamauimus:  b quam  veritati  con- 
fcntjt  effatum  illud , Animarum  quodammodo  flent funt  omnit.Difpcrh  quandoquidc  femina 
funt  per  vniucrfum  Orbem , & prout  in  loco  foerint  libi  confcntanco , non  autem  vbiquo 
fuasexcrunt operationes. 

Non  omni!  fert  omniitellns. 

Indu  mittit  E tur,  molles  fut  thurt  Stiti . 

Nam  refti  ille 

Continuo  hts  leges , tterntq;  foeder t certis  . , 

Impofitit  Ntturt  locis . 

Nec  frumenti  grana  vbicunque  fata , ni  dicam  in  horreo  feruata , germinare  deprehen- 
des ; fic  in  plerifquc  funt  rerum  femina,  qu*  a fuis  muneribus  feriantur  diucrfimmode  prx- 
pedita;  qui- curn aliquando  fuerint  expedita,  quod  foapte  natura  poliunt,  moliuntur; 
quodfcitc  admodum  videtur  ab  Au&ore  Natur*  faiftum  fuifle , cum  ad  Vniucrfi  pulcritu-  m- 
flineqj  varietas  conducat  in  primis  , qu*  ab  hac  iam  difla  commixtione  feminum  quam-  ‘tl' 
maximi  tv»ndct . Nec  Drooterca  id  interfnrhar  anfitic  Nifur-»  nnr>p<>  * <hrttudir.tr» 
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Ufu’muu  quidem  vfuuenit.vt  in  poftremis  habendum  non  fit,  quod  alioquin  paruifaciendum  uide-  . 
rctur  < Quis  enim  fufpicari  poflet , magni  interdie  ad  feminis  germinationem  aerem  cflc_» 
debere  perflabilem , cum  alioquin  nihil  defit  eorum , qu*  ad  id  uidentur  conducere , terras 
nimirum  fecunditas , uelut  illius,  quae  plurimo  nitro  quidem  abundat;  quantum  fat  efl: 
humor  icatens,  blandus  calor,  ifque  ca-lcftis  adeft . Perflabilem  autem  aerem  defiderari 
• hinc  plani  intelliges;  Cucurbitas  femina  terra:  commifi , terra?  autem  partem  uafe  quo- 
dam  uitreo  tegi,  ita  ut  intra  ambitum  terra? , cui  fuperimpofitum  erat  uas , fex,  uel  odio 
praedidtorum  feminum  fatafuiflent , reliqua  erant  defofla  terra?,  aperto  aeri  expolita-;  tribus 
diebus  tranfadlis,  aduerti  unumquodque  femen  commiflum  terra:  libero  aeri  expofirx  ger- 
minare caepifle;  qua?  autem  latitabant  fub  terr-i  tedt'  iam  didtouafc , nullum  fpccimcru, 
germinationis  exhibebant ; iterum  poft  quartam  diem  obferuatione  repetita , idem  aduer- 
ti, nec nouiquicquamaccidifle deprehendi;  quod ciim fpatio feptem , ucl  odio dicrum_. 
minime  notare  licuiflet , unde  conijci  poflet  nedum  initium , fed  nec  etiam  fpes  germina- 
tionis in  feminibus  terrae  commiffis,  cui  uas  incumbebat , ciim  alioquin  cactera  uberri- 
mi crupiflent , ac  feraciter  germinaflent ; non  erat , cur  harfitarem  de  illa  ncccflitate  aeris 
perflabilis , quem  forti  qui/piam  negligendum  duxiflet . Itaque  quae  fere  funt  paria  uideu- 
tur  exhibere  contraria ; in  fuperiori  fiquidem  experimento  conclufus  erat  aer  in  uafe,  & 
e uegetabiliorta  funtinfedla:  in  hoc  itidem  aer  undique  claufuserat,  & femina  tameru 
manifefta  non  germinant ; ibi  fimi  calor  pra-tcr  eum,  quieft  acris  ambientis : hic  ipfius 
terrae , & ambientis  praelio  erat ; ibi  calor  femina  forte  latitantia  promoucbat  ad  opus : hic 
iners  conatum  omnem  experiebatur  inanem . Vides  igitur  ad  rite  experiendum  oportero 
Philofophum  Argum  efle , & ad  plurima  relpicerc , cum  hinc  inde  fuppetant  plurima , vn- 
dc  Natura  longe  latcq;  diuerfa  mol  itur . 

Celebris  opinio  fuit  eorum , quibus  ventriculi  concodtio  per  modum  elixationis  fieri  vi- 
debatur , eaejue  calore  perfici ; quafi  generatio  ipfa  eo  citius , ac  perfedlius  celebretur,  quo 
validior  extiterit  calor , ciim  tamen  experimento  comprobatum  fit  caloris  gradum  in  ani- 
Mxutaui.  mali  feruidioris  temperaturae  non  excedere  illum , quem  Sol  xfliuo  tempore.  Leonem.. 
cMcv anima*  figniieri  partem , Icandcns , in  ha?c  inferiora  eliindit  , atque  mortalibus  impertitur. 

Non  immerito  propterea  dixeris,  ad  id  humore , veluti  fermenti  munere  fungente , Na- 
turam vti:  cuius  non  Icues  funt  conie&ur*  ex  quorundam  animalium  mufculofis  vcntricu- 
5.:,  /, «-.i»»  ijs I vt  Auium  omnium , paucis  exceptis , quibus  ciim  dentes  defint , ob  id  Natura  mufeu- 
Umtm.  Jofum  ventriculum  ad  cibaria  conterenda  largita  efl;  fic  enim  huiufraodi  pra?parationo  , 
tmkmmmu  Udiora  quidem  co&u  redduntur ; atverdnifi  humor  acccflcrit , qui  ad  hanc  conco&io- 
iMnjnim  [ii*  nem,  fermenti  inftar,  conduceret,  caloris  tantum  energia , qua  certe  ventriculus  ille  ad 
;Tw "/'£  c'^aril  duriora  fuperanda , quamuis  attrita,  minime  pollet , conco&io  ipfa  nunquam  per- 
toHiwm  ,'n.  ficictur . 

Quamobrem  ad  hanc  attritionem  confirmandam,  aliquando  fphxrulas  quafdam  vitreas 
. q jgujjj  exhibuimus:  erant  tamen  vacuat,  ita  vt  cortex  tanta:  foret  craffitiei,  quantx  Iulius, 
argenteus  nummus . Cum  has  Gallinx,  quibus  per  os  illas ingelfimus,  decem,  vclduo- 
dccim  horarum  fpatio  intra  ventriculum  detinuiflent , gallinas  ipfas  diflecuimus,  &adiu- 
!"  '«“*«->  uenimus  prxdidlas  fphatrulas  contritas , fine  vlla  ventriculi  lxfione . Curauimus  in  extra- 
S2*  &um  ventriculum  fimiles  fphxrulas  intrudi : poflmodum  autem  eundem  fuper  tabulato- 


famur. 


conflituimus,  valideque  manibus  prefl!mus,donec  prxdidaru  fphxrularu  fractio  continge- 
ret; & dilaniatu  omnino  ac  laceratum  illum  aduertimus ; vnde  animum  inceflit  admiratio. 


tUfai» 

uWii.xn 


decernendum  ignorans,  ecce extempfo  tranfmiflum ad  Screniflimum  Principem  Lcopol- 


cur  hoc  idem  viuo  ventriculo  non  contingeret  s ac  propterea  magis  inualuit  . atque  pcrcret  3 
buit  fufeipio  de  quopiam  humore , quo  quidem  ad  cibaria  facile  conterenda  plus , vel  mi- 
nus vteretur  Naturaxo  vel  maxime  quod  in  hunc  finem  inter  edendum, obfeniatio  docuir, 
quam  frequenter  ab  huiufmodi  animalibus  exiguos  lapillos  afliimi . 

Vana  credebatur  fufpicio,  cum  nullus  appareret  humor  tam  validus,  vt  vitrum  corro- 
dere poflet;  aqua:  enim  fortes  metalla  validiflime  corrodentes  invafis  vitreis  citra  lx- 
fionem  feruantur ; dum  itaque  animus  flu&uarct  varijs  fententijs  diftraflus , quid  hac  in  re 


‘ ^ura  * Medico  quodam  Politiano  vitreum  vas , oenophorum  fcilicet  inftar  cribri  perfora- 


tum, iu  tamen  vt  foramina  quaedam  carpta  fol  uro,  non  dum  abfqluta  forent , vbiquatdam 

mmjgmSL j£  m ~ •“  - - • jdhsc- 
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fidhatrens  materia  fe  fe  parui  monticuli  indar  attollens  cernebatur ; cupientibus  nobis  hu- 
^ufmodi  phxnomeni  caufam  inquirere , fideliflimc  relatum  fuit , vasilludaprxdidto  Mc- 
-nnhacio . hoc  eft  humore  ex  vua  acerba  exordio  reolctinn . Solifotte  radiis  cxoofi- 


IA  Tcni»1i , /•  • 
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Inter  extera  , qux  quidem  in  Naturx  operibus 
perferutandis  magni  refert  attendere  , tempus, 
cxiflimo , quod  eft  rerum  naturi  conflantium , vel 
faltcrrt  motus  carum  menfura , itemque  pondus , 
fcu  grauitas.  Ad  tempus  dimetiendum  nullum., 
opportunius  videtur  inftrumcntum , quamPcnfi- 
f le,  fcu  Pendulum,  &C.  atq;  XfwoutTpor,  Chronomt- 
tran  , quod  adiundlo  diagrammate  confpicicn- 
dum  exhibemus,  videlicet  AIB,  in  quo  cernitur 
regula  xnca  CI,  cui' infixum  eft  GHK;  ab  huius 
autem  extremo  K,  fphxrula  B itidem  xneafilo 
alligata  KF  pendet;  peripfara  autem  regulam^ 

CH  excurrit  furfum  , atq,-  deorfum  regula- 
tor DEF;  (fic  enim  ab  eo , quo  fungitur  munere^ , 
iubet  illum  nucupare)  excurrit,  inquam, beneficio 
capfulx  DE,  per  filum  ipfum  mediante  forami- 
ne F;  fa£tx  verb  funt  in  regula  diuifiones  M.N.O, 

P.QJI.S,  vt  fpatia  dcbitamrationcmfcrucntpro 
vfuipfius  Penduli.  Dum  enim  fucritjPcnfilc  tantx 
longitudinis , vt  tres  pedes  Pary  finos  cum  fextan- 
. re  xquet , Merfenni  obferuatio  docuit , vnius  ho- 
• Xx  fpatio  fieri  uibrationes  3^00,  quarum  propte- 
tea  quxlibct  eft  unum  minutum  fecundum : tem- 
porum autem  rationes  attenduntur  penes  diuifio- 
nes ipfius  rcgul?  ; funt  enim  longitudines  in  du- 
plicata ratione  temporum . Itaque  fi  duo  fint  Pen- 
f lia,  quorum  unum  longitudine  quadruplum  fit 
alterius , fi  maior  chorda  aliquo  tempore  uibratur 
fcmcl , chorda  minor  in  dimidio  tempore  fcmel 
uibrabitur,  cum  ratio  maioris  ad  minorem  fuerit 
quadrupla  ; vnde  fi  placet,  ut  tempus  uibratio- 
ais  alicuius  Pcnfitis  duplum  fit  temporis  uibratio- 
aiis  alterius  Pcnfilis  , nccefse  eft,  longitudinem^ 
jllius  quadruplam  efle  longitudinis  illius , hoc  eft 
opertet  longitudinem  funis  ad  fimis  longitudi- 
nem 'n  quadrupla'  effe  ratione  j atque  adeo, 

..quando  Pcnfilc  unum  luerit  quadruplum  al- 
tprius , teir-pore , quo  maius  unam  perficit  uibra- 
tionem , & irinus  perficiet  duas ; unde  longitudi- 
nes ipforum  funt  reciproci  in  ratione,  qua  qua-  _ 

dtatad  numeris 'librationum;  fcd  exdem  longitudines  funt , ut  quadrata  temporum  ho- 
iwloge.  Vt  fit  Pcnfilc  quadruplum  alterius,  tempus  unius  uibrationisa  Pcnfili  maio- 
ri; eft  duplum  temporis  a Pcnfili  minori ; quare  longitudo,  ad  longitudinem  erit  ut  4.  ad  j . 
faoc  eft  in  ratione  quadratorum  abs  2.  &r;  tunc  infuper  tempore  uibrattoms  Pcnfilis 
imius,  Pcnfilc  alterum  tres  uibrationes  efficiet,  quando  funis  illius  nouies  continuent 
fonem  alterius;  unde  fit,  quemadmodum  dicebamus, ut  ea  funiu  longitudines  reciproce  ra- 

> - ' A-  infrr  niMrlrnM  nnmrrnrn  uibrationu»QU£  lncodcl^m- 
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tionc  inter  fe  habeant, qujquide  eft  inter  quadrata  numeroru  uibrationu.qux  in  codc  tem- 
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porc  perficiuntur , Itaque  fi  fuerit  penfile , cuius  longitudo  fit  brachium  vnuni tempbrej 
aurem  A,  ab  eo  confeftx  vibrationes  numerentur  60.  eodem  verd  tempore  alterius  pen- 
filis vibrationes  numerentur  io,-  erit  vt  3600'.  quadratum  ex  <Jo,  ad  100.  quadratum  ex 
*o,  ita  reciproci  longitudo  penfilis  cuius  tempore  A,  decem  vibrationes  numerabantur 
ad  longitudinem  alterius,  cuius  eodop  tempore  A,  numerabantur  vibrationes  60,  huius 
igitur  longitudo,  vt  cfl  vnius  brachij , ita  quidem,  & illius  cft  brachiorum  36.  Ita  fit,  vt 
quemadmodum  graue  cadens  acquirit  in  fine  primi  momenti  fpatium  vnum , in  fine  fecun- 
di quatuor , in  fine  tertij  noucm , in  fine  quarti  fcxdecira : atque  adeo  finr  inter  fc , vt  qua- 
drata temporum ; Ita  fi  quatuor  extiterint  penfilia , vnum  longitudinis  vnius  brachij , alte- 
rum quatuor,  tertium  nouem , quartum  fcxdccim , eodem  tempore  quo  quartum  vnarn- 
perficit  vibrationem , primum  abfoluct  quatuor,  fecundum  duas,  tertium,  vnam  cuuu 
tertia  parte ; fic  enim  longiturlir.es  pcnfihum,  funt  in  duplicata  ratione  quadratorum  a nu- 
meris vibrationum  reciproci , 

frdfisr tu  Pratter  vfum  quem  hoc  prsftat  inflrumentum  ad  ipfius  temporis  dimenfionem , infienia 

ew,«,„"ri  fypf  co  prodeuntia  confidcratu  digna , eiufquc  lingularia  fymptomata  latiffimum  ape- 
t*mmn  4.  rjUMcarnpUm  a<)  philofophandum , c quibus , vt  vnum  vel  alterum  attingam.  Friitum. 
illud  occurrit , qubd  fi  graue  appenfum  filo,  fuerit  conllitutum  in  linea  horizontali,  vbi, 
& elautis,  cui  filum  eft  alligatum;  filoque  tcnlo,  fi  graue  demittatur , quantum  temporis  in- 
fumere  deberet  quoad  perucniret  ad  lineam  perpendicularem  dcfccndcndo , tantundem_» 
hinc  ad  eandem  horizontalem  afeendendo , nifi  aliqua  ei  forent  impedimento , cuiufmodi 
funt , & relidentia  medij , & grauitas  funis , eiufque  craffitics , atque  tandem  grauitas  ciuC- 
dem  mobilis.  De  duabus  prioribus  nemini  dubitandum,  nam  acr  relidens  impetum  fen- 
lim  retundit,  & grauitas  ipfiusmet  funis,  feu  chordx,  qux , pendulo  quidem  abdu&o  st 
perpendiculo , partes  habet  alicuius , etfi  modice  grauitatis,  non  nihil  pendulum  retrahen- 
tes ad  perpendiculum . Quod  inde  cuique  pcrfuaium  erit,  fi  animaduertat  tanto  minui  fen- 
fibtlius,  citiufque  delinere  vibrationes , quantberalfior,  ac  ponderofior  ipfaraet  chorda^ 
extiterit;  vndefit,  vtqub  chorda  gracilior,  atque  fubtilior  fuerit , co  altilis  vibratione* 
refurgant. 

Tertium  autem  prxeipuum , etfi  quibufdam  non  probetur,  cfl  grauitas  eiufdem  mobi- 
lis, quxfcmpcr  contranititur  motui  pratter  naturam  cius.  Nihil  enim  magis  infu!fum_  , 
rihilquc  magis inucrilimile, quain  confilium  dcliramentom,  exilUmantiura , quodlihet, 
corpus  quiclccns  penfile  indifferens  admotum,  a qualibet  virtute  motiua,  quanti  * 1 
diminuta , moucri  poffc . , 

Foret  id  quidem  admittendum  fi  corpus  huiuiinodi  intra  Naturae  cancellos  extarct , ctal 
nulla  quidc  effet  ad  morujufita  propenfioat  qui  vnquam.  fanat  mentis  id  animo  affequi po- 
terit ? quod  enim  natura  condat , cuiufmodi  funt  corpora , de  quibus  hic  habetur  fenno 
illud  habent  in  primis,  vt  fuopee  ingenio  motum  fubirc  exigant , cura  hac  autem  indole,  _ 
naturaque , haud  indifferentia  cohaeret . Natura  fiquidem  ad  vnum  fertur , cui  nihil  magis, 
quam  indetenninatioaduerfarur.  Itaque  fi  vibrationes  dccrefcant,  & ad  extremum  deli- 
nant , ne  putes  id  tantummodo  a rcfiftcntia  medij , vel  a grauitate  chordx,  ciufuc  craffitie  i 
onum  ducere,  nam  & id  quoque  magna  ex  parte  grauitati  corporis  chordx  appenfi , de- 
bet acceptum  referri . 

Hic  porrb  non  polfum  non  mirari  quorundam  inlcitiam ; Et  quia  exiftimantes  aqqaix» 

& multo  magis  acrem  nullatenus  diuiltoni  relidere , hic  apertb  pronunciant , aeris  rcliCen- 
tii  retundi  penfilis  impetum;  fi  namque  diuifioni  non  relidit , qui  fieri  poterit,  vthuic 
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vibranti  relidat } Et  quia  vibrationum  definentiam,  ac  imminutum  impulfum , pullo  mo-' 
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do  a grauitate  mobilis,  ortum  ducere  arbitrantur,  cum  tamen  exidimene  churdam  praf 
grauitate  fua , in  caufa  effe , vt  penfilis  impetus  imminuatur . 

Aliud  cd  quoque  non  minoris  admirationis,  quod  fi  procorporc  vnius  v.tcix  appendas 

A-itm  ,,,  .Ili*  1 1 1 x r-  1 rnm  1 1 1 t o mon  t,h  mmn  p emsi  ^1,  /\-,l — — n...1 1 M In—  /i . * ■ V 


al(crum  mi*Ie  hhrarum , ita  tamen  vt  corpus , vna  cum  cliorda  squalis  longitudinis  fit , vi- 
|mh  . } brationes  vtriufque penfilis,  squalis fint durationis , ita  vtquantum  temporis infumitur. 


in  vibrationibus  centum  penfilis  vnius  vncis,  tantunde  infumatur  in  vibrationibus  altcriils 
mille  librarum . Nura  referat  quicquam  fi  luerint  eiufdem , vel  diucrfx  grauitatis  in  foe- 
de i fatis  intclligitur  ex  grauibus  cadentibus  ad  proprium  centrum , quorum  illud  quideni 
cd  exploratum,  nihil  intereffe  inter  Jurationem  motus  corporis  gratuoris,  & minUS  gra- 
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v Misi  non  enim  ingens  lapis  velocius , quam  lapillus  cadit  j Si  tamen  fuerint  ciufdem  graui- 
; tatis  in  fpecic  ; nam  alioquin , fi  fuerint  diuerfx  in  fpccie  grauitatis , quod  maiori  grauitate 
praeditum  cft , illud  celerius,  quod  minori,  ftgnius  dcfccndir,  fed  hoc  etiam  fuperiori  capite 
adnotauimus. 

Nec  praetermittam  aliud  non  minoris  ftuporis , videlicet  haberi  a maiori,  vel  minori' 

, longitudine  chordx,  quod  a maiori,  minorique  pondere  non  habetur;  quo  enim  chorda-»»- 
..  breuior  eft , eo  etiam  vibrationes  crebriores  fiunt , quo  prolixior  eo  rariores . 

Illud  itidem  accedit , quod  fi  grauia  fuerint  diucrfa , quod  maioris  cft  grauitatis,  lon- 
. giores  feruat  vibrationes , atque  adeo  plures  quam  minus  graue ; lcuiora  uquidcin  corpo- 
ra  ab  aere  magis  retardantur:  vnde  fi  duo  corpora  pondere  ina-qualia  chordis  appcnfa- . 

: fuerint , & penfilium  inftar  dimidiam  circumferentiam  abfoluanr , quod  grauius  eft  altius 
j afeendet , plurcfquc  dccurfus  perficiet,  quod  facilius  profcdlo  deprehendes,  quo  maior 
: . erit  ponderum  differentia . 

Hinc  facile  conflat  ipfius  aeris  refiftcntia : vnde  penfilis  ope , hxc  magis  quam  cafibus  in  jm,  nfflh 
? perpendiculo  fadlis , innotefeit . '» 

Et  illud  quoque  mirabile , nimirum  vbi  quiefeensin  perpendiculo  graue  abduxeris,  lwr 
tamctfi  illud  non  impellas,  effe  tamen  idem  ad  perpendiculum  rccafnrum,  ac  rediturum 
atque  adeo  hunc  in  modum  itus , reditufque  varios,  peradlurum  . Placuit  nonnullis  id  pro '■ 
caufa  recognofccndum , quod  graue  illud  in  perpendiculo  conftitutum  ita  eft , vt  quafi  in»  iH“m 
ter  duas  oppofitas  vires , terra:  artra&riccm , chordxquc  rctentricem  libretur  .•  adeo  uide- 
licet , ut  grauitatis  axe  cocunte  cum  chorda:  dudlu , attrattio , atque  retentio , graue  ipfitm 
ueluti  partiantur , unde  ibi  quiefeat . Vcrumcniinucrd  extra  perpendiculum , ut  ipfi  aiunt, 
suci s fit  attradlionis  liber ; quamobrem  deorfum , etfi  non  dircdlc , fed  obliqui  fit  motio  ob 
cohibitionem  fcilicct , qua  chorda  axis  commutationem  facit,  atque  commotionem  in- 
arcum  conformat , quoufque  denuo  chorda  dudlum  eundem  affecuta  cum  axe , fuerit  in- 
r eodem  perpendiculo . Addunt  prxtcrea,&  illud,  quod  ibi  denuo  graue  quiefccrct:  quia 
; tamen  motus  deorfum  non  deperdidit , fed  coufque  uires  acquifiuit , proptcrca  graue  per- 
k gere  deorfum  impotens , non  impotens  tamcn.arcus  continuatione  in  orbem  pergere , per- 
I pendiculum  ipfum  prxtcrgreditur , quoufque  iterum  axe  magis  magifque  libero  attraflio- 
anifatfto,  ille  impetus  furfum  paulatim  rcffadlus  cuanefcit , ac  inchoetur  reditus  [per  can- 
riemuiam  deorfum,  non  diffundi  ratione  pritcrgrcffurum  perpendiculum , & in  afccnfu 
andem  defiturum , ut  alius  itus  incipiat , cui  reditus  alius  iterum , ac  iterum  fuccedat . 

Hxc  tametfiinduftrioscfint  ditta,  puerilia  tamen  exiftimo,  vclut  innixa  falfiffimo  fun-  a'Jn''«r' 
mento , quod  videlicet  in  illa  attra&ricc  terrx  virtute  confillit , quam  alias  nos  ablcgan- 
rn  vcluti  commentitiam , non  immeriti)  duximus . 

Caufa  potius  ea  profcCtb  credenda , quod  a quiete  recedens  graue , temporibus  xquali-  o;.»;. f.,. 
l>us,  fuapte  natura  dcfccndcndo  fibi  fuperaddit  aqualia  celeritatis  momenta ; quod  ne_,  V ■ 

«lum  illi  conucnit , dum  libere  defccndit , fed  etiam  dum  fuerit  chordx  appenfum ; atque- 
adeb  id  cuique  exploratum  velim , ex  eo  quod  dum  illum  arcum  deferibit,  minorem  ictum 
iropi  initium  efficit , quam  remorius , vt  maximus  fit  in  peipcndiculo , vbi  tantum  cclcri- 
itis  confequitur , vt  non  impeditum , vndecunquc  id  contingat  ad  horizontalem  lineam , 
vnde  difccffcrat  peruenirct , ab  impedimentis  autem  retunditur  conceptus  itnpulfus , quem 
nemini  fanx  mentis  inficiari  licet . CcfTantc  igitur  impulfit  a quo  itus , ac  reditus  profici- 
' S Icitur , quiefeat  oportet , & quidem  in  linea  perpendiculari , quoniam  hac  ratione  feruat 
Naturx  leges,  vt  quantum  fieri  poteft  ad  centrum  grauium  accedat,  quod  fecundum  chor- 
di ducluin  alfequitur ; dum  in  perpendiculari  pofita  eft . 

Vibrationes  autem  ipfc  itus , reditufque , quamuis  initio  prolixiores , & ad  maiprem  al- 
titadinem  affurgentes , fub  finem  autem  fint  breuiores , nihilominus  finguli , durationis  "xZ'Z rn" 
cmSkm  , feu  xquitemporanei  non  immerito  crediti  funt ; quamuis  non  defint , qui  putenc 
diligenti quadam  obferuationc  deprehenfas  efle  celeriores  vibrationes  prope  finem : quod 
nobistatnen , omni  adhibiti  diligentia , nunquam  innotuit . 

Illud  mfuper  cft  confiderandum,  quod  vnufquifquc  itus,  vel  reditus  duplici  parte  con- 
flat,  quarum  una  eft  per  arcum  dcfccnfus  ad  perpendiculum:  altera  autem  per  arcum  dxfiux 
afcenfus  a perpendiculo.  In  dcfcenfu  per  arcum,  ipfum  mobile  mouctur  motu  naturaliter 
accelerato,  in  afccnfu  ucrb  naturaliter  deficiente;  ita  fit  ut  tam  itus,  quam  reditus  ad  x- 
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•juabifetn  motum  redigantur . Cum  itaque  maximus  celeritatis  gradus  fit , quem  mobile^ : 
acquirit  in  perpendiculo,  fi  mobile  deferiberet  arcum  motu  arquabili,  celeritatis  gradu,  qui. 
'dimidium  foret  maximi  gradus  iam  difti , tanto  temporis  fpatio  arcum  illum  percurreret 
graue, quanto,  motu,  cuius  pars  dimidia  efl  dcfcenfus  naturaliter  acceleratus  per  arcum,al-‘ 
aera  autem  afcenfus  naturaliter  deficiens : fcd  liare  etiam  fuperius  innuimus . Tam  itusj 
quam  reditus  dicitur  vibratio  fimplex;  at  vibratio  compofita  ex  itu,  & reditu  conflat . 


re 


iferuandarum  vibrationum  prx 

fium:  hunc  autem  in  modum  penfile  quidem  elaboratum,  ad  plurima  diligenter  obfer- 
uanda  conducit;  prxfertim  autem  in  Aflronomia  locum  habet,  nimirum  in  obferuationi- 
. , bus  Eclypfium,  aliorumque  Ccclcftium  phinomenon , vt  cuique  pcrfpicuum  effe  potcfl . 

Animaduertcndum  efl  autem, mcliiis  hoc  inflrumcntum  ad  propofitum  conducere.fi  duo 
itfimjt  adhibeantur  fila,  quorum  vtntnque  fit  infixu  clauo  HK  in  locis  vnius  digiti  fpatio  feri  inter 
(e  diflantibus , quando  regula  CH  fuerit  altitudinis  dimidij  brachij , & vtrique  appcnfa  fit 
mm, . fpharula  BL  ex  vno,  codcmque  puncto, quod  fit  quodammodo  vertex  vnius  triaguli, cuius 

crura  fintprxdidla  fila,  bafis  vero  inter  harc,  diftantiain  HK:  Oportet  autem  tunc  regu- 
latorem  DEF,  rimula  efic  apertu,  per  qu5  fcilicct  duo  pr.rdidta 
fla  tranfeant,&  ipfe  regulator  libere  excurrat  fila  coroplcdcns. 

Ad  fluidorum  grauitatem  explorandam , ramctfi  plura  fint  r +£%* 

idonea inflrumcnta humana fagacitate excogitata,  tamen vnu 
alteri  longe  latcq;  prscflat.  Brcuitcr  commemorabimus,  quas  iwflSa-; 

fiadlenus  adhiberi  confuciicrunt:mox  quod  citeris  prxfcrendu  ^ 

afferentes.  Horum  amem  inflrumentorum  non  immerito  quod- 
libct  TjpocalW; , Ygrojlathmus^uifi Bilanx  luimidorum, fcu 
r J.««5 ui,  fluidorum  dici  poffet. 

Prfaftum  illud  fc  fe  offert , quod  Bilancis  inflar  otrininb  efl } 

Tptfmhmt,  ad  extremum  enim  brachiorum  ipfius  Bilancis  fcutcll*  loco  al- 
ligatur  crinis  equinus,  quem ciufdcm grauitatis in fpccic cum 
aqua  obfcruarunt ; huic  autem  fit  appenfum  corpus  in  fpeciei 
gratiius  aqu;  vt  exempti  gratia,  marmoreum,  ferreum , ineunt 
&c.  immergatur  illud  in  aquam : alio  autem  Bilancis  extremo 
alligata  fit  fcutella,  in  qua  confliruatur  graue,  quod  in  aero 
dura  verfatur,  xquiponderet  fupradi&o  graui  in  aquam  immer- 
fo : mox  autem  obfeructur  fad-  ponderatione  vtriufque  corpo- 
ris in  aere , quantum  ponderis  addendum  fit  in  fcutella , ad  at- 
quilibrium  grauis  ibi  cxiflcntis,  comparatione  illius,  quod  crini 
equino  appenfum, erat  immersu  &c.quatum  enim  additu  fuerit , 
erit  aqu{  pondus  mole  a-qualis  ei, quod  erat  in  aquam  immersu: 
ciim  magnitudines  in  humido  tanto  fintlcuiorcs,  quanta  eft 
grauitas  humidi  molem  habentis  folida  magnitudini  aqualem. 

Quamuis  autem  hic  fluidorum  explorandi  quantitatem  ra- 
tio exa&iffima  credatur,  rc  tamen  vera  ijfdem  efl  difficultatibus 


tnm  mifttrm  , 


obnoxia , quibus  & ponderatio,  qua  ad  trutina  rcuocanturpon- 
bcncficio  Bilancis  in  eodem  medio,  puta  acre,-  admini- 


linaJtm, 


dera  bcnch 

«nas  enim  differentias  internofeendas , Bilanx  ingens  non  efl 
Idonea , fi  vero  fuerit  parua , cum  non  nili  exigua  pondera  ad 
examen  adhiberi  poffint , exigui  differenti*  non  prodeunt. 

Aliud  inflrumcntum  ad  idem  confcqucndum  excogitarunt  i 
euiufmodi  efl  ad  i unefto  fchcmatc  reprifentatum . Sit  iphxrula 
enim  BCD,  intra  quam  exiguiffimi  globuli  plumbei  inclufi 
fint , & e qua  aflurgat  gracile  collum  DA,  vel  filum  ferreum  ia 
equas  partes  diuifum , vt  in  fchemate  cemis ; fi  itaque  inflru- 
mentum  fuerit  immerfumin  humidum,  extabit  pars  colli  DA; 
extabit  autem  quoniam  in  fphirulam  BDC  tantum  fuit  plumbi 


mtru- 


■v 


i 
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Mtrufaffli  , vt  reddat  inftrumemum  ita  graucinfpccie,  vrnoni 
omnino  totum  vfque  ad  A immergatur  : quanto  autem  plus, 
vel  minus  immergitur  de  collo  AD;  idque  ex  interuallis  defi- 
gnatis  innotefeit , tanto  magis,  vel  minus  eft  graue  humidum , 
in  quod  mftrumcntum  ipfum  immergitur.  Si  enim  collum  DA, 
e.g. , diuifum  fuerit  in  centum  particulas  aquales , initio  fado 
apumftoD,  & fafta  immcrfione  in  aliquo  humido,  defeendat 
inftrumcntum  vfque  ad  particulam  decimam , faifta  verd  im- 
mcrfione in  alio  fluido,  in  quo  defeendat  vfque  ad  particulam 
decimam  tertiam , iam  hoc  fluidum  minoris  erit  grauitatis  in- 
fpccie,  quam  aliud . Sed  hoc  non  adeo  eft  exa&um , vt  ei  ani- 
mus ingenuus  acquiefcat . 

Aliud  propterea,  vt  in  fccuda  figura,  ABC  inftrumctu  excogi- 
tatft  fuit  inftar  cauex.vbi  inclufx  funt  plurima:  fpbxnilx  vitrea: 
diuerfz  grauitatis  in  fpecie , vt  grauitate  fe  fe  excederes  in  Ari- 
thmetica medietate  reperiri  poffint.Immcrgitur  autem  hic  ma- 
chinula  in  humidum , quod  fi  fuerit  exigui  grauitatis  in  fpccie , 
vnavel  dui,  vel  tres  ex  illis  fphirulis  afccndcnttfi  vero  immer- 
t gatur  in  aliud  humidum  in  fpccie  grauius , alii  emergent , plu- 
res,  vel  pauciores,  pro  ut  fuerit  grauitas  humidi.  Quonia  autem 
lingularum  fphxrularu  grauitas  pcrfpe&a  eft,  fingulifque  gra-  . 
nitaris  charadter  imprefliis , o'  ' 


anas  pei  ipcera  eu,  imguiiiquc  gra- 

, j obferuatis  propterea  fphirulis  ip- 
lis,  earundemque  collatione  fadla.grauitatisq;  gradibus  ad  cal- 
culum redaflis , facili  conflabit , quodnam  humidum  fuerit 
grauius , quod  minus  graue . Inftrumenti  autem  ftruttur?  fic 
lc  habet , vt  omnis  labor  pofitus  fit  in  efformandis  fphirulis  fe 
fe  excedentibus  iquali  grauitatis  exceffu . Accipiatur  magnus 
numerus  fphxrularum , & immerfis  in  aquam  calidam , obfer- 
uare  oportet  medio  Thermometro,  fecundum  iquales  excef. 
fus  caloris , qui  nam  ex  illis  emergant , quibus  a latere  pofitis, 
adferibantur  charadtcrcs  defignantes  iquales  cxceffus , nem- 
pe i,  2,3,4, 5,  hoc  enim  patto  conftrufti  quidem  erunt 
jphxrulx  fe  excedentes , vt  opus  erat,  &c.  exccffus  autem  calo- 
nis attendi  potiunt , vel  ex  incremento,  vel  ex  decremento , pri- 
_ no  modo,  pro  ut  fuerit  aqua  igni  admota,  fecundo  modo,  qua- 
tenus ab  illo  fuerit  remota  &c.  Sed  nec  etiam  illud  omnium- 
videtur  habere  complexionem  numerorum . 

Aliud  exhibetur  in  tertia  figura,  ABCD  ad  cuius  coliti:  na  in 
reliquis  pcrfimile  eft  primo  ex  fupra  relatis : conftrudta  eft  fcu- 
tella,  vbi  pondera  reponuntur;  immergitur  igitur  inftrumcn- 
tum in  humidum,  & quanta  fit  immerfio  colb  notatur.-  mox 
autein  in  aliud  humidum  cum  fuerit  immerfum,  diligenter  ob- 
fcruatur  quantum  ponderis  addendum , vel  fubtrahendum  ab 
ipti  fcutella , quoad  fiat  adamuffim  vfque  ad  lignum  iam  nota- 
tum in  collo , & pro  ratione  grauitatis' adiun&e , vel  fubtradbc 
cognofeitur  ratio  grauitatis  fluidorum . 

Aliud  eft,  quod  in  quarta  figura  ABC  exprimitur,  quod  fere 
eoincidit  cum  antecedenti,  quauis  diuerfum  admodu  videatur ; 
illud  autem  abhocfeccrnitur,  quoniam  in  illo  additio  ponde- 
mmjel  fubtradlio  fiebat  in  fcutella , & immerfionis  obferua- 
tio  fieri  debebat  in  collo : in  hoc  autem  additio , vel  fubtraftio  ponderum  fit  per  quofdam 
cxiguosanulos  , quos  ingreditur  turbinatum  collum,  cuius  vertex  A;  tantum  enim  pon- 
deris addendum  eft , vt  vertex  A defeendat  prxeise  ad  humidi  fupcrficiem  ; anuli  autem  . 
funt  exigui  ponderis,  adeo  vt  centum  ex  ipfis,  vclplures  etiam  ? fi  placet,  iqucnt  graui- 
utcmvnius  grani.  ' 

Cite- 
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c*terim  hoc  artificio  conftni&ura  eft  mftrumcntum  i vt  «quepondcret  aqu*  ooIeEbi 
«quali  3 f 
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In  quinta  autf  figura  ABC  exhibetur  idem  inftrumentu  addita  reticula  EGF,  iri  qua  po- 
nuntur (olida , quorum  grauitatem  in  humido  placet  explorare ; fed  inftrumentum  c4  ra- 
tione eft  elaborandum,  vt  determinata  quantitas  grauiflimi corporis,  cuiufmodi  cft  au- 
rum, non  omnino  demergatur , fed  ad  hoc  requiratur  additio  anulorum;  nam  hunc  in  mo- 
dum inftituta  collatione  inter  adiedta  pondera;  ipforum  facili  ipnotefeit  ratio  ponderum- 
qux  in  ipfa  reticula  fuerunt  conflituta . 

Hoc  tamen  inftrumentum  etiam  vltimo  loco  exhibitum  non  eft  vn-  • 
dequaque  perfedtum , proptereaquod  aliquibus  laborat  imperfeftiom- 
bus,  de  quibus  fuo  loco , vbiratioricra  illud  conficiendi  numeris  omni- 
bus abfolutum  explicabimus. 

Plurimum  etiam  refert  aliquando  aeris  humiditatem  ad  calculum 
redigere,-  hinc  enim  non  nulla  pirident  phaenomena , ita  vt  hoc  igno- 
rato, de  his iudicium  ferre  minime  tutum  fit. 

Humiditatis  gradus  in  primis  cognofcitur  ex  humoris  abundantia, 
quo  fcilicct  aer  plus,  minusue  refertus  eft . Ad  humoris  copiam  digno- 
icendam  , maxime  quidem  idoneum  eft  inftrumentum  Tjpo^tTpor, 

Igrometron  , hunc  in  modum  elaboratum.  Sumatur  enim  vas  quod- 
dam cylindricum  exfubcrc,  vel  alia  fimili  materia,  puta  ligno,  ami- 
flo  lamelli  ferrei , cuius  inferiori  orificio  adncdlatur  vas  vitreum  coni- 
ci figuri  conflans , cuius  vertex  ad  imum  vergat,  hoc  autem  tribus  in- 
nitatur fulcimetis : repleatur  glacie  cotriti , vel  niue ; na  fi  aer  fuerit  hu- 
more abundans , hic  adharrens  cono  vitreo  diftillat , atque  adeo  gut- 
tatim  defeendit ; quamobrem  fi  cadentes  guttas  cyato  , vel  fcutellj 
aliqui  exceperimus , adnotati  quantitate  temporis , o'ftcndct  humor  in 
fcutella  receptus,  pro  ratione  fux  quantitatis, quanta  fit  copia  humoris, 
quo  aer  repletus  cft . Itaque  fi  hoc  fiat  in  locis  diuerfis , vel  fucccffiui 
in  eodem  loco , habit , ratione  ad  tempus , innotefeet  quanto  aer  ali- 
quis maiori , vel  minori  humidi  copij  abundet , prout  maior , vel  minor 
copia  humoris  in  cyato , vel  fcutella  colletfta  fuerit . 

Non  cft  autem,  cur  quifpiam  ambigar,  num  id  fit  veritati  confonum  ; 
fiquidem  fatis  eft  vulgata  vaporis  ifta  per  adhxfioncm  rei  frigidat  con- 
denfatio  . Aliquando  vnius  minuti  primi  tempore  , numerauimus 
quinquaginta,  & amplius  guttas  cadentes:  imo  aliquando  flantibus 


Hoc 


B 
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Hoc 'idem  etiam  aflequimur  per  chordas,  prafertim  ex  inte-  £ 

(Hnis  c6fcdas, quibus  in  fidibus  vtimur;  na  hic  inde  flabilibus  ful- 
cimentis infixx  fint , & in  cius  medio  pcndeat  globulus  grauis , 
puta  plumbeus  , qui  fupcrficiem  aliquam  optimi  lcuigaram, 
cuiufmodi  eft  fpcculi  terit , vix  tangat  ; nam  humido  vigente 
contrahitur  ,£c  globulum  clcuat  fic,  vt  amplius  fupcrficiem  non 
tangat  . 

De  inflrumemo , quod  0ip«!i'u-rpo» , T hcrmomttrm  dicitur,  ad 
explorandam  quantitatem  caloris , um  fupcriiis  verba  fecimus , 

{Ttnulquc  notauimus  vulgatum  illud  adhiberi  folitum  inualidum 
efle , cuiufmodi  eft  quod  a latere  hic  cernitur , in  quo  fada  eft  di- 
uifio per  xquales  cxccfTus , innuimus  ibi  excogitatum  a nobis , 

<[uod  in  primis  idoneum  eft  ad  obferuandura  Natur®  progreffum 
in  alterando , & c. 

Conftrudionis  atxera  ratio  , qua  vfi  fumus , ea  eft , qu6d 
videlicet  diuifio  graduum  fiat  fecundum  rationem  audi  caloris 
humidi , in  quod  inftrumentura  ipfum  immerfum  eft ; itaque  fa- 
£to  initio  ab  humore  feruenti , notetur  in  fiftula  quoufque  vini 
fpiritus  afeendit;  mox  autem , per  admixtionem  frigidi  in  tan- 
ti quantitate  humoris , quanta  in  caufa  eft  cur  calor  dccrcfcac 
fecundum  datam  rationem idque  facillimum  eft,  nulloque  ne- 
gotio perficitur  ,•  vini  fpiritus  defccndet  , ciufqnc  ftatio  no- 
tanda eft , ficquc  procedendum  deinceps atque  hunc  in  mo- 
dum inftrumcntutn  erit  conftrudum  , ita  vt  immifTum  in  humi- 
dura , deinde  vero  in  aliud , ftatiin  declaret , qux  fit  ratio  caloris 
ynius  ad  calorem  alterius . 

Hoc  inftrumento  vfi  ‘deprehendimus  vnlformem  difformem 
diffufionem  adionis  calefadricis  a Scholafticis  decantatam  ina- 
nem , & commentitiam  eflc . 

Aliud  quoque  Thermometrum  fatis  vulgatum  in  vfu  fuit  mi- 
nimas differentias  oftendens : eius  autem  ftrudura  ex  adiundo 
diagrammate  facili  intclligitur . Sit  enim  vas  ad  maiorem  ele- 
gantiam Tpluerica  figura  conflans,  ABC,  cui  annexa  eft  fiftula^ 
vt  cernis  FL,  adeo  vt  totum  vas  fit  ABCF;  eft  autem  vas  alterum 
HGK1,  aqua  rcpletfi , prxdidxvcrofiftulx,  qu®  vafis  ABCF, 
eft  collum,  orificium  F,  in  aquam  immergitur,  ita  vt  pars  cius  ■ 
demerfa  fit  EF,-antc  immerfionem  autem  aer  extruditur  validiori 
cglore  , quam  ambientis,  ex  vafe  ABCF;  ille  liquidem  rarefadus 
exit : polt  autem  immerfionem  aqua  per  prxdidum  collum  af--  • 
furgit , frigefado  nimirum  aere  intus  inclufo  , ambientis  vero 
calor,  quo  maior  extiterit,  cd  minus  aqua  per  collum  ipfuia^ 
alccndit;  qu6  autem  Irigus  magis  viget,  plus  aqua  attollitur, 
coque  altius  afeendit.  Si  itaque  longitudo  fiftulx,  fcu  colli  diui- 
fa  luerit  lege  fuperius  a nobis  prxfcripta  i nam  in  partes  atquales 
vulgata  diuifio  eft , minus  tamen  idonea , fi  inquam  diuifa  luerit , 
ex  diuifionum  pundis  innotefeent  gradus  caloris , quo  ambiens 
j afficitur,  vt  fi  afeenderet , exempli  gratia , ad  pundumD,  inde, 
conflaret  quxnam  fit  ambientis  affcdio  caloris . 
flL  Valde  quoque  iuuat  rerum  texturas  obferuarc , vnde,  vtall- 
vtar  exemplo , cum  nihil  magis  apud  Chymicos  fit  decanta- 
tum, quam  Mercurius  dulcis,  cuius  beneficio,  dummodo  riti 
dulcificatus  fuerit , iadaht  propelli  morbos , alioquin  creditos 
incurabiles;  cum  autem  arbitrantur  artificiose  prxparatum  fic. 
eflc,  vtnouam induat  naturam,  cumtamenfecusfc  habere  ad- 
uerterim  beneficio  M«p<w*o ^ku  , Micrtfcofy  inftrumenti,  dc 
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quo  loquimur  jam  faris  uulgato,  propterea  quod  hic  dum  agimus,  periculum  fccimtfc  in 
Mercurio  dulcificato  a Prarclariflimo  Viro  Domino  Guiliclmo  Stocheam  Anglo  de  re 
Chymica  optime  merito:  is  autem  ciim  arbitraretur  ad  curandam  luem  gallicam,  nihil 
efle  opportunius  Mercurio  3 fe  parato , mihique  dicerer , fibi  pcrfuafum  efie , Mercurij  na- 
turam , fuo  artificio  immutari,  ita  vt  nouam  formam  acquirat , opera:  pretium  duxi  explo- 
tarc,  num  aliquid  crudi  mercurij  ibi  reperiretur,  quod  fanc  argumento  nobis  cfle  poflet 
haud  huiufmodi  mutationem  fadlam  fuiflc  > adhibito  propterea  Microfcopio  Florenti*  fa- 
brefadto , reperij  Mercurium  illum , Arte  Chymica  tantum  in  minuriflimas  paniculas 
Menftrui  partibus  intermixtas  diftradlumfuiflc,  qua;  , vrpote  exigua;, fenfum omr.cio- 
effugiebant , qua  ratione  detegi  errorem  exiflimantium  artificiose  Mercurij  naturam  tranf- 
tnutatam  fuiflc,  cum  tamen  in  eam  optimi  quadret  Horatianum  illud . 

, ^ . . Naturum  expellas  furca  tamen  vfqxe  recurret . 

iuiwM « Sic  etiam  in  alijs  innumeris  rebus  expediet , gratia  veritatis  aflequendar,  ad  hot  inflrumcn- 
tum  confugere . 

Proritat  fc  fe  in  experimentis  exercere , animo  efle  ad  verum  indagandum  procliui , cu- 
raque  fupramodum  ad  illius  indagationem  vti ; tepe  farpius  adferibendum  tamen  cafui  , 
quod  alioquin  fingularis  induflria , fummaque  diligentia  vix  vnquam  peperiflet ; Ita  qui- 
tvwmur,  dem  Optici  Tubi  prarilantiffimum , peneque  Diuinum  inuentum , olim  accidiflc  cafu  mo- 
numenta  tcflantur  ; ;dum  enim  in  Belgio  vitra , lenticulare  vnum,  planum  alterum , illo 
>»•»■,)»  tra&aret , vno  quidem  ad  aliud  admoto  decenti  quadam  intercapedine,  id  adinucnit,  quod 
~J!~~  •Ju>  vniuerfum  Orbem  in  fui  traxit  admirationem . Sic  fbrtafle  continget  aliquando , fi  Deo 
placuerit,  vt  auditus  quoque  promoueatur , & fic  adiuuetur,  vt  alicuius  machinamenti 
beneficio  mortalibus  longinquas  voces  audire  liceat;  idque  inditio  cfle  videtur  ,quod  pro- 
pe Syragufas  ad  diftantiam  videlicet  duorum  milliariorutn  crypta  loquens , (vt  vtar  ibi  de- 
gentium phrafi)  in  Latomijs  olim  iuflii  Dionyfij  Tyranni  excauata  leperirur,  ita  vteius 
culmen  gracilefcat  in  credtum  canalem  helicum , laxis  tamen  fpiris  cflbrmatum  altitudinis 
triginta  circiter  brachiorum , referentibus  Eglaur , & Valtcr  Adolefcentibus  Teutonibus 
nobili  loco  natis , cuius  apex  auriculariam  figuram  referens,  delinebat  in  fupradi&i  Ty- 
ranni diucrforiolum , vbi  verba  quantumuis  prolata  fummifsa  voce  ab  ijs , qui  in  prardidia 
crypta,  velut  carcerc  coniedti  pra:  fumraa  tyrannide  Viri  fcelefti  detinebantur , facili 
diftincleq;  admodum  is  ad  libitum  audiebat , 

A ftiius  eetuendtm  Analyflx  , ne  dei  fut  eptodarttmetdo 
< videatur . 


C A P.  VIL 

FRequentef  admodum  vfuvenire  folet , Theorema  aliquod  refoluendunt  proponi » 
quod  fpecie  tenus  ab  alio  differt,  cum  tamen  vix  introfpcdlo , flarim  appareat  lucu- 
lenter tantummodo  formam  induilTc  extrinfream , eandem  penitus  naturam  retinens; 
vnde  nouam  non  expofeit  refolutionem ; quod  fi  Artifex , fui , qui  pollet  pcrfpicacitato» 
notaucrit , tantum  inde  profcdtb  laudis  confequetur , quantum  dedecoris  proponenti  con- 
tinget. Si  quid  irntur  infulfum,  fiquidfupcrfluum,  multoque  magis  fi  quid  repugnans 
propofitQ fuerit»  Ulud  exprobret  percontanti ; quod  vt  aliquo  nos  illuilremus  exemplo , fit» 

THEOREMA. 

Si  Hlt*  linet  AB fetta fit  in  punitis  CJ>,EJ?,  vt  exifientilus  aqualibus  partibus  At, 
reliqua  IS,  fit  fit  in  F diuifit , vt  EB  p)§t  reti angulum  AC F,  uni  eum  quadrate  IF,  exi- 
fieutibus  aqualibus  DE,  EF. 

Jtie e , differentiam  quadrati  ctmptfita  ex  DB , <jr  CE,  i quadrat»  DB,  ad  differentiam  qua~ 
~ {*!’**?  DB,  dr  CE,  efie,  vtCE  adEF. 
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Ovo 


fitficlutio . 

Voniatri  igitur  exceifus  quadrati  compofits  ex  DB, 

& CE,  fupra  quadratum  DB,  ad  exceffum , quo  A 
quadrarum  DB,  fuperat  quadratum  CE,  eft  in- 


C D E F 


ratione  vtCEad  EF,  fcd  quadratum  compofitx  ex  CE.&DB,  eft  xqualcm  quadrato  CE 
plus  quadrato  DB  vna  cum  duplo  rcdtangulo  fub  CE  & Db,  atq,-  adeo  quadratura  compo- 
litat  ex  CE,  & DB,  fuperat  quadratum  DB,  exreflu , qui  eft  rcdtangulum  fub  CE,  & fub 
compofita  ex  CE,  & dupla  DB:  fcu  quod  idem  eft , quadratum  CE,  plus  duplo  rcdtangulo 
fub  CE,&DB;ergo  alter  cxcefTus,  quo  fcilicet  quadratum  DB,  fuperat  quadratum  CE, 
erit  redtangulum  fub  EF,  feuDE,  & fub  compofita  ex  CE,  & dupla  DB.  Sed  duplum  rc- 
dtangulum  BDE,  plus  rcdtangulo  CEF,  ob  eandem  altitudinem  DE,  vel  EF,  idem  eft 
quod  rcdtangulum  contentum  fub  EF,  & fub  aggregato  ex  CE,  & dupla  DB;  ergo  cx- 
ceffus  quadrati  DB  fupra  quadratum  CE,  eft  duplum  rcdtangulum  BDE,  plus  rcdtangulo 
CEF,  fcu  rcdtangulum  BDF,  plus  rcdtangulo  CEF;  ergo  quadratum  BD  xquabitur  re- 
Aangulo  BDF,  plus  quadrato  CE,  vna  cum  rcdtangulo  CEF;  Sed  quadratum  DB,  xqua- 
lc eft  redtangulis  DBF,  BDF;  ergo  rcdtangulum  DBF,  xquabitur  quadrato  CE,  plus  re- 
dhmgulo  CEF . Sed  rcdtangulum  ACF, xqualc  eft  quadrato  CE,  plus  rcdtangulo  CEF; 
ergo  rcdtangulum  ACF,  xquabitur  redtangulo  DBF;  ergo  vtrinque  addito  quadrato  EF, 
quadratum  EB  aquale  erit  redtangulo  ACF,  plus  quadrato  EF;  f eft  enim  quadratum 
tB  xqualc  redtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF.;  Quod  ita  fc  habet  cx  hypothcfi . 


Compofitio  , 


QVoniam  quadratum  EB,  ex  hypothcfi  eft  xqualc  redtangulo  ACF,  plus  quadrato 
EF;  ergo  vtrinque  fublato  quadrato  EF,  rcdtangulum  ACF  xquabitur  redtangulo 
^DBF  (eft  enim  quadratum  EB,  xqualc  rcdtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF)  fcd 
rcdtangulum  ACF  eft  xqualc  quadrato  CE,  plus  rcdtangulo  CEF;  ergo  rcdangulurtu. 
DBF,  aequabitur  quadrato  CE,  plus  rcdtangulo  CEF . Sed  quadratum  DB,  xqualc  eft  re- 
fiangulisDBF,  & BDF;  ergo  quadratum  DB,  atquabitur  rcdtangulo  BDF,  plus  quadrato 
CE,  vna  cum  rcdtangulo  CEF;  ergo  cxcefius  quadrati  DB,  iupra  quadratum  CE,  eft  rc- 
dtangulum  BDF,  piis  redi  angulo  CEF,  fcu  duplum  redtangulum  BDE,  plits  rcdtangulo 
CEF.  Sed  duplum  redi  angulum  BDE,  plus  redtangulo  CEF,  ob  eandem  altitudinem  DE, 
vel  EF,  idem  eft , quod  rcdtangulum  contentum  fub  EF,  & fub  aggregato  cx  CE,  & dupla^ 
DB;  ergo  huiufmodi  rcdtangulum  erit  differentia  inter  quadratum  CE,  & quadratum  DB . 
Sed  quadratum  compofita:  cx  CE,  & DB,  eft  xqualc  quadrato  CE  plus  quadrato  cx  DB, 
vna  cum  duplo  rcdtangulo  fub  CE,&  DB.-atq;  adeo  quadratu  compofitx  cx  CE,&  DB,lu- 
perat  quadratum  DB,  cxcefTu , qui  eft  quadratum  CE,  plus  duplo  rcdtangulo  fub  CE,  Sc 
DB,  fcu  quod  idem  eft  rcdtangulum  fub  CE,  & fub  compofita  ex  CE,  & dppla  DB;  fcd  .li- 
ter fuperior  cxcciTus  erat  rcdtangulum  fub  EF,  & fub  CE,  plus  dupla  DB;  ergo  horum  re- 
6 angulorum  communis  erit  altitudo  CE,  plus  dupla  DB,  & bales  funt  CE,  & EF;ergo 
, huiuimodi  cxcelfus  quadrati  compofitx  cx  DB,  & CE  fupra  quadratum  DB,  ad  cxccflum , 
quo  quadratum  DB,  fuperat  quadratum  CE,  erit  in  ratione  bafium,  vtCEadEF.Quod 
^oportebat  &c. 

■ V.  Ad refolutionem  quod  attinet,  nihil  refert  adieciffc  quadratum  EF,  proptcrca  quod 
‘.quadratum  DB,  per  (cxram  Secundi , xqualc  eft  rcdtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF,  cinq 
DF,  diuifa  fit  bifariam  in  E,  fi  itaque  rcdtangulo  ACF,  plus  quadrato  EF,  fuerit  xqualo 
q^ratum  EB,  ablato  communi  quadrato  EF,  rcdtangulum  ACF,  xquabitur  rcdtangulo 
DB&hoc  itaque  adicciffe  fufficcret , adhuc  enim  id  fequcrctur  fymptoma,  quod  oftenden, 
dumaffumitur , quamuis  nulla  fieret  f F quadrati  mentio , vt  mox  conflabit ; ideoque  fit , 
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Q\ 


Voniam  itaque  differentia  quadrari  compofita  ex 
CE,  &DB,  a quadrato  DB  ad  differentiam  qua- 


C D E F 


j dratorO  DB,&  CE,  eft  vt  CE  ad  FF.-fcd  rc&angulu  fub  CE  in  compofitam  ex  CE, 
plus  dupla  DB,  ad  rcdangulum  fub  EF,  in  compofitam  ex  CE,  & dupla  DB,  ob  eandem- 
altitudinem  CE,  & dupla  DB,  eft  vt  CE,  ad  EF,-  & differentia  quadrati  compofita’  ex  CE, 
&DB,  a quadrato  DB,  eft  rcefangulum  fub  CE  in  compofitam  ex  CE,  & dupla  DB,  feu 
eft  quadratura  CH,  vna  cum  rcftangulo  ex  CE,  in  duplam  DB  (quadratura  enim  compo- 
fita ex  C- , & DB,  aquale  eft  quadratis  CE,  & DB,  vna  cum  duplo  rc&angulo  fub  ijfdem 
Ce,  & DB)  tergo  differentia  quadratorum  CE,  & DB  aquabitur  recf  angulo  ex  EF  in  CE, 
plus  dupla  BD . Sed  rcCfangulum  CEF,  & duplum  rc&angulum  BDE,  ob  aquales  DE, 
IF,  aqualia  funt  rettangulo  ex  DE,  vel  EF,  in  CE,  plus  dupla  DB;  ergo  differentia  qua- 
dratorum CE,  DB,  erit  reifanguium  CEF,  vna  cum  duplo  re&angulo  BDE;  fed  re&angu- 
lum  BDF,  aquale  eft  duplo  re^angulo  BDE;  ergo  quadratum  DB,  aquabitur  rcdtangulo 
BDF,  vnacumrctfanguio  CEF,  pliis  quadrato  CE.  Sed  quadratum  DB  aquale  eft  rc- 
tfangulis  DBF,  &BDF;  ergo  rc&angulum  DBF,  aquabitur  quadrato  C£,  vna  cum  re- 
angulo  CEF.  Sed  re<ftangjulum  ACF  eft  aquale  quadrato  CE,  plus  rc&angulo  CEF, 
cum  CE,  fit  aqualis  AC;  ergo  rc&angulum  ACF  aquale  erit  rcdtangulo  DBF . Quod  ita 
fe  habet  &c. 

Compofiti o . 

O Voniam  ex  hypothefi  rc«ft angulum  ACF  aquale  eft  re&angulo  DBF;  fed  reft angu- 
lum ACF  aquale  eft  quadrato  Cf,  pltis  rcdangulo  CEF,  cum  Ce  fit  aqualis  AC; 
ergo  rcCt angulum  DBF  aquabitur  quadrato  ■ E,  vna  cum  redangulo  CEF,  fed 
quadratum  DB,  aquale  eft  re&angulis  DBF,  & BDF,  ergo  per  fubftirurionem  aqualium 
quadratum  DB,  aquabitur  re&angulo  BDF,  vna  cum  rc-efangulo  CEF,  pliis  quadratr 
C E;  fed  rcCtangulum  BDF  aquale  eft  duplo  rcCtangulo  BDE;  ergo  differentia  quadrato 
rum  CE,  DB,  erit  rctfangulum  CEF,  vna  cum  duplo  re&angulo  BD;;,  fed  rc&angula-' 
CEF,  & duplum  reSangulum  BDE,  cum  fint  aquales  DE,  EF,  vt  diximus  aqualia  funt 
reitangulo  ex  DE,  vel  EF,  in  CE  plus  dupla  DB;  ergo  differentia  quadratorum  ex  CE,  & 
DB,  aquatur  reelangulo  cx  EF,  in  CE,  plus  dupla  DB;  fed  differentia  quadrati  compolitx 
cxCE,  DB,  a quadrato  DB,  eft  quadratum  CE,  vna  cum  redangulo  ex  CE,  in  duplam- 
DB  (quadratum  enim  compofita  cx  CE,  & < /B,  aquale  eft  quadratis  C*-’,  & DB,  vna  cum 
duplo  rcctangulo  fub  ijfdem  CE,  DB)  ; feu  hac  ipfa  differentia  eft  rcetangulum- 
fub  Ce,  in  compofitam  cx  CE,  & dupla  DB;  fed  re&angulum  fub  CE,  in  compofitam  cx 
CE,  plus  dupla  DB,  ad  rettangutum  fub  EF,  in  compofitam  ex  CE,  & dupla  DB,  ob  ean- 
dem altitudinem  CE,  plus  dupla  DB,  cftvtCE,  ad  EF,- ergo  differentia  quadrati  compo- 
fita  ex  CE,  & DB,  a quadrato  DB,  ad  differentiam  quadratorum  DB,  & CE,  eft  vt  C E ad 
EF . Quod  oportebat  oftendere . 

Nec  diffimiliter  fupcruacancum  fuiflet,  particulam  illam  adiungere  quod , exempli., i 
gratia , fegmentum  FB,  fit  maius ; vel  aquale ; vel  minus . Nihil  enim  refert , qu6d  FB,  fit  h 
aqualis  ipfi  DF,  vel  maior , vel  minor ; nam  vteunque  fe  res  habeat , femper  illud  cuenict , " 
quod  differentia  quadrati  compofita  ex  DB,&Cb,  a quadrato  DB,  ad  differentiam  qua- 


Si  relta  linea  AB,  diuifa  fit  in  punitis  C,D,E,F,  itd  vt  txijl entibus  dsjssdlibus  partibus  AC, 
CE,  reliqua  pars  EB,fic  in  F,  diuifa fit , vt  rcli angulum  ACF,  exiftente  DE  aquali  ipfi 
E F,fst  aquale  re  It  angule  DBF. 

Dico , di  fferentiam  quadrati  compofita  ex  DB,  & CE,  a quadrat o DB,  ad  differentiam  qua- 
dratorum DB,  & CE,  effi  vt  CE,  adEF. 

Refolutto  . 


«Iratorum  DB,  & E,  fit  vt  CE,  adEF,  ex  hypothefi  quod  AC,  CE,  finr  panes  aquales, 

fic  in  F diuifa  fit.  vt  reelanmilum  ACF.  exiftente  DE  a-nuali  infi  KF.  fir 


Bc  reliqua  pars  EB,  fic  in  F diuifa  fit,  vt  rcclangulum  ACF,  exiftente  DE  aquali  ipfi  EF,  fit 
jtqualc  re&angulo  DBF. 

Effct  & fupe-rfluum,  ac  infulfum  adiedtum  illud.  Exiftcntibus  aqualibus  AC,  CE, 
pars  EB,  ea  fit  lege  diuifa  in  F,  vt  exiftcwibus  aqualibus  DE,  EF,  quadratum  Eb,  xcjua- 
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»c  fit  rtiTtengulo  DBF,  vna  cum  quadrato  EF , Hoc  enim  proponentis  teftatur  infdtiam  j 
conditio  fiquitKm  debet  contradi&ionis  partem  admittere ; illud  porr6  ex  ncceflitate  cuc- 

nit . 

Multo  autem  oncrofius , ac  intollerabilius  cft , pugnantia  adijccre , vt  G quifpiam  appo- 
neret, exiftentibus  squalibus,  AC,  CE,  reliqua  pars  EB,  ira  diuifa  fit  in  F,  vt  aqualibus 
exiftentibus  DE,  EF,  reSa  EB,  polGt  duplum  rcdangulum  DBF;  huic  enim  propofitx  di- 
uifionis  aduerfatur  natura,  & in  hsc  atque  fimilia  paflim  Tyroncs,  vtpotfc  minus  in  Mathe- 
matico puluere  verfati , Colent  incurrere . 

Sic  etiam  a fuperflua  prxparationc  cauendum . Vt  fi  quifpiam  ad  huiufmodi  theorema- 
tis demonftrationem , pnrccpiflct  inter  AC,  CF,  mediam  reperiri  proportionalem , adhi- 
bendam  deinceps  vcluti  potentem  reftangulum  ACF,  ita  vt  cius  quadrato , in  rciftanguli  ' 
locum  fubftituto , demonftratio  proce  lerct . 

Magnopere  igitur  curandum , ne  in  demonftrationibus  aliquid  intrudatur  Cuperfluum, 
vcluti  praeparationis  loco , quod  ipfi  demonftrationi  nullo  modo  deferniat . Raro  liqui- 
dem  Theorema  aliquod  dcmonftrandum  occurrit,  quod  aliqua  pneparatione  non  indi- 
geat , qux  quidem  ea  cft  perficienda  lege , vr  nil  Cuperfluum  contineat . Vt  igitur  hoc  pa- 
«aoquispcrcxccflum  peccaret  ,ita  quidem  ommittens  per  defeftum:  vtrunque  dctcfta- 
bilc  cft.Pcr  cxceflum.prxter  allatum  exemplum,  extat  etiam 
& illud  Orontij  contendentis  quadratum  squale  circulo  ex- 
hibere, nam  vt  Petrus  Nonius  aduertit , multa  mifcuit  in 
illo  tctragonilmo , qux  quidem  ad  ipfius  demonilrationem 
nullo  modo  conducunt . 

Nec  diifimili  modo  foret  quifpiam  incufandus , quod  fu- 
pcrfluj  vfus  eflet  praeparatione,-  fi  in  Theoremate  exempli 
XXII.  adiunxiffet  prxparationis  loco  rc3asefle  ducendas 
CB,  GB,  FK,  FE;  deinde  profequcrctur  demonftrando  vt 
ibi;  culp‘fiquidcmnon  vacaret,  quoniam  in  illa  demon- 
■ftrationc  nulla  fit  praedictarum  Linearum  commemoratio . 

Nihil  autem  refert , quod  in  fchematc , ob  alium  finem-, 
aliqua:  ducta:  fint  lines , dummodo  vbi  ijs  non  cft  opus,  non 
commemorentur,  vt  in  fupradidto  exemplo  contigit  j Sche- 
ma  fiquidem  ibi  nos  adhibuimus , in  quo  lines  prxdifts  ob 
eum , de  quo  loquimur  finem , ad  fchcmatum  multiplicita- 
tem vitandam,  deferipts facrunt ; ibi  tamen  prsdiCtas  li- 
' escas , praeparationis  loco  non  adhibentes , filcmio  prxtcri- 
atimus . 

gyoD  arti  net  mag  nor  ere  cvrandvm 
| In  obUti  Theorematii  refolutione  inflituenda. 

C A P.  VIII. 

HVic  expedit  Artifici  prs  oculis  facilitatem , claritatemque  demonftrationis  habere  j a„;m  inj 
quantum  enim  inde  laudis  conlcquitur:  tantundem  ex  implicata  demonftrandi  ra- 
• tione , obfcur  que  methodo  in  fuo  obeundo  munere,  ammirtit . Caucat  igitur  nc_. 
incauti  procedens  viam  abfeonditam , ac  lalcbrofam  ineat  in  rcfoluendo , cum  alioquiiL, 
expedita  facilifque  fit  obuia ; quod  vfu  venire  deprehendet , ciim  ftatim  qusfito  tamquam 
wn  quidem  aflumpto  in  planorum  comparationem  ad  pauca  refpicic- ,, atque  adeo  incon- 
fidaate  mentem  adegerit , vt  inde  verum  aliquod  conceflitm,  exploratum,  ac  notum  offen- 
dar i ptoptcrcaq,-  retrogrado  quodam  ordine  compofitioncm  inftituat;  a quo  illi  prsfertitn 
abftincndum  , cum  folertis  Artificis  panes  ne  dura  fint  oblato  cuidam  Theoremati  demon- 
ftrauone  faris  facere , fed  etiam  demonftrandi  rationem  feligerc , qus  propofitionum  can- 
dore , confecutionum  paucitate , progrcflufque  facilitate , exteris  antecellit ; Ita  fit  vt  eum 
in  primis  dedeceat  ad  veritatem  aliquam  coniequcndam  per  obfcura , ac  implicata  refolu- 
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Bonem  inftltuere,  demonftrationemque  contexere,  quafi  relidi  J vii  fatis  obuii.ac  expedit  i» 
guod  inexpertis  cft , falebrofam , ac  arduam  ad  Mincrus  templum  inuifendum , felegerit  - 
jVtq;didta  perfpicui  conftent , exemplum  oper*  pretium  duximus  in  medium  afferre , vn- 
de  cuique  facillimum  fit  addifeere , id  a quo  illi  magnopere  declinandum ; ne  quamuis  in 
aflequenda  veritate  prsftantioris  Artificis  panes  cxpleueritjin  modo  tamen  infulse  pcccaf- 
videmur. 


ExtmpUa 
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git  reda  quapiam  AB  duplat  a quidem  ia  D,  & ex  putidis  A,  & B perpendicularibus  ne~ 
dis  AH,  BI,  & ia  Bl/umpto  queun  putido  F,  dudaftt  AF.fupra  quum  deferiptus  fitfc~ 
’ mieirculus  AEF,  Jecans  AH  ia  putido  E,  duftaqueft  EF,f‘t  vt  Ad  td  EF,  it 4 EF  *4 
AC,  ex  C duda fiat  CE,  CF, 

"dico  CE.CF  ejh  inter fc  aquales  , 


jNifi  quis  cauti  fc  gerat,  facili  in  hanc  Incidet  refblutionem , 

Refutatio  , 


nv° 

V/ «i 


Voniam  igitur  EC,  CF  fimf  squales , 
ergo  quadrata  ex  EC,  & ex  CF  erunt 
aequalia . Eft  autem  quadratum  A 8, 


minus  re&angulo  DAC  plus  quadrato  AC,  *ip 
plus  quadrato  BF,  idem  qubd  quadratum  CF; 

*E  ± 


tx  T'tnntii 
jilfB  ,pi» 
iallttap  \mji. 


&prsterea  quadratum  AC.plus  quadrato  AE 
idem  quod  quadratum  EC;  ergo  quadratum^ 

AC  plus  quadrato  AExquale  erit  quadrato  AB,  minus  rcdlangulo  DAC,  plus  quadrato 
AC,  plus  quadrato  BF;  & per  antithefin  quadratum  AC  plus  quadrato  AE , plus 
reelangulo  DAC,  squale  erit  quadrato  AB,  plus  quadrato  AC  plus  quadrato  BF,vtrin- 
ue  fubrrafto  quadrato  AC;  quadratum  AE,  plus  reftangulo  DAC  squabitur  quadrato 


AB  plus  quadrato BF;&  per  antithefin  re&angulum  DAC  squale  erit  quadrato  AB  plu* 
quadrato  BF,  minus  quadrato  AE;  Quamobrcm  quadratum  EF,  vtpote  squalis  AB,  pll 


quadratoBF,  minus  quadrato  AE  squabitur  rc^tangulo  DAC;  quamobtc  EF  medi  a erit 
ipter  AC,&  AD.  Quod  ita  fc  habet . 


Compcjitio  i 


ftuXT  tat 
Jiw/ij  AB. 


, Voniam  enim  EF  media  eft  inter  AC,  AD,  & quidem  EF  poteit  quadratum  Al 
adratoltF  minus  quadrato  AE;  proinde  rc&angulum  DaC  erit  squale 
irato  AB  plus  quadrato  BF  minus  quadrato  AE,  & per  antithefin  quadra 
rttftangulo  DAC,  squale  erit  quadrato  AB  plus  quadrato  BF,  vtrinque  ad 
> AC,  erit  quadratura  AC.  plus  quadrato  AE  plus  roftangulo  DAC 
ato  AB,  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  liF;  & rurfus  per  antithefim  qua 
. /Ius  quadrato  AE  erit  squale  quadrato  AB  minus  rcdangulo  DAC,  plu 
quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  eft  autem  quadratum  AC  plus  quadrato  aE  idem,  quod 


quadratum  EC ; prstcrea  quadratum  AB  minus  redbwgulo  DAC,  plus  quadrato  AC, 
plus  quadrato  BF,  idem  eft, quod  quadratum  CF;  ergo  hsc  duo  quadrata  EC,  CF  erunt  *- 


qualia ; quare  & lptx  EC,  CF  erunt  squales . 

Illud  autem  fupercft  oftendeudum;  nimirum  quadratum  CF  squale  cfle  quadrato  AB 
Biinus  rt£t angulo  DAC  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  quod  fic  oftenditnr 


Reiftangulum  DAC  idem  cft  quod  rcdlangulum  duplum  BAC,  quare  quadratum  CF 
«rit  squale  quadrato  AB  minus  duplo rc&mguloEAi.plusquadratoAC  plus  quadraro 


BF,&  ita  eft;  quandoquidem  quadratum  CF  squale  cft  quadrato  CB  plus  quadrato  BF, 
At  vero  quadratum  CB  idem  eft  quod  quadratum  AB  minus  duplo  rciftangulo  E AC,  plus 
quadrato  AC,pcr  feptimam  Scc  undij  fi  enim  quadrato  aB  additum  fuerit  quadratum  aC, 

«crt* 


i 
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eertJ  quadratum  CB,  plus  duplo  refiangulo  B AC  «quale  erit  quadratis  aB,  aC;  proinde 
quadratum  BC  plus  quadrato  BF  squale  cum  lit  quadrat®  CF,  etiam  quadratum  CFs- 
oualccrir  quadrato  aB  minus  duplo  rcftangulo  BaC,  feu  fimplo  DAC,  plus  quadrato 
AC*  plus  quadrato  BF&c.  ' * 

ConfpcBut  Refolutionir  , atf,  Compofitionit . 

J^uonism  itsque  EC,  CE funt  tnitsles ; ergo 

gutdrstum  EC squsbitur  qusdrstoCF;  fed  Jrtiamtif- 

gusdrstum  AB , minus  reffsngulo  DAC;  vni  eum  qusdrsto  AC,  piis  qusdrsto  BF,  iqustur 
qusdrsto  CF;&  qusdrstum  AC,  plus  qusdr.it o AE,  squ.de  ejl  qusdrsto  EC,  ergo 
fzgsdrstum  AC,  vns  cum  qusdrsto  AE  squsbitur  qusdrsto  AB  minus  relfsnrulo  DAC, 
vm  cum  qusdrsto  AC , plus  qusdrsto  BF;  vtrinque  sddito  rellsngulo  DAC;  ergo 
£usdrstum  AC,  -uni  eum  qusdrsto  AE,plus  rellsngulo  DAC  squsbitur  qusdrsto  AB  plus 
qusdrsto  AC,vni  cum  qusdrsto  BF;  vtrinque  fubtrslfo  qusdrsto  AC;  ergo 
gusdrstum  AE,  vns  cum  rellsngulo  DAC  squsbstur  qusdrsto  AB,  -uni  cum  qusdrsto  BF; 
vtrinque  fubtrscto  qusdrsto  AE;  ergo 

Rc&sngulum  DAC  squsbitur  qusdrsto  AB,  vns  cum  qusdrsto  BF  minus  qusdrsto  AE, 
ergo 

J£usdrstum  EF , vtpoie  squslis  ipfi  AB  plus  qusdrsto  BF,  minus  qusdrsto  AE,  squsbitur 

relfsngulo  DAC;  erro  etmu.&m,- 

£F  medis  proportionshs  erit  inter  AC,  AD.  guodits  fc  bebet.  fi, usi» 

Implicata  eft  admodum  demonfiratio;  atque  adeo  fubobfcura , eiufdcm  ordinis  cum  ijs, 

(}uas  tpeciofa  fuppeditat  Analyfis ; longe  tamen  clarius , & elegantius , hunc  qui  (equitur 
in  modum , poterit  ipfa  Rcfolutio  infiitui , ac  per  regredunt  compofitio  perfici . 

Refolutio. 

Q Vomam  igitur  ECcA  squalis  CF,  ergo  quadratum  CE  squabitur  quadrato  CF, 
fed  quadratum  CF  eft  squale  quadratis  CB,  BF  ob  angulum  reflum  ad  B,  ergo 
quadrarum  CE  squabitur  quadratis  CB,  BF,  fed  quadratum  CE  eA  squale  qua- 
dratis AC,  AE  ob  angulum  reftum  ad  A,  ergo  quadratum  AC,  plus  quadrato  AEsqua- 
ititur  quadrato  CB,  plus  quadrato  BF,  fed  aE  squatur  BF,vt  infra  conAabit;  ergo  AC  x- 
«juabitur  CB,  ergo  AB  erit  dupla  ipfius  ACi  Quod  ita  fc  habet ; fiquidem  vt  AD  ad  EF,  ita 
SF  ad  AC;  fed  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  AB,ciunfintsqdalcs  Ab,  EF;crgovt  AU  ad 
AB,  ita  Ab  ad  aC,  fed  AD  cA  dupla  ipfius  AB,  ergo  AB;  erit  dupla  ipfius  aC.  . , 

Quod  autem  AE  fit  squalisBF,  & AB  fit  squalis  EF.ficoAenditur.  EA  enim  AF.FB 
parallclogrammum , quoniam  angulus  E AB  reftus  cA  cx  hypothcfi , & angulus  AEF  cA  “A*/'»'"" 
rciAus vtpote  in  fcmicirculo ; crgoEFeritparallcIaipfiAB,&  quia  angulus  A BF  cAre-.^iTV 
, ftus , propterca  AE  crtt  parallela  ipfi  BF,  angulo  exiAcntc  etiam  rctfo  E AB;  quare  AEFB  au  pumt . 
erit  parallelogrammum,-  vnde  aduerfa  latera , videlicet  AE,  BF;  itetn  AB,  EF,  erunt  inter 
fc  aequalia, 

Compofitio . 

QVoniam  igitur  cA  vt  aD  ad  EF,  ita  EF  ad  AC,  fed  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  Ab,  chm 
fint  squales  Ab,  EF;  ergo  vt  AD  ad  aB,  ita  AB  ad  AC,  fed  aD  eAdupla  ipfius  AB; 
etgoAB  erit  dupla  ipfius  AC,  ergo  AC  squabitur  CB,  fed  AE  squatur  BF,  ergo  qua- 
4ntum  AC,  plus  quadrato  aE  squabitur  quadrato  CB,  plus  quadrato  BF,  fed  quadratum 
Cfieft  squale  quadratis  AC,  AE  ob  angulum  redtum  ad  a,  ergo  quadratum  CE  squabi- 
tur quadratis  Cu,  BF,  fed  quadratum  CF  eA  squale  quadratis  Ce,  BF^bb  "angulum  rc- 
ilum  ad  b,  ergo  quadratum  CE  squabitur  quadrato  L F,  ergo  CE  squabitur  CF. 

Si  quis  autem  in  componendo  fiftat  ibi , fed  AE  squatur  BF,  perget  eleganter  hunc  in- 
modum,  nulla  adhibita  comparatione  planorum.  Et  quia  in  triangulis  E AC,  FBC  di» 
latera  AC,  AE  «qualia  funt  duobus  lateribus  BC,  BF,  vtruriq;  vtriq; , & anguli  ad  a,  & B 

squa- 
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Squales vt  poti  redi , ergo  bafis  CE  aquabitur  bafi  CF, 

Aliter  autem  longe  dariis,  ac  breuius  tum  refolutio , tum  compofitio  inftituetur 


o: 


Refolutio  , 

VoniamCE  squalis  eft  CF,  ergo  angulus  CeF squabitur  angulo  CFE;  funr  autem 


AEF,  BFE  anguli  inter  fc  squales,  vtpote  redi,  ergo  angulus  reliquus  CEA  xqua- 
, bitur  reliquo  CFB,  fed  anguli  ad  A,  & B funt  squales , vt  porfr  redi , ergo  AC 
aequabitur  CB,&  AE  squabitur  bF.  Quod  ita  fc  habct;nam  aE.Sc  BF  funt  latera  oppofita., 
parallclogrammi  AEFB;  vnde  funt  inter  fc  aqualia;  Et  quoniam  AB  ob  eandem  rationem 
eft  squalis  eF,  erit  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  Ab,  fed  AD  cft  dupla  ipfius  Ab,  ergo  AD  eft 
dupla  ipfius  E F,  fed  vt  ADadEF,  itaEFad  AC;  ergo  EF  eft  dupla  ipfius  aC;  led  AB.S; 
EF  funt  inter  fc  aequales , ergo  AB  erit  dupla  ipfius  AC  j quare  AC  squabitur  CB , 

Compofttio , 

Voniam  AE  cft  squalis  bF,  Se  AC  eft  squalis  CB,  vt  vidimus , funtque  anguli  ad 
Se  B squales,  vtpote  redi,  ergo  angulus  CEA  squabitur  angulo  CFB;  funt 


l/^VVor 


lExrnpIuHUjt 

'ixyh 


autem  anguli  AtF,  BFe  inter  fc  squales , vtpote  redi , ergo  angulus  CEF  s 

iquabitur  angulo  CFE;  quare  CE  squabitur  CF, 

Non  diflimili  obfcuritatis,  ac  implicationis  vitio  fequentis  Theorematis  Refolutio, 
Compofitioq;  laborat , vnde  placuit  hf  c fubijcere,  vt  quifquc  addifeat,  a quibus  oper*  fir 
pretium  abftinerc, 

THEOREMA', 

Sit  refla  AT  diuifa  in partes  AB,  BD,  DF  in.c quilis  continui  trefetntes , vel  decrefeentes , 
Jit  que  CD  differentia  inter  AB,  BD,  & EF  differentia  inter  BD,  DF. 

Dico  reD  angulum  ais  BD  tn  CD.phes  EFJeu  nD  angulum  BDC  /equule  effe  aggregato  rcifU 
" gularum,  quorum  vnum  eft  obi  AS  in  EF,  alterum  vero  oh  CD  in  DF,  fiu  CDF,  reffan. 

S"1') 


< „ 


i < 1 Prapetratio , 

Subtrahatur  Ab  ex  bD,  Se  remaneat  CD.cx  DF  fubtrahatur  eadem  AB,  & remaneit 
pG,  Se  ex  eadem  DF  fubtrahatur  BD,  Se  remaneat  EF, 


Refolutio , 


O 


B CD  G E 


i Voniam  redangulum  fadum  ex  EF  in  AB,  Vnl  j 
cum  redangulo  fado  ex  CD  in  DF  squale  cft 
redangulo  BDG,  nimirum  fub  BD.',  Se  fegmento  quidem  DG;  redangu- 
lum  autem  ex  DF  minus  BD  in  AB,  idem  cft  quod  redangulum  fadum  ex  EF  in  AB,  & 
redangulum  fadum  ex  BD  minus  AB  in  DF,idem  eft  quod  redangulum  fub  CD,  Se  DF; 
ergo  redangulum  cx  DF  minus  BD  in  AB,  vna  cum  redangulo  cx  BD  minus  Ab, 'in  DF, 
sequatur  redangulo  BDG,  hoc  cft  fado  fub  BD  in  fupradictum  fegmentum  DG, 
Redangulum  autem  fub  DF  minus  BD  in  Ab,  additum  redangulo  fub  BD  minus  AB  itu 
DF,  facit  redangulum  BDF  minus  redangulo  ABD;  ergo  redangulum  BDF  minus  re- 
dangulo ABD  cft  fadum  cx  bP  in  prsdictum  fegmentum  DG.  Sed  redangulum- 
fadum  ex  DF  minus  Ab,  in  BD,  squale  eft  redangulo  BDF  minus  redangulo  AbD,  ergo 
rectangulum  fub  DF,  minus  Ab,  in  bD,  squabitur  redangulo  BDG;  ergo  redangulum- 
BDG  erit  fadum  ex  bD  in  aggregatum  differentiarum  CD,  EFj  quare  GD  erit  squalis 
'fggregatodifterentiarum  CD,  EF.  Quod  ita  fc  habet  &c. 
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Comftfitit'. 

Subtrahitur  ABexDB,&  remaneat  DC  &c.  • - * 

QVoniam  igitur  DG  xqualis  cft  aggregato  differentiarum  CD,  EF;  ergo  re&atigulum 
BDG  erit  faftum  cxJiD  in  aggregatum  differentiarum  CD,  EF,  ergo  reftangulum 
^ fub  DF minus  AB  in  BD  xquabiturredtangulo  eDG  fed  rc&angulum  factum-,- 
ex  DF  minus  AB  iu  BD,  xqualc  cft  rc&angulo  BDF  minus  rcdangitlo  ABD,  ergo  re&an- 
culum  BDF  minus  rcvtangulo  ABD,  cft  faiSum  ex  BD  in  prxdidum  Tegmentum  DG.  At 
vero  rcfitangulum  fub  DF  minus  BD  in  AB  additum  reifangulo  fub  BD  minus  AB,  in  , , 

DF,  facit  rc&angulum  BDF  minus  rctiangulo  ABD,-  ergo  rettangulum  ex  DF  minus  BD 
in  AB,  vna  cum  rcdtangulo  ex  BD  minus  Ab  in  DF  xquabitur  reSangulo  BDG,  hoc  cft 
fadtofubBD  in  fupradi&um  Tegmentum  DG, fed  rcttangulum  ex  DI  minus  BD  in  AB, 
idem  eft  quod  rectangulum  £i<5him  cx  EF  in  AB,  & reitangulum  ex  BD  minus  AH  in  DF 
idem  cft  quod  retfangulum  fub  CD,  & DF,-  crgorc&angulum  faiSum  cx  EF  in  AB,  vna 
cum  reSangulo  Tadio  ex  CD  in  DF  aquabitur  rc&anguio  BDG,  nimirum  abs  BD  in  CD 
plus  EF  Tcu  fub  BD,  & Tegmento  quidem  DG . 

Gmfpechtt  Refolutionit , (eff  Compofitionit . 

Initium  Rtfl* 

■ 'guonitm  igitur  r efi ungulum (ictum  cx  EF,  in  AB , vnt  cum  rett ungulo  ftBo  ex  CD  in  DF 

equile  cjl  rtStngulo  BDG, /eu  fub  BD,  & DG.  tiutib . 

Bell  Angulum  tutem  ex  DF,  minus  BD  in  AB,  idem  etf  quod  rell  tngulum  fttlum  ex  EF  in 

gctftngritum /Alium  ex  BD,  minus  At  in  DF,  idem  efl  qatd  rc/t  tngulum  fub  CD  & DF: 
ergo 

Bell  ungulum  ex  DF,  minus  BD,  i»  AB,  vnt  eum  red  ungulo  ex  BD,  minus  AB  sn  DF,  tqua- 
bitur  recttngulo  BDG,  hoc  cjl  fscto  ex  BD  in  fuprtdttfum  fegmentum  DG. 

Becttngulum  tutem  fub  DF,  minus  BD,  in  AB,  tdditum  recttngulo  fub  BD,  minus  AB,  »re_. 

DF,ftcit  rcctangulum  BDF,  minus  recttngulo  ABD,  ergo 
Becttngulum  BDF,  minus  recttngulo  ABD,  eft  ftetum  ex  BD,  in  prtdiUum  fegmentum-, 

DG,  fed  . , , . Titi,  x,,4V. 

Becttngulum  fotum  ex  DF,  minus  AB,  tnBD,tqutle  eft  recttngulo  BDF,  minus  reettn-  tinnit , (}>  /»i« 

1 i"  gulo  ABD  ergo  ium  cmp. 

'Beet  Angulum  fub  DF,  minus  AB  in  BD,  tqutbilur  reiltngulo  BDG , ergo  jmm,. 

Jtect Angulum  BDG  erit  ftetum  ex  BD,  in  tggrcgttum  differentitrum  CD,  EF,  ergo 
CD,  er  st  tqutlis  tggregtlo  differen  turum  CD,  EF.  J%uod  itt  &c , 

Infuprapoiita,  vtvidifti  refolutione,  corapofitioneqi  Geometricus  ille  candor  Euro- 
pius deficientur , cum  affluat  potius  Arabica  barbarie,  vnde  magis  tenebras  intelk&ui 
offundat , quam  cuidcntiam  pariat . 

Longe  tamen  facilius , ac  breuius , id  abfoluemus  hunc,  qui  fequitur,  in  modum . i^pinn» 

vs.su. 

temmt  ,‘ 

Bt 

- Ssnt  tres  tntgnitudiues  AB,  AC,  AD.  Dico  tggrcgttum  differentitrum  effe  differentum  tn- 
•f  rfer  nuximtm , dr  minimam , 

'differentia  inter  AB,  minimam  , & mediam  AC  eft  BC,  diffc-  A B C D 
rem»  inter  mediam  AC,  & maximam  AD,  cft  CD,  quarum  diffe-  . 

rentianun  aggregatum  cft  BD,  TcdBD,  eft  differentia  inter  minimam  AB,  & maximam-. 

AD,  ergo  patet  propoTitum . ,.j 

Vndc  conflat  fies  maxima  auferatur  aggregaturi  differentiarum,  quod  remanet,  x- 
quarinunimj,  '*•  4 


Ec 


Be/lb 


Si»  CSROII  REN  AtDIMU 


Refolutio  ?' 


I Voniam  redangulum  BDG  squale  eft  A 
rcflangulo  fub  AB,  EF,  vna  cum  re&in- 


G E * 


CDG  xqujlc 


guTo  CDF,  eft  autem  refiangulum  CDG  plus  redfangulo  fub  CD,  GF,  squale  refiangu-' 
lo  CDF;  ergo  refiangulum  BDG  squabitur  rc&angulo  fub  AB,  EF,  vna  cum  reSangulo 
CDG  plus  reitangulo  fub  CD,  GF;  fed  BC  cft  squalis  AB,  item  & GF  ergo  re&angnlum 
BDG  squabitur  reiftangulo  fub  BC,  EF.vna  cum  reftangulo  CDG  plus  re&angulo  BCD; 
ergo  DG  cft a squalis  Cp,plusEFA'BD  aqualis  eftBC  plus  CD.  Quod  ita  fe  habet . 

Compojitio , 

q Vomam  BD  eft  squalis  BC  plus  CD,  at  vero  DG  cft  squalis  CD  plus  EFj  ergo  re- 
4Ungulum  BDG  squabitur  reiftangulo  fub  BC  EF,  vna  cum  redangulo  CDG  * 
^ plus  rcftangulo  BCD,  fcdBC  eftsqualis  AB,  item  & GFjergo  rcflangulum 
BDG  squabitur  rcflangula  fub  AB,  EF,  vna  cum  re&angulo  CDG  plus  reftangulo  fub 
«3goL°co,  GF,  & CD,  fcd  re&angulum  CDG  plus  re&angulo  fub  CD,  & GF  cft  squale  re&angulo 
SFinamCD  CDF;  ergo  re&angulum  BDQ  squabitur  retogulo  fub  AB,  EF,  vna  cum  redtangulo 
civ  DG.  ^ CDF, 

Vide  igitur  magni  quidem  interefle  potiorem  refolutionem  feligere : vndeidprsocuj/s 
fcroper  habere  prsftat ; quod  animaduertifle  non  fuit  alienum  ab  inftituto . 

Ne  dum  a fupradidf  is  fed  etiam  ab  omni  alia  demonftrandi  ratione  obfcuriori , ac  impli- 
catiori abftincre  prsftat , vndenon  admodum  cft  commendabilis  ille  tranfitusquifitin_i 
demonftrando  apianis  ad  folida,vt  inde  ad  plana  ipfa  reditus  fiat.  Ita  fi  e.g.  foret  illud  pco- 
pofitum  v 

THEOREMA. 

Si-ir  rfccu,  si  recta At,  ita  dixi fa  fit  in  C,  D,  & E,  vt  quemadmodum  th t AD  ad BC,  it* fit  BD  *d  DE. 

AXV■,,'  Dic»  rect  anguium  DBS  * d quadratum  DE  rattintm  bitere,  vt  AC  ad  CD, 

Refolutio. 

Voniam  igitur  eft  vt  AC  ad  CD,  ita  redan-  A 
gulum  DEB  ad  quadratum  DE;  ergofoli- 


/"V  Voni; 
gului 


1 dumfub  AC  in  quadratnm  DE  squabitur  folido  fub  CD,DE,  EB  omnibus 
applic3tisad  DE;  ergo  re&angulum  fob  aC.DE  squabitur  redangulo  fub  CD,  &Eb, 
fcu  redangulo  CDB,  minus  rcdangulo  CDE,  vtrinque  addito  redangulo  CDE;  ergo  re- 
fiangulum  fub  aC,  DE,  plus  rcdangulo  CDE,  hoc  eft  rcdangulum  ADE,  aequabitur  re- 
ftangulo  CDB;  quare  vt  AD  ad  DC,  ita  BD  ad  DE . Quod  ita  k habct;cx  bypqthefi  enim 
hunc  in  modum  wpponimus  lineam  cflfc  diuifam  , 


/~\Voni 

||dafl 


Compofttio  l 

Voniam  igitur  vt  AD  ad  DC,  ita  BD  ad  DE;  ergo  redangnlum  ADE  hoc  eft  re-  • 
dangulum  fub  AC,  DE  plus  rcdangulo  CDE  squabitur  rcdangulo  CDB;  vtria- 
^ que  fublato  rcCt angulo  CDE;  ergo  re&angulum  fub  AC,  DE  squabitur 
rcdangulo  CDb,  minus  rcdangulo  CD  Jcu  squabitur  redangulo  lub  CD, 
EB;  omnibus  dudis  in  DEtergofolidunifub  AC  in  quadratum  DE  squabitur  folido  fub 
CD,  in  re&angulum  DEB;  quamobrem , vt  AC  ad  CD,  ita  rcctangulum  DEB  ad  quadra»  - 
tum  DE  - Quod  oportebat  oftendere . 

Hsc  refolurionis  ratio  non  ideo  detcftabilis , quia  in  fc  aliquid  falli  continear  i 'vel  mali 
deducat , nam  vera  quidem  aflumir , & inde  bene  quoq;  ac  rite  verum  ipfum  infert ; nec 
procrea  quia  per  impropria  proccdat,vt  videbatur  Ghetaldo,  non  aliam  ob  caufam  i!lam_.  >. 
tcfpucnu»  acdctcftati;  propterea  quod  mhil  eft  magis  proprium  Geometrae,  quam  folf- 

. . " "1  ~ " ' V " dorun»  “ ■ 


"V 
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Horum  confideratio , dc  quibus  etiam  Geometrarum  Princeps  Euclides  ediderit:  Et  certe 
fi  duas  fupcrficics  planas  squales  inferamus,  v.  g.  duos  circulos,  e6  quia  fintbafcs  duo- 
rum Cylindrorum  «qualium  eiufdcm  altitudinis  , non  vtiq;  per  Geometria'  impropria  id 
deraonftrautes  procedere  diceremur , fed  ex  eo  potius  cft  minus  commendabile , quoniam 
dernonftrationes  fiunt  rudes , ac  fubobfcur*,  cum  alioqulnin  ipfis  claritas , Seperfpicui- 
ras  fit  magnopere  laudabilis ; e uidcntia  fiquidem , qua:  fcicntix  cft  propria  ,•  /cientia  enim 
femper  comitem  habet  euidentiam;  magni  fieri  debet . 

Nihilominus  non  omnino , ac  penitus  hic  demonftrandi  modus  arcendus  ex  Geometri*  s»/™,  nf,- 
finibus , ac  expungendus  cft  e Geometrico  Albo  ■,  cum  cius  vfu,  & Veteres,  & Rccentiores 
prxclariifima  figurarum  fymptomata  demonftraucrint.-  Cu  dccft  afccius  .i  planis  ad  folida,  XZZZm. 
licet ; Tcftis  fit  Pappus  Alexandrinus , qui  quarto  Libro  Collcdionum  Mathematicarum 
propofitionc  vigefima  prima  demonftrat . figuram  contentam  linea  fpirali , & reda , qua: 
eft  in  principio  circulationis,  tertiam  partem  efle  circuli  ipfam  comprehendentis,  tranficu 
facto  a planis  ad  folida , nimirum  conum , atq;  cylindrum , colligens  rationem  illam  fpatij 
iatn  di&i  ad  circulum  eandem  efle  cum  ea , quam  habet  conus  ad  Cylindrum  eiufdcm  ha- 
feos , ac  altitudinis , nempe  fubtriplam ; atq;  adeo  vt  cylindrus  cft  triplus  coni  eandem  ba- 
ii m,  & eandem  altitudinem  habentis , ita  circulum  triplum  cife  fpatij  pradiCti . 

Multotics  igitur  lineam  ad  lineam , vel  fuperficiem  ad  fupcrficicm  oftendimus  effe , vt  c*fnl**  ■ 
folidum  ad  folidum ; tunc  autem  nullus  cft  locus  fuperiori  difficultati , cum  hic  defit  alien- 
ius a planis  ad  folida , & hinc  ad  eadem  reditus , idq;  cft  etiam  primarii  intentum , ncc  cft 
demonftrandi  ratio , fed  potius  dcmonftrationis  fcopus.  Ita  plane  fadfum  ab  Antiquis  om- 
nibus compertum  cft  i vnde  Pappus  libro  quarto  Propofitionc  XXII,  oftendit  panem  fpa- 
tij fpiralis  ad  partem  rationem  habere , vt  linea:  cubus  ad  cubum  alterius  linea- , perindo  . 

enim  cft , ac  fi  dcraonftrarcmus  ita  efle  fpatium  ad  fpatium  fpiralc , vt  cubus  linea:  ad  lincg  » 

cubum:  quamobrem , ficuti  licet oftendere  ita  efte  conum  ad  conum  eiufdcm  altitudi- 
nis , vel  parallclepipcdum  ad  parallclepipedum , vel  cylindrum  ad  cylindrum , vt  bafis  ad 
bafim , ita  quoque  efle  vnius  lineat  cubum  ad  alterius  linpx  cubum , vt  eft  pars  fpatij  fpira- 
lis ad  partem , nempe  vt  fuperficics  plana  ad  planam  fuperficiem ; loquimur  enim  de  Ipira-  ■ . . - 

li  deferipta  in  plana  fuperficie & quidem  ad  hoc  nil  aliud  requiritur , nili  vt  feruetur  ho- 
mogeneorum  lex  in  analogifmo  quatuor  terminorum,  proportionalium,  ita  videlicet  vt 
bini  eiufdem  omnino  natur*  fint , primus  cuip  fecundo , & tertius  cura  quarto . Sed  de  his  • 

fatis nihil  enim  difficultatis  habent . •*  ■'  ’ 

Cxtcrum  fuperius  dlud  Theorema  longe  facilius  refoluctur,  & componetur  hunc  i nJ 
modum . ' ' ---•*■* 

Refolutio. 

OVoniam  igitur  eft , vt  AC  ad  CD,  ira  rectangulum  bED  ad  quadratum  DE;  fed  vt 

ctangulum  BED  ad  quadratum  D E, cum  eiufdcm  fint  altitudinis,  ira 1 BE  ad  ED;ctgu . ^ 
vt  AC  ad  CD,  ita  BE  ad  ED;  quare  componendo  b erit  vt  AD  ad  DC,ita  bD  ad  D£,  ' vm‘‘' 

• Quod  ita  fc  habet ; hunc  enim  in  modum  fupponimus  lineam  effe  diuifam . 

V R* : ‘ie.ii.- - 

Compofiti»  . 

■4  ..  . 4 

| Voniam  igitur  eft,  vt  AD  ad  DC,  ita  bD  ad  DE;ergo  diuidendo  - erir.vt  AC  ad  CD, « >r  i<*n. 
ita  Be  ad  ED,  fed  vt  BE  ad  ED.ita  g rectangulum  bED  ad  quadratum  DE,  ciim  eiuf-  '<**"• 
dem  fint  altitudinis  DE;  ergo  vt  AC  ad  CD,  ita  rectangulum  bED  ad  quadratum-. 

c diflimiliter  cft  obferuindum  plerumque  refoiutionem  inftjtui  pofle  per  fimplicem-, 
jan ; vnde  laudabilius  eft  hoc  refolutionisgenerc  vti,  quam  illo , quod  per  conipofi- 
tioneta  rationis  perficitur:  quamobrem  non  polfum  non  mirari , qu6d  Apollonius  Geo-, 
metrorum  prsftantiffimus , per  compofitionem  rationis  proceflerit  in  Theorematibus  i r,- 
i2,&rj,  etfilonge  elegantius  cadera  citra  quamcunque  rationis  compofitionera  oftendi 
pol&nr  ad  cum,  qui  fcquitur,  modum . a 
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THEOREMA; 

Sit  ctnn,  cui*t  vertex  punitam  A,  tufis  entem  eirealns  ,eaias  diemeter  tC-fecetarqui  pium» 

per exemrqutdfieflitnemfeciet triengalum  ABC.&Jecetur  elterttleut  Jecente  tefim-r 
texi feeundum  reflem  lineem  DE,  que  ed  BC  fit  perpendituleris  -.fetus  entem  fcfl itnern 

^ . /■  ' Jl  fnr*  «ii  i r C/7.  fit  a nuet /f t fi  att  t trima  f at  tts  ii^» 


jttunumrm  **»»-/»*  r f — / — y — 

infiuptrfitie  coni  DFE  Uncem  ; diemeter  vero  fectitnit  FG.pt  eqmJifiens  vmi  Uterum 
triengult  fer  exem, nimirum  iffi  AC:  e functe  entem  F linee  FC  ed  rectos  ungulis  data- 
tur FB.tT fiet vt quedretum BC ed ree t ungulum BAC,  itelinee  BF ed  FA:  deinde  (to- 
rnetur in  feetiene  quoduis  panctam  h,&  per  K datetur  kl  iffi  DE  eqaidifiemt.  Dee» 
quedretum  KL  ree  t unguit  BFL  equule  effie . 


% |i  primi.  * 
b tf.i mdftiu 


* « prLJpU- 
«t  io.  xndetf 


t tml.t  .fanti 
^17«  ' 


Ducatur. per  L ipfiBCxquidiftansMN;  eft  autem  KLstquidiftansipli  DE;  ergo  pla- 
num tranfiens  per  KLMN  plano  tranfeunti  per  bCDE,  coni  bafi  aequidiftabit  b ; ac  propte- 
rea  planum  per  kLMN  circulus  eritc,  cuius  diameter  MN.Eft  ^ porro  IdL  ad  MN  perpendi- 
cularis , ciim  DE  fit  perpendicularis  ad  bC;  ergo  rcctangulum  MLN  aquabitur  e quadraro 
KL;agatur  FQ. parallela ipfiMN. 


Be filat  it . 


ImA.t.S uti. 

& ijmu/A/. 

Il-mjr frimiu 


\ y*  quinti. 

I 4 frxti. 


-i  1‘toj-oitio 

ttflid  fw  m fi 


»4  ptopoi- 

ipyiiccntur  , 
rropoinono* 

L»  cma&fc. 


QVoniatrireflangulum  RFL,  aquale  eft  quadrato 
KL;  fed  rccftangulum  MLN, aquale  eft  r quadra- 
^ to  KL;  ergo  rcctagulum  RFL  aquabitur  e re- 
Oangulo  MLN,-  fed  ex  cfiftructionc  fumpta  b communi 
altitudine  FL.vt  rcctangulum  BAC  ad  quadratum  BC, 
ira  rectangulum  AFL,  ad  rcctangulum  RFL;  ergo  re. 
ctangulum  B AC,  ad  quadratum  BC  ,erit,  vt  rectangu- 
lum A FL,  ad  rectangulum  MLN;fed  vt  Ab  ad  BCyta  k 
AF  ad  LN,  fcu  FQ^  ob  fimilitudinem  triangulorum. 
AeC,  & FAQjergo ; vt  AC  ad  bC,  ita  FL  ad  LM  * 
Quod  ita  fc  habet  ob  fimilitudinem  triagulorum  ABC» 
&MFL. 


I 


Cempofitit. 


QVoniam  triangula  AbC,  MFL,  funt  fimilia ; ergo  erit  vt  AC  ad  BC,  itaFL  adLM; 
fed  vt  Ab  ad  bC,  ita  AF  ad  FQ,  fcu  LN,  ob  fimilitudinem  triangulorum  AbQFAQj 

^ » w»  A .J  a»St  4 »it  riaeMnOitlitm  A Ei  **A  *a 


a ve  a • »*  — — - ~ -r — - v ' * 

ergo  rcctangulum  B AC,  ad  quadratum  bC  erit , * vt  rcctangulum  AFL,  ad  re- 
* * "??-*£"*■  ctangulum  MLN.  Sed  ex  conftructionc  fumpta  communi  altitudine  FL,  vt  rectangulum^ 
S2,0pro»M  nACad  quadratum  BC  ita  rectangulum  AFL  ad  rectangulum  RFL;  ergo  rectangulum. 
uofuiii  <w*  RFL  aequabitur  rea  angulo  MLN;  fed  rectangulum  MLN  aequale  eft  quadrato  LL;  ogo 
rectangulum  RFL  aquabitur  quadrato  kL. 

Hinc  intclliges  quanti  referat  idoneam  adinueniiTe  praeparationem,  cuiufmodi  eft  du- 

X ' V _ . 11.1 1 ^ ftiVt  f - J.  I.  i ■ ■ i . 1 ■ ,-,i  . MkfAltlliAAaa  * — — * 


ctonu* 

«iuot 


i 


niuvtmviugva  vju«iu»»viviai  auvuwuu»  «Mjiiiik.uMv  I f — •••  — - 

iifle  rectam  FQ_  parallelam  ipfi  MN,  feuBC;  inde  fiquidem  facilitas  refolutionis  innixae 
principio  fatis  obuio  , quod  fcilieet  proportionalia  n ad  proportionalia  applicentur,' 


pnuupju  tmu  r*  _ r " — _ — r r “ .V  > 

proportionalia  procreentur , quod  nos  initio  primi  Tomi  explicuimus ; vnde  rnanifefluaim 

Ji: tmlaAma  IlUr  «a»a  Pa»Ia  oluin mm  Atii  nitMnf  non  »Cle*  nnerv  pretium  in  huiufllKMli 


prOUUl  UU4  lailrt  yi  vc  mut  » vjuvai  oustw  “***  • t * — — 

redditur  fciolos  illos  toto  Caelo  aberrare , qui  putant  non  efle  operae  pretiut 
principiorum  contemplatione  immorari  ; id  enim  fi  ab  Apollonio  fuilTetanimaducrfum, 
decenti,  qua  vfi  fumus,praeparatione,  certi  Theorema  iftud  longe  facilius  ofteitdiflct,  i 

_ 1-  J ...I..:.  .An..A/!»iAnnm  cAnCmAr*  nnn  nnoniim  miOIC  imnllVofl 


, nom. 


adactus  ad  rationis  compofitioncm  confugere , qua:  quoniam  eft  magis  implicata , idei 
minus  laudabilis  j & eo  quoque  nomine  demonftratio  fuperior  commendabilior  eft , quo- 
niam minus  a primis  principijs  recedit , vnde  magis  ad  illius  accedit najuram  .quae  per  im- 
mediata procedit ; tantdque  maiorem  ingerit  admirationem,  quanto  ex  tenuiffimo  princi- 
pio abftruf*  propofit'onis  veritas  orta  confpicitur : Non  iccus  ac  quiique  cogitur  admirari, 
” adner- 


‘v 


DE  RESOLVET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  Iit 

adiiertehs  quercum  ingentem  ex  exigua  glande  nafcentem.  Hic  tamen  non  praeteribo  hoc 
idem  Theorema  a nobis  oilenfum  fuiflc  in  Comm. , quos  fuper  Apollonium  confcripfimus 
fine  rationis  compofitione , 13  tamen  fuperior  praeparatio  fuerit  adhibita , & ita  fc  habet. 

I Quoniam  ex  conftrudlione  eft,  vt  quadratum  BC  ad  redtangulum  BAC,  itaRF  ad  FA: 
i eft  autem  redtangulum  BAC,  ad  redtangulum  ACB,  fumpta  AC  communi  altitudine , ve 
« AB  ad  BC,  feu  aM,  ad  MN,  feu  AF,  ad  FQ,  feu  ad  LN;  ergo  ex  atquo  erit  quadratum  BC 

5 ad  rcdiangulum  ACB,  vt  R1-'  ad  LNi  vt  autem  quadratum  BC  ad  redi  angulum  ACB,  ira_< 

» BC  ad  CA,  feu  MN  ad  NA,  feu  ML  ad  LFi  ergo  erit  vt  RF  ad  LN,  ita  ML  ad  LF;  quarej 

'I  redtangulum  fub  extremis , puta  RF,  FL  aquabitur  redtangulo  fub  medijs  NL,  MLi  huic 
1 autem  eft  xquaic  quadratum  kLi  quare  redtangulum  RFL,  aequabitur  quadrato  KL. 

THEOREMA. 

1 Sit  Conus,  cuius  vertex  A puntlum , tufis  veri  circulus , cuius  diameter  BC:  [icetur  4 uttinj 

1 fluto  fer  axem , quod  frtHonem faciat  triangulum  ABC:  [icetur  tutet»  & tllero  pleno  [e- 

ctnte  btfim  coni  fecundum  redam  lineem  DE  ed  BC  befim  trianguli  ABC,  perpendicula- 
' rem ; factat  vero f cilionem  in fuperficie  coni  lineem  DE  E,  & liti  ion  is  diameter  FC , pro- 

dutla , cum  tpfo  AC  letere  trianguli  ABC,  extra  coni  verticem  couueniet  tnpunllo  H: 

' deinde  per  A,  retia  ducatur  AI,  diametro  quidem  aquidijtans , que  fecet  BC,  & ab  F du- 
catur FR  ad  rectos  angulos  ipfi  FC:  fiat  autem,  vt  quadratum  AI  ad  rect  angulum  BIC, 
staHF  linea  ad  lineam  FR; fumatur  autem  infectione  quodcunque  functum  K,6~ per  k 
ducatur  kLaquidiltans  DE,  & fer  Lipfi  FR  ducatur  equtdifiar.s  LS:  tandem  ttthita.., 
HR,  & ad  S producta,  per  RJ  ipfi  FL,  equidift antes  agantur  RO,PS. 

Vico  lineam  KL  pofie  fpatium  FS,  quod  quidem  adiacet  linea  FM,  latitudinem  habens  FL , 
txceditque  figura  RS fimili  ei,  qua  HFR,  continetur , 


Exemplum 

LXX. 


Ducatur  * per  L,  linea  MN  xquidiftans  BC: 
eft  autem  & KL  ipfi  DE  xquidiftans ; ob  id 
planum,  quod  trafic  per  KL,  MN  xquidiftabit b 
plano  per  BC,  DE,  nimirum  iplius  coni  baii  > 
produdto  autem  plano  per  KL,MN,fie: c fedtio 
circulus,  cuius  diameter  MN,  ad  quam  per- 
pendicularis d eft  kL,  qu6d  DE,  fit  itidem  ad 
BC;  vnde  rcdUngulum  MLN , aequabitur e KL 
quadrato . 

Refolutio 


QVoniam  igitur  redtangulum  SLF,  xqua- 
le  eft  quadrato  kL;  fed  redtangulum-. 

MLN,  xquale  eft  f quadrato  kL;crgo 
redtagulum  SLF,  aquabitur  s rcdtagulo  MLN; 
efth  autem  ex  coftrudtione  fumpta  FL  coramu. 
ni  altitudine , vt  quadratum  AI  ad  rc&angu- 
Jum  BIC,  ita  redtangulum  HLF,  ad  rc£t angu- 
lum FLS;  ergo  vt  quadratum  AI  ad  redtangu-  romoru;, 

tum  BIC,ita  redtangulum  HLF  ad  redtangulum  MLN,  fed ' vt  AI  ad  IBJta  FL.ad  LM.cum  k 
triangula  fimilia  fint  ABI.FMLiergO  erit,  * vt  AI  ad  IC,itaHL  ad  LN.feu  HF  ad  FQ^Quod  „ 
ittfc  habet  ;k  triangula  enim  AIC,  & HLN.fcu  HFQ,  fimilia  funt , f • 

•n..  Compofitio.  >/**?"■ 

QVoniam  itaque  triangula  AIC,  HFQ^feu  HLN,  fimilia  funt ; ergo  erit « vt  AI,  ad  IC,  ,p  !on, 

ita  HF  ad  FQdcu  HL  ad  LNicft  * aute  vt  AI  ad  1B,  ita  FL  ad  LM,cflm  triagula  ABI,  iutnm  r, 
^.FML  fimilia  fint;  ergo>  vt  quadratum  AI  ad  redtangulum  BIC, ira  redtangulum-  ry>io«- 
HLF, ad  redtangulum  MLN;*  eft  autem  ex  dconftrudtionc  fumpta  FL  communi  altitudine,  c” , 

*'  ” ~ Vt  qua*.  portionalia. 


f ».  fntru 


b i f.  vtadort 


c 4 4*i.AfMlu 


d IO  vndtci- 


e wl  I ftxti 
©■  17. 


f rtrol.t  ftxti 

& 17  tiu/Jf. 

E iJbX  friml* 
h I .ftxti. 
i 4-  ftxti  . 

•Proportiona 
Ita  ad 
pioponiona* 
lia  applicetur  • 
orti  funt  pio» 


»»i  CAROLI  RENUDI  NI4 

vt  quadratum  Ai  ad  re&angulum  BIC,  ita  redtangulum  HLF  ad  re<ftangulum  SLF;  erg® 
i , re&angulum  SLF  aequabitur  • rcilagulo  MLN,  fcd  rettangulum  MLN  aequale  cllfqua- 
w 17.  *«/<?•  ^rato  KL;  ergo  redtangulum  SLF  aequabitur  quadraro  KL,  Quod  oportebat  oftendert». 

Et  etiam  vt  AI  ad  IB,  ita  FQad  FR;vnde  conftruftio  aliter',  atq;  adeo  refolutio  fieri po- 
tuiflet . 

Sed  ex  noftris  Commentarijs  in  Apollonium  hoc  exccrpfimus  fine  praeparatione  paral- 
lele FQ. 

Quoniam  igitur  reftangulum  BIC  ad  quadratum  AI,  efl  ex  conftru&ione  vt  FR,  ad  FH, 
feu  SL,  ad  tH;  vt  autem  quadratum  AI,  ad  roft angulum  AIC,  ita  cft  AI  ad  1C,  feu  HG  ad. 
GC,  feu  HL,  ad  LN,  ergo  ex  xquali  reftangulum  BIC,  ad  rcflangulum  AIC,  erit.vtSJL. 
ad  LN;  vt  autem  rciftangulum  BIC , ad  rcdtangulum  AIC,  ira  BI  ad  IA,  feu  BG  ad  GF,  feu 
MLadLF.  ergovt  SL  ad  LN,  ita  ML  ad  LF>  quare  rc&angulum  SLF  xquabitur  rc&an- 
gulo  MLN,  fcd  redtapgulum  MLN  cft  atqualc  quadrato  KL.-ergo  reflangulQ  SLF  aquabi- 
tur quadrato  KL, 


THEOREMA. 


t )f  .frini. 


I*coipIunv4 

tx,xl*  Sit  tenus,  tuitu  vertex  'A  funetum ; tufis  circulus,  tutus  diameter  BC,  fetetur  nutem  fltno 

per  nxem , quod  fectionem  faciat  triangulum  ABC ; fecttur  nutem , & nitere  plane  conue- 
ttiente  eum  vtroque  latere  trianguli  per  axem , neque  bafi  ceni  aquidiEantc , neque  fub- 
eontraric  pofito  , quod  faciat fecttencm  tn  fuptrfcie  e en  i lineam  HF,  & communis  ftetie 
plani  fec antis , atque  eius,  in  aue  tft  bafis  toni,  jit  DGE  perpendicularis  ad  BCi  diameter 
autem  fica  tonis  FH,&  ab  F ducatur  FR,  ad  FH  perpendicularis , fer  que  A ducta  AI,  iffi 
FH  aquidtjlante  , fiat  vt  quadratum  AI,  adrectangulum  BIC,  ita  FH,  ad  FR . Sumatur 
pra  terta  in  fectiene  punctum  E ,&  perit  iffi  DG  aquidi flans  ducatur  ilL.  Dici  kl  pofje-a 
fpatiumSF,  quod  linea  F Radi  acet,  latitudinem  iniens  FL,  deficiens  figura  fimth  e/, 
q na  HFR  continetur , 

Iiigarur  ■ HR.perque  L du- 
catur ISO  atquidiftans  FR;& 

« pcrll.Spu&aipfi  FLatquidi- 
k iiu,n  . liantes  t ducantur  RO, SP. Po- 
lirem o per  I.,  agatur  MLN  x- 
t ititem,  quidiftans  t ipfi  BC.  Itaquo 
quoniam  MNxquidiftar  BC, 
i tj.Wm  &KLipfiDG,  erit d planum- 
duvlum  per  KL,  MN  xquidi- 
ftans  plano  per  DG,  BC, 
duflo,  hoc  eft  bafi  coni  . SI 
igitur  planu  per  kL,  MNpro- 
eafriiAfdt.  ducatur , fiet 'fedio  circulus, 
cuius  diameter  MN,  & eft  KL 
. ad  ipfam  perpendicularis; 1 er- 
,0"  *"  * go  reftangulum  LMN  acqua- 
tunt.i.finri  Ie  eft  s quadrato  KL. 

tFlluiufll, 

Refolutio'. 

' : % _ TJ-, 

✓"'v  Voniam  igitur re&angulum  FLS  aquale eft  quadrato  KL,  fed  redfangulum  MLN' 
i V/  aequale  cft  h quadrato  KL;  ergo  rc&angulum  FLS  atquabirur  i rcflangulo  MLNifed 

vt  quadratum  AI,  ad  redangulum  BIC,  ita  ex  conftruftionceft  rcdtangulum- 
a<*  rc^angnlumFLS,  feu  HL  ad  LS,  feu  HF,  ad  FR;  quamobrem  vt  quadratum  AI 
•a  proportio-  ad  redi  angulum  BIC,  ita  rcttangulum  HLF  ad  reifl  angulum  MLN;  vt  autem  AI  ad  IB,  ita' 
«.iu.ppi.tf-  eft  FL,  ad  LM,  cum  triangula  BAI,  Se  MFL  fint  fimilia ; ergo  vt  AI  adIC,  ita  HL  ad  LN;  * 
™uin “SliQyod  ita  fe  habet;  triangula  enim  ACI,  &HNLfimiliafunt.  i,  . iM 

*»?»  ~ . Cem/q- 


comp.  mathemat,  mx  »>£ 


Cmftfitiol 

Q Vomam  Itaque  triangula  ACI,  & HNL  fimilia  funt ; ergo  erit « vt  AI  ad  IC,  ita  HL . 4 -fixit. 
ad  LN;  vt  autem  AI  ad  IB,  ita  B eft  FL‘ad  LM,cum  triangula  BAt  & MFL,  fint  fimi-  g . 

» lia:  quamobrem  vt  quadratum  AI,  ad  rcdangulum  BIC,  ita  reftangulum  HLJF, 

: ad  re&angulum  MLN;  * fedvt  quadratum  aI  ad  rcftangulum  BIC,  ita  ex  conftruftione 

eftHFad  FR,  fcu  HL  ad  LS,  fcu  fumpta  FL  communi  altitudine , ita  re&angulum  HLF  ”n  rrapuuo* 
ad  reftangulura  FLS;ergo  redt  angulum  FLS  aquabitur  > rcctangulo  MLN,  fcd  rcctan-  oiiu  *>«»* 
. gulumMLN  atqualc  eft /quadrato  kL;  ergo  rectangulum  FLS  aequabitur  quadrato  kL. 

Quod  oportebat  Scc.  y , 

Eft  etiam  vt  AI  ad  BI,  ita  FQad  FR,  vnde  aliter  eonftructio , atque  adeo  refolutio  ixifti-  *. 
tui potuiflet , ' 

Sed  hxc  in  nollris  Commentarijs  fuper  Apollonium  feripta  adinuenimus. 

Quoniam  eft  rectangulum 
BIC  ad  quadratum  AI,  ex  A. 
conftructionc  vtRFad  FH, 
leu  SL  ad  LH,  & eft  quadra- 
rum AI  ad  rectagulum  AIC, 

|trt  AI  ad  IC,  fcu  HG  ad  GC, 
fcu  HL  ad  LN;  erit  » igitur  ex 
?quo  SL  ad  LN,vt  rectangu- 
lum  BIC  ad  rectangulum- 
AIC;  fcd  vt  rectangulum- 
BIC  ad  rectagulum  AIC,  ita 
eftrectangulumBGC  adre- 
ietangulum  FGC,  propterci 
quod  rectangulum  BIC,  ad 
Rectangulum  AIC  eft  vt  BI, 

ad  AI,  hoc  eft  BG  ad  GF,  hoc  eft  rectangulum  BGC  ad  rectangulum  FGC;  at 
etangulum  BGC  ad  rectangulum  FGC,  eft  vt  BG  ad  GF,  hoc  eft  ML  ad  LF,- 
LN,  ita  ML  ad  LF;  ergo  rectangulum  SLF  xquabitur  rcctangulo  MLN, 
dratqcx  kL,  quandoquidem  quadratum  KL  xqualc  tu  uuiaugutu  i'u.«. 
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CAP.  IX. 


SI  quem vtique decet  omni  euri,  diligcntijquc  prorsus  in ipfam demonftrandi ratio- 

nem  ac  Artem  incumbere , is  profedto  Mathematicus  eft ; Mathematica  fiquidem  di-  ttt  Mdt/tfm* 
fciplinx,  vel  co  nomine  dignitate , exteris  antecellunt , quod  huiufmodi  dcmonftra- 
tionibus  vtantur , qux  certitudine , firmitareque , exterarum  omnium  prxftantiflimx  funt ; rAm 
Quamobrem  genus  docendi  limatum , firmum , exquifitum , ac  numerorum  omnium  com- 
plexioncm  habens , Mathematicum  eft . Harum  etenim  difciplinarum  probationes , cla-  DtmS.ruh_ 
rx  funt  adeo,  aceuidentes;  adeo  funt  firmis  innix*  principijs'Naturx  lumine  perfpedtis , ntt  Mdihtmm  ■ 
Vt  quamcunquc  dubitationem  eximant , nullumque  diiTenticndi  locum , relinquant;  pro- *«»">•<»»>_ 
pterea  difciplinas  hafce  tradianti , maxime  contexendi  dcmonftrationes , iuxra  vulgatas F"  "*m,% 
leges,  onus  ingens  incumbit,  ita,  vtabhis,  nec  latum  vnguem  difccdat.  Laudabile-  „ 
proinde  cuique  videbitur , pauca  quxdam  in  memoriam  redigere  ex  demonftrandi  Arto 
depnmfta,  quibus  Analyfta  nimirum  in  fuo  obeundo  munero  cdoftus , harum  difei.. 


H4  t 4 R » t r KENAlDlMIt  « ^ 

plinarum  dignitatem  tueatur , ac  feruet , Tamctfi  namque  magni  referat  in  demonflranJd 
Veterum  inharrere  vcfligijs,  eorumdcinq;  fedulo  monumenta  verfarc  cum  apud  ipfoscx- 
eelfi,quid{  ordinis  ha’  magno  in  honore  fuerint  difciplinx,  in  primis  floruerint,ac  fatis  exti- 
teritit  pro  digniiate  traftafx / famen  nifi  prceeptis  inflruiftuA , nemo' declinabit  abijs* 

facillimum  eft  errorihus , labi ; neq?  prxeeptis , ac  legibus  Artis  demonftratricis  de-  • 
rrjiri uu,r  ftituro  priftinum , ac  antiquum  illum  candorem , in  tanta  difciplinarum  celebritate  i.Ma 
quadam  imitatione , retinere  vnquam  licebit , 

Non  vulgaris  propterea  videtur  adhibonda  fed ulitas  in  flruendis  probationibus  , ad  ve- 
ritatem in  his  confcquendam , cum  extendat  huius  Artificis  induftria , vt  per  «V< itoma, 
%ai  crwOiaT,  atque  adeo  per  exquifitam  probationis  rationem  Theorema  j.ropofitum  de- 
monftret  i ac  huiufmodi  ratiocinio  confirmet , quodlam  initio  dcmonftrationis  explicata: , 
naturam  omninb  fapit,  ac  redolet,  Nec-alio  quidem  ip  fius  labor  collineat , nifi  ad  ieriom 
confccutionum  ordinandam , vt  verum  aflequatur vnde  repetitis  vcfligijs , quibus  firmi- 
ter inhsrct , contrario  grcfili  incedens , quoti  initio  propofitum  erat , nccelfairidemonllra- 
tione,  confirmet.  Eruditioris  tamen  funt  partes  probandi  genus  illud  afiumere,  quod  nu- 
meris omnibus  abfolutum , fuifq;  partibus  elaboratum,  ac  perpolitum  communi  lapient um 
Calculo,  iudicctur. 

Antequam  tamen  decernatur,  qua?  nam  fit  h pluribus  feligenda  dcmonftratio;  iuuat 
jterum  huius  naturam  fuperius  infinuatam  non  nihil  perpendere , qua  de  re  cumulate  qui- 
dem in  Pofterioribus  Analyticisdifleritur s quod,  vtbreuitcr  a Aequamur,  pntermiflis 
jam  fupratraditis  de  praecognitionibus  , atque  prxeogniris , de  ipfius  dcmonftrationis  de- 
finitione , euifque  bipartita  diuifione ; videndum  fiipcrcft , cuiufmodi  cfle  debeant  prxroif- 
f«,  <;  quibus  fit  potiffima  dcmonftratio , ad  quaspertiiftt  etiam  medium  cuius  confidcra- 
tio , principiorum  complexorum  meditatio  cft,  de  quo  proptcrca  non  nulla  paucis  compre-> 
benfa,  dicenda. 

Hoc  autem  ex  neccflaria  euidcuti  connexione  fui  cum  extremis  in  rpfis  prxmiflis , ob. 
oculos  mutuam  eorundem  extremorum  coniundtionem  induftriosddcducens  in  conclufio» 
er**j  Jrmm-  ne  conftituit.Quoniam  vero  duplex  cft  dcmonftrandi  genus, abcfTeiftu  fciliecr  ad  caufam.Se, 

,k  contra,-  feu  vr  Scholaftici  loquuntur , quia , & propter  quid ; inpriori  medium,  vel  efteffe- 
ktiimtj, "«  aascomicrtibilis,  fiucnon  conucrtibilis  cum  causa,  vel  eft  caufa  remota  &c.quo  pri- 
termilfo , vtpote  minus  ad  rem  in  Mathematicis  puris  ,quamuis  in  Phyficis  locum digni-, 
tateirtq;  retineat , ob  id  aliud  fupereft  perpendendum , 
aW  jit»  jfl  alio  autem  dcmonftrationis  genere  , medium  caufie  rationem,  & quidem  in  nnyij 


genere  obtinet,  quod  luculenter  exprelfum  apud  Philofophum  legimus  . J«  iw/Va- 


/«a- 


fiaa  oioutS-a. , orav  (iSa.utr  tiin  dmat-  diritu  /1  eiacapic,  stitt  /xit  eo  t/  it  lirat  , ftia  J'! 
ob  ejrtor  ititet*  ardyxn  i« t’  iiku > hipo.  , list  irparo»  ix/met,  rtraprurcfi  tq  eirop  fn-, 
tractu  aut  tu  ita  eou  uttrov  Suxnrecu. 

ttff- ganniam  autem  [cire  opinamur. , quando  / Hamus  caufam  ; caufa  veri  quatuor , vna  quidem 
quod  quid  erat  efc , vna  viro  quibit [dam  cxijicntibus , necefse  hoc  e [e ; alter*  autem  qua  ah i 
>.  tkj/f  ttx.  quid primo  momt , quarta  vero , cuius  caufa , omnes  i St  a per  medium  monjlrantur , Phylleus 
7*  quidem  omnibus  hifce  caufarum  gcncribOs  vritur,  Ariftotclis  tcftimonio ; quoniam,  vt 
resipii,  quas  quidem  fua  contemplatione  perfequitur  ab  omni  caufarum  genere,  pro- 
prium elTe  recognofcunt ita  pariter  ad  fui  cognitionem  quodcunque  caufi  genus  expof- 
Ptmmjiraiio  eunt , Qux  tamen  potiffimi  dicitur  dcmonftratio , per  caufie  formalis  genus,  nonimme- 
ftr  rito  procedere  perhibetur  i quo  nomine  fubicdti  natura , ac  definitio,  quin  etiam,  &affc- 
ftionisfaltem  qui  caufaiis  dicitur  definitio,  intelligitur  ..  At  in  Mathematicis  difciptirii» 
au,  ttiam  ad  aures  Ariftotclis , cum  nec  finis , nec  efficiens  loniin  obtineat  ,.cauii  tanturamo-.. 
^Diuiurum  do  materialis,  formalifquc  fuperfunt , integrantibus  partibus  materi*  nomine  intclleftis» 
a*  ii.  qui  nimirum  totius  comparatione , materiei  munere  mnguntur ; vnde  rciftePhilofophus  , 
Ulhjaia.y.  H Ac»  <f«  xal  ai ■ , dlttal  ofSi  u ir  wtxvttJae»  > uttoc  ore oc  , OfSi)  , >roi  Ju  opSit  , ip  if  c , 
ifqfarx.4).  iptacua  it/iit  opBaii  i ip  if  fi , u it  u/xnuz*lqt,  ip'  fif  y,  rou  Ji  to  a y riir  cpSiir  i/V«p- 
yen  % a y , r*  t»  ra  HwxtmXiw.  atriut  eo  fi  at/ru  fut  yap  t?  « , Sau  , i!  Ji  to  y y eri  fi  . 
Sio  yap  opStot  t/aiou»,  otiti  fi , lin  irtoo  i ifitjriof  Sio  ipiton  eo  »,  t a y , vmttfoti  , esuea  ' 

i*  ir  eo  «r  r,uiKVK?Seo  ots 6ur  l ira*  , eoiro  Ji  laueor  Wi  eoi  el  ir  tutu  y ea  eoueo  rnuairvr  7oV 
..a > » t * Kl * 


I 


a'M*  eoueo.  w Imu  irt.ro. ? StStotxa*  eo  /uat»s 


de  resol:  et  comp;  mathemaT/lib.  r. 

■ 'Mantfefium  tutem  & fic  propter  quid  rectis , qui  in  fimi  circulo  quo  exifiente  rectu s, fit  pro- 
fice to  rectus  iu  quort,  dimidium  duorum  rectorum,  tu  quo  B,  qui  infemicircuto , nt  quo  O. 
huius  igitur  quod efi  A,  rectum  tntjfe  tpfi C,  qui  in  fcmicirculo , confit  ipfium  B:  hoc  enim,ipfi  A,  1 

aupstle,fii  veri  C,ipfi B,  duorum  enim  rectorum  dimidium  B\  igitur  exifiente  dimidio  .duorum 
rectorum  A,  ipfiC,  meji : hoc  tutem  crot  in  ficmtcirculo  rectum  efie  ; hoc  tutem  idem  efie  tpfi  quid 
trtt  efie  , eo  quodfignifictt  ratio , verum  & ipfius  quid  erat  ejjc  canfa  demonfirttt  efi  meet  a. 

Materiali  propterea  causj  Geometria  vtitur , eo  tamen  fcnfu , quo  in  Mathematids.ma-C'»""4  T 
terix  locus  admittitur.  Philofophus  autem  illam  appellat  id , quo  exifientc  necefsctfft  ho c"”,"/"'." 
cflc;  fcu  quibufdam  cxillcnribus  ncccfse  cft  hoc  efie.  De  quorum  verborum  fcnfu  nobis-?"””'^'"'"' 
agendum  alibi ; folum  id  exploratum  hic  cflc  cuique  velim  in  huiufmodi  difciplinis  ^-mate-  m’‘ 

jiam,  quatenus  tamen  earum  patitur  natura,  non  rarbtanquam  medium  iu  ipfis  demon-"  ’ 
Arationibus  afluini , nam  integrantes  panes , vt  dicebamus,  comparatione  totius,  materi* 
rationem  obtinent , quo  paflo  iplx  folent  adhiberi . I • 

Forma:  vcr6 nomine,  fubiefli iiatura , ve! affoflionis  quoque,  fcnfu  iam  explicaro  ,f ' 
frequenter  intelligitur . Sxp£  ac.  fxpius  per  concomitans  aliquod  in  huiufmodi  difcipli- ’ "" 
nis  contexuntur  dcmonftrationes , qux  adhuc  per  caufatn  procedere  dicuntur ; propterea.,  Dr„mp,„!, 
quod  huius  modi  dcmonftrandigenus  ad  illud , quod  cft  per  caufam , non  immerito  redu-tf  ciicmur- 
ciconfucuit. 

Verumcnimucro , vt  medium  eflentia  poreft  efle  fubiefli,  fcu  definitio  , quemadmodum  ,,,<  r««j.r 

paulo  fupra  tetigimus , fic  in  Mathematicis  non  raro  medium  eft  af&flionis , faltem  c.iula-'"-'^"^' 
lis  definitio . Hic  porro  prxtcrcundum  non  cft,  quod  Ariftotelcsdocuir,  afferens,  Ma  -ZnfaTmt 
thcmaticas  definitiones  nominales  cflc ; nam  caufam  propter  quid  inquirimus;  ait  enim , •thhiur. 
exempli  gratis,  triangulum  cft  in  rerum  natura;  Geometra  in  definitione  caufam  ommit-  /i  !(«*«•• 
tit , propterea  quod  accidentia  omnia  a fubftantia,  velut  a caufa  pendent ; fi  quis  igitur , vt 
Geometra  ab  ipfaabftrahit,  ipsi  neglefla  dcmonftrationem  ii:flituit . Qunfir  on  o fiir  rie  fimln. 
tv«u  /ovo{7cv7<  oriiamtU  cTouay  i Aovce  !7fpo{  inuutiSucy  lior  ri  cr.udim  rl  ifn  u ',l” 

7pi yonor,  omp  tp-Tiif  n tc/,  Qifev/ut  hwtl  tci. 

Manifiejlum  quod  qutdtm  quidem  erit  oratio  ipfius , quid fi gn  i fic  at  nomen , vel  oratio  t!ia->  • 

nominalis , vt  quid fignificet  qutd  efi , quatenus  triangulum , quod  quidem  habentes  quid  efi ,.  Uaitcuui: . ‘ 
qutrimus  propter  quid  efi . Definitio  nominalis  eft  igitur  apud  Geometram  definientem- , 4 . 

exempli  gratia,  triangulum ,-  per  eam  fiquidem  quid  nomen  fignificet  intelligir;  at  cunu,  imtUr. 
triangulum  abftra&um  a fubftantia  •confideret , caufam  ob  id , per  quam  illud  fit , ignorat , ,. 

tantummodo  quod  fit  cognofcens , quod  intclligcndum  comparatiuc  ad  Phyficum , cum  rqi.  '<•*•  <i* 
alioquin  huiufccmodi  nominis  explicatione  iuxta  Geometricam  contemplationem, cogno- 
fcat ; quamobrem  intra  cancellos  abftraflionis  propria:  inftituta  tra&ationc , definit  illud , 
ita  vc  affcfliones  de  eodem  in  pofterum  dcmonftrarc  queat ; quod  verb  dc  fubieflo , dc  aft 
feflione  fuo  itidem  modo  intclligcndum , quxquodc  triangulo  cnimciata  fuerunt , alijs 
non  diffunditer , qux  in  his  difciplinis  confideranrur , accommodari  poliunt , 

Ad  prxmilfas  quod  attinet , dcmonftrationis  complexa  principia , vt  in  exteris , fic  & in  £"**>  <■/■<-> 
i.  liis  ad  has  difciplinas  attinentibus  dcmonftrationibus , eflc  debent  ver*,  primx,  & im-j}'^,**^ 
mediat* , priores , notiores , & caufx  conclufionis ; de  quibus  conditionibus  iam  fupra-.  ».■/» . 
i nonnulla  diximus:  hic  folum  quxdam  adijeienda  videntur;  nam  aliquibus  prxtcrmiflis , 

! vtpotc  iam  ibi  fufficientcr  infinuatis,  aduertendum  occurrit , -quod  primx  , immediata- , 

& per  fc  notx  iurc  cenlcntur ; duplici  tamen  nomine  vna  videtur  explicata  conditio,  qux 
per  illas  voces ; prima  , immediata,  & per  fe  nota,  exprimitur . 

Per  fc  nota  vero  propofirio , quatenus  ei  nulla  cft  prior , quxquc  medio , & caus;  caret 
tiufdcm  generis , per  quam  dcmonftretur ; causj , inquam,  caret  ciufdem  generis . Harum 
ptopofitionum  vlurpatio  quadruplex. 

Ad  per  fc  notam  propofitionem  pertinent  ex , qux  Dignitates  dicuntur,  quippe  qux  di-  tr:mi  Snu, 
gn*  funt , quibus  credatur ; fic  in  Geometria  fc  habet  iila ; Omne  totum  cft  maius  fua  par- pnpqfuuum 
te;  litamen  aptetur  continux  quantitati:  quod  fi  diferetx  fuerit  accommodata , locum-  ' 

obtinet  in  Arithmetica.  Secundo  ad  idem  genus  immediatarum  propofitionum  illx  fpe-  . 
flant,  in  quibus  definitio,  aut  prxdicatum  aliquod  cflcntialc  de  rc  quapiam  cnuncianir ; 
immediatx  fiquidem  hx  dicuntur , medium  cum  defit,  prius  prxdicaco  clfcniiali,  in  eodem 
caufx  genere,  per  quod  propolitio  ilia  dcmonftretur . mm?*' 
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Quartum  £t- 
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Tertio  ad  idetn  genus  pertinent  ili*,  in  quibus  caufa  primaria  de  fubie&o , aut  tlfcHti 
proprio  przdicatur ; h*  enim  immediati?  funt,-  caufa  enim,  quxcftipfuo  genere  princi- 
palis , qop  habet  priorem  vllam , per  quam  demonftrari  quear , 

Quarto , & jllf  funt , in  quibus  efferus  de  luis  caulis  proximis  prxdicarur  t h*  fiquidem 
immediatae  funt : cum  enim  detur  caufa,  cur  paflia  iniit  fpbie&o , caquefit  immediata-, 

n w4nm  illi  eiiif»  rriniion nr  ■ mKil  rtKlli f f*». 


pon  poterit  alia  dari  caufa,  per  quam  eadem  pallio  illicauix  conuemat;  nihil  obftat  ta- 
men , quin  idem  cfic§us  de  caula : 


In. 


nnUs  pe 


$9tn  quoruM' 
Jam  d,"M- 
tutm  Maiht' 
matuai  it 
ptcflraticnts , 


Gfua  dt. 

tntnjl  ratio  d*~ 
itat  tx  it *- 
wmiitill  t*\ 
jlart. 


dp. 

mon/lranooif 
fuidtiuet  tfft 
, Ithni.zrt  pft 
jt.vtlf  i 
Intui  dtmttt 
raidtntn  jfif 
induihont. 


-i— Ja  remota  per  caufam  proximam  dcmonftretur . Cxtcrae 

autem  propofitiones , de  quibus  luperius  non  nulla  diximus , Pofitionis  nomine  intelligun- 

tur  • J 

Aduertendum  eft  autem  propofitionem , in  qua  prima  pallio  de  fubleflo  prerd  icatur  , 
elTc  immediatam , quatenus  caret  medio  ex  rei  natura  diftincto ; mediatam  vero  cfle , qua- 
tenus oftendi  poteft  medio  ratione  diftincto , ajioquin  potiffiroa  demonftratio  nulla  foret , 
£r  quidem  confuse  concipiendo  fubiectum,  & palfionem,  haud  per  fe  notum  eft  palfioncm 
jnelle  illi , fed  per  fe  notum  erit,  fi  elTentia,  vel  djfferentialpfius  cxpre&c  concipiatur.in  quo 
quam  plurimi  funt  allucinatj  dcteftantcs  aliquas  Mathematicas  deraonllrationes , cum  in- 
ijs  non  aduencrent  medium  ex  rei  natura  diftinctum , 

Sed  multb  magis  inuehuntur  in  illas , qu6d  aliquando  demonllrationes  non  fint  ex  im- 
mediatis prxmilus  context* . Eos  autem  decepit  ignoratio  partitionis  ipfius  propofitionis 
jmmediat*  .•  h*c  enim  in  duplici  diferimine  eft . Nam  vna  in  feipfa,]  medio  carens,  im- 
mediata dicitur , quaque  immediata  formalirer  a Scholafticis  appellatur . Alia  qu*  habet 
quidem  medium , quo  dcmonftretur , fed  in  ipfa  demonftratione  alfumittir , quatenus  ia  na 
demonftratapcr  fuperiores  dcmonftrationes  fubaltcrnantes , vfque  dum  deueniatur  ad 
principia formalitfr  indemonftrabilia  immediatis  &hic  virtualiter  immediata  dici  con- 
fueuit,  nempe  manilefta  virtute  immediatarum.  Necellarium  eft  igitur  omnino,  vt  de- 
monftratio aliquo  cx  his  modis  cx  immediatis  conftct , quo  pacto  fe  habere  innumeras 
Mathematicas  dcmonftrationes  perfpicuum  eft . Debet  autem  demonftratio  aliquo  ex  his 
modis , ex  immediatis  conftarc , fcilicet  Vel  formaliter , vel  virtualiter ; quoniam  demon- 
ftrationis  prsmiflx  euidentes  elfe  debent , vel  per  fe , vel  per  alias , quoad  vfque  ad  per  fe 
euidpntes  deueniatur , pe  detur  proceflus  in  infinitum ; < 


mPPP J . ..Mimi..  . . qu*  adeo  vera  funt,  vt  locum  quo- 

que haheant  in  demonftrationibusapofteriori,  in  quibus  videlicet  prxmiftx  immediatae 


iirtr  dusnfuf 


vivivj  •••  — r • — i" — ' — • — t s • r r , . 

cite  , vel  fcilicct  per  fe  euidentes , vel  per  alias , qu*  fint  tales ; vt  enim  lurfum  abt- 

re  non  licet  in  infinitum  per  caulas , ncc  etiam  d corium  per  effe&us  .•  qu*  autem  ineuidn»-' 
tes  lunt , euidentes  fiunt  per  indu^ionem , ac  fenfum } docente  Philofopho  tex.  76.  Primi 
Tofteriorum , ■ ... 

Debent  igitur  principia  ede  prima , nimirim  indemonftrabilia ; nam  cx  primis , & in- 
demonftrabilibus  Icimus, alioquin  non  fciet  non  habens  ipforu  demonftratione:  fcire nam- 
que, quorum  datur  demonftratio , non  per  accidens  eft , dcmonftrationcm  habere ; fi  enim 
immediata  non  funt  principia , mediam  caufam  habebunt , proinde  Sc  alia  principia , per 


lllllHVUirtk**  uve*»  p ■•«.■fi»  r ’ » r » * . * 

qu*  demonltrari  poflint ; nqn  fcientur  igitur , nili  per  illam  caufam  demonftrcntur , cum- 
fcire  fit  rem  per  capiam  cognofcere , atque  adeo  de  re  dcmonftrabili  detnonftrationcm  ha« 


bere . At  fi  forent  deiponftranda  principia  per  alia  priora  principia , de  illis  quoque  qux- 
rendum , an  immediata  fint , vel  mediata fi  prir 


«E»'*?* 

mtfft 

ditantur  ttm 
(Imfianit . 


icnuu... , PW--V- primum , id  eft , quod  intendimus  s fin  aurem, 

abeundum  forer  in  infinitum . Indemonftrabilia  elfe  debent  per  aliud  medium , ve|uti  per 
caufam  > & in  eodem  genere'.-  & quidem  per  caufam , quia  non  obftat  per  effc&um  demon- 
ftrari.; infuper  in  eodem  genere , cum  nihil  obfter , quo  minus  caufa  vnius  generis , per 
alterius  generis  caufam  oftendatur ; & tamen  propofitio  illa  dicatur  prima , & immediata- 
In  propria  genere.  Huiufmodi  porri»  cflcpofliint  propofitiones  tam  affirmariu* , quam» 

jiegatiux,  ' 

Debent  autem  elfe  cauf* , quoniam  ex  definitione  fcicnrix  conftat ; tunc  fcitnus  aliquid, 
quando  id  per  fuam  caufam  cognofcimus  i at  per  principia  conclufioncm  fcimus ; ergo 
principia  debent  effecandufioniscaufar.  Vbi  illud  aduertendum  prxmirtas,  fiue  princi- 
pia complexa  caufas  dici  conclufionis , ratione  medij  contenti , quod  eft  caufa , curpaffio 
fubiedlo  infit , Hic  porrb  eft  animaduertendum , quam  plurimos  deceptos  fui  fle  male  fen- 
tientes  de  Mathematicis  difciplinis , veluti  non  comparatis  per  dcmonftrationes  ex  prx- 
piffis  dcduftas , in  quibus  inuoluta  fit  caufa  i vnde  pallio  habet , vt  infit  fubicfto , Eos  au- 


i 
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tem  decepit  ignoratio  partitionis  caufar ; nam  aiia  eft  in  cognofcendo  tantum , cCim  (it  id  * v„pi,  »,»/•«. 
vnde  aliquid  cognofcimus,  ctfi  tamen  hoc  ab  illo  in  edendo  non  pendear;  alia  ver6  in- 'T‘~ 
rffendo,  vnde  habet  paflio  vr  infit  fubic&o , diciturque  etiam  in  cognofcendo,  quatenus 
pcripfamfubicftopaflionemincffe  cognofcimus;  qux  in  duplici  difcriminc  eft,  formalis, ■©•  uv»!** 
feu propria, qux  nimirum  vcr£ eft  caufa,  fiuephyfica,  (iuc  metaphyfica ; alia  autem  vir*  fi- 
niatis , qua:  proprii  caufa  non  eft , fed  in  ordine  ad  aliud  fic  fc  habet , vt  fi  canfari  deberet , 
non  nifi  ab  hoc , vclutacaufa,  fuum  ede  rccognofccret . Itaque  tamctfi  in  Mathematici» 
vti  non  liceat  dcmonftrationibus  per  phyficam  caufam  proccdcntibus;quod  profcdlo  haud 
exigit  dcmonftratio , in  ijs  faltcin  demonftrationcs  contexuntur  per  caufam , aut  metaphy- 
ficam,  aut  virtualcm;  & huiufmodi  caufc  in  principijs complexis  inuoluuntur,  in  princi- 
pijs inquam  complexis , quibus  demonftrationcs  conftant , 

Hinc  autem  prxmiffi  priores  funt , vtpote  continentes  caufam , qux  prior  eft  ordine , & rnmif.  ««• 
natura  ipsi  conclufione , cum  omnis  caufa  Iit  cflctftu  prior;  quamuis  ex  alio  rapite  etiam- 
priores  dicantur , quatenus  fcilicct  natura:  ordine  conclufionem  antecedunt,  ic  tenentes  ex 
parte  caufa:,  concluiionis  notitiam  producentis , cuiufmodi  eft  intcllcdhis . 

Notiores  porro  clfc  debent;  conclufio  fiquidem  ex  vtraque  dependet  prxmiffa.Nequcut • 
e fle  minus  nota:  quam  ipfa  conclufio ; quicquid  enim  conclufio  habet  certitudinis , ac  eui- 
dentix.ab  ipfis  prxmilfis  mutuatur ; & quoniam  in  ijs  continetur  caufa , caufa  autem  no- 
tior effe.au  eft  naturi.  Contingit  enim  bifariam , vnum  prius , & notius  altero  dici , vel  fci- 
licct natura , aut  quoad  nos ; illud  quidem  principium , & caufa  eft ; hoc  autem  principia- 
tum , & effcdfus . Notiora  igitur  principia  funt  conclufione , ne  dum  praecognita , cum  per 
ipfa  conclufionem  alloquamur ; propter  quod  autem  vnumquodque  tale , & illud  eft  nu- 
gis tale . Maior  autem , & minor  cognitio , bipartito  contingit , vel  fecundum  intenfionem  , 

graduum,  vel  fecundum  effcntialcm  perfeffionem ; nec  certe  primum  neccffario  requiri- 
tur ; atque  enim  intcllc&us , & conclufionem  cognofcet , fequclam , & illationem  fimul  in- 
fpicicns , xque,  inquam,  ac  principia,  e quibus  conclufio  deduda  eft adhuc  tamen  eorum 
notitia  pcrfc&ior  dicenda  perfcdlionc  cflcntiali ; nam  vel  principia  ipfa  funt  formalitcr  in- 
demonftrabilia , quorum  cognitio  intcllcdfus  dicitur , quemadmodum  concluiionis  notitia 
perdifeurfum  comparata,  feientia  nuncupatur vel  funt  virtualiter  immediata . 

Dcmonftrationis  autem  principia , fiuc  prxmiffx , vt  priores,  ac  notiores  conclufione-  cmimt,  « 
dicuntur , ita  certiores , & cuidentiorcs ; luntquc  ncceflaria  principia , vt  fuperius  cxpli-  ,mda!i,"n  • 
cuimus,  fimul  plurcs  neceffitatis  gradus  afferentes,-  ncceflaria  enim  eft  conclufio , qua- 
mobrem  & principia , e quibus  illa  deducitur  ad  ipfius  dcmonftrationis  habita  ratione  fine. 

Quod  fi  principia  foerint  per  fe  & quatenus  ipfum , non  poffunt  non  effe  propria.  Vbi  hic  omtnnriti. 
aduertendum  dcmonftrantcm  debere  vti  principijs  proprijs  rei  demonftrarx,  quod  in  duo- 
bus  confiftir.  Primum,  ne  vtamur  principijs  alienis,  vt,  fi  ad  aliquid  in  Geometria  demon-  «a</. 
ftrandum , proprijs  quidem  feientix  Naturalis,  vel  Arithmetica-,  &c.  principijs,  vteremur . 
Secundum,  ne  vtamilr  principijs  communibus , in  quibus  videlicet  feientia:  plurcs  conuc- 
niunt . Non  propria  vero  principia  funt , vel  quia  aliena  funt,  & extranea  a feientia,  in  qua 
adhibentur , quorum  vfus , tranfitus  de  genere  in  genus,  dici  confueuit ; vel  quia  commu- 
nia  funt , & ad  fcientiam  illam  fpcftant , (ed  fimul  quoque  ad  alias . 

Primum  inde  pcrfpicuum  redditur , quoniam  omnis  demonftratio , im6  & feientia  vni-.r«/*4a<a.rj 
uerf.i  folum  habet  f ubie&um  vnum , cuius  principia  confident , paffiones  dcmonftrat  , i’^n 
«ufque  non  tranfgreditur  fines;  quamobrem  feientia  nulla  poterit  ad  fubicftura,  princi-. 
pia , vel  pafliones  alterius  feientia:  gradum  facere ,-  & quidem  fi  feientia  omnis  debet  pro-v 
cedere  cx  caufis , propter  quas  fubicdlum  fuum , proprietatcfquc  funt , vtique  ipfa  vti  non' 
poterit  principijs , atque  caufis  alienis . Hoc  enim  ia&o  fundamento , tanquam  per  fe  no-- 
io, quod  fubicdtum  de  feientia  in  fcientiam  transferri  nequeat , neccffario  confequitur  dc-' 

(cientia  in  fcientiam , nec  medium , nec  quod  de  fubiofto  dicitur  transferri  poffc ; hxc  cninr 
ipfifubieflo  inhxrcnt , & quatenus  ipfum , quamobrem  fi  fubicftum  dc  feientia  in  feien-  ■ , 

tiamtnnsferri  non  poteft , nec  etiam  hxc  transferri  pofle  necclisc  eft : fiuc  igitur  fpedemus; 
fubieftum  alicuius  particularis  Geometrici  dcmonftrationis,  fiue  V niuerfa:  Geomctrii, 
in  Arithmeticam  translerri  non  poteft ; ita  nec  media , quibus  Geometra  vtitur , nec  atrri— ' * 
buta , qux  de  fubicdto  idem  oftendit , in  Arithmeticam  transferre  licebit , nec  contra;  prx-  1 
Icrtim  hoc  eft  primario  dc  medio  intclligendum , fccimdario  vero  dc  attributo , ciim  cBc-> 
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Aus  i fuam  caufam  necefforio  confequatur . Refte  proptcrea  Philofophus  duos  trarislaria- 
tiis  modos  interdixit , neglego  tertio , qui  neceffari'6  confequitur , nempe  folius  aflcftiotus 
translatio;  vnum  folius  medij  ad  demonftrandam  integram  alterius  fcientix  conclufioncm. 
quo  pafto.non  tota  propofitio  maior,  fcd  medium  tantummodo  transfertur ; alterum  totius 
maioris,  nimirum  medij  cum  quxfito  fimul , ad  offendendum  dc  fubiefto  attributum-. 
Prior  traslatio  foret , fi  de  triangulo  demonft raremus  squalitatem  trium  angulorum  duo» 
l>us  redis,  per  medium  fumptum  ex  Arithmetica;  hinc  enim  in  Geometriam  medij  tran- 
slatio fieret.  Alter  vero  modus  foret , fi  dc  triangulo  demonftraremus  affectionem  aliquam 
Arithmeticam , per  medium  Arithmeticum ; tunc  enim  hinc  ad  Geometriam  fieret  transla- 
tio. medij  cum  quatfito ; prxfcrtim  autem  improbat  medij  translationem , ob  eam  quam  at- 
tulimus caufam ; aitver&  non  licere  Arithmeticam  dcmonftrationcm  aptare  ijs,  qus  ma- 
gnitudinibus accidunt ; fi  namque  propofita  fuerit  integra  Geometrica  conclufio,  quate- 
nus magnitudo  eft  Geometria;  fubieftum  habens  accidentia  fibi  confentanca ; fi  quid  ex  A- 
tithmetica  fuppetit  transferendum  in  Geometriam,  medium  erit-,  quod  per  demonflratio- 
nem  fignificauit , cum  hate  a medio  denominetur ; vndeait,  non  licere  Arithmeticam  dc- 
tnonftrationem  aptare  ijs,  qux  magnitudinibus  accidunt . 

Pofletquifpiam autem fufpicari,  hxc haud effc veritati confona ; nam,  vt  extera  om- 
inittam,  Propofitiones  fecundi  Libri  Elementorum  ad  decimam  vfquc,  ne  dum,  vt  ibi 
Gcometricfc  demonftranrur , fcd  etiam  Arithmetici ; qux  igitur  Geometra  attributa  dc» 
magnitudinibus , atque  adeo  de  proprio  fubiefto , eadem  Arithmeticus  demonflrat. 

Sed  hxc  foret  fubieftum  transferre , quo  nihil  abfurdius , cum  huic  aded  fit  quxlibee 
fcientia  addifta , vt  nullum  aliud  admittat.  Arithmeticus  igitur  non  contemplatur  magni- 
tudines , nifi  quatenus  hx  numeri  naturam  induunt ; vnde  refti  Philofophus  dicebat , nifi 
wtgnitudincs numeri Jint ; linea  fiquidem , exempli  grati’ , cum  in  partes  concipitur  diui- 
& xquales,  numeri  rationem  obtinet,  & quxlibet  illarum  partium  vnitatis  munere  fun- 
gitur . Arithmeticus  igituqqux  attributa  demonflrat  dc  illa  multitudine  partium , vt  mul- 
titudo quxdam  eft , non  funt  exiftimanda  dcmonftrara  de  linea;  non  fit  igitur  fubicfti  tran- 
slatio de  fcientia  in  fcientiam , nec  propterea  translatio  medij , atque  adeo  neque  attributi; 
hxc  fiquidem  non  proprie,  fcd  perfimilitudinem  cum  ijs , qux  in  Geometria , intelligcn-' 
da  funt. 

Eo  autem  iafto  fundamento , quod  fuhicftum  cuiufcunque  fcientix  fit  ade6  proprium  J 
v:  ad  aliam  transferri  minime  poffit , qux  difta  funt  neccflari6  confcquuntur ; at  de  vn*^ 
demonftratione  ad  aliam  poffe  medium  transferri , teflatur  Philofophus , fi  vtraquede  eo- 
v*[irri  jcm  fubiefto , fiuc  (impliciter , fiue  modo  aliquo  fit ; nullus  enim  tunc  fit  tranfitus  de  ge- 
nere  in  genus , hoc  eft  dc  fubiefto  in  fubieftum , cum  vtraque  generis , hoc  eft  fubic^j 
fit  eiufdem . Non  erit  igitur  vitiofum  transferre  medium  ab  vna  ad  aliam  demonftrationfmi 
Geometricam , vel  ab  vna  ad  aliam  Gcomctrix  panem , quoniam  eiufdem  funt  generis, fi- 
uc fubicfti ; vitiofum  tamen  a Geometria  in  Arithmeticam , & contra.  Tolerabile  itidem  , 
fi  non  (impliciter , aliquo  tamen  faltem  modo , generis  fuerint  eiufdem , vt  cx  Arithmetica 
in  Muficam;  illa  fiquidem  numerum , hxc  numerum  itidem,  fcd  in  fonis,  vel  potius  tonum, 
quatenus  affcftiones  habet  a numeris  coteplatur.  Ita  quidem  non  licet  ex  Geometria  tran- 
sferre medium  ad  Diuinam  Philofophiam , ad  probandum  in  ea  contrariorum  vnam  eflo 
fcientiam;  neque  ex  Geometria  licet  facere  tranfitum  in  Arithmeticam  translatione  medij , 
ad  oftendendum , exempli  gratia , mutuo  duftu  cuborum , fieri  cubum , quoniam  hx  dux 
fcientix  vnius  generis  non  funt.  Nec  licet  quxfitum  fimul  cum  medio  de  fcientia  in_. 
fcientiam  transferre ; vt  fi  quid  lineis  non  quatenus  huiufmodi,  & quatenus  cx  proprijs 
principi js  ineft , an  videlicet  rcfta  fit  linearum  omnium  pulcherrima,  & an  fit  contraria- 
circulari,  non  licet  in  Geometriam  transferre;  hxc  enim  linex  conueniunt , non  cx  propri/s 
principijs , fcd  ratione  generis  ampliffimi,  atque  fupremi , Geomcrrix  limites  tranfeenden- 
lis ; fi  hxc  enim  competerent  linex  rcftx  quatenus  eft  linea , vel  ialtem  quatenus  eft  ma- 
gnitudo , hic  non  diceretur  tranfitus  de  genere  in  genus , quoniam  accidentia  Geometrica 
forent,  fed  ei  competunt  quatenus  rationem  entis  participant ; pulcritudo  fiquidem,  & 
contrarietas  accidentia  funt  entis , quatenus  huiufmodi  ,quamobrem  id  ad  primum  attinet 
f hilofophum , Liceret  autem  Geometrx  ad  cum  modum  transferre  medium , vna  cum- 
quatfito , dummodo  in  dcmanftrando  propofitiones  efficeret  dc  omni  ,pcrfc,& fecundum 
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ijuod  ipfum , quod  iri  omni  defidcratur  demonftratione . 

r'  Sed  vt  abftincndum  dcmonftranti  a principijs  extraneis  i ita  etiam  i communibus ; nor» 
enim  fat  eft  ex  vniufcuiufque  principijs , ctiamfl  veris,  indemonftrabilibus , & immediatis , 
«lemonftrationes  contexere , fed  propria  oportet  effe  principia , quoniam  id  quod  demon-  . 

Aratur  ineft  quatenus  ipfum.-vnde  Pnilofophus  reprehendit  Bryfoncm  in  Tctragonifmi  de»  Trimo  Tsjt • 
roonftratione , principijs  communibus  vtentem ; nam  fi  affc&io  dcmonftrctur  dc  fubieflo 
cui  ineft,  quatenus  ipfum , hoc  eft  fi  conclufio  eft  quatenus  ipfum , quemadmodum  efle  der  tmi’  *5 
bet,  neceflario  confequitur  vnumquodque  dcmonftrandum  eflecx  principijs proprijs' , 
hoc  eft  ex  caufa  proxima  eius , quod  dcmonftratur non  itaque  fufficit , vt  principia  vera^  cmmmiiu 
line,  Scimmcdiata;  nifi  enim  propria  extiterint , feientia  quidem  nulla  comparatur . 
prehendit  porro  Bryfonis  demonftrationem  veluti  procedentem  ex  principijs  communi- 
bus. Erat  autem  huiufmodi:  ad  exhibendum  quadratum  atqualc  circulo,  fic  Bry  fo  prs-  fu 
cipicbat . Infcribatur  quadratum  circulo  propofito , ac  aliud  eidpm  circumfcribatur , in-  k‘t,u'  ar*- 
ter  quae  medium  reperiatur ; hoc  enim  circulo  atqualc  dfe  contendebat , fic  ratiocinando» 

Illa,  quat  funt  eiufdem  maiora , & eiufdcm  minora , inter  fe  funt  «qualia ; at  circulus , & . * 

quadratum  medium  funt  fimul  maiora  quadrato  inferipto , fimulque  minora  quadrato 
circumfcripto ; ergo  circulus , & quadratum  medium  inter  fe  funt  «qualia ; exhibitum  eft 
igitur  quadratum  «quale  circulo.  Peccat  autem  Bryfo,  quoniam  propofitionem  maio. 
rem  aflumit  falfam , fi  vniuerfaliter  fuerit  intelkdfa , nempe  illa,  qu«  rcfpcdlu  aliquorum- 
funt  fimul  maiora , & refpcSu  aliquorum  funt  fimul  minora  inter  fe  funt  «qualia  ; fi  nam- 
que fumpferimus  duas  quantitates,  puta  4,  & 6,  eafque  contulerimus  cum  8,  & 3 , vtiquei» 

4,  & 6 comperiemus  fimul  maiores,  quam  3;  & minores,  quam  8;  non  propterea  tamen  4, 

St  6,  funt  inter  fe  «quales.  At  fi propofitio  illa  intelligatur , fa&  i comparatione  cum  qui- 
buslibet , hoc  fcnfu ; ea  qus  fic  fe  habent , vt  vnum  fi  fuerit  maius  aliquo , etiam  & aliud 
debeat  efle  maius  illo , (emper  in  infinitum  procedendo  i & fi  vnum  fuerit  minus  aliquo , . 
etiam  & aliud  debeat  efle  minus  illo,  femper  itidem  in  infinitum  procedendo,  erunt  interfe- 
aequalia;  Vera  eft  propofitio.  At  minor  illa  propofitio , quod  circulus , & quadratum  me* 
dium  fic  fe  habeant  in  ordine  ad  quamcunquc  quantitatem,  non  conftat;  ac  propterea 
Bryfonis  argumentatio  pfcudo-demonftratio  eft,  quippe  qu«  non  procedit  ex  proprijs 
principijs,  fed  vel  ex  vtroque  communi,  velexvnofaltem. 

Debere  autem  huiufmodi  effe  demonftrationem , nempe  procedentem  ex  proprijs , eaj 
. eft  potiffima  rario , quoniam  demonflrationis  conclufio  eft  de  omni , per  fe , & de  prxdica* 
to  fecundum  quod  ipfum ; debet  autem  effe  huiufmodi , quia  nequit  oftendi  paffio  per  pro»- 
priam  caufam , nifi  ad  eum  modum  conclufio  fe  habeat , ergo  neccfsi  eft  eam  demonftrari 
ex  fuis  proprijs  principijs.  Si  enim  in  condufionc , in  qua  prxdicctur  paffio  de  fubietto  , 
fiat  enunciatio  dcprxdicato  fccundfim  quod  ipfum,  atque  affcdiio  prxdicctur  de  (ubieifto 
primo , etiam  medium , per  quod  dcmonftratio  procedit,  fit  eiufdcm  generis,  ciufdemquo 
naturx  necefse  eft , hoc  eft  quod  infit  quatenus  ipfum , & ei  non  diflimiliter  attributum , ac 
propterea  fit  proprium ; & quidem  ad  lcientiam  comparandam,  oportet  caufam  proximam 
adipifei,  ac  proinde  medium  proprium,  quod  eft  caufa  { id  autem  non  confcquimur , nifi 
fa&is  propofitionibus  de  prxdicato  fecundum  quod  ipfum,  tamde  pratraiflis,  quam  dc- 
, conclufione  loquendo . 

Cxterum  communia  principia  in  fcientijs  adhibentur  j non  tamen  vt  communia , fed  vt 
propria  funt  fa&a  per  contractionem , & quidem  ad  materiam  vniuerfam  illius  difciplinx ; 
vel  ad  materiam  fingularum  conclufionum ; fed  hoc  etiam  fuperius  explicuimus , aduer-  . 
s *cntes  a nemine  hac  in  re  Philofophi  confilium  perceptum  fuiflc . 

^ Patet  autem  ex  hadienus  didi  is , quo  nam  padlo  circa  principia  poffit  quifpiam  peccare  j 
. «une  pauca  circa  conclufioncm  fubijciam . 

^ Primo,  quando  detur  vnicum  indiuiduum  in  aliqua  fpecie , & de  ipfo  pafllonem  often-  ctn» 
iimus ; contingit  autem  error  fi  exiftimemus  demonftrationem  vniucrfalcm  non  effe . Er-^*”" 
raodi  caufa  foret , quoniam  dc  vnico  indiuiduo  noftram  demonftrationem  videmus  extru-  "T* 
Clam , cum  tamen  re  vera  non  de  ipfo  indiuiduo,  quatenus  huiufmodi , fed  de  natura  in  eo 
adinuenta  dcmonftratio  procedat . 

Secundo,  error  quoque  contingit,  fi  propriam  affcdlioncm  generis  dc  fpecicbus 
monftrare  velimus , arbttrantes  vniucrfalcm  effe  demonftrationem , cum  re  vera. tametu  '*  * 

* ” ’ -:i'  non'  ' 
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iibn  fit . Errandi  autem  caufa  ea  eft , quoniam  genus , inquo  fpecies  ili*  conueniiint  i no- 
mine caret  i tunc  enim  credere  poffumus , quod  eius  loco  fumere  liceat  fpecies  omnes  col- 
lefliue,  quafi  generi  *quipol!cnres , ac  de  iliis  omnibus  affedionem  generis  propriam  de- 
monflrare,  effeque  demonftrationem  vniucrfalem . At  deciperemur,  quoniam,  etfi  fpecies 
omnes  generi  ^quipolleant  ratione  ambitus , non  tamen  ratione  natur*.-  vndefit  vtacci- 
dens  a generis  natura  dimanans , nullum  habeat  neceffarium  nexum  cum  cius  fpecicbus  , 
liue  figillatim , fiue  colledim  acceptis . 

rotiwnw.  Tertio  contingit  error,  quando  de  fpecie  generis  affedionem  oftendimus . At  errandi 
anfam  pr*bet  huius  vocis  vHiuerfale  quidem  ambiguitas,-  rrxdicariofiquidem  vniuer- 
falis idem fignificarc potefl , quod prxdicatio  de  omni,  quoniam  illa  didio  cmnis  red- 
dit vniuerfale  fubiedum , ob  id  propofitionem  vniucrfalem  facit , quatenus  de  omni  cft. 
Alio  autem  modo,  vt  hic  accipitur,  illud  e fi , quod  de  omni , per  fc , & quatenus  ipfum  e fi  . 
Error  igitur  hic  in  ipfa  conclufionc  accidit , quoniam  affedio,  qu*  de  toto  fubicdo  fuo 
demonflranda  foret , non  de  toto , fcd  de  cius  parte , hoc  cfl  de  fpecie , dcmcnftrar , 

Hzc  porro  legimus  apud  Philofophum,  exemplis  etiam  illuftrata . Et  ad  primum  erro- 
rem quod  attinet , fi  (latuamus  trianguli  fpccicm,  puta  acquicrurc,  non  ranquam  fpccicm-  , 

fed  tanquam  indiuiduum , quod  in  fpecie  trianguli  vnicum  fit , ncc  dati  triangulum  aliud  , 

fUajiij/t-  ac  de  eo  propriam  aliquam  affectionem  oftendamus,  vt  «qualitatem  trium  angulorum- 
^ duobus  redis ; aliquis  forte  fufpicabitur  demonftrationem  particularem  effc ; quoniam— 
proprietas  illa  non  competat  nifi  huic  lingulari , quod  vnicum  dari  decernitur  i Videbitur 
fiquidem  «quicruri,  quatenus  huiufmodi  competere , quod  a veritate  prorfus  alienum- 
efts  quarauisenim  defolo  zquicrurc  dcmonflretur , quoniam  aliud  triangulum  non  da- 
tur; tamen  de  eo  non  demonllratur  quatenus  cft  «quicrure , hoc  cfl  quatenus  lingulare- 
eft , fed  de  natura, communi , qu*  in  eo  cft , nimirum  de  ipfo  quatenus  triangulum  cft . 
i «wi  «t*.  At  fecundi  erroris  exemplum  affert  Philofophus  de  proportione  commutata ; cft  autem 

rit  mmfia . commutata  ratio  fumptio  antecedentis  ad  antecedentem , & confequentis  ad  confequen- 
tem  > qu*  quidem  affectio  quatuor  fubicdis  conuenit , numeris , lineis , temporibus , ac  fo- 
Jidis  ; quamobrem  neceffe  cft , vt  nulli  illorum  tanquam  primo  fubicdo  iniit , fcd  alicui 
communi , veluti  generi  h*c  omnia  complcdtcnti ; itaque  h*c  affedio , cum  demonllratur 
de  lingulis  his  quatuor  fubicdtis  feorfum  per  plurcs  dcmonftrationcs , pollet  quidem  vnica 
demonftratione  de  communi  illorum  genere  demonftrari , fi  tamen  id  nominatum  foret,  8c 
«a  effet  dcmonftratio  vniuerfalis ; quoniam  tamen  id  nomine  caret , quod  vclut  commune 
ecnus  fc  habet , cum  plurcs  de  ijs  lingulis  demonftrationes  fiunt , fufpicari  quifpiam  pof» 
fct , eas  vniuerfales  effc , cum  tamen  non  ita  fint , quoniam  nec  de  lingulis , nec  de  omni- 
fcus  coniundtim  vniuerfalis  fit  dcmonftratio , fed  de  communi  illo  genere , cuius  nomen- 
ignoratur.  Nec  ita  dcmonftrantcsdici  poliunt  vniuerlaliter  de  fpecicbus  demonftare-» 
quoniam  ex  naturis  ipfarum  fpecierum  ea  non  pendet  affedio,  fed  a natura  generis,  cui 
conuenit  quatenus  ipfum . 

Hoc  idem  illuftrat  exemplo,  in  quo  genus  rtomen  habet.  Sumatur  igitur  triangulum-  J , 
Jj inquit , cuius  tres  funt  fpecies , «quilatc rum , zquicrurc , & fcalcnum & ait , fi  de  omni- 
bus his  fpecicbus , nulla  earum  prztcrmiffa  trium  angulorum  «qualitatem  duobus  redis 
demonftrcmus , non  ob  id  vniuerfalitcr  dcmonftramus , neque  feientiam  habemus , fiue  id 
vnici  demonftratione , fiue  pluribus  it  nobis  fiat nam  de  omnibus  illis  dcmonftratio  bifa- 
riam inftitui  potell ; aut  enim  de  omnibus  fimul  fumptis , ac  ob  id  vnica  demonftratione  , 
aut  de  lingulis  feparatim , atque  adeo  dcmonftrationibus  pluribus ; neutro  tamen  modo 
vniuerfalis  demonftratio  contingit , qu*  veram  ipfius  affedionis  feientiam  pariat . Duo 
enim  funt , qu*  hic  occurrunt .-  primum , quod  fi  quis  ita  demonftret , non  fcit  triangulum 
habere  tres  angulos  xquales  duobus  redis , nifi  modo  fophifttco : fecundum , quod  id  vni-r 
uerfaliter  non  Icitur  de  triangulo , quamuis  nullum  ommittatur  triangulum , de  quo  non— 
fciatur.  Reddit  autem  rationem , cur  non  fciatur  triangulum , nifi  lophiftice  tres  habere-’ 
angulos  xquales  duobus  redis , cum  ad  eum  modum  contexitur  demonftratio ,-  Sophifta- 
naroque  dicitur  ille , 'qui  rerum  feientiam  venatur , non  ex  rei  natura , & ex  cffentialibus  , 
fed  ex  accidentibus , & extraneis ,-  hoc  autem  accidit  quando  prxdicatio  non  cft  fecundum 
quod  ipfum,  vtciim  affedionem  fcimus,  non  de  fubicdo  cius  primo,  fcd  de  fpecie,  cui 
nonineft  quatenus  ipfum i tunc  enim  accidentalem , Sc  fophifticam  feientiam  compara- 
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rtus  ,-vbi  namque  pridicatio  non  eft  quatenus  ipfum , ibi  quidem  aliquid  aceidentariumJ 
jncffc , Logici  docuerunt.  Erat  autem didvm alterum , quod  vniucrfalitcr dc  triangulo 
jdnonfeimus,  eam  ob  caufam  videlicet , quoniam  dc  omni  triangulo  fcimus  fecundum— 
numerum , non  tamen  de  omni  triangulo  fecundum  formam . Vbi  hic  adurrrendum , om-  opt'"  *<*■ 
n«  triangulum  intclligi  pofle  bifariam , videlicet  3c  fecundum  numerum , & fecundum  for- 
imm ; numerantes  igitur  fpecies  ipfius  trianguli , nouimus  omne  triangulum  fecundum-  Mi 
numerum,  at  fecundum  formam  non  ita , nili  quoad  cognoucrimus  gcncricam  naturam  • 
itaque  demonftrando  affedionem  trianguli , quod  cft  genus , demonftrando,  inquam,  de 
fpcciebits  eius  omnibus,  nouiinus  quidem  dc  omni  triangulo  fecundum  fpccicrum  nume- 
rum , atque  adeo  fecundum  materiam , cuiufmodi  funr  fpecies  apud  Logicos  rcfpcdu  ge- 
neris , non  tamen  dc  omni  fecundum  formalem  vnitatem  gcncrici  naturi , quam  affedio 
jjla  confcquitur ; quare  tunc  dici  non  poflumus  vniuerfalitcr  fcire . 

Tcrtij  autem  erroris  exemplum  defumitur  ex  vigefima  odaua  Primi  Elctncntonim,nam 
dum  dicitur.  , ■ 

Si  in  duas  reflas  lineas  refla  sneidens  externum  angulum  interno , dr  oppofito  aes  eafdeuLj  ’ 

partes , aqualem  feeerit , aut  internos  ad  eafdem  partes  duobus  refles  aquales ; parallela  erunt  • , 

ilU  refla  Ime  a . Vbi  dui  reda:  linea;  ab  alia  reda  linea  incisi  fic  , vt  fiant  duo  interni  ad 
•cafdem  panes  anguli  duobus  redis  iquales,  fc  habent  ranquam  fubicdum  primum, dc  quo 
demonllratur  iquidiflantia . Ait  igitur  Philofophus  bifariam  contingere,  quod  illi  duo 
anguli  interni  fint  iquales  duobus  redis , vel  quatenus  vterque  redus  cft , vel  quoniam- 
vno  exiftente  acuto , alter  obtufusfit;  vterque  tamen  fimul  duobus  redis  iquipollcat. 

Priori  modo  internis  angulis  acceptis , affedio  illa , fcilicctiquidiftantia  linearum,  dc- 
tnonftraretur,  veluti  de  fubiedo  non  primo ; non  enim  illa  iquidiftantiaconuenit  illis  li- 
neis, vt  habentibus  angulos  internos  duos , quorum  vterque  iitredus,  fcd  vt  habentibus 
angulos  internos  iquales  duobus  redis ; fiue  id  eueniat,  quoniam  vterque  fit  redus , fiuo 
quoniam  vnus  fit  minor , alter  autem  maior  redo ; ita  tamen  vt  vterque  fimul  duobus  re- 
giis iquipollcat. 

Modus  autem  vitandi  huiufmodi  errores  traditus  cft  a Philofopho  duobus  priccptis , trimi  rqu 
quorum  primutq  eft  illud . Quando  fuperioris , & inferioris  eadem  eft  cfTcntia , tunc  fi  af-  “*•«*• 
fcdio  deraonftratur  de  vno  vniuerfalitcr , tunc  de  altero  demonftrabitur ; quod  contingit, 
quando  inferius  confidcratur  non  fecundum  propriam  naturam , ideft  quatenus  cft  tale  in- 
ferius, fed  fecundum  naturam  fuperioris , hoc  eft  quatenus  eft  illud  fuperius ; vt  fi  triangu- 
Jum  iquilaterum , non  quatenus  huiufmodi , fcd  pro  vt  triangulum  fpcdcrur , tunc  erit  ea- 
dem effentia  triangulo , & zquilatero ; atque  aded  affedio , qui  de  vno,  veluti  de  fubiedo 
primo  offenditur , de  alio  quoque  demonllratur ; fccus  dc  triangulo  fecundum  propriam- 
naturam  fpedato  . Secundum  przceptum  in  eo  confidit , vtindefeire  liceat,  cuicpluri- 
bus  affedio  conucniat,  veluti  fubiedo  primo,  ad  quod  videndum,  quo  plurium  illorum  po- 
fito,  ponatur  affedio , & quo  ablato , hic  eadem  auferatur ; illud  fiquidem  erit  fiibicdum- 
primum . 

Citcrftm  demonftratio  non  vna  eft  i nam  alia  quidem  vniuerfalis,  alia  veri  particula-  a/«/n>W». 
ris;  rurfus  affirmatiua  vna , negatiua  altera ; priterea  vna  oltenfiua , alia  ducens  ad  im- 
poffibilc. 

Vniuerfalcm  demonftrationem  pritulit  Ariftotcles  particulari , quo  nomine  hic  indiui- 
duum  non  intelligit  i nec  vniuerfalis  appellatione , quod  cft  commune  pluribus , illud  cft , 
dc  quo  loquitur  ibi , fcd  co  fenfu  illud  vfurpat , quo  eodem  libro  fuperius  accipiendum  vo- 
luit , ita  nimirum , vt  vniuerfalis  demonftratio  dicatur , qui  aftedionem , vel  attributum- 
vniuerfalcdc  re  quapiam  oftendit.  Vniucrfale  autem  intclligo , quod  dicitur  dc  omni,  per  ” ’ 

fe , 8e  fecundum  quod  ipfum  i ita  fit  vt  fpecies  hoc  in  loco  nomine  particularis  intclligi  pof-  T,x'“  * ' 
fit , quando  fcilicct  affedio , qui  demonllratur  toti  generi  conuenit ; & hac  etiam  ratione- 
poteft  indiuiduum  intelligi  comparatione  fpeciei  ,•  quamobrem  quotiefeunque  generis  at-  Dtmmlfttllf 
tributum  de  fpccic  demonftramus , vt  habere  tres  angulos  iquales  duobus  redis  dc  trian- 
gufo  Ifoicclc , demonftrationem  fuigularem  conficimus ; quoniam  non  offendimus  per  il-  *•*«.<»»»£ 
lam  attributum  de  fubiedo , cui  conucniat  fecundum  quod  ipfum , & cum  quo  reciproce-"'’'*' ' 
tur.  Nec  diflhnilitcr  cum  attributum  fpeciei,  dcindiuiduo  demonftramus,  vt  habere  an- 
gulos , qui  funt  ad  bafim  inter  fc  iquales,  dc  hoc  Ifofcclc . 

9 ------  In  hoc 
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In  hoc  autem , tum  Veteres , tum  Recentiores  Mathematici  peccarunt , minus  accutttS  - 


perpendentes  demonftrationis  naturam . Attributum  enim , fiue  fymptoma  illud  appelles,' 
huiufmodi  effe  debet , vtdixi,  ita  vt  aeque  latfc  pateat  ac  jubiedfum,  de  quo  demonflran- 
dum  fufeipitur ; quamobrem  peccaram  foret  in  Arte , vel  faltem  minus  bene  prxeeptis  eius 
accomodatum,  de  triangulo  iquilatcro  , vel  ifofcele  &c.  tres  angulos  habere  squales 
duobus  rcdlis , oftendere fiquidem  hoc  vniuerfam  trianguli  naturam  confcquitur , cum— 
eaque  reciprocatur , quod  ad  attributum  de  re  aliqua  cictnonftrandum  requiritur . His 
porro  negledf  is , minus  accurate  pleriquc  Theoremata  condiderunt , ad  generalem  illam— 
rationem , vti  decebat , redigere  ommittentes . 

Quapropter  Propofitio  47.  primi  libri  Elementorum  haud  bene  concepta  fuit ; ne  dum-, 
enim  quadratorum , quorum  vnum  lupra  latus  fuhtcndcns  angulum  redtum  trianguli  or- 
thogonij,  alia  fuper  latera  eundem  angulum  ambientia  affcdHo,  ell  squalitatis  ratio,  vi— 
velicct  inter  quadratum  lateris  angulum  redtum  fubtendentis,  & ea, qui  a lateribus  redtum 
angulum  continentibus,  deferibuntur  quadrata, nam  id  non  minus  etiam  figuris  alijs  (liniti- 
bus , fimiliterque  pofitis  cft  accommodatum ; vt  Propofitio  3 1 . Libri  festi , nos  admonet  ; 
vbi  quadragefimam  feptiinam  ad  generaliorem  formam  intueri  licet  rcdadlam ; jton  dum 
tamen  ea  omnibus  cft  abfoluta  numeris,  ciUnhucufque  nondum  fuerit  animaduerfum- 
fymptoma  illud  conuenirc , non  tantum  planis  fupcrficicbus , fed  etiam  alijs  a planis  i Nami 
fi , exempli  gratia , latus  angulum  redtum  fubtendens , intelligeretur  fphsrs  diameter , vc 
& latera  redtum  angulum  ambientia ; illius  fphar.-c  fupcrficics  aqualis  cft  fupcrficicbus 
aliarum  duarum  fphxrarum , quod  operofum  non  cft  oftendere . 

Quoniam  vt  quadratum  lateris  fubtendentis  angulum  redtum  aequale  eft  quadratis  la- 
terum eundem  ambientium,  ita  circulus,  cuius  diameter  cft  illud  latus , squalis  eft  circulis, 
quorum  diametri  funt  reliqua  latera ; vt  autem  fimplum  ad  (impium,  fic  multiplex  ad  aeque 
multiplex ; atque  adeo  quadruplum  ad  quadruplum  ; ergo  quadruplum  circuli , cuius  dia- 
meter eft  latus  angulum  redtum  fubtendens , tcquahitur  quadruplo  circulorum , quorum., 
diametri  funt  latera  circa  redtum ; fed  quadruplum  circuli , cuius  diameter  eft  latus  fubten- 
dens angulum  redtum,  cft  fphtrrica  fupcrficics  illius  fphsrs,  cuius  diameter  c ft  idem  latus  i 
&quadruplum  circulorum , quorum  diametri  funt  eadem  latera, angulum  redtum  ambien- 
tia eft  aggregatum  fupcrficicra  fphxricarut»  i &e;  ergo  fphxrica  fupcrficics  illius  fphsrs, 
cuius  diameter  eft  latus  angulum  redtum  fubtendens,  squalis  erit  fupcrficicbus  duarum 
fphxrarum , quarum  diametri  circumdant  angulum  redtum . 

Omnis  igitur  ratio, qux  cft  inter  quadratum  lateris  angulum  redtum  fubtendentis , & ea  i 
qua:  a duobus  alijs  lateribus  deferibuntur , cft  ratio  quidem  squalitatis  ; non  tamen  omnis 
squalitatis  ratio  inter  figuras deferiptas  fuper  prsdidta  latera , modo  iam  explicato,  cft 
ratio  squalitatis  inter  quadrata ; perinde  enim  cft  ac  dcmouftrare  de  triangulo  squiJarcro» 
vel  ifofcele,  habere  tres  angulos  squales  duobus  redtis . 

Condonandum  cft  tamen  aliquid  fufeipientibus  vniuerfir  difciplins  prima  Elementa— 
tradtanda,  ac  in  eadem  incumbentibus;  at  non gencrofa quadam aggreflione meditan- 
tibus,  qui  ad  locum  pertinent  refolutum . Illud  autem  porro  concinnatum  a nobis  Ele- 
mentarenoneft.  Quamobrem  non  foret  cxcufationc  dignus , qui  de  circulo  fymptoma,' 
deraonftraret , quod  ne  dum  illi , fed  etiam  cuilibet  conics  fedtioni  conucnit ; tunc  enim- 
iurc  fibi  arrogabit , folertis  artificis  fc  cxplcuific  partes  eruditionem  in  Arte  prxeipuam 
oftcnraflc , cum  animaduerterit , idem  dc  fcdfiombus  conicis  oftendi  pofle  , Vt  (i  quilpiam 
oftenderet  dc  circulo . 

Si  a ttrculi  extremo  diametri  retia  ducatur,  ordenatem  ad  diametrum  applicatis  aqteidi- 
Jiant , iffa  circulum  en  codam  diameen  extremo  continget . Id  enim  nedum  circulo , fed 
cuilibet  conics  fedtioni  conuenirc , perfpicuum  eft , per  extremum  diametri  fedrionis , ver- 
ticem intelligendo . Ita  etiam , fi  quis  de  circulo  oftenderet . . \ 

Si  circuli  circumferentiam  reda  contingat  huc  a , cum  di.imctro  produila  conucnicns , d 

ixiite  ad  diametrum , retia  ordinalem Jit  applicata , eret  quadrato  dimedeadeametri  aquale^ 
reti  angulum  fui  interceptu,  ordinat  i m duha , & contingente  deamet  rt  portionibus  a centro 
fumptts . 


Id  enim  non  cft  proprium  circuli , led  conucnit  quoque  hypcrbols , & ellipfi ,-  & quod 
redta  contingat  linca-cum  diametro , vbi  opus  fuerit,  protradia , conucniens , intelligendo 
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pu  dimidiam  diametrum,  dimidiam  tranfucrfam  diametrum.  Ita  pariter  fi  quifpiamdo| 

Cylindro  illud  oftenderet . 

Superficies  equilium  Cylindrorum , detrudis  bafibus , funt  inter fe  in fitbduplicata  rutitni  txuibmj' 
fisurum  longitudinum . Hoc  nedum  conuenit  fupcrficicbus  Cylindrorum  sequalium  > fed 
etiam  fuperficiebus  atqualium  parallclepipcdorum , zqualiumprifmatum,  quorum  bafes 
fintfimiles.  Vt  fi  .exempli  gratia,  fit  rc&angulum  conflans  lateribus 4,  & 6 ; fitque  bafis 
alicuius  parallclcpipedi,  cuius  altitudo  5,  huius  foliditaserit  120;  at  vero  fuperficics,  de- 
tradlis  bafibus,  erit  1 00.  Sit  aliud  rc&angulum  conftans  lateribus  2,  & 3,  hoc  enim  erit  fi- 
mile  illi , quod  confiat  lateribus  4,  & 6:  fitque  bafis  alterius  parallclcpipedi , cuius  altitudo 
30;  manifcftum  cft  huius  foliditatem  cfle  120,  fuperficics  autem , detradtis  bafibus,  eri? 

300 . At  vero  200,  ad  1 00,  fubduplicatam  habet  rationem  eius , quam  habet  altitudo  20, 
ad  altitudinem  5.  Itaque  Theorema  illud , ad  generaliorem  formam  redigere  oportet , vt 
didtum  cft . 

Sic  etiam  illud  , Cylindri  redi , quorum  fuperficics , detrudis  bafibus , funt  ue/u.tles , funt 
inter  fi  in  ratione  altitudinum  contrarie  fumptarum . Hoc  non  folum  conuenit  Cylindris , turrJ^. 
fed  etiam  parallelepipedis  prifinatibus,  dummodo  bafes  fuerint  fimi les . Nam  fi  focrit, 
exempli  gratia,  rcdangulum  conftans  lateribus  4, & 6, fucritquc  bafis  parallclcpipedi, 
cuius  altitudo  j,  huius  foliditas  cft  1 20,  fuperficics  autem  1 00;  fuerit  autem  aliud  paralle- 
lcpipedum , cuius  bafis  fit  redi  angulum  conftans  lateribus  2,  & 3,  altitudo  vero  1 o;  mani- 
fcftum cft , cius  fuperficiem , detractis  bafibus  cfle  1 00,  foliditatem  autem  ede  do;  folidita9 
ver6  alterius  erat  120.  Scdvt  120,  ad  do,  foliditas,  ad  foliditatem , ita  eft  altitudo  10, 
ad  altitudinem;.  Ad  generaliorem  igitur  formam , Theorema  illud  reuocandum  foret, 
n£  perperam  illud  a nobis  conceptum  fuiffe  videretur,  vt  de  alijs  quoque  fupra  diximus, 
alijfque  fere  innumeris,  quzfparfim  apud  autftorcs,  non  fine  dedecore  Anis,  licet  adin- 
uenirc. 

In  hoc  igitur  infudet  Analyfta  quantum  fieri  poreft , vt  ea , qua:  decet , generali  ratione,  /•  r"  **«* 
Theorema  concipiat , ac  propterea  vniucrfalem  demonftrationem  adhibeat , nec  immeri- 
tb , cum  hzc  fit  longe  prxftantior , vtpofo  magis  per  caufam , quam  particularis ; attribu-  twt 
tum  fiquidem  primo , ac  per  fe  vniuerfali  ineft , de  quo  ipfa  eft  vniuerfalis  demonftratio , 
at  in  eo  eft  attributi  caufa , propterea,  magis  haec  per  caufam  dici  debet,  ac  ob  id  longe 
przftantior . Haec  etiam  fcientiam  magis  parit , vtpotc primam  exhibens  caufam,  qua  non 
prior  altera : vnde  cius  dignitas  Eft  itidem  de  vniuerfalibus,  ac  propterea  magis  demon-  p™ larim» 
ftrabilibus , quorum  melior  eft  demonftratio-,  quamobrem  & fublimior . Per  hanc  plura., 
cognofeimus , fiquidem  vniuerfalia , & particularia  attingimus , vnde  melior . Potiffima_. 
quidem  ea  eft , quae  per  prima  principia  conficitur ; ad  hanc  autem  maxime  vniuerfalis  ac-  u~ 
cedit ; ergo  praeftantior . Ea  cognitio , qua:  alterius  rei  notitiam  poteftate  continet , pri-  “ 
ftantior  cft  illa , qua'  fecus  fe  habet . Per  demonftrationem  autem  vniucrfalem , ne  dum_ 
conclufioncm  vniucrfalem  attingimus , fed  poteftate  quoque  demon ftrationis  particularis 
condufionem ; fiquidem  dcmonftrationis  vniuerfalis  conclufio , veluti  maior  propofitio 
dcmonftrationis  particularis  aflumitur , in  qua  a£lu  cognita , poteftate,  virtuteque  conclu- 
fionis  notitia  continetur ; propterea  nobilior  cft  vniuerfalis  demonftratio . Tandem  vni- 
ucrfalisintellc.au  comprehenditur,  particularis  ad  fenfum  definit,  illa  videlicet  circa  re- 
motiora a fenfibus , hzc  circa  propinquiora  cft  occupata,-  proptcrcaque  longe  prxftantiorj 
Itaque  cum  Ariftotcle  locis  fupracitatis , partim  anaJytice , partim  vero  dialefticc  difpu- 
tantes , vniucrfalem  demonftrationem , ipfi  particulari  pneferendam  oftendimus . 


Quod  fi  ad  vniuerfalcm  demonftrationem  animum  appulerit,  affirmatiuam,  vclut  ido- 
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neam  magis  ad  fcientiam  confcqucndam , negatiuz  przicrat , hac  fiquidem  illa  prarftan- 
tior ; qux  enim  per  pauciora  cft , alijs , ijfdcm  exiftentibus , feu  exteris  paribus , potior  cft; 
huiufmodi  porro  rcdle  dixeris  affirmatiuam , negatiuz  comparatione , cum  illa  aliquid  effe 
accipiat , hzc  autem  & effe , & non  cfle ; ergo  paucioribus  indiget ; at  quod  paucioribus 
net , maioris  perfedionis  e(Te  particeps , facile  tibi  fuadebis ; per  illam  enim , qua?  pancio- 
rious  eget , celerius,  & clarius  fcimus , fiquidem  citius  per  pauca , quam  per  multa  difeur- 
rimus  1 paucioribus  igitur  indiget , vt  ad  prima  principia  reducatur , atqux  etiam  pnemiflx 
fecunda:  demonftrarionis  in  ordine  refolutiuo , certiores  ef unt  principij  prima: . Ec  quod 
non  eget  alijs , fed  alia  indigent  illo , nobilius  eft , affirmat  iua  autem  ncgatiu-i  non  eget,  fed 
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Centri  potius  negatiua  indiget  affirmatiu5,  fiquidemilla  condat  ex  folis  propofitiombtis  ■ 
affirmatiuis , atque  adeo  negatione  non  indiget , hic  autem  cum  nequeat  conflare  tantum  • 
negatiuis , fed  afGrmatiu'  vn-» , negatiua  altera,-  nobilior  igitur  affirmatiua  erit  quam  ne-ga- 
tiua . Demonftrationc  affirmatiua , negatiua  dcmonftratur , nempd  hic  ab  illa  pender  , & 
vim,  ac  efficaciam  inde  defumit ; affirmatiua  igitur  priflantior.  Affirmatiua  potiora  prin- 
cipia habet,  quam  negatiua  , nam  alfirmatiui  principium  cfl  immediata  affirmatiua,  & 
negatiui  immediata  negatiua , & illa  priflantior  cfl  iflj , tum  quia  prior  cfl , ac  notior , (i- 
quidem  negatio  per  affirmationem  cognofcitur , non  contra , tum  quia  affirmatio  figniffeat 
cfle,  negatio  autem  non  eflc  .■  prius  efl  enim  eflc  quam  non  e(Te ; ergo  affirmatio  prior  eft 
negatione,  quod  fi  prxflantiuscfl  dcmonflrationis  affirmatitii  principium,  huiuftnodi 
quoque  erit  & dcmonflratio . Tandem  affirmatiua  independens  cfl , fecus  negatiua ; non— 
enim  hic  fine  illa , vt  contra  illa  fine  hac ; ergo  principalior  efl  affirmatiua  quam  negatiua ; ' 
ergo  priflantior . 

Dcmonflratio  autem  oflenfiua,  flue  affirmatiua  fit,  fiue  negatiua  Iong£  differt  ab  ea-,  - 
qu*  ducit  ad  impoffibile,  Pcroflenfiuamfcilicet colligitur conclufio  manifeflc  vera,  ac 
neceflaria ; at  per  ducentem  ad  impoffibile  colligitur  conclufio  manifcfle  falfa , ac  impoflf- 
ofli/M*  bilis.  In  oflenfiua  principia  funt  notiora  quoad  veritatem  ipsa  conclufionc,  proptered 
quod  conclufionis  cognitio  quicquid  habet  certitudinis,  ac  euidentii,  a primiflarum  co- 
gnitione mutuatur ; quamobrem  harum  notitiam  certiorem , ac  cuidcnriorem  eflc  neccfle- 
efl , cum  propter  quod  vnumquodque  tale , & illud  fit  magis ; at  in  ducente  ad  impoffibile 
conclufionis  falfitas  magis  debet  efle  perfpefia , quam  alicuius  ex  prxmiffis.  Oflenfiua- 
progreditur  naturi  ordine,  a prioribus,  notioribufque,  at  ad  impoffibile  ducens  fit  pro- 
greffu  contra  naturi  ordinem  ,ciim  non  a notioribus  veris , fed  falfis , procedat . Oflcnfi- 
ua  vnici  argumentatione , ac  ad  impoffibile  ducens  non  nili  multiplici,  nempi  quadruplici» 
continetur . 


Ifmfiuu , Priflantior  autem  oflenfiua  efl , quamiiis  negatiua , ea , qui  ducit  ad  incommodum-  - 
IT"  « quoniam  illa  procedit  ex  principijs  veris  notioribus , certioribus , ac  euidentioribus  ipsi 
conclufione  t at  qui  ad  incommodum  ducit , ex  conclufionis  fellitate  notiori,  quam  fit 
fellitas,  alicuius  exprimiffis.  .»  . nj 

Pcrfpicufim  tamen  efl  inde  plus  dignitatis  oflcnfiuam  fibi  adfcifcere , etf?  negatiuam-  , 
quam  qui  ad  impoffibilc-ducic,  Quod  fi  res  ita  fe  habet,  multd  dignior  erit  adhuc  oflen- 
fiua affirmatiua,  qui  dignitate  ipfi  negatiui  antecellit.  7 

X Perperam  igitur , ac  inconfiderasi  admodum  nonnulfipfes  nimio  fe  adigunt  huic  gene» 
ri  dcmonftrandi , fi  aliqua  adhibiti  diligentia;  loco  ipfius  e',  hui  oflenfiua  eft , vti  poflu»* 
mmZI T HafC  cnim  ratiocmat‘°  > non  fimplicitcr , fed  vc  aiunt , fecundum  quid , demopftrario  d/ci- 

• Quoniam  veri  de  refolutione  agimus,  paucis  perftringetnus,  qui  faciunt  ad  infl/rutum. 
Btmmffrait  Iam  luperius  initio  fuit  a nobis  animaduerfum , dedudiionem  ad  impoffibile,  eflc  quidem— 
Sumptionem  cius  * quod  quifito  contradicit , tanquam  conccffi  per  confcquentia  ad  id  i 
m quod  vero  quidem  conceffo  opponitur ; in  hac  cnim  argumentatione  fumimus  id,  quod 
quifito  contradicit,  illudque  fupponentes  tanquam  verum , progredimur,  donec  in  ali» 
quod  incidamus  abfurdum,  per  quod  fuppofitione  dcftrudta,  denique  confirmetur  id, quod 
4 principio  quzrebatur . 

rdtimmt  IHud  autem  commune  eftrefolutioni , & deduiftioni  ad  impoffibile , quod  vtraque  ab 

""T*  incognito  ad  cognitura  eodem  progreffionis  ordine  procedit,  vtraque  ordine  confecurio- 
num  plurium  conftat , quarum  vnaconfcquitur  alteram ; in  eo  tamen  difcriminanrur.quod 
illa  definit  in  verum  , fiquidem  eius  argumentatio  poftrema  oflenfiua  eft , veritatem  coni 
eludens:  vnde  verum  fuiffe  fuppofitum  adruimus  •,  quoniam  tametfi  ratione  forma*  ipfio$ 
difeurfus  , verum  ex  felfafcquarur , tamen  in  bona  materia , & forma  , non  n/fi  ex  verb 
ortum  ducere  poteft ; hinc  regrediendo  fynthetice,  propofitum  Ipfum  concludit . At  ve» 
io,  qui  ad  impoffibile  ducit  definit  in  feifum , deinde  quod  principio  fupponebatur,  fel- 
ium efle  conuincit,  cum falfumnon  ex  vero , fed  ex  felfo  tantummodo  deduci  poffit,  ac 
propterea  contrarium , vel  contradieiorium  illius  verum  effc  decernit , cihn  * duobus  con- 
trarie , vel  comrarh&orifc  oppofitis,  fivnum  eft  feifum,  alterum  effc  verum,  necefle- 
fitj  ~ 7:  "7 T - ■ — • 
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Efto  in  exemplum  demonftratio  Apolloni)  Propofitionc  trigefima  prima  primi  Ubri  ,3n 
iquaoftendirur.  % 

Si  in  tranfuerfo fi  guri  Utere  hyperboles Jurentur  aliquod  punctum  non  minorem  abfeindens  > 
rmel  verticem  Jcttionis , 'quam  Jit  dimidia  tranjucrft  lateris  figura , & ab  ipTa  creti  a linea  oc- 
t serrat  ,fi producatur  intra JeHionem , adfequentes  ipjlus partes  cadet . Supponitur  enim  ca-. 
derc  extra  fc&ioncm , & hoc  contradicit  quxfito , inde  vero  tanquam  concedo  per  confc- : 
quentia  progreditur  ad  id , quod  vero  concedo  opponitur; 

Incurrit  enim  in  aliquod  abfurdum , nempe  quadratum  CB, 
ad  rc&angulum  AGB,  maiorem  habere  rationem , quanu- 
idem  quadratum  CB,  ad  rc&anguhim  AHB,  quod  eft  fal- 
fum , ac  impodibile ; ad  quam  enim  magnitudinem,  eadem 
maiorem  habet  rationem , ea  minor  eft;  vnde  redangulum 
AGB,  deberet  ede  minus  rcdangulo  AHB,  quod  eft  falfum, 
ciim  oppofito  modo  res  fe  habeat . At  vero  falfum  ex  falfo 
tantum  deduci  poteft,  non  autem  ex  vero,  dedudum  eft 
porro  ex  eo,  quod  reda  illa  CD,  cadat  extra  fedionem  ;!hoc 
igitur  falfum  effe  oportet . 

Hic  autem  eft  animaduertendum , cdm  fcilicet  dedudio- 
ne  vtimur  ad  impodibile , non  fieri  Analyfin , cuius  deinded 
vcftigijs  repetitis , fynthefis  inftituatur , nec  immerito;  nam  ex  ijs , qux  non  funt,  nulla  po. 
teft  fieri  compofitio . Sed  qua:  ab  Analyfta  fpeciatim  fint  obferuanda  in  fuo  obeundo  mu- 
nere , fequenti  capite  perfequemur . 

Etqsedit  etiam , vt  quae  priora  natura  funt , prius  itidem  tradentur,  idque  magni  mo-  £«'  /«•'«-> 
menti  eft , nam  inde  plurima  confequuntur,  qua:  contrario  modo  contemplationem  ineun- 
do,  minime  nobis  datum  eft  adipifei.  Vnde  fi  rationem,  qualis  fit  inter  parabolen , & t*  ■ 
triangulum  ciuldcm  bafeos , ac  eiufdcm  altitudinis , primum  quifquam  inquireret , in  eo 
peccaret,  quod  ordinem  prxucrterct ; prius  enim  naturi  eft,  quod  detur  ratio  inter  para- 
bolen, & triangulum  perpetuo  conftans  eadem  in  omnibus  parabolis,  ita  vt,  qux  ratio 
eft  vnius  paraboles  ad  triangulum  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis , eadem  fit  alterius  para- 
boles , ad  fibi  refpondens  triangulum  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis ; & qua:  eft  ratio  femi- 
circuli  ad  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , eadem  fit  alterius  femicirculi,  ad  fibi 
refpondens  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis.  Hxc  enim  confidcratio  prxcedit 
alteram , qux  fpeciem  rationis  decernit ,•  ita  fit  vt , exempli  gratii , de  parabole  loquendo , 

Si  dux  parabola:  extirerint  eiufdem  altitudinis , fiuc  inter  caldcm  parallelas , quemadmo- 
dum eft  bafis  ad  bafin,  ita  colligatur  efle  parabolen  ad  parabolen.  Quoniam  licet  ar- 
guere , vt  parabole  vna  ad  triangulum  fibi  inferiptum , ita  parabole  altera  ad  triangulum^' 
fuum;  & permutando,  vt  parabole  ad  parabolen , fic  triangulum  ad  triangulum  fcd  trian- 
gulum ad  triangulum  eft  in  ratione  bafium ; ergo  parabole  ad  parabolen , erit  in  rationo 
bafium , & fic  de  confimilibus  aliis . 

Plus  nimio  fibi  profcdb  arrogarunt  ij , qui  paffim  dedudionc  abutuntur,  & quod  primo 
alicui  Conuenit  fymptoma , de  alio  dcmonftrandum  fufeipiunt,  cui  mediate  potius  illud"’””’  ’’ 
jiatura  concdfit , vt  fi  Theorema  iftud  condiderint . 

Si  Circuit  diameter  produtta Juerit , & ab  abjumpto  puncto  ipjlus  produtta  ducatur  tangens 
tirculi  peripheriam , <jr  a punito  cont  ocius  tres  duci  a Jint  Irnea , quarum  vna  ad  centrum , alia 
ad  functum  extremum  diametri , per  quod  tranfit  ipja  produtta,  alia  demum  perpendicularis 
udem  diametro . Tria  fiunt  triangula,  quorum  area  proportionales  Junt . Prxtcrquam-quod 
hoc  nedum  circulo,  fed  etiam  elliplt,  & hypcrDole,  conucnire  quifquc  deprehendet, 
ttriufquc  fedionis  naturam  introfpicicndo ; vnde  prxftat  ad  generaliorem  formam  Theo- 
Itma  reducere ; illud  etiam  accedit , quod  hoc  trianguli  redanguli  naturam  confcquitur ; 
ienim  in  fubtendente  angulum  redum , qux  hypothenufa  dicitur,  fuerit  acceptum  fcg- 
mcotum , quod  interceptum  fit  inter  huiufmodi  pundum , & verticem  vnius  ex  angulis 
acutis,  quod  quidem  xqualc  fit  lateri , cui  prxdidus  angulus  adiacet,  & a prxdido  pun- 
do  ad  anguli  redii  verticem  reda  fuerit  duda , & a vertice  eiufdcm  redi  anguli  cadat  per- 
pendicularis fuper  hypothenufam , tria  prxdida  triangula  conficiuntur , nullo  interceden- 
te circulo. 
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laudabilius  itaque eftfymptomapredidlum  de  hoc,  quod  natur' circulum  antecedrr  » 
& quo  mediante  potius  ipfi  circulo  conuenit,  vniuerfali  ratione  quadam  oftenderc.  Nam_- 
e quidpia  alicuius  cofcquitur  naturam, prxftat  id  dc  hoc  dcmonftrare  potius,quim  de  alio* 
cui  non  nili  mediate  quidem  cft:  accommodatum  j ficcnim  nos  ad  fimpliciora  redigimus 
ea , de  quibus  differimus , atque  per  immediata,  demon  ftrationes  conteximus,  quod  cum*, 
non  fuerit  animaduerfum , filentio  praetereundum  non  duximus , vt  harum  difciplinarum-. 
fiudiofus  admonitus  in  Theorematibus  condendis , caute  procedat ; ctfi  fatendum  fit , hoc 
apud  plurimos  inualuiffe , non  ob  eorum  infeitiam  magis , quam  ob  inanis  gloria:  cupidi- 
tatem ; hunc  enim  in  modum  e propria  fede  ad  minus  propriam , minufque  confcntancam 
Theorema  traducunt,  & a fimplicioribusad  implicatiora  transferunt,  vt  aliquid  noui  fc_» 
adinucniffc proprio marte  videantur,  cum alioquin ab alijs eadem,  feruato natura: ordi- 
ne, trailata  fuerint:  ej  porro  videntur reprehenfione digni,  in  quam  quidem  incurreret, 
qui  dc  homine , rifibile , exempli  gratia , niteretur  oftenderc , quod  proprie,  ac  immcdiatfe 
admiratiuo  conuenit,&  hac  haud  ncglctfta  circumfpedtione  plus  laudis  aflequcmur.vcl  fal- 
tem  eo  nomine , quod  redam  demonftrandi  rationem  bene  calluiflc , iudicabimur . 

Supcrcffet  modo  tradandum  de  Theorematis  efformatione  i fcd  hac  dc  rc  fupra , huius 
tradationis  initio  multa  diximus , ipfitis  Theorematis  partes , eiufdemq!  conditiones , at- 
que fyntaxin  explicantes  i ob  id  hoc  in  loco,  nc  bis  eadem  repetita  videantur,  filentio  prae- 
teribimus . * 
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DE  P ART  1CV  LAR  JBV  S METHODIS , 

t^uas  httcufque 

Mathematicorum  Schola  frequentauit . 

DEQj^  PECVLIARI  AB  AVCTORE  EXCVLTA, 

c a p v r x. 

HAflenusvniuerfaliflurfi  methodo  explicat;»  peculiares  nonnullae  eonfiderandae 

perfunt , e quibus  antiqua  eft  vna.alix  autem  a Recentioribus  adinuentx  . Ab  illau 
igitur  exordientes,  reliquas  deinceps  rccenfcbimus , eam  ad  calcem  allaturi,  que 
tametfi  ab  alus  fuerit  infinuata , a nemine  tamen  hucufque  nec  dcmonftrata,  nec  adeo  vni- 
uerfaliter  exculta , nec , vt  verbo  concludam , fatis  pro  dignitate  tradata ; in  qua  propte- 
rea,  ciim  non  nihil  laboris  impenderimus , cidemque  firmitatem  demonftrationibus  cotr- 
ciliaucrimus , nobis  aliqua  ex  pane  adferibendam , abfit  a verbo  iadantia , cxiftiinamus. 

De  Antiqua  Methodo  per  explofum  excejfum , atque  defettum. 

INter  methodos  a Mathematicis , hifccdifciplinisfcrcnafccntibus,  vfurpatas,  primumi 
illa  fe  fe  confiderandam  offert, qu  non  raro  Veteres  vti  confucucrc, quaque  Archime- 
dxadidafuit,  quod  Archimedes  quam  fapiffime  folcrct  eam  adhibere.  Hanc  ego,  per 
explofum  exeeffum , atque  defeci  um  appello ; qua  quidem  & Geometrarum  Princeps  Eu- 
clides cft  vfus.  Libro  ja.Prop.  a.  demonftrarc contendens , circulos  inter  fe  effe,  que- 
madmodum a diametris  quadrata , &Prop.  io,-  omnem  conum  tertiam  effe  panem  Cy- 
lindri , eandem  cum  ipfo  bafin , & altitudinem  habentis . Demonftrat  enim  deducendo 
ad  incommodum , Cylindrum  non  cfle  maioremtriplo  coni ; deinde  non efle  minorem  , & 
inde  concludit  arqualcm  effe ; proptercaquc  conum  teniam  effe  panem  Cylindri . 

Hic  demonftrandi  modus  plcrifquc  non arrifit,  pra-fenim  Francifco  Victa:,  qui  pro-i 
pterea  initio  Supplementi  Geometria:  ait,  non  fatis  conftare,  quod  Archimedes  ta&u 
Helicis  propofuit,  nimirum  exhibere  lineam  redtam  circumferentia:  circuli  squalet». 
Exhibet  fani , inquit , lineum  re  clam  maiorem  ambitu  cuiuf cunque polygoni  circulo  infcripti  j 
minorem  autem  ambitu  cuiufcunque  polygoni  circumfiripti , in  igitur  circulari  aqualem  l ex. 
bibetur  angulus  minor  quocunque  cbtufo , maior  vero  quocunque  acuto,  an  igitur  Hilus  i fibe - 
ne  Archimedes . fallaciter  Euclides*  Tota. 
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Tota  Itaque  Vieta:  difficultas  in  eo  confiituta  videtur , quod  hunc  in  modonl  arguero 
*ion  liceat  ,■  hoc  non  eft  maius  , non  eft  minus  illo ; ergo  eft  illi  squale  .•  Contingit  enim  non  ** 
rar6 , vitiofum  hunc  modum  cfTc  argumentandi ; vt  exempli  gratia , pcrfpicuum  eft  de  an-  JJJ/  “ ' 
gulo  femicirculi , qui  non  eft  maior  angulo  reflo , cum  fit  minor  quocunque  angulo  obtu- 
fo  , non  eft  minor  angulo  reflo , quoniam  eA  maior  quocunquc  angulo  acuto  ,•  & tamen.. 

non  licet  inferre , angulum  femicirculi  squalem  efle  angulo  reflo : cumque'  ea  fit  minus  

idonea  argumentandi  ratio , non  concludit  cuicunquc  materiat  applicata , proinde  fupradi- 
dta argumentationis  forma  minime  admittenda  videtur. 

Re  tamen  paulo  diligentius  introfpcfla , comperiemus  hanc  optimam  effit  argumentan-  0,7«;,«. 
di  legem , nec  Veteres  in  hoc  fuifle  deceptos . Ad  fuprapofitam  difficultatem  autem  quod 
attinet , occurrendum  eA , animaduertendo , hanc  argumentationis  formam  fuaa:  haberej  ** ' 
vim , cum  ex  eorum  natura , quae  comparantur , non  repugnat  squalitas . Si  namque  fieri 
pollet , vt  aliquis  angulus  rcflilincus  foret  squalis  angulo  mixto,  contento  fcilicet  linei  re- 
di , & curuj , bene  liceret  inferre : angulus  femicirculi  non  eft  maior , nec  minor  recto ; er- 
go eA  illi  squalis . At  angulus  rectus  confiituitur  a linea  refla  pcrpcndicularitcr  cadente^ 
fuper  aliam  lineam  reflam , vnde  anguli , qui  funt  deinceps  funt  squales  inter  fe,-  ita  tamen 
vt  vrerque  contineatur  lineis  reflis ; at  angulus  faflus  a linea  refla , & curua , quamuis  re- 
da caderet  fic  fupra  curuam,  vt  faceret  angulos  deinceps  squales,  vnde  cfler  xque  inclina- 
ta ex  vtraque  parte , ficuti  contingit  in  angulo  reflo  reflilinco ; ramen  inclinatio  refls  ad 
curuam  non  admittit  squalitatem  cum  inclinatione  refls  ad  reflam.  Atvero  quando  a. 
toto  genere  repugnat  squalitas , ad  quam  non  aliud  requiritur , nifi  quod,  dum  duo  termi- 
ni inuiccm  comparantur , vnus  fecundum  rationem  magnitudinis , nec  excedat , nec  defi- 
ciat, optime  tunc  fupradifla  argumentationis  forma  per  exflofum  exccfium , Atque  defictum 
aequalitatem  concludit . 

Repugnat  autem  squalitas , cum  duo  anguli  tunc  squales  dicantur , quandopunflaj 
seque  recedentia  a vertice  accepta  in  vna  e duabus  lineis  angulum  conAitucntibus , xque 
funt  ad  lineam  alteram  inclinata , fumpta  inclinationis  menfuri  per  arcum , cuius  centrum 
fit  anguli  vertex , vel  per  lineam  perpendicularem  omnium  breuiffimam . Quod  fi  duo  fu- 
mantur anguli , quorum  vnus  rcflilincus  fit , mixtus  autem  alter , contentus  linea  refli , & 
curu;,  fieri  non  poterit,  vt  qus  xqutf  a vertice  recedunt  punfla,  accepta  in  linea  refls. , 
seque  fine  ad  curuam  lineam  inclinata;  id  enim  eurus  lines  repugnat,  non  tamen  repugnat, 

'vt  mxqualis  fit  inclinatio ; quamobrem neque  repugnat , vt  angulus  mixtus  fit  maior , vel 
minor  angulo  reflilineo . Nec  admittendum  illud : quocunque  dari  potcA  maius,  & mi- 
nius, eidem  dari  potcA  squale ; quamobrem , non  muli  Archimedes , nec f aIUc  iter  Euclides . K-oa.r,  m 
Supcrefl , vt  validiflimam  hanc  explicatam  methodum  exemplis  breuiter  illuflrcmus.  - thmtdu, w 
Quamuis  Theorema  fcqucns  ab  alijs  oAenfum  fuerit , nihilominus  quia  illud  idem  varijs  *“■ 
methodis,  prscipueq;  noftra,  commode  quidem  oAendi  potcA ; placuit  ob  id  in  exemplum 
afluracrc , quod  monuifle  volumus , ne  quifpiam  initio  Aatim  nos  carpere  hoc  nomine  ve- 
lit , quod  afla  agere  contendamus . 


H E O R E M A. 


Esrmplum-a 

1XXU. 


r.tr.tbol,t  tquulium  Altitudinum  funt  inter fi  ,vt  ha  fis . > 

Sint  parabols  ABC,  DEF,  squalium  altitudinum , fcu  quod  idem  eA,  inter  eafdcm  pa- 
rallelas  BE,  AF,  earumque  bafes  fint  AC,  DF . Dico  effe , vt  AC  ad  DF,  ita  parabolenu 
ABC,  ad  parabolen  DEF.  Si  enim  non  ita  fe  habent,  vnaipfarum,  puta  ABC,  ad  alte- 
ram DEF,  in  minori,  vel  maiori  ratione  erit:  fit  primo  in  minori ; ac  obid  ABC,  minor  fit 
quam  opus  e A , vt  fit  in  prsdifta  ratione , fitque  defeflus  rjt,  ita  vt  parabole  ABC  pliistjf» 
iit  id  parabolen  DEF,  vt  bafis  AC  ad  bafin  DF. 

Kttaboles  ABC  diameter  fit  BG,  & paraboles  DEF,  diameter  fit  EK;  diuifaq;  BG  bi- 
fariam in  I;  & vtroque  dimidioiterum  bifariam , & fic  deinceps , vt  exempli  gratia,  IG  itu 
H,  bifariam  ;&  per  punfla  diuifionumduftx  fint  squidiAantcs  alterutri  ipfarum  BE.AF: 
duftifque  reflis  parallelis  ipfis  diametris, vt  AN,  OR  &c;  CQ^PS  &c;  infuper  DT,  VZ  &c; 
prstCi  ca  F Y,  X&,  &c;  per  punfla  videlicet  interfeflionis  perimetrorum  ipfarum  parabo- 
larum , 


i 


I 


Vz  ft  t A R O L I R E w A L D I N I I 
lirmn , cum  ijs  i quas  fuerunt  dudla?  parallelas  alterutri  ipfarum  BE,  AF:  ade&  vr  conftitur* 
S5?figW5«rcu«ferift*,  feintroleript*  parabolis,  conflantes  parallclogrammis  sequa- 

--Tf  • •?.»> 


E±J 

lium  altitudinum,  & numero  Squalibus , ficircumfcripticircumfcriptis,  Sc  introfcript* 
introfcriptis  comparentur , & ita  deinceps  fiat , per  alias  fubdiuifiones,  & multiplicationem 
parallegrammorum,  vt  parallegrammum  CN,  cxccffus  circumfcripta:  figura:,  conflantis  ex 
ipfis  parallclogrammis  lupra  figuram  inferiptam,  minor  fit , quam  fpatiura . 

Quoniam  igitur  figura  circumfcripta  parabo];  ABC  excedit  inferiptam  eidem  parabolf 
iex  eonftrudtione  minori  cxceflu,  quam  4*;  ergo  multo  adhuc  minori  exccflu  excedet  para- 
bolen ABC;  ergo  aggregatum  ex  parabole  ABC,  & maius  erit  ipsi  figuri  circumfcri- 

pta eidem  parabol;  ABC;  ergo  figura  parabol;  ABC  circumfcripta  ad  parabolen  DEF, 
minorem  habebit  rationem,  quam  aggregatum  ex  parabole  ABC,  &4*>  ac*  parabolen- 
DEF . Sed  aggregatum  pradidlum  ad  parabolen  DEF,  efl  vt  bafis  AC,  ad  bafin  DF,  ex 
hypothefi ; ergo  figura  circumfcripta  parabol;  ABC  ad  parabolen  DEF,  minorem  habe- 
bit rationem , quam  bafis  AC  ad  bafin  DF . Sed  vt  bafis  AC  ad  bafin  DF,  ita  figura  cir- 
cumfcripta parabol;  ABC,  ad  figuram  circumfcriptam  parabol;  DEF,  vt  infra  conflabit;  *, 
trgo  figura  circumfcripta  parabol;  ABC,  ad  parabolen  DEF  minorem  habebit  rationem, 
tmiZaiHh  cluam  figuram  circumfcriptam  eidem  parabol;  DEF,-  ergo  parabole  DEF  maior  erit  f 
«a, xiru.  ' gura  fibi  circumfcripta . Quod  cfl  inconueniens . ajm. 

Nec  diffimiliter , citm  in  maiore  fupponatur  efle  ratione . Cum  ergo  neque  vt  in  maion 
occ  in  minori  ratione  ob  id  propofitam  rationem  habebit  &c. 

isoiphAj  T H LORE  di  jt , 

fxm. 

tjlindrirtttiiajis  adeiufdtm  Cylindri  curtum  fuftrficicmtfi , vt  quarta  fars  diameti 
tafeos  adipjius  Cylindri  Utut. 

Elio  cylindrus  re&us , cuius  redlangulum  per  axem  fi^IBCD: 

Fumptaquc  BE,  qua:  fit  quarta  pars  ipflus  BC,  diametri  bafeos 
eiufdcm  cylindri . Dico  Dafin  ad  cyhndri  curuam  fupcrficiem , 
effe,  vtBE, ad  AB. 

Si  non  ita  eft  ; habebit  bafis  ad  curuam  cylindri  redii  fuperfi- 
tiem  maiorem , vel  minorem  rationem , quam  BE  ad  AB.  Habeat 
primo  maiorem , ita  vt  bafis  fit  maior , quam  efTc  deberet , vt  ad 
curuam  cylindri  fupcrficiem  haberet  rationem , qua?  eft  BE  ad 
AB;  cxceffus  autem  fit  X.  Itaque  cylindri  bafis  , mmus  fpatio  X, 
ad  curuam  cylindri  fupcrficiem  rationem  habebit , vt  BE,  ad  BA , 

Intelligatur  ordinatum  polygonum  bafi  cylindri  inferiptum-, 

'deficiens  ab  ipfo  circulo  minori  defediu,  quam  X;  ergo  prxdidtum 
polygonum  ad  cylindri  fupcrficiem  maiorem  habebit  rationem,  quam  BE  ad  AB;  ergo 
multo  maiorem  habebit  rationem  ad  fupcrficiem  prifmatis  eredti  fupra  polygonum , & cy- 
lindro inferipti ; fcd [polygonum  ad  fupcrficiem  prifmatis  prodidi  rationem  habet,  vt 

dimidia 
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quirti  pars  perpendicularis  lateri  a centro  polygoni,  ad  AB  prifraatis  altitudinem  s ergo 
•dimidia pars  rea*  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni  inferipti  circulo,  cuius  dia- 
meter BC,  ad  AB,  maiorem  habebit  rationem  quam  BE,  ad  eandem  AB;  ergo  dimidia., 
parsreiftx  perpendicularis  lateri  a centro  polygoni  maior  foret  BE  quarta  parte  diametri 
illius  circuli , cui  polygonum  prxdiftum  inferiptum  eft : quod  eft  inconueniens ; vt  enim-. 
circuli  femidiameter  eft  maior  re&a  perpendiculari  polygoni  lateri  , ita  dimidia  femidia- 
meter,  hoc  eft  quarta  diametri  pars  maior  erit  dimidio  illius  rcdlx , qua:  a centro  cadit  per. 
pcndicularis  polygoni  lateri.  Non  ergo  bafis  ad  curuam  cylindri  &c.  maiore  habet  rariont, 
_ Nec  diflimili  modo  dcmonftrabitur , fi  dicatur , bafis  ad  curuam  Cylindri  redi  fuperfi- 
cicm  minorem  rationem  habere , quam  BE,  ad  BA.  Sit  autem  defc&us  X,  ita  vt  circulus  , 
ynd  cum  X ad  curuam  Cylindri  redii  fupcrficicm  rationem  habeat , qua:  BE,  ad  BA.  Intcl- 
ligatur  circulo  circumfcriptum  polygonum  excedens  ipfummet  ciicnlum  minori  cxceflu 
quair  X;  huiufmodi  autem  polygonum  adhuc  Cylindri  redi  curuam iupcrficiem  minorem 
habebit  rationem , quam  BE  ad  B A;  fed  vt  BE,  ad  BA,  ita  eft  polygonum  ad  fupcrficicnu. 
prifmatis  Cylindro  circumfcripti , cuius  eft  bafis ; ergo  polygonum  ad  redii  Cylindri  cur- 
uam fupcrficicm  minorem  habebit  rationem,  quam  ad  fupcrficicm prilmatis eidem  Cy- 
lindro circumfcripti . Quod  eft  abfurdum ; ergo  &c. 


De  Indiuijittlium  Methodo . 

PErucnimus  tandem  ad  [ndiuifibilium  methodum,  qua  obfcuriora Theoremata , & uemifhui 
difficiliora  Problemata,  demonftrantur,  atque  foluuntur.  Plerique  tamen  minus  eam  ^ 
commendarunt  ob  eas , quas  in  (caucntibus  caufas  afferemus  . Alij  non  penitus  afperncn-  dimJnrH» 
diun,  vel  inutilem  effe  dixerunt,  fallacem  tamen , & non  fine  examine  adhibendam ; fcd 
doliis  paulo  poft  verba  fadturi  fumus:  interim  methodum  ipfam,  cuius  Audior  eft  Bona- 
uentura  Caualcrius,  proximum  eft,  vt  explicemus.  kum»Mn 


9 Arridet . 


Methodus  declaratur . 

JEc  Indiuifibilium  methodus  inexplicabili  facilitate  ad  difficillima  Theoremata  de- 


Qui  L ut  vt— 
tur  hac  mtt  i 0 


H monftranda,  & abftrufillima Problemata foluenda conducens , continui  quidem^ - 

indiuifibilibus  vtitur , tanquam  mftrumemis  ,tad  figurarum  tam  planarum , quamfolida- 
rummenfuramcomjwandam- • i : r • r.  ' 

Ad  menfuram  vero  planariim  figurarum  adhibet  lineas  reflas  Vni  cuidam  linex  paral- jj«.a  i»  *« 
5?“*»  qux  quidem  refla  nunrupamr  Regula . Hz  autem  linea:  in  ipfis  figuris  numero  irv- 
- finita:  mente  concipiuntur,  definentes  ad  illas  duas,  qux  ex  oppofitoeafdcm  figuras  tan- 
_gunt , atque  dicuntur  carum  oppofitx  tangentes , quarum  altera , tanquam  ccterarum  pa-  ofpfii  tui- 
railclarum  Regula,  ftimi  confueuir.  1 > • i,,"‘  i*^.’ 

t Vt  autem  in  planis figuris  adhibentur  line» , tanquam  indiuifibilia , ira  quidem  in  teli- 
L “IS  Ebibentur  plana;  ad  mcnluram  enim  folidarum  figurarum  haec  methodus,  plana  adhfc  rij  aAhiliiiqr 
bctvni  cuidam  plano  fignato  ffquidifhinria , & huiufmodi  planum  illorum  planorumRc- l,uu 
p gula  dicitur , in  ipfis  enim  folidis , numero  indefinita , mente  quidem  concipiuntur  , defi-  f ' 

t nentia  ad  duo  illa  plana , qux  ex  oppofiro  tangunt  ipfa  folida , & horum  oppofita  tangen- 
tia plana  dicuntur  , quorum  alterum , tanquam  exterorum  xquidiftantium  planorum' Re- 
gula, lumitur. 

Ita  fit , vt  figura  plana , inftar  td*  parallelis  filis  contextx , concipiatur  , felida  verofi- 
pra,  tanquam liber  parallelis folijs  compaflus,  ifltelligatur : in  planis atltwn  figuris^ 
nex,  in  folidis  vero  plana  numero  indefinita , vcluc  omnis  craffitiei  expertia,  coneipiun-/,,,^,,,*,. 

f iHtiufit. t' 

Duplex  auteni  eft  hxc  methodus  Indiuifibilium , vtrique  tamen , qux  fuperius  diximus,  txfiuu^, 
communia  Amt : e duabus  verb  vna  dicitur  Prior , altCra  verd  Pofterior . Prior  quidem-  *• 
coppinc  ad  inuiccm  aggregata  omnium  linearum  planarum  figurarum , & aggregati- 
omnium  planorum  folidorum , quotcumq;  illa  fint ; itaque  prior  ifta  methodus  vtitur 
diuifibilibus  collefliuc  fumptis . Pofterior  autem  comparat  fihgulas  lineas  cum  fingulis  li->«fcn» 

J>M,  & lingula  plana  cura  fingulis  planis,  ijfdcmin  direflum  conftirutis;  qndmobrcm-*"' 


pofterior 


Litibus  eltflri 
ku/ini  . 


£»»  CAROtl  RRttAt&INII  r 

WlUji  pia  pofttrior  hfC  methodus  vtirnr  Indiulfibilibus  diftributiui . Vtraque  generalem  reguIanC 
tradit  ad  comparandam  figurarum  menfuram ; prioris  autem  Methodi  generalis  regula^ 
fmA™/.  ita fc habet, pro vtlndiuffibiliumvfuscollediuefumptorum  expofeit:  pofterioris  verd» 
pro  vt  Indiuifibilium  vfus  diftributiu£  acceptorum  requirit ; vtramque  paulo  infii  affere- 
mus in  medium  poft  explicationem  eorum , qua:  modo  tradidimus . 

Sint  exempli  gratia  duae  quxcunq;  figura:  plan®  ABCD,  EFGH  inter  eafdcm  paralle- 
las Dt,  LMconftitut® : harum  autem  parallelarum,  videlicet  LM  fumatur,  tanquam  Regula 
parallelarum  in  cifdem  figuris  numero  indefinito  ducibilium,  quarum  aliqua  in  figura 
ABCD  fint  re&s  NO,  BD,  PQ&c:  at  in  figur!  EFGH  fint  rc<a®  RS,  FH,  TV  «c. 

. _ «f  >*  f 

Hk  autem  o-i 
iortet  aduertere, 
bifariam  a nobis 
comparari  polle 
lineas  figurae  AB 
CD,  ad  Tineas  fi- 
gura  EFGH,  vi- 
delicet vel  colle- 
. > Aiufc,  hoc  eft  co- 

parando  aggregatum  ad  aggregatum  linearum  , vc!  diftributiuc,  nimirim  comparando 
ligillatim  quamlibet  redtam  figur®  ABCD,  cum  qualibet  redii  figurae  EFGH  libi  in  dire- 
&um  exiftente . Prior  methodus  vtitur  primo  comparationis  genere;  comparat  enim  ad 
inuicem  aggregata  omnium  linearum  planarum  figurarum , & aggregata  omnium  plano- 
rum folidorum , quotcunq;  illa  fuerint ; at  ver6  Secunda  methodus  pofteriorem  adhibet 
comparationis  modum , comparat  enim  fingulas  lineas  cum  lingulis  lineis,  & lingula  pl».' 
na  cum  lingulis  planis  inter  fe  in  diredium  conllitutis . 
w Generalis  Canon  prioris  methodi  ita  fc  habet . 

Si  in  duabus  quibufamque figuris  planis  etiam  ntn  in  'eadem  altitudine  exifientibus , omnti 
line*  imius  figur  a cuidam  defignat  a Regula  parallela,  mente  de feriptibiles , & collciliue  fumi  I 
pta,  fuerint  aquales  amnibus  lineis  alterius  figura  cuieuttque  fi  gnata  Regula  parallelis  mentfij  | 
de  fer  ipsi  bilibus , & callelf  iuefitmptis , etiam  ipfa  figura  trumt  aquales , & eanfra . 

Y t in  fuperiort  Schemate  fint  aequales  RS,  NO,  itera  FH,  BD,  prjtere i TV.  PQ,  & at- 
tcrae  colketiuc  fumpt® , etiam  ipf®  figura:  ABCD,  EFGH  erunt  inter  fe  xquales . 
ftmJU  diui  Nedum  autem  hoc  intelligendum  de  proportione  squalitatis;  quamcumquc  enimra^ 
‘"llTmvt  tionem  habuerint  omnes  linex  ad  omnes  lineas , hoc  eft  aggregatum  omnium  linearum} 

, wT  vnius  figur®  plan® , ad  aggregatum  omnium  linearum  alterius  figur*  plan® , eandem  ha-^ 
tnt.  ‘tyi*  bebunt  rationem,  & ipf®  plan®  figur® . 

Zm"Z  In  folidis  quoque  res  ita  fe  habet : fi  videlicet  omnia  plana  vnius  figur®  folid®  fuerinr  j 
atffun-i  «qualia  omnibus  planis  alterius  figur®  folid® , fumptis  ijldem  quibufcunq;  Regulis,  et'  J 
«•ia  litta-  £ jpfa  aequalia  erunt . 

Quod  etiam  non  folum  de  proportione  «qualitatis  intelligendum  eft , fed  etiam  de  qua- 
cunque ratione quamcunque  enim  rationem  habuerint  omnia  plana  ad  omnia  plana , boc 
eft  aggregatum  omnium  planorum  vnius  figur®  folid® , ad  aggregatum  omnium  plano- 
rum alterius  figura  folid® , eandem  quoque  rationemipf®  folid®  figur®  habebunt. 

Et  h®c  facile  poffunt  inteUigi  cx  fuprapofito  diagrammate , fi  per  proportionem  xqualn 
tatis  re  explicati , loco  illius  proportionis  «qualitatis  quxeonque  alia  concipiatur  propor- 
»•  tio.  Et  infuper  hac  eadem  folidis  aptari  poffunt,  (i  per  figuras  illas  planas,  folidas  incclli- 
gamus , & per  lineas  concipiamus  plana . 

Poftcrioris  methodi  generalis  Canon  hic  eft. 

Si  in  duabus  quibufeunque figuris  planis , in  q fidem  parallelis figuris  ipfis  e en  Sit  usis , qua- 
rum paralie  latum  altera fit  Regula  sfingula  linea  cum fingatis  lineis  in  dsreSnm  exifientibus , 
eommuntque  Regula  parallelis , etUata fyerint  aquales , etiam  & ipfa  figura  inter  (t  aq nefis 
trsmt . 

Qyod  ncdnra  de  proportione  aequalitatis , fcd  de  alii  qnaeunque  ratione  intelligendum 
eft  , ui  vt  quamcunque  rauonen}  habuerint  communiter  didis  line®  figiUatim  fumpr® , 

' " * “ ' eandem 


ffid*  frior  i l 

mu  b»4ia 


tmutlilit- 

pUapftriu 


a 
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fcindem  habeant  ,&ipfx  figura.  Si  igitur  in  duabus  quibufeunque  figuris  planis,  in  ijfdcm  u-,m  hJm 
parallelis  ipfis  figuris  conftitutis , quarum  parallelarum  altera  fit  Regula , fingulx  linea: 
cum  fingulis  lineis  in  diredum  exiftentibus , communique  Regula-  parallelis , aliquam  ha» 
bucrint  rationem etiam  & ipfe  figura:  eandem  rationem  habebunt . 

Non  diflimiliter  in  folidis . Si  plana  vnius  figura  folidx  communi  Regule  xquidiftnntia 
fuerint  xqualia  planis  alterius  figurx  folidx  eidem  Regula:  xquidiftantibus : etiam  &ipf« 
figura:  folidx  erunt  xquales . 

t Quod  autem  de  proportione  squalitatis  cnunciatum  fuit , de  quaamq;  ratione  jntclhV 
gendum  cft : ita  vt  quamcunque  rationem  habuerint  communirer  inter  fc  illa  plana , can» 
dem  habeant,  & ipfa  folida , qua:  quidem  fupponimus  efle  in  ijldcm  oppofitis  tangentibus 
planis  , quorum  alterum  fit  communis  eorum  Regula . Itaque  figura  tam  planx,  quam-, 
iolidz  fuut  in  ratione  omnium  fuorum  Indiuifibilium  collediuc ; & fi  reperiatur  in  ijldenu, 
quxdam  communis  ratio , funtin  ratione  omnium  filorum  Indiuifibilium  diUnbutiutad 
inuiccm  comparatorum . 

' In-prioris  Methodi  gratiam  illud  obferuant,  videlicet  ad  indagandam  rationem , atq;  s>hU 
menfuram  duarum  datarum  figurarum,  tam  planarum , quam  folidarum  .expendendam-  »•- 

efle  rarionem  , quam  habent  aggregata  omnium  Indiuifibilium  in  ijs  mente  deferiptibilium 
juxta  datam  Regulam . 

Pro  fecunda  illud  aduertunt,  nempe  quxrendum  clfc,  niim  in  fingulis  Indiuifibilibus  in- 
diredum  conftitutis,  fiue  fint  linex  redx , fiuc  plana , reperiatur  quaedam  communis  ratio. 

Paucis  autem,  vt  Methodum  hanc  explicemus  primam , deinde  vero  lecundauj*  opor-'  ' 
tebit  quafdam  definitiones  prxmittcre . 

Si  per  tangentes  oppofitas  cuiufcunq;  datx  figura  planx , duo  plana  inuiccm  parallela-,  ?,;•,* a, di- 
ducantur , recta , fiuc  inclinata  ad  planum  datx  figurx  hinc  inde  indefinite  produda , quo-  ' 

rum  alterum  moueatur  verfus  reliquum  eidem  femper  xquidiftans , donec  illi  congruerit : 
fingulx  redx  linex, qux  in  toto  motu  fiunt  communes  fcdioncs  plani  moti,  & datx  figurx, 
fimul  collcdx,  vocentur  Omnes  linex  talis  figurx  fumptx  Regula  vnl  carundcm , hoc  au- 
tem cum  plana  funt  reda  ad  planam  figuram.  Cum  vero  funt  inclinata  voceptur  omnes 
linex  eiufdem  obliqui  tranfitus  datx  figurx  , Regula  pariter  carundcm  vn' . 

Cum  vero  plana  reda  funt  ad  datam  fig  uram , redx  illx  linex  iam  didf  redi  tranfitus 
vocantur : ficuti  obliqui  tranfitus  dicuntur , quando  plana  ad  datam  figuram  fuerim  incli- 
nata. 

Ex  quo  intelligitur  cum  oppofitq  tangentes  Reguli  quacunque  in  data  figura  duci  pol- 
fint , etiam  lineas  omnes  datf  figurc  Rcgul 1 quacunq;  reda  linea  propofiti , haberi  pofle_> , 
tum  redi , tum  etiam  eiufdem  obliqui  tranfitus  . 

Si  propofito  quocunque  folido  ciufde  oppofita  plana  tagentia  Reguli  quacunque  duda  *««»*•  Jtfi- 
fuerint,  hinc  inde  indefinite  produda,  quorum  alterum  verfus  reliqUu  moueatur  lemper  ei- 
dem  xquidiftans , donec  illi  congruerit , fingula  plana , qux  auidem  in.  toto  motu  conci- 
piuntur in  propofito  folido  fimul  colle  da  vocentur.  Omnia  plana  propofiti  'folidi  funipt-i 
Regula  eorundem  vno . 

Ex  quibus  intclligcs , quemadmodum  propofiti  folidi  oppofita  tangentia  plana  quacun-  CmiMn. . 
que  Regub  duci  polfunt , ita  eiufdem  omnia  plana  Reguli  quocunq,-  plano  haberi  pofle . . 

Si  oppofitis  tangentibus  planis  occurrant  interius  du?  red$  Une? , vna  quidem  perpen-  ,,, 
diculantcr , reliqua  autem  oblique : punda , que  funt  communes  fcdioncs  propchtf  linee 
S.perpcndicularitcr  incidentis , & fingulorum  planorum , qu£  collcda  dicuntur  omnia  pla- 
na , ita  tamen  produda , vt  eafdem  fecare  poffint : fiuc  punda , que  funt  communes  fcdio- 
nes  eiufdem,  & moti  plani,  atque  fiunt  in  toto  motu,  fimul  collcda  vocentur  Omnia., 
punda  redi  tranfitus  propofite  lincj  pcrpendiculajitcr  incidentis : quj  in  oblique  inciden- 
te vocentur  eiufdem  obliqui  tranfitus,  _ _ 

, £x  quibus  licet  colligere  fingula  punda  redi  tranfitus , vel  obliqui  incidentis  line? , ne-  c«nM*,w; 
duB  communes  efle  fcdioncs  illius,  & fingulorum , qu?  collcda  dicuntur  omnia  plana- 
propofiti  folidi , fed  etiam  fi  per  talem  incidentem  extendatur  planum , elfe  communes  fe- . 

* diones  illius , & fingulorum , qux  colled?  dicuntur  Omnes  line?  plan?  figurp,  cuius  oppo- 
fitp  tangentes  funt  communes  fediones  plani  eiufdem  figurp , Se.  oppofitorum  tangentiuw- 
didi  folidi;  nam  motumplanum  defignat  in  plano  fccantc  redam  luiearn,  & vna  fimul  pun- 
■:  - ■ ■“  'r  Hh  dum 
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ftum  in  Incidente , quod  reperirur  in  illa  redla  linea,  & ided  idem  pundium  cO  communii 
fedtio  tum  moti  plani , & redtx  incidentis , tum  vnius  earum , qu*  dicuntur  omnes  lineae 
dar*  figurae  planae , ita  tamen  produdt* , vt  hanc  incidentem  fecare  polfint , & eiufdem  in- 
cidentis , 


_ Si  inter  alterum  extremorum  pundiorum  propofitar  redt*  lineat , & fingula  pundia , qu* 

* f II  n J? !. A. A!  I * /*  * - »>uin/a»iiF  mltiCArtrrt 


" fimul  collcdla  dicuntur  omnia  pundta  redii , vel  eiufdem  obliqui  tranfitus , eiufdcm  fuma- 
mus interiacentcs  lineas,  dicatur  iftx  fimul  colledlx,  Omnes  abfcifl*  propofitar  linea-, quas, 
etiamfi  non  exprimatur,  vocari  fupponemus  redii  tranfitus,  fi  pundia  fint  redii  tranfitus : vel 
eiufdem  obliqui  tranfitus , fi  pundia  fint  eiufdcm  obliqui  tranlitus 


Redi*  lineat  vero  in  antecedentis  definitionis  propofira  linea  inter  eadem  pundia , & re- 


C¥fU»um. 


StTI*  ' Jiquum  extremorum  interiacentcs , dicentur  refidu*  omnium  abfeiflarum  propofitar  line* 
redii  tranfitus,  fi  pundia  fint  redii  tranfitus : vel  eiufdcm  obliqui  tranfitus , fi  fumpta  pun- 
dia fint  eiufdem  obliqui  tranfitus. 

Ex  quibus  intclligcs  cuilibet  abfcifl*  in  proximis  definitionibus  propofitar  line*  refpon- 
dere  vnam  ex  refiduis , ita  vt  tot  fint  ili* , qu*  dicuntur  refiduc  omnium  abfeiflarum  pro- 
pofit? line? , quot  ill? , que  dicuntur  eiufdcm  omnes  abfcifl? , fiuc  redii , fiue  eiufdem  obli- 
qui tranfitus ; nam  refiduc  omnium  abfeiflarum  propofit?  line?  intcriacent  inter  relictuum^ 
extremum  ciuldcm  pundium , & eadem  illa  pundia , inter  qu*,  & extremum  primb  didtum 
intcriacent  omnes  abfcifl? . 

Si  pro  qualibet  carum , que  dicuntur  omnes  abfcifl?  propofit?  redi*  line*  ipfa  propofita 
linea , fiue  eidem  aqualis  fcmcl  affumpta  inrelligatur , ifl*  fimul  colledi*  dicentur , Maxi- 
mx  omnium  abfeiflarum  propofit*  line*,  vel  fubintclligentur  femper  effe  omnium,  eriamfi 
dicerentur  folummodo  Maxim*  abfeiflarum. 

CawfluKm  Quoniam  vero  omnes  abfcifl*  tot  funt , quot  omnes  refidux ; maxim*  vero  omnium-. 

* abfeiflarum  tot  funt , quot  omnes  abfcifl* ; nam  cuilibet  abfcifl*  rcfpondet  vna  maxima- 
rum, ideo  maxim*  omnium  abfeiflarum  propofit*  line*  tot  erunt,  quot  etiam  refidu*  om- 
nium abfeiflarum , quotcunq,- fint  omnes  abfcifl*,  vel  refidu*,  ideft  pro  qualibet  rrfidoa 
habemus  quoq;  vnam  maximarum  ijs  femper  redii  , vel  eiufdcm  obliqui  tranfitus  aflunv- 
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Si  cuilibet  omnium  abfeiflarum  propofit*  redi*  line*  adiundia  inrelligatur  alia  redla  Ii- 
r.ca  cuidam*qualis,compofit*  ex  omnibus  abfeiffis , & ndiundtis , fimul  coi  ledi*  dicentur 
Omnes  abfcifl* propofit*  line*, adiundi i tali,  nempe adiundti illi , cuiquxadiungurmir 
funt  aquales ; fi  verd  fieret  h*c  adiundiio  refiduis , vel  maximis  omnium  abfeiflarum , pa- 
riter dicerentur  Refidu* , vel  Maxim*  omnium  abfeiflarum  adiundia  eadem  redti  femper» 
vel  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

Propofit  - quacunque  plan  ffgur' , & in  ea  dudl'  vtcunq:  redi  line»  vfque  ad  ambitum^. 
hinc  inde  terminati,  fi  ipfa  redia  linea  deferibere  quancunq;  figuram  planam  inrelligatur 
non  exiftentem  in  plano  propofit*  figurx , ac  deinde  rcliqux  earum , qu*  dicuntur  omnes 
lines  propofit*  figurx  fumpts  Regula  iam  dudll  linet , redii  tranfitus  fi  deferipta  figura 
fit  eredia  plano  propofito:  vel  ciufdcm  obliqui  tranfitus , fi  illi  fit  inclinata , eius  nempe 
tranfitus , qui  fit  in  tali  inclinatione)  deferibere  inrclliganrur  figuras  planas  fimiles , ac  fi- 
miticer  pofitas , & xquidiftantes  primo  defeript* , ita  vt  omnes  deferibentes  fint  deferipta- 
rum  figurarum  line* , vel  latera  homologa  i omnes  defeript*  figur*  fimul  fumpt*  dicen- 
tur Omnes  figur*  plan*  fimiles  talis  propofit*  figur*  fumpt*  Reguli  earum  vna , vel  Re- 
tuli etiam  ipsv  linea , vel  latere  deferibente , vt  fi  defeript*  figur*  effent  quadrata , h*  di- 
cerentur Omnia  quadrata  talis  propofite  figur? , vel  fi  effent  triangula  {quilatera,  diceren- 
tur omnia  triangula  equilatera  eiufdem . 

Solidum , cuius  omnes  defeript?  figur?  fimiles  funt  omnia  plana  .dicetur  Solidum  fimi- 
lare  genitum  ex  propofit-  figura  juxta  eandem  Regulam , iuxta  quam  fumpt?  omnes  didi? 
figur?  fimiles  fuerunt ; qu?  igitur  ex  figuris  propofitis  vt  fic  generantur,  dicentur  abfqut> 
alio  addito  Solida  fimilaria  genita  ex  propofitis  figuris  iuxta  Regulas  omnium  fimilium  fi- 
gurarum.qu?  ipforum  cuadunt  omnia  plana,-  propofit?  autem  figur?,  eorundem  Genitrices  j 
figur?  vocabuntur . 

Cum  veri)  duarum  Genitricium  vtcunque  figurarum  omnes  defeript?  figur?  nedum  fi-  • 
miles  erunt,  qu?  reperientur  in  carum  vnaquaque , fcd  etiam  qu?  funt  vnius  inucnienrar 

fimiles 
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limiles  omnibus  figuris  (imilibus  alterius  propofit.r  figura; , fixerint  autem  in  vtroq;  folido 
figura;  aeque  eleuat*  fuper  plana  Gcnitricium  figurarum , tunc  folida  genita  ex  propofitis 
figuris  iuxta  Regulas  eas , qua;  funt  Regula;  omnium  fimilium  figurarum , carundcm  pro- 
pofitarum  Gcnitricium  figurarum  dicentur  folida  inter  fe , vel  ad  inuicem  fimilaria  genita., 
ex  didis  figuris  iuxta  didas  Regulas , vel  intdligentur  femper  c(Tc  inter  fe , fcu  ad  inuicem 
fimilaria ; licet  hoc  non  exprimatur , quotiefeunque  contrarium  aliquid  non  adijeiatur . 

Cilm  autem  duas  figuras  in  eodem  plano  habuerimus  in  eadem  altitudine  exiftentes, 
redangula  fub  fingulis  earum , qua-  dicuntur  omnes  lineat  vnius  propofitarum  figurarum , 

& illis  in  diredum  rcfpondcntibus  in  alia  figura  fimul  fumpta  fic  vocabimus,  nempe  re- 
dangula  fub  ijfdcm  figuris,  Reguli  eadem , qua-  cft  omnimri fumptarum  linearum  Regula. 

Cfim  vero  propofitarum  figurarum  altera  fuerit  parallclogrammum , cuius  bafis , iuxta 
quam  altititudo  mmitur , fit  fumpta  pro  Regula , dida  redangula  vocabuntur  etiam  om- 
nia redangula  reliqua:  figura: , atque  alta , ac  eorum  vnum . 

Ha;c  exccrpfimus  ex  Audore  Methodi  Indiuifibilium : & vt  par  erat  omnino  immutat»-, 
tranftulimus,-  proximum  eft,  vt  breuiter  ha-c  explicemus , deinceps  vtranque  Methodum 
appofitis  exemplis  declaraturi . 

Sit  igitur  quateunq,-  figura  ABCs  cius  vero 
oppofit*  tangentes  vrcunq,-  dud*  EO,  BC,  in- 
rclligantur  vero  per  ipfas  EO,  BC  indefinite 
extenfa  duo  plana  inuicem  parallela , quorum 
quod  tranfit  per  EO  exempli  gratia  moucatur 
verfus  planum  per  BC  femper  illi  *quidiftans, 
donec  illi  congruat ; communes  itaq;  fcdioncs 
talis  plani  fluentis  cum  ipsa  figura  ABC,  qua: 
in  toto  illo  motu  perficiuntur , fimul  collcd* 
vocantur  omnes  hnc*figura:  ABC,  £ quibus  aliqua:  funt  LH,PF,BC  fumpta:  Regula-  l,"‘  - 
earum  vns , yt  xps,  BC,  & quidem  red.  tranfitus,  cum  plana  parallela  redHecanr  figuram  jmi  nV,.„ 
ABOat  vero  emfdem  obhqut  tranfitus, cum  plana  parallela  oblique  fecant  figuram  ABC,  nt/, 

& quidem  obliq  ui  tranfitus,  nimirum  illius , qui  In  taii  fit  inclinatione . Videt  igitur , qu* 
dicantur  omnes  line*  ngur*  ABC.  ° 4 

: Intelligamus  nunc  per  ABC  repratfentari  fblidum , cuius  duo  oppofita  plana  fint  tan- 
gentia, qu*  quidem  tranfeant  per  redas  EO,  BC,-  intelligatur  nuncmoucri  planum  per 
W cxtcnfum  vcrfus  Pknu7  Per  rc,Sam  BC  tranfiens,  femper  illi  «quidfflans ; huius  igitur 
piam  fluentis , motumque  fubeuntis  conccpt*  in  folido  ABC  figur* , qu*  quidem  in  vni- 
«crfomotu  fieri  mtclhgunturob  mterfediones  plani  cum  figur?  folid?  fipcrScic,  vocantur 
I omnia  plana  folidi  ABC  fumpta  ReguU  eorum  vno ; quorum  aliqua  funt  inrclligenda  LH, 
rFAB^L?U°rUln  communcs  ««tones  cum  figura  ABC  funt  red?  LH,  PF,  BC,-  deinde  fint 
red?  ON,  EM,  qu?  occurrant  planis  per  EO,  & BC  tranfeuntibus , occurrant , inquam , in 
punttis  O.NiE.M,  at  vero  reda  ON  pcrpendiculariter,  EM  verd  oblique  in  illa  plana  inci- 
dat; punda  igitur,  qu?  funt  communes  fcdioncs  omnium  planorum  folidi  ABC,  produ- 
diorum , n opus  fuerit , & re&£  ON  vocantur  ipfius  omnia  pun&a  redii  tranfitus  > quorum  °mni* 

aliqua  funt  H,I,N.Qu?  inter  ipfa,& extremum  pundumOcontincnrur,  vt  ipfc  OH.OI,"*""^""' 

ON  abfcifl?  nuncupantur  .•  at  vero  qu?  inter  eadem  punda , & aliud  extremum ,‘  quod  cft  M/d*. . 

N» continentur  , vt  videlicet  NlyNH, NO  y refiduf  omnium  abfciflarumj  tot  aquales  ipll  r,mM4  om. 
ON,  quot  funt  omnes  abfcifl? , fiuerefidu?  omnium  abfciflaruin  ON,  dicuntur  maxim?  ab-  *rh 
fciflarum , fiuc  omnium  abfeiflarum  ON,  quibus  fi  adiungatur  reda  aliqua  linea , dicuntur 
abfcifl?,  i cfidu? , fiuc  maxim?  adiunda  tali  linea , omnes  quidem  redi  tranfitus  in  reda  .s- 
ON,  vt  in  EM  dicuntur  ciufdcm  obliqui  tranfitus , eius  nempif,  qui  in  rali  fit  inclinatione . M‘"“n ' 

^ ^Dicitur  autem  eadem  punda  redi  tranfitus , fiuc  obliqui,  fieri  tum  ab  omnibus  planis  rr-^ 
ptopohti  folidi , vt  ABC,  tiim  ab  omnibus  lineis  plani  pcreafdcm  incidentes  cxtcnfi,  vt 
cx.g.  plani,  quod  per  EO,  BC  tranfit,  quod  pariter  tranfeat  per  ipfas  ON,  EM;  idem  fi- 
quidctn  planum,  quod  in  folido  ABC  figuram  producit  LH,  in  figura  plana  ABC  gignit 
redam  LH,  & in  reda  ON  pundum  H,  at  vero  in  EM  pundum  Y,  quod  tranfit  HL  produ- 
da , vnde  punda  H»Y  dici  poliunt  efleda  a reda  HY,  atque  hunc  in  moduin  omnia  punda 
jcdi  tranfitus , qu?  videlicet  exiftunt  in  reda  ON,  dicenda  funt  fieri, ne  dum  a didis  planis 

H h a paralie- 
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parallelis,  fed  etiam  i lineis  parallelis  figurx  ABC  produflis,  fi  opus  fit,  idque  etiattf  in- 
telligendum  eft  in  refla  EM,  culus  omnia  punfla  dicuntur  ciufdem  obliqui  tranfitus,  qui 
videlicet  in  tali  fit  inclinatione . 

. Deinde  in  eadem  figura  plana  ABC,  fupponaturvtcunque  refla  BC,  qua?  figuram  pia- 
ram BC  dcfcribat  eleuatam  fiipcr  figuram  ABC,  at  vero  ungula;  linea; , quae  dicuntur  om- 
nes lineat  figura;  ABC  fumptx  Regula  BC,  refli  tranfitus,  fi  figura  BC  fit  erefla  figura; 
ABC;  vel  eiufdcm  obliqui  tranfitus , (qui  nimirum  in  inclinatione  deferipra?  figurx  ad  pla- 
num ABC  fit , fi  figura  BC  fit  inclinata  ad  figuram  ABC,)  deferibere  intclligantur  figuras 
planas  fimiles, fifnilircr  pofitas , & xquidiftanrcs ipfi  figurx  BC,  ita  vt  dcfcribcntcs  fint  dc- 
feriptarum  figurarum  linex , vel  latera  homologa,  quarum  figurarum  aliqux  funt  ipfas 
BC,  PF.LH;  omnes  igitur  iftx  fimul  fumptx  vocantur  omnes  figurx  fimiles  ipfius  figura; 
m u ’ ABC  fumptx  Regula  figura  BC,  vel  linei , aut  latere  BC. 

Solidum  autem , cuius  omnes  diftx  figurx  fimiles  ipfius  ABC  funt  omnia  plana , dicitur 
tAJumfmi-  folidum  fimilarc  genitum  ex  figura  plana  ABC  iuxta  Regulam  ipfam  figuram , vel  lineam- 
BC,&ipfa  figura  ABC  nuncupatur  Genitrix  eiufdcm  folidi,  quod  ABC  effc  intelligitur . 
r.  (A, a Q.uo^  fi  all'a  figura  adfit  plana , cuius  omnes  linex  Rcgul;  quadam  fumptx  fimiles  figu- 

enwi«.  ’ras  planas deferibant,  & quidem  fimiliter  pofitas, omnes  vni  cuidam  xquidiftantcs , & fi- 
miles figurx  BC,  & xque  eleuatas  fuper  plana  Cenitricium  figurarum;  iolida  fimilaria  ge- 
nita  cx  iflis  figuris  iuxta  diftas  Regulas  vocantur  inter  fc , vel  ad  inuiccm  fimilaria ; licet 
cum  dicuntur  folida  fimilaria  genita  ex  talibus , & talibus  figuris , & hoc  etiam  alip  non— 
addito,  intclligantur  femper  inter  fe  ea  eife , vel  ad  inuiccm  fimilaria , etfi  non  exprimatur  , 
hoc  autem  nifi  aliter  explicetur . 


M 
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Ad  hxc  exponantur  dux  figurx  in  eodem  plano  i 
ac  in  eadem  altitudine,  qux  fint  BCDA,  ADE;  fit 
autem  altitudo  figurx  ABCD  fumpta  refpcflu  reflx 
CD,  & altitudo  figurx  ADE  refpcflu  ipfius  DE, 
que  intclligantur  cx  eadem  parte  a communi  altitu- 
dine partes  e quales  abfeindere , qu?  fibi  in  direflum 
erunt;  fit  vero  vtraque  communis  Regula  omnium- 
linearum  diflarum  figurarum , fitque  dufla  alia  vtcunque  eidem  CE  parallela  MN,  cuius 
portio  exiflcns  in  figura  BD  fit  MO,  & manens  in  figura  ADE  fit  ON,  reflangula  proindi 
CDE,  MON,  & reliqua  reflangula  omnia , qu?  fub  qualibet  earum , qu?  dicuntur  omnes 
linee  figure  BD  Regula  CE,  vel  CD,  & illi  in  direflum  pofita  in  figura  ADE  contincnrur. 


aKj 


fimul  fumpta, vocantur  reflangula  fub  figuris  BCDA,  ADE: 
Ceterum  femper  erit  aliqua  eidem  in  dircdl 


frlm%  ftfttl. 


tumii  fpfi, 


jtnimsJurr 

UU»1!Ud* 


. . ireflum , prfterquam  forte  illi , qu?  figuram  ratv 

git , vt  BA;  poteft  fiquidem  in  figura  ADE  illi  loco  line?  punftum  vnum  tantummodo  rc(-  I 
pondere , huiufmodi  autem  rcflangulum  non  computatur,  nccinccnfumvemt,  quia  ni-'  1 
hil  illis  adiungit , erit,  inquam,  h?c  linearum  rcfpondcntiain  figura  ADE  ijs,  qu?  fumunrur 
in  BD,  cum  fint  in  eadem  altitudine  fumpta  refpcflu  earundem  linearum,  fub  quibus  rc 
flangula  continentur . 

Qyod  fi  contingeret  earundem  figurarum  alteram  efle  parallelogrammum , & Regulam 
omnium  ciufdem  linearum  effc  vnum  eiufdcm  laterum , quemadmodum  CD,  refpcflu 
cuius  altitudo  fumitur,  tunc  quoniam  ili? , qu?  ?quidiftant  ipfiCD  in  parallelogrammo 
BD,  funt  eidem  CD  ?qualcs , funtqucdiflorumreflangulorum  latera,-  propterea  vocari 
pofTunt  ca  nedum  reflangula  fub  his  figuris , fed  etiam  hunc  in  modum  appellari , nimirilm 
omnia  reflangula  figure  ADE,  qu?  quidem  figura  haud  ncceffano  eft  parallelogrammum, 
{que  alta , ac  vnum  eorum , ac  rcflangulum  CDE,  altitudinis  videlicet  {qualis ipfi  CD. 

Pr?ter  h?c , duo  etiam  Poftulata  occurrunt , quorum  primum  eft  illud . 
v Congruentium  planarum  figurarum  omnes  line?  fumpt?  vna  earundem,vt  Regula  coo£ 
muni,  funt  congruentes.  Et  congruentium  folidorum  omnia  plana  fumpta,  eorum  vno , vt 
Regula  communi,  funt  pariter  congnientia . 

Omnes  figur?  fimiles  alicuius  figur?  plan?  funt  omnia  plana  folidi , quod  terminatur  fo- 
perficic , in  qui  iacent  perimetri  omnium  diflarum  fimilium  figurarum . 

V t vero  haflenus  tradita  melius  intclligantur , oportet  aduertere  Indiuifibilia  figurarum 

inuiccm 


DB  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  L 24; 

inoicrm  comparandi  clTe  fub  quadam  Uniformi  ratione , determinatoquc  fpiflitudinis , fine 
conftipationis , quicumque  ille  fit , gradu , alias  nifi  fcructur  huiufmodi  vnifbrmitas  fpifii- 
tudinisipforumlndiuifibilium,  fieri  poterit,  vtfigure  non  fint  inter  fccqualcs,  quamuis 
Xndiuifibilia  omnia,  vtpotc  obliqui  tran/itus  in  vna  figura, f qualia  fint  omnjbus  Indiuifibili- 
bus, vtpotc  redii  tranatus  in  alia  figura . 

Itaque  fi  figura:  fuerint  plau? , omnes  line?  ipfarum  fub  eodem  tranfitu  accipiende  funt , 
vel  fub  reflo , vel  fub  obliquo , ciufdem  tamen  obliquitatis ; hunc  enim  in  modum  retine- 
bitur femper  in  omnibus  lineis  idem  fpiflitudinis , vel  raritatis  gradus , 

His  autem  de  rebus  fi  quis  alia  nonnulla  defideret,  confulat  Caua  Icrium  huius  Methodi 
Auflorcm,-  folum  illud  adijeiam  fupradiflam  diuerfitatem  in  punctis  quoque  linearum-, 
adinueniri , quarum  vna  dicitur  linea  refli  rranfitus , altera  obliqui ; vnde  illius  punfta  di- 
cuntur punfla  refli  tranfitus , iftius  vero  punfla  obliqui  tranfitus j hxc  eadem  diucrfitas 
cft  in  abfeiflis , refiduis  &c. 

Froindc  abfciffx  .refidux  &c.  hanc  nomenclaturam  fortiuntur . 

Caualerius  porrb  prima’  Methodi  fundamenta  iccit  oftendendo  primo  propofitionem.» 

tUam- . 

Quarumlibet  planarum  figurarum  omnes  linea  redi  tranfitus , & quarum  litet  foltdarum-t 
omnia  plana  funt  magnitudines  inter  Je  rationem  habentes . 

Secundo . 

JEquahum  planarum  figurarum  omnes  linea  funt  aquales , & aqualium /olidarum  omnior 
plana  fnnt  aqualia , Reguli  quanis  afiumpta . 

Terti  6. 

Figura  plana  habent  inter  fe  eandem  rationem  quam  tarum  omnes  linea  tu.vta  quamuis  Re- 
gulam ajfumpta ; & figura  Coltda,  quam  earum  omnia  plana  iuxta  quamuts  Regulam  af- 
fumptu . 

Quarto . 

Si  dua  figura  plana,  vel  ftltda  in  eadem  altitudine  fuerint  tost/lituta  ,dudis  autem  in  pia- 
nt s , redis  lineis , & in  figuris  /olidis,  dudis  planis , vt  cunque  inter  fc  parallelis , quorum 
refpedu pradida  Jumpta  fit  altitudo , repertum  fuerit  dudarum  linearum  portiones  figu- 
ris planis  interceptas  ,fcu  dudorum  planorum  portiones  figuris /olidis  interceptas , effij 
magnitudines  proportionales,  homologis  in  eadem  figura femper  exijl entibus:  dida  figura 
trunt  inter  feevt  vnum  quodlibet  torum  antecedentium  ad  fuum  confequens,  in  aha  figura 
eidem  corrcfpondens . 

Prima  propofitio , item  fecunda , & tertia  veritatem  generalis  regula:  dcmonftrant  iux- 
*a  priorem  Methodum  affumptx.  At  Propofitio  quarta  cft  quafi  quidam  nexus  vtriufquc 
Methodi  Indiuifibilium , cum  in  ea  appareat  comparatio  omnium  Indiuifibilium , tam  col- 
leftiuc , quamdiftributiuefumptorum’,  propterea  quod  fingula  Indiuifibilia  alicuius  figu- 
ra cum  fingulis  Indiuifibilibus  alterius , eifdem  in  direflum  pofitis,  collata , reperiantur  ad 
illam  habere  eandem  rationem , quod  ad  pofteriorem  Methodum  pertinet:  concluduntur 
omnia  Indiuifibilia  ad  omnia  Indiuifibilia  cfle,  vt  vnum  ad  vnum,  quod  priori  Methodo 
congruit ; vnde  infertur  figuras  ipfas  e(Tc,  vt  vnum  ad  vnum . 

Harum  antempropofitionumdcmonftrationes  , qualefeunque  fint,  apud  ipfum  videri 
potiunt  ,•  nos  tamen  illas  quatenus  ad  noftram  Methodum  conducunt , alii  vii  incedentes 
1 Semon lirare  tentabimus,  occurrentes  difficultatibus , qua:  aduerfus  Indiuifibilium  Metho- 
dum afferri  folent . _ 

Ad  fecundam  autem  Indiuifibilium  Methodum  quod  attinet, non  cft  cur  hic  in  eius  con* 
Jideratione  immoremur ; tum  quia  apud  cius  Auftorem  videri  poteft , tum  etiam  quia  per 
fcipfam  non  adiunfla priori,  magnam  haud  affert  vtilitatem.  Hic porrd  videtur  adnota- 
tione  dignum , qu6d  fi  quiipiam  hanc  per  Indiuifibilia  procedentem  Methodum  miniis 
• commendet , ex  eo  capite  (ortafTc , quoniam  ipfis  Indiuifibilibus  vtitur  j aduertat  facile  re- 
meari poffe  ad  quandam  dcmonftrandi  rationem , qux  loco  ipforum  Indiuifibilium  diuifi- 
biliaquatdam  fubftituat , videlicet  parallclogramma  in  planis , St  parallclepipeda  in  foli- 
dis,  qux,  cum  cuique  pcrfpcfla  facili  admodum  cftc  poffint , piget  in  eorum  traflariono 
detineri . * 

Pe 
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De  Methodo  innixa  Cr  au  it at  is  Centro. 

vfm rmtri  wbus  Geometricis  ad  Theoremata dcmonftranda,  & ad  Problemata  eonfirnendalf 'i 

frJULi,  J J.  non  raro  adhibitum  fnilTe  grauitatis  centrum , cum  a Veteribus , tum  a Rcccntioribus  , 
pcrfpicuumcft  eorum  cuicunque  monumenta  yerfanti.  Et  ad  Theoremata  quod  attinet , 
■i— illud  oftcnfum  fuit,  quod  r.ir.tboU  fefquiscrtia Jit  trianguli  tandem  bafn , & altitudinem  ha- 
i»  vf*  imi  ti  tentis:  fic  Se  de  Hyperbole, quod  cuiuslibet  Hyperboles  portio  ad [ibi  inferiptum  triangulum _*• 
mmlfmTiu  tinfdtm  eum  ipfa  bafeos , ae  altitudinis , eam  habeat  rationem , quam  dua  tertia  partes  aggre- 
mminu.  gati  ex  latere  tranfuerfb , & diametri  portione  adeam  , qua  ex  centro  fcH  ionis  ducitur  ad  por- 
tionis centrum  grauitatis.  Et  dc  Ellipfi,  ac  Circulo , quod  omnis  F.llipfeos  , vel  Circuli  portio 
ad  ftbi  triangulum  inferiptum  eiujdem  eum  ipfa  bafeos , ac  altitudinis , eam  habeat  rationem  , 
quam  dua  tertia  partes  diametri  portionis  reliqua  ad  eam , qua  ex  f gura  centro  ducitur  ad 
grauitatis  centrum  in  portione . Prxrcrca , quod  in  femicirculo , & quocunque  circuli  feli  ore 
arcus  ad  duas  tertias  rclfa  fibi fubtenfa , eam  habeat  rationem , quam  femidtameter , ad  eam—r 
qua  ex  centro  ducitur  ad feCloris  centrum  grauitatis . Et  id  genus  alia,  vt  apud  A udiores  vi- 
deri poflunt . 

vfm  anni  Ad  Problemata  quod  attinet;  mulraquidem  prxfidio  centri  grauitatis  conftruda  fue- 
ir ouumii  u nint , & inter  reliqua  prxclariflimunl  illud  , in  quo  iubemur  quadratum  aquale  circulo  exhi- 
krt  i fi quifpiam  enim  centrum  grauitatis (cmipcriphcrii  adinuencrit , acfcccrit,  vtre&a 
wjtnund*.  a centro  circuli  ad  huiufmodi  grauitatis  centrum , qux  quidem  cfi  bafis  Quadratricis , vt 
barc,  inquam,  ad  circuli  radium , ita  hic  ad  aliam  quampiam ; huius  autem  quadruplum  fi- 
dium fit  latus  trianguli  orthogonij , vnum  fcilicct  circa  redhim , aliud  vero  radius  ciufdem 
circuli ; huiufmodi  enim  triangulum  circulo  aequale  erit ; quare  fi  huic  exhibeatur  quadra- 
rum aequale,  hoc  ipfum  quadratum  xquabitur  circulo-,  & alia,  etiam  in  exemplum  afferri 
pollent  . Sed  hac  de  re  infra . 

stulta  it  G„  Hk  porro  non  nulla  dicenda  funt  dc  Grauitatis  Centro , in  cuius  gratiam  non  cfi  prxte- 
I 'rotatum"  rcundum.quod  ab  alijs  itidem  animaduerfum  fuit.  Centrum  nimirum  vniuerfim  acceptum , 
punflum  effe  quantitatis  continux , & finitx , fignatum  fiue  ad  u , fiue  potentia , vel  in  illa_. 
ipfa  quantitate,  eiufue  termino , vel  extra  cum  certo  quodam  refpedu,  fiue  extenfionis, 
fiue  intercapedinis , fiue  habitudinis  panium  ad  id , cuius  dicitur  centrum . 

C”  Centrorum  autem , vt  & quantitatum  tripartitum  videtur  efie  genus,  nempe  centrum  Lf- 

,,,/Ux  nearuin , Supcrficicrum , & Corporum.  Et  quidem  ratione  refpedu^,  tria  quoque  alia  ceo^ 
tra  recognokuntur , videlicet  Figurx , Magnitudinis,  ac  Grauitatis  . 
csnarnuta  Centrum  Figurx , punitum  illud  appellant,  in  quo  omnes  diametri  fe  fe  mutuo  inter/e- 
eant , feu  i quo  /emidiametri  exeunt . Hoc  autem  proprie  corporibus , ac  fuperficiebus 
conucnit,  quibus  proprie  conucnir  Figurx  nomen,  licet  etiam  ad  figuras  conicas  referri  fo- 
leat.  Et  hoc  tam  intra,  quam  extra  Figuram,  eiufque  termino  fignatur;  intra  quidem  vt 
in  fphxra , Se  circulo : extra,  vt  in  conoide  hypcrbolico , Se  hyperbole:  in  termino , vt  in  he- 
mimhxrio , femicirculo , omnibuique  fedoribus . 

Aliqui  autem  loquentes  faltem  de  figuris  redilineis  ordinatis, dcfcripferunt  Figurx  cen-  * 
trum  hunc  in  modum.  Figura  aliqua  plana  multilatera  centrum  habere  dicuntur  punitum 
illud,  in  quo  omnes  rcilalmea , vel  angulos  oppofitos  iungentes , bifariam  fecantur , vel  ab 
angulis  dulfa  ad  laterum  oppofi torum  bipartitas  fccliones  in  eafdem  rationes . 

Cattam  M a-  Centrum  Magnitudinis  illud  eft  pundum,  quod  vndique  xqualiter  ratione  magnitudi-  j 

nis , vel  extenfionis  ab  extremis  abeft . Hoc  vero  cuique  quantitati  finitx  conucnit , Lineis  J 
nimirum,  Supcrficicbus , 8e  Corporibus , fed  non  lingulis.  Linex  quandoquidem  ordinatx  i 
ac  vtrinque  terminatx  centrum  eft  illud  pundu,in  quo  ea  bifariam  diuidirur;  at  inter  fuper- ; 
ficics  folus  Circulus,  inter  folida  fola  Sphxra  eft , cui  Magnitudinis  centrum  proprie  conue- 
niat ; improprie  tamen  Polygonis,  Se  Polyedris  regularibus  aptatur , in  quibus  videlicet  la- 
tera  hedra  ab  hoc  fecundum  fe  tota  fpedata , non  autem  fecundum  partes  xqu£  recedunt ,\ 
quo  pado  Magnitudinis  centrum  extra  quantitatem,  cuius  centrum  dicitur,  reperire  licet ; 
nc  fe  habent  linex  curux  in  fe  ipfas  recurrentes , vt  circularis , Se  elliptica fic  fe  habent  co- 
rona fupcrficialis , Se  annularia  corpora . 

Vel  fi  dicere  placet  hoc  centrum  id  efie  pundum , quod  in  lineis  cas  biffecat , in  fuperfi- 
ciebus 
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cicbus id.wrquodvtamqueduiftare&alincafuperficieminduasxquales  partes  diuidit : 
in  corporibus  puruftum  illud,  per  ejuod  vtcuncjuc  planum  incedens  xque  partitur . 

Hxc  autem  xqua  partitio,  tam  in  lineis, quam  fupcrficicbus, atque  corporibus  fic  intelli- 
genda  eft , vt  partes  illa:  fcorfum  acceptat  fint  atquales , ac  homogcncis  arquipondercnr . 

Centrum  grauitatis  varii  definitum  fuit , dixerunt  aliqui  fic  definiendum , Cenerum  gra-  cami  r»»«- 
mitatis  euiufque gruuit  eft  eiufdem granis  medium ; ita  quidem  A riftotelcs , Alij  fic , dicimus  vmU 

autem  eentrum  grauitatis  vniufiuiufque  corporis  efe punlhtm  quoddam  tntrupojitum  a nuo Ji 
grane  defendens  mente  etneipiatur , dum  fertur  quiefeit , & fernat  tam,  quam  in  principio  ha- 
betat  pojititnem , neque  in  ipfa  latione  cireumucrfitur ; ita  Pappus.  Alij  fic,  centrum  graui-  , 
tatis  vniufcuiufque  /olide figura,  e Ji  punitum  illud  intrapojitum  , circa  quod  vndtque  partes  ■ 
aqualsum  momentorum  etmf Jiunt . Si  enim  per  tale  centrum  ducatur  planum  > figuram  quemo- 
» aiocunque  fccans  ,fempcr  in  partes  aqueponderantes  ipfam  dtuidet . 

Qui  ha&cnus  de  centro  grauitatis  tradita  docuerunt,  Phyficc  grauitatem  ipfam  contcm-  Gr  artit  a,  ft * 
plantes,  folis  corporibus  adfcripfcrunt,  ejuibus  re  vera  ineft;  acobidinijs  tantummodo  "i**- 
grauitatis  centrum  agnouerunt , quibus  cum  rc  ipfa  tantum  grauitas  infit , & iplum  graui-  ‘"‘J‘  ‘ 
tatis  centrum  inefle  poteft . 

Quamuis  tamen  nunquam  Natura  fuperficics , & lineas  a corporibus  feiunxerit , a Ma- 
thcmatico tamen  feiungi  permittitur,  citra  errorem. Non diflimiliter, quamuis  grauitas, 
grauitatifque  centrum  folis  corporibus  infit , nihilominus  non  fine  magno  veritatis  lucro  ftetiHitJtntit  m 
fibi  Mathematicus  arrogat , grauitatem  fuperficicbus , lineis , ac  pundiis  inefte  concipere.,, 

Quod  fi  permittendum , quod  revera  permitti  debet,  generalior  eft  ineunda  tradtatio  d«j 
iplo  grauitatis  centro , ac  propterca  non  fidendum  in  deferiptionibus  iplius  hactenus  tradi- 
tis , quibus  tantummod6  centrum  grauitatis,  quod  proprium  eft  corporum,  explicatur,  fcd 
paulo  vniuerfalior  eft  afferenda  definitio  hunc  in  modum . Grauitatis  centrum  vniujeuiuf- 
que  finita  quantitatis  punllum  ejl  illud,  vel  in  illa  ipfa  quantitate , eiufue  termino  , vel  extra 
pojitum,  arca  quod  Vndtque  partes  aqualium  momentorum  confijlunt . Propterea  quod  vel  ip- 
fum  centrum , vel  linea  recla  ,fiue  planum  per  centrum  quonsedocunque  ductum  femper  tn par- 
tes eque  ponderantes  propojitsm  quantitatem  dtfpefcct  . p . 

Non  eft  aute  hic  pnetcrcundum  id,  in  quo  nonnulli  craffiori  Mincrua  philofophantes  de- 
■cepti  funt.vidclicet  binas  illas  partes  ab  huiufmodi  punCto, aut  plano  fccante  fadlas  ?quipo- 
derantes  cfle  dicendas  comparatione  centri  grauitatis  totius ,-  atque  hunc  in  modum  partes 
illas  atqualium  momentorum  cfle,  non  aute  quafi  fcorfim  acceptat,  & ad  trutinam  reuocatx 
iquiponderarc  debeant . Partes  enim  illa:  aequalia  mpmcnta  lapiuntur  ratione  politionis, 

-ac  litus,  quibus  fublatis , nihil  prohibet  quominus  inaequalium  illa:  fint  ponderum;  qua: 

■quidem  omnia  facile  Librx  naturam  perferutanti  conftabunt.No  enim  repugnat  vt  ea,  qute 
j aequiponderant , etiam  fcorfim  fpedtata  xqualium  fint  ponderum , id  tamen  neccffariunu. 

non  eft  ad  aequilibrium , fcu  ad  momentorum  xqualitatem , cum  teftimonio  librx  non  rnrb 
j psrtes  exigui  ponderis  feorfim  fpcClatx,  fi  a centro  longius  abfint,  xquiponderent  partibus 
..  grauioribus  prope  centrum  conftitutis.  Hxc  autem  vniuerfim  dicta  funto  de  grauitatis 
centro  in  triplici  quantitatis  genere,-  fiquidem,  vtpaulh  antea  notauimus,  non  fine  magno 
J fapientix  commodo,  grauitatem  ne  dum  corporibus , fed  etiam  lineis,  atque  fuperficicbus 
inefle  concipimus,  Obfcruarunt  autem  non  raro  idem  cfle  ccntrtlm  grauitatis  figurx, 
ciufdemque  perimetri , quandoque  vero  non  ita , 

Nec  etiam  ommittendum  eft  , quod  in  rc,  de  qua  agimus,  non  exigui  momenti  eft,  nimi-  aiiutmota 
rum  cum  grauitatem  lineis , & fupcrficicbus  inefle  concipimus  proprii  loquendo , compa-  * 
rationem  mftituendam  effc  inter  homogenca,  qux  quantitate  affedta  intelligimus:  vndej 
inter  lineas,  quas  graucs  cocipimus,  inftttucnda  eft  comparatio ,-  item  inter  ftipcrficies,-  tan- 
deminter  corpora ; non  autem  inter  lineas , & fuperficies , vel  inter  fuperficics,  & corpora . .. 

T)c  his  tamen  fufiori  calamo  feribendum  alibi . 

Reliquum  eft  vt  de  vfu  centri  grauitatis  ad  dimenfiones , rationefquc  figurarum  ineun- 
das .fermonem  inftituamus . Non  vno  autem  modo  contingit ; ducemus  autem  exordium 
ab  eo,  quem  excoluit  Antiquitas , ifque , vt  perfpicuus  reddatur , exemplis  cum  illuftrabi- 
mus.  Prius  tamen  animaduertendum,  eius  vfum  prxeipue  confiftere , vt  beneficio  iplius 
inter  magnitudines  rationem  inticniamus;  Ita  plani  fupcrifls  adnotatum  fuit,  ope  centri 
grauitatis  cognofci  quxnam  fit  ratio,  videlicet  lcfquitcrtia , Paraboles  ad  triangulum  libi 
nferiptura , & fic  de  alijs . ’ " Metho- 
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'AnUmiJu  Methodum  hanc  e Veteribus  Archimedes  in  fuo  de  Quadratura  Paraboles  Libro,  lucir*. 

*entcr  exprcfTu  , quamuis  initio  eam  Mechanicam  appcllauerit , non  ob  id  tamen  dd 
5 teftahilem  putes , cum  certis  dcmonftrationibus  innitatur . Hunc  porro  in  modum  ad  Pro- 

pofitionem  XVII  vfque , procedit.  Pergit  deinde  aliavtcns.  Methodo  qux  puri  Geome>- 
tricaeft,  qux  quidem  apud  ipfura  videri  poteft. 

Sed,vt  h?c  aliquo  illuftrcmus  exemplo,vnum,vel  alterum  afferemus  ex  ijs,  quibus  etiam 
& nqflra  Methodo  tuisfacimus : propterea  fit 


SiuapluBvJi 

pextv^ 


THEOREMA . 

B arabo  te  ftfquiterlia  cft  trunculi  eandem  fibi  bafin , (fi  eandem  altitudinem  habentis. 


b $ ftxti- 


Sit  parabole  AOBC,  cui  inferiptum  fit  triangu- 
lum ABC;  vtriufq;  communis  vertex  efto  B,  bafis 
autem  AC . Dico  parabolen  AOBC,  fcfquitcrtiant 
efle  trianguli  ABC. 

Ducatur  diameter  BD,  fcceturquc  DC  bifariS  * 
in  pundto  E,&  in  F ea  lege  fecccur, l’  vt  ratio  FC  ad 
DF,  fit  fuperbipartiens  tertias , hoc  cft , vt  5,  ad 
« il-piw*  3:  at  vero  per ' pundta  E,  & F,agantur  EH.  FG  pa- 
rallela: diametro  DB;  mox  agatur  BE  occurrens 
FG  in  N;  fit  aurem  portionis  parabolies  BHCB, 
grauitatis  centrum  I,  punitum  fcilicet  in  kH,  eiul- 
dem  portionis  diametro . 

Ex  I ducatur  refla  ad  ccntru  grauitatis  femipara- 
boles  BHCD.quod  neceifario  erit  in  refla  FG,  vt  demonftrabitur , nimirum  L,&  protra- 
iiaad  partes  L occurret  reflx  BE  in  punito,  videlicet  M,  quod  erit  centrum  grauitatis 
trianguli  DBC,  vt  infra  dicetur ; quare  EB  tripla  erit  ipfius  EM,  & punitum  M ncccflariq 
cadet  inter  B,  & N,v  t pauli  infra  conflabit . 

• 1 ' fefclutia'. 

Voniam  integra  parabole  AOBC,  fefquitenia  efl  trianguli  integri  ABC;  ergo  fem> 
it d trianguli  DBC:  fed  MI  cft  fefquitertia  ipfius  LI, 


4,  s.  fwmi . II  parabole  DBHC  fefquitertia  erit d „ . 

1 vt  mox  videbimus ; ergo  vt  MI  ad  IL,  ita  femiparabole  DBHC,  ad  triangulum, 

i»»-».  DBC; ergo 1 per  conucrfionem  rationis , vt  IM  ad  ML,  ita  femiparabole  DBHC,  adpara- 
S 17. bolicam  portionem  BHCB;8e  ' diuidendo  vt  LI  ad  ML.ita  reciproce  triangulum  DBC,  ad 
portionem  parabolicam  BHCB . Quod  ita  fe  habet ; nam  M,  efl  centrum  grauitatis  trianv 
guli  DBC:  &I  cft  centrum  grauitatis  portionis  parabolica:  BHCB:  & L cft  centrum  grauiV  ! 
tatis  femiparabolcs  DBHC . Si  autem  cuiuslibet  figura  planae  vtcunque  fedlx  centra  gra«; 
piratis  partium  iungantur  reft  i linea , huiufmodi  linea  a centro  grauitatis  totius  prxdiCU 
«siT*"'  £■  plan*  ha  fecatur , h vt  fegmenta  c contrario  rcfpondeant  panibus  commemoratis , 

r*  *** 

lemma  A 

Quod  autem  centrum  grauitatis  femiparabolcs  BHCD.fit  in  recta  FG,  qu*  parallela  efl 
ipfi  DB,  oftendetur  inferius . Efi  enim  ipfius  FC  ad  DF  ratio  fuperbipartiens  tertiat 
<fie.  Oftendetur  inquam  inferius , vbi  de  noftra  peculiari  Methodo  agetur , <3e  qui; 
dem  longe  aliter , ac  ab  alijs  preftitum  fuerit , 

lemma  ll 

Quod  veri  IL  protracta  ad  partes  L,  occurrat  centro  grauitatis  trianguli  DBC,  cuiuf- 
modi  cft  ex  hypothcfi  punctum  M,  fic  oftendo.  gumiam  erfim  1 punitum,  tjl  centrum 
grauitatis  portionis  parabolica  BHCB',  & M,  centrum  grauitatis  trianguli  DBC,  deniqat 

h 
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2 efi  centrum  gravitatis femiparaboies  BHCD;  ell  autem  femiparabole  prxdtll  x vt  cun- 
que diuij. i k recti  BC  in  partes , quarum  vna  efi  ponit  par  abolita  BHCB,  cuius  centrum 
grauitatis  efi  /;  alii  vero  e(l  triangulum  DSC,  cuius  grauitatis  centrum  eft  M;  ergo  re  [fi 
coniungens  punita  f,M  fecari  debet  ab  L,centro  grauitatis  totius  magnitudinis,  nempe  fe- 
jviparaboles  BH CD:  fi  igitur  reda  tL,non  per uen  iret  ad  M,  grauitatis  centrum  trianguli 
DSC,  relta  coniungens  puniti  M,I non  tranfirct  per  L;  altoquin  duarum  rectarum  vnum 
foret  commune  figmentum  U,  atque  adeo  non  fice  aretur  k centro  grauitatis , nimirum  fi- 
mi paraboles  BHCD,  Quod  eft  tnconueniens . 

Breuius  ex  odhua  Prop.  xEquipondcrantiurn  Archimedis 

Lemma  III, 

Quod  autem  EM  fubtripla  e(Te  debeat  ipfius  BE,  conflat.  Nam  'grauitatis  centrum  v niufi. 
cuiufique  trianguli  efi  punctum  in  re(t  a dultak  vertice  bifficantc  bafin,  ita  vt  pars  ad 
verticem,  dupla  fit  reliqua , 

Lemma  1111, 

' Quod  autem  Mlfit  fcfquitcrtia  ipfius  Ll.fic  offenditur.  Squalium  enim  partium  CD  efi 
ullo,  talium  DE  debet  efie  quatuor , cum  DC  diuifafit  bifi-riam  in  E;  efi  autem  FCex 
eonfiructione  quinque  tergo  FE  erit  vnum;  (fi  quia  FN parallela  efi  ipfi  BD,  ob  id  erit,  vt 
DE  ad  EF,  ita  BE  ad  EN;  fied  DE  ad  EF,  efi  m ratione  quadrupla , cum  DE  taxata  , vt 
quatuor,  FE  valeat  vnum  tergo  BE  ad  EN,  erit  in  ratione  quadrupla ; efi  * autem  BE  ad  * i*  trou.-a 
EM,  in  ratione  tripla ; ergo fi  BE  taxetur  duodecim , ME  valebit  quatuor , (fi  NE  vale-  / 

iit  tria , atque  adeo  MNvalebit  vnum , itaque  ME  quadrupla  ent  ipfius  MN,  at  ob  pa- 
rallelas NL,  EI,  qua  ratio  efi  EM  ad  MN,  eadem  efi  1M  ad  ML;  ergo  IM  quadrupla  ent 
ipfius  ML;  quare  per  conuerfionem  rationis  MI fefqu  i tertia  ent  ipfius  LI. 

Pumilum  M, cadet  inter  B & N;  Nam  alioquin  caderet  extra  FG,  quod  efi  alfurdum , 

Compojitio . 

✓"N  Vomam  L eft  centrum  grauitatis  femiparaboies  DbHC,  vt  vidimus;  & I,  eft  centrum 
\J  grauitatis  portionis  parabolica:  BHCB;  & M,  eft  centrum  grauitatis  trianguli  DBC; 

ergo  erit,  w offendemus,  reciproci,  vtLI  ad  ML,  ita  triangulum  DBC  ad  por- 
tionem parabolicam  BHC^;  ergo  componendo,  vt  IM,ad  ML,ita  femiparabole  DBHC, ad 
parabolicam  portionem  BHCB, ergo  per  conuerlioncm  rationis , vt  MI,  ad  IL,  ita  femipa- 
rabole  DBHC  ad  triangulum  DBCjfcd  MI  eft  fcfquitcrtia  ipfius  LL-  ergo  femiparabole ; 

DbHC,  fcfquitertia  erit  trianguli  DBC;  ergo  integra  parabole  ABHC,  fcfquitcrtia  erit 
trianguli  integri  AbC  . Quod  oportebat  &c,  , * 

Confpcctus  Refolutionis  , atque  Compofittonis 

Quoniam  integra  parabole  AOBC  ftfqustertta  eH  trianguli  integri  ABC ; ergu  imUum 

Semipar abole  DBHC /efquitertia  erit  trianguli  DBC:  Jed 

MI  efi  fcfquitcrtia  ipfius  LI,  ergo  ,?«;> 

Vt  MI  ad  IL,  ita  femiparabole  DBHC,  ad  triangulum  DBC ; ergo  per  conuerfionem  rationis, 

Vt  IM  ad  ML,  ita femiparabole  DBHC  ad  parabolicam  portionem  BHCB:  (fi  diuidendo , 

. Vt  bl  ad LM,  ita  reciproci  triangulum  DBC  ad portionem  parabolicam  BHCB;  Quod  ita  fe 

• habet:  nam  M,  efi  centrum  grauitatis  trianguli  DBC:  Cf  I,eft  centrum  grauitatis  portio - ^ ^ 

nis  par  ab  ohe  a BHCB:  (fi  L,  eft  centrum  grauitatis  femiparaboies  DBHC.  ergo  IM  ita  fe- 
rabitur  in  L,  vt  reciproci  (fic.  CmH\ 

Si  autem  cuiuslibet  figura  plana:  vteunque  fe<ftas  centra  graui  tatis  rpartium  iungantur,-' 
tt&a  linei , huiufinodi  linea  a centro  grauitatis  totius  pradiitiplani  ita  fccatur,  vt  fegmeij- 
M i contrario  rclpondeant  panibus  commemoratis , 


Ii 


SCHO- 


GAROLI  REN  AIPINIJ 

S C H q U / Q N, 

fx  ditiis  'apparet  v/us centri  grauitatis  ad  o/lendendam  rationem  tuter  duas  fuperfcUf, 
Non  dijfimihter  m corporibus  ad  idem, grauitatis  centrum  adhiberi /olet.  Obfirua  autem 
in  fit  pe  non  refohit  tone,  fit/,  adhiberi,  tanquam  Libram,  atque  L,fe  habere, t an quam  Hyfo 
mochon,  & ipfiut  libra  extremis  MJ,tntelligi  appenfa  grauta,nempe  triangulum  DSC,  fr 
/pat tum  parabolicum  BHCD, 

Aliter 


OVoniam , vt  inlra  demonflrabimus , peculiarem  noftram  Methodum  trailantes , ad« 
hibito  etiam  grauitatis  centro , fpatiurr»  DBC,  triplum  eft  fpatij  BHCB;  ergo  com, 
ponendo  fpatium  DbHC  quadruplum  erit  fpatij  BHCB; ergo  per  conuerfioncm  ra- 
tionis Ipatium  DbHC  fefquitcrtium  erit  (patij  bDC,  fcd  vt  (impium  ad  (impium , ita  duplu 
ad  duplum  ,-ergo  parabole  AObHC,  qua:  cft  duplum  fpatij  DbHC,  fefquitertiacrit  trian-. 
guli  AbC,  quod  cft  duplum  fpatij  DBC. 

Nec  defunt  alij  modi  quibus , mediante  centro  grauitatis , hoc  idem  Theorema  oftendi 
poteft, 

Sed  & illud  quoque  mediante  grauitatis  centro  demonftrabitur, 


lien-.pluay^ 

L>av, 


T H E Q R E M Ay 

Circuli figmentum  ad inferiptum  fbi  triangulum  eiufidem  bafeos  ac  altitudinis  , efi  vt  dua 
tertia  partes  diametri  figmenti  reliqui  ad  feliam  connctl  cutem  circuli  centrum , 
ui  tat  is  centrum , quod  ab  initio  proponebatur,  figmenti , 

Segmentum  prardiflum , vel  eft  non  maius,' 
ycl  maius  dimidio  circuli,  Sit  primo  non_j 
■naius , 

Efto  circulus  ABCD,  cuius  centrum  G,  feg- 
mentum dimidio  non  maius  (it  quod  rcifta  aC, 

&peripheria  ABC  continetur,  cui  fit  inferia 
ptum  triangulum  AbC,  cuius  altitudo, BK.qug 
fit  propterea  fegmenti  AbC  diamerer.Manife- 
ftum  autem,  quod  hxc  produfta , tranfibit  per 
G circuli  centrum.  Reliqui  fegmenti  diameter 
fit  KD,  fitq;  fegmenti  redta  AC,  & periphe- 
ria  AbC,  comprchenfi  , grauitatis  centrum., 
pundtumL. 

Oftendendurn  cft  Circuli  fegmentum  coni- 
prehenfum  recta  AC  & peripheria  AbC  ad 
triangulum  aBC  cfle , vt  dua:  tertiae  partes  ip- 
fius KD  ad  GL. 

fiat  triangulum  EGF.  cuius  bafis  parallela , & aequalis  AC,  & altitudo  GH  aequalis  At, 
huius  porro  grauitatis  centrum  fit  I,  punctum,  in  quo  GH  ita  diuiditur , vtGIfit  dupla  ip-;  1 
ftusIH, 


Refolutiu  l 

f~\  Voniam  eft  vt  dua»  tertia  partes  ipfius  Dfe  ad  GL,  ita  fegmentum  ABC  ad  triangiH 
Ium  ABC;  fedvtGI  ad  GL,  ita  cft  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF:  vt  in;  frLi 
conftabit  i xquiponderant  enim  ex  G,  ergo  per  fubrractionem  aqualium^ 
lationum , vt  duae  tertii  partes  ipfius  DK,  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  eft 
jd  GI,  ita.,  triangulum  EGF,  ad  triangulum  AbC,  fed  vt  dux  tertia  partes  ipfius  DK 
,r  “ -----  - ...  ,4  • 


h 
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ad  ipfam  GI,  ita  DJC  ad  GH;  ergo  vtDK  ad  CH,  ita  triangulum  EGF  ad  triaagufufiC 
ABC . Sedi n Dk  ad  At,  ita  Dk  ad  GH;  ergo  vt  Dk  ad  aK,  ita  triangulum  EGF,  ad  trian- 
gulum AbC;  fcdvt  Ak  ad  KB,  itaDk  ad  Akjergo  vt  AK  ad  KB,  ita  triangulum  EGF  ad 
triangulum  ABC . Sed  GH  eft  ex  conftructionc  squalis  AK;  ergo  vt  GH  ad  p.K'  in  triin 
gulum  EGF  ad  triangulum  AbC  . Quod  na  &hA ; funtSK^Sa bK 
iunt  aquales , atque  adeo  funt  imctfa&r  altitudines . ** 

Lemma 

EPf-A'  ■ 

Compofitio . 

O rt5tABC’ EGF  ru,nt  r5^hT  bl(ium  * crunt  inter  fc  vt  altitudines ; 

trgo  vtGH  ad  BK,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  AeC,  fed  GH  ex  conftru- 
• «wne  ellatquaLs  AK;  ergo  vt  AK  ad  KB.ita  triangulum  EGF  ad  triangulum. 

AeC,  fed  vt  Ak  ad  kB,  ita  Dk  ad  AK;  ergo  vt  DK  ad  Ale,  ita  triangulum  EGF  ad  trianeu- 
lum  AliC.icd  vt  DK  ad  AK,  ita  DK  ad  GH;  ergo  vt  Dk  ad  GH,  na  triangulum  EGF°ad 
rrranguluniABC;fcdvtDKadGH,nacxdcm  partes  ipfius  Dk  ad  eafdcun  panes ipfius 
GH,  nempe  dux  tertis  partes  ad  duas  tertias  partes;  ergo  vt  dux  tertis  partes  ipfius  DK 
ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  eft  ad  GI,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  AbC; 
fed  vt  GI  ad  GL,ua  quidem  eft  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF;  ergo  . vt  dux  tertis  , 
parxs  ipfius  Dk  ad  GL,  ita  fegmentum  AbC  ad  triangulum  abC.  Quod  opponebat  oiten- 

At  quando  fegmentum  fuerit  maius  dimidio 
lunetis  AD.DC,  reliqua*  portionis  ADC  graui- 
tatis  centrum  efto  M,  ex  hadtenus  dcmonftratis  li-  . , , t 

«7  net,  fcgmcnrum  comprehenfum  redta  AC,&  peri-  . 

plieriaADC,  ad  triangulum  ADC,  ede  vtdux  ter- 
tis partes  BK  ad  GM;  at  vt  triangulum  ADC  ad 
triangulum  ABC,  ita  eft  KD  ad  BK,  feu  vt  dux  tcr- 
tix  ipfius  KD  ad  duas  tertias  partes<ipfius  KB;  ergo 
vtduartertix  partes  ipfius  KD  ad  GM,itacrit  * fer- 
mentum comprehenfum  redii  AC,  St  peripheria 
AD  - ad  triangulum  ABC,  fed  vt  fegmentum  com- 
prehenfum  redi  AC,  & peripheria  ABC,  Jd  fcg- 
■aeutimi  alterum  fub  redla  aC,  & peripheria  ADC, 
eft  “ vt  GM  ad  GL  (eft  enim  G cetrum  grauitatis  to- 
tius figurs  & L,  ac  M,  funt  centra  partium  s)  ergo  c 
vr  dux  tertix  partes  KD  ad  GL,  ita  fegmentum  con- 
tentum redt  i AC,  & peripheria  ABC,  ad  triangulum 
ABC . • 

tr 

• Confpccius  Refolutionit  , at y;  Compofttionit  ’ 
ltuftif  Vt  d"X  ,er,U?Met  ,pf,HS  m adGL'  AtCud  thvgulur^.  **. 

**-*”»•*•  «f  «• 

n nhl‘JrHPT7  'rfM1  ?K *'r““P*rta  ipfius  GH,  iuDK  tdGH\  ergo 

Vt  ni  adGH, ita  trungulum  FGE sd trituiuliim  ABC,  fed  • “ c - v-  . 

n Dk  *d  AK,  itu  Di:  tdGHi  trgo  * ‘ “ J 

i*  i rt 


B 


a inrt. 


b Z.atjuifcH.l. 
Attium . 

C tl. 


VH 


«Akot  l RfiN  ALDINII 


•• 


■yt  T>F  ad  AK,  ita  triangulum  EGF  ai  triangulum  ABC;  (ii 
yt  Aie  ad kB,  ita  Dk  ad 'Ab  ergo 
trt  AKadKB,  ita  triangulum  EGF  ai  triangulum  ABC,fid 
Hw  mfilu-  GH  clicx  eonfiruftione  aqualis  AK\  ergo 

VtCHadBk , it  atri  angulum  EGF  ai  tr,  angulum  ABQ.guod  ita  fi  habet, funt  enim  trtat*. 
jk!nii  • " gula , quorum  bafis Junt  aquales , atque  adeofunt  inter  fi,  vt  altitudines , 

S C H e L 1 o fi. 

£x  hts  porri . qua  modo  dicebamus , faeitr  in  nitefiet  ratio  circuli  ad  quadratum 

fi  namque  nos  intel/igamus  AC  duci am  per  centrum  C,  adreefos  angulos  eum  BD , & ad 
Ut  extrema  duCtis  renis  ex  B,  flet  tr, angulum,  ad  quodfem.arculus  eam  habebtt ratae- 
nem,  quam  habent  dux  tertia partes fimidumetri  DG  ad  redam  cont  ungentem  G een- 
t rum  circuli,  fiibeet figura,  <jr, grauitatts , & 

quod  comparatur  per  analogi fmum  illum.  Vt  /em, per spheru  ad  diametrum,  et*  terto* 
lars  di  ament  ad  aliam  interceptam  inter  circuli  centrum,  & grauitatts  centrum  fe- 
micirculi : fiu  quod  in  idim  redit ; Vt  fimiperipheria  circuli  ad  duas  ternas  partes  dta- 
metn  , na  [em, diameter , adtntereeptam  wter  circuli  centrum , 6'  centrum  grauitatts 
femteirculi.  Nam  fi  fuerint  dua  quantitates  ,fuerttq\  vt  prima  ad  fice  unda,  ita tertia para 
huius  ad  altam . Etiam  vt  prima  ad  duas  tertias  partes  fecunde  er  st,  vt  dimidia  pars  f- 
. eunda  ad  illam  ■,  vnde  fi  Geometrici  reperiatur  illud fimieircuh  centrum  gra»itatis,& 

Geometrici  quoq:  quadratum  circulo  aquale  exhibebitur.  Obfirua autem  vfum  centra. 

tranitatis , in  fuprapofila  Refblunone , non  vno  in  loco . 

Sed  nondum  jd  generalem  formam  Theorema  redaftum  cft;  nam  hoc  proprium 
ipfius  circuli,  quatenus GH  trianguli  altitudo  fada  elt  xqualis  AlC.qu*  media  Pr0P°r'1°' 
nalis  cft  inter  Dk,  KB;  fed  fi  GH  iutelligatur potens  redangulum  DKB,  quamuis  non  i 
«qualis  AK,  qus  cft  femibaiis  trianguli  ABC,  fiet  Theorema  commune  circulo,  & tlliph , 
qm  de  rchu  non  nulla  dicenda.  . 

Commune  autem  fier.fi  pnrcipiamus.loco  ipfius  AK.pro  ipfa  GHm  triangulo  EGr 
latui  redam,  quspoffit  vcdaiigulum  BkD;  in  Ellipfi  fiquidem  AKnoncft  huiulmodi, 
quamuis  in  circulo  fit , hoc  autem  intellcdodemonftrjtionera  contexere  licebit  ad  tumf 
cuii  fequitur,  modum . 

fTHEOKEAtA. 

Cuiuslibet  circuli,  arElhpfeos  quidem  figmentum  ad  infiriptumfibi  triangulum  esu  fi/em 
hafeos , ac  altitudinis , efivt  dua  tertia  fanes  diametri  figmenti  reliqui  ai  tUum,  qua  ex 

figura  centro  ad  eraustatis  centrum  cius,  quod  initio  dicebatur, figmenti.  , J 

Segmentum  praedictum , vel  cfl  non  maius,  vel  maius  dimidio  circuli:  fit  pra»_  _Oiy 
«naius . . . Jj 

jufiluut,. 


ixxvi. 


QVoniam  igi- 
tur, vt  dux 
tertie  partes 
ipfius  Dk  ad  GL, 
ita  fegmentu  ABC 
ad  triangulu  ABC; 
fedvtGIad  GL.ita 
eft  tegmentu  ABC; 
ad  triangulu  EGF» 
vt  infra  conftabit ; 
ergo  vt  dux  tertix 
panes  DK  ad  GI» 
• y>  /Atri.  jta  « triagulu  EGF, 
ad  triangulu  ABCi 
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fed  vt  DK  ad  GH,  ita  dux  tertiat  partes  ipfius  DK  ad  GI,  nempe  ad  duas  tertias  partes  ip^ 

Cos  GH;  ergo  vt  DK  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC;  fed  vt  GH  ad  BK, 
ita  DK  ad  GH,  cum  GH,  ex  conftruftione  poffit  rcflanguluin  BkD;  ergo  vt  GH  ad  BK.ira 
triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC . Quod  ita  fc  habet ; prxdifla  enim  triangula  EGF, 

8c  ABC,  cikm  iqualcs  habeant  bafes,  erunt  inter  fc  m ratione  ipfarum  GH,  Bk. 

Lemma  . 

'Jguod  autem  ft,  vt  CladGL,  it  4 fermentum  ABC  ad  triangulum  EGF,  oft cudemus  infraj , 
ntflri  peculiari  Methodo  vt  entes , 

Compojitio . 

QVoniam  itaque  triangula  EGF,  & ABC  funt  fuper  squalibus  bafibus  conditura, erunt 
inter  fc  vt  reflat  GH,BK;crgo  vt  GH  ad  BK , ita  triangulo  EGF  ad  triangulum  ABC, 

. fed  vt  GH  ad  bK,  ita  Dk  ad  GH,  cum  GH  poffit  reflangulum  BKD;  ergo  vt  Dk 
hd  CfiTita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC,-  fed  vt  DK  ad  GH,  ita  dux  tertis  partes 
ipfius  DK  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  nempe  ad  GI;  ergo  vt  dux  tertia-  partes  Dk  ad 
jpiamGI,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC;  fed  vt  GI  ad  GL,  ita  quidem  eftfcg- 
incntum  ABC  ad  triangulum  EGF,  vt  vidimus ergo  » yt  dux  remx partes  ipfius  DK  ad  a i( 

GL,  ita  fegmentum  ABC,  ad  triangulum  ABC . Quod  oportebat  odendere . 

' At  quando  fegmentum  fuerit  maius  dimidio,  ratiocinandum  vt  fupra,  quodque  do 
circulo  diximus,  EUipfi  ed  accommodandum , 

ConfpcHus  Rejolntionis  , atsjue  Compoft  tonis , 

Quoniam  igitur  vt  dua  tertia  partes  ipfius  DK  adCL,  it. fegmentum  ABC  ad  trianJuUm 
ABC;  fed 

yt  GladGLn  iu  ‘ft fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF;  ergo 
Vt  dua  tertia  partes  Die  adGl,  ita  triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC:  fed 
yt  DK  adGH,  ita  dua  tertia  partes  ipfius  DK  ad  Ghnempe  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH, 
ergo 

yt  Dk  adGH,  ita  triangulum  EGF  ad  trs angulum  ABC:  fed  . . . r,w,  *,/•/.-. 

Vt  GH  ad  Blc.ita  DK  adGH,  cum  GH  ex  eonfiruH  tone  poffit  rett  angulum  BkD\  ergo  & 

Vt  GH  ad Bk,  ita  triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC . guod ita  fe  habet ; pradiHa  enim  eum  any 
triangula  E(jF,  & ABC,  cum  ajuales  habeant  bafes, erunt  inter  fe,vt  GH  ad  Bk,  atey,  adeo  /"• 

In  eo  igitur  hic  Methodus  confidit,  quod  vtatur  principijs  mechanicis.  Mechanica  vero  ,, 
principia  dico , qui  grauitatis  centrum  concernunt ; omnis  quandoquidem  demondratio  «fW*»  «.• 
J principijs  conclufioncm  deducit . Principiorum  autem  nomine  medium  mtelugitur ; hinc 
porro  demondratio  nomenclaturam  conicquitur ; & demondratio  ipfa  talis  ed,  cumlmodl 
ed  metiium ; & quamuis  demondrationis  principia  complexa  fint , medium  autem  quid  in- 
complexum,  principiorum  tamen,  nomine  qui  complexa  funr,  medium  intelligitur ; quo. 
piam  ab  hoc  illa  conditionem  fortiuntur . Quamobrem  principia  complexa  illa  mechanica 
dicentur,  quatenus  in  ijs  mechanicum  medium  continetur . Mechanicum  autem  ent  h gra- 

liiratis  centrum  extiterit . r 

- Citerum  vniucrfalis  illa  refolutionis  Methodus  ab  Antiquis  exculta , de  qua  lupenus  . 
abunde  traflauimus,  Mechanici  demondrandi  rationi  maxime  accommodatur , vt  vidi- 
mus . Et  hic  quantum  ad  antiquum  vfum  centri  grauitatis;  recens  autem  mox  explica- 
bitur modus  adhibendi  grauitatis  centrum,  ad  Geometricas  veritates  indagandas . 
r Modus  igitur  alter  adhibendi  grauitatis  centrum  erit  huiufmodi , vt  reflG  dixeris  . cum-  MtJm  Am 
confidere  in  certa  quadam  cuiufuis  quantitatis  Rotunda:  compofitionc,  ceiolutionc , atque  niim^auil4m 
in  hinc  deduflis  dimenfione,  comparatione,  &c.  Sic  enim  feri  cius  Auflor  Guldmus  loqui- 
tur , Rotundi  nomine  intclligendo  lineas , fupcrficies , & corpora , qui  aliquo  paflo  ex  ^ 

: fimplici  quodam  circulari  motu , quem  rotationem  appellat , ortum  ducunt , udco^t^<>  “ 
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tUn^1  nom”’e  ne  dum  Sphatra,  Conum,  Cylindrum,  Sphiroidem,  Conoidcm  8cc.  fcd  Se  U« 
l°rMrn  fy*  rficies  ac  lineas , qua*  in  ijs  per  motum  illum  circularem  dclignantur , intcli  ice- 
re debeamus  . 

Mum  Quoniam  autem  duplex  eft  finplicis  motus  localis  quidem  /pccies,  prout  ad  pratlens 

attinctinftitutum,  nimirum  redus,  & circularis , ira  fit  vt  Poteftas  Geometrica  a mota 
«.nt  . originem  (umens  in  duplici  fit  difcriminc,  Dircda  fcilicet  ,&  Rotunda;  illa cx motu  redo , 
vyitr  Fur  hate  autem  ex  circulari  nafeitur. 

1 Vtraque  Poteftas  tripartito  diuidirur  iuxta  triplicem  quantitatis  continua  fpccicm , ita_i 

r.rr-  fit  vt  prinu  giaaus  Poteftas  fit  Linearis , fecundi  Superficialis,  tertij  Corporea.  QuortmL^ 
'uv'.""  Sra(U“m  °”us !«  k habent ; primus  cx  motu  pundi , fecundus  cx  motu  linea , tertius  ex 
motu  lupcrncici .•  vnde  pundi  quidem  Poteftas  cft  linea linea  fupcrficics:  fupcrficici  cor- 

na^  L™  cnim  vulgatum  cft  apud  Mathematicos  lineam  redam  ni!  aliud  ede  quam  vcftigium 
puncti  motum  in  plano  reda  fubcuntis,-  imaginantur  enim  punftum  ipfum  in  dircCluin  mo- 
. Vcl  1 'uPcr  planum , vcftigiumquc  rcliCtum  fine  latitudine , & fine  profunditate , lineam  el- 

ftn le;  atque  adeo  fi  Poteftas  dici  debet,  qui  cx  motu  nafeitur,  linea  reda,  Poteftas  erit.  & 
F*«n„  quidem  primi  gradus. 

rw/lw  huiufm°cli  lineam  genitam  imaginemur  in  plano  quopiam  tranfuerfim  moneri 

“bl  parallelam , ita  vt  cius  extrema  punda  binas  deferibant  lineas , priori  quidem  ad  rc- 
ctosangulos , orietur  parallelogrammum rcdangulum  Poteftas  fecundi  gradus. 

Si  demum  fupcrficicm  iam  ortam  eleuari , aut  deprimi  nos  intelligamus,  vt  fibimer  /cm- 
pet-  fit  parallela , ita  vt  eius  termini , icilicct  extremi  linei  plana  deferibant , qui  ad  pri- 
mum planum  fint  ad  angulos  redos,  orietur  corpus  planis  vndique  redanguiis  comprc- 
hcnlurn , quorum  bina  oppofita  perpetuo  funt  parallela,  quod  parallclcpipcdum  appella- 
uZ%  ei' tur  * Poteftas  tertij  gradus . Potcrtatis  autem  Dircdi  ortus  hic  cfto.  ?P  ‘ 

f";  Poteftatis  iam  didat  quilibet  gradus , diuiditur  in  Iuftam,  Maiorem  Iuft-.&MinoremJ 

££?'„£  ; qu?muls  a“cra “ P™»  gradu  • in  quo eft  linea  lmiufmodi  partitio  abfolutit  locum 

itfff.i.,  d,  habere  minime  videatur,  cum  linea  quicunquc,  fiuereda,  fiue  circularis  lufta  Poteftas 
ITmliZ  d:c‘P°ffiy  c°mparatiui  tamen  etiam  maior,  & minor  admitti  debet.  Infecundo  gradu 
(fNwriC,  ' uper  cies  inci  recti  lufta  Poteftas  quadratum  erit . At  rcdangulum  altera  parte, 

■ brciuus  cil  1 oreftas  Minor  Iuft  .altera  vero  parte  longius  Poteftas  eft  Maior  Iufti . In  tcr- 

Jl  h/iJp4.' tl0  dc",cluc  £radu  Poteftas  lufta  eft  Cubus, vnde  parallclcpipcdum  quod  altitudine  cubum 
uji*, non  adiquat  Poteftas  eft  Minor  Iuft  • , quod  vero  Cubum  altitudine  excedit , Poteftas  cft 
iru.  n,eu-  Maior  Iuft  . 

frn  SnauM  Rotunda  Poteftas  numerofior  eft,  infinitas  fub  (c  continens  magnitudines,  ad  tria  ra- 
r„4/h>  m • men  genera  facile  rcuocabiles , loquendo  de  Potcftatibus  fecundi , & tertij  gradus , nam.. 

ad  pronum  quod  attinet , vnicam  fpcciera  continet , videlicet  lineam , & quidem  circula- 
" '«"i***  f-  Jpm . Poteftas  autem  fecundi  gradus  genita  cx  linea  nc  dum  reda , fed  cx  quacunque  fiue 
"Jlf,.  BA‘‘  hmplici,  reda  videlicet,  Si  circulari,  fiue  mixta  quauis,  dummodo  intellisantur  omnes 
/»'"»•  p*  elui  Pjrt_ts  innodem  plano confiftcrc , infinities  multiplicari  potcftj  vnde  infiniti  funt  Po-  *lf 
i*  "£‘Z.  “ftaSs  hncluperftcics  Rotundi . Hac  itaque  ratione  Poteftas  tertij  gradus  cx  quacunque  ' 
pZtU.upip  niperhcie  plana  lineis,  & quotcunquc , & quibufeunque  terminata  nafeitur;  ac  propterci 
a»™  :->d  huiufinodi  Potcftatcs , fiue  Rotunda  corpora  infinita  funt , quorum  genefis  luculentius  hic 
explicabitur. 

VtemmDirediPoteftatcs  fieri  concipiuntur  ex  moturedo  magnitudinis  illius,  qui 
rc£ta  Pro^edlcndo  • iIlas  deferibit ; non  dilfimiliter  Poteftates  Rotundi  fiunt  ex  circular» 
motu  P1111-11 » vcl  magnitudinis , qui  per  rotationem  circa  centrum  firmum  ac  certum , vel 
f"**^  “““j  a-^cm  * ™’cm  Progignit ; quamobrem  primi  gradus  Poteftas  cft  vefticiumV. 

oua*—  qnoopoft  It-  aliquod  pundum  relinquit  in  eodem  plano  cum  centro  fui  motus  litum , cir- 
®"  '?*  ■ cumduftum  m orbem.  Hoc  autem  pundum  non  .aliam  lui  litus  differentiam  agnofeit , 

«T/.Td-*r  tiul|.iain  ’ 51“*  nafeitur  cx  diucrfa  ipfius  a centro  rotationis  elongatione,  qui  quando 
ihuJa  nulla  fuirit,  led  potius  rotandum  pundum  cum  ipfo  centro  motus,  vcl  rotationis  conuc- 
/luuVif, nit,alia  tunc  Poteftas  non  cft  lufta  fane  dicenda,  quam  illud  ipfum  pundum,  quo  cunu 
nihil  liceat  minus  affignarc , duas  tantummodo  fpccics  admittit  Iuftam , & iufti  Maiorem  • 
lufta,  propterea  quod  pneise  in  leipfam  cum  ducitur,  fiuedirede,  fiue  circuljriter  di- 
1= ‘ .ccnda 
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Eenda  efl : vndc  punflum  in  fc  ipfum  producit  punitum , quod  quidem  a centro  rotationis  suu  rmju- 
difiunflnm , perfeflam  circuli  peripheriam  deferibit . 

Innumerx  funt  autem  Rotunda- Pote  flates  fecundi,  &tcrtij  gradus,  cum  quantitates  tm» u ««• 
vndc  nafcuntur , lineat' 'videlicet , & (upcrficies , ne  dum  varia:  efle  poflint , fcd  varios  quo-  amuetniu- 
que  fitus  obtineant;  nihil  tamen  prohibet  quin  ad  finitas  fpccies , ac  genera  rcuoccntui' . F.t  JaTrur/iai 
primo  quidem  retenti  illi  partitione  Fotcftatis  in  Iuftam , Maiorem , & Minorem  Iufh  , al-  '»,lA  'tr**- 
tioraquxdam  genera  funt  addenda  iuxta  (itum.  Hic  enim  Rotunda-  fcu  circumuolucndx 
quantitatis,  aut  Horizontalis,  aut  Vcrticalis.aut  Obliquus  cft.habit-i  ratione  ad  horizontum  «• 
eundem ; vnde  Potcftatcs  Rotunda:  fiunt  Horizontales , Verticales ; & Obliqua: . Quod  fi  mn" 
eadem  quantitas  Rotanda  exiftens , aut  Horizontalis , aut  Verticalis , aut  Obliqua  ad  ccn-  f ,„aa  ,m- 
rrum , vel  axem  fui  motus , tam  propinqui  accedere  poffit , vt  eundem  (itum  retinens  pro- 
pinquius  accedere  nequeat , quando  fcilicct  in  fui  vel  aliqua  parte , aut  puncto , punctum-  'fiait* 
prxdiflum  vel  axem  contigerit , vna  procreabitur  Potcftas , fiuc  Horizontalis , fiuc  Verti- 
calis.fiuc  Obliqua. 

At  fi  quantitas  eadem  Rotanda  in  tantum  acccffcrit,  vt  centrum  motus, vel  panem  axeos  <*» •dtfitmu 
in  fc  receperit , & fecundum  aliquam  fui  panem  vitra  eundem  procefferit , & ab  axe  difle- 
da  /ucrit , tunc  Potcftas  generabitur  minor  Iuftj . Alia  multa  addit  Guldinus , & exemplis  CMMHfoi  tth 
jlluftrat , qux  apud  ipfum  videri  poliunt, 

Solum  hic  definitiones  quafdam  commemorabimus . 

fi  tui  io , motus  eft fsmplcx  , & perfede  circularis  circa  centrum  cenjijlctts , aut  immotum. _»  o Mt-mm 
'axem  , qui  quidem  Rotationis  axis  nuncupatur , circumuehens fiuc punilum, fiuc  Itncam, fiuc-t 
planam  Juperfciem , qu.e  poB  fc  t an  quam  vefiigium  relinquat  defer  ibat , fiuc  efficiat  Rotundam 
vel  lineam , ycl  fuperficiem , vel  quantitatem  corpoream  . '"n'aJ'f /,*£■ 

Quod  autem  hoc  motu  circumagitur  dicitur  punitum  , vel  linea , vel fuperfeies , vclquan-  rilU.i„l%rr. 
titas  Rotanda , fiuc  Rotata ; at  vero  genita  ex  hac  rotatione  quantitas , dicitur  Potejlas  cius,  Ufln,&iih 
quod  circumueffum  eft  , gener alique  nomine  Rotundum  dicitur . Vu/nae  or- 

Radius  Rotationis  eil  linea  rclla finita , horizonti  parallela , ad  axem  rotationis  perpendi-  i„ju 

filaris , in  quo  axe  fiuc  in  rotationis  centro  alterum  ipfius punitum  extremum  conjifitt , alte-  *****  i"'c 
V um  autem  ingrauitatit  centro  rei  illius , qua  rotatur , (fi  qua  Potejlatcm  generat , infigitur . 

Huiiifmodi  autem  linea  concipitur  in  eodem  plano  perpetuo  confidere  cum  punito  illo , r««r  r«'/“ 
linea , vel  fuperficie , qua-  rotatur , ac  in  eius  centro  grauitatis  terminatur,  camque  fibi  cir-  “ 

<umducit  amxam,  ea  lege  vt  hic  Radij  terminus  circumagatur  qltcro  permanente  immo- 
30  in  centro,  vel  axe  Rotationis  . **" 

y ia  rotationis  cft  circuli  circumferentia  , quam  in  rotatione  deferibit grauitatts  centrum L*  sinmJa. 
uant  itatis  rotata, fine  terminus  radq  rotationis  circumlatus,  Quia  fit 

Remotio,  fiuediftantia,  ac  elongatio  puniti,  fcu  quantitatis,  qux  rotatur  a rotationis  4 1 

xc,  proprie  quantitas  cft  Radij  rotationis . Proprii  autem  dicitur,  quia  remotio  illa  quan-  iw». 
doque  fumitur  indeterminate , ita  vt  quantitas  Rotanda  citet  difla  a rotationis  axe  remota , *^“  *"**' 
qux  ipfum  nullo  modo  tangeret ; & eadem  quantitas  nihil  prorfus  ab  eodem  axe  remota,,  g»*,,,. 
diceretur , qux  ipfum  in  aliqua  fui , fiiic  punito , fiuc  parte  contingeret . rmnuamh 

Sed  pro  Compofitionc  Poteftatum  Rotundarum , Generalis  hac  Regula  traditur  Ui meti,,  fiu 

Quantitas  Roranda  in  netam  rorationis  dutta  producit  Potejlatcm  Rotundam^no 

gradu  alciorem  Pote  (late,  [tue  quantitate  rotata . ««»<• 

Generalem  hanc  Regulam , ctfi  veriffimam  , indemonftratam  tamen  reliquit  huius  Me-  »"* £ 
thodi  Auflor.  Sedexijs,  qux  Ioanncs  Antonius  Roccha  felicis  memoria , cuius  confuc- 

tndine  Ferraria: , valde  familiariter  vtebar , ex  ijs,  inquam , qux  Caualcrio  communicauc- 
nt.nuhiquc  oftenderat , demonftrari  commode  poffet , Erat  autem  huiufmodi , %mfmai*a, 

^ T-** ” “ “ mo*  fi  rati /A' 

nun  AttQir 

Lemma*  uhjuiu 

Si  fisura  plana  fuper  aliqua  fui  refla  linea  figuram  ipfam  fecante  libretur , erunt  mo- 
menta tegmentorum  figurx , vt  funt  folida  Rotunda  ab  ipfis  tegmentis  circa  fecan- 

tem  lineam  reuolutis,  deferipta , 


tja  CAROLt  RENAIDJNIJ 

Sit  figura  dBF.  A,  quam  fccet  recla  quapiam-t 
CD  in  partes  ABCD,  er  CED:  concipiatur  autem 
. firca  tpfam  CD,  vehit  circa  axem , librata  reuol- 

tti.  Dico  momentum  figura  ABCD,  ad  momentum 
fgnrx  CED  e fit,  vt  folidum  Rotundum  genitum-, 
ix  rotatione  figura  ASCD,  ad  folidum  Rotundum 
procreatum  ex  rotatione  figura  CED,rcuolata  cir- 
ca eundem  axem  CD.  Sumptis  in  CD  axe  quibttf. 
cunque  punctis  C,  St,  per  qua  agantur  FH,  LN; 
dullaque  fint  ipfi  CD  ad  reclos  angulos',  vel  fi  fig- 
mentum ABCD  fuerit  relf  angulum  , tntelligantur  ducta  parallela  ipfi  AD,  ita  vt  portionibus 
FG,  Lfi  exiftentikus  in  figura  BD,  reliqua  CH,  MN  cx  fiant  in  figura  CED.  Dittifis  autem-, 
FG,  GH,  bifariam  in  punitis  1,  K. 

Quoniam  igitur  momentum  rea  a FG  ad  momentum  rena  GH.f  intclligatur  vtraque  circa 
G librari,  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  magnitudinis  FG,  ad  magnitudinem  GH,  cr 
ex  ratione  fi,  diflantia  centri grauit  at  is  I,  ex  punit  oG,  adGK  diftantiam  centri  graui tatis  b, 
ab  eodem  punllo  G (e ft  enim  I,  centrum  grauit  atts  magnitudinis  FG,  vt  K,  centrum  graui  tatis 
magnitudinis  GH,)  hoc  eft  ex  ratione  FG  ad  CH;  vt  enim  /impium  ad /impium , ita  duplum  ad 
duplum  ;fcd  dua  rationes  FG  adCH,  componunt  rationem  quadrati  FG  ad  quadratum  GH,crgo 
momentum  reda  FG  ad  momentum  reclaGH,  erit,vt  quadratum  FG  ad  quadratum  GH ; hoc 
tfi  vt  circulus , cuius  radius  FG  ad  circulum  , cuius  radius  GH . Nec  dijfimi liter  momentum. _» 
relf  a LM,  ad  momentum  recla  MN,  ent,vt  quadratum  LM  ad  quadratum  MN;tfi  fi e de  reli- 
quis . Deinde  vero  momentum  FG  ad  momentum  LM,  tfi,  vt  quadratum  FG  ad  quadratum. -r 
LM,  dr  ita  ftmper ; ergo  omnet  prima  fimul  magnitudines , videlicet  omnia  momenta  figura 
BD,  ad  omnes  fecundas  fimul , nempe  ad  omnia  momenta  figura  CED,  erunt  vt  omnes  tertia fi- 
mtd,  fctlicet  vt  omnia  quadrata  figura  BD,  ad  omnia  quadrata  figura  CED,  fcu  quod  idem  eff,  ■ 
nfomentum  figura  BD  ad  momentum  figura  ' ED,  ent,vt  omnia  quadrata  figura  BD,  ad  omnia 
quadrata  figura  CED;  hoc  ejl  vt  omnes  circuli  figura  BD,  quorum  jcilicet  rady  funt  omnes  Ii- 
dldptadtHa  figura  BD,adomnes circulos fguraCED,  quorum  fcilicet radj  funt  omnes  linea 
pYtdslla figura ; Jeu  quod  idem  ejl , vt  rotundum  ex  figura  BD  ad  rotundum  ex  figura  CED  . 

H(s  pr  ah  abitis  pergit  Cnualcrius.F/j»rr  quidem  CEDgrauitatis  centru  efio  V,in  pr;dtHv. 
rotatione  deferibens  circuli  peripheriam  VTSXV,  qua  via  rotationis  dicitur pradsll i cinlri 
grauit  at  is  V,  gr  TV  rotationi)  r adius . At  vero  figura  BDgrauitatis  centrum  efio  O,  fitqufd 
07  perpendicularis  ipfi  CD,  rotationis  radius , (g  ORPfif)  via  rotationis  . 

. , Quoniam  igitur  ratio  momenti  figura  BD  ad  momentum  figura  CED,  compofiti  ejl  ex  ra- 

WcJml  tione  pradiflarum  figurarum  BD,  CED,  & ex  ratione  radiorum  0T,  TV,  qus  quidem  fiunt  dii 
fratic,  flantia  centrorum granitatis  0,(fi  V,ab  axe  CD,  fcu  ex  ratione  peripheriarum , fen  viarum. _» ' 

rotationis  ORrOfi-d"  SXVTS;  At  vero  ex  hutufmodi  rationibus  componitur  quoque  ratio  coi 
lumnarium  , Jeu  cylindricorum  , quorum  bafes  funt  figura  BD,  CED,  altitudines  vero  funt  re- 
fla , quarum  vna  aquatis  eft  via  rotationis  OBPQo,  alia  aqualis  via  rotationis  SXVTS;  ergo 
Rotunda  prodici  a ex  BD,  cf  CED  de /cripta,  erunt  in  ratione  proditiorum  cylindricorum;  /ed 
Rotundum  ex  BD  deferiptum  aquale  eft  cylindrico , euius  bafis  BD,  altitudo  vero  recta  aqualis 
via  rotationis  ORPQo : Rotundum  amem  deferiptum  ex  CED  aquale  eft  cylindrico  , cuius  bafis 
CED,  altitudo  autem  recta  aqualis  via  rotationis  SXVTS,  vt  mox  conflabit : cylindricus  veri 
tutus  bafis  CED,  altitudo  aqualis  via  rotationis  SXVTS,  fit  ex  ductu  CED  in  prodictam  alti- 
tudinem ; ergo  etiam  rotundum  exfigur a CED,  fit  ductu  huiufmodi  figura, qua  eft  quantitas  ro- 
tata in  SXVTS,viam  rotationis.  Ergo  quantitas  Rotata  ducta  in  V tam  rotationis,  Potestatem— t. 
facit  vno  gradu  altiorem  quantitate  rotati . 

Qu6d  autem  Cylindricus  in  bali  BD,  altitudinem  habens  a’qua!cm  vi*  rotationis  ORP 
, QO,  a qualis  fit  Rotundo  ex  figura  BD,  fic  oftenditur.  Rotundum  ex  figura  BD,  idem  tfi 

’ tjuod  (/‘namus,  bafin  habens  tirculum,  euius  radius  AD,  altitudinem  amem  CD;  hie  autem-. 

tylindrieus  aqualis  efi  alteri , cuius  bafis  BD,  altitudo  vero  rotat  tonis  via  ORpQp;  eorum -t 
inim  bafes  altitudinibus  reciprocantur ; vt  enim  circulus , cuius  radius  AD  ad  figuram  BD,  ita 
reciproce  altitudo  aqualis  vsa  rotationis  ORFQO,  ad  altitudinem  CD;  prcptcrca 'quod  circulus, 
futus  raatu  s AD,  fit  ex  du  e tu  ipjius  AD,  in femipcriphtriam  a Je  de  fi  riptam , hoc  eft  in  viante 

rotatio- 


k 
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9otaii0*it  ORfJSo,  qua  dimidia  efi  p radi ct*  per  ip  heri* : *t  veri  figura  BD,  fit",  duc  t it  AD in 
J>C;  quare  vt  circulus, cuius  radius  AD  ad  figuram  BD,  na  reciproce  e fi  via  rotationis  ORP.Qo 
ad  CD;  cylindricus  igitur  bafiu  habens  BD,  altitudinem  vero  aqualem  rotationis  via  ORPSZo, 
aquali  s e fi  Rotundo  ex  BD.  Hinc  (fi  cylindricus,  cuius  bafis  CED,  altitudo  vero  aqualis  via  ro- 
tationis SXVTS,  aquabitur  Rotundo  ex figuraCEf)-, fiunt  enim  huiufmodi  (olida  proportiona-  , 

lia,  vt  vidimus-,  quare  fi  cylindricus  in  bafi  BD,  altitudinem  habens  viam  rotationis  0RFd%0, 
aqualis  e fi  Rotundo  ex  figura  BD;  etiam  Cylindricus , cusus  bafis  CED  ; altitudo  via  rotationis 
SXVT S,  aquabitur  Roi  undo  ex  figura  CED.  J%uod oportebat  oltendere. 

Hinc  Generalia  quaedam  inferuntur  Corollaria . 

Primum  . Cum  manifeftum  (it  vnius , ciufdcmque  quantitatis  varias  fieri  polle  Potcfta-  cmlarium 
tes,  & ex  hac  Regula  confiet  omnes  fieri  ex  duduciuldcm  quantitatis  rotanda:  in  viam_  Pmtm’ 
rotationis , neccflario  confequitur,  fi  vise  rotationis  fint  aequales , Potcftates  etiam  xquales 
fore ; fi  vero  eaedem  viae  fuerint  inaequales , Potcftates  etiam  inaequales  fore , ac  eandem^ 
ad  fc  inuicem  rationem  habituras , quam  habent  rotationis  viae , atque  adeo  quam  habent 
radij  rotationis , cum  peripherix  fint  vt  radij . Contra  ver6  fi  radij  fint  ijdem,  vel  aequales, 
rotandz  etiam  quantitates  inaequales , Potcftates  etiam  iruequales  fore,  &in  eadem  inter 
Jc  ratione , quam  habent  quantitates  rotanda: . 

Secundum.  Si  quantitates  rotanda:  bina:  fint  & inaequales , & Potcftates  xquales  pro-  cmUmiam 
ducant , fequitur  etiam  vias , & radios  rotationis  inaequales  efle , & eandem  reciproce  ‘ 

tionem  habituros  inter  fe,  quam  habent  quantitates  rotandae . Et  contra  fi  radij,  aut  vix 
rotationis  fint  cum  quantitatibus  rotandis  reciproce  proportionales,  erunt  etiam  Potcfta- 
tes inter  fe  xquales.  i 

Tertium . Si  veri  tlm  quantitates  rotandae,  quam  vix,  fiue  radij  rotationis  fint  inxqua- 
les,  fequitur  Poteftatum  rationem  efle  compofitam  ex  ratione  quantitatis  rotatx  vnius  ad 
quantitatem  rotatam  alterius , & ex  ratione  vix , vel  radij  illius  vnius  ad  viam , vel  radium 
huius  alterius . 

- Quartum . Quando  termini  intermedij  rationum  componentium  funt  ijdem , vt  fi  ratio  Comtiarium 
A ad  E,  dicatur  compofita  ex  ratione  B ad  C,  & ex  ratione  C ad  D,  vbi  intermedij  termini 

C,  ScC,  funt  ijdem , tunc  quoniam  rationes  componentes  funt  continuatx  in  tribus  termi- 
nis B,C,D,  concluditur  rationem  compofitam  A ad  E,  eandem  efle  cum  ratione  B ad  D. 

-Methodus  autem  hxc , vt  diximus , grauitatis  centro  vtens  procedit ; vnde  illius  noti- r«"*- 
tiam,  atque  ade6  indagationi:,  in  omnibus  aflumptis  confiderandis  debet  habere  perfpeda. 

- Sequitur  vfus  centri  grauitatis , & primo  pundorum , ac  linearum  redarum,  hoc  eft  do  « t’"*’  »«• 

compofitione  Poteftatum  Rotundarum  d pundis , ac  lineis  redis  deferiptarum . j!" 

- Primo  Poteftas  rotunda  componitur,  qux ‘deferibitur  a pundovno.vel  pluribus.'  «</»«>. 
Sipropofitumfitpundum  vnum,  datufque  fit  radius  rotationis  illius,  Seoporteat  ipfius 

Poteftatem  rotundam  componere.  Ex  rotationis  radio,  tanquam  femidiametro,  inucniatur 
circuli  peripheria,  quam  datu  pundu  in  rotatione  deferibit;  ea  naque  Problemati  fatisfacit.  *«"«/»•• 
Qu6d  fi  plura  fint  punda  data , quodlibct  ver6  cum  fuo  rotationis  radio  fine  vllorefpe-  a‘  • 
du  ad  illorum  pofitionem , plures  quoque  erunt  quxrCndx  circulorum  ad  radios  datos  pe- 
ripherix ; illae  namque,  fi  ita  petatur,  vn3m  in  fummam  colligendx  funt,  vel  quxlibet  Icor./*'»/*»*?*-. 
Sumdefignanda.  ’ w/i&jL. 

* Qgod  fi  plura  fint  punda  data  in  certa  pofitione  quadam , tam  inter  fe,  qudm  refpedu 
axeos,  ducendi- funt  ex  pundis  datis  ad  axem  rotationis  linex  redx  perpendiculares , 
quarum  quantitas.fi  fuerit  ignorata, eft  exploranda;  ex  fiquidem  funt  rotationis  Radij,  cum 
quibus  procedendum , vt  fupra . 

Quod  fi  in  hac  pundorum  pluralitate  certi  pofitione  datorum , vnica  fit  inuenienda  pe» 
lipbcria,  omnibus  peripherijs  a lingulis  pundis  deferiptis  fimul  fumptis  xqualis;  refpiden-  >•" 

Ana  erit  ad  diuerfas  pundorum  pofitiones , qux  multifariam  contingunt.  Prim6,  vt  omnia 
jArida  fint  in  eadem  reda  linea  conftituta : quod  trifariam  accidit ; nam  illa  ad  axem  rota»  fufUi  <5»*- 
rionis,  vel  erit  perpendicularis,  ve!  parallela,  vel  obliqua. 

» Tandem  fi  plura  fint  data  punda  fine  vllo  certo  fux  politionis  ordine',  ac  ob  id  /»<„  o*.  ' 
quomodocunque  fortuito  conftituta , tunc  procedendum  vt  fupra  , cum  data  pundis  ft„A 
cflent  in  data  obliqua,  conftituta ; finguli  enim  radij  funt  feorfim  inquirendi , coniungendi-  *"•  /*■»/«»• 
que , & ad  compolitum  ex  omnibus  corrclpondcns , inquirenda  eft  peripheria,  qux  pro- 
pofiiq  fatis&cict . ” Kk  Pote;  *»,  * 
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'r«'Jbu.  tfui.  Poteftas  rotunda  componenda  fit , quam  data  reda  linea  efformac  i & quidem  Horizon? 

talis , Vaticalis  ,&  Obliqua , 

Utri,  , Pro  horizonta!  i propofita  linea  applicetur  horizontalitcr , hoc  cft , pcrpcndiculariter  ad 
axctB  rotat*on's  i fumatur  cius  centrum  grauitatis , punitum  fcilicet . in  quoipfa  bifariam 
fjMA  amfur  diuiditur,  vnde  rorationis  Radius  erit  eius  dimidium ; reperiatur  rotationis  via , qux  erit 
peripheria  deferipta  ab  huiufinodi  radio ; hac  enim  duda  in  propofitarai  quantitatem  rota-» 
e«.j7«  v*r  tan“»& producet  Potcftatem  Horizontalem  Iuftam.  . , „ 

U(.\ln  inflat , Potcftas  Verticalis  iufta  huius  lines  nulla  cft,  nifi  ipfamet  linea  propofita  i tunc  cninu 

«a*  cuadit  axis  immobilis . 

Potcftas  obliqua  requirit  pro  fui  compofitione , prjeter  quantitatem  linea: , cuius  defide- 
tmBv  «it.  ratur  potcftas  , etiam  ipfius  line®  ad  axem  inclinationem ; vel  redam  lineam  ab  aliquo  no* 
to pundo  datat  redi  ad  axem  pcrpcndiculariter  dudam . Facta  igitur  eius  inclinatione  ad 
t/jhitm...  axem  in  dato  angulo,  d ex  cius  centro  grauitatis  ducatur  ad  axem  perpendicularis,  quae 

rotationis  Radius  erit , ac  ob  id  rotationis  via  non  ignorabitur,  qui  duda  in  propofmm  li- 
neam vcluti  in  quantitatem  rotatam,  producit  Potcftarcm  luftam  Obliquam  propofita:  li- 
nei , qux  quidem  Poreftas  cft  fupcrficics  Conica  perfedi  Coni  ifofcciis . 

Tu<lhiu  ««.  poteftatcs  amem  maiores  luftis  componendi  fint . Data  fit  remotio  ipfius  ab  axe  rota- 
vw  - ' tionis  reda  quipiam , cui  in  diredum  ponatur  propofita  linea  horizontalitcr  ad  axem  ap- 
ricata , ita  vt  fiat  vna  linea  reda , Centrum  grauitatis  propoliti  lines  cft  pundum , in  quo 
ipla  bifariam  diuiditur , inter  quod  & axem  intercipitur  aggregatum  ex  linea  remotionis» 
& ex  dimidio  ptopofiti  linei , quod  cft  rotationis  Radius  .•  vnde  rotationis  via  non  igno- 
rabitur ,’qui  duda  quidem  in  propofiram  lineam  quantitatem  rotatam  producir  Potefta- 
lem  Horizohtalem  luft<  maiorem  ciufdem  propofiti  lines , qui  quidem  Potcftas  cft  figu- 
ra plana  circularis  xduabus  peripherijs  perfedis  comprehcnfa , alteri  conucxa , alter»  veri» 
concaui , eaque  corona  commodi  dici  poteft , 

rmi  Potcftas  V erticalis  Iufta  maior  deferibitur  per  lineam  propofitam  pcrpcndiculariter  ere- 

um  iftatn  , f.idoquc  Radio  rotatipnis , qui  fit  iqualis  linei  remotionis , rotationis  via  innote- 
rjwr‘  fcetv  qui  duda  in  propofitam  lineam  rotatam , componet  Potcftatenj  Verticalem  luftjt. 

maiorem.  Huiufinodi  autem  Potcftas  eftfuperficies  Cylindri.  > 

twfa  Mi-  Potcftas  Obliqua  iufti  maior,  vt  componatur,  priter  Uncam  cuius  danda  cft  poteftis'». 
r.1 'ddri  quoque  debet  angulus  inclinationis  ,quem  ipfa  facit  cum  axe ; vel  perpendicularis  ex 
r"  " , centro  ipfius  ad  axein,  vel  bini  quxeunque  redi  ex  binis  ipfius  pundis  ad  axem  perperi*; 

dicularitcrdudx;  ex  his  enim  conflabit  Radius  rotationis  fccans  propofitam  lineam,  bi- 
fariam , atque  adeo  in  eius  centro  grauitatis : vnde  rotationis  via  prodibit , qus  duda  imi , 
propofitam  quotititatem  rotatam  procreabit  Potcftatcm  Obliquam  iuft-i  maiorem  » & hu- 
iufmod  i Potcftas  cft  fuperficiesff  ulli  Conici,  ■ oitiiH  ! 

wn.v.rtiB-  Potcftas  rotunda , quam  bini  redi  fimul  fumptx  deferibunt , componitur  ad  curai  qui 

fequitur  modum,  xJ 

f.t  &/, rilnt y Potcftas  rotunda , quam  bini  reds  fimul  fumptx  deferibunt  ita  componitur,  Datx  fine 
-‘XZa  IC^X  tluarum  altera  concidat  cum  axe  rotationis  , altera  vero  pofita fit  extra  illum*  i 
tin.  & fit  carum  iufta  Potcftas  componenda,  Vna  fit  qux  cum  axecoincid.it:-  altera  vetd  ex-. 
r,a,  fimul  tra  axem  erit  ad  priorem  vel  reda , vel  obliqua , vel  demum  eidem  parallela , vteunque  ib: 
habeat,  fat  eft  alterius  tantum  linei , qui  cft  extra  axcmpotcftatcm  componere : Vnde  ex 
u>mfcaAi*r , •antecedenti  . oblato  Problcmatifit  fatis , reda  Gquidcm  in  axem  coincidens  ,cum  rotatio-. 
aemnon  fubcat , nullam  potcftatem  procreat . 

«‘•f.uiHtT  Qy°tf  f*  placet  vtriulque  datarum  linearum  commune  grauitatis.centrum  repcrirOJ 
deinde  radium  ac  rotationis  v iam  ,;in  quam  vtraque  fimul  ducatur  linea , eadem  reperietn^ 
potcftas» 

£■«,4  in*  Ac  fi  dui  dati  redi  fint  ad  inuicero, inclinati , vt  quempiam  angulum  conftituant » & 

carum  Potcftas  Rotundalufta  fit  componenda . Animaducrtcndam  carum  applicationem 
im/mau . ad  axem  rotationis  bifariam  contingere . Vel  vt  vtraque  extremitas  earum  vbi  non  cotH. 
ucniunt , vej  vna  tantum  Ixcm  attingat.  Poftcrior  cafus  communi  Regula  abfoluitur* 
qudd  fi  vtraque  extremitas  axem  contingat,  ratione  tanv  inclinationis  linearum  ad  fc  in*» 
uicern,  quam  applicationis carundem  ad  axem,  ttes  dantur  cafus:  primo  vt  exi  flente  va». 
jgd» Ju».  ad  axcnvobUqui » alterafit  adeundem  reda > fccundq , fi  hic  alfera  etiam  fit  obliqua-*, 

' ; 4 • *"  • 7 ' fiUL) 


DE  resol:  et  comp.  mathemat.  lib.i:  5j> 

Pm  fit  fupra  perpendicularem  i T crtio  infri 

E duabus  datis  inuicem  inclinatis,  cuius  extremum  vnum  tangit  axem , diuidatur  bifa- 
riam, & expundo  diuifionis,  quod eft  grauitatis  centrum , ducta  fit  perpendicularis  ad 
axem,  hic  erit  rotationis  Radius  xqualis  dimidio  illius,  qux  ex  altero  extremo  prxdidx 
line*  pcrpendiculariter  cadit  ad  axem,  vel  etiam  illi , qux  a bifledionis  pundo  alterius 
obliqux , fcilicet  infra  perpendicularem  ad  axem , cadit  pariter  perpendicularis  ad  axem : 
alteri  xquali  obliqui  exiflcrttc  fupra  perpendiculari ; Rotationis  igitur  via  non  ignorabi- 
tur , quat  duda  in  aggregatum  ex  maiori  £ duabus  inclinatis , & cx  minori , fiuc  fupra , fiuc 
infra  perpendicularem , Iuftam  facit  Potcftatem.  Huiufmodi  autem  Poteftas  eft  fuperfi- 
cies  Rhombi  folidi  a triangulo , cuius  bafis  efl  axis , latera  vero  funt  dux  red*  datx  ad  in- 
uicem inclinat* , quarum  minor  cadit  infra  perpendicularem . Vel  eft  fupcrKcics  duorum 
conorum  &c. 

Potcftares  autem  Iuftis  maiores  pro  expofitis  lineis , cx  didis  innotefetat . 

Quod  fi  binx  dat*  r eft*  huiufmodi  fint , qux  non  faciant  angulum , aut  fc  fe  mutuo  tan- 
gant , fed  vel  fint  parallela: , vel  ad  inuicem  obliqux , ratione  axeos  tertiam  confcquuntur 
differentiam ,-  fi  enim  parallela:  funt  vtrxquc , vel  redx  ad  axem , vel  obliqua’ , velvna- 
obliqua , & altera  reda , habitis  centris  grauitatis , & Radijs  rotationis , rotationis  via  non 
latebit . 

Poteftates  Rotundx  plurium  redarum  linearum , comparantur  compofitionc  fada , vc 
{equitur . 

Ex  communi  Regula  fupra  tradita  componatur  Poteftas . Si  Poteftas  fit  efformanda-, 
qux  frufti  conici  fupcrficics  ternas  contineat,  nempe  fuperficicm  conicam  cum  fuis  duabus 
bafibus ; inueniatur  Poteftas  binarum  redarum  fimul , qu*  funt  diametri  bafium deinde- 
reperiatur  Poteftas  lateris  fupcrficici  conic*  feorfim  priori  addenda , vel  fingularum  reda- 
rum Poteftates  componantur . 

Quando  vcr6  dantur  centrum  comune,&  Radius  rotationis  cu  ipfis  lineis  &c;  Cum  enim 
du*  red*  fc  mutuo  fecucrint , & bina  fegmenta  vnius,  ac  bina  fegmenta  alterius  fuerint 
aequalia , intcr/edionifquc  pundura  omnium  fimul  commune  centrum , Radiufque  rota- 
tionis dimidium  fit  eius,  qux  eft  ad  redos  angulos  cum  axe,  Poteftas  componetur, ducendo 
rotationis  viam,  qux  latere  non  poteft;  cum  Radius  fit  cognitus,  in  fummam  quatuor  data- 
rum redarum . Quod  etiam  intellige,  fi  ipfx  datx  forent  vt  binx  tantum . 

' At  fi  plurcs  datx  redx  inter  fe  omnes  xquales  extiterint , ac  in  tali  fitu  pofitx , vt  com- 
mune centrum  facite  comparari  queat,  facilius  per  viam  rotationis  componitur  Poteftas, 
quam  per  plures . 

Poteftas  communis  linearum  redarum  xqualium,  fegmento  circulari  inferiptarum- , 
componitur , vt  fequitur . 

Propofirarum  1 inearum  xqualium,  & numero  pariter  parium,  peripherix  circularis  fcg- 
«nenti  ordine  continuo  inferiptarum , vel  etiam  circumfcriptarum,  commune  centrum  gra- 
aiitatis  inueniatur , & cx  illo  vnico  Poteftas  fimul  omnium  fumptarum  rcpcrictur ; & qui- 
dem attendendo,  vel  ad  diametrum  circuli,  vel  bafin,  chordam,fiuc  fubtcnfam  fegmenti, li- 
cet Poteftates  componere  iuxta  triplicem  difTcrcntiam  Horizontalem,  Verticalem, .& Obli- 
quam , & quidem,  Iuftas , vel  Iuftis  maiores . 

■ V nde  fi  fuerint  quotcunquc , exempli  gratia , odo , linex  xquales,  circularis  peripherix 
fegmento  ordine  quidem  inferiptx,  fiuc  illud  fcmicirculari  fit  maius , vel  minus,  vel  xqua- 
!e,  communcquc  ipfis  grauitatis  centrum  innotuerit.ac  oporteat  carum  primo  Potcftatem- 
luftarn  horizontalem  componere ; fitque  fegmentum  minus  tertia  pars  peripherix  circuli, 
maius  autem  dux  terti*  partes , notaque  fit  diameter , conftabit  fubtendens  vnum  cx  odo 
arcubus , tum  in  minori  fegmento , tum  in  fcmicirculo , tum  in  fegmento  maiori ; cumque 
totius  arcus  axi  fupponatur  perpendicularis  in  minori  fegmento,  dimidium  ipfius  erit  ro- 
rationis radius,  nempe  finus  fextantis,-  in  reliquis  autem  circuli  femidiameter , vclut  xqua- 
Iisredx,  qux  proprie  rotationis  radius  dicitur , dudx  a grauitatis  centro  portionis  per- 
pendicularis ad  axem:  Vnde ad  harum Poteftatum  Horizontalium  compofitionem  non- 
eft  opus  notitii  communis  centri  grauitatis  ,]cum  fatis  fuperque  fit  nouifle  illud  effe  in  reda 
tendente  ad  verticem  portionis ; radio  autem  cognito,  rotationis  via  non  latebit  pro  om- 
nibus fcgmcjitis , Rotationis  via  igitur  duda  iaaggregatum  odo  linearum  redarum , fcg- 
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mento  ordine  infcriptarum  producit  Horizontalem  ludam  Poreftatem  ipfarum , & quidem 
pro  Tegmento  minori , pro  icmicirculo , & pro  Tegmento  maiori , prout  dufla  fuerit  in  ag- 
gregatum prxdiflarum  linearum  oflo , vnius,  vel  alterius  Tegmenti . 
uZfluL  "■  Omnes  nutem  hx  fupcrficics  ex  rotatione  ortx,  Conica:  Tunt,  binx  Teilicet  Tupreinx , fc- 
iMiitniim  tr-  mianuli  Rhombici  fupcrficicm  cfform.mtej,rcliqu£  Tunc  Conorum  dccurtatorum.vcl  fi  ma- 
'*'•  uisAnnuIorum . 

Ad  Potedates  ludas  Verticales  quod  attinet . Subtendens  circuli  Tegmentum  cuadir  ro- 
tationis axis,' Radius  porrb  ea  rc£t  a,  qux ex  centro  grauitatis  communi  iam  difl.i  fiiper 
Puiita/**-*  TubtenTam  pcrpendicularitcr  cadit ; Bifariam  vero  prxdiflarum  Potedatum  inquifitio  po- 
*■'  tedinditui.  Primo  vel  communi  iam  explicat' reguli.  Secundo  ex  iis,  qux  iam  fuerunt 
tZpun'1  ‘ inuentx , Fotedatibus . 

rtc  fnm>  mi  pro  primo  modo  ex  Radijs  rotationum  vijs  inuentis , & in  fummam  reflaram  datarunt 

‘V’  duflis , quxfita  Potedas  prodibit ; ad  id  autem  cd  opus  rotationum  Radijs , fine  quibus  la- 
tent carundcm  rotationum  vix , pro  quo  non  vna  ed  inquifitionis  ratio;  nam  pro  Tegmento 
minori  fiat  vt  dimidia  Tumma  ipTarum  reflarunt  ad  dimidiam  bafin  Tegmenti,  ita  refla;  a 
circuli  centro  perpedicularis  Tuper  vnam  datarum  reftarum.ad  aliam, qux  crir,  coniungcns 
circuli  centrum , & centrum  grauitatis  commune  datarum  linearum , ordine  inferiptarum  , 
ii  qua  Tubdufl  i differentia  inter  Temidiametram , & perpendicularem  a vcrticx  ipfius  Teg- 
menti , remanet  rotationis  Radius : Vnde  rotationis  via  pcrTpcfla  erit,  8$  Potedas  Verti- 
calis Iuda . 

Pro  Tcmicirculo , fiat  vt  dimidia  Tumma  rectarum  inTeriptarum  ad  Temidiametram,  ira_ 
perpendicularis  a centro  Tuper  vnam  ex  inTeriptis  ad  aliam  qux  erit  rotationis  Radius.  Vn- , 
de  via  rotationis  non  ignorabitur , & Potedas  Verticalis  Iuda . 

Pro  Tegmento  maiori , fiat  vt  dimidia  Tumma  inTeriptarum  ad  dimidiam  bafin  Tegmenti , 
mami . ita  perpendicularis  dufla  a centro  Tuper  vnam  ex  inTcriptis.ad  aliam  didantiam  inter  com- 
mune centrum  grauitatis , & centrum  circuli , cui  addito  cxccffu  perpendicularis  a vertice 
ad  bafin  Tegmenti , Radius  rotationis  innoteTeet : vnde , & rotationis  via  non  latebit , qua- 
ntobrem  & Potedas  Verticalis  Iuda  pcrTpcfla  fiet . 
w 1‘trtua-  ■ Ali*  itidem  Potedares  emergent  Verticales,  fi  loco  axeos  iam  difli  datuatur  recta  illi 
lu  runam  parallela  tangens  Tegmenti  verticem. 

**‘rt**i.  Alia  eti.tm  ratione  bx , fimilcTquc  Potedates  procreantur;  fiquidem  cum  ciuTdem  quan- 
titatis varia*  componi  pollint  Potedates , & Horizontales , Se  Verticales , & infinirx  Obli- 
qux , exque  vel  Iudx  , vel  ludis  M aiores , omnes  tamen  eandem  inter  Te  rationem  habe- 
bunt, quam  illarum  Radij  rotationis  ex  quibus  fuerunt  procrcatx  habebant.  Vnde  fit  vt 
cuiuiuis  quantitatis,  & quauis  data  Potedate  cum  Tuo  rotationis  Radio,  alia  ciuTdem  quan- 
titatis Potedas  procreari  poffit  per  inditutum  analogiTmum,  fi  ipfius  affignetur  ro titionis 
Radius.  Vt  fi  fiat  quemadmodum  Radius  rotationis  Potedatis  Horizontalis  ad  Radium  ro- 
tationis Potedatis  Verticalis , ita  Potedasluda  inTeriptarum  Horizontalis  ad  aliud , & hoc , 
erit  Potedas  Verticalis . 

tMain  Ra-  Potedates  Rotundx  perimetri  triangulorum , & quadrangulorum , componuntur  vt  (ea 

Ifdt  farim*  quitur , 

ram,  &t“aa-  Bifariam  poted  contingere, vt  triangulum  atque  quadrangulum  ludam  Potedatem  com-' 
'jTntaitlam.  ponant , Vel  enim  primo  habebit  latus  vnum  ita  politum , vt  cum  rotationis  axe  coincidat, 
fccun<j£  eundem  in  puncto  alicuius  anguli  tantum  continget . 

MMg-hil»  , In  primo  caTu  bifariam  perimetri  potedas  fieri  poted . Primo , vt  binorum  tantum  late-  , 
«i.  rum , quorum  neutrum  coincidit  cum  axe,  rationem  habeamus , adeo  vt  via  rotationis  du- 
catur  in  Tummarn  binarum  illarpm  rectarum ; proucnict  cniin  Potedas  ludas  Verticali  pe- 
tmpnaai,  rjnietri  totius  trianguli . Quo  quidem  artificio  vtendum  quoties , Se  centrum  grauitatis  bi- 
narum linearum  praedictarum , & Radius  rotationis  facilius  compariri  poterit  , quam  fi 
commune  centrum  tribus  lineis  inquirendum  foret . 

Secundo  etiam  Potedas  fiet  fi  centrum  inquiratur  totius  pcrimctri^otationifquc  via  du- 
catur in  totum  perimetrum ; eadem  enim  omnino  Potedas  procreabitur , quod  intclligen- 
dum  quoque  de  pluribus ; tunc  autem  hxc  prxfcrcnda  cd  ratio , quando  Radius  rotationis 
facilius  pro  hac , quam  pro  illa  comparatur . 

Quod  fi  triangulum  aliquo  fuo  angulo  rotationis  axem  attingat , perimetri  potedatem^ 

bifariam 
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bifariam  affequemur , vel  ita  vt  larus  vnum  ipfius  trianguli  fit  rc&um  ad  axem , & fic  fiet 
Poteftas  Iufta  Horizontali;;  vel  vt  vnum  latus  fit  parallelum  axi,  & fiet  Potcflas  Iufta  Ver- 
ticalis ; vel  nullum  latus  fit  aut  redum , aut  parallelum  ad  axem , & fiet  Potcflas  perimetri 
ciufdcm  trianguli  iufta  Obliqua . 

Poteftatcs  Iuftis  maiores  fient,  fi  Radio  rotationis.de  quo  hadenus, tantum  additum  fue- 
rit , quantum  remotio  quantitatis  rotanda;  requirit ; cattera  autem  vt  fupra  peragenda  . 

Cingulorum,&  Gnomonum  Potcftates  ex  Regula  vniucrfali  dcpromuntur;habito  fiqui- 
dem  grauitatis  centro , reda  cx  illo  ad  axem  rotationis , determinat  Radium  rotationis : 
vnde  rotationis  via  non  latebit,  quae  quidem  duda  in  quantitatem  rotatam,  Poteftatcm_. 
procreat . Solum  id  prae  oculis  habendum,  num  prxftet  vti  centro  communi,  an  vero  par- 
ticulari linearum. 

Poteftas  perimetri  Polygonorum  regularium  inquiritur  fic.Rcperiatur  rotationis  Radius, 
qui  facile  comparabitur  cum  circuli  centrum  idem  fit , quod  polygoni  eidem  inferipti  cen- 
trum grauitatis , hinc  duda  perpendicularis  ad  axem  cft  rotationis  Radius : vnde  via  rora- 
tionis non  ignorabitur , quae  quidem  duda  in  quantitatem  rotatam , Potcftatcm  procreabit 
guaefiram . 

Verticalis  dicetur  ea , qua;  oritur  ex  polygono,  cuius  vnum  latus,  aut  commune  cft  cum 
axe  rotationis , aut  eidem  parallelum . Horizontalis  vcr6  dicetur  quando  latus  vnum  cft 
horizonti  parallelum , qua:  abfolutc  intelligi  pedunt  pro  polygonis  laterum  numero  impa- 
rium , vel  quorum  laterum  nuperus  non  eft  pariter  par ; tunc  enim  vt  Poteftas  Verticalis 
dicatur , latus  vnum  polygoni  rotandi  erit  vel  parallelum , vel  incidet  cum  axe  rotationis , 
& vel  duo  anguli  rcfpondebunt  alter  vertici , & alter  horizonti , vel  vnus  faltcm  fiue  verti- 
ci , fiuc  horizonti , prout  hoc , vel  illud  latus  euaferit  axis . 

Quando  vero  laterum  numerus  cft  pariter  par , latus  autem  vnum  incidit  in  axem  rora- 
tionis, vel  cum  eo  parallelum  cft,  erit  itidem  oppofiium  latus  eidem  axi  parallelum,  fed 
& alia  duo  erunt  horizonti  parallela;  cx  quo  ambigendum  num  illa  Poteftas,  Verticalis 
potius,  an  Horizontalis  dicenda  fit,  fed  hoc  nihil  refert.  Cxteriun  Obliqua;  Poteftatcs 
dicentur , quibus  nec  horizontalis , nec  verticalis  ratio  aptari  poteft . 

Verticalis  Poteftas  Iufta  vt  componatur , fiat  Radius  rotationis  ea  linea , qua;  perpendi- 
cularis eft  ad  vnum  latus  polygoni , qui  quidem  Radius  etiam  Poteftati  Horizontali  infer- 
uict , quando  fcilicct  numerus  laterum  pariter  par  extiterit ; alioquin  fi  numerus  alius  fue- 
rit , ita  vt  angulus  axem  rotationis  tangat , rotationis  Radius  pro  Potcftate  Horizontali , 
erit  ipfa  circuli  femidiameter , cui  polygonum  inferiptura  cft , fi  laterum  numerus  par  fue- 
rit . Quod  fi  fuerit  impar , Radius  rotationis  erit  xqualis  medietati  redii  illius , qua-  vnum, 
aut  plurcs  angulos  numero  impares  fubtcndiqarpro  Obliquis  Poteftatibus  Iuftisj-otationis 
Radius  neque  erit  ea , qua  redla  cx  centro  circuli  ad  axem  eft , nec  circuli  femidiameter , 
fed  minor  femidia  metro , & maior  perpendiculari  fupradidia . 

Poteftas  vero  cuiufuis  circularis  peripheria:  circulum  totum  non  ambientis , componc- 
turfic . 

Vt  enim  redarum  aqualium  circulari  fegmento  inferiptarum  Poteftatcs  componuntur , 
fic  etiam  ipfarum  circularium  peripheriarum . Ex  centro  igitur  grauitatis  datat  peripheric, 
quod  fanc  diuerfura  omnino  eft  , a communi  centro  grauitatis  inferiptarum , & reli- 
qua peragantur  vt  ibi ; Poteftatcs  enim  emergent  Horizontales , Verticales , & Obliqui ; 
ducenda  cft  autem  propofita  peripheria  in  fuam  rotationis  viam , quemadmodum  inferi- 
ptarum aggregatum  ducebatur  in  communem  viam  rotationis . 

Poteftas  circuli  componetur  eodem  modo , quo  partium  Poteftas  componebatur:  folum 
aiud  intereft , quod  integra  circuli  peripheria  fit  fibi  femperiqualis , & vniformis , ac  in- 
ibi medio  ccr.t.-urri  grauitatis  obtineat:  vnde  facillime  cius  rotationis  Radius  innotefeit; 
quia  tamen  ratione  axeos  rotationis  eodem  fe  fc  femper  habet  modo , quamcunque  peri- 
pheria: partem  ei  obuertat , Poteftas  eius  iufta  quidem , & alia  iufta  maior  dici  poterit;  nul- 
lam tamen  hic  Poteftas  Horizontalis , Verticalis , aut  Obliqux , differentiam  admittet , 
quamuis  in  circulo  diametrum  aliquam  elegeris,  Sceam  nunc  horizonti,  nunc  verticali 
parallelam , vel  etiam  ad  rotationis  axem , qui  verticalis  dicitur , obliquam  pofucris ; ea- 
dem fiquidem  perpetuo  orietur  Poteftas  idemque  rotationis  Radius , qui  fcntpcr  in  Iufta- 
quidem  cft  femidiameter  circuli,  Poteftas  vero  cft  fupcrficies  Aniiuli  rtritfi,  ac  ortum- 
* - - - - ~ ' ‘ ' ducit 
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ducit  ex  propofltx  periphcrix  dudu  in  fc  ipfam  fiquidcm  rorationis  Radius  eft  eiufdcnLT 
peripherix  femidiametcr , quamobrcm  rotationis  via  «qualis  eft  eidem  propofitae  peri- 
phcrix . * ' : 

V£‘t “rJy}''  Radius  -lutem  rotationis  Potcftatis  maioris Iufti  tantum  fuperat  fcmidiametrum  circuli 
ut  •uuint  propofiti , quantum  extremum  punitum  ipfius  ab  axe  remouetur . At  ipfa  Poteftas  eft  fu- 
jm/ii  III-  perficies  Annuli  abfolutc  dicti , oriturque  exduitu  propofitae  peripherix  in  illam  periphe- 
riam,  qux  ad  propofitam , eandem  haocr  rationem,  quam  habet  Radius  rotationis  ad  fc-* 
midiametrum  oblati  circuli  , 

huj/Mii  Potcftates  autem  perimetri  fegmentorum , allarumquc  circuli  partium  componuntur,  vt 

timtui  /rgn?  fequitur . Circuli  partes , qux  fiunt  cx  fcdionc  redx  lincr,  diftribnuntur  in  fegmcnra , fe~ 
dores , fedorum  «mulos , frufta , & alia  fine  certo  nomine  varia . Perimetrorum  vero  fi- 
gurarum  iftarum  mixtilincarum  Potcftates  componemus  hac  arte. 
tulSiw"'  Et  primo  ad  circulorum  fegmenta  quod  attinet;  fi  Poteftas  eorum  Horizontalis  effor- 
manda  fit , obferuandum  eft  illud,  quod  in  fegmento,  quod  minus  eft  femicirculo,  Radius 
mixtilititMm  r0tationis  eft  ipfius  femibafis , fcu  iemichorda  j in  reliquis  autem  circuli  femidiameter  j 
mZt"3" m/*  propterea  quod  huiufmodi  lincx  funt  «quales,  dudis  a grauitatis  centro  ipfius  fegmenti  ad 
MAamr.  ' rotationis  axem , cui  fegmenti  bafis  eft  perpendicularis:  vnde  rotationis  Radij  funt,  qui- 
bus cognitis , rotationis  vix  innotefeunt , at  via  rorationis  ducenda  eft  in  quantitatem  peri- 
metri ; hoe  enim  pado  Potcftates  luftx  Horizontales  producentur.  Huiufmodi  autem  Po- 
tcftatcs  funt  fu  perficies  partis  Annuli  ftridi  deficientis  ab  integrofiuxta  defedum  fegmenti 
a toto  circulo. 

rmuaiwm  Potcftatum  Verticalium  eorundem  fegmentorum  compofitio  non  differt  a compoGtio- 

ne  Potcftatum  peripheriaruin ; bafis  enim  fegmenti , cum  fit  rotationis  axis , cx  eo  nec  ra-  j 

mna  /i  ht-  tatur  , nec  vllam  fuperficiem  deferibit ,-  quamobrcm  via  rotationis , ac  cius  Radius  cum  fu- 
> pradiclis  coincidunt , atque  via  illa  ducenda  eft  in  folam  fegmenti  peripheriam , vt  fiat  hoc  ■ 
loco  componenda  Poteftas . Huiufmodi  autem  Poteftas  ex  fegmento  minori  erit  fuperfi- 
cies  femianmili  Citrij , Stridi , & Lati ex  femicirculo  erit  fuperficics  femiannuli  ftridi , & 1 

cx  fegmento  maiori  fuperficics  Annuli  ftridi , fimilitcrplus  quam  femiffis . 
r»-  Q^od  fi  rotationis  axis  mutetur,  fiatque  alius  priori  parallelus  fegmenti, peripheriam  in- 
""  vertice  contingens, fiet  rotationis  Radius  ex  communi  rotationis  centro  ad  axem  perpendi-  I 

fr„„  cularhcr  crcdus , & fiet  diucrfa  Poteftas : vnde  peripheria  fegmenti  concauam  fupcrficicta  • * 
i““‘  delcribct.ciufque bafis, cylindricam.  i . t^T 

iin  Potcftates  Obliqux,  quemadmodum,  & Verticales, vt  deferibantur,  opus  eft  centro  gra- , 
vmi-  uitatis  proprio  perimetri  ipfius  fegmenti;  inde  fiqUidem  ducenda  eft  redi  a ad  axetn  perpen-  ■ E 
tMts,  o-f.  dicularis , vt  fiat  rotationis  Radius , hinc  habebitur  via  rotationis,  nimirum  peripheria  Ra- 
dio ipfo  deferipta ; hxc  autem  via  duda  in  propofitum  perimetrum , vclut  in  quantitatem^  1 
rotatam,  ludam  Obliquam  Potcflatcm  producet.  \ 

tMtflAnt  ftf  At  vcri>  Poteftates  fegmentorum  propofitorum  Iuftis  maiores  fient , fi  accipiantur  Radij 
rotationis  maiores , - _ 

h Poteftates  horum  perimetrorum  componentur  facilihs,  fi  peripheriarum,  fegmentorum,  t 

,um  fnimt  gj  bafium  rotcftatcs  fcorfim  efficiantur , & vtrxquc coniunganrur , facilius , inquam  , effi- 
'JlfirifikTa-  cientur,  quam  vt  centrum  grauitatis  vtrifquc  commune  inquirendo,  Sc  reliqua  peragendo. 

Hadenus  tamen  dida  intelligenda  funt  dc  fedoribus.corundcmquc  xmulis,  non  tamen 
afiZTjit  eodem  modo  difcnrrendum  de  fruftis,  qux  ex  peripherix  circuli  abfeinduntur  a duabus 
l££u /.  redis  parallelis  xqualiter  a centro  circuli  remotis  j propterea  quod  grauitatis  centrum  pe- 
rjmetrj  iUius  idem  eft,  quod  circuli  centrum , ac  ob  id  Radius  rotationis  communis , facile 
4,-1t  tm  ^ r0tati0nis  via , & Poteftas  comparatur . 

TutHAitir'  Poteftas  perimetri  Lunularum , Arcuatarum  figurarum,  & Securicularum,  Coronarum- 
ImhU  qUC , hac  lege  perficitur. 

r*”’  Bifariara  perimetri  Lunularum  Poteftas  efformari  poteft , vel  cx  centris  grauitatis  fingit! 

laribus , vel  cx  communi  centro  grauitatis  i alteruter  autem  modus  eft  eligendus , prout 
facilitas , vel  commoditas  poftulabit . Prxftat  tamen  definire,  qux  nam  ex  ipfis  Potcftati- . 
bus  dicenda  fit  Horizontalis , qux  Verticalis , & qux  Obliqua . 

Hn^Mitiii  Horizontalis  illa  dicetur , quando  axis  rotationis  parallelus  eft  redx  tranfeunti  per  ccn- 
/•"««.  jra  ci??llivi um , a quibus  fit  Lunula , & huiufmodi  axis  tetigerit  exteriorem  circulum  in-, 

alterutra 
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aterutra  pane  a dexteris , vel  a finiftris , nam  ex  huiufmodi  rotatione  Poteftas  orietur  Ho- 
rizontalis Iufta.  Quod  fi  idem  axis  a prxdidis  pundis  rcmoucatur,  fit  Poteftas  maior 
Iufta . 

Quod  fi  Lunula  fiat  per  imerfedionem  circuIorum.Horizonralis  Poteftas  Iufta  pro  rota- 
tionis  axe  aflumet  redam  perpendicularem  ad  eam , quatncdic  punda  interfedionis  ci r-%',Z'i££ 
culorum , fimulquc  tangit  peripheriam  conucxam , ac  Iufta  maior  eundem  axem , firu  co-  *»<"»«>  • 
«lem  permanente , magis  a centro  grauitatis  rcmouebit . 

..  Poteftates  autem  Verticales  Iufta;  perimetri  earundem  Lunularum  fient,  fi  rotationis.,,,.  , 
axis  ftatuatur  reda  qua-piam,  & quidem  cum  Lunula  fiat  per  comarum  circulorum,  rota- 
tionis  axis  tetigerit  vtrunque  circulum,  atque  adeo  in  pundo  contactus  vti  iufquc  circuli , 
fuerit  perpendicularis  rcd.T  tranfeunti  per  vtriufquc  circuli  centrum;  Iuftis  autem  maiores  ”“w’‘ 
proucniunt  Poteftates , fi  rotationis  axis , longius  a centro  grauitatis  rcccflcrit . 

At  vero  Poteftates  alia-  Iuftx  Verticales  earundem  Lunularum , imm£>  & Iuftis  maiores  ruit»- 
fient  fi  rotationis  axis  non  ftatuatur  reda  tangens  vteunque  circulum  .nimirum  in  mutuo 
horum  contadu , fed  eidem  potius  extiterit  parallelus  in  oppofito  puncto  circuli  exterio-  " ‘ 
ris,  at  in  reliquis,  quando  fcilicct  Lunula  fit  per  interfedionem  iplorum  circulorum,  cir- 
culum tetigerit  in  punito  Verticali , fucrirque  parallelus  reda:  tranfeunti  per  punita  inter- 
fcdionum  corundcfn  circulorum ; hoc  enim  paito  perimetri  lunularum  Poteftates  Iuft.r 
fient ; Poteftates  autem  Iuftis  maiores,  ab  axe  radio  magis  ab  eodem  punito  contaiius  vel  • 

vno  intcriciiionum , extrorfum  remoto . 

Poteftates  Obliqua:  perimetri  diitarum  Lunularum  proucnicnt,  fi  rotationis  axis  aliter  > 

qu,fm  diitum  fuit  fe  ad  perimetrum  Lunularum  habuerit , & Iuftsc , & Iuftis  maiores . /"'* 

Ad  arcuatas  figuras  quod  attinet , loquendo  de  prarcipuis,  qua;  nimirum  ex  binis  fcg-  ,,r“m  ■ 
mentis  circuli  squalibus  Componuntur , quarum  comnnme  grauitatis  centrum  perimetri 
Cft  in  quo  fc  mutuo  fccant  ad  angulos  reitos , linea; , quarum  vna  tranfit  per  interfeitiones  <»»««. 
ptyipheriarutn,  altera  vero  biflecat  cafdem  peripherias ; itaque  perimetri  huiufinodi  Pote- 
ftas Horizontalis  Iufta  rotationis  habet  axem,  redam , qua;  tangit  in  pundis  vbf  arcus  ft, 
mutuo  fccant , & redae  nedenti  huiufmodi  punda  perpendicularis  eft , cuius  dimidium  cft 
rotationis  Kadius , & hoc  quando  arcus  funt  minores  femiperipheria;  quod  fi  maiores  ex- 
titerinr,  reda  qux  perpendicularis  eft  ei , qux  biflecat  arcus,  fueritque  tangens  alterutrius ; 

Radius  ver6  rotationis  erit  dimidium  biflecantis  arcus  &c. 

Sic  de  fccuricularum  perimetro , fuo  modo  intelligcndum  Pfiteltdtn  fe- 

poteftates  autem  perimetri  Ellipfeos,&  rcliquaru  conicarum  fcdionu  comparari  poterut  rJ7"'L  lJi' 
fic.  Ad  perimetri  Poteftatem  Iuftam  Horizontale  quod  attinet,  axis  rotationis  fit  reda  per- 
pcndicularis  Horizonti  tangens  perimetrum  in  extremo  pundo  axeos  longioris;  Radius  fit 
femiaxis  longior , vnde  via  rotationis  non  ignorabitur , qua:  quidem  duda  in  perimetrum 
producit  Poteftatem  Horizontalem  Iuftam , qua;  eft  fupcrficlcs  Annuli  Elliptici  ftridi  lati . 

Poteftas  autem  perimetri  ciufdem  Verticalis  Iufta  comparabitur  fi  fit  rotationis  Radius  rmitM,  /«. 
/emiaxis  breuior  > eodem  exiftente  axe : Vndc  Poteftas  Verticalis  quxfitacft  medietas  i p- 774  • 
luis  Horizontalis , cura  perimeter  vtrobique  fit  idem,  & Radius  prior  ad  hunc  fic  vt  i,ad  t ; 
h*c  fupcrficics  erit  Poteftas  Annuli  Elliptici  ftridi , alti , 

Ad  componendam  autem  Poteftatem  Obliquam , oportet  cognofccrc  primi  quantita-  oiu. 
tfm  Radij  rotationis , qui  fi  non  detur , erit  producendus  axis  Ellipticus,  Maior,  vel  Minor,  i"  • 
vfquc  ad  axem  rotationis , vt  fiat  triangulum  rcdangulum , ex  quo  datis , vel  inquifitis , 
ncccflarijs , Radius  Rotationis  comparabitur . Reliqua  vt  fupra  dc  exteris , 

» Poteftates  maiores  Iuftis  componentur  non  dilfimilitcr  i cx  Radijs  vijfq;  rotationis 
maioribus  &c. 

.Poteftas  autem  rotunda,  quam  planam  trianguli  redilineideferibit,  componetur,  vt 
fcqjiitur . r 

i Pfopofitum  fit  aliquod  triangulum  Ifofccle , cuius  grauitatis  centrum  notum  fit  reddi- 
tum  jpundum  enim  eft  illud , ita  diuidens  redam  ex  vertice  in  medium  baleos  dudam , vt 
pars  Verticalis  ad  reliquam  fit  in  ratione  dupla  „ Huius  autem  trianguli  diuerfimode  ad'"' 
axem  rotationis  applicati  fit  opus  rotundam  Poteftatem  componere , qu.-c  quidem  vt  ex 
applicatione  ad  axem  trianguli  redanguli  conftarc  poteft , vbique  Iufta  erit . 
facomijibus  autem  applicationibus  trianguli  rotandi  ad  axem  rotationis,  ea  fcligendaj 

' . au>.  ^ . 
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illa,  vnde  rotitioms Radius  fhcilius  innotefcit , atque  adeo  Via  rotationis , ac  dcmumPO* 
tcftas  comparatur ; vnde , & Reliquae  Poteflates  effbrmantur . 

Si  igitur  propofiti  trianguli  Ifofcclis  bafis  coincidit  cum  rotationis  axe, Radius  rotationis 
erit  tertia  pars  rcd.rex  vertice  biffecantis  bafin , verfus  eandem  bafin ; in  eo  (iquidenu 
pundo  eft  grauitatis  centrum.  Inde  facili  conflat  rotationis  Via,  qua?  duda  in  quantita- 
tem rotatam,  nempi  aream  trianguli,  producit  Potcflatcm  trianguli,  ratione  bafis  Ver- 
ticalem. Huiufmodi  autem  Poteftas  eft  Rhombus  folidus, 

P°tefias  autem  Verticalis , ciufdem  trianguli , alia  comparabitur , fi  alius  ftatuaturRoi 
tritu*! i,  'tationis  axis,  per  verticem  trianguli,  xquidiftantcr  baG  cludus.  Tunc  autem  rotationis 
Radius  cft  pars  biflecantis  bafin  ex  vertice,  pars,  inquam, continens  duas  tertias  partes  ver- 
fiis  eundem  verticem  i hic  autem  Radius  cum  duplus  fit  lupcrioris , Potcflas  etiam  inde  or- 
ta dupla  erit  ipfius . H?c  autem  cft  refiduum , quod  fuperett  ex  Cylindro,  cuius  altitudo 
eft  bafis  fupradidi  trianguli , & femidiameter  baieos  tft  reda  ex  vertice  billccans  bafin » fi 
nimirum  ex  eo  tollatur  quantitas  Rhombi  fotidi  iam  didi . 
u TtUi*h  In  reliquis  aurem  triangulorum  Poteftatibus  componendis , illud  pr.Tcipue  curandum , 
vt  Radij  rotationis  quantitas  commode  reperiatur:  vnde  fi  propofitum  triangulum  fuerit 
nnfmtMi  fic  applicatum  axi , vt  non  bafis,  fcd  vnum  £ cruribus  cum  axe  coincidat , rotationis  autem 
j Radius  fit  reda  a centro  grauitatis  perpendicularis  ipfi  axi , qux  facili  ,*ob  limilit  udinem— 
triangulorum,  comparabitur;  ad  clformandam  Poteftatem  procedendum  fic  :'Fiat  vt  Ra- 
dius rotationis  fupra  iam  habitus  ad  Hunc  rotationis  Radium , ita  Potcftas  fupcritts  produ- 
da  ad  aliud  ,•  & fic  habebitur  ex  Corollario  primo  Poteftas  debita  pofteriori  Rad/o  ratio- 
ne verticalis  cruris . Eft  autem  huiufmodi  Poteftas  Rhombus  folidus  conflans  i duobus 
conis  Ifofcelibus  inxqualibus , 

'fufauilL 1"  ^ec  diflimiliter  fit  alia  Verticalis  ciufdem  trianguli  Poteftas , fi  rotationislaxis  alius  po- 

r 1‘tZjiuTZ  natur  reda  parallela  axi  iam  dido,  tranfiens  per  anguli  verticem,  cui  fubtendkur  iam  di- 
«>«.  dusaxis,-  teperieturenim  Radius  rotationis , itemque  rotationis  via , atquetandem  Po- 

tmSju  tc^as  1 

Fiet  etiam  Poteftas  Horizontatis  eiufdem  trianguli, vno  ex  cruribus  Horizontaliter  con^ 
d/mtriiztii,.  ftituto  ; ob  fimilitudinem  enim  triangulorum  rotationis  Radius  comparabitur : vnde  rota* 
MtHrrUj-  tl0n's  v*3  0011  latebit , atque  adeo  Poteftas . 

. Alia  etiam  ciufdem  trianguli  Poteftas  Horizontalis  fiet , fi  alius  ftatuatur  axis  priori 

rallclus , tranfiens  per  extremum  alterum  cruris  Horizontaliter  conflit  uti . 
rmjUu  QUi~  Poteftas  autem  Obliqua  eiufdem  trianguli  fiet,  in  eo  fitu  condituri,  vt  nullum  ipfius  fatus 

5 fit  ad  axem  perpendiculare , vel  parallelum.  Sic  etiam  fuo  modo  habebitur  Poteftas  effot- 
mans  Conum  firaplicera  &c. 

Cxterarum  autem  fpccierutn  triangulorum  redilineorum  non  diffimili  ane  poterant  cA 
formari  Poteflates . 

Poteflates  Rotundx  Qtiadrilaterorum  redilineorum  fic  efficiuntur.  Quadrilatera  ennflj 
Tvcr^n.  ' funt  Quadratum,  altera  parte  longius,  altera  pane  breuius,  Rhombus , Rhomboidcs  ,Tra- 
petiumbinarum parallelarum,  Trapetiumvnius  anguli  redi,  Trapctium  abfolute  fu»" 
ptum, horum  autem  inquiratur  Poteftas . 

. - _ Poteftas  quadrati  explicabitur  infra,  ckm  de  Polygonis  regularibus . 

SUri?"'  Altera  parte  longius  foam  efformat  Poteftatem , fi  minus  larus  ftatuaturcoincidenf  Cturi 
g «*♦  axe . Altera  parte  breuius  fi  maius  latus.  Itaque  vnica  eft  figura , vnicaquc  ipfins  Potefta- 

***  Compofitio.'at  iuxta  diuerfam  ipfius  ad  axem  rotationis  applicationem,  Poteflates  di-' 
uerfat.  Horizontalis  dicetur,  fi  longius  latus  Horizontaliter  rotetur:  Vcrticalis.fi  Verrii 
Caliter,-  Obliqua.fi  oblique.  Poteftas  autem  eius  Rotunda  Iufta  crit.cu  figura  rotanda  axem1 
attigerit : Maior  Iufta,  fi  ab  eodem  rcmota  fucrit ; quod  de  reliquis  quadrilateris  itidem  m- 
Seligendum . 

»■  Si  itaque  fuerit  figura  altera  pane  longior,  cuius  latus  longius  fit  perpendiculare  ad 

axem  rotationis,  & Horizontaliter  rotetur,  latus  autetn  breuius  cum  axe  coincidat,  altero' 
in  proprio  fitu,  fitque  a centro  grauitatis  duda  reda  pcrpcndicularitcr  ad  axem , qux  qui- 
dem dimidium  erit  lateris  longioris , & erit  Radius  rotationis , qua-  duda  in  arcam  figur* 
quantitatem  rotatam,  procreat  Poteftatem  Rotundam  ipfius  figgrx , qux  Cylindrus  cft  la- 
tus, cuius  altitudo  cft  latus  breuius ; latus  autcut  longius  cft  femid  iameter  circuli,  qui  bafis 
eft  ciufdem  Cylindri.  ' 'w  Ver-  * 
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• Verticalis  Poteflas  duplo  minor  cfl , cum  rotationis  Radius  fubduplus  fuerit  prioris , at-  i 

- • que  adeo  Poteflas  etiam  fubdupla  cfl,  ex  hac  rotatione  fit  cylindrus  altus,  cuius  axis  eft  la- 
nis longius  femidiameter  bafeos  eft  latus  breuius . 

Si  verd  fuerit  alteri  parte  longior  figura , ita  vt  eius  latera  obliquum  fitum  obtineant  ad  “j£. 

eundem  axem  rotationis,  latufquc  longius,  atque  adeo  breuius  datos  angulos  efficiar, cum,  ■ 

repcrictur  rotationis  Radius , fiat  autem  vt  Radius  Potcftatis  Horizontalis  iam  inuenta;  ad 
liunc  Radium , ita  prxdida  Poteflas  Horizontalis  ad  aliud , & proucnict  Poteflas  quatfita . ‘L uZ  . 
Non  diffimiliter  procedendum  cum  Rhombo , Rhombidc  &c. 

Potcflatcs  autem  multangulorum  laterum  pariter  parium  , fcdori , vel  fegmento  circuli 
inferiptorum,  componentur  ad  cum,  qui  fcquitur , modum . TZ'Zm“. " 

Prxdidarum  figurarum  centra  grauitatis  inucniantur , & Poteflas  redarum  linearum- 
«qualium  fegmento  circuli  inferiptarum  reperiatur ; fccus  autem  de  fcdore . 

Duplex  autem  efl  modus  componendi  Potcflatcin  horum  multangulorum.  Primus  ex 
centris  grauitatis , Radijs , ac  vijs  rotationis  triangulorum  proprijs , ac  lingularibus:  fccun-  *»• 

‘ ' * ’ ‘ “ In  Compofitionc  Po- 

(lit  ad  axem  rotationis 

i illo  grauitatis  centro , fed  fatis  eft  conflare  id  in  reda  illa , qua:  ex 
medio  fubten/x  pcrpcndicularitcr  ad  eam  in  multangulo  educitur,  confiftcrc : proptcrca- 
quod  ex  huius  pumilo  quouis  reda  duda  pcrpcndicularitcr  ad  axem  iquahYcft  rotationis 
Radio:  at  pro  Verticali , & Obliqua  Poteflatc  componenda  opus  cfl  centro  iam  dido.  Po- 
tcftas  autem  comparatur  dudi  rotationis  via  in  aream  multanguli  propofiti . 

Sit  componenda  Poteflas  Horizontalis  multanguli  fcmicirculo  inferipti  odo  squalibus  Pmp„ 
redis  diametro  circulo  contenti , & procedatur , vt  diximus . »■«-'- 

Sic  etiam , & fuo  modo  Poteflas  Verticalis  componetur . 

Poteftates  autem  polygonorum  regularium,  componentur  hoc  modo.  r‘-  J 

Si  componenda  fit  Poteflas  alicuius  polygoni,  iam  ex  fupradidis  conflat  quid  agen-  f "f"' 
dum.  Sit  primo  illud  odogonum,  cuius  Poteflas  Rotunda,  fiuc  Horizontalis , fiuc  Vcnica-  IZZZm."' 
lis  (eft  enim  eadem)  componenda  fit ; cognita  autem  diametro,  cognofcetur,  & latus, 
itemq  ue  perpendicularis  a centro  ad  latus  ipfum , critquc  rotationis  Radius : vnde  cogno- 
fcetur  via  rotationis,  qua:  duda  in  arcam  figura:,  dabit  Potcflatcra  ciufdcm  Horizontalem, 
fcu  Verticalem. 

Poteflas  verd  Rotunda  cuiufcuriquc  figura  rediline* , componetur , vt  fequitur .' 

Ad  triangula , quadrilatcra , ac  multangulos , circulo,  partibufquc  eius  inferiptos,  quod  £L74 
attinet , iam  fupra  locuti  fumus .■ vnde  fupcrcft  de  varijs  atque  diuerfis  variorum  redilinco-  nmumt . 
rum  fpcciebus  aliquid  infinuemus . Habito  centro  grauitatis  propofiti  redilinci  inquiren- 
dus eft  radius  rotationis , ciufquc  via ; nam  hac  duda  in  arcam  redilinci  Rotundam  Pote- 
Ratem  quafitam  componet . Ha  autem  varia  erunt  Potcflatcs,  ne  dum  propter  varieta- 
tem rcdilineorum,  fed  etiam  propter  variam  ciufdcm  redilineiad  axem  rotationis  appli- 
cationem . 

Ad  inquirendum  Radium  rotationis , prahabendum  eft  grauitatis  centrum , & fi  placet 
vnicum  propofiti  redilinci  centrum , opus  erit  non  raro  propofitum  rcdilineum , in  trian- 
gula , quadrangula  refolucre ; harum  autem  partium  arcam  fi  non  habeamus,  arearum  fal- 
cem rationem  oportet  cognofccre.  Ciim  igitur  ad  Poteflatis  compofitionem  arca:  totius 
propofiti  redilinci  cognitio  requiratur , caquc  multoties  haberi  nequeat , nifi ex  cognitio- 
ne , & collcdione  arcarum  ipforum  triangulorum , & quadrangulorum , confidcrandum-, 

Sm  expediat  ex  his  particularum  centris  potius  Potdftates  particulares,  componere , eafque 
vnam  fummatn  colligere , an  ex  vnico  totius  figura:  centro , fuam  efficere  Poteftatem . 

Poteflas  circuli  comparabitur  fic . Iufta  Poteflas  circuli , fit  ex  dudu  peripheria:  ipfius , cti* 
qua  rotationis  via  eft , in  aream  ciufdcm  circuli , flridufquc  Annulus  procreatur . Iufta 
«ro  Maior  fifex  dudu  peripheria  illius  circuli , cuius  femidiameter  cfl  Radius  rotationis; 
qui  quidem  Radium  dati  circuli  tantum  fuperat  quanta  eft  circuli  ciufdcm  ab  axe  roratio- 
nis remotio , in  eandem  circuli  aream , proucnirque  Annulus  abfolute  didus . 

• Poteflas  fcmicirculi , fegmentorum , fcdorum,  reliquarumque  circuli  partium,  com- 

ponetur,  vt  fcquitur.  : ’ 

Semicirculi , reliquarunquc  circuli  fegmenterum  Potcflatum  Rotundarum  compofitio 


^on  differt  a reliquis  . 
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'thtizjmitij  Horizontalis  autem  Poteftas  lufta,  vbi  videlicet  diameter  fcmicirculi,  fiue  bafis  feg- 

t>niui  /»j u.  menti  ad  rotationis  axem  perpendicularis  cft , partem  efficit  Annuli  ftridi  per  fedionem- 
plani  paralleli  ipfi  Horizonti  genitam,  componitur  ab  area  fcmicirculi , & tegmenti  maio- 
ris , quorum  femidiameter , minoris  verit  bafis  dimidium,  radio  rotationis  xquanrur,  du&a 
in  vias  proprias  rotationis . Hic  autem  aduerte , ad  hoc  haud  opus  efie  grauitatis  centro, 
fcd  fatis,  iuperque  efle , vt  confiet,  illud  die  in  refla , qui  perpcndicularitcr  erigitur  ex 
bilTcdionis  pundo  bafeos  ipfius  fegmenti . 

rmf*  tu/it  Ad  Compofitionem  autem  Poteftatum  Iuftarum  Verticalium  quod  attinet , quando  fci- 
vuuuiu.  jjcet  fegmenti , vel  diameter  fcmicirculi  cum  axe  rotationis  coincidit , aduertendum 
per  rotationem  fegmenti  minoris  fieri  corpus  citrij , per  fcmicirculi  rotationem , fplmram* 
perfedam , per  circumadum  fegmenti  maioris,  nafei  corpus  mali . Radij  autem  rotationis 
funt  redi  dudi  a centro  grauitatis  figurarum  pcrpcndiculariter  ad  axem:  hinc  cognita*, 
rotationis  vi> , caqucduda  in  aream  figura  exhibet  Potcftatcm  Iuftam  Verticalem;  ita* 
etiam  fuo  modo  fiunt  Poteftatcs  Obliqui  eorundem  fegmentorum , fiunt  etiam  Potcftatcs 
Rotundi  fedorum  circu!  i &c. 

t,.  Potcftates  autem  Lunularum,  Arcuatarumque  figuraru.  Securicularum,  & Coronarum, 
fiunt  ad  eum  modum , qui  facili-  ex  hadenus  dictis  colligitur . 
ki-  Potcftas  Rotunda  Ellipfeos  componitur  fic & quidem  Potefias  lufta  Horizontalis , 
iMi/fiu  quando  fciliccr  axis  longior  Horizonti  congruit , vel  ad  axem  rotationis  cft  reftus  confti- 
tuit  Annulum  Ellipticum  ftridum , 8c  latum.  At  vero  Potcftas  Verticalis  cft  Annutus  El- 
lipticus ftridus,&  altus;  at  Potcftates  ab  Ellipfibus  deferiptx  cuius  axes  ad  rotationis  axem 
, funt  obliqui , vocantur  etiam  Annuli  ftridi  Elliptici , fcd  Obliqui . 

In  Poteftatis  Iufti  Horizontalis  compofitionc  rotationis  Radius  cft  femiaxis  maior , vn- 
dc  innotefeit  rotationis  via , qui  quidem  in  aeram  Ellipfeos  duda,  Potcftatcm  luftam*. 
Horizontalem  procreat . 

At  huius  Poteftatis  medietas  Poteftas  eft  Verticalis  lufta  cum  rotationis  Radij  in  ea  fint 
ratione . 

f„,p „ 0iu.  Potcftas  autem  Obliqua  fimiliter  colligitur  ex  rarionc  Radiorum  rotationis. 

. Potcftates  autem  Iuftis  Maiores  funt  Annuli  quidem  Elliptici , & Horizontalis  Potcftas 

y«,/iAir,  ;«•  jltum  conftituit  Annulum  . 

Jru  RMum  . 

PottHtttt  Re  Potcftates  autem  Rotundi  femiellipfcosrcliquaruraqucpartium  Ellipticarum,  hac  arte 

TJZ&T’1  pcrf'L'iii:ltur- 

Diuiditur  EUipfis  in  diuerfas  partes  eodem  omninb  modo  quo  circulus , qui  etiam  ijf- 
dcmnomijiibus  appellari  poterunt,  ac  propterea  dabitur  fcmicllipfis,  fegmenta  minora, 
& maiora , fcdorcs  ad  centrum  ,&  ad  pcripbcriam , frufta  &c.  Datis  autem  centro , & dia- 
metro Ellipfeos  dabuntur  etiam  prxdidarum  partium  grauitatis  centra , atque  arci qua- 
mobrem  Potcftates  illarum  componentur  non  aliter , quam  Potcftates  partium  circuli , fic 
comparabitur  Potcftas  lufta  Horizontalis,  fcmiellipfcos , qui  cft  fcmiannulus  ellipticus 
ftridus , vel  latus , vel  altus , prout  Ellipfis  per  axem , vel  Maiotem , vel  Minorem  fcdju. 
cft , nam  rotationis  cft  femiaxis  maior,  & femiaxis  minor  pro  alta  &c. 
rmf„  t,i u Potcftas  autem  lufta  Verticalis  iquatur  Sphiroidi.  Rotationis  Radius  idcnl  eft  qui  fc-' 
rmudii  a micllipfcos  circa  maiorem,  vel  minorem  axem  deferiptx,  prout  Poteftas  alta,  vel  lata  fi* 
i“"“’  cienda  fit. 

Horizontales  etiam,  & Obliqui  Potcftatcs  Iufti , ficut  & maiores  Iuftis,  quomodo 
o-  fiant , quemadmodum  & multa  alia  ad  hoc  fpcdanria  Cie  ile  quidem  ex  didis  intelligitur . 

n ” Potcftas  etiam  Rotunda  Paraboles  componitur . 

iMjiii  qimmir  Integri  autem  Paraboles  Rotunda  Potcftas  Horizontalis  fit , quando  bafis  ipfius  ad  ro» 
fmTJiRui-  tationis  axem  perpendicularis  cft . Verticalis  quando  bafis  cum  axe  coincidit,  vel  eipa- 
Ja  ‘lArAiUi,  rallcla  eft.  At  vero  Qbliqua , fi  ad  axem  bafis  Obliqua  fuerit . 

Horizontalis  lufta  dici  confiieuit  Annulus , vel  fcmiannulus  ftridus  parabolicus . Ver- 
ottlqM  ’ **  t icalis  lufta  refert  Citrium  parabolicum . Sed  <Sc  multa  alia  ad  hoc  fpedantia  ex  didis  col- 

Hon^entAlit  ligipoffilnt.  jfl  g»* 

Hucufquefummatim  attulimus  in  huius  Methodi  gratiam , qui  pertinent  ad  Potefta- 
uit . tum  fy  nthcfin : nunc  innuam , qui  laciunt  ad  Analylm , pro  qua  ea  Generalis  Regula  tra- 

ditur^ ' 
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y Poteftas  data,  applicetur  parti  componenti  dau , & quantitas  qua  inde  'oritur, par- 
tem alteram  componentem  manifeftabtt , 

Quoniam  autem  quantitates  componentes  funt  quantitas  rotata , & via  rotationis , pro- 
•pterea  alterutri  dati  .altera  per  applicationem  Pore  (latis  ad  illam  non  ignorabitur : Vnde 
■ ex  rotationis  Radio , rotationis  via  prodibit , Sc  contra . 

Via  rotationis  ex  Radio,  & Radius  ex-illa  innotefeit  per  proportionem  femidiametri  ad 
•peripheriam . Radius  porri  centrum  grauitatis  quantitatis  rotata; , vel  in  pundo , velin_ 
linea  determinat , & quidem  iuxta  fpccicm  Poteftatis , fiue  ea  fuerit  Iufta , vel  Iufta  Maior, 
qux  ex  figura  ipfa  data:  Poteftatis  deprehendetur.  Nam  fi  figura- pars  aliqua,  aut  linea,  &«»* '’•'"- 
autpundum  rotationis  axem  attigerit , Poteftas  propofita  Iufta  cft.  Quod  fi  axis  nullo  /w*. 
modo  attingatur,  & tamen  ab  ipfa  Potcftatc  ambiatur , ea  erit  Iuft 1 maior . Iuftis  minores 
non  minus  in  Refolutione , quam  in  Qompofitione  negligantur . iu- 

Potcftatcs  autem  Rotundae  a lineis  redis  deferiptx  refoluuntur  fic . Poteftas  Rotunda  a fa/mm-a 
linea  reda  deferipta  cum  fit  fupcrficics , vel  circularis  , vel  Conica , vel  Cylindrica,  caquc 
vel  Horizontalis , vel  Obliqua , vel  Verticalis , & quidem  vel  Iufta , vel  Iuft-  maior ; hxc 
autem  omnia  ex  ipfa  data  Poteftatis  figura , vel  nomine  cognofcentur . r,,h’  »»»■*• 

• ’ Sit  itaque  primo  tanquam  Poteftas  oblatum  planum  circuli ; ftatim  autem  pronuncian- 
•dum  cft , hanc  cfle  Potcftatcm  Rotundam  fecundi  gradus  a linea  reda  creatam, Iuftam  Ho- 
rizontalem . Dat!  igitur  circuli  quantitate , itemque  linei  rotat  ' vnde  Poteftas  procreata- 
eft , per  hanc  ipfam  lineam  ibi  datur  Poteftas , Sc  prodibit  rotationis  via , hoc  cft  periphe- 
ria , ex  qua  innotefeet  Radius  rotationis  determinans  in  linea  data  ex  centro  circuli , cen- 
trum grauitatis  ipfius  linea;  rotata; . 

Quod  fi  loco  linese  rotata:  data  fit  via  rotationis , ad  hanc  applicati  Potcftatc , prouenict  - 

quantitas  liuex  rotata; . 

Nec  diflimiliter  fi  ciufdem  linex  detur  Poteftas,  qux  fit  fupcrficics  Coni  Ifofcclis,  ex 
quo  intclligimus  Potcftatcm  clfc  Iuftam  Obliquam , hac  applicata  ad  lineam  rotatam,  pro- 
dibit rotationis  via,  cuius  radius  indicat  remotionem  centri  grauitatis  linex  reda:,  qux 
corneam  fupcrficiem  delcripfit  ab  axe  rotationis , qux  duplicata  dat  quantitatem  conicx 
bafeos . At  verd  angulus , quem  axis  coni  cum  eiuidem  latere  conftituit , cft  inclinatio  li- 
n nex  rotatx  ad  axem  rotationis ,-  Cum  autem  loco  quantitatis  linex  rotatx , vna  cum  Potc- 
J flate  data  fuerit  via  rotationis , Poteftas  ad  hanc  viam  applicata , dabit  quantitatem  linex 
rotatx 

Poteftates  Iuftis  maiores  funt  fupcrficics  circulares,  coronx  nuncupatx,  conicx  verb  '»■ 
funt  coni  imperfedi , Sc  fuo  modo  refoluuntur . m*"“- 

Vnde  fi  data  fit  Poteftas  refoluenda,  qux  fit  fupcrficics  frufti  conici , & vna  cum  ipfa_ 
data  fit  reda  linea  rotata,  fi  per  hanc  diuidatur  Poteftas,  via  rotationis  ciufquc  radius 
comparabitur.  Inclinatio  autem  linex  rotatx  ad  axem  prodibit , fi  quadratum  altitudinis 
frufti  fubtrahatur  ex  quadrato  lateris ; remanebit  enim  quadratum  bafeos  triangul  i rcdan- 
guli , cuius  hypotenufa  cft  prxdidum  latus , & cathetus  altitudo  frufti , ex  quibus  collige- 
tur inclinatio  quxfita . 

- • Sic  etiam  fi  propofita  fit  refoluenda  Poteftas  a pluribus , quam  vna  reda  deferipta, que-  Sfi. 

madmodum  eft  fupcrficics  Rhombi  folidi  deferipta  a binis  redis , vna  cum  quantitate  ea-  i*""-1 
rundem  fimul  ftimptarum ; ad  hanc  enim  applicata  Potcftatc , prouenict  rotationis  via- , 
ciufquc  radius vnde  conflabit  remotio  centri  grauitatis  ipfarum  linearum  ab  axe . 

> Idem  iudicium  ferendum  de  reliquis  Poteftaribus  deferiptis  a pluribus  redis. 

. Poteftates  a lineis  curuis , mixtifquc  deferiptx , fuam  habent  refolutionem : vnde  fi  dc- 
fplixrica  fupcrficies , Poteftas  quidem  Verticalis  peripherix  femicirculi  Iufta  data  fit , 
iuc  data  via  rotationis,  ad  quam  fi  applicetur  Poteftas  proueniet  femiperipheria  cir- 
iaximi  in  fphxra,  ex  cuius  rotatione  fphxrica  fupcrficies  compofita  fuit;  Sc  contra- 
fi  loco  vix  rotationis  data  fuilTet  quantitas  femiperipherix  rotatx , ad  hanc  applicati  Po- 
tcftatc, prodijlfct  rotatmtiis  via.  Refolutio etiam Poteftatum  a planis  redilineis  fada- 
rum  inffituitur . Si  igitur  detur  Poteftas  aliqua  refoluenda  fimul  dari  debet  vel  via  ro- 
tationis, vel  planum  rotatum,  alterutro  autem  dato,  per  vnicam  diuifionem  alterum  in- 
BOtcicit . • •, 
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Nec  difliraili  artificio  Foteftates  Rotundx,  a planis  curuilineis  ortx,  refoluuntur : vt  fit 
propofita  fphxra,  tanquam  Poteftas  Rotunda, reioluenda  defcripta  a plano  femicirculhfh- 
cjuc  data  fimul  etiam  arca  femicirculi  i per  hanc  enim  diuisa  Potcftatc , via  rotationis  pro- 

poteftas  autem  Rotunda  tranfmutatur  in  Dire&am  i fi  namque  Poteftas  Rotunda  datat 
iumuijwt-  fuerit  in  numeris , & ea  quidem  fuperficies  extiterir,  extrahatur  radix  eius  quadrata,-  fi  cor- 
• pus  extrahatur  cubica ,-  quod  fi  prxeise  fieri  non  poterit,  fiat  per  approximationem.  Vel 

Poteftas  illa  applicetur  ad  certum  quendam  numerum , prodibit  alter,  & ambo  cninr 
latera  reiftanguli  xqualis  propofirx  Poteftati , quando  hac  fuerit  fuperficies . Quod  fi  fue- 
rit corpus , prodibit  fuperficies  expreffa  numeris , qux  dutta  in  numerum  diuidentem  fa- 
ciet parallelepidedum  xquaie  folidx  Poteftati . Sed  huiuimodi  applicationes  etiam  Geo- 
metrice fieri  poffunt . 

Hsc  autem  fummatim  fuerunt  a nobis  exhibita,  in  gratiam  huius  Methodi,  quam  certe 
ob  oculos  ponere  non  licebat , his  ncgle&is . Qui  vero  cupit  hxc  eadem  cumulati  trana- 
ta infpicerc , adeat  huius  Methodi  Auiftoi  em  Guldinum . 

Supcrcft , vt  pauca  quxdam  exempla  nos  afferamus  in  medium , quibus  videlicet , haec 
jpfa  Methodus  illuftrctur  • 

v r Sed  vt  Methodum  hanc , quatenus  centro  grauitatis  vtitur , magis  explicemus , iuua- 
tiit  Theoremata  quaedam  in  exemplum  afferre , & quidem  i numero  eorum , quibus  etiam 
noftra  peculiari  Methodo  fatisfacimus ; inde  fiquidem  Le6or  facile  intclligec , vtra  earum 
fit  plaufibilior , vel  faltem  quid  inter  vtramque  intereffc  videatur . 

THEOREMA. 

llMflHU 

Lx*vu»  circuli  inter  fc  fnnt , vt  i fcmidUmctris , diurnet  ris , ( 'fc,  J cmieireumferentys , circttmfcrtri* 

ty  ti&e.  qt/jdrata . 

Poteftas  Rotunda  horizontalis Iufla,  quam  redla  linea  efformat , fic  comparatur.  Er^ 
tremo  linex  datx  Horizontalitcr  pofitx  immoto , ac  ftabili , dum  linea  rcuoluitur  punfto , 
in  quo  ipfa  bifariam  diuiditur,  quodque  cius  eft  grauitatis  centrum , peripheriam  deferi-  ] 
bit , qux  rotationis  via  dicitur , cuius  Radius  eft  dimidium  ipfius  linex ,-  dudfa  autem  rota- 
tionis via  in  lineam  rotatam , comparatur  Poteftas  Iufta  Horizontalis  Rotunda,  quxefl 
circuli  planum , cuius  femidiameter  eft  linea  rotata;  ergo  circulus  xqualis  eft  re<S  angulo 
fub  lemidiametro,  & rotationis  via,  hoc  eft  femiperipheria  ipfius  circuli  (eft  enim  via  rota- 
tionis  peripheria  circuli  deferipri  femidiametro , qux  dimidium  eft  peripherix  circuli , dej 
quo  inftituitur  comparatio ; vtq,-  femidiameter  ad  femidiametrum , ita  peripheria  ad  peri-  1 
pheriam;)  ergo  circulus  ad  circulum  eft,  vtre&angulumad  rcdlangulum,  fcd  redfangu-  j 
lorum  ratio  componitur  ex  rationibus  laterum,  ergo  circulorum  ratio  componitur  ex  ra-‘  J 
tionibus  laterum  retfangulorum ,-  fcd  ratio  laterum  eft  eadem , cum  vt  femidiameter  ad  fe- 
inidiametrum.ita  fit  femiperipheria  ad  femipcriphcriamjatq,-  adeo  rc<ft  angulorum  ratio  ejl 
latio  duplicata  laterum,-  &qux  eft  ratio  redlangulorum , eadem  eft  circulorum,-  ergo 
circulorum  ratio  eft  duplicata  laterum , fcuvt  quadrata  laterum,-  ergovt  quadratum  ie- 
jnidiametri  vnius  circuli  ad  quadratum  femidiametri  alterius  circuli ; vel  vt  quadrarnua- 
femiperipheria  ad  quadratum  fcmiperipherici  atque  adc6  vt  quadratum  diametri  ad  qua- 
dratum diametri  i vel  vt  quadratum  integrx  peripherix  ad  quadratum  integrae  peripherifc 
ita  circulus  ad  circulum,  &c. 


Ijtnphm-* 

1XXY11L 


THEOREMA. 

Cylindri  re  Hi  enrnn fi  fer f ciet  td  ttjin  efl , vt  Utut  eiufdem  Cylindri , tdeyntrttm  ftrtt» 
dumetri  ctufdem  Itftct . 

Ratio  enim  fuperficierum , quarum  vna  eft  curua  Cylindri  re&i , altera  eft  bafit , comi 
« r»  owfc  ponitur  * ex  ratione  lateris  ipfius  cylindri , ad  femidiametrum  bafeos , & ex  ratione  ciuf- 
"""  * dem  femidiametri , ad  dimidium  femidiametri , fcu  ad  quartam  panem  diametri,  ergo  fu- 
’ perfi-  * 
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perGcies  cylindri  curua  ad  bafin , eft b vt  altitudo  Cylindri , ad  quartam  partem  diametri  b t*  o.;. 
oafeos . fMf/f. 

THEOREMA. 

EffmpInifL-* 

Omnis  Cylindri  rtHi  fuperficies  fine  bafibus,  aqualis  eii  circula , cuius  eu,  quu  ex  centra,  me-  ixxlx' 
diu  frafartianulis  eii  inter  lutus , cr  diametrum  bufeas  eiufdem  Cylindri . 

Sit  reda  FA.qu*  circa  axem  DC  rotetur,  me- 
diante radio  GH  reda , qu*  eft  ad  redos  angulos 
ipfi  DC,  biflecans  FA  in  pundo  G,  vbt  centrum  eft 
grauitatisipfiusFA,  qua:  per  hanc  rotationem  cy- 
lindricam fuperficiem  delcribat . Rcpcriatur  inter 
FA,  & duplam  AC,  (eft  autem  AC  femidiameter 
bafeos  ipfius  cylindri)  rcpcriatur,  inqua,  inter  FA, 

& duplam  AC,  diametrum  bafeos  ipfius  cylindri, 
media  proportionalis  BC.quat,  fi  biflccctur  in  E,  ibi 
buiufmodi  line*  erit  grauitatis  centrum.  Often- 

dendum  eft  cylindricam  fuperficiem  xqualcm  efle  - 

fuperficiei  circuli  deferipti  , a femidiametro  BC,  B EA  C 

cuius  rotationis  Radius  eft  reda  EC,  circa  eundem  axem  DC . Quoniam  igitur  fupcrficics 
cylindrica  «qualis  eft  redangulo  fub  reda  FA,  latere  cylindri , & via  rotationis , fcu  peri- 
pheria  circuli , cuius  femidiameter  GH,  fiue  AC,  qu*  illi  eft  «qualis . At  vcr6  circuli, 
cuius  femidiameter  BC,  fuperficies,  «qualis  eft  redangulo  fub  reda  BC,  & via  rotationis, 

Cue  peripheria,  cuius  radius  ECjvt  autem  peripheria  ad  peripheriam , ita  eft  diameter  ad 
diametrum ; p-optcrca,  acceptis  diametris  loco  ipfarum  peripheriarum , nimirum  dupla-, 

AC,  k dupla  EC,  qu*  eft  ipfa  BC, 

Erit,  vt  redangulum  fub  FA,  & via  rotationis,  cuius  femidiameter  AC,  ad  rcdangulum 
/ub  BC,  Sc  via  rotationis , cuius  radius  EC,  ita  redangulum  fub  FA,  & dupla  AC,  qu*  eft 
diameter, loco  vi*  rotationis,  atque  peripheri*,  ad  redangulum  fub  BC,  & dupla  EC,  qu* 
eft  BC, diameter, loco  vij  rotationis, atque  periphcri^.Scd  cylindrica  fuperficies  erat  fqualis 
redangulo  lub  FA,  & via  rotationis , cuius  radius  AC,  & circulus,  cuius  femidiameter  BC 
erat  «qualis  redangulo  fub  BC,  & via  rotationis,  cuius  radius  EC;  ergo  vt  rcdangulum- 
fub  F A,  Sc  dupla  AC,ad  quadratum  BC,  ita  cylindrica  fuperficies  ad  circulum,  cuius  femi- 
diameter  BC;  fed  redangulum  fub  FA,  & dupla  AC,  *qualc  eft  quadrato  BC;  ergo  cylin- 
drica fuperficies  «quabitur  circulo , cuius  femidiameter  BC. 


THEOXEMA. 

Cuiufcunque  cani  ifiafcelis  fuperficies  ad  bafin,  eam  habet  rationem,  quam  latus  Cani  ad  An- 
dium circuli , qui  bafis  efieani . 

' Qgoniam  conica  fuperficies  nafeitur  ex  latere  coni  in  viam  rotationis , hoc  eft  in  peri- 
pheriam , cuius  Radius  eft  dimidium  Radij  bafeos  ipfius  coni : at  vero  circulus,  qui  eft  bafis 
coni, nafeitur  ex  dudu  eiufdem  peripheri*,  qu*  erat  dida  via  rotationis,  in  femidiametrum 
eiufdem  bafeos ; ergo  fuperficies  conica , ad  fuperficiem  circuli , qui  eft  bafis  ipfius  coni, 
" , vt  latus  coni,  ad  Radium  circuli,  qui  bafis  eft  coni;  ex  prima  Sexti  Elementorum . 

THEOREMA. 

tuiufcunque  fphara  fit  perficies  quadrupla  eft  maximi  circuli  earum , qui  fiunt  in  ipfia . 

Quoniam  enim  eft , vt  medietas  vi*  rotationis , fiue  femiperipheria  minor , ad  femiperi- 

aeriam  maiorem, nimirum  circuli  maximi  ipfius  fphxrxdta  Radius  illius  ad  Radium  iftius; 

I vt  Radius  ad  Radium,  ita  fcmifubtcnfafcmicirculi  maximi,  hoc  eft  Radius  ipfius  ad 

V'.!.  ""  *“  arcum 
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arcum  quadrantis , feu  ad  quartam  partem  ipfius  peripherix  maximi  circuli  i ergo  etlaati 
vt  medietas  vix  rotationis  ad  fcmiperiphcriam  circuli  maximi,  ita  Radius  ipfius  ad  quar- 
tam partem  peripherix  eiufdcm,-  ergo  reftangulum  fub  extremis , hoc  eft  fubfcmiflc  vite 
rotationis , & quarta  parte  maioris  peripheria- , xquatur  rcftangulo  fub  medijs,  nempe  fub 
femiperipheria  circuli  maximi , & Radio  ciufdcm ; fcd  reftangulum  illud  xquatur  quartae 
pani  fupcrficiei  fphxricx , nam  tota  fupcrficics  fphxrx  producitur  ex  tota  via  rotationis  in 
lemiperipheriam  maximam ; rcftaugulum  autem  boc  nempe  fub  femiperipheria  circuli 
maximi , & Radio  eiufdem  xquatur  circulo  maximo  ciufdem  fphxrx  i ergo  tota  Ipbxrica 
fiipcrficics  xquatur  quadruplo  circulo  maximo  ciufdcm  fphxrx . > 


. . THEOREMA, 

LXXXUI. 

Omnis  fphara  quadrupla  esi  coni,bafn  quidem  habentis  aqualem  maximo  circulo  eorum,  qui 
> in  fphara , altitudinem  vero  Radium  fpb.tr a . 

Intclligatur  dimidium  circuli  maximi  ipfius  fphxrx,  ciquc  inferiptiim  triangulum  re- 
ftangulum , angulum  habens  reftum  ad  centrum  circuli , bafis  femidiameter  ipfius  circuli  , 
qux  fcilicct  tendit  a centro  biffccans  fcmiperiphcriam , perpendiculum  vero  altera  femi- 
diameter, atque  adeo  in  hoc  triangulo  hypotenufa  fit  recta  fuhrendcns  quadrantem  totius 
peripherix . Manifeftum  cft  ex  rotatione  fcmicirculi , circa  diametrum,  vclutl , circa  axem 
iphxram  procreari ; ex  rotatione  vero  trianguli  fieri  conum  cuius  bafis  circulus  maximus 
ipfius  fphxrx , altitudo  vero  femidiameter  ciufdem . Offendendum  cft  fphxram  cflc  qua- 
druplam huiufmodi  coni . Intelligaturfaftum  aliud  triangulum  fiinilc,  &xquale  iamdi- 
fto,  ita  vtex  vtroque  coalcfcar  femiquadratum  inferiptum  fcmicirculo.  Quoniam  igitur 
eft  femicirculus  ad  femiquadratum , vt  femicircumfcrcntia  ad  diametrum  (circulus  enim- . 
ad  quadratum  fibi  inferiptum  cft  vr  femiperipheria  ad  diametrum , cum  latus  quadrati  in^ 
feripti  fit  medio  loco  proportionale  inter  diametrum , & femidiametrum  .•  atque  adeofit  j 
xquale  rcftangulo  fub  diametro  femidiametro ; feti  femiperipheria  dufta  in  eundem-  “ 
radium  xquatur  circulo ; ergo  vr  femiperipheria  ad  diametrum , ita  circulus  ad  quadratum 
fibi  inferiptum : atque  adeo  ita  femicirculus  ad  femiquadratum) . At  vero  fplixra  compo-' 
niturex  rotatione  fcmicirculi,  hoc  eft  ex  duftu  arex  fcmicirculi  in  qua  tuor  tertias  panes 
diametri;  duplus  verd  conus,  hoc  cft  Rhombus,  quem  rotatio  femiquadrati  circa  axem- 
eundem  deferibit, componitur  cx  duftu  arex  ciufdcm  femiquadrati  in  tertiam  partem  peri- 
pherix ; fiquidem  rorationis  Radius  eft  tertia  pars  femidiametri , atque  adeo  via  rotationis 
eft  tertia  pars  peripherix  maximi  circuli.  Ergo  fphxra  ad  duplum  conum  cft,  vt  produ- 
ftu  ex  fcmicirculo  in  quatuor  tertias  partes  diametri , 'ad  produiui  ex  femiquadrato  in  ter- 
tiam partem  pcriphxrix.  Sed  vt  femicirculus  ad  femiquadratum,  ita  erat  fcmicircumfcren-  , 
tia  ad  diametrum  ; ergo  produftum  cx  femicircumfcrcntia  in  quatuor  tertias  partes  dia- 1" 
metri , ad  productum  cx  diametro  in  tertum  partem  circumfcrcnrix , erit , vt  productum-' 
ex  fcmicirculo  in  quatuor  tertias  partes  diametri , ad  produftum , cx  femiquadrato  in  ter-* 
tiam  panem  circumferentis , fcd  in  hac  rcftangulorum  ratione  erat  fphxra  ad  duplum  co- 
num ; ergo  fphxra  ad  duplum  conum  erit  vt  produftum  ex  femicircumfcrcntia  in  quatuor 
tertias  panes  diametri  ad  produftum  cx  diametro  in  tertiam  partem  circumferentia-, fcu  ad 
produftum  ex  tertia  parte  diametri  in  integram  circumferentiam , fcu  ad  produftum  cx 
duabus  tertijs  partibus  diametri  in  femidreumferentiam  ; fcd  produftum  ex  femidreumfc- 
rentia  in  quatuor  tertias  diametri  partes  cft  duplum  produfti  cx  duabus  tertijs  partibus 
diametri  in  eandem  femidreumferentiam;  ergo  fphxra  ad  duplum  conum  eft  in  ratione  du- 
pla i ergo  fphxra  ad  fimplum  conum  cft  in  ratione  quadrupla . 

De  Methodo  Progrefsiomhus  innixa . 

C Atii  quidem  liquet  Progrcffioncm  effe  duplicem , quarum  vna_Arithmctica , alteral 
3 autem  Geometrica  cft.  In  illa  termini  perpetuo  fexqualirer  excedunt,  in  hac  propor- 
tionalitcr  Ic  habent . Mirabilis  cft  vtriufquc  vfus  ad  Geometricas  veritates  indagandas. 

Ad  Arithmeticam  Progrcffioncm  quod  attinet,  fireftenos  attendamus  compcricmus 

per 
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JEitr  illam , quamplurima  Theoremata  demondrari  polit,  quibus  tamen  profitemur  Geo- 
metrice magis  peculiari  nodra  Methodo  fatisfieri . 

~ Sunt  autem  Theoremata  quardam  vclut  huius  Methodi  cardines , vt 

Propofttio . 

* 

Seriis  quantitatum  Arithmetici  proportionalium  (fine  inxta  Jeriem  numerorum  quadrati- 
f,  ~ torum ) continuo  crefe entium , i,o,vcl  f unito  inchoat  arum  numero , vel  finitarum , vel 
infinitarum  e fi  ad Jeriem  totidem  maxima  aqualium  in  ratione  fubdupla. 

\ Jn  hac  quinque  fpc&anda  funt.  Minor  terminus;  Maior  Progrefiionis  exceflus Termi- 
jfflorum  multitudo  ; & eorundem  Aggregatum,  de  quibus  alibi . 

Idque  lic  oftendunt , Edo  primus  terminus  Progrefiionis  Arithmetica:  o,  fecundus  1 , vl- 
f tirnus  1,  terminorum  multitudo  erit  cuius  dimidium  dudum  in  I,  dabit  fumraam  ip- 

f fius  Progrefiionis,  nempe  i!?  1.  ^ ITZ.idi 

Vel  luppofito  terminorum  numero,  a,  quantulcunque  fit  ternunus  fecundus , fumma  fc- 
fcricicrirjal.  Hinc  ' a*>u“ ’ 

f THEOREMA. 

, Triangulum  ad parallelogrammum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  tff  in  ratione fitbdupla . 


E*errplum_a 

UCXX1V. 


Triangulum  enim  condat  ex  reftis  potentia  quidem  infinitis  parallelis  Arithmetice  pro- 
. portionalibus  a pundo  velo  inchoatis,  quarum  maxima  cftbafis;  parallelogrammum  ve- 


Excmp!um_» 

JLXXXV. 


rocx totidem bali aequalibus.  Item 

THEOREMA. 

Tjramidoides , vel  CSnoides  par  abolitum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  i J, Intersitum , fine 
inclinatum  efi  in  ratione  fitbdupla . 

Pyramidoides  enim  vel  Conoidcs  parabolicura  conflat  cx  planis  potentia  quidem  infi- 
• Sutis  Arithmetice  proportionalibus , a pundo  inchoatis , quorum  maximum  cft  bafis,  Prif- 
an  vero,  vel  Cylindrus,  cx  totidem  bafi  aequalibus . 

£t  alia  multa  fcquuntur . 

Propofttio  a 

feries  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium  (fi ut  iuxtaj 
feriem  numerorum  quadraticorumj  continui  crefe  entium  a , punito , vel  o inchoatarum ; 

. ad  feriem  totidem  maxima  aqualium  rationem  fubtriplam  J operat , efiq\exctfius  ea  ra- 
tio quam  habet  vnitas  ad  fextuplum  numeri  terminorum  pofi  o,  fine  quam  habet  radite, 
quadratus  termini  primi  pofi  o,  ad fextuplum  radicis  quadrata  termini  maximi . 

Vt  fi  terminus  pod  o,  primus  ponatur  t,vltiraus  autem  1,  erit  *jfc  l“tjt  P.Summa.' 

Vel  fpofito  numero  terminorum  auvltimiq;  latere  I.)  flVjprj1,  Cum  autem  numero 
" Binorum  cxcrcfccnte,  exceflus  ille  fupra  rationem  fubtriplam , ira  continud  minuatur , txferin  Uu 
ndem  quolibet  alfignabili  minor  cuadat,  fiin  infinitum  procedatur , intclligitur  cua-  r«rrjl: 
us;  quare,  jpum. 


Propofttio'. 

"Series  potentia  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  "Arithmetice  proportionalium^ , 
’ • (fine  inxta  feriem  numerorum  quadraticorumj  continui  cre fient  tum  apunlle , fiuc  o;in- 
■ ’ - citatarum ; efi  ad  feriem  totidem  maxitua  aqualium , tn  ratione fub  tripla . 


Hinc 


jfa«mpIulK«i 

UOXVI*, 


iKmplunu» 

Lxxxyu. 


Exrmpliun-J 

uxxvuu 


'jji  v*n,’i 

Jkrith.  In/illi* 
tarum 


'AduerienJx 

fUd*»+ 
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Hinc  porri  multi  colliguntur , nempe . 


T H E 0 R E M'A. 


!i 


foMui , vel  Pyramis , ad  Cylindrum  i vel  Prifma  eiufdem  bafeos  di  altitudinis  'e fi  in  ratient 
/nitri fla . 


1 


Conus  enim , & Pyramis  condant  ex  fimilibus , & parallelis  planis  potentia  quidem  in^ 
finitis  in  duplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium  conftirutis , quorum  minimum  ell 

n^A«'insnt%s  imr/.  KHHr  m i*lin/frifr  T utnm  «ral  n<<  f/1  »■  I m 4 


punctum,  maximum  vero  bafis . Cylindrus  autem , vel  Prifma  ex  totidem  maximo  squa- 
libus . Item 


THEOREMA. 


Complementum  Semiparabolcs  ,/patinm /eilicet ,'  qua  Stmipar abole  complet  parallelogra 
murneft  ad parallelogrammum in  ratione /ni tripla.  Hinc 


THEOREMA. 

'Stmipar ab  ole  ad priditlum  parallelogrammum  ejl  in  ratione fubfefquialtert  l 


Sunt  enim  diametri  fegmenta  in  duplicata  ratione  /cmiordinatim  applicatarum  /Ibi  res- 
pondentium , vndere&te  omnes  duda;  paralleli  diametro  in  complemento  iam  dido  funt 
m duplicata  ratione  partium  fumprarum  in  reda  tangente  paraboles  verticem  Arithmetici 
proportionalium,  quibus nempi refpondent  femiordinarim  applicati.  Series  igitur  re- 
darum in  complemento  ad  feriem  maxima*  aqualium  in  parallclogrammo,  ex  prarmifo 


Theoremate  erit  in  ratione  fubtripla ,•  ergo , & complementum  ad  parallelogrammum 

1 ad  idem  parallelogrammum  in  ratione 


in  ratione  fubtripla . Atq;  adeo  femiparabolc  cft  l 

fubMquialtera . Hinc  & multa  alia  etiam  colliguntur . 


S C H O L J O ftl 


I Aduertcnduni  efi  'autem  in  Progrefonibus  commemoratis ,’  quando  /cilicti  fit  feries  qts 
tatum  in  duplicata  rasione  Arithmetici  proportionalium , immo  cr  in  triplicata  &C. 
pofitiones  non  verificari  de  multitudine  determinata , hoc  ejl  de  terminis  acceptis /ccm 
dum  determinatam  multitudinem  , fcd  oportet  in  infinitum  abire . Vnde  fi exempli  gr 
tia , fumantur  decem  termini  Arithmetice  proportionales  inchoantes  4,  o,  fumantur , £ 
torum  quadrata  ; horum  feries  non  ejl fubtripla feriei  aqualium  maximo  termino . Si 
autem  caeni t fi  comparetur  feries  ip forum  terminorum  Arithmetice  proportionalium 
ehoanfium  a,  0,  taque  comparetur  cum  ferie  maximo  aqualium ; pracift  fiquidem  huitl 
illa  fubdupla  ofi , accepta  etiam  fecundum  quamcunque  determinatam  multitudinem-.  '. 
Series  igitur  quadratorum  f pellar  i poteft , vel  proni  abitura  in  infinitum , vel  prout  abqtt  ^ 
priori  modo  non  cft  jnb tripla  terminorum  maximo  aqualium , fcd  maiorem  rationem  ha- 
bet ; prout  autem  abj/t  in  infinitum , fub triplam  rationem  obtinet ; hunc  enim  in  modum 
txceffus  continui  dccrcfcentcs  in  infinitum , cuavuerunt.  Hoc  animadnertifie  inuat , qtoi 
in  confimilibus  frequenter  accidit  > idque  diam  in  Tngrcffmibus  Geometrici t , infra* 
'tonjfabit.  . ..  ■.  f 

Itu  quoque  notare  licet  in  comparatione facta  inter  omnia  quadraUalicuiusUncd,  & qui 
drata  tot  idem  parttum  ciufdcm,  quadrata  fiquidem  omnium  partium  cuiufcunquc  rtffu 
fubtripla  funt  totidem  quadratorum  totius -funt  enim  in  ratione  Coni  ad  Cylindrum,  quot 
tamen  intclligendum  fecundum  procefium  in  infinitum . Vt fi reila  cu infidam  decem  par- 
tes accepcnsjnilio  femper  fallo  ab  extremo  vno  ipfius , adeo  vt femper  minores  in  maiori- 
bus includantur  vtcunqi  non  propter  ea  dece  illarii  parttu  quadrat  a fimul fumpta  erunt  ha 
ratione  fubtripla , ad  totidem  quadrata  totius fimul  accepta  . Sunt  enim  illa  partes  Ari»  i 
, . tbmdicb 


I 
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'thmetice  proportionales , perpetuo  fe  excedentis  aqualibus  excefibus  ; quamobrcm  tfi  fi - 
• vies  infinito  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium  continue  cre. 
fcentium , i puncto , feu  o,  exordtenttum  , hoc  eft  quadratorum  partium  proditiarum^, , 
atque  adeo  erit  ad  feriem  totidem  maxima  aqualium , hoc  eft  ad  totidem  quadrata  totius 
•t  in  ratione  fubtnpla . 

fi  quis  autem  contentus  aliunde  cognonifie  , conum  e [fe fub triplum  cylindri  eiu/dem  bafeos  , 
ac  altitudinis , Theorema propofitum  Geometrice  demonfirabit : i nde  CT  aha  plurimae 
innotcfccnt ; duplatis  enim  p artibus  fient  diametri  circulorum  coni , tot  i que  Irnea  itidem 
duplato  fient  diametri  circulorum  cylindri  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  cum  cono.  At 
fi  per  T heorema  ifiud , illud  itidem  demonfirare  velit , aliunde  hoc  oportebit  ofiendercj , 
vt  paulo  antea  infinuauimus , quod  tn  fecundo  libro  cumulatius  tracl abimus . 

Haec  autem  admirationem  ingerunt,  nam  fi  nos  inteiligamus  conum , & cylindrum- 
eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , dererminatamque  multitudinem  planorum , bah  parallelo-  * 

Tum  fecantium  tam  cylindrum , quam  conum ; communes  quidem  planorum , tam  cum- 
cylindro , quam  cum  cono  fe&ioncs  erunt  circuli , nullus  tamen  prater  vnum  circulorum- 
cylindri  poterit  e(Tc  triplus  circuli  fibi  rcfpondcntis  in  cono,  adhuc  tamen  omnes  circuli 
cylindri  tripli  erunt  omnium  circulorum  in  cono  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis . In  his  igi- 
tur vides  abeundum  efle  in  infinitum . 

Tropo  fit  io. 

Series  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium , flue  iuxta  ferienu, 
numerorum  cubicorum  continue  crefccntium , 'a  punito , vel  o,  inchoatarum  t clt  ad f enem  to- 
ttdem.maxima aqualium  efi  in  ratione,  quafubquadruplamfuperat,  O hitin/modi  rationis 


L / J ' t J 7 f J [ • v V 

txceffus  eft  ratio  , quam  habet  vnitas  ad  quadruplum  numeri  terminorum  post  o,  (me  quanta. 


habet  cubica  radix  termini prtmi  poft  o,  ad  quadrupli 
Vt  ®l,+^l,Velj.l,+;l’=.-*"+^*. 


'um  radicis  cubica  termini  maximi. 


Exemplant^ 

txxxix. 


Exemplum.* 

ixxxx. 


Cum  ver6  crefccnte  numero  terminorum  exccfliis  ille  fupra  rationem  fubquadru- 
plam,  ita  continuo  decrcfcit,  vt  tandem  quolibet  allignabili,  fit  minor  proptcrca  fi  in  in- 
finitum procedatur , omnino  cuanefcet quare , 

THEOREMA. 

Series  infinita  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium , fitte  iuxta 
feriem  numerorum  cubicorum  continue  crejc  entium , a punit  o , feu  o,  inchoatarum , cjl 
ad feriem  totidem  maximi  aqualium  tn  ratione  fubquadrupla . 

Hinc. 

THEOREMA. 

* • *’  • 4 *>;  ';V  :r-  ' ' •,  /V*;  * t • « 

Complementum  femipar aboles  cubica  ad  fuum  parallelogrammum  efi  in  ratione  fubquadru- 
pla , ac  propterea , tfi  ipfa femipar  abole  eft  in  ratione fubfefquitertia . 

Hinc  & multa  alia  colliguntur . 

Quo  autem  pafto  fit  indaganda  ratio , quam  habet  feries  ad  feriem , de  quibus  fupra,  in 
Secundo  Libro  explicabimus . 

Hic  autem  non  prxteribo  quod  vltcrius  pcrfpicuum  fiet  nimirum  plurima  beneficio  aJ-mJa^ 
progreflionis  Arithmetica:  dcmonflrara  facilius  oflendi,  & magis  fortafle  Geometrice?»^**»- 
jerdecrcfccntiamexcefliis,  atque  dcfc&us:  vndchic  magna  ex  parte  ad  peculiarem  no- 
vam Methodum  reuocantur . 

id  Geometricam  Progreflionera  quod  attinet,  illud  dicendum  occurrit,  qubd  huic  D, 

“ , Methodus  inniti  poteft ; obferuata  fiquidem  ipfa  Progreffione , multoties  innotefeit  **  »*'•$•• 
luxfita  .•  vnde  qui  adnotarunt , parabolen  aggregatum  efle  quoddam  infinitarum- 


• 'J — • - ...»  , OO  D UUIIUltM  u«u* 

numero  magnitudinum  in  proportione  quadrupla , quarum  prima  eft  triangulum  eiufdem 
bafeos  ac  altitudinis  cum  illa : fecunda  eft  aggregatum  ex  duobus  triangulis  deferiptis  in- 
duobus  fegmentis  eiufdem  paraboles , & ita  deinceps;  parabolen  autem  efle  aggregatum 
comium  terminorum,  adnotaiuntfimul,  primam  illam  magnitudinem , feu  primum  tcr- 
- w Mm  minum. 


rfta  Gumt- 
wru4  Prqrtfi 
finit» 


i»  Artt  ttr 
tk*% 
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itunum , nempi  triangulum  eiufdem  bafcos , ac  altitudinis  cum  parabola , medio  loco  pro- 
portionalem effc  inter  primam  differentiam , & ipfam  parabolen ; quare  fi  primus  terminus 
valet  quatuor , fecundus  terminus  valebit  vnum;  prima  igitur  differentia  valebit  tria.»: 
quare  aggregatum  omnium,  vt  parabole  ad  primum  terminum , fcilicet  ad  triangulum—, 
eiufdem  bafcos , ac  altitudinis , ita  hoc  ipfum  triangulum , quod  valebat  quatuor , ad  pri- 
mam differentiam  , qux  valebat  tria . Ex  Progrdfionis  Geometrica:  fiquidem  natura  pri- 
mus terminus  cft  medio  loco  proportionalis  inter  primam  differentiam,  & aggregatum— 
terminorum  omnium : Vnde  parabole  fefquitcrtia  cft  ipfius  trianguli . 

Quemadmodum  igitur  vfus  Arithmetica;  Progrcflionis  in  eo  confiftit , vt  attendamus 
lium  in  ijs , de  quibus  agimus  huiufmodi  Progrcflio  locum  habeat , nam  ipfius  Progreffio- 
nis  fymptomata  nobis  Suppeditant  quid  in  re  propofita  dicendum , pro  afferiionibus  de- 
monftrandis ; non  difftmiliter  de  Progrcflionc  Geometrica  fentiendum ; huius  enim  vfus  in 
eo  pofitus  erit , num  locum  obtineat  in  re  fubieCia , nam  attendendo  eiufdem  Progrcffionis 
naturam , ac  inde  confcqucntia , facile  deprehendemus  oblati  Theorematis  refolutionem  . 
Cxteriim  huiufmodi  Progreflio,  quam  in  infinitum  concipimus  . quantitati  diferetx,  & 
continuat  communis  eft , ac  in  continua  tripartito  continget , iuxta  triplex  quantitatis  ge- 
nus , nempe  lineam , fuperficiem , & corpus ; in  Superficicbus  autem , & corporibus  atten- 
di figurarum  fimilitudo  poteft,  iuxta  quam  Progrcflio  ipfa  prxclara  quidem  habet  fympto- 
mata,  quorum  beneficio  multa  innotefeent  in  ijs , in  quibus  Progrcflio  ip/a  locum  obti- 
nuerit. 

Illud  etiam  addendum , fcilicet  huiufmodi  Progrrifionem , quamuis  tendentem  in  infi- 
nitum, terminari  adhuc , neque  mirum,  quoniam  illa  tendentia  eft  fecundibn  partes  per- 
petuo minores  i terminatur  autem  per  modum  vnius . Ita  profedto  Progrcflio  illa  triangu- 
lorum in  parabole  in  ratione  quadrupla,  terminatur  in  parabolen ; fic  de  multis , multifque 
alijs  Progrcflionibus  planorum  prxfcrtim  fimilium , itemque  folidorum . 

Nec  prxtcrcundum , quod  fuperius  innuimus  Progreffioncm  ipfam  accipiendam  efft* , 
yt  lam  abijt  in  infinitum , 

DE  AVCT0R1S  METHODO  PECULIARI , AC  PROPRIA 

Ttr  decrefcentiam  cxccfius  , atque  defeci  iit  in  infinitum  abeuntem  Particularium 
omnium  feratifsima  , melut  illa  , qua  obfcuriortbus  Theorematibus , 
facile , at  expedite  fit  fatis , prafertim  ijs , qua  cum  V t- 
teres , tum  Recentiores  laboriose  demonflrarunt . 

ET  quod  ferax  admodum  fit , & quod  valde  facilis  Methodus , de  qua  loquimur , ma- 
gni fieri  debet . Neminem  tamen  admiratio  fubeat , quod  hanc  nobis  vcndiccmus , 
quamuis  ab  aliquo  alio  fuerit  non  nihil  infinuata ; propterea  quod  nec  illam  gene 
ratione  traftauit,  nec  firmis  demonftrationibus  ftabiliuit . Vtrunquc  vero  prxflitiflc 
arbitramur . Si  igitur  id  admittendum , quod  cxcinit  Lyricus  de  Poeta  loquens . 

Public*  materies  priuati  iteris  erit , fi 
Nec  circa  •vilem  , patuliimcjuc  moraberis  orbem. 

Nec  verbum  verbo  curabis  reddere  fidus 
Interpres  . 

Multo  magis  nobis  materiam  hanc  affumentibus , id  cuenturum  dixeris  i 
Primum  autem  videtur  operx  pretium  in  medium  affere  dcmonftrationcm , qua  Vir  _ 
vulgaris  eruditionis  eft  vfus  ad  Methodum  hanc  ftabiliendam , quam  nos,  priufquam  li- 
bellum ipfius  datum  effec  adire , eramus  meditati;  Poftmodu  cautiores  fadti  cxiftimauimus , 
in  errorem  nos  incidifle , cum  autem  eadem  dcmonftrationc  illum  vfum  , ad  ucr  teremus; 
fiquidem  auctoritas  ipfius  apud  nos  plurimum  habebat  momenti,  fufpicari  expimus  nos 
non  allucinatos  fuifle  in  ipfa  dcmonftrationc  contexenda , fed  potius  in  decernendo , qudd 
caminus  foret  idonea ; iterum  igitur  cimi  eandem  ad  trutinam  rcuocandam  fufeiperemus, 
tandem  dubitauimus , & nos , & illum  fuiffc  deceptos , ac  propterea  Methodum  hanc  longi 
aliter  dcmonflrationum  robore  firmandam . 

Dcmm- 
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' t)emonftratio  vero , quam  ille  typis  commifit , fc  fe  habet , vt  fcquitur . 

Dat*  (int  bin*  quantitates  A,  & B,  fiuc  lupcificies  j (iue  corpora  ;Jara  (it  item  ratio  quacunque  E ad  E. 

Si  quantitatibus  A,  & B,  ali*  atque  ali*  magnitudines  fine  termino  infcnbi  poflint , qu*  i eam  fetnperin» 
ter  !e  rationem  (eruent,  quam  E ad  F,&  quantitates  iplasA.B,  exhauriant  > hoceilab  iplis  deficiam  deieflu 
»J  jjmumuispatuo.  2 X E F 

Etit  quantitas  A ad  quantitatem  B,  vt  E ad  F.  A B 

Si  non;  erit  ratio  A ad  B,  ntaior  >aur  minor  ratione  E ad  F.  Sit  primo  maior.  M.  N. 

Aliqua  igitur  quantitas  Z»  minor  quam  A,  erit  ad  Bi  vt  E ad  F.  Inicnbantur  ipfis  A,  & B»  magnitudines  bine 
M,  N.  M quidem  ipli  A:  N reioipli  B>  ea  lege  vtM, minus  dcficiatab  A,  quam  Z, ac  proinde  iit  maius  quani 
Z,  & fimul  rationem  raiem  habeat  ad  N,cjuain  EadF;  hoc  enim  totum  fieri  potent  pei  hypotiielin , 

Quoniam  igitur  M maius  eft  quam  Zrcnt  Mad  Bin  maioti  quamZad  B,  at /.  cratadB.  vt  E ad  F;  etgo  m 
rfi  ad  B in  maiori  quam  E ad  F,  hoc  eft,  M eft  ad  B,  in  maiori  > quini  M .id  Njeigo  N magnitudo  inferipta  ipfi 
B.  maior  eft  quam  ■>  pars  (uo  toto , quod  fieri  non  poteft  ; non  igitur  ratio  A ad  n,  maiot  tatione  E ad  F. 

Quate  cum  ratio  A ad  a,  neque  nuior  fit  ratione  E ad  F,  neque  minori  equulis  erit.  Quod  erat  demon» 

Arandum . 

Idem  lineis  quadrat  , fi  loco  figurarum  inferiptarum  partes  eadem  lege  auferantur , 

Corollarium . 

Siquamttatibus  & B,  alit  ma-nituimet  mfcnbi  poflint  i qud  & femper  aquales  fuit  inter  fe . & quantita- 
tes ipfat  -4)3*  exhauriam . 

• Erit  quantitas  4,  aqualis  quantitati  B. 

Patet  ex  Propolitione : nani  raoo  Ead  F iBhic  data  fuit  quacunque , ac  proinde  etiam  ratio  cqualitatis . 

Huius  dcmonftrationis  Audior  in  eo  pcccaflc  videtur , & quod  Theorema  non  fecun- 
dum generalem  rationem  condiderit ; nihil  enim  refert  quod  quantitates  ftc  fc  habeant , vt 
vnafit  tanquam  figura  alteriinfcripta  &c. , & quod  in  ipfa  demonftrutionc  ad  pauca  fo 
reftringens  defecerit . 

Antequam  autem  nobis  datum  eflet  adire  huius  Aufioris  lucubrationes  aliquomodo  fiJ 
rnilcm  demonftratione  fequentem  excogitauimus,-rc  tamen  diligentius  introfpc&a,  vifa  eft 
nobis  fufpe&.i , vt  paulo  poft  dicemus.  Pofimodum  tliikftis^nebris  veritas  enituit , 

Non  diflimiliter  nos  ratiocinati  eramus . 'fi'  'il'  'rr'  - 

■ Sint  quantitates  A,  B,  totidem  alijeC,  D,  minores, qtia:  G 

per  incrementa  femper  ac  femper  minus  deficiendo  ab  ip- 
iis  A,  B,  deficere  tandem  poflint  defcftu  minori  quat-un-'’ 
quedata  quantitate , perpetuo  tamen  feruantes  eandem., 
rationem,  quae  eft  EadF.  Dico  A,  ad  B,  rationem  ha- 
beft,vtEadF.  n f >"  ■ 

Si  non  eft  A,  ad  B,  vt  E ad  F,  habebit  A ad  B,  maiorem , vel  minorem  rationem , quam 
IPSdT.  Habeat  primo  maiorem  rationem,  & fiat  vt  E ad  F,  ita  G ad  B;  ergo  A maior  erit 
quam  G . Vel  ergo  Cmaior  eft  quam  G,  vel  non  maior  .•  fit  primo  maior , Quoniam  igi- 
tur  C maior  eft  quam  G;  ergo  C. id  B maiorem  habebit  rationem,  quattiEadF;  fcd  vt  E 
ad  Fi  ita  C ad  Di  ergo  C ad  B maiorem  habebit  rationem  quam  ad  D;  ergo  D inaior  erit 
ijoam  B,  contra  hypothefin  i ftipponiinus  enhn  B maiorem  efle  quam  D.  ‘,- 
'*  Si-Vert-non  inerit- maior  quam  G.  Quomatti  G minor  eft  quanr  A-intelligi  poterit  C 
inaior  quam  G,  minor  tamen  quam  A,  fimulquc.  rationem  habere  ad  D,  qua:  eft  EadF. 
Quoniam  igitur  G maior  eft  qiiam  G,  erit  C adfttyM  maiori  ratione  quam  G ad  B;  cratau-  ! 

eertf&utd  Bt  Vt  E udt;  ergo  C ad  B erit  in  maiori Eatione  quam  E ad  F,  hoc  eft  C ad  B erit 
in  miiiorf  ritione  quam  ad  D,-  ergo  D inaior  erit  qudm  B,' contra  hypothefin  i non  igitur  A 
ad  Bthaiorerrt  habet  rationem  qiiam  E ad  F. 

■ -’Non  diflimiliter  fi  ratio  A ad  B,  fupponatur  efle  minor  ratione  E,  ad‘F, 

, ‘^-Hsredcmonftrario , vel  eo  nomine  fuipedia  vifa  eft , vt  modo  innuimus,  quoniana  hypo-  ana  /meri, 
ibefis  vna  deftrucre  videtur  alteram,  quaru  vtraque  fit  ad  demonftrapdum.  Supponit  enim'"”  . 

Cad  D,  efle  vt  E ad  F,  & in  eadem  ratione  efle  G ad  B,  facit  ex  conftrufiione;  iupponit  au-^J^wJr* 

■ feiffD  minorem  efle  quam  B,  quemadmodum  C minorem  quam  A:  deinde  C maiorem  ef- 
'fe  quam  G,  hxc  tamen  fuppofitio  deftruit  antecedentem,  qux  deinde  tamen  in  dcmonftra.. 
tMne  adhiixttur , at  cum  femel  deftruiSa  fuerit , nequit  amplius  viurpari . Qudd  autem  I19C 
“fiippolitio  deftru.it  antecedentem  apparer . Si  enim  eft,  vt  C ad  D,  ira  G ad  B,  & C fuerit 
‘fnliorqiumG,  non  poterit  DfupponiJ  minor  quam  B,  fed  maior  efle  neccflarib  debet  i 

-{■  .i  M m j quamo» 
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quamobrem  demonftratio  non  deducit  ad  inconueniens  j fi  enim  fuerit , vt  G ad  B,  it»  C 
ad  p,  &C  fuerit  maior,  quam  G,  nullum  erit  incommodum , quod  D fit  maior , quam  B>  in 
tantum  enim  inconueniens  foret,  in  quantum  D fupponererur  minor,  quam  B,  fcd  non  fup- 
ponitur  amplius  minor ; quoniam  tametfi  ab  initio  ita  fupponererur , fupponendo  tamen  C 
maiorem,  quam  G,  itemque,  vt  G ad  B,  ita  C ad  D,  neccffario  confcquitur,  vt  D fit  maior, 
quam  B;  quamobrem  fuppofitio  prior  illa  dcltruitur : vnde  non  licet  illam  amplius  in  ipfa_ 
oemonftratione  adhibere . 

In  fecundo  vcr6  cafu,  quando  fcilicet  C,  non  cft  maior,  quam  G,  intclligi  quidem  poreft 
magnitudo  adaudla,  qui  minor  fit,  quam  A,  maior  tamen,  quam  G,  caquc  appelletur  pari- 
ter C:  fed  hic  intclligi  non  poterit  c(Tc  ad  aliam  D,  vt  E ad  F,  nifi  pariter  D fit  maior,  qunm 
B,  citmfupponamus  dfc,  vt  E ad  F,  ita  G ad  B:  & vt  G ad  B,  ita  C ad  P . Dum  enim  fup- 
ponebamus  D,  minorem  ede,  quam  B:  deinde  volumus  eifc , vt  E ad  F,  ita  G ad  B,  & ita  C 
ad  D,  fupponendo  C adau&am,  qua:  pariter  nuncupetur  C (nihil  enim  refert  quocunqut* 
modo  appelletur)  camquc  maiorem  ede,  quam  G;  hic  fecunda  fuppofitio  definiit  antece- 
dentem ; non  enim  fieri  poterit,  vt  fit  C ad  D,  quemadmodum  G ad  B,  & C iit  maior,quana 
G,  at  vero  D fit  minor, qitdm  B. 

Quapropter  hic  demonftratio  non  videbatur  deducens  ad  inconueni£s.  Si  enim  fiicrir.vt 
G ad  B,ita  C ad  D;at  vero  C fit  maior, quam  G, nullum  eft  inconueniens,  quod  D fit  maior, 
quam  B:  immo  neceflfarid  debet  ede  maior ; neque  inconueniens  cft,  quia  D lupponebatur 
minor ,quam  B.quonia  hic  fuppofitio  deftrufta  eft  per  fubfequentff, quando  enim  intellexi- 
mus cde.vt  E ad  F,feu,vt  G ad  B,  ita  C ad  D,  & C maior£  efic.quara  Gj  nequit  enim  retineri 
prior  fuppofitio , qui  erat , vt  D,  fit  minor,  quam  B . Quod  fi  videatur  inconueniens  poli- 
tum in  eo , qu6d  fi  A maiorem  habet  rationem  jd  B,  quam  E ad  F,  aliqua  quantitas  minor 
quam  A,  puta  G,  erit  ad  B,  vt  E ad  F:  atque  adeb  licebit  (&  hoc  erit  inconueniens  dicet  ali- 
quis) fumere  quantitatem  C maiorem,  quam  G,  & minorem,  quam  A,  & facere,  vt  E ad  F, 
ita  C ad  D;  atque  adeo  D maiore  ede,  quam  B,  contra  hypotbefin;  fiquidem  fupponebatur 
tam  C,  quam  D minor , quam  jk  At  & B.  Sed  hic  cft  imaginationis  deceptio  j non  enim  D, 
modo  cft  amplius  cx  quantitatibus  inferiptibilibus  in  infinitum  ipfi  B,  fed  potius  ex  eo.quia 
fa&um  cft , vt  E ad  F,  feu  vt  G ad  B,  ita  C ad  Dj  fa&aque  eft  C maior , quam  G,  quantitas 
D cft  quidam  noua  quantitas  extra  infinitam  multitudinem  earum , qujf  in  infinitum  fup. 
ponebantur  inferiptibiles  ipfrfj:  vnde  nullum  inconueniens,  quod  D maior  fit,quam  B, 

^Unitur  dif'  * ir  -lr  .n' :-r..  A * a ..«J  A «.i  n C..— 


Obfnwtni* 
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Sed  ratio  E,  ad  F,  ciTomniutn  inferipribilium  ipfis  A,-B;.  Ac  ex  eo  quod  A ad  B,  fupponf 
jduerfarius  maiorem , vel  minorem , habere  ratiolicin , quam  E ad  F,  fcd  & non  cx  noua- 
quadam  hypothcfi , hic  omnia  fequuntur , inter  qui  quod  D c numero  infcriptibilioB-» 
fit  maior,  quam  B.  ,.v,  j*  r,_  .1 «...  ^ t,j3 

Vbiobferuandum , quando  nos  conteximus  demonftrtjriooem  'ducentem  ad  inconuc- 
niens,  quatenus  aliquid  infert  contra  hypotUcfin,  tunc  deffcqitur  quidem  hyporhefis  per 
ipfnm  inconueniens , dummodo huiufmodiliypothcfis  femper  retcntafucrit, -atque  hunc 
in  modum  beet  demonftrare  dcftruendo  jiypothcGn ; fed  nonrlicct  illam  dcftrucre , & poft- 
modum  eam  adhibqrc , veluti  non  deftruftam , & deducere'  ad  inconveniens  , quatci 
quod  infertur  dcftrnat  illam , qui  amplius  non  cft,  vtpotif  um  deftru^a  per  aliam  fu] 
«donem.  , o».  • i i • • r-uo » i • •lonirn  i ’ > •ofri-H 

Itaque  fumma  hic  eft, .quod  in  dcnj0ij$  ratione  deducente  ad  incoftUSpicos  non  bypo- 
thefis,  fcdfalfum,  quod  in  dcmonliraftonis  progreto  offendimus  qhypothcfin  deftruit  * 
propterca  quod  vt  fuperius , docuimus  dcdu&io  ad  uppolfibilc , qft  allumptio  cius , quod 
quifito  contradicit,  tanquam  conccfli  per  confequentia,.ad  Id,  quod  vero  conecto  opponi* 
tur ; in  hac  enim  fumimus  id , quod  quifitocoiitxadjck.idquc  fupponentes  progrediatur, 
donec  in  aliquod  incidamus  abfiirdym»  per  quod  fuppofitione  dcllrudta , confirmetur  id, 
quod  a principio  quircbatur,  ; 

Quoniam  hic  noftra  Methodus  prifertim  locum  obtinet  in  figuris  circulo  inferiptis , & 
circumfcriptis , cuidam  propterca  videri  poffet  hanc  niti  refolutioni  figun , tam  inferipti , 
quam  circumfcripta.1  circulo  in  ipfum  circulum . Hoc  autem  incaute  fi  nos  explicemus,  pu- 
gnantia videremur  admittere ; propterca  quod  polygona  circulo  inferibi  potont , & cir* 
cumferibi,  ordinata  quidem  in  infinitum , ita  vt  non  fini  tot  quin  plura . Cum  boc  autem-, 
progreffu  m infinitum  nequit  collinere,  delinentia,  qua  diceret  quifpum,  polygona  ipfe- 

tan- 
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“tandem  in  circulum  definere . Kcc  illud  eft  plaufibile , quod  tamen  nonnullis  arrifit,  ni- 
1 mirum  deiinentiam  ede  in  polygonum  infinitorum  laterum , cuiulmodi  circulus  efle  videri 

* poflet ; hoc  enim  haud  minus  repugnat , propterea  quod  circulus  id  fibi  vcndicat , vt  reCfx 
duflx  a centro  ad  lingula  peripherix  punfta  fint  inter  fexquales,-  polygonum  autem  fiue 

1 conflet  angulis  ,&  lateribus  numero  infinitis,  fiuc  finitis;  hoc  profcdlo  habet,  vt  angulis, 

* latcribufque  conflet ; hoc  enim  fonat  nomen  illud  polygonum . Si  namque  conflat  angu- 
iis,  anguli  continentur  lateribus,-  ergo,  & angulis,  & lateribus  conflare  debet;  quxqui- 

■ dem  figura  prxeipuura  illud  habet , quod  reda-  omnes  a centro  dud.-c  ad  vertices  iingulo- 
rum  angulorum  , fint  inter  fe  aquales , & qua  perpendiculares  ab  eodem  centro  ad  fingu- 
ja  latera  ducuntur,  fint  itidem  inter  fc  aquales  (loquimur  enim  de  polygonis  ordinatis) ; ac 
1 vero  vnaquaque  du&a  a centro  ad  verticem  anguli  maior  eft  ea , qua  ducitur  ab  eodenu.  Circ,jv  „„ 
centro  perpendicularis  ad  latus ; non  itaque  omnes  illa  duCtx  d centro  ad  polygoni  ambi- 
tum , fune  inter  fe  aquales ; polygoni  igitur  ambitus  efle  non  poterit  circuli  circumferentia. 

Non  eft  itaque  circulus  polygonum  infinitorum  laterum . 

Illud  etiam  accedit,  quod  infinitum  huiufmodi , multitudo  fcilicct  angulorum,  quibus 
polygonum  conflaret , foret  in  a&u ; hoc  autem  infiniti  genus  nunquam  agnouit  Natura . 

Noftra  igitur  Methodus,  vt  robore  conflet , haud  indiget  huiufmodi  delinentia , quali 
circulus  intrinlecus  illius  Progreflionis  in  infinitum  fit  terminus , fcd  potius  terminus  qui- 
dam extrinfccus , vt  polygona  per  fui  incrementa , fi  fuerint  inferipta , & per  decrementa , 

(i  fuerint  circumfcripta , multiplicatis  angulis,  atque  lateribus , differre  poflint  femper  a 
circulo  minori , quacunque  data  quantitate . 

Theoremata  quidum  KnflaAnt a,  quibus  Anclaris  Methodus  innititur. 

THEOREMA  1. 

, Si  quotcunque  fuerint  quuntitutes , e quarum  Jingulis  partes  in  eadem  ratione  eum  illis  ae- 
ceptajint . Dico  has  poffe , per  annytie  Inao^ilove , continuata  incrementa , femper  ac 
- femper  ab  illis  minus  deficiendo , tandem  deficere  deftftu  minori  quacunque  dati  qu  anti- 
. tote , rationem  eandem  inter  fe  perpetuo  feritantes , 

Sinr  dux  quantitates  AB.CD,  qua- 
rum partes  AE,CF,  in  eadem  fint  ratio- 
I ne  cum  illis . Dico  AE,  CF,  augeri  pof- 
: fe  in  infinitum  eadem  ratione  retenta,  vt 

1 minus , ac  minus  ab  ipfis  Ab,  CD,  defi- 
i ciendo,  tandem  deficiant  defc&u  minori 
quacunque  data  quantitate . 
c Difponantur  AB.CD  parallelae  ;du- 
J itaque  fit  AC,  caquc  protraCta  fit  ad 

i>  panes  C in  infinitum ; per  E,  F,  du<fta  fit  EF,  que  protradta  ad  partes  F,  occurrat  ipfi  AC 
i produft.r  in  G;  occurret  autem  cum  CF  fuerit  minor,  quam  AE;agatur  GD,  qux  producta 

1 ad  panes  D,  ncccflarih  tranfibit  per  B. 

t ' -Quoniam  igitur  inter  E,  B,  infinita  cadunt  punifta,  fumatur  H;&  per  H agatur  HG,  oc- 
currens FD  in  I . Manifeftumeft  AH,  maiorem  efle,  quam  AE,  atque  adeo  & CI,  quam- 
C F,  & tamen  AH,  & CI,  in  eadem  efle  ratione  cum  AE  ad  CF,  vel  Ab  ad  CD;  item  AH, 
minus  deficere  ab  AB,  quam  AE;&  CI  minus  deficere  ab  ipfa  CD.quam  CF. 

Rurfus  quoniam  inter  H,  B infinita  cadunt  punCta,  in  infinitum  hoc  modo  licebit  abi- 
re , ita  vt  minores  a maioribus  aB,  CD  femper  minus , ac  minus  deficiendo , tandem  defi- 
ciant defectu  minori  quacunque  data  quantitate , rationem  eandem  inter  fe  perpetuo  fer- 
uantes , qux  eft  AE  ad  CF,  vel  AB  ad  CD. 

S C H 0 L 1 O N. 

tbfcruandum  e it  autem , quod  expofitum  T heorema  de  lineis , cuicunque  generi  quantitatis 
aptari  poteft , <vnde  concipere  licet  ,vt  AB  ad  CD,  ita  polygonum  ad  polygonum , & vt  A E 
ad  CF,  ita  quoque  polygonum  ad  polygonum  . Nec  dijjimiliter  de  [olidis . guamobrenu, 

, accepto  puncl  o H , ductaque  HG , vtfupra , intelligere  poterimus  polygonum  ad  polygonum 

i ofe , vt  AH  ad  Cii  (f  de  tpfifmct  polygonis  ratiocinari  non  fecus , ac  de  fimpUcibus  lon- 
gitudinibus. ['  Aduer - 


a,  rx  j wect- 
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Aduertendum  eft  vlterius,Theorem a fuperius,  a nobis  conditum  fui  fit  dc  ratione  maioris,  vef 
minoris  inaquahtatis ; nam  de  aquali  Satis  ratione  prtftUb  difficultas  nuda ; quod  enincj 
hic  ojlendttur  fer  lineas  coeuntes  in  fundo , ibi  fer  lineas  farallelas  dcmonfiraretur , 

THEOREMA  II, 

St  quotcunque fuerint  quantitates , a quarum  fingulis partes  accepti  fiat , qua  fer 

irrav^ro-tic , continuata  incrementa,  femper  ac Jemfcr  minus  deficiendo  ab  tllis  1 deficiant^ 
tandem  dc  fella  minori  quacunque  data  quantitate , rationem  eandem  inter  fe  perpetui 
fer  nantes . 

Dico  quantitates  illas  in  eadem  efie  ratione  cum  iflif , 

Sint  dua?  quantitates  AB,  CD,  difpofitc 
inter  fe  parallela?  ;dudaque  fit  AC  protra- 
fta  ad  partes  C in  infinitum  ; fintque  acce- 
pti partes  AE,  CF,  quae  per  continuata., 
incrementa  femper,  ac  femper  minus  defi- 
ciendo ab  ipfis  AB,  CD,  deficere  tandem, 
poffint  dcfedu  minori  quacunque  data, 
quantitate,  perpetuo  feruantes  eandem  in- 
ter fe  rationem , qua?  cftAE  ad  CF.  Dico 
quantitates  illas  AB,  CD,  in  eadem  efic_, 
ratione  cum  ipfis  AE,  CF. 

Hoc  Theorema  conuerfum  efl  proce- 
dentis , atque  hunc  in  modum  demonftrabitur . 

Si,  vr  eft  CF  ad  AE,;non  ita  eft  CD  ad  AB,  fit,  vt  CF,  ad  AE,  ita  CD  ad  aliquam  aliam  , 
quae  maior  erit,  vel  minor,  quam  AB. 

Sit  primum  maior,  vtAK.  Quoniam  igitur  ex  hypothcfiAE,  CF,  per  incrementa  mi»' 
nus , ac  minus  deficiendo  ab  ipfis  AB,  CD,  tandem  deficiunt  dcicdu  minori  quacunque^ 
data  quantitate,  femper  eandem  Rationem  feruantes,  quae  cft-AE,  ad  CF.  Idem  autem  ex 
hadenus  demonftratio , continget  in  AK,  CD,  cum  ex  conftrudionc  fit,  vt  AE  ad  C F,  irai 
AK  ad  CD;  ergo  AE  debebit  per  continuata  incrementa , deficiendo  ab  ipfis  Ab,  Ak,  de-, 
ficerc  tandem  defeciu  minori  quacunque  data  quantitate , feruando  femper  eandein  r. 
nem , qua?  eft  AE,  ad  CF,  fcu  AK  ad  CD,  quod  eft  falfum  l Idquc  fic  oftendo ; Ratio  cnia» 
AE  ad  CF,  feruari  poterit  fado  incremento  ipfi  AE.in  ordine  ad  AK,  ita  vt  aE  adauda de- 
ficiat ab. ipfa  AKdcfbdu  minori  aliqua  datd quantitate,  & nopfado  incremento  ipfi  AB, 
in  ordine  ad  AB,  iinmo  fado  decremento . 

Supponamus  enim  rationem  AE  ad  CF  elfe  duplam  i fupponaraus  itidem  tadum  eflei 
ipfi  AE  incrementum  vfque  ad  L,  ita  vt  AL,  fit  minor  .quam  dupla  ipfius  AE;  tunc,  ad  hoc 
vtfir.quemadm.odurn.AE  ad  CF,  hoc  eft  in  ratione  dupia,iia-AL  ad  aliam,  ncccisecft  hai 
aliam  AM,  minorem  ede' ipsi  AE;  itaque  AE  deficiet  ab  ipfa  Ak.dcfcdu  minori  aliqui  da 
quantitate , & quidem  per  incrementum ; & non  deficiet  ab  AB  per  incrementum,  fcd  pe^ 
Recrementum , etiam  feruata  rarionpAE  ad  CF . Quod  erat  probandum ■ i . ! 

Non  dilfimilitcr, fi  ea  fuerit  minor,  quam  AB  &c,  , tjt  > 

'uni.  ' - HA  Ii., 

. THEOREMA  IN. 

- r*t  *j  ! ' ' *f i '. t : aia."  ...  . . ••  ? * i.v  • : . . 

$ifi»t  quote  unque fuerint  quantitates , e quarum /infulis  f artes  in  eadem  ratione  cumiUia 
acceft  ajint . Dico,  illas  pofie  fer  conttnuasa  decrementa,  /aufer  bas  mimis,  ac  minus  ex* 
cedendo , tandem  excedere  exeefiu  minori  quacunq;  data  quantitate , rationem  eandem L# 
inter fe  perpetuo feruantes , 

• • | » » • » ,•*■!»,  . . , . a , s'  v..  ' -» ?•  ».\u,\;.y. \ * 

THEOREMA  IF. 

fi  quote  unque  fuerint  quantitates,  i quarum  fingatis  f artes  accepta fini,  ha  vt  illa  fer  con-, 
tinuata  decrementa  femfer  minus , ac  minui  has  excedenda  , tandem  excedere- poffiur  esc- 

Vf»  ~ 
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7cf*  mineri  qu acunque  doto  qu  aut  itote , perpetuo feruontes  inter  fe  r itionem  iandcnu , i 
'Die*  dia  in  e idem  efie  r it  te  ne  cum  illis , 


THEOREMA  V. 

*S'i  qkot  cunque fuerint  quontitotes , quorum /infulis  ilitmtiires  occepta  fintin  eodem  ro- 
sione eum  illis . Dico,  hos  fojji  fer  iMiurni » decrementum,  femperoc  /em fer  minus  illos 
txeedendo , undem  excedere  exeefiu  minori  quocunque  doto  quontitite , femper  eondem 
inter fe  rotionem  feruontes , 


Sint  quantitates  AB,  CD,  quibus  acceptat  fint  maiores  AE,  CF,  in  eadem  ratione  cum-, 
illis . Dico  has  per  continuata  decrementa  femper  ac  femper  minus  illas , nempe  AB,  CD 
excedentes,  tandem  excedere  exceffii  minori  quacunque  data  quantitate  rationem  eandem 
inter  fe  perpetuo  feruantes . 

Si  non  ira,  faltem  rcfpeftu  alicuius  quantitatis,  quae  minor  iit,  vel  maior 
alterutri  ipfarum  AB,  CD;  id  fieri  poterit . Sit  primo  refpcdlu  CD,  nempe 
CL,  fiue  minor , fiue  maior . Quoniam  igitur  AE.CF  per  continuata  decre- 
menta femper  minus  excedendo  ipfas  AB,  CL,  tandem  excedere  poffiint  ex- 
ccflu  minori  quacunque  data  quantitate,  eadem  perpetuo  (cruata  ratione.,, 
qux  eft  AE  ad  CF  vel  Ab  ad  c.  D;  ergo  erit  * vt  AE  ad  CF  atq;  adeo  vt  AB  ad 
CD,  ita  AB  ad  CL . Quod  eft  inconuenicns . 

THEOREMA  VI. 


F 

L 

D 
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Si  quot  cunque  fuerint  quontitotes , quorum  fingulis  o lio  moiores  occepti  fint , qui  per 
/xiivmr,  decrementum  femper , tc  femper  minus  illos  excedendo,  tondem  excedere  pojpnt 
ex  ce  fu  minori  quocunque  doto  quantitate , femper  tondem  inter  fe  rotionem  feruontes . 
Dico  quontitotes  Hlos  in  eodem  efie  ratione . 

Sint  quantitates  AB,  CD,  quibus  alix  maiores  acceptx  fint  E 
AE,  CF,  qux  per  decrementum  femper , ac  femperminus  ex- 
cedendo ipfas  AB,  CD,  rationem  eandem  inter  fe  perpetuo 
feruent,  qux  eft  M adN.  Dico  AB  adCDcffe  vtMadN. 

Si  enim  Au  non  eft  ad  CD,  vt  M ad  N,  erit  AB  ad  aliam  CL, 
yel  minorem , vel  maiorem  ipfa  CD,  in  ratione  M ad  N.  Quo- 
niam igitur  AB  ad  CL  eft , vt  M ad  N,  fed  vt  M ad  N,  ita  eft  B 
AE  ad  CF;  ergo  vt  AE  ad  CF,  ita  Ab  ad  CL;  ergo  AE,  CF 
per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas 
AB,  CL,  tandem  excedere  poterunt , exccffu  minori  quacun-  - 
gue  data  quantitate , eidem  perpetuo  feruati  ratione  M ad  Nj  A 
fed  exhypothefi  AE,  & CF,  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas 
Ab,  CD,  tandem  excedere  poliunt  cxccflii  minori  quacunque  data  quantitate,  femper  ei- 
dem fci  uatJ  ratione,  qux  eft  M ad  N;  ergo  eadem  CF,per  continuata  decrementa  excedere 
poteri:  duas  CD,CL,inxqualcs  perpetuo  feruata  eadem  ratione , qux  eft  M,  ad  N . Quod 
cftimpo  Bibile . 

Hoc  idem  Theorema  hunc  etiam  in  modum  cnunciari  potuiflet 

' Si  quantitas  primo  femper  minus  excedendo  fecundom , excedere  tandem  pojfit  exccffu  mino- 
riquocunque  dota  quantitate , fic  tertia  refpellu  quarte , eadem  perpetuo  feruata  ratione  inter 
primam , <T  tertiam . Dico  fecundam  ad  quartam  in  eodem  effe  ratione , 

THEOREMA  VII. 

i 'Si  qnatuor fint  quantitates  proportionales , ex  fecunda , dr  quarta fumi  poterunt  partes ,‘  qua 
per  continuata  incremento , femper  minus  deficiendo  ab  ipfis , tandem  deficere  pojjins  dc- 
T filiu  minori  quacunque  doto  quantitate , ito  vt , qua  ratio  fit  prima  ad  fingulas  partes 
• fecunda , eadem  fit  tertia  ad Jtngulas  portes  quarta , 

\ v "*  V " Sint 


a ex  artire, 
deuti  . 
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Aduertendum  eft  vltcrius,T heortma fuperius , a nobis  conditum fatfie  de  ratione  maioris,  Vlt 
minoris  inaquahtatis ; nam  de  <e qualitatis  ratione  profiUo  difficultas  nulli ; 
hic  ojlendtturfer  lineas  coeuntes  m pitnflo , ibi  per  lineas  parallelas  demonfiraretur . 

THEOREMA  II, 

Si  quotcunque fuerim  quantitates , a quarum fingiilis partes  accepti  fint , qua  per  ennxfte 
krut^nmc  , continuata  incrementa, femper  ac  femper minus  deficiendo  ab  tllis , deficiant^ 
tandem  dcfeUaminort  quacunque  data  quantitate , rationem  eandem  tuter  fi  perpetui 
feruantes . 

Dico  quantitates  i/las  in  eadem  efe  ratione  cum  ifits , 

Sint  dua:  quantitates  AB,  CD,  difpofitc 
inter  fe  parallele ; dufiaque  fit  AC  protra- 
Ci. a ad  partes  C in  infinitum ; fintque  acce- 
pte partes  AE,  CF,  que  per  continuata,, 
incrementa  femper,  ac  femper  minus  defi- 
ciendo ab  ipfis  AB,  CD,  deficere  tandem.. 
poffint  dcfcdu  minori  quacunque  data- 
quantitate,  perpetuo  feruantes  eandem  in- 
ter fe  rationem , que  eft  AE  ad  CF.  Dico 
quantitates  illas  AB,  CD,  in  eadem  cITt, 
ratione  cum  ipfis  AE,  CF. 

Hoc  Theorema  conucrftim  eft  prece-  ^ 
dentis , atque  hunc  in  modum  demon  lirabitur . 

Si,  vt  eft  CF  ad  AE,|non  ira  eft  CD  ad  Ali,  fit,  vt  CF,  ad  AF.,  ita  CD  ad  aliquam  aliam  » 
que  maior  erit,  vel  minor,  quam  AB. 

Sit  primum  maior,  vt  AK . Quoniam  igitur  ex  hypothcfi  AE,  CF,  per  incrementa  mi- 
mis , ac  minus  deficiendo  ab  ipfis  AB,  CD,  tandem  deficiunt  defciftu  minori  quacunque^ 
data  quantitate,  femper  eandem  rationem  feruantes , que  cft-AE,  ad  CF . Idem  autem  ete 
hadtenus  dempnftratio , continget  in  AJC>  CD,  ciim  cx  conftruiftione  fit,  Vt  AE  ad  CF,  ini 
AK  ad  CDjcrgo  AE  debebit  per  continuata  incrementa , deficiendo  ab  ipfis  Ab,  Ak,  de- 
ficere tandem  dcfedu  minori  quacunque  data  quantitate , feruando  femper  eandem  ratite 
nem , qui  eft  A E,  ad  CF,  fcu  AK  ad  CD;  quod  eft  falfum  1 Idque  fic  oftendo;  Ratio  cniflt 
AE  ad  CF,  feruari  poterit  fafto  incremento  ipfi  AE.in  ordine  ad  AK,  ita  vt  AE  adaufla  de. 
ficiat  ab  ipfa  AK  defrau  minori  aliqua  datd  quantitate,  & non  fa&o  incremento  ipfi  Aft 
in  ordine  ad  AB,  immo  fafto  decremento . r • 

Supponamus  enim  rationem  AE  ad  CF  efle  duplam  ; fupponarous  itidem  fa&um  eftej. 
ipfi  AE  incrementum  vfque  ad  L,  ita  vt  AL,  fit  minor  .quamdnpla  ipfius  AE,-  tunc,  ad  ho' 
vt  fic, quemadmodum  AE  ad  CF,  hoc  eft  in  ratione  dupla,ita  AL  ad  aliam,  nccelsicft  han 
aliam  AM,  minorem  efle' ipsi  AE;  itaque  AE  deficiet  ab  ipla  Ak,dcfc<ftu  minor»  aliqui  dati 
quantitate , & quidem  per  incrementum  t & non  deficiet  ab  AB  per  incrementum , fcd  j 
Recrementum , etiam  feruata  ratione  aE  ad  CF . Quod  erat  probandum , 

Non  dilfimfiiter,  fi  ea  fuerit  minor,  quam  AB  &c,  , .,!  > 

. THEOREMA  Iit.  1 

Sijint  quote  unque fuerint  quantitates  , e quarum  /incutis partes  in  eadem  ratione  eum  iUiq 
ac  c cpt  ajint . Dico,  illas  pofie  per  continuata  decrementa,  fimper  has  minus,  ac  minus  ex- 
cedendo , tandem  excedere  excefiu  minori  qnacunq;  data  quantitate , rationem  eandem -4 
inter  fi  perpetuo  feruantes , 

THEOREMA  W. 

Si  quoecunque  fuerint  quantitates,  i quarum  fingulis  partes  accepta  fint,  ita  vt  illa  per  com, 
(tntiata  decrementa  femper  mintu  , ac  mtnus  has  excedendo  , tandem  cxccderepoffnr  ex- 

' . " ‘ P 'fit' 
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"tefiu  mintri  quaeunqu  t data  quai ititate , per  fetui feruantes  inter  fe  rat ititem  Undem. * 
‘DiceJsas  in  eadem  e pe  ratione  cum  illit , 

THEOREMA  V. 

5'i  quacunque  fuerint  quantitates , quarum fingulis  olit  maiores  occepta  fint  in  eadem  ra- 
ttone  eum  illis . Diet,  has  ptjji per  fstiacm . decremcntum./fmfrr/r  femper  minus  illas 
excedendo , tandem  excedere  exeefiu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  eandem 
inter  fe  rationem  feruantes . 

Sint  quantitates  aB,  CD,  quibus  acceptae  fint  maiores  AE,  CF,  in  eadem  ratione  cnin_. 
illis . Dico  has  per  continuata  decrementa  femper  ac  femper  minus  illas , nempe  AB,  CD 
excedentes,  tandem  excedere  exceffu  minori  quacunque  data  quantitate  rationem  eandem 
inter  fe  perpetuo  feruantes . 

Si  non  ira,  faltem  refpe&u  alicuius  quantitatis,  qux  minor  fit,  vel  maior 
alterutri  ipfarum  AB,  CD;  id  fieri  poterit . Sit  primo  refpedtu  CD,  nempe 
CL,  fiuc  minor , fiue  maior . Quoniam  igitur  AE.CF  per  continuata  decre- 
menta femper  minus  excedendo  ipfas  AB,  CL,  tandem  excedere  poffimt  cx- 
ccffii  minori  quacunque  data  quantitate , eadem  perpetuo  leruata  rationt» , 
qux  eft  AE  ad  CF  vel  Ab  ad  C D;  ergo  erit  ■ vt  AE  ad  CF  atq;  adeo  vt  AB  ad 
CD,  ita  AB  ad  CL . Quod  eft  inconuenicns , 
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THEOREMA  VI. 

Si  quot  cunque  fuerint  quantitates , quarum  fingulis  alia  maiores  accepta  fint , qua  per 
/tii  Vtrnr,  decrementum  femper , ac  femper  minus  illas  excedendo , tandem  excedere  pojfmt 
exceffu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  eandem  inter  fe  r at  tonem  feruantes . 

Dico  quantitates  illas  in  eadem  efe  ratione . 

Sint  quantitates  AB,  CD,  quibus  alix  maiores  acceptx  fint  E 
'AE,  CF,  qux  per  decrementum  femper , ac  femper  minus  ex- 
cedendo ipfas  aB,  CD,  rationem  eandem  inter  fe  perpetuo 
feruent,  qux  eft  M adN.  Dico  ABadCDcflc  vtMadN. 

Si  enim  Ati  non  eft  ad  CD,  vt  M ad  N,  erit  AB  ad  aliam  CL, 
vel  minorem , vel  maiorem  ipfa  CD,  in  ratione  M ad  N.  Quo- 
. yiiatn  igitur  AB  ad  CL  eft , vt  M ad  N,  fcd  vt  M ad  N,  ita  eft  B 
AE  ad  CF;  ergo  vt  AE  ad  CF,  ita  Ab  ad  CLi  ergo  AE,  CF 
per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas 
AB,  CL,  tandem  excedere  poterunt , exceffu  minori  quacun- 
que data  quantitate , eidem  perpetuo  feruati  ratione  Mad  Nj  , „ 

fcd  cxhypothcfi  AE,  & CF,  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas  *»<«'• 
Ab,  CD,  tandem  excedere  poflunt  exceffu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  ei- 
dem feruat1  ratione,  qux  eft  M ad  N;  ergo  eadem  CF,pcr  continuata  decrementa  excedere 
poterit  duas  CD.CL.inxqualcs  perpetuo  feruata  eadem  ratione , qux  eft  M,  ad  N . Quod 
eft  impoffibilc . 

Hoc  idem  Theorema  hunc  etiam  in  modum  cnunciari  potuirtet 

’ Si  quantitas  prima  femper  minus  excedendo  fecundam , excedere  tandem  poffit  exceffu  mino- 
■ uacunque  data  quantitate,  fic  tertia  refpeUu  qtiarta , eadem  perpetui  feruata  r at  tone  inter 
rimam , & tentam . Dico  fecundam  ad  quartam  in  eadem  cjfc  r at  tone , 

THEOREMA  VII. 

; 'Si  quatuor fint  quantitates  proportionales , ex  fecunda , & quarta fumi  poterunt  partes ,'  qua 
per  continuata  incrementa,  femper  minus  deficiendo  ab  ipfis , tandem  deficere  pofliut  de- 
fcSu  minori  quacunque  data  quantitate , ita  vt , qua  ratio  fit  prima  ad  fingulas  partes 
fecunda , eadem fit  terti*  ad fingulas  partes  quarta , 

" Sim 
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Sint  quantitates  A,  BG.D.EH,  proportionales,  &cx  BG,  fecun- 
da , & EH  quarta  fumpt®  iinr  partes  BC,  EF,  ita  vt  qu*  ratio  eft  A ad 
BC,ea  (it  D ad  EF.Dico  bC,&  EF,ab  ipfis  BG.EH, femper  minus  in  in- 
finitum deficiendo,  tande  }Hr  c5tinuata  incremfta  deficere  pofle  defe- 
Au  minori  quacunque  data  quantitate,  ita  vt  qua;  ratio  eft  A ad  fin- 
gulas panes  ipfius  BG,  eadem  fit  qua;  D ad  fingulas  panes  ipfius  EH. 

Si  enim  bC,&EF  ab  ipfis  EG,EH,  femper  in  infinitum  deficiendo 
tandem  deficere  non  poflunt  defedtu  minori  quacunque  data  quanti- 
tate , ita  tamen , vt  qua;  ratio  eft  A,  ad  fingulas  partes  ipfius  eG,  non 
eadem  fit  D,  ad  fingulas  partes  ipfius  EH;  ergo  lalrcm  qua-  ratio  eft  a, 
ad  fingulas  partes  ipfius  bG,  eadem  erit  D,  ad  fingulas  panes  alterius , 
quae  minor  fit  ipsi  EH  (non  enim  maior , nam  tunc , qua;  ratio  eflet  A ad  partem  ipfius  BG 
eadem  e(Te  deberet  D ad  ipfam  EH)  fit  igitur  illa  EI,  minor , quam  EH . Quoniam  igitur , 
qua;  ratio  eft  A ad  fingulas  partes  ipfius  BG,  eadem  eft  D ad  fingulas  partes  ipfius  EI;  er-» 
» tnuM/u  g°  vt  A ad  pG,  ita  D ad  EI,vt  mox  conftabit  ;*  fed  vt  A ad  BG,  ex  hypotheii  ita  1)  ad  EH; 
. ergo  D ad  EI,  eam  habebit  rationem , quam  habet  ad  EH.  Quod  eft  inconucnieos ; nam  EI 

foret  arqualisipfiEH. 

Lenitu . 
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Secuturum  autem  cfTe.vt  A ad  BG.ita  D ad  alia  EI,&c.  fic  oftendo-T/'*»»  itaefi;erirvt  A 
ad  BG,  iis  D ad  aliquam  slism  msiorem,vel  minerem  ipfa  £1.  Sit  primi  msier,  v/EJC. 

Quoniam  igitur  inter  K,I,  infinita  cadunt punita  , fert  petertt , A,  sd  partem  ipfius  BG, 
nempe  BN,  vt  D sd  slism,  que  msier  fit,  quam  EI,  minor  tsmen  quam  Ek,  ergovT 
A sd  aliquam  psrtem  ipfius  BG,tts  D sd  aliquam  partem  alterius  maioris,  quam  EI,  quod 
eft  contra  hypothcfin . 

Sivero fit  ,vt  A sd  BG.itsD  sd  EL,minorcm  , quamEI.  Quoniam  igitur , vt  A sd  fin- 
gulas  partes  ipfius  BG,  ita  D sd  fingulas  partes  ipfius  E l,cfi  inter  L,IJnfimta  cadunt  pun- 
ita . erit  vt  A ad  sit  quam  partem  ipfius  BG,  verti  gratis , BM,  ita  D sd  aliquam  psrtem 
ipfius  EI,  qits  maior fit , quam  E L,  miner  tsmen  quam  £l,  quod  elt  impofibile . Cim-o 
enim  fit  ,vt  A ad  BG,  ita  D sd  EL,  fieri  non  poterit , vt  A sd  psrtem  ipfius  BG,  fit,  que- 
madmodum D sd  quantitatem  nstorem  ipfis  EL. 

THEOREMA  VI 11. 


•t"P» 

Sata  i. 


Sifint  qua  tuor  quantitates  proportionales , & per  continuata  quidem  incrementa  prime  mi- 
nus  deficiendo  a quapiam  quinta  , <y-  tertis  a quapiam  fexts , femper  in  infinitum , defi- 
cere tandem  pofmt  defeci  u minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  tamen  eadem  fer- 
1 isti  ratione  pnme  ad fecundam , c 'r  tertis  sd  quartam . Dtco  qu  tusam  ad fecundam  fit» 
eadem  efie  ratione  in  qua  efi  Jexts  sd  quartam . 

Sint  quantitates  AB,  CD,  EF,  GH,  fitque  vt  AB  ad  CD,  ita  EF 
ad  GH,  in  ratione  minoris  inatqualitatis ; at  verd  AB,  EF,  prima , 

& tertia  per  continuata  quidem  incrementa  femper  minus  deficien- 
do abs  CI,&  GK,  quinta,  & (exta  deficere  tandem  poffint  defectu 
minori  quacunque  data  quantitate  eadem  perpetuo  tamen  feruata 
ratione  AB  ad  CD,  & EF  ad  GH . Dico  elle  vt  quinta  CI,  ad  fe- 
cundam CD,  ita  fextam  Gk  ad  quartam  GH. 

Sicnimnon  eftvtCIadCD,  ita  GKad  GH;  ergo  vel  minor, 
vel  maior,  quam  Gk,  erit  ad  GH,  vt  CI  ad  CD.  Sit  vrcunque, 
vt  GL . Quoniam  igitur  eft  vt  CI  ad  CD.  ira  GL  ad  GH;  ergo  per- 
mutando erit  vt  CI  ad  GL,  ira  CD  ad  GH;  fed  vt  CD  ad  GH,  ita_ 
ex  hypothcfi  permutando  eft  aB  ad  EF;  ergo,  vt  CI  ad  GL,  ita  Ab 
, ad  EI,  creoa  A t>,  & EF,  per  continuata  incrementa  augeri  poterunt  in  infinitum.  Ita  vt 
pfous  deficiendo  ab  ipfis  CI,  GL,  tandem  deficiant  dcicdu  minori  quacunque  dat*  quan- 
titate 
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tlfate  e (dem  peYpctuo  feruat'  ratione , fcilicct  AB  ad  EF,  feu  CI  ad  GL;  fed  eaedem  AB,  & 
EF,  per  continuata  incrementa  deficere  poterant  ab  ipfis  CI,  GH,  perpetuo  feruati  eadem 
ratione  AB  ad  CD,  feu  EF  ad  GH,  feu  CI  ad  GLi  ergo  eadem  E F deficere  poterit  ab  ipfis 
GK,  GL*  defe&u  minori  quacunque  dati  quantitate , feruata  eadem  ratione  CJ,  ad  GL, 
Quod  eft  impoflibile , 

THEOREMA  IX. 

■ si fet,  Vt  primi  ad  fecundam  , ita  tertia  ad  quartam  i at  vera  prima  minus  femper  in  infi- 
nitum excedendo  quampiam  quantitatem  quintam  , tandem  excedere  potfit  excejiu  mino- 
ri quacunque  data  quantitate:  item  tertta  rcfpeelu  fexta , perpetuo  tamen  feruata  ea. 
dem  ratione  .prima  ad fecundam , & terti*  ad  quartam . Dico  eft , vt  quintam. id  fe- 
cundam , ita  fextam  ad  quartam . 

Huius  demonftratio  es  didis  facile  conftat  &c. 


•<  theorema  X. 

, y,- Jint  quantitate t , & quot  in  vna  fumi  po/unt  partes , totidem fingulis  qs  aquales  in  alidfd 
«*-'  accipere  liceat  ,&ficin  infinitum  nouis  partibus  acceptis , ita  vt  aggregatum  pofl  er  iorum 
femper  matus  Jit  aggregato  priorum.  Dico propofitas  initio  quantitates  ejfe  inter. {e  a- 
qttales . 

«*  iOt.'  » f ■ f • 

Sint , exempli  gratia , hx  du*  propofitx  quantitates  Ab,  CD,  & 
in  AB,  fumptx  fint  partes  E,F,G,  quibus  totidem  xquales  in  CD, 
acceptx  fint  H,I,K,  & fic  in  infinitum , ita  vt  aggregatum  polkrio- 
runi  maius  fit  aggregato  priorum.  Dico  AB,  CD,  e fic  inter  fcat- 
quales. 

» Quoniam  enim  fupponuntur  E, F,G,  partes  acceptxcx  AB,  quj- 
ijUS^in  CD,  fint  acceptae  panes  aequales  H,I,k,  idque  fuppomtur 
' Eeri  pofie  m infinitum , ita  vt  aggregatum  pofteriorum  maius  (cm- 
per  ut  aggregato  priorum ; ergo  a duobus  quantitatibus  AB,  CD, 

Sipponinius duas aufeiri quantitates,  nempi  partium  aggregata,  E ^ ^ H 

quxjacr  continuata  incrementa , femper  miniis , ac  minus  deficien- 
do ab  ipfis  AB,  CD,  tandem  deficere  poflint  defciftu  minori  qua- 
cunque dati  quantitate , femper  eadem  feruata  xqualitatis  ratione ; ergo  ex  ijs , qux  fupra 
demonftrauimus,*  quantitates  AB,CD,  initio  propofit»  erunt  inter  fe xquales . Quod 
erat  operx  pretium  oftendere . 

* - Hic  etiam  de  alijs  rationibus,  prxter  eam , quae  eft  xqualitatis,  oftendi  poteft  reducitur 
tamen  ad  fecundum. 


THEOREMA  XI. 

Si  quantitas  prima  femper  minus  excedendo  fecundam , excedere  tandem  poffit  exeefjn  mino- 
ri quacunque  data  quantitate, fic  tertia  refpctfu  quarta : ita  tamen  vt,  cum  tertia  ad  pri- 
mam fit  in  fubmultiplici  ratione  maiori , quam  quadam  prafinita  ratio feubmultipDx,  dr 
•v  per  continuata  decrementa  femper  ad  illam  magis  accedat.  Dico  quartam  ad  fecundam  ef- 

. fe  in  buiufmodi  prafinita  ratione  fubmultiplici . 

Sint  quantitates  AB,  AE,  CD,  CF.&  prima  quidem  AB  fem- 
r minus  excedendo  fecundam  AE,  excedere  tandem  poflit 
Iccflu  minori  quae  unque  data  quantitate  ,•  fic  tertia  CD  refpe- 
„a  quartx  CF,  ita  tamen  vt , ciun  tertia  CD  ad  primam  AB,  fit 
in  fubmultiplici  ratione  maiori,  quam  quxdam  prafinita  ratio 
fubmultiplcx  M ad  N,  per  continuata  decrementa  magis  ad  il- 
lam accedat . Dico,  quartam  CF  ad  fecundam  AE,  in  eadem-  ^ 
elfe  fubmultiplici  pcxtimta  ratione . 

. N n Nifi 


N. 

M. 
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Nifi  enim  CF  ad  AE  rationem  haberet  fubmultiplicem  M ad  N,  fed  potilis  CL  iid  A Ei 
deberent  CD.AB,  minus,  ac  minus  excedendo  CL,  AE,  in  infinitum  excedere  exceflti 
minori  quacunque  data  quantitate , ita  vt  cum  tertia  CD  ad  primam  AB,  fora  in  fubmul- 
tiplici  ratione  maiori , quam  M ad  N,  ratio  femper  CD  ad  AB  minus  excedendo  CL,  AE* 
jnagis  accederet  ad  fiibmultipiicem  rationem  M ad  Ni  fed  hoc  ex  hypothefi  cStingit  rclpe- 
<tu  AE,  CF;  ergo  deberet  contingere  refpcftu  AE,  CF,  & refpeCtu  AE,  & CL;  quare  CL» 
& CF  forent  xquales , Quod  cft  abfurdum . 

H.tc  attulimus  Theoremata , non  quali  omnia , qua?  excogitari  poffint,  tanquJm  gene- 
ralia, quibus  huius  Methodi  demonftrationcs  innituntur , fed  tantum  illa , qua:  nobis  in- 
ieruire  poffunt  pro  exemplis  afferendis , & quorum  imitatione  reliqua  pofliwt  excogitari , 
prout  vius  requiret , 

Sic  duo  fcquentia  dcmonftrari  poflenr , qua:  fuara  haberent  vtilitatem . 

THEOREMA  XII. 

Si fint  quatuor  quantitates  trimi  ordinis , totidemque  alie  ordinis  ficnndt , ita  vt  lima fii 
tundi  ordinis  a binis  ordinis  frimi  femper  minus  dtficitndo , dtjiecrt  tandem  poffint  de  fi - 
itu  minori  quacunque  data  quantitate , ita  vt  ratio  duarum/ecundi  ordinis  pars  tadtm-a 
perpetuo  fit  rationis  duarum  aliarum , Dico  rationem  duarum  frimi  ordinis  . eattdemuu 
tfe  pariem  aliarum  duarum  tiufdem  ordinis , 

Sint  quantitates  A,B,C,D,  totidemque  Cnt  aliae  E,F,G,H,ita  vt  E,G, 
abs  A,C  , & F,H,  abs  b,D,  femper  minus  deficiendo  deficere  tandem-, 
poffint  defc&u  minori  quacunque  data  quantitate autem  ratio  ipfius  E 
ad  G,  perpetuo  fit  eadem  pars  rationis  ipfius  F ad  H , Dico  rationem- 
ipfius  A ad  C,  eandem  efle  partem  rationis  rfad  D . 

THEOREMA  XIII. 

Si  quote  unque  fnt  quantitates , fic  fi  habentes  rtjfeifu  attentus  vt  hac, 
quantumiiis  augeatur , fi  vna  illarum  hanc  excedat , eatera  omnes 
excedere  debeant , etfi vna  illarum  ab  hae quantumuis  diminuta  de- 
fc  i at,  c ater  * omnes  ab  eadem  deficere  debeant . Viet  quantitates  illas 
ejs e inter  fi  aquales , 

lemma. 

Similia  polygona  circulis  inferipta  funt  inter  fc » vt  i diametris  qua- 
drata , 


A B 


A 


E F C K 


Hoc  dementare  eft , demonftratumque  ah  Euclide  in  Libro  duodecimo  Frop.  prima. 

THEOREMA . 

fireuli  inter fi funt  quemadmodum  i diametris  quadrata , 

Quoniam  funt  duae  quantitates , nimirum  circuli,  i quibus  partes,  videlicet  fimiliapolyl 


, quaeeft  inter  diametrorum  quadrata  fex  eo  enim,  quod  pran 
lemmatcjiac  cft  ratio  inter  polygona  fimilia  circulis  infcripta);crgQ  ex  generali  huius  Me- 
thodi Theoremate  fecundo , circuli  erunt  inter  fc , vt  a diametris  quadrata. 

Hoc  idem  verificatur  de  polygonis  fimilibus , qua:  funt  circulis  circumlcripta. 


Lemma  , 


Polygonorum  fimilium  circulis  inferiptorum  ambitus  funt  inter fe,  vtdiametri. 


M 
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eum  modum , quo  ojfeuditar  lutus  vnam  polygoni , ud  lutus  homologum  ulterius  polygoni 

" fimtlts  efe , vt  diumetcr  uddiumetrum , it u ojltnditur  ttium Jingulu  ud  fingulu  efe,  ve 
dtumcter  ud dtumttrumi  ergo  omniu  ud  omniu  erunt , vt  dtumeler  ud  dtumcirum;  vt  enim 
vttvm  unlccedeutium  ud vnum  confequentium , itu  omniu  untecedentiu  udomnix  confc- 
quentiufed  omniu  lutere  funt  eminus  polygoni ; ergo  umhtus  polygonorum  fimilium  cir- 
culis infcnptorum,  erunt  inter fe  vt  dtumetri . ' 

Hoc  idem  verificatur  de  polygonis  fimilibus , qu®  funt  circulis  circumfcripta , 

"Theorema*  ^rxxxxT1 

i Circulorum  peripherii funt  inter  fe  vt  diurne tr i . 

Quoniam  funt  quantitates  nimirum  circulorum  pcripheri*,  itemque  alia:  fcilicet  fimi- 
lium polygonorum  circulis  inferiptorum  ambitus , qui  per  continuata  incrementa  femper , 
ac  femper  minus  deficiendo  ab  ipfispcripherijs,  tandem  deficere  pofliint  defc&u  minori 
quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  eadem  ratione  diametrorum  (ex  eo  enim  . 
quodprimifliimcft  lemmate  polygonorum  fimilium  circulis  inferiptorum  ambitus,  funt 
inter  fevt  diametri)  ergo  ex  generali  huius  Methodi  Theoremate  fecundo,  circulorum^ 
peripheris  erum  inter  fc  vt  diametri , 

T H E 0 R £ M A,  Ihcmpl<im_. 

/ 1XXXXL 

Furit  ole  equuli  uni  altitudinum  funt  inter ft , vt  iufes 

Sint  parabola:  ABC,  DEF,  «qualium  altitudinum , feu  quod  idem  e fi,  inter  eafdem  pa- 
rallelas BE,  AF,  earumque  bafes  fint  AC,  DF . Dico  elfc , vt  AC  ad  DF,  ita  parabolen- 
ABC,  ad  parabolen  DEF.  “ * 


Paraboles  ABC  diameter  fit  BG,  & paraboles  DEF,  diametlr  fit  EK,  diuifaque  bG  bi- 
fariam in  I,  & vtroque  dimidio  iterum  bifariam , & fic  deinceps , vt  exempli  gratia  IG  in- 
H,  bifariam , & per  pundta  diuifionum  dufls  fint  arquidiftantes  alterutri  ipfarum  BE,  AF, 
dudtifque  reSis  parallelis  ipfis  diametris , vt  AN,OR  &cj  CQ>PS&c;  infuper  DT,  VZ 
8tc;  priterea  FY,  X&.&c;  per  punfta  videlicet  interfeftionis  perimetrorum  ipfarum  para- 
bolarum , cum  ijs , qu*  luerunt  duA*  parallclx  alterutri  ipfarum  BE,  AF,  aded  vt  coniti, 
tat*  fint  figurs  circumfcript® , & introfeript*  parabolis , conflantes  parallelogrammis  *- 
qualium  altitudinum,  & numero  «qualibus,  fi  circumfcript*  circumfcriptis,&  introfeript* 

introferiptis,  comparentur. 

Quoniam  igitur  figur®  hoc  modo  circumfcript*  parabol*  ABC,  ad  circumfcriptas  pa- 
rabol*  DEF,  femper  minus  excedendo  ipfas  parabolas  ABC,  DEF,  tandem  excedere  pof- 
funt  cxcclfu  minori  quacunque  data  quantitate , lemper  feruantes , eandem  rationem,  qu* , tx  tMM, 
ell  AC,  ad  DFi-crgo  parabole  ABC  ad  parabolen  DEF,  rationem  habebit, vt  bafis  AC.ad  Aj*«<< . 
bafin  DF.  Nn  a Quod 
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Quod  percircumfcriptas  figuras  concludimus  minus',  ac  minus  excedentes  parabola* 
ABC,  DEF,  concludere  q uoque  poffumus  per  inferiptas  ijfdcm  parabolis , femper  mimis » 
ac  minus  deficiendo , vt  infra  dicam . 

Lemma'.  <\ 

Quod  autem  figura  circumfcripta  parabola:  ABC  ad  figuram  circtimfcripram  pdrabolx 
DEF,  fit,  vt  bafis  AC  ad  bafim  DF,  fic  oftendo . Quoniam  exim  efi  ob  naturam  para- 
boles ,vt  GB  ad  Eli,  ita  quadratum  AC,  ad  quadratum  OH,  atque  adeo , vt  quadratum. _* 
AC,  ad  quadratum  OP',  vt  enim /impium  ad /impium , ita  quadruplum  ad  quadruplum _» : 
jedvt  BG  ad  BH,  itaKEad  ELi  ergo  vt  quadratum  AC  ad  quadratum  OP,  it*  E E,  ad 
EL;  [idvt  RE  ad  EL,itu  quadratum  DF  ad  quadratum  VX,  cr  permutaado , vt  qua- 
dratum AC  ad  quadratum  DF,  ita  quadratum  OP,ad  quadratum  EX;  ergo  vt  AC  Ad  DF. 
ita  OP,  ad  VX.  Et  Jic  de  reliquis  omnibus  altjs  lineis  intra  parabolas  ratioct.iandum  efi . 
Omnes  itaque  in  vn  i proportionales  funt  omnibus  in  alia  parabola  i quare  rcHangula  eum 
fint  etufdem  altitudinis , quibus  componitur  figura  circumfcripta  vni  parabola  ABC, 
proportionalia  funt  ijs , quibus  componitur  figura  circtimjcnpla  alteri  parabola  DEF', 
J%uare,vt  vnum  antecedens  parallclogrammum  Adf,  advnum  confeqnens  parallelogrom- 
mum  DT , ita  omnia  antecedentia  , nempe  figura  circumfcripta  parabola  ABC,  ad  omnio-a 
confcquentia , /c  ilicei  figuram  circumfcriptam  parabola  DEF . Sed  vt  parallelogram- 
mum  A£fad  parallclogrammum  DT,  ita  efi  bafis  AC,  ad  bafin  DF-,  ergo  vt  bafis  AC,  ad 
bafin  DF,  ita  figura  etreumfiripta  parabola  ABC,  ad figuram  circum/criptam  parabola 
DEF . 

Per  inferiptas  autem  hunc  in  modum . 

Quoniam  inferipta  parabolx  ABC,  & inferipta  parabola:  DEF,  fic  fe  habent.vt  per  con- 
tinuata incrementa  femper  minus  deficiendo  ab  ipfis  parabolis,  deficere  tandem  poflint  de- 
fectu minori  quacunque  data  quantitate,  feruantes  tamen  inter  fe  rationem , qua:  efi  AC 
ad  DF,  vt  mox  dcmonflrabo  .•  propterea  parabola  ABC  ad  parabolen  DEF,  rationem  ha- 
bebit,vt  AC  ad  DF, 


gxemphinu* 

UXXXU* 


’ , ' limitia 

Quod  autem  inferipta  figura  parabolx  ABC  ad  inferiptam  parabolx  DEF,  fit.vt  AC  l 
DF,  fic  demonflrabitur. 

S>uoni.im,vt  fupra  ofienfum  fuit,  quemadmodum  AC  ad  DF,  ita  efi  OP.ad  VX,  fed  0PA4**“ 
lis  efi  o.f},dr  VX  aqualis  efi  y$\  ergavt  AC  ad  DF,  ita  erit  ali  ad  >tT,  Jedvt  ofiadyS, 
ira , vt  fupra  ofienfum  efi  dc  circumfcriptts , demonfirabitur  inferipta  parabola  ABC,  a& 
inferiptam  parabola  DEF,  ergo  inferipta  parabola  ABC,  ad  inferiptam  parabola  DEF, 
erit  ,vt  AC  ad  DF . Omnes  igitur  inferipta  parabola  ABC  ad  omnes  inferiptas  parabo.' 
DEF,  rationem /eruant , qua  efi  AC,  ad  DF . 

^THEOREMA. 

Cylindri  relti  curua  fupcrficits  ad  bafin , efivt  latus  ipfius  cylindri  ad  quartam  partem 
diametri  etufdem  bafeos . 

Eflo  cylindrus  redtus , cui  rcftangulum per  axem  fit  ABCD,  a 
fumptaque  BE,  qux  fit  quarta  pars  ipfius  BC,  diametri  bafeos  ciuf-  r 
dem  cylindri.  Dico  cylindri  curuam  fuperficiem  ad  bafin,  cuius 
diameter  BC,  rationem  habere , vt  AB  ad  bE  . 

Intelligatur  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  diameter 
BC, quique  cylindri  refli  bafis  eft,  & fuper  hoc  intel ligatur  creclum 
prifma,  cuius  altitudo  AB,  cylindri  latus . 

Quoniam  itaque  prifmatis  fupcrficics  (quo  nomine  facierum  ag-  , 

gregatum  intelbgo,  exceptis  bafibus)  ad  bafin  rationem  habet,  vt  B £ 

mox  conflabit,  quam  altitudo  prifmatis  ad  quartam  partem  dia- 
metri 
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fw»ti  circuli,  cui  prifmatis  bafis  circumfcripta  eft.  Sunt  igitur  dua:  quantitates,  nempfc 
ftperficies  prifmatis , ciufque  bafis , qua:  minus  femper  excedendo  duas  alias  quantitates , 
nempe  cylindricam  fupcrficiem,  cui  circumfcriptum  eft  prifma , & circulum,  nempe  cy- 
lindri bafin , cui  prifmatis  bafis  eft  circumfcripta , tandem  excedere  poiTunt  cxccifu  minori 
quacunque  data  quantitate , femper  feruantes  eandem  rationem , quam  habet  altitudo 
prifmatis , feu  cylindri  ad  quartam  partem  diametri  bafeos  ipfius  cylindri . Propterea , ex 
generali  huius  Methodi  Theoremate  quarto  Cylindri  redii  curua  lupcrficies , ad  bafin  erit 
in  ratiope  lateris  cylindri  ad  quartem  partem  diametri  ciufdem  bafeos . 

Lemma , 

Quod  autem  prifmatis  redii  fupcrficics  ad  bafin , fit  vt  altitudo  ipfiusprifmatis  ad  quar- 
tam panem  diartietri  circuli  /cui  prifmatis  bafis  eft  circumfcripta,  fic  dcmonflrabitur . 

'Intel ligatur  polygonum , quod  tjl  bafis  pri/matts  dtuifum  in  tot  triangula , quot  fiunt  polygo- 
ni latera , (fi  eorum  vertices  fint  in  centro  circuli , cui  polygonum  circumfcriptum  eft,  tu- 
fis vero  polygoni  latera ; Sluahbet facies  prifimat is  ad  filt  refipondens  triangulum  in  po- 
lygono, rationem  habet , vt  dupla  altitudo  prifmatis  ad  eam,  qua  ex  centro  ducitur  per- 
pendicularis , lateri  ipfius polygoni , hoc  eft  ad  femidumetrum  circuli , cui  polygonum 
circnmficriptum  eft , hoc  eft  vt  altitudo  prifmatis  reCli  ad  quartam  partem  diametn  pra- 
diCtx ; ergo  aggregatum  ex  omnibus f aciebus , nempe  prifmatis  rrlfs fu  perficies  ad  aggre- 
gatum omnium  triangulorum , hoc  eft  ad  polygonum  circulo  circumfcnptum,  erit,  vt  alti- 
tudo prifmatis  ad  quartam  parum  diametri  illius  circuli , cui  polygonum  etreumferi- 
ptum  e It . 

Hinc  per  modum  Corollarij  infertur . 

THEOREMA. 

'Circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  cylindri  retti  latus , lafeofqut  diame- 
trum, aqualis  eft  fuperficici  cylindrica , 

Cilm  enim  circulus  fir , cuius  radius  eft  medio  loco  proportionalis  inter  diametrum  ba- 
lbos cylindri , ac  eiufdcm  altitudinem ; ergo  circulus,  qui  bafis  eft  cylindri , ad  circulum- , 
cuius  diameter  eft  media  proportionalis  &c.  eft  in  ratione  diametri  bafeos  ad  altitudinem 
cylindri ; ergo  idem  circulus , qui  eft  cylindri  bafis , ad  quadruplum  circulum , cuius  dia- 
meter erat  media  proportionalis  &c.  hoc  eft  ad  circulum , cuius  radius  cfthuiufmodi  me- 
dia proportionalis,  erit,  vt  quarta  pars  diametri  bafeos  ad  altitudinem  ciufdcmi  fcd  vt 
quarta  pars  diametri  bafeos  ad  altitudinem  cylindri , ita  eadem  cylindri  bafis  ad  cylindri- 
cam fuperficiem;  ergo,  &c. 

Sed  aliter . 


THEOREMA. 

Cmnis  Cylindri  relfi fupcrficics  fine  bafibus  aquatis  eft  circulo , cuius  ea,  qua  ed  centro  me- 
dia proportionalis  eft  inter  latus , & cylindri  bafeos  diametrum . 

Intclligatur  circulo,  qui  bafis  eft  cylindri  circumfcriptum  polygonum  ordinatum,  cui 
Ytlcfa&um  fit  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  radius  eft  medius  proporrio- 
is  inter  diametrum  bafeos  cylindri,  atque  ciufdem  altitudinem ; &fuper  polygonum- 
;umfcriptum  bafi  intelligatur  crcdium  prifma  ciufdem  altitudinis  cum  cylindro . 
'uoniam  polygonum  circumfcriptum  circulo  cylindri  bafi , ad  polygonum  circumfcri- 
„,5  circulo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  &c.  eft  in  duplicata  ratione  redarum, 
quarum  vna  perpendicularis  eft  a centro  polygoni  circumfcripti  bafi  cylindri  ad  latus , al- 
tera a centro  polygoni  circumfcripti  circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  &c. 
Sed  perpendicularis  a cetro  polygoni  circumfcripti  bafi  cylindri , hoc  eft  femidiameter  ba- 
lcos  cylindri  ad  altitudinem  dupla  ciufdem, hanc  eandem  habet  duplicatam  rationem,  cum 
radius  ille  fit  medio  loco  proportionalis, &c.ergo  polygonum  circumfcriptum  bafi  cylindri 

ad  po- 
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5d  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  radius  eA  medius  Stc.crit  in  ratione  femidia-  •• 
metri  bafeos  cylindri  ad  ciufdem  altitudinem  duplam, hoc  eA  vt  dimidia  femidiameter , (eu  i 
vt  femi  perpendicularis  a centro  polygoni  iuper  latus,  ad  cylindri  latus , hoc  eA  vt  polygo- 
num circumfcriptum  bafi  cylindri,  quodque  bafis  eA  prifmatis  ad  fupcrficicm  prifmatisi  er-  • 
go  fuperficics  prifmatis , exceptis  bafibus  aquabitur  polygono,  quod  eA  circumfcriptum-. 
circulo,  cuius  radius  eA  medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cylindri,  & ciufdctd 
altitudinem . . . 

Du»  igitur  funt  quantitates , nimirum  fuperficics  prifmatis , & polygonum  circumfert- 
ntum  circulo , cuius  radius  e A medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  ipfius  cylin- 
dri , & altitudinem  ciufdem , quarum  vna  cylindricam  lupcrficiem , altera  circulum  .cuius 
radius  eA  medius  proportionalis  &c.  femper  minus , ac  minus  excedendo , tandem  exce- 
dere poliunt  cxcelfu  minori  quacunque  data  quantitate ! perpetuo  feruata  squalitatis  ra- 
tione , ergo  ex  generali  huius  noArx Methodi  Theoremate  quarto,  cylindrica  fuperficics 
xquabitur  circulo  . cuius  radius  eA  medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cylin- 
dri , ac  ciufdem  altitudinem . 

Sed  hoc  idem  aliter  adhibita  refolutiu  - Methodo , cui  nofiram  hanc  inferuirc  confpicic- 
tnuj. 


Ivwplum_» 
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THEOREMA. 

Omnis  cylindri  re  Hi fuperfines fint  bafibus  aqualis  efl  circulo , cuius  u , qua  ix  ttntTO  mt~ 
dit  proportionalis  tft  tnttr  latus , & cylindri  bafeos  diametrum 


o 


Refolutio . 

Voniam  igitur  cylindri  refti  fuperficics  xqualis  eA  circulo ,"  cuius  radius  media  pro^ 
portionalis  eA  inter  latus, & ipfius  bafeos  diametru;  ergo  cylindri  redii  fuperficics  ad 
bafin  e A,vt  circulus, cuius  radius  eA  prxdifta  media  proportionalis  ad  cylindri  bafin; 
fcd  vt  quadratum  illius  medix  proportionalis  ad  quadratum  lemidiametri  balcos , ita  cft» 
circulus , egius  radius  eA  ipfa  media  proportionalis  ad  ipfam  cylindri  bafin ; ergo  cylindri 
refti  fuperficics  eA  ad  bafin,  vt  quadratum  medix  proportionalis  inter  latus  cylindri,  8e 
diametrum  bafeos,  ad  quadratum  femidiamerri  ipfius  bafeos.  Sed  quadratum  medie 
proportionalis  inter  cylindri  latus,  & diametrum  bafeos, xquale  eA  b rcftangulo  per  axem, 
ergo  cylindri  refti  fuperficics  ad  bafin  eA , vt  rcftangulum  per  axem  ad  quadratum  femi- 
diametri  ipfius  bafeos ; fcd  vt  rcdtangulum  fub  latere,  & quarta  parte  diametri  bafeos, 
ad  quadratum  ciufdem  quartx  partis , ita  eA c rcdtangulum  per  axem  ad  quadratum  femi- 
diamerri  ipfius  bafeos  i vt  enim  eA  fimplum  ad  fimplum , ita  quadruplum  ad  quadruplum; 
ergo  cylindri  refti  fuperficics  ad  bafin  erit,  vt  rcftangulum  fub  latere,  & quarta  parte  prae-, 
difta  ad  quadratum  ciuldcm  quartx  partis ; fed  vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  dL 
metri  balcos , ita  rcftangulum  fub  latere , & quarta  parte  prxdifta  ad  quadratum  eiufdi 
partis;  ergo  cylindri  refti  fuperficics  eA  ad  bafin,  vt  cylindri  latus  ad  quartam  p 
diametri  ipfius  bafeos.  Quod  ita  fc  habet,  vt  mox  demonArabo . HisprxmiflGs. 


Lemma  /. 


Jr 


Si  fiierint  duo  triangula  fuper  eadem  bafi  conAituta , erunt  in  ratione  altitudinum,  Hot 

conflat  ex  Elementis . 

Lemma  II. 

■■  i 

Si  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  bafi  conAituta , & altitudo  vnlus  fit  dupla  altitudi* 
nis  alterius , reftangulum  fuper  eadem  bafi , altitudinem  habens  eam , qux  eA  mino» 
ris  trianguli , xquabitur  triangulo  maiori . 

Conflat  etiam  ex  Elementis ; nam  triangulum  maius  esi  duplum  minoris , ex  lemmate  asA 
teccdenti . Sed  trianguli  minoris  duplum  efl  rcftangulum  pradsftum  ; ergo  triangulmm 
maius  aquabitur  huiufmodi  rcftangulo . 

Ltmmn 

_;«X—  - 
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Lemm a ///, 

Si  fuper  polygonunf  regulare  eredtum  fit  prifina, cuius  altitudo  fit  quaha  pars  altitudinis 
ipfius  polygoni , fuperficies  prifmatis  aqualis  erit  huiufinodi  polygono . 

Confiat  ex  limmate  antecedenti ; fingula  enim  facies  ipfius  prifmatis  aquales  fiunt  fingatis 
triangulis,  in  qua  polygonum  diuiditur . Altitudo  enim  vniuficuiufique faciei  aqualis  efi 
dimidio  altitudinis  cuiuslibet  trianguli ; ergo  integra /ufcrficits  aquabitur  polygono . 

Lemma  IUI, 

Cylindri  re$i  fuperficies , cuius  altitudo  cft  quarta  pars  diametri  bafeos,  «qualis  eft  ipG 
bafi , 

lutelligatur  cylindri  pradiCl i bafi c ircum ferip  tum polygonum , fetpra  qnodereUum  fit  frifi. 
maeiufdem  altitudinis  cum  cylindro , fit  que  diuifium  polygonum  in  tot  triangula,  quot 
funt  numero  latera  ipfiua  ,eorumquc  vertices  fint  in  centro . Manifrftumeft  ex  lemmate 
antecedente  , fuper  ficiem  pr ifimatis  tradidi  aqualem  e fe polygono , quod  eji  bafis  e iu fidem. 

Sunt  itaque  dua  quantitates , nempi fuperficies pr  ifimatis  circumfcripti,  exceptis  bafibus , 

<#•  polygonum  circumficriptum  bafi  ipfius  cylindri , qua  fiemper  minus  excedendo  cylindri 
Jnperfieiem,  eiufique  bafin,  tandem  excedere  poffunt  exeefiu  minori,  quacunque  data  quan- 
titate , fieruantes  fiemper  rationem  aqualitatis;  ergo  ex  generali  T beoremate,  quarto  huius 
Methodi,  fuperficies  cylindri , cuius  altitudo  quarta  pars  efi  diametri  ipfius  bajeos , aqua- 
bitur ipfi  bafi. 

Itaque  Generali  Methodo , peculiaris  haec  inferuit . 

Lemma  V. 

Cuiufcurique  redii  cylindri  fuperficies  eft  ad  bafin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  "fffi 

diametri  ipfius  bafeos . imnumta 

Superficies  enim  cylindri  ad  cylindri fuper ficiem  eiu fidem  bafeos , efi  vt  altitudo  ad  ait  it  udi- 
nem ; ergo fuperficies  cylindri  cuiuslibet  altitudinis,  eiu  fidem  tamen  bafeos,  ad ) aper ficiem 
cylindrt,cuius  altitudo  eft  quarta  pars  diametri  ipfius  bafcosnft  vt  illius  altitudo  ad  quar- 
tam partem  diametri  bafeos . Sed  fuperficies  cylindri , cuius  altitudo  eft  quarta  pars  dia-  '* 

tnetri  bafeos,  aqualis  efi  * ipfi  bafi ; ergo  fuperficies  cylindri  cuiuslibet  altitudinis  ad  ba- 
ftneft,  vt  altitudo  hoc  eft , vt  latus  eiufdcm  cylindri  ad  quartam  partem  diametri  bafeos . 

Compofitio, 

Voniam  cylindri  redii  fuperficies  cft  ad  bafin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem^ 
diametri  bafeos , fedvt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri  bafeos,  ita  rc- 
dt  angulum  fub  latere,  8t  quarta  parte  prardidta  ad  quadratum  eiufdcm  panis  i 
trgo  cylindri  redii  fuperficies  ad  bafin  erit,  vt  rcdtangulum  lub  latere,  & quarta  pano 
prscdidla  ad  quadratum  eiufdcm  quarta:  panis . Sed  vt  redlangulum  fub  latere , & iam  di- 
fta  quarta  pane  ad  quadratum  eiufdcm  quanx  partis , ita  eft  redlangulum  per  axem  ad 
quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos  j vt  enim  cft  fimplum  ad  fimplum , ita  quadruplum 
ad  quadruplum ; ergo  cylindri  redi  fuperficies  ad  bafin  eft,vt  redlangulum  per  axem , ad 
idratum  femidiametri  ipfius  bafeos . Sed  quadratum  media:  proponionalis  inter  cylin- 
latus,  & diametrum  bafeos  ipfius , «quale  cft  redlangulo  per  axem;  ergo  cylindri  rc- 
erficies  eft  ad  bafin , vt  quadratum  media:  proponionalis  inter  latus  cy  liuari , & dia- 
1 bafeos,  ad  quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos , Sed  vt  quadratum  illius  me- 
ise  proportionalis  ad  quadratum  femidiametri  bafeos,  ita  cft  circulus,  cuius  radius  eft  ipfa 
«dia  proportionalis  ad  ipfam  cylindri  bafin ; ergo  cylindri  redii  fuperficies  ad  bafin  eft , 
t circulus,  cuius  radius  eft  prxdidta  media  proponionalis,  ad  cylindri  bafin;  ergo  cylindri 
jfti  fuperficies  xquabitur  circulo,  cuius  radius  media  cft  proportionalis  inter  latus , & ip- 
»s bafeos  diametrum.  Quod  oportebat  oftendere. 

• , ' TUSO- 
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T H E 0 K E U A, 

Co ni  redi fuperficics  a d bafin  efi,  vt  lutus  eiufdem  reni  mi i femidiametrum  bafeos  • 


U&r. 


Intclligatur  coni  bafi  circumfcriptum  polygonum , fupra  quod  intclligatur  ercfla  pyr*“ 
mis  .•  intclligatur  polygonum  paedidum  diuifum  in  triangula  per  reflas  duflas  a centro  ad 


angulos  ipfius , erunt  autem  hxc  multitudine  xqualia  facicbus  pyramidis.  Martifcflum— 
cft,  quod  quodlibct  triangulum , quod  cft  facies  pyramidis , ad  fuum  conterminum  trian* 
gulum  in  polygono  eam  habere  rationem,  quam  habet  cathetus  ad  cathetum,  fcd  cathe* 
tus  faciei  pyramidis  cft  latus  coni,  cathetus  trianguli  in  polygono  cft  femidiameter  bafeos  • 
ipfius  coni ; ergo  pyramidis  (acies  ad  triangulum  in  polygono  rationem  habet , quam  latus 
coni  ad  femidiametrum  bafeos , & ita  omnes  facies  pyramidis , hoc  cft  fuperficics  pyrarnf.  ; 
dis  ad  omnia  triangula  in  polygono , hoc  cft  ad  ipfum  polygonum  cft , vt  latus  coni  adfc* 
midiametrum  bafeos , & fic  in  infinitum , multiplicatis  lateribus  polygoni , & facicbus  py.  i 


ramidis . Dux  igitur  funt  quantitates , nempe  fuperficics  pyramidis , & polygonum,  quod  1 
uide 


cft  bafis  eiufdem , qux  quidem  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo,  coni*  1 
eam  fuperficicm , eiufque  bafin,  tandem  excedere  poflunt  exedtu  minori  quacunque  datsu,  I 
quantitate , perpetuo  feruata  ratione  lateris  coni  ad  femidiametrum  bafeos  ipfius ; ergo  e*  1 
generali  huius  noftrx  Methodi  Theoremate  quarto , conica  fupcrficies  ad  bafin  redi  coni , J 
cft  in  ratione  lateris  eiufdem  coni  ad  femidiametrum  bafcos . Hinc  per  modum  Corollarij.  I 


ixtraplanui 
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THEOREMA, 


Super ficte  s cylindri  redi  eiufdem  e ltitudinis,ac  bafeos  cum  cono, exceptis  b afluis  ad  conicam  . 
fuperficicm  e It , vt  latus  cylindri  ad fcmilatut  coni  , 


, , Dcmonftratum  cft  enim,  cylindricam  fuperficicm  ad  bafin  rationem  habere , quam  cy»l 

lindri  latus  ad  quanam  partem  diametri,  fcu  ad  dimidium  femidiametri,  hoc  cft  vt  duplurda 
latus  cylindri  ad  integram  femidiametrum , fcd  fuperficics  conica  ad  bafin  eft,  vt  conilsi! 
ii‘ijuSati,eb  tus  ad  femidiametrum  bafeos  i ergo  cylindrica  fuperficics  ad  fuperficicm  conicam  erit, 

}*«•  duplum  latus  cylindri  ad  latus  coni,  hoc  eft  vt  latus  cylindri  ad  dimidium  latus  coni.  f“ 


E«cmp!uin_» 

JUxxxux, 


THEOREMA. 


Circulus,  cuius  radius  ed  medius  proportionalis  inter  coni  redi  latus , <5*  femidiamtttan 
bafeos,  aqualis  eft  conica  fuperficici. 


Quoniam  enim  conica  fuperficics  ad  bafin  eft , vt  coni  refli  latus  ad  femidiametrum  1 


•jrMntin  fcos  t fcd  vt  coni  latus  ad  femidiametrum  bafcos , ita  cft  circulus,  cuius  radius  medius 


e*  portionalis  eft  inter  coni  latus , Se  fcuaidiamctru  bafeos  ad  ipfam  coni  bafin;  ergo  coni  redi 
tinira , fuperficics  xquabitur  circulo,  cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  cqiu  refli  latus  , 


& femidiametrum  bafeos . 

Ex  his  autem  liquet , & illud , 


XXXIX. 


THEOREMA. 


Au  irim  frefs. 
16  dt  /fhtTMt 

ffy.  Cylindro , 


Si  conus  redus  fuerit  fidus plano , quod  ft  bafi  parallelum . Dico  circulum , cuius  radiat 
tfi  medius  proportionalis  inter  partem  latens  coni , qua  intercipitur  inter  duos  circulu 
parallelos,  & aggregatum  ex  radqsvtriufque  circuli , aqualem  efie  parti  conica  frferfi-, 
cies  inter  pratdsdos  circulos  parallelos  intercepta . 


Sit  conus  reflus,  cuius  triangulum  per  axem  ABC,  cius  bafis  fit  circufus  ALCA,  cuius 
diameter  AC,  fccctur  vero  conus  altero  plano  parallelo  ipfi  bafi , illudquccrit  circulus, 
cuius  circumferentia  DFED,  diameter  vero  DE- fitque  coni  axis  BH  fccans  diametrum* 

DE  ia 


r>te  rssol:  fer  comp.  mathemat.  lib.i, 


DE  in  G,  & AC  in  H . Dico  circulum , cuius  radius 
Itft  medius  proportionalis  inter  AD,  & aggregatum 
ex  AH,  DG,  aqualem  effe  parti  conici  Tupcrficici, 

Comprchenfi  inter  circulos  parallelos  DFE,  ALC, 

Quoniam  igitur  circulus,  cuius  radius  cft  medius 
proportionalis  inter  AB,  AH,  iqualis  eft  conici  fu- 
••  perficiei  coni  redii , cuius  latus  AB,  bafeos  autem-, 
ietnidiameter  AH;  pritcrca circulus,  cuius  radius 
cft  medius  proportionalis  inter  DB,  DG  iqualis  cft 
conici  fupcriicici  coni  redii,  cuius  latus  DB,  bafeos 
femidiameter  DG,-  ergo  prididlorum  circulorum* 
differentia  iquabitur  differentii  conicarum  fupcrfi- 
cierum ; fed  ipforum  circulorum  differentia  cft  cir- 
culus, cuius  radius  medius  eft  proportionalis  inter 
AD,  & aggregatum  ex  AH,  DG;  conicarum  vero 
luperficiemm  differentia  cft , qui  continetur  inter  circulos  parallelos  DFE,  ALC;crgo  co- 
nica fupcrfkies  comprchcnfa  inter  prididtos  circulos  parallelos,  iquabitur  circulo , cuius 
«dius  eg  medi  us  proportionalis,  inter  A D & aggregatum  ex  AH,&  DG, 

Lemma  \ 

]Quod  autent  circulus ,'  culus  radius  eft  medius  proportionalis  inter  AD,  & aggregatum 
ex  DG,  AH,  iqualis  fit  differentii  circulorum , quorum  vnus  habet  radium  medium 
proportionalem  inter  A B,  AH,  alter  inter  DB,  DG:  fic  oftendo . 

Civn  enim fit  vt  DB,  <t d DG,  it a BA  ad  AH,  p intelligantur  ex  his  faci  a reclangula , chm^j 
fint  fi  milia,  circa  eandem  diametrum  confiftent , ac  propterea  complementa  erunt  aqua- 
Jia , quorum  vnum fiub  DG,  (fi  fub  At),  differentia  inter  AB,  DB,  aliud  -vero  fiub  DB,  (fi 
fub  differentia  inter  AH,  DG . Sumatur  igitur  bis  illud  fuh  DG,  (fi fub  AD;  vna 
eum  contento fiub  AD,  & differentia  inter  AH,  DG,  aquabitur  gnomoni , nempe  differen- 
tia re/tangulorum , quorum  vnum  continetur  fub  AH,  (fi  AB,  aliud  vero  fub  DC,  (fi  DB; 

tm  tfi  autem  reti  angulum  bis fub  AD,  (fiDC.vna  cum  rcCf angulo  fub  eadem  AD,  & 
differentia  inter  AH,&  DG,  idem  eft,  inquam,  ac  redi angulum  fub  AD,  (fi  Jub  aggregato 
tx  AH,  DG;  ergo  redi  angulorum  differentia,  quorum  vnum  fub  AB,  & AH,  almd  fub 
DG ,(fiDB,  continetur,  aquatur  redi  angulo fub  AD,  (fi  aggregato  ex  AH,DG eloco  rcH an- 
gulorum intelligantur  quadrata  tergo  differentia  quadratorum , quorum  vnum  habet  la- 
tus medio  loco  proportionale  inter  AB,  AH,  aliud  verb  habet  medium  inter  BD,  DG,  a- 
quabitur  quadrato,  cuius  latus  medium  cH  proportionale  tuter  AD,  & aggregatum  ex 
AH,  (fi  DGi fed  vt  quadrata,  ita  circuli,  quorum  radi/ funt  latera  quadratorum ; ergo 
'rculus,  cuius  radtut  medius  proportionalis  eft  inter  AD,  (fi  aggregatum  ex  AH,  DG, 
ualis  cft  differentia  circulorum , quorum  vnus 
it  radium  medium  proportionalem  inter 
, alter  vero  inter  DG,  DB. 

■imum  adfequens  Thtortt 

polygonum  regulare  parilatcrum , ««uin- 
tcruin,  ABCD  &c.,infcriptum  circulo  ACEG, 

«Judlaquc  fit  EB  ad  terminum  lateris  diametro 
proximi;  redii  verb  BH,  CG,  DF,  iungant  an- 
gulos iquidiftantcs  ab  A.  Dico,  rcdlangul  um 
contentum  lub  diametro  AB,  & fubtenia  BE 
iquari  rcdlangulo  fub  quouis  latere , AB,  vel 
BC,  vel  &c.  &fub  aggregato  icdlarum  BH, 

CG,DFdudtisCH,DG. 

Jluonium  igitur  BH,  CG,  Di'  ob  aquales  intercepto/ 


areat 
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trcui  BC,  HG;  CD,  GF,  fiunt  inter fe  parallela , quemadmodum  AB,  HC,  GD,  FE-.pftpte? 
rea  nutrit  trianguli  ABI , IHfC,  HCL,  LCM,  MDN,  & NFE,  fiunt  aquiangula ; ergo  i t 
BI,  ad  IA,  ita  Ht  ad  It,  dr  vt  HI,  ad  IK,  ita  CL  ad  Lk,  dr  ita  GL  ad  LM,  dr  vt  GL  ad 
LM,  ita  DN , adNM,  & vt  DN ad  NM,  ita  FNadNE ; quare  vt  vna  antecedentium  BI 
ad  vnam  conjiquentiuni  IA,fic  omnes  antecedentes  BI,  IH,  CL,  ID,  DN,  NF,  hoc  elt  ag- 
gregatumex  BH,CG,DF,  ad  omnes  eonfcquentes , AI,lk,hL,  LM,MN,NE,  hoc  efi  ad 
"diametrum  AF. . Ejl  antcm,vt  BI  ad  1 A,  sta  BEadBA;  ergo  agaregatum  ex  BH.CG, 
DF,  ad  diametrum  A E erit , vt  BEadBA-,  quare  rell  angulum  fub  aggregato  trium  • BH , 
CG,  DF,  dr J“b  AB,  aquaailar  rell  angulo fub  A E,  d~  BE, 

* * . a 

Lemma  fecundum, 

Ijfdem  pofitis:  intelligatur  circa  AE.  vcltiri  axem  rcuolui  polygonum,  & circulus,  vt  de£ 
feribatur  fuperficics  conflans  ex  fuperficiebus  conicis  fphxrx  inferiptis.  Dico  huiuf- 
modi  fupcrficicm  aqualem  efle  circulo , cuius  radius  medius  cft  proportionalis  inter 

AE,  EB, 

Quoniam  igitur  BII,  CG,  DF,  dupla  funt  ipfarum  BI,  CL,  DN,  fingula  fugatarum ; erunt 
propterea  pr adicla  BH,  CG,  DF,  aquales  tpfi  BI,  <" L,  DN,  his  fumptis ; ergo  rell  angulum 
fui  latere  vno  poltgoni  ,puta  AB,  vel  BC  drc.  cr  fub  BH,CG , DF,  aquabitur  rell  angulis 
fub  AB,dr  BI;  fub  BC,  CT  eompofta  ex  BI,  dr  CL;  fuh  CD,  dr  compofla  ex  CL,  &DNi 
fuh  DE,dr  DN;  hunc  enim  in  modum  dimidia  illa  Bl,  CL,  DN,  bis  fuerunt  accepta , ftd 
rell  angulum  fub  AB,&  aggregato  ipfarum  BH,  CG,  DF,  aquatur  rell  angulo  fub  AE,  <£* 
BE,  feu  quadrato  O,  qua  media  fit  proportionalis  inter  AE,  BE;  ergo  quadratum  ipfius  ■©,' 
aquabitur  rell  angulis Jub  AB,  BI; fub  BC,  dr fub  compofita  ex  BI,  &CL;  fub  CDpfr  com- 
pofita  ex  CL,  DN;  fub  DE,efpDN,  loco  rell  angulorum  intelligantnr  quadrata , nempe  in~ 
ter  AB,  BI,  medta  fit  proportionalis  P,  cr  inter  BC,  dr  compofitam  ex  CL,  CT  BI,  medias 
fit  proportionalis  J%j  inter  CD,  & compofitam  ex  CL,  DN,  media  fit  proportionalis  R;  dp 
inter  DN,  DE,  media  fit  proportionalis  S;  ergo  quadratum  ipfius  0,  aquabitur  quadratis  ■ 
ipfarum  P,S^R-A;  ergo  circulus,  cuius  radius  O,  aquabitur  circulis,  quorum  radij  funt 

P, .CfR,S;  fed  circulus , cuius  radius  P,  aqualis  efi  fuper fidei  conica  HAS;  circulus , cuius 

■ radius  aqualis  efi  fegmento  conica  fuperficiei  BHCG ; circulus,  cuius  radius  R, aquali» 

ejl  fegmento  conte  a fuper fieiei  CCDF;  circulus  tandem , cuius  radius  S,  aqualis  efi  conica 
/upcrficiei  DFE;  ergo  circulus , cuius  radius  O,  aquabitur  vniutrfa  fuperficiei  conflanti 
ex  conicis  fuperficiebus Jphara  i » fi  n pus , 

Nec  difimi/iter  demonfirabimus , fupcrficicm  conflantem  ex  fuperficiebus  conicis  figmento 
fpharico  DAF,  wfiriptas  , aqualem  effit  circulo , cuius  radius , medius  efi  proportionalis  inter 
S«®[>!nnu.  AE,  AN.  idq;  iule/lige , de  quoennque  fiphara  figmento  , cui  figura  inferipta  fit  aquttatera^jq  '■ 
d*  dr  par Uatcr a dempta  bafi  drc.. 

T R E O R E M A, 

Sphara  fuperficiei  quadrupla  efi  maximi  circuli  in  eadem  fphara  defiriptibilis  » 

Quoniam  igitur  circulus , cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  circuli  raa* 
diametrum , & fubtcnfam  du&am  ad  extremum  lateris  polygoni  xquilatcri , & parilatcrt 
eidem  circulo  inferipti , ad  extremum,  inquam  lateris,  quod  cft  diametro  proximum,  ae- 
qualis cft  vniuerfx  fuperficiei  conflanti  ex  pluribus  fuperficiebus  conicis  fplixrx  quidem— 
inferiptis , & ita  femper  in  infinitum , multiplicatis  lateribus  polygonorum  parilaterotum  , 
squilatcrorum ; propterea  dux  funt  quantitates,  nempe  vniucrfa  fuperficics  conflans  crc 
conicis  fuperficiebus  iam  diiftis , & circulus,  cuius  radius  cft  medius  proportionalis  intdf 
diametrum,  & fubtcnfam  iam  explicatam , qux  femper  minus,  ac  minus  per  continuati* 
incrementa  deficiendo ; illa  quidem  a fuperficic  fphxrica;  hic  autem  a circulo,  cuius  radius 
cft  fphxrx  diameter  AE,  perpetuo  feruata  xquaiiratis  ratione;  propterea  cx  generali  huius 
noflrx  Methodi  Theoremate  fecundo,  fphxrica  fupcrficies  ad  circulum,  cuius  radius  cft 
diameter  ipfius  fphxrx,  in  eadem  erit  squalitatis  ratione;  fed  circulus,  cuius  radius  cft  dia- 
meter fphxrx , cft  quadruplus  circuli,  cuius  diameter  cft  ipfa  diameter  fphxrx,  hoc  cft 
circuli  maximi  ipfius  fphxrx;  ergo  fphxrica  fuperficics  quadrupla  erit  circuli  maximi  eiuf- 
dem  fphxrx, 

THEOU 
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T R E O RE  M ft', 

Sphuricu fuperfteits  quudruplu  tft  circuli  muximieiufdem fphur» 

Hoc  idem  Theorema  facillimi  demonftrabimus  hunc  in  modum 

Quoniam  fupcriiis  oftendimus , circulum , cuius 
radius  medius  cft  proportionalis  inter  AE  diame- 
trum , & BE  fubtcnfam , aqualem  cfTc  vnruerf*  fu- 
pcrficici  conflanti  ex  pluribus  conicis  fupcrficicbus 
fphara  inferiptis , ortis  videlicet  ex  rcuolutionc  la- 
terum polygoni  AbCD  &c.  ergo  dimidium  aqua- 
bitur dimidio ; quare  circulus,  cuius  radius  medius 
cft  proportionalis  inter  AL  femidiametrum , & BE 
fubtcnfam  (eft  enim  hic  circulus  dimidium  illius  i 
nam  redlangulum  fub  AL,&  BE,  dimidiu  cft  rcdlan- 
guIifubAE,  &BE,  cumAL  dimidia  fit  ipfius  AE 
«quare  quadratum  aquale  redtangulo  fub  AL.&  BE, 
dimidium  erit  quadrati  aqualis  retftangulo  lub  AE, 

&BE.  Sed  vt  quadrata,  ita  circuli  funt  inter  fo , 

«quorum  femidiametri  funt  latera  quadratorum  i er-  o 

go  circulus,  cuius  radius  eft  latus  quadrati  aqualis 

redtangulo  fub  AL,  & BE,  hoc  cft, cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  AL,  BE.crit 
dimidium  circuli  .cuius  radius  cft  latus  quadrati  aqualis  rciftangulo  fub  AE,  BE,  hoc  cft , 
CuiuS  radius  cft  medius  proportionalis  inter  AE,  & BE)  aquabitur  lupcrficici  dimidia  vni- 
uerfar  iatn  didta  conftmti  ex  conicis  fupcrficiebus  fphara  inferiptis ; ergo  dua  funt  quan- 
titates , nempe  circulus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  AL,  BE;  altera  autem 
dimidium  fuperficiei  conflantis  ex  conicis  fuperficicbus , qua  per  continuata  incrementa., 
feraper  minus , ac  minus  deficiendo , illa  quidem  a circulo , cuius  radius  fit  medius  propor- 
tionalis inter  AL,  & AE,  & hjc  quidem  a dimidio  fpharica  fuperficiei ; ergo  ex  generali 
huius  noftra  Methodi  Theoremate  fecundo , circulus , cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  AL,  &AE,  hoc  cft,  cuius  radius  cft  redta  AC,  aquabitur  dimidio  fpharica  fu. 
perficieij  fed  circulus,  cuius  radius  eft  AC, media  proportionalis  inter  AL,  & AE  eft  aqua- 
lis fuperficiei  curua  cylindri , cuius  altitudo  eft  AL,  bafeos  autem  diameter  AE;  ergo  cur- 
ua  cylindri  redti  fupcrficies , cuius  altitudo  cft  AL,  femidiameter  fphara , bafeos  autem- 
diameter  cft  AE,  diameter  fphara,  aquabitur  dimidio  fuperficiei  fpharica ; ergo  cylindri 
redii  curua  fupcrficies,  cuius  altitudo  cft  diameter  iphara , & bafeos  diameter  eft  itidem- 
diameter  ciufdcm  fphara , aquabitur  vniucrfa  fuperficiei  fpharica ; At  vero  cylindri  re- 
&i  curua  fupcrficies  ad  bafin  cft,  vt  latus,  fcu  altitudo  ad  quartam  partem  diametri  bafeos ; 
cylindri  autem  redii , cuius  altitudo  cft  diameter  fphara , bafeos  vero  diameter  cft  dia- 
meter itidem  fphara , habet  altitudinem  aqualem  bafeos  diametro ; ergo  huiufmodi  cy- 
lindri curua  fupcrficies  erit  ad  bafin  , vt  bafeos  diameter  ad  fui  quartam  partem , hoc  cft 
in  ratione  quadrupla , ergo  curua  fupcrficies  cylindri  redii,  cuius  altitudo  cft  diameter 
fphara  , balcos  autem  diameter  cft  diameter  itidem  ipfius  fphara , hoc  cft,  cuius  bafis  eft 
circulus  maximus  eiuldcm  fphara , cft  ad  bafin,  hoc  eft  ad  pradidlum  circulum  maximum 
iftrationc  quadrupla , fed  fpharica  fupcrficies  erat  aqualis  prsdidli  cylindri  redii  curua 
fuperficiei ; ergo  fpharica  fuperficics  quadrupla  erit  circuli  maximi  eiuldcm  fphara'. Quod 
oportebat  oftendere , 

THEOREMA 

Circulus  uquahs  tft  triangulo  rcclangulo , cuius  Ictus  vnum  cires  retium  uquule  eftrudiot 
lutus  vero  Uterum , tttdcm  arcu  rectum  /equule  eft  peripheri»  ciufdcm  circuli  . 

' {guoniam  enim  polygonum  circulo  inferiptum  ad  quodeunque  triangulum  redlangu- 
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!um  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  reflas  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni 
ad  trianguli  latus  vnum  circa  reflum,  & ex  ratione  perimetri  ipfius  polygoni  ad  latus  al- 
terum eiufdem  trianguli  circa  rectum , At  vcri>  refla  A centro  perpendicularis  lateri  ipfius 
polygoni,  & perimeter  eiufdem , per  continuata  incrementa  femper  minus  deficiendo  Ara- 
dio peripheria  circuli , tandem  deficere  poliunt  defeflu  minori  quacunque  data  quan- 
titate , femper  eadem  iam  difta  rationis  compofitione  feruata ; proptcrca  circulus  ad  idem 
triangulum  rcflangulum  habebit  rationem  compofitam  ex  ea,  qua?  cft  radij  ad  trianguli 
latus,  ad  quod  refla  j centro  perpendicularis  lateri  polygoni  referebatur,  & ex  ea,  qua: 
eft  peripheria:  ad  latus  alterum ; ergo  ad  rri  jng.ftum  rcflangulum , cuius  latus  vnum  circa 
reflum  arqualc  cft  radio  circuli,  & latus  alterum  aquale  cft  peripheria  ipfius , circulus  ra- 
tionem habebit  compofitam  ex  ratione  radij  ad  fc  ipfum , & ex  ratione  peripheria  ad  fc  ip. 
fam ,-  fed  hac  cft  ratio  aqualitatistergocirculus  aquabitur  triangulo  rcflangulo,  cuius  la- 
tus vnum  circa  reflum  eft  aquale  circuli  femidiametro , alterum  vero  itidem  circa  reflum 
aquale  cft  circuli  peripheria.  Quod  erat  opera  pretium  oftendere. 


Iiffflpfurrui 

C1JJ.. 


THEOREMA, 

Cuiufcunquc  portionis  fphtnct  fuperficics  squalis  est  circulo , cuius  radius  cft  rtCla  a vtrU 
ticc portionis  dulla  ad  circumferentiam  circuli , qui  bafis  cli  ipfius  portionis , 


Intelligatur  portioni  fpharica  inferipta  figura  aquilatcra , & parilatcra , excepta  bafi  , 
in  orbem  afla  circa  axem  ipfius  portionis ; hunc  enim  in  modum  conica  fuperficics  ipfirocc 
portioni  inferipta  erunt ; intelligatur  etiam  dufla  ab  extremo  diametri  ad  extremum  la- 
teris proximi  ipfi  diametro . Manifeftum  cft  ex  haflenus  demonftratis , przdiflas  conicas 
fuperficics  fphxrico  fegmento  inferiptas  aquari  circulo, cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  fubtenfam  iam  diflam , & fphf  ricc  portionis  axetn , & fic  femper  in  infinitum- . 
Du¥  igitur  funt  quantitates,  quarum  vna  eft  circulus , cuius  radius  cft  medius  proportio- 
nalis inter  fubtenfam  prediflam  » & fegmenti  fphfrici  axem , alia  cft  aggregatum  exfu- 
perficicbus  conicis  fphf  rico  fcgracntQ  infcriptis,qu(  femper  minus  deficiendo  ,illa  quidem 
a circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum,  &prediflum  axem-, 
altera  autem  a fupcrficic  fphprica,  tandem  per  continuata  incrementa  deficere  polTunt 
defeflu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  (qualitatis  rationes  ergo  cir- 
culus , cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  diametrum , & axem  prf  diflum  aqua- 
bitur fphcrici  legmenti  fupcrficici ; fed  refla  dufla  a vertice  fphfrici  fegmenti  ad  circum- 
ferentiam circuli , qui  bafis  eft  fegmenti , eft  media  proportionalis  inter  diametrum,  & 
prfdiflum  axem  fegmenti  fphcrici , ergo  circulus,  cuius  radius  cft  refla  dufla  a vertice- 
Jcgmenti  fphfrici  ad  circumlerentiam  circuli,  qui  bafis  eft  predifli  fegmenti,  (quabituc 
fupcrficici  eiufdem  fphfrici  fegmenti , 


Aducrtcndum  eft  autem,  quod,  fi  polygonum  fo- 
ret equilatcrum  , & parilaterum  , vt  in  adiunflo 
fchemate,  circulo  quidem  inferiptum  ACEG,  at- 
que (egmentum  elfet  DAF,  cui  inferipta  clfct  figura 
fquilatcra , & parilatcra,  vt  vides , excepta  bafi,  ita  A 
vt  rcflf  DE,  EF  forent  cquales  vnicuique  laterum-  R 
prfdiflc  figurf  circuli  fegmento  DAF  inferiptf ; at- 
que adeo  inter  fe , dcmonftratio  mftitui  pollet  hunc 
in  modum . 

Intelligatur  dufla  BF,  que  neceflario  tranfibif 
per  centrum  E;  ergo  angulus  BEF  reflus  erit ; ergo 
vt  BE  ad  EF.ita  FN  ad  NE;  ergo  rcflangulum  1EN 
(quabitur  rcflangulo  EFN;  ergo  quadratum  medio 
proportionalis  inter  BEi  EN  fquabitur  quadrata 
medie  proportionalis  inter  EF,  FNi  ergo  circulus,  cuius  radius  cftmcdius  inter  BE,  EN 
f quabitur  circulo,  cuius  radius  eft  medius  inter  EF,  FNj  fed  circulus , cuius  radius  cft  me- 


dius 


DE  RESOL:  ‘ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  i9J 

alus  inter  EF,  FN,  aqualis  eft  fuperficiei  conica  DEF;  ergo  circulus , cuius  radius  eft  me- 
dius inter  BE,  EN,  aquabitur  fuperficiei  conica  DEF.  Sed  circulus,  cuius  radius  eft 
medius  inter  BE,  AE,  aqualis  eft  omnibus  fuperficiebus  conicis  circulo  inferiptis .-  ablatis 
aequalibus  ab  aqualibus ,-  ergo  circulus  , cuius  radius  eft  medius  inter  Be,  Ab,  minus  cir- 
culo , cuius  radius  eft  medius  inter  bE,  EN,  aquabitur  fuperficiebus  conicis  inferiptis  coni- 
co fegmento  DAF . Sed  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  AE,  [minus  circulo, 
cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN,  aqualis  eft  circulo , cuius  radius  eft  medius  inter  BE, 
AN,  vt  mox  conftabit ; ergo  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  AN,  aquabitur 
fuperfic  icbus  fph^rico  fegmento  DAF  inferiptis . 

Sunt  igitur  du£  quantitates , nempe  circulus , cuius  radius  eft  medius  inter  BE.AN,  & 
fupcrficies  conftansex  conicis  fuperficiebus  inferiptis  fphfrico  fegmento  DAF,  que  per 
continuata  incrementa  femper , ac  femper  minus  deficiendo , illa  quidem  a circulo , cuius 
radius  eft  medius  inter  AE  diametrum , & fegmentum  AN;  altera  vero  a fupcrficie  fpheri- 
ci  fegmenti  DAF,  tandem  deficere  poflunt  defeflu  minori  quacunque  dati  quantitate^ , 
perpetuo  feruata  squalitatis  ratione ,-  ergo  circulus , cuius  radius  eft  medius  inter  AE,  AN, 
cuiufmodi  eft  AD.dufta  a vertice  fegmenti  DAF,  ad  circumferentiam  circuli , qui  bafis  eft 
di  (Si  fegmenti , cquabitur  fuperficiei  fphprici  fegmenti  DAF. 

Lemma . 

Quod  autem  circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  BE,  AE,  minus  cir- 
culo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  bE,  EN,  squalis  fit  circulo,  cuius 
radius  medius  eft  proportionalis  inter  BE,  AN,  fic  oftendo . Circuli  enim  inter  fe-, 
funt , vt  q uadrata  femidiametrorum .-  quadrata  vero  ipfa  funt  inter fe , vt  reti  angulo-, , 
quibus  illa jitnt  aqualia ; at  vero  rctl  angulum  BEA,  minus  reti  angulo  BEN , ( quale  e It 
reti angulo  fub  BE,  dc  AN,  ergo  circulus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  BE, 
AE,  minus  circulo , cuius  radius  medius  e It  proportionalis  inter  BE,  EN,  (quatitur  cir- 
culo, cuius  radius  eft  medius  proportionalis  Inter  BE,  AN, 

theorema: 

'Cylindri  reti  i fphara  circumfcripti fuperfic  ies  aqualis  eft  fuperfic ie  i fphara  l 

Sed  hoc  etiam  obiter  fupri  dcrUonftrarum  eft . 

Demonftratur  autem , quoniam  huiufmodi  cylindri  latus  equale  eft  diametro  bafeos, 
fcd  cylindrica  fupcrficies  ad  bafin  eft,  vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri  ba- 
feos , hoc  eft  in  huiufmodi  cylindro , vt  diameter  bafeos  ad  fui  quartam  partem ; ergo  cy. 
lindrica  fuperficies  cylindri  fphsrj  circumfcripri , ad  bafin , hoc  eft  ad  circulum  maximum 
fohers.crit  in  ratione  quadrupla , fcd  in  eadem  ratione  ad  circulum  maximum  eft  fphsrica 
fupcrficies ,-  ergo  fuperficies  cylindri  fphers  circumfcripti  squalis  eft  fuperficiei  fplicrc . 

Aliter  etiam  hoc  idem  oftenditur . Circulus , cuius  radius  eft  refla  a vertice  hcmifphs- 
rij  ad  circumferentiam  circuli,  qui  bafis  eft  ciufdcm  hcmifphsrij, squalis  eft  fuperficiei  ciuf- 
dem  hemifphcrij . Sed  refla  prsdifta  eft  media  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cy- 
lindri circumfcripti  hemifphsrio , & altitudinem  eiufdem : atque  adeo  circulus,  cuius  ra- 
dius eft  predifla  linea , squalis  eft  eidem  cylindrics  fuperficiei,-  ergo  curua  cylindri  fu- 
perficies circumfcripts  hcmifphcrio  cquabitur  fuperficiei  ipfius  hemifphsrij;  ergo  curua  fu- 
perficies cylindri  circumfcripti  fphers  squabitur  fuperficiei  ipfius  fphsrc  . 

THEOREMA , 

Si  Cylindrus  retlus  fphara  circumfcriptus , ac  fphara  fecentur planis  ad  axem  retiis , erunt 
ftngula fuperficiei  cylindrica  figmenta fegmenti  s ftngulis  fuperficiei fpharica  aqualia , 

Demonftratio  facilis,-  nam  refla  dufla  a ver  ticc  fegmenti  ad  circuli  circumferetiam.qus 
cwntnunis  eft  feflio  plani  cylindricam  fuperfic  icrafecantis,  & fphsricam , eft  media  pro- 

portio- 
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portionalis  inter  diametrum  fph?r?,  hoc  eft  diametrum  bafeos  fegmenti  cylindrici ,'  8c  alti-» 
tudinem  portionis  fph?re,  atque  adc6  eiufdem  fegmenti  cylindrici  i circulus  igitur  , cuius 
radius  eft  pr?didla  linea  cquahimr,  tilm  fuperficiei  portionis  fph?ric? , tiim  fuperficiei  por- 
tionis eylindric? ; fupcrficics  igitur  curua  fegmenti  cylindri  fquabitur  fuperficiei  portioni* 
fph^ricc ; quod,  cum  de  toto & partibus  verum  fit,  fi  ab  ^qualibus  totis  auferantur  parte! 
aquales, propttrea  refidua  erunt  aqualia,  ac  ob  id  cylindrica  fuperficies  inter  parallela  pia- 
na interiedta  equabitur fuperficiei fpherie? inter eademplana,  etiam conftitut? . 

THEOREMA. 

Segmenta  fuperficiei  fpharicx  parallelis  circulis  difictt* , rationem  habent  istttr  fe , quanta 
fegmenta  diametri  ad prxaiclos  circulos  pcrpcndiculaYif . 

facili  conftat ; fegmenta  enim  fuperficiei  fpherie?  funt  inter  fc , vt  fegmenta  fuperficiei 
cylindri  fph?r?  circumfcripti,  fed  hec  funt,  vt  fegmenta  axeos ; ergo  etiam  fegmenta  fph?-. 
ricj  fuperficiei  erunt  inter  fc,vt  fegmenta  diametri  ipfius  fph?r?,qu?  eft  axis  cylindri. 

T H E Q R E M A. 

far abole  fifquitcrtix  e St  trianguli  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis . 

Sit  parabole  ABC,  cuius  bafis  AC,  diameter  BD,  & quia  idem  ferendum  iudicium  do 
Irmiparabole  ; proprerea  dudta  fit  BC . 

Oftendendum  eft  fcmiparabolen  DBHKC,  ad  trian- 
gulum DbC,  effe  in  ratione  fefquitertia . 

Intelligatur  DC  diuifa  in  partes  xquales  in  infini- 
tum , vc  exempli  gratia  diuifa  (it  in  quatuor  xquales 
partes  DE,  EF,  FG,  GC,  & a punitis  E,F,G,C  dudtx 
fint  paralleli  ipfi  DB,  qui  occurrant  redii  BL  paralle- 
• ■ Jx  ipfi  DC;  & ex  pundiis  H,1,K,  in  quibus  prididti  pa- 
ralleli occurrunt  perimetro  femiparaboles , dudtx  (int 
eidem  DC  paralleli,  & fic  in  infinitum  per  vlteriores 
diuifiones  ipfius  DC  in  iquales  partes , aded  vt  dudiis 
parallelis  ipfis  DB,  vel  LC,  parallelogrammum  DL, 

Jemper  in  iquales  partes  diuifum  fit , a quibus  accepti  fint  partes,  dudtis  redtis  parallelis 
ipfi  DC  a pundtis , in  quibus  paralleli  ipfi  DB,  occurrunt  perimetro  BHIkC;  hoc  idenL. 
fieri  intelligatur  deferipto  femicirculo  fuper  AC,  &ex  D dudta  perpendiculari  DN,  cui  ^ 
fadtx  fint  paralleli  ex  pundtis  E,F,G,C,  qui  occurrant  NV  dudti  paralleli  ipfi  DC,  de 
ex  pundtis  quibus  occurrunt  pcriphxrix  circuli , pridkfti  paralleli , nempe  O.P.Qaludt®  d 
fint  paralleli  ipfi  DC . Intelligatur  modo  circumdudtusfemicirculus,  ffcvnacumco  re-^T: 
dt angulum  NDCV.omniaquc  rcdtangula  quadranti  inferipta , ita  vt  ex  rcuolutionc  qui* 
drantis , fiat  hcmifpbirium , & ex  rcuolutionc  rcdtanguli  NDCV,  fiat  cylindrus : & ex  re? 
uolutionc  redlangulorum  intra  quadrantem  fiant  totidem  cylindri  in  hcmifphxrio . 

Quoniam  igitur  eft  vt  parallelogrammum  BE  ad  parallelogrammum  HD,  ita  redta  BD 
*d  redtam  HE:  fed  vt  BD  ad  HE,  ita  eft  redtangulum  ADC  ad  redlangulum  AEC,  vt  Ar- 
chimedes oftendit , & nos  etiam  aliter  fuperius , dc  parabola  tradtantes  detnonftrauimus , 

& vt  redtangulum  ADC,  ad  redtangulum  AEC, ita  eft  quadratum  DN  ad  quadratum  EO. 
cx  natura  circuli ; ergo  vt  quadratum  DN  ad  quadratum  EO,  ita  erit  pat  allelograminum 
. BE,  ad  parallelogrammum  HD;  fed  vt  quadratum  DN  ad  quadratum  EO,  ita  eft  cylin- 

drus  NE  ad  cylindrum  OD;  ergo  vt  parallelogrammum  BE,  ad  parallelogrammum  HD» 
ita  cylindrus  NE  ad  cylindrum  OD;  & fic  dc  reliquis . 

Sunt  igitur  quatuor  quantitates  proportionales , quarum  prima  eft  figura  conflans  ex 
parallclogrammis  tcmiparabolx  inferiptis fecunda  eft  parallelogrammum  DBLC-  tertii 
eft  figura  conflans  cx  cylindris  hcmifphxrio  inferiptis  i quarta  demum  eft  cylindrus  fadhis 

rcuolutione  rcdtanguli  D V,  circa  a xem  DC,-  quinta  eft  fcmiparabolc  DBG-  & fexta  eft 

hemifpbj; 
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Iwntfphxrium . Quatuor  autem  proportionales  pra-did*  fic  fc  habent , vt  per  continuata 
incrementa , prima  figura  conftans  ex  parallclogrammis  fcmiparabolw  inferiptis , ab  ipfa 
Jcmiparabolc  quinta ; item  & tertia  figura  conftans  ex  cylindris  hcmifplmio  inferiptis , ab 
ipfo  hcmifplmio  fexta , femper  in  infinitum  minus , ac  minus  deficiendo , deficere  tandem 
poffint  defcau  minori  quacunque  dati  quantitate , perpetuo  tamen  eadem  fcrttata  ratione. 


prim;  ad  fecundam , & tertia:  ad  quartam ; proptcrca  ex  g 
mate  odhuo,ncmpe  fcmiparabolc  DBC.ad  fecundam  fci  !i 
«rit  vt  fexta  hjmifphrrium , ad  quartam  cylindrum.  Sed  I 


jcncrali  huius  Methodi  Theore- 

- , licet  parallclogrammum  DBLC, 

vt  fexta  hjmifphrrium , ad  quartam  cylindrum.  Sed  hcmiiphirium  ad  cylindrum  cft 
in  ratione  fub  fefquialtcrajergo  fcmiparabole  ad  parallclogrammum  DbLC  erit  in  ratione 
iiibfefquialtera ; ergo , parallclogrammu  DbLC  ad  femiparabolen  erit  in  ratione  fcfquial- 
tera . Itaque  fi  parallclogrammum  DL  valet  6,  fcmiparabole  DBHKC  valebit  4;  triangu- 
lum vero  DBCdimidium  parallelogrammi  valebit  3;  ergo  fcmiparabolc  DBHKC  ad 


Xriangulum  DBC  cft  in  ratione  fcfquitertia,-  ergo  integra  parabole  ABC  ad  inferiptum  fij>i 
C altitudinis  erit  m ratione  lefquitcrtia. 


triangulum  tiuldcm  bafcos,  ac ; 


THEOREMA, 

'T arabili fefcjui tertia  tft  trianguli  ciufdcm  bafeis , ac  altitudinis 
Sit  fcmiparabolc  IOLH,  cui  inferiptum  fit  triangulum  1LH.  Dico  femiparabolen  ad 
jrxdi&um  triangulum  elfe  in  ratione  fcfquitertia . 


Compleatur  re&angulum  IHLL:  mox  protra&a  HL  ad  partes  L in  V,  ita  vt  LV,  fit  x- 
qualis  Lk . Compleatur  quadratum  KLVZ.&  in  LK  fumptis  quotcunquc  punftis  re  que  in- 
ter fc  diftantibus , perca  ducantur  parallela:  alterutri  ipfarum  HV,  IZ,  ex  quibus  perFdu- 
Cti  fit  MX,  & per  C dufta  fit  a biagaturLZ  occurrens  FX  in  Y:  fiat  LP  aequalis  LV:  aga- 
tur PR  parallela  ipfiLK,  fa&umquc  fit  quadratum  RPLK:  agatur  LR  occurrens  MF  in  S: 
faiftumque  fit  triangulum  LRZ,  tranfiens  per  coni  axem . Intclligantur  dudtrc  reftx  paral- 
lelx  LK,  per  piin&a , in  quibus  fccantur  reYtx  RL,  LZ,  ab  ijsqux  fuerunt  duflx  parallela: 
alterutri  ipfarum  HV,  IZ,  ita  vt  triangulo  RLZ,  fit  circumfcripta  figura  conftans  ex  tot  re- 

angulis  squalis  altitudinis,  inquotdiuifumcftrcftangulum  RFVZ;  atque  adeo  cono 
RLZ,  circumfcripta  fit  figura  iolida  conftans  ex  tot  cylindris  xqualis  altitudinis  FC,  in-, 
quot  ciufdcm  altitudinis  diuifuscft  cylindrus  RPVZ:  & per' pundum  O,  interfectionis  pe- 
rimetri paraboles  cum  MX,  dudta fic ON,  parallela  ipfi HI, intcrfccans  ab  ing,  & ita  fiat 
In  reliquis  puruftis  interfectionis  perimetri  paraboles  cum  reCtis , qux  fuerunt  du&x  paral- 
lelae alterutri  ipfarum  HL,  IK.-vt  hi,  kl,  &c.vndc  trilineo  ILK  circumfcripta  fit  figura, duCtis 
de,  fc,  &c.  conftans  ex  tot  reCtangulis  ciufdcm  altitudinis , in  quot  diuifum  erat  reCtangu- 
!um  HK,  fcu  quadramm  KV, 

Quoniam  igitur , vt  cft , ex  natura  paraboles , quadratum  HI,  ad  quadratum  NO,  hoc 
«d  quadratum  KL,  ad  quadratum  LF.lioc  cft  quadratum  XF,  ad  quadratum  FY,  ita  HL, 
adLN,  hoc  cft  IK,  ad  OF,  hoc  cft  MF,  ad  FO;  vt  autem  quadratum  FX,  ad  quadratum 
•FY,  fcu  quadratum  QX  ad  quadratum  SY,  hoc  cft  circulus , cuius  diameter  QX,  ad  circu- 
lum, cuius  diameter  SY,  ita  cylindrus  bafin  habens  circulum,  cuius  diameter  QX,  altitu- 
dinem FC,  ad  cylindrum  bafin  habentem  circulum, cuius  diameter  SY,  ciufdcm  altitudinis 
FC;&  vt  MF  ad  FO.ita  rettangulu  fub  MF,&  FC,ad  rciftangulu  fub  OF,  & FC;  ergo  vt  re- 
dkangulu  fub  MF.&  FC,  ad  rcCtangulum  fub  OF,&  FC,  ita  cylindrus  bafin  habens  circulD, 
tums  diameter  Q2C,  altitudinem  FC,  ad  cylindrum  habentem  bafin  circulum,  cuius  dia- 
meter 


Itcmplum* 

CUU 
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meter  SY, altitudinem  FC,  & ita  femper;  quare  vt  rc<ft  angulum  HlkL.nd  figuram  cirSJftf 
fcriptam  trilineo  ILK  conflantem  ex  re&angulis  &c.  ita  cylindrus  RV>  ad  figuram  cx  cy- 
lindris eircumfcrlptam  cono  RLZ;  contra',  & conucrtendo  &c.  Sunt  igitur  quatuor  quan- 
titates proportionales , nempe  vt  prima  circumfcripta  trilineo  ILK,  ad  fecundam  rcift angu- 
lum MlkL,  ita  tertia  circumfcripta  conO  RLZ,  ad  quartam  cylindrum  PRZV;  & quidem 
prima  femper  minus  excedendo  quintam , puta  trilineum  ILk,  excedere  tandem  poteft 
txcelfu  minori  quacunque  data  quantitate,  ita  etiam  tertia,  nempe  circumfcripta  cono,  ref- 
pcftu  fextx  fcilicct  coni , perpetuo  tamen  eadem  feruata  ratione  primx  circumfcripta:  trili- 
neo ILK, ad  re<ft  angulum  HIKL  fccundam;qux  cft  tertiae  circumfcriptc  conoRLZiad  quar- 
tam cylindrum  RPVZ,  proptcrca  critcx  generali  Theoremate  nono  huius  Methodi,  vc 
quinta  trilineum  IOLK,  ad  fecundam  rciflanguluni  HIkI.,ita  fexta.  conus  RLZ  ad  quartam 
cylindrum  RPVZ,  & conucrtendo  &c.  Sed  cylindrus  RPVZ,  triplus  cft  coni  RLZ;  ergo 
reflangulum  HlkL,  triplum  erit  trilinci  IOLk . Si  igitur  re&angulura  HIKL,  valet  6,  trili- 
neum IOLK  valebit  a;  triangulum  aurem  ILK.feu  IHL,  valebit  j,  & fpatium  parabolicum 
IOLI,  valebit  vnum;  quare  femiparabole  HIOL,  valebit  4;  fcd  triangulum  IHL,  valebar  3 j 
ergo  femiparabole  HIOL,  fefquitertia  erit  trianguli  HIL;  ergo  integra  parabole , fcftjui- 
tenia  erit  trianguli  eiufdcmbafeos,  ac  altitudinis, 

THEOREMA . 

* V l ] 

farabola fefquitertia  efl  tr Unguli  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis  i 

Quoniam auod  de  parabole,  &dc integro  circulo  dic itur , illud 
itidem  de  femiparabola,  & de  femicirculo  dicendum;  proptcrca.. 
cfto  femiparabole  DBC:  agatur  BC.  Dico  femiparabolen  DBHC 
ad  triangulum  DBCefle  inratione fefquitertia.  Diuidatur  DC  bi- 
fariam in  E;  ducatur  EH  parallela  diametro  De:  agantur  BH,  HC. 

Manifcftumefl,  ex  Arcbimedede  Quadratura  Paraboles,  triangu- 
lum DBC,  quadruplum  effe  trianguli  BCH;  diuidatur  DB,  in  G,  ita* 
vt  BC,  tripla  fit  ipfius  GD:  agaturqueGC; manifcftumefl  ex  Prima 
Sexti , triangulum  DGC  fubtriplum  efle  trianguli  CGB,  cuius  fub- 
triplum  quoque  remanet  triangulum  CpH.  Diuidatur  GD  in  K,  ita  , 
vt  GD,  ad  DK  fit  in  ratione  quadrupla;  ergo  Gk  ad  kD,  erit  in  ratio-  c 
ne  tripla  j ergo  triangulum  GCk,  ad  triangulum  CKD,  erit  in  ratione  tripla . Infcribanttif 
portiunculis  parabolicis  BMH,  HOC  triangula:  manifeftum  cft , ex  Archimede  triangulum 
CBH,  ad  aggregatum  triangulorum  BMH,  HOC,  ede  in  ratione  quadrupla ; ergo  fi  trian 
gulumBCH,  valet  4,  aggregatum  triangulorum  bMH,  HOC,  valebit  vnum;  fed  fi  tria 
gulumCBH  valet  4,  triangulum  CGB,  valebit  12,  & triangulum  CGK  valebit  3;  nan 
CCD  fubtriplum  eft  ipfius  CGB;  vnde  valet  4 . At  CDK  valet  1 , ob  id  CKG  valet  3 pn 
portionalibus  autem  proportionalia  fi  addantur , proportionalia  emergunt ; proportio 
libns  igitur  in  ratione  tripla , triangulis  CGB,  & CBH  additis  proportionalibus  in  ead  _ 
ratione , triangulo  CIG,  & aggregato  triangulorum  BMH,  HOC,  fient  proportionalia  ini 
eadem  ratione,  nempi  triangulum  CKB,  & triangulum  CBH,  vna  cum  aggregato  trian- 
gulorum BMH, HOC,  &ficiempcr  in  infinitum.  Dux  igitur  funt  quantitates,  nempi  f 
triangula  CGB,  & CBH,  qux  femper  minus  deficiendo  a duabus  alijs  quantitatibus , nem- 
p?  triangulo  CDB,  &fcgmentoparabolicoCBHO,  perpetuo  feruata  ratione  tripla;  pro- 
ptcrca cx  generali  huius  Methodi  Theoremate  fecundo , triangulum  CDB  ad  prxdidlunW 
tegmentum  parabolicum  C BfiO,  erit  in  ratione  tripla  ; j ergo  componendo  femiparabole  » 
CDi  HO,  ad  idem  erit  in  ratione  quadrupla;  ergo  eadem  femiparabole  CDBHQ,ad  trian- 
gulum CDB,  erit  in  ratione  fefquitertia , 


£icir|>lnnu, 

fX, 


f b b o r e At  a ; 

Omnis fimifar aboles  centrum grauit  at  is  eft  in  ea  relfa  line a qua  diametro  iquidifidkk  hi 
dyjldtt  bafiu  j vt  pati  i qSa  eft  ad  cumam  fit  ad  reliquam  ad 
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Ijfdem  politis,  & eodem  fchemmarc  repetito;  taxetur  DC,  14,  & tam  EC,  quam  DE,' 
^TCbjtT^'rdlUjdatUr  !n  F’ vt  CF  ad  FD  fit , vt  1 y,  ad  9;  diuidatur  eadem  DC  in  I,  vt 

af  ht  * vt  1 6,  ad  g,  hoc  cfl  in  ratione  dupla ; cum  igitur  DF  valeat  9,  DI,  valeat  g. 
IF  valebit  1;  cumque  FC  valeat  1 j,  FE,  valebit  5;  ergo  FE  ad  FI,  eflin  ratione  tripla , hoc 
elt  in  ratione  trianguli  CGB,  ad  triangulum  CBH,  & lumpta  quarta  parte  trianguli  DGC, 
quadrifaria  diuifa  bafi  DG,  ac  Ifcriptis  triagulis  i fegmetis  DMH,  n 
HOC.&  fic  in  infinitum , atque  adeo  in  ratione  trianguli  CDB,  ad 
fcgmcntum  parabolicum  CBHO.  Quoniam  autem  fi  diameter  DB 
•fuerit  perpendicularis  horizonti,  etiam  ei  parallela  dudaIM,  erit  G 
horizonti  perpendicularis,  qua*  per  centrum  grauitatis  trianguli 
CGB  tranfibit , cum  CI,  ad  ID,  fit  in  ratione  dupla , eaque  paral- 
lela fit  bafi  GB . Item  EH,  cum  biflecct  BCbafin  trianguli  BCH 
jnN,&  tendat  ad  H verticem  ipfius  trianguli,  tranfibit  per  cen- 
trum grauitatis  ipfius , itaque  triangulum  CGB pendebit  ex  I,& 
triangulum  CBH  pendebit  ex  E;  cumque  reciproce  fit , vt  FE  ad  \z 
FI,  propterea  xquiponderabunt  ex  punito  F,  non  diifimiliter  in-,  jj 
infinitum ; itaque  triangulum  CDB  pendens  ex  punito  I,  & Tegmentum  parabolicum  CbH 
pendens  ex  punito  E,  xquiponderabunt  ex  punito  F;  ergo  commune  centrum  grauitatis 
erit  in  reda  FL  duita  parallela  diametro  DB,  atque  adeo  perpendicularis  horizonti ; ergo 
femiparabolc  arquiponderat  ex  F,  atque  adeo  eius  centrum  grauitatis  erit  in  rcita  FL,  alio- 
quin  ex  F,  non  xquiponderaret ; fed  CF,  ad  FD,  elt  vt  1 5,  ad  9,  fcu  vt  5 , ad  3 ; ergo  &c. 

Ad  hanc  etiam  Methodum  ex  alijs  aliquam  reduci , pe  dum  ex  haitenus  didis  intclligi 
poterit , fed  etiam  ex  infra  dicendis , & primo  ex  ijs , qux  modo  fubijcicmus , vbi  aperti 
conflabit , Theorema  demonfiratum  a'Pappo  Alexandrino  Libro  quarto  Collcd,  Math. 
Prop.  21,  eodem  etiam  adhibito  fchcmatc,  hac  nolfra  Methodo  oltendi  poffe , ac  cius  dc- 
monftrandi  rationem  ad  hanc  reduci ; immo  fimpliciori  modo  illud  idem  abfolui , vbi  faci- 

conflabit  difficultatem  ede  pofitamin  indaganda  pryparatione  idonea,  qux  huic  Me- 
thodo inferuiat,  ea  fiquiden)  comparata  ftatimpaf et  aditus  adipfam  demonflrationcnv 
contexendam , Sit  igitur, 

, '5  ' 

THEOREMA. 

'Spatium linet fpirali  in  prima  tinni  at  tene  deftripta , & rei 7«  linea  prima  in  principi e cir- 
eulatienis  ,etntentnm , tertia  part  cft  circuli  primi. 

Sit  circulus  ADC,  cuius  centrum  B,  & fpiralis  BE  FA,  initium;  redaque  bA  femidiame- 
ter , & rcuolutionis  principium . 

Exponatur  rcdangulum  KL,  & LP,  accepta  AC,  circumferentia:  circuli  parte  quadam, 
fumptaque  linea  reda  Kll,  qux  ad  KP,  eam  habeat  rationem,  quam  AC  circumferentia: 
pars  ad  integram  circumferentiam agatur  BC  ex  pundoR  agatur  RJ  parallela  ipfi  KN, 
&ipfikR,  parallela  MZ,&  centro  B,  intcruallo  BF,  arcus  deferibatur  FG.  Quoniam  ita- 
que cfl  vt  B A,  ad  AG,  fcu  BC  ad  CF,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferentiam  AC, 
hoc  efl  PK  ad  KR,  & vt  PK  ad  kR,  ita  LK  ad  KZ,  fcu  TR,  ad  RZ;  ergo  vt  BC  ad  CF.ita  TR 
ad  RZ,  & per  conuerfioncm  rationis,  vt  CB  ad  BF,  ita  TR  ad  TZ;  quare  vt  quadratum- 
CB  4d  quadratum  BF,  ita  quadratum  TR  ad  quadratum  TZ,  fed  vt  quadratum  CB  ad 
quadratum  BF,  ita  fedor  ABC,  ad  fedoremFBG,&vt  quadratum  RT,  ad  quadratum- 
TZ,  ita  cylindrus  a parallclogratnmo  KT,  circa  axem  NT  fadus  ad  cylindrum  a parallc- 
logrammo MT  circa  eundem  axem ; ergo  vt  fedor  ABC,  ad  fcdorem  FbG,  ita  cylindnts 
dparallelogrammokT,  circa  axem  NT,  ad  cylindrum  a parallclogrammo  MT,  circa- 
eundem  axem . 

Non  diifimiliter  fi  circumferentix  AC  fiat  xqualis  CD  circumferentia , & redx  KR  fiet 
aequalis  RQ  erit  enim  vt  fedor  DBC  ad  fedorem  EBH,  ita  cylindrus  d parallclogrammo 
RV  circa  axem  TV  ad  cylindrum  a parallclogrammo  VX,  circa  eundem  axem . Nec  dif. 
fimiliter  de  reliquisivndc  erit  vt  totus  circulus  ad  omnes  figuras  ex  fcdoribus  inferiptas  Ii- 
Tjee  fpirali , ita  cylindrus  a parallelogramraq  NP,  circa  axem  MN  ad  omnes  figuras  ex 
' *"  ' ' Pp  cylindris 


Exemnlwro-o 
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cylindris  ip  (i  cono,  qui  fit  i triangulo  kNL,  circa  axem  NL  infcriptas . Sunt 
wor  quantitates  proportionales,  quarum  prima  eft  figura  conflans  ex  fcftoribus  fpait» 
fpirali  inferiptis , fecunda  eft  circulus , tertia  eft  figura  con- 
flans ex  cylindris  inferiptis  cono,  quarta  eft  cylindrus  ex 
rctfangulo  NkPL  rcuolutq  circa  NLiquinta  eft  fpatium  fpi- 
ralc : fexta  eft  conus ; Et  quidem  prima  minus  deficiendo  a 
cuinta , nempe  fpatio  fpirali , & tertia  a fexta  fcilicct  4 cono, 
femper  in  infinitum  per  continuata  incrementa  minus  defit 
Ciendo  deficere  tandem  poiTunt  dcfcftu  minori  quacunqut, 
data  quantitate , perpetuo  feruata  eadem  ratione  prima;  ad 
fecundam,  qus tertia: ad quartarp;  propi crea  ex  generali 
huius  Mcthpdi  Thcorematc8.quinta  ad  fecundam  in  eadem 
Crit  ratione , in  qua  fexta  ad  quartam,  fed  fexta  ad  quartam, 
nempe  conus  ad  cylindrum  eft  in  ratione  fubtripla;  ergo 
quinta  ad  fecundam,  nempe  fpatium  fpirale  ad  circulum-, 
erit  in  ratione  fubtripla;  ergo  circulus  ad  fpatium  fpir  ale  erit 
in  ratione  tripja  . 

Hoc  idem  perfici  poteft  per  circumfcriptionem  figuras 
conftantis  ex  femoribus  refpc&u  fpatij  fpiralis , & ex  cylin- 
dris rcfpc&u  coni . 


Bxempfunvj 
<PC1L  * 


Spatium  linea  fpirali  in  prima  circulatione  deferipta , f$r  rclt a linea  prima  in  principi * *ii Jj 
. culationts  contentum  , tertia  pars  eji  circuli  primi . 


Sit  circulus, cuius  centrum  A,  femidiameter  AB,  & in  eo  linea  fpiralis  AKDFB,  at^uc* 
adeo  fpirale  fpatium  comprchenfum  hac  linea  prccdiSa , &rctfa  Ab,  Dico  huiu/tood» 


fpatium  fubtriplum  cflc  circuli , cuius  centrum  A,  femidiameter  AB.  Intelbgatur  diu>lar 
femidiameter  AB,  vel  IA  bifariam  in  Nt  vel  D,  Centro  iptewjlq  Aj>,  vd  AN, 


ptus  fit  fcmicirculus  PLN. 

Quopiam  igitur  AD  eft  adAI^ 
yt  1,  ad  2,  crit  fcmicirculus  Df-N,, 
ad  femicirculum.  ICB,  vt  1,  ad  4.. 

Intclligatur  autem  deferiptus  cir- 
culus rQR.S,  centro  quidem  A, 
quem  circumfcriptum  appello , ita 
vt  excedat  circulum  ICBH,  cxccf- 
fu  ,qui  fit  ecqualis  femicirculoICB,. 

Manifcftu cft.fi  fcmicirculus  ULN, 
valet  1,  femicirculum  ICB,  valere 
4.  Deinde  dum  feroicirculus  ICB, 
valet  4,  etiam  & IHB,  valebit  4, 
quemadmodum-  cxceffus  circuji 
TQIIS,  fupra  circulum  ICbH,  vale- 
bit 4;  at  vcr6  aggregatum  ex  femi- 
circulis  DLN,  & ICii  valebit  j:vn- 
de  ad  circulum  PQRS,  1 2 .aggrega- 
tum ex  tribjas  terminis  atqualibus, 
nempe  femicirculo  ICB,  IHB,  & 
exccirucirculiPQRSfupMcircu- 
lumlCBH,  habebit  maiorem  rationem  j quam  fubtriplam,  Jnrelligatup  iam  da£p  Cf? 
cum  1B  ad  redos  angulos  in  A,  fiidiquc  fint  fcdorcs  ABC.AFO,  ADL.&  AkT;  fitqut, 
deferiptus  centro  A,  circulus  alter , qui  excedat  circulum IBCH  cxceDii,  quifit*quali* 
quadranu  AbC.  Manifeftum  eft,  fi  AT,  vel  AK,  valet  vnum , AL,  feu  AD,  valere  >,AO, 


ce  resol:  et  comp.  mathemat.  lib.i.  iPP 

fm  AF,  valere  3;  quare  feflor  AKT  valebit  vnum,  feflor  ADL  valebit  4,  & AFO,  valebit 
9,Sc  AIC  valebit  16,  quantum  etiam  valebit  quadrans  ABC,  & quifquc  trium  reliquo- 
nitn.itemqucexceflus  circuli  prxdifli  fupra  circulum  ICBH.  Aggregatum  autem  ex  fe- 
Aeribus  fe  habet,  vt  30,  & aggregatum  ex  quatuor  quadrantibus  vna  cum  pradi&o  cxccf- 
fu  fe  habent, vt  80;  ratio  autem  30, ad  80;  hoc  eft  3,  ad  8 magis  accedit  ad  rationem  fubtri- 
plam , quam  ratio  y,  ad  1 a ; decrefcit  igitur  exceflus  fupra  rationem  fubtriplam . Deindo, 
cum  fafti  fuerint  quatuor  fetores,  fiant  odio,  & fiat  circulus  fuperans  circulum  ICBH, 
excedit , qui  fit  atqualis  otfaucr  parti  circuli  ICBH.  Deinde  fcflorcs  fiant  fcxdccim , fadtuf- 
que  fit  circulus  fuperans  circulum  ICBH,  cxceflu , qui  fit  squalis  decima:  fextx  parti  ipfius 
circuli  ICBH;  atque  hunc  in  modum  intelligatur  procedi  in  infinitum,-  femper  enim  illa_, 
proportio  magis  accedet  ad  fubtriplam . Qttatuor  igitur  funt  quantitates,  quarum  dux  ex- 
ceduntur , nempe  circulus  ICBH,  & fpatium  fpirale  AKDFBA,-  dux  autem  funt  exceden- 
tes , nempe  circulus  PQRS  rcfpe&u  circuli  ICBH,  & figura  confiatis  ex  fcifioribus  circum- 
(cripta  fpatio  fpirali  rcfpc&u  ipfius  fpatij  fpiralis,  qua:  quidem  jier  continuata  decrementis 
femper  minus  excedendo  fibi  refpondcntes  quantitates , excedere  tandem  po (Tunt  exccifu 
minori  quacunque  data  quantitate , ita  tamen  vt  tertia , nempe  figura  fcdloribus  confiatis 
‘fpirali  fpatio  circumfcripta  ad  primam , videlicet  ad  circulum  circumfcriptum  fit  in  maiori 
ratione,  quam  fubtripla , ad  hanc  femper  magis  accedens;  ergo  quarta,  nempe  fpatium  fpi- 
ralc  ADFbA,  ad  fecundam,  videlicet  ad  circulum  ICBH,  erit  in  hac  ipfa  ratione  lubtripla . 

THEOREMA. 

'Unit  fpirtlit  ifitlit  tft Jcmicircumfcrcntit fui  circuli . 

Si  namque  deferibatur  circulus , cuius  radius  fit  refla , qui  cft  principium  rcuolurionis , 
atque  peripheria  ipfius  diuifa  fit  in  partes  atqualcs ; a diuinonum  autem  punflis , ductis  rc- 
(tis  ad  centrum  occurrentibus  perimetro  fpiralis  fpatij,  eodem  autem  centro  deferipris 
arcubus  refpondentibus  lingulis  radijs  ipfius  fpiralis , itaut  lingulis  arcubus  aequalibus 
peripheria:  refpondeant  finguli  arcus  circumflantes  lineam  Ipiralem , atque  vnus  squa- 
lium fit  maximus  circunftantium  perpetuo  decrefcentium.atq,-  adeo  delinentium  in  pun- 
Aum,  erunt  quidem  squales  multitudine  vno  plures  j at  verb  alij  fpiralcm  circumltantes , 
erunt  in  ratione  radiorum  decrefcentium  squalibus  defedtibus , ergo  aggregatum  arcuum 
aequalium , ad  aggregatum  arcuum  circumflantium  fpiralem , erit  in  ratione  dupla ,-  quod 
reiteratis  diuifionibis  in  infinitum  cum  perpetud  contingat ; & circuli  circumferentia  ad 
jpfam  lineam  fpiralem  erit  in  ratione  dupla , 

Quod  cum  aliqui,  minus  beni  intellexerit,  crediderunt,  non  hanc  efle  rationem  inter 
circuli  peripheriam , 3c  fpiralem  lineam;  verum  fi  res  attente  perpendatur , Methodo  hac 
Boflra  vtentes , compcriemus  rem  fic  fe  fe  habere . 

At  vero  alia  linex  fpiralis  fymptomata , alibi  noftra  contemplatione  perfequemur, 

THEOASA/jf, 

'Spatium  'cjclaidalc  td  circulum  fui  genitorem  tjl  i»  rttitne  tripi* . 

Sit  femicycloidalc  fpatium  ABCK,  fitque  femicirculus  genitor  CGK,  cuius  centrum  M,- 
compleatur  rcdangulum  AZCK;  & fuper  AZ  deferipto  femicirculo  ALZ,  per  M,  dufta  fit 
tML,  parallela  alterutri  ipfarum  Ak,  ZC; 
diuifaque  alterutra carundem  Ak, ZC,  in 
quotlibuerit  partes  xquales  AR,  RS,ST, 

TK;  vel  ZV, VX,  XY,  YC.-’At  ycro  in  re- 
ifta  LM  acceptis  punflis  QJhO,  ita  vt  his, 
tanquam  centris,  deferibantur  circuli  tan- 
gentes reflas  AK,  ZC,  in  punflis  TY , SX, 

RV;  mox  autem  per  punfta  D,  & E,  acce- 
pta in  linea  cycloidali  ABC,  sque  remo- 


Etntffaav  » 
CXl/f. 
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ta  a rertis  ZC,  AK,  ducantur  redi*  FG,  HI,  acqu&  diftantes  ipfis  Ak,  ZC;  agatur  AC.  ;• 

Quoniam  igitur  figura  HZVD»  squalis  cftipli  ETKG,  altera  vero  aVXB»  squalis  ipn 
$STb,  & figura  FXYE  squalis  cft  ipfi  DRSI,  & fic  in  infinitum  per  vltcriorc^dcfcriptiones 


i u,  ut  njjura  r a i c icuuaiw  — > 

circulorum.  Sunt  igitur  du*  quantitates  ALZCBA,  & AbCGK,  a quarum  vna  tot  acci- 
piuntur partes , quot  in  alia  illis  squales  fumuntur , & quidem  in  infinitum , ita  vt  aggrega- 

tum  p<vil— nrfAritm  in  vrrinitP  (if  mallis  : atflUC  adeo  minUS  ClCfi* 
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defectu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetui  feruata  squalitatis  ratione ; ergo  ex 
generali  huius  noftrs  Methodi  Theoremate  i o.  figura  ALZCBA,  squabitur  ipfi  AIVCGk; 
quare  figura  ALZCGK,  nempi  quadrilaterum  mixtilincum , dupla  erit  figuri  Ar.CGK. 
r.  j j_:i ..(i  ..ftuimiln  A 7 CK:  erno  rcdtamiu- 


ii  Hi  pdiits^ijuui  maiiamiJ«v\j«u.1vj  «uuiuiitui  i " — — * 7 AC 

i polteriorum  feniper  aggregato  priorum  in  vtraqye  fit  maius ; atque  adeo  minus  den* 
ido  per  continuata  increraentaj  tandem  deficere  polfint  ab  ipfis  ALZCBA»  & ABCGK» 

.XI..  —I : mnntiMtn  nfn>r>hin  fpritnfi  rrnti: 


quare  ngura  alaaajk,  nempe  quauruaictuiiiuuxuiuivuiu»  

Sed  prsdiCtum  quadrilaterum  mixtilincum  squale  cft  rc&angulo  AZCK;  ergo  redk 
lum  AZCK,  duplum  erit  ipfius  AbCGK:  fed  retfangulum  AZCK,  duplum  cft  tri. 

A r A nO/'i/  A /“'V  Ce»A  rriononlnm  Af'K’’  niinl 


redkangu 


trianguli 


llim  UUpiimiClIl  jpuu»  riDv^yn.  4 r ” » ° a. 

ACK;  ergo  figura  ABCGK  squabitur  triangulo  ACK . Sed  triangulum  ACK  duplum  eu 
fcmicirculi  CGk;  ergo  figura  ABCGK,  dupla  erit  femicirculi  CGKj  crgo  fpatium  fcraicy- 
A nrr.if  rrinlum  ^rir  frmirirmli  GC.K:  rran  irnearum  fbatium  cvcloidalc  % cuius 
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cloidalc  ABCGK,  triplum  erit  fcmicirculi  CGK;  ergo  integrum  fpatium  cycloidalc , cuius 
femibafis  AK,  altitudo  CK,  triplum  erit  circuli  fui  genitoris , cuius  nimirum  diameter  cft 
Ck;  Omne  igitur  fpatium  eycloidale  triplum  erit  circuli  Iui  genitoris Quod  oponebat 
oftendere . Oftendi  etiam  poteft  virtute  Theorematis  fecundi  immediate. 


, Exemplo»*-* 
CXY: 


theorema. 


Si  fit  portio  hyperboles , ellipfeoi , vel  circuli  dimidii  fignA  noto  meior . ed  dimetrum  veri 
conii  it  netur  tnengulum  verticem  hebens  in  centro  figur  e , befin  vero  befi  portionis  *- 
quelcm  , & perellelem;  et  que  deinceps  i vcxtice  ed  mediem  befin  pertingit,  pojfit  rc&en- 
nulum  comprebenfum  lineis , que  inter  portiones  » befin , & I ermi nos  dsemetrifigure  in- 
terijeiuntar , . \ 

pico  tr  unguli  verticem , etejut  edeo  centrum  figur  e cft  centrum  greuitetis  megnituditut 
compofit  e cie  portione , dr  prediClo  triengulo  K 


1 


Cii  cumfcribantur  parallelogramma  portioni, & triangulo, quohim  omniu  fit  eadem  lati» 
tudo,&  per  centrum  figurs , ac  trianguli  vertice  intelligaturdu&arcdla  parallela  trianguli» 
vel  portionis  bafi  (huiufmodi  enim  bafes  ex  hypothefi  lunt  parallelx)  demonftrabitur  enim 
duorum  quorumlibet  oppofitorum  paralklogrammorum  etfc  in  huiufmodi  linea , atque» 
adeo  totius  magnitudinis , ex  duabus  figuris  vtrinque  ordinate  circumfcriptis  compofit*  in 
prsdidta  elfe  linea at  vero  cum  in  diametro  fint  centra  grauitatis  vtriufque  figurs  circum- 
feripts  , in  eadem  quoque  erit  eiufdcm  compofit*  magnitudinis  centrum  grauitatis ; ergo 
centrum  grauitatis  magnitudinis  compofit*  debebit  clTc  in  punfto , vbi  linea  prxdi#a  cum 
diametro  le  intcrfecat ; fcd  huifmodi  pundhim  eft  trianguli  vertex.figwrsque  centrum;  er»  ■ 
go  centrum  grauitatis  magnitudinis  compofit*  erit,  vbi  trianguli  vertex,  centrumque  figu»  j 
rs.  ........  I 


Quoniam  autem  quantumcunque  diminuantur  latitudines  parallelogrammorutn , atque 
adeo  figura  circumfcripta  femper  minus , ac  minus  excedendo  portionem , & triangulum, 
cuius  vertex  eft  figurs  centrum, excedere  poliunt  exccflu  minori  quacunque  data  quantita- 
te, eodem  perpetui  grauitatis  centro  retento , hoc  eft  perpetuo  feruata  eadem  ratione  cir-  C 

cumferipts  ad  circumfcriptam , qus  eft  reciproce  diftanti*  centri  grauitatis  vnius  a centro 
figurs,  ad  diftantiam  alterius  centri  grauitatis  ab  eodem  centro  figurs;  ergo  ex  generali 
huius  Methodi  Theoremate  i.,  triangulum  ad  portionem  erit  reciproci,  vt  aiftanna  ccnttt 
grauitatis  portionis  a centro  figurs,  ad  diftantiam  centri  grauitatis  trianguli  ab  codenu. 
centro  figurs ; ergo  ex  ip(o  centro  figurs  triangulum , & portio  squiponacrabunt ; ergo 
figurs  centrum , vbi  vcrtcx  trianguli , erit  centrum  grauitatis  magnitudinis  compofit*  qc 
portione,  &prsdi&o  triangulo . - 


Exemplum-. 

cxvi. 


THEOREMA . 

Sph.tr e ed  conum , cuius  eltitudo  e II  femidtemeter  , befit  y/erb  circulus  mescimns  tiufdeuur  . 
fphere , efi  in  retione  quedruple . 

■ i , Sfc  ~ 


i 


DE  RESOC  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I. 

; Si  circulus , cuius  centrum  G,  cui  circumfcriptum  fit  qua- 
drarum aBCD:  a&ifque  redis  AG,  DG,  reuoluatur  figura  cir- 
ca axem  MO,  vt  i quadrato  procreetur  cylindrus , a circulo, 

Jphxra,  a triangulo  AGD,  conus . Dico  fphaeram  quadruplam 
efle  coni  prxdifili . 

_ Infcribatur  hemifphxrio  figura  conflans  cylindris  xquc  al- 
tis , diuifaquc  OG  in  tot  partes , in  quot  GM»  & per  punda  fe- 
Aionuin  tranfeant  plana  ad  axem  creda.ita  vt  in  folido  a trian- 
gulo AIG,  rcuoluto,  fit  inferipta  figura  conflans  tubis  cylindri- 
cis xqu£  altis,  quorum  vnuscllo,  cuius  fc&io  fitreCtangu- 
lumlF. 

Quoniam  igitur  cylindrus  LN  xqualis  eft  tubo  cylindrico  IF,  & ita  deinceps  de  aliis 
hemilphxrij  cylindris  relatis  ad  cylindros , quibus  confiat  folidum  a triangulo  AGI  rcuo- 
Juto , atque  figura  hemifphxrio  inferipta  vlteriori  diuifionc  per  continuata  incrementa , & 
figura  cylindris  conflans  inferipta  folido  a triangulo  AIG  rcuoluto , per  continuata  itidem 
incrementa,  ab  hemifphxrio,  fica  folido  ex  rcuolutionc  trianguli  aIG,  tandem  deficere 
poffunt  defedu  minori  quacunque  dari  quantitate,  femper  eandem  xqualitatis  rationem- 
fcruantes ; propterea  ex  generali  Theoremate  noftrx  Methodi  fecundo,  hemifpbxrium  erit 
aequale  folido  a triangulo  AIG  rcuoluto;  fedhuiufmodi  folidum  duplum  eft  coni,  cuius 
triangulum  per  3xem  eft  AGD;  ergo  hcmifphxrium  duplum  erit  prxdidli  coni;  ergo  fphx- 
racric  quadrupla  eiufdem  coni , ' P * 

lemma 

Quod  autem  cylindrus  LN  fit  xqualis  tubo  cylindrico  IF.fic  oftendo.  Eft  enim  cylindrus 
LN,  ad  tubum  IF,  vt  quadratum  LH,  ad  rcCf angulum  EFP;  namque  cylindrus , & tubus 
cylindricus funt  eiufde  altitudinis ;fed  quadratum  LH.eft  aquale  rtHigula  MHO,  & huic 
eft  actuale  red angulum  EFP,  cum  EF, fit  aqualis  dE,  fcu  BK,fcuHM,&  reliqua  HO, 
aqualis  FP,  ab  squalitatem  inter  EP,  6r  MO\  erga  & cylindrus  LN,  aquabitur  tube  IF. 

Superius  tamen  Tneorema  aliter  demonftrabitur , fi  primum  eadem  Methodo  often- 
derimus  illud,  nimir&m, 

T H Et  0 R.  Ac  AI  A c Eicmplum— 

cxvrt, 

'Si /aper  hamiff  harj  baft  canfti tutus  fuerit  'cylindrus  eiufdem  eum  hemifp  horia  altitudinis , 

Dico exctftum  huius  cylindri  fupra hcmijfpharium aqualem  effe. •cana eiufdem  bajctsf  ac 
altitudinis  cum  ipfa  hemi/fbaria , 

Efto  hcmifphxrium  ABC,  cuius  centrum-' 

D:  cylindrus  autem  fit  huiufmodi  hemifphxrio 
dreumferiptus , cuius  rcfilangulum  per  axem 
fit  AEFC . Dico  cxccffum  huius  cylindri  fu- 
ma hemifphxrium  xqualem  efle  cono  eiufdem 
bafeos , ac  altitudinis  cum  ipfo  hemifphxrio . 

Ex  centro  D,  dudis  DE,  DF,  fiat  triangu- 
lum EDF,  rcprxfentans  illud , quod  eft  com- 
munis fefilio  plani  fccantis  conum  per  axem-  ; 

duftaque  fit  DB  perpendicularis  ipfi  EF,  qux  intelligatur  diuifa  in  partes  xquales  BX,  Xy, 

&c.6c  per  punfta  diuifionum  intclligantur  dutfia:  GM,NS  ficc.xquidiftantcs  ipfi  EF,  vel 
AC,  occurrentes  refilis  DE,  DF,  in  punfilis  H,  T,  ficc. , fic  L,  f,  ficc.,  8r  occurrentes  periphe- 
rix  ABC  in  pun&is  I,a,  ficc.  infuper  K V ficc.  Et  ex  hifcc  punctis  HO,  Tc,  ficc.  Item  LR,  fc, 

&c.  parallelx  ipfi  BD,  quemadmodum  etiam  ex  punfilis  I,a,  8cc,  dufilx  fint  lP,a  b ficc.  Infu- 
per cxpunifiisK.V  ficc.  du&x  fint  kQ>Vd  ficc.  Manifeftum  eft  figuris  AEB,  BFC,  futuras 
cflccircumfcriptas  figuras  ex  rc&angulis,  quemadmodum  triangulo  EDF,  circumfcriptam 
effe  figuram  conflantem  ex  rcftangulis.  Si  igitur  concipiatur  reuolui  circa  axem  BD  re- 

ftangu* 


Vox 


■lei  er  A R © l I KfiNALOIKII 

^angulum  AEFCi  mani/eftum  eft , ex  reuolutione  huiufmodi  rcdanguli  fer!  cyllndrOBl» 
ex  reuolutione  femicirculi  ABC,  fieri  hemifphxrium  i & cx  rcuolutionc  omnium  illoruou 
Seftangulorum , fieri  cylindros. 

Quoniam  igitur  circulus , cuius  radius  IX,  vna  cum  circulo,  cuius  radius HX,  xqualiY 
eft  circulo , cuius  radius  GX,  vt  mox  dcmonftrabo  ,■  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum, 
cuius  radius  LX,  vna  cum  cylindro  habente  bafin  circulum,  cuius  radius  HX,  xquabitur 
cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  GX;  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum, 
cuius  radius  HX,  xquabitur  cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  GX,  minus  cy- 
lindro habente  bafin  circulum , cuius  radius  IX.  Sed  cylindrus  habens  bafin  circulum- , 
cuius  radius  GX,  minus  cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  IX,  xqualis  eft  an- 
imlo,  cuius  communis  feflio , a plano  per  centrum  normaliter  cadente,  funt  redtangula- 
NGIP,  QKMS;  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum , cuius  radius  HX,  xquabitur  prardi- 
£to  annulo,&  fic  de  omnibus  alijs.Vndc  cylindrus  HORL.cquabitur  annulo  GP,KS  &c.Ita- 
que  folida  figura  circumfcripta  cylindro-cauo-fphxrico , conftans  cx  cylindris  xque  alti* 
cum  ijs , quibus  conflat  figura  circumfcripta  cono , huic  xquabitur  figurx.  Sunt  igitur  duc 
quantitates , quarum  vna  eft  figura  folida  circumfcripta  cylindro-cauo-fphxrico , altera- 
circumfcripta  cono,  qux  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo , excedere- 
poiTunt  exceflu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  xqualitatis  ratione- . 
Ergo  ex  generali  huius  noftrx  Methodi  Theoremate  a.  , cylindro-cauo-fphxricus , hoc  eft 
cxceffus  cylindri  eiufdcm  bafeos , & altitudinis  cum  nemifphxrio  fupra  ipfum  hemifphx- 
rium , xquabitur  cono , cuius  triangulum  per  axem  eft  EDFi  fed  huiufmodi  conus  eiufdcni 
eft  altitudinis,  & bafeos  cum  hcmifphxrio;  ergo  exceflu*  prxdtfti  cylindri  fupra  hemifphar-  j 
rium  xquabitur  prxdidto  cono , 


CXVHt 


Lemma . 


Quod  autem  circulus , cuius  radius  IX,  vna  cum  circulo  i cuius  radius  HX,  xqualis  (It 
circulo, cuius  radius  GX,  fic  oftendo.  Intclligatur  duifta  DI. 

■Quonum  igitur  ES,  HX,ftmt  farallela  ; erga  vt  EB  adBD,  ita  HX,  ad XI):  fti  EI  aqualit 
eft  BDicrgo  HX  aquabitur  XD;  ergo  quadratum  HX, aquabitur  quadrata  XD . Sed  fati 
dratnm  ID,(qua/e  eft  quadratis  IX,  XD;  erga  quadratum  ID  (quatitur  quadratis  HXJX; 
fed  ID  aqualis  eft  AD,  feu  GX,  atque  ades  quadratum  ID  aquale  erit  quadrato  GX;  erga 
quadratumGX  (quatitur  quadratis  HX,  IX . Sunt  autem  circuli,  vt  quadrata  diasut- 
trorum,fiue  femidtametrarum  i ergo  circulus , cuius  radius  GX , equabitur  circulis , quo- 
rum vousfit  radi o HX,  alter  autem  IX j ejeftcdt  aljjs  omnibus  &c.  Hinc  fer  modum  Ci 
rabiar  i infertur , 


theorema: 


Sfhara  ad cattum , 'cuiut  altitudo  eft  femidiameter,  bafts  vero  circulus  maximus  ciufet 
ffb.tr  a eft  in  rationi  quadra  fla , 


Ex  demonftratis  conftat , quod  fuperius  oftendendum  fufeepimus,  ncmpfc  fphxram  qu:C 
druplam  efle  coni , cuius  altitudo  eft  femidiameter  fphxrx , bafis  autem  circulus  maximus 
eiufdem ; fiquidem  fi  cylindrus  valet  tria , conus  valet  vnum , ergo  excefliis  cylindri  fupra 
hcmifphxrium  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , feu  fupra  hemifpha?rium , cui  cylindrus  eft 
circumlci iptus , valebit  ynum»  quare hemifphxrium valebit  duo;  ergo  hcmi/phicriuiiL* 
erit  duplum  prxdidli  coni  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  cum  hcmifphxrio ; quare  integra 

fphxra,  erit  eiufdem  coni  quadrupla,  Item, 


fiiemphiflki 

cxix. 


theorema. 


' Eiufdem  el‘S  altitudo  autem  radius. 


Conus 


*>»  U.J-  Si  u ; ij^i 


OE  RESOL:  ET  fcOMh  MaThEMaT/LIB.I,  50* 

Corii  enim  ciufdem  altitudinisfunt  inter  fe,  vt  bafes , ergoconus  cuius  bafis  eft  xqua- 
lisfupcrficici  fphxricx , altitudo  radius  ciufdem , ad  conum  cuius  bafis  eft  circulus  maxi- 
mus fphxrx ; altitudo  radius  ciufdem , erit  quadruplus , fed  fphxra  eft  etiam  quadru- 
pla ad  huiufmodi  conum,cuius  bafis  eft  circulus  maximus  altitudo  radius  fphxrx, ergo  &c. 

•Ex  didis  etiam , fit  illud , 

THEOREMA, 

tlmtiis feller  ffhtri  aqualis  eft  cono , cuius  ah  nudo  eft  rudius fphtri : bafis  autem  equulis 
felleris  fphtricf fiuperficiei , 

Conus  enim , cuius  altitudo  eft  femidiameter  fphxrx  ad  ipfam  fphxram , eft  vt  bafis,  ad 
f fphxrx  fuperficiem , fed  bafis  coni , eadem  eft , ac  fphxrica  fupcrficics  ipfius  fedoris ; ergo 
conus,  cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx  ad  ipfam  fphxram  eft , vt  fphxrica  fupcrficics  fc- 
-ftoris  ad  fphxrx  fuperficiem ; fed  vt  fphxrica  fupcrficics  fedoris  ad  fphxrx  fuperficiem^ , 
_ita  fedor  ad  fphxram , ergoconus,  cuius  altitudo  eft  radjus  fphxrx,  ad  ipfam  fplixram- 
„pft , vt  fedor  ad  eandem  fphxram:  ergo  conus , cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx , bafis  au- 
tem fphxrica  fupcrficics  fedoris , xqualis  eft  fcdori  ciufdem  fphxrx  &c. 

Ex  hadenus  quoque  demonftratis  conftabit  facile , propofitio  quxeunque  alia  dc  fphx- 
ra Cylirjdro ; de  quibus  fumma  cum  Laude  Archimedes  diftcryit , 

THEOREMA, 

Cylindrus  triplus  eft  coit  i , tiufedem  altitudinis , ac  bafeef , 

Si  quis  affumat , quod  iam  demonftratup  eft , nimirum  prifma , triplum  efle  pyramidis 
Ciufdem  bafeos , ac  altitudinis  ,•  ftatim  hoc  noftra  methodo  conftabit  propofitum ; li  nam- 
que nos  intelligimus  circulo , qui  eft  coni  bafis  circumfcriptum  polygonum , regulare , ac 
ordinatum,  & fuper  illum  eredam  prifma , ciufdem  altitudinis  cum  cono,  atq,-  cylindro 
jtetqque  pyramis iircumfcripta  cono  s priima,  & pyramis  per  continuata  quidem  dccre- 
jnenta , femper  minus  excedendo , illam  quidem  cylindrum , hxc  autem  conum , tandem-, 
excedere  poterunt  excefTu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  feruata  eadem  ra- 
tkmctripla : ergo  ex  generali  huius  noftr®  Methodi  Theoremate  quarto ; cylindrus  ad  co- 
pum  erit  in  ratione  tripla . ... 

Quod  fi  quis  velit  non  vtieo  Theoremate  tanquam  dcmonftrato,  fcd  potius  generali 
ratione  Theorema  contexere  compledens , ne  dum  cylindrum  , & conum , fcd  etiam  prii- 
jna , & pyramidcm&c.  procedet  ad  cum , qui  (equitur  modum , 

Prxmittendum  eft , quod  fi  fuerit  parallelogrammum 
qtque  triangulum  ciufdem  altitudinis,  ac  bafeos,  vt  pa- 
fallelogrammum  AHIC,  triangulum  vero  ABCj  fucrit- 
que  parallelogrammum  ipfum  diuifum  in  quotcunque.» 

!>arallclogramma  xque  alta  lineis  parallelis  alterutri  ip- 
arum  AI,  AC:  parallclogrammo  autem  prxdido  AHIC, 
fit  alterum  additum  t :ACG,  vniipforum  xqualium,  x- 
quale , nimirum  diuifa  BP  bifariam  in  K,  & per  M duda^ 
kO  parallela  alterutri  AC,  HI,  & protrada  ad  Qvt  PQfit 
Xqualis  MP,  & per  Qduda DG  parallela  ipfi  AC  &c. 

At  vero  ipfi  triangulo  ABC  circumfcripta  fit  figura  conflans  ex  parallclogrammis, 
cuiufmodi  eft  AE.FC,  partibus  iam  didis  xqualibus  rurfus  biffedis , femper  fic  proce- 
dendo in  infinitum , augebitur  multitudo  parallclogrammorum , in  qux  diuifum  cratpa- 
rallelogrammum  AHIC,  item  & eorum  quibus  conflat  figura  circumfcripta  triangulo  ,•  in- 
ierim tamen  hxc  minuetur , quemadmodum  parallelogrammum  DI  in  omni  bilTcdiono , 
abiedo  dimidio  Ipfius  parallelogrammi  DAGC,  ita  vt  parallelogrammum  PHIG,  & dr- 
«Umfcripta  AEFC  triangulo  ABC  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo 
Parallelogrammum  AHIC,  ^ triangulum  ABC,  tandem  excedere  poffint  cxceifu  minori 
'J?  - — — - * qtutjun- 
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quacunque  data  quantitate , perpetui  tamen  feruata  ea- 
dem ratione , quae  eft  parallelogrammi  DHIG,  nempi 
dupla  ad  circumfcriptam  AEFC:  vnde  tandem  concludi. 


tur  parallclogrammum  A HIC  dupluefle  trianguli  ABC. 
Vbi  oblcrua  feriem  parallelogrammorum  atqualium,  vno 
excedere , feriem  eorum , qurt  aequalibus  cxceflibus  au- 
gentur ; illud  autem  rcfpondct  O,  vel  indiuifibili , vildt» 
feries  crcfcentium  squalibus  cxceflibus  initium  ducit  . 
Qux  vt  melius  intelligantur  fit  parallclogrammum-. 


AHIC  in  hoc  tertio  fchematc,  itemque  triangulum  ABC; 
diuifaque  BO  bifariam  in  Q per  Qdi 
ipfi  AC,  protradta  BO  ad  M,  vr  OM  fit  squalis"  OQ:  per 


/ 

q 

/ 

/ 

/ 

T 

V 

7 

/ 

> 
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M duOa  fit  DG  parallela  ipfi  AC;  protraflifquc  HA.IC, fadhimque  eritparallclogrammB 
PC,  additum  parallelogrammo  AI: per T,  & Y,  verfus reftam  HI duQsfint re&.v  Tk  vl 
paralleli  >Pfi  BO,  &fic  circumfcripta  erit  triangulo  ABC,  figura  conflans  ex  paralleli 
grammis , vt  fupra . Deinde  diuifa  rCLbifanam  in  R,  &qo  bifariam  in  P &pcrR  dudta- 
fit  gh,  occurrens  J'A  10  V,  & EC  in  X;  duitis  iam  dirtis  ex  T,  & Y in  b,c;  mox  verd’diui£ 
QO  in  P bifariam,  & per  P duita  cK  qus  occurrat  AB 


in  S,  Cb  in  Z;  ex  S & Z duiitx  fint  S8r,  Zd  paralleli  ip» 
fiBO,  &fic  triangulo  ABC  erit  circumfcripta  figura-, 
AEFC  ex  parallclogrammis  conflans,  vtque  OQjdj- 
uifa  fuit  bifariam  in  P,  &Q_B,  inR,  itaMOdiuidatur 
bifariam  in  N,  &pcr  N agatur  kL  parallela  ipfi  AC, 
eritqtie  diuifum  parallelogrammum  DC,  vtque paral- 
lclogrammuin  DI,  erat  duplum  prioris  figurat  circum- 
feripts , ita  nunc  parallclogrammum  RI  duplwp  eft  fi- 
gurx  circumferipts  AEFC, 

Contingit  autem  hoc,  vt  fuperius  quoque  innuimus, 
quando  fuerit  feries  quantitatum  iuxta  naturalem  nu- 
jnerornin  confccutionem  continui  crefccntium  a pun- 
ito. vel  o,  inchoatarum , fiue  horum  multitudo  finita , 
vel  infinita  fuerit,  hoc  eft  fiue  abitura  fit,  fiue  abierit 


jn  infinitum , At  fi  fuerit  feries  quantitatum  in  duplicata  ratione  terminorum  iuxta  naturi»  l 

lem  numerorum  rnnfrrnfirmi*m  ' **_/■.  • • 


lem  numerorum  confccutionem  . continue  quidem  crefccntium , a punito  feu  o,  inchoato- 
rum . infinita  tamen , feu  pro  vt  abijt  in  infinitum  erit  ad  feriem  totidem  maximo  squalium  ' 


'i 


in  ratione  fubtripla , non  tamen  fi  multitudo  quantitatum  finita  fuerit . 

Vnde  feries  circulorum  , quorum  diametri  funt  VX,  TY,  S Z,  AC,  Arithmetici  propor."  _ 
tionalcs , initio  du-co  a puncto , feu  o,  non  eft  fubtripla  ad  totidem  circulosmaximo,  cuius  ' 
diameter  AC,  squales , nempe  circuli , quorum  diametri  funt  gh,  fi,  cfC,  AG,  kl,  nequtu 
feries  cylindrorum,  e quibus  figura  circumfcripta  cono  ABC  conflat,  eft  in  fubtripla  r» 
none  ad  cylindrum  DI;  nani  primo  fchematc  repetito  fit  parallelogrammu  AHIC  eiufdta 
altitudinis  ac  bafeos  cum  illo  ijfdequc  peractis.  ManifcftQ 
eft,  feriem  quadratoru  accrfito  purnfto  B;  ipfaru  LN,  AC 
non  propterea  fubtriplam  efle  quadratorum  ipfarum  AC, 
fO,  HI,  & quidem  quadratorum  illorum  feries  ad  feriem 
jpforum  maximo  squalium  eft  in  maiori  ratione , quanu 
fubtripla,  hinc  & feries  cylindrorum  squalibus  cxcefli- 
bus  fe  excedentium  ad  feriem  cylindroru  maximo  squa- 
lium eft  in  maiori  ratione  quam  fubtripla.Sit  igitur  prima 
quantitas  cylindrus  DI:  fcciida  cylindrus  AL-tertia  figura 
cylindris  conflans,  cono  ABC  circumfcripta  quarta  idem 


.77 

H 

Y 

r\ 

— 

ponas  Cum  itaque  prima , cylindrus  DI  per  cotinuata  dccrcmfta  femper  minus  excedenda 
fecundam  cylmdru  Aljterria  figura  cylindris  conftans  circumfcripta  cono  ABC  minus  ex- 
cedendo conum  ABC  quartam , excedere  tandem  poflint  exccffu  minori  quacunque  da tl 
quantitate , ita  tamen , vt  figura  cylindris  conftans  circumfcripta  cono  ad  primam , ffilicct 
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ad  cylindrum  DI,  fit  in  ratione  maiori,  quam  fubtripla , per  continuata  decrementa  femper 
magis  ad  illam  accedens ; propterea  ex  generali  Theoremate  huius  Metbddi  XI,  conus 
ABC,  ad  cylindrum  AI,  erit  in  ratione  fubtripla . 

Qux  autem  de  cono , & cylindro , eadem  de  pyramide , & prifmate  jntelligenda  funt, 

THEOREMA. 

♦ • * 

'Omne  conoidcs  par  ab  oticum  dimidium  ejl  cylindri  ciujdcm  bafeos,  ac  altitudinis. 

Sit  conoides  parabolicum  ABC,  cylindrus  vero  AMNC.  Dico  conoidcs  parabolicum 
'dimidium  c(Tc  ipfius  cylindri . 

Secctur  BD,  axis  in  quotcunque  partes  xquales,  quarnm  infima  fit  ad  bafin,  GD;  fa&a- 
‘que  fit  figura  ex  cylindris  xqualium  altitudinum  circumfcripta  prrdido  conoidi ; cum  au- 
tem ijs  planis  parallelis  tranfeuntibus  per  prxdi&as  lectiones  axeos  bD,  fccctur  conoidcs 
ABC,  quibus  fccatur  triangulum  per  axem  ABC;  fe&iones  erunt  quidem  parallela;  fit  au- 
tem circumfcripta  figura  triangulo  ABC,  conflans  cx 
paraUelogrammis  aqualium  altitudinum.  At  vero  cy- 
lindrorum, qui  funt  circa  conoides , Sc  parallclogram- 
njorum , multitudine  xqualium  circa  rriangulu  ABC, 


Eictrplui*^ 


cylindri  quidem  duo  proximi  bafi  AC,  finr  AL,  EI,-  at 
Vec6  parallelogramma  totidem  illis  refpondcntia  in- 
ter .eadem  parallela  plana,  fint  AL,  FK.  Quoniam- 
itaque  cx  natura  paraboles , vt  BG,  ad  BD,  ita  qua- 
dratum EG,  ad  quadratum  AD,  & ita  quadratum  EH 


y' 

\\ 

A 

/ 

W , 

\f\ 

W/f  c 

ad  circulum , cuius  diameter  AC,  feu  cylindrus  EI,  ad  ' 

cylindrum  AL,  ob  «quales  altitudines ; fed  vt.BG  ad  BD,  ita  FG  ad  AD,  feu  FO,  ad  AC, 
feu parallelogrammum  1 K, ad parallelogrammum AL;  creo,  vt  parallelogrammum  Fle, 
Ad  parallelogrammum  AL,  ita  cylindrus  EI, ad  cylindrum  AL.  Non  diffimiliter  de  reliquis 
paraUelogrammis , qux  funt  circa  trianeulum  ABC,  oftendemus,  quod  proportionalia  fint 
cylindris  reliquis , qui  funt  circa  conoidcs  ABC,  bina  fumpta ; ac  propterea  componendo 
erit,  vt  figura  circumfcripta  triangulo  conflans  cx  paraUelogrammis,  ad  parallclogram- 
mutnAL,  ita  figura  circumfcripta  conoidi,  ad  cylindrum  AL;fcd  vt  parallelogrammum- 
AL,  ad  parallelogrammum  AN,  ita  cylindrus  AL,  ad  cylindrum  AN;  ergo  ex  ecquali  vt  fi- 
guVaconftans  cx  paraUelogrammis  circumfcripta  triangulo  ABC,  ad-  paraUclogrammum 


AN,  ita  figura  conflans  cx  cylindris,  ad  cylindrum  AN,  & fic  femper  in  infinitum.  Quatuor 
igitur  funt  quantitates , quarum  prima  cft  figura  circumfcripta  triangulo  ABC;  fccui 
1 parallelogrammum  AN;  tertia  cft  figura  circumfcripta  conoidi  AbC;  quarta  vero  cy- 
lindrus AN,  qux  fic  fe  habent , vt  per  continuata  decrementa,  prima  minus  excedendo 


figura  circumfcripta  triangulo  ABC;  fccunda- 
' 'i  AbC;  quarta  vero  cy- 


quintam , triangulum  fcilicct  ABC,  & tertia,  figura  circumfcripta  conoidi,  per  continuata., 
decrementa  femper  minus  excedendo  fextam,  conoidcm  ABC,  tandem  excedere  poflimt 
exccftii  minori  quacunque  data  quantitate,  perpetuo  feruata  ratione  primx  ad  fecundam , 
nempe  circumfcriptx  triangulo  ABC,ad  paralk-logrammu  AN,  & tertix  ad  quartam,  nepi 
eJrcumfcriptx  conoidi  AbC,  ad  cylindrum  AN;  propterea  cx  generali  Theoremate  nono 
huius  Methodi , vt  efl  quinta  ad  fecundam , nempe  triangulum  AbC,  ad  parallelogrammu 
AN,  ita  erit  fexta  ad  quartam , fcilicct  conoides  ABC,  ad  cylindrum  AN;  fed  triangulum 
ABC,dimidium  cft  parallclogrammi  aN;  ergo  conoidcs  ABC, dimidium  erit  cylindri  AN, 
Sed  hoc  idemoftendi  poflctalia  ratione.  Rciflarumcnim  AC,  EH  &cc.  ordina  tim  ap- 
plicatarum in  parabola  quadrata  fcxqualibusexceffibus  fuperant,-  atque  adeo  circuli, 
quorum  diametri  funt  rcftx  prxdiiflx ; at  ver6  circuli , quorum  diametri  funt  redx  xqua- 
les maxima*  omnium  ordinatira  applicatarum  , qui  quidem  funt  communes  feftiones 
planorum  cum  fuperficic  cylindri  AN,  funt  inter  fe  xquales , horumque  multitudo  vno 
maior  cft  multitudine  illorum ; propterea  aggregatum  omnium  illorum  circulorum  fubdu- 
plum  erit  aggregati  omnium  iftorum , fed  aggregatum  omnium  illorum  cft  conoides  para- 
colicum AbC,  aggregatum  omnium  iftorum  efl  cylindrus  AN;  ergo  conoides  paraboli 
o»unABC/“Wuplum  erit  cylindri  AN, 

- Q.q  Hinc 
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jiinc  autem  infertur  per  modum  Corollarij . 
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iSonoidcs  pirabolimm  ad  conum  ciujdem  btfeos , ac  altitudinis  (Si  in  rationi Ji/ijuiafttrn  < 


Cylindrus  enim  triplus  cft  coni, itaque  fi  cylindrus  valet  j.conoides  plrabolicum  valebit 
jj;  at  vero  conps,  valebit  tjcft  autem  tr,ad  t . in  ratione  fcfquialtcra , 


■' 


Methodus  pt{  Indiuifibilia  protedens  iterum  perpenditur , 


> 


Voniam  autem  haud  raro  contingit , vt , vel  circumfcriptioni , inferiptiomue,  quibUf 
:nea.  de  qua  loquimur.  Methodo  indigemus , nullus  fere  fit  locus,  vel  quia  noa» 
expediat  huiufmodi  viam  calcare;  ncccfsc  propterca  cft,  tanquam  Wuaytaa.  , at- 

• T.. nrrv».)r>ntrm  nrrfrGrr  . nmilA»  rnmm  dillCffis  Drilici 


tlrrEtj,  txp^, 
iit  X iethndi 

initu»  fib  illi 

HUtJirt , CXPCtlliLC  nuiimnuui  viam  V^ivaiv.  I nv  Wiov  y»  i/yivaw*»  wij  /r-~ , ~-» 

teram  nimirum  per  IndigifibUia  procedentem  acccrfirc,  pauli)  tamen  diucrfts  principij* 
quam  a Caualcrio  ftabilitam , . 

vrmimtimfi-  Non  eft  autem,  cur  hic  Indiuifibiliwn  oforif>us  difficultates  diluendo,  fjtisfaccre  ftu- 
»,n»  ...  .*•  deamus , cum  illa:  npn  multum  negotij  faccflant,  prxfertim  ijs,  quos  opportunus  Indiuifiw- 
ffii, <pun.i  Jium  vfus  non  „ra,terjt . j,jc  enim  haud  continui  ex  Indiuifibilibus,  velut  ex  partibus,  com- 
\7KiZfit!-  pofitionem  expofeit.  Maxime  quidem  in  philofophico  putuere  exercitati , hanc  continui 
lUmWarn  ftrufturam  deteftantur , exiftimautes  illud  diuifiblleefle  in  femper  diuifibilia » Geometrice 

€X  partitus,  . (•  v I 1 _ J m inimn  arhimila 


ltrUClUrani  UClVtl»UUUi  , uiuu  uuupuuy  vuv  q.  .wvps  T-*»---  _ * — ’ , 

J ■ tamen;  nam  Phyfice  loquendo, non  inconfulto  ad  minima  quadam  dcucnicttdum  arbitmn- 

ZltisZ-  tur,  quibusmihora  non  admittit  Natura,  vtpotiqu*  rebus  magnitudinis  limites  prafim- 
‘u  „An  nmntPi-ni  Mm/>n  TnrlinifiKiltn . n ii imi* . vrl  continui  DiirtCS  COPlllctltUr 


iiuua  U mi-  *ur » qvlipus  niiuvra  iiuh  — \ * .• 

n,m*  quam  uit  j tamen  non  propterea  tamen  Indiuifibilia  > quibus , vel  contipui  f artes  copulenw » VC4 

dtutuiedu  tfl.  <.^v„*,;rtttlllvi  irtfnm  finimur  . infiriltri  lifPf . 


■ continuum ipfum finiatur,  inficiari licet,  . ..... 

S‘hii  Ttfin  Hxc  tamen  haud  multum  habent  momenti , cdm  adhue  in  Geometricis  Indiuuibauwu 

,d  vfns  locum  obtineat , Nihil  enim  refert , exempli  gratia,  ad  planarum  figurarum  condu- 

* dendam  aequalitatem , qubd  linex  adu  fintrcaliter  diftinftx  in  ipfis , dummodo  notu? 
Piuvth’  imaginari  datum  fir,  omnes  extenfiones  vnius  omnibus  extenfionibus  alterius  xquales  CuCj 
•‘/tur  CNaenfionis  nomine  intclligcndo  longitudinem  abfqu?  latitudine jj 


nuo&c. 


*/. 
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figurarum  omnU  Indiuifibilia  accepta , rit fiupra , funt  magnitudines  inter  fi  ratione*}  to£ 
pentes , 


Vel  enim  omnia  Indiuifibilia  vnius  figurx  funt  equalia  ommbus  Indiuifibilibus  altera 
vel  partim  aqualia , partim  maiora , partim  minora . V tcunque  res  le  habeat , mamfcftu 
cft,  vnius  figurx  Indiuifibilia  ad  alterius  indiuifibilia. rationem  habere « nam  /eyor 
nrfot  Ai}iru  , a Suturas  arcSXaaaXaffia^outm  a MbXwf  u7npt^vi 

*tm**‘Z  T.  rationem  habere  inter [t  magnitudines  dicuntur,  quapofunt  multiplicata  fefe  mutuofuperm^ 
A,t  fic  fc  habent  Indiuifibilia  vnius  figura:  comparata  cum  homogencis  Indiuifibilibus  alte-, 
ri4S ; quamobrcmnecefseeft,  figurarum  omnia  quidem  indiuifibilia  rationem  habere  io-, 
i»  arrrnra . vndr & colleetmc . Vtcunouc isiitur accioiantur  fiuurarum-. 


terfe,  diftrlbutiui  accepta,  vnde  & colledtiuc . V tcunque  igitur  accipiantur  figurarum-i 
t*  indiuifibilia , funt  magnitudines  inter  fe  rationem  habentes , 

At  in  dicendorum  gratiam.  ' 

rmi,  datur  Supponendum  primo , quod  fuperius  etiam  tetigimus,  quodq;  apud  Phtlofophos  melioa  ; 
*a“  '*  Tw  ris  nota:  in  confc!To  eft , continuum  nimirum  ex  femper  diuifibilibus , tanquam  ex  partibusj 
ZrPX  componi ; at  ex  Indiuifibilibus , veluri  ex  carundcm  nexibus,  ac  etiam  terminis,  confurgit . 
a,.  Supponendum  fecundo , in  ipfo  continuo  dari  aftu  partes  realiter  inter  fc  diftin&as , ea- 

ilZZZuT.  rundemque  multitudinem  crte  dicendam  infinitam  in  potentia,  nop  in  aftu;  propterea  qubd 
,fl  In  diccre  de  illa  tantummodo  Ucct , quod  non  fit  tanta , quin  maior  efle  poffit , neque  tot  fint 
p3rtcSi  qu'm  plurcs;&  quidem  ex  ipfarum  patrium  natura  , vclgti  continui  rationem  obtui 
“ "unUiiudn  nentium  , qux  propterea  femper  diuifibiles  exiftunt , ac  ob  id  earum  multitudo  per  vltericK 
■unf  Z’"i rcra  diudioncra  capax  cft  incrementi ; maxima  tamen  dici  nequit;  quoniam  hoc  ipfo,  qnb£ 


riaua 

iUi  maxima- 
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multitudinem  partium  continui  dico,  multitudinem  dico , cui per  vlteriorcmdiuifioncm 
panium  femper  diuifibilium  incrementum  fieri  poteft . 

Supponendum  teni6 , multitudinem  Indiuiiibilium  , fcilicet  punitorum  in  linea , linea-  !• 

rum  in  fupcrficie , fuperficierum  in  corpore , conditionem  eandem  cum  eius  partibus  foni- 
ri , qux , ii  fuerint  potentia  infinirx , fic  etfam  & Indiuiiibilia  infinita  dicenda  funt . tm  finio» 

Supponendum  quarto , non  repugnare  dari  maius  infinito  in  potentia,  quod  infinito  in 
aitu  repugnat;  quamobrem,  exempli  gratia , in  linea  palmari  cft  multitudo  infinita  pun- 
florum  in  potentia,  quemadmodum  in  linea  tripalnwri,  fed  in  hac, infinita  multitudo  maior 
eft  infinita  multitudine , qux  in  illa . 

Supponendum  quinto , eandem  ede  rationem  totius  quantitatis  ad  totam , qux  cft  mu!-  «.««.er  la- 
titudinis partium  proportionalium  ad  multitudinem  partium  proportionalium , & qux  cft 
multitudinis  Indiuiiibilium  ad  multitudinem  Indiuiiibilium . <»  «- 

Supponendum  tandem,  mobile  moucri  motu  xquabili  fuper  magnitudines  ea  legc^vt  • . f-J| 
tempus  ad  tempus  fit , quemadmodum  fpatium  ad  fpatium ; & partes  proportionales , ac  ^>1 
Indiuifibilia  temporis , ad  proportionales  partes , ac  Indiuiiibilia  temporis ; & demdm  par-  ««<  u'~  • 
tes  proportionales , ac  Indiuiiibilia  fpatij , ad  partes  proportionales , ae  Indiuifibilia  fpatij . "j*i, 

freptrtionahn 
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Sit  reiftangulumvnum  AbCD,  aliud  autem  DGFE,  quorum  ba- 
fcs  AD,DEfintxquales,  & vtrunque  fit  politum  ad  redios  angulos 
fuper  planum,  cui  intclligendum  eft  congruere  planum  mobile,  quod 
perpetuo feruato parallclifmo moueatur motu  xquabili,  femper  fa- 
ciens angulos  redtos  cum  planis  BD,  DF.  Manifcllum  eft  in  ungulis 
temporis  inflantibus,  quibus  rcfpondent  motus  mutata effc, contin- 
gere plani  mobilis  communes  fedtiones  cum  planis  BD,  DF,  qux  li- 
ne* funt  redlx , vt  oftenditur  1 1 . Elementorum  Propofitionc  3. 

Quoniam  autem  cft , vt  tempus  ad  tempus  in  motu  xquabili , itaJ 
fpatium  pcradlum  ad  fpatium  peradlum ; fed  vt  tempus  ad  tempus , 
ira  multitudo  partium  proportionalium  ad  multitudinem  partium-  A D E 
proportionalium,  & ita  multitudo  inflantium  ad  multitudinem  in- 
flantium temporis  j ergo  fpatium  pcradlum  ad  fpatium  pcradlum  a mobili  motu  xquabili 
etit , vt  multitudo  inflantium. ad  multitudinem  inflantium ; fed  vt  multitudo  inflantium  ad 
multitudinem  inflantium , ita  multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio , ad  multitudinem- 
■linearum  poffibilium  in  alio  fpatio , fumptis  xqualibus  bafibus  pro  Regulis ; ergo  fpatium 
DK,  ad  fpatium  AC,  erit,  vt  multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio  AC,  iuxta  Regulas 
DE,  & AD;  fed  multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio  DK,  dicitur  a nobis  omnes  linex 
Jpfius  Dk,  & multitudo  linearum  poffibilium  in  fpatio  AC,  dicitur  a nobis  omnes  linex  ip- 
fius  AC;  ergovt  funt  omnes  linex  ipfius  DK,  ad  omnes  lineas  ipfius  AC,  ita  cft  fpatium 
DK,  ad  fpatium  aC. 

Si  igitur  tempus , quo  mobile  percurrit  Dk,  xqualc  fuerit  tempori,  quo  mobile  percurrit 
AC,  & omnes  linex  ipfius  Dk,  xquales  erunt  omnibus  lineis  ipfius  AC,  in  ratione  difereti , 
’ At  etiam  in  ratione  continui,  quoniam  quxlibctipfarum  in  DK.xqualis  eft  ipfi  DE,  & 
qux  libet  in  AC,  xqualis  cft  ipfi  ADi  atque  adeo  DE;  fupponunturcnimAD.DE  bafes 
squales . 

Quod  fi  planunfmobilc  profequitur  motum,  atque  adebin  maiori  tempore  conficiat 
fpatium  maius,  vt  exempli  gratia  DHIE,  vel  DGFE,  erit  quoque,  vt  tempus  ad  tempus, 
atque  adeo  vt  partes  proportionales  temporis , ad  partes  proportionales  temporis , & vt 
multitudo  inflantium  ad  multitudinem  inflantium , atque  demum  vt  multitudo  linearum- 
.poffibilium  in  DHIE,  feu  DGFE,  ad  multitudinem  linearum  poffibilium  in  ABCD,  iuxta 
Regulas  DE,  AD,  feu  vt  omnes  linex  in  DI,  vel  DF,ad  omnes  lineas  in  AC,  ita  fpatium-, 
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PI.v.elDPadfpatium  AC,  cum  fingulx  linex,  qux  in  DF,  aquales  Gnt  ipG  DE.  fcu  AD» 
cui  finguix , qux  in  AC  funt  xquales . 

Qgod  fifpatia  non  fuerint  reftatigula,  nihil  referti  nam  ad  rcftangula  reducuntur  per 
applicationem  ad  latus ; fi  namque  fuerit  fparium  xquaic  reftangulo  DK,  ipfum  tamen  re- 
ftangulnm  r.oncxtirrrit , intclligatur  fafta  applicatio  ad  latus  DE,  ortiua  magnitudo  pro* 
ucnict  DC,  tuneque  dilcurrtndum  eft , vt  iupra . Qux  vcr6  diximus  de  planis , quibus  de* 
feruint  linex , intclligcnda  volumus  de  folidis , quibus  deferuiunt  fuperficies.  Atq;  in  gra- 
tiam eorum,  quibus  demonftratio  fuperior , vtpotc  Phy  fico- Geometrica  minus  probari 
pollet , non  pigebit  Theorema  idem  aliter  oitenderc . 

Si  figurx  conftituant  primum  , & tertium  terminum , & omnia  Indiuifibilia  primi  conii i- 
tuant  fecundum , omnia  Indiuifibilia  tertij  conftituant  quartum ; fumptis  xque  multiplici- 
bus primi , & tertij  termini , item  fecundi , & quarti , compericmus , fi  multiplex  primi  fo- 
pcraucrit  multiplicem  fecundi,  etiam  multiplicem  tertij  debere  fuperare  multiplicem  quar- 
ti ,&  fi  multiplex  primi  fuerit  xqualis  multiplici  fecundi,  etiam  multiplex  tertij  debebit 
clfe  xqualis  multiplici  quarti , & fi  multiplex  primi  fuerit  minor  multiplici  fecundi , etiam 
multiplex  tertij  debebit  e(Te  minor  multiplici  quarti ; vna  igitur  excedunt , vel  vna  xqualia 
funt , vel  vna  deficiunt;  quamobrem  erit,  vt  primus  ad  fecundum , ira  tertius  ad  quartum. 

Hac  autem  Methodo  multa , prxclaraq;  dcmonftrantur  Theoremata  ,&  quidem , fiue_. 
prima,  fiue fecunda,  fiuevtraq.-coniunfta;  Iam autem fuperiiis vtramque  nos  explicui- 
mus. Reliquum  foret  hic  exempla  quxdam  afferre , in  vtrlufque Methodi  illuftrationcjn.  2 
quia  tamen  videri  poffunr  apud  Caualcrium  Auftorcm  ipfius,  prxtermittimus . 

Solum  id  breuiter  repetam , quod  fuperius  tetigeram,  nempe  priorem  Methodum  vti 
Indiuifibilibus  collcftinc  fumptis , itavt  loquendo  de  figuris  planis,  quam  rationem  ha- 
buerint omnes  linex  vnius  figurx  ad  jinca$  omnes  alterius  ,'eartdem  quoque  habeant,  8e 
ipfx  figurx , lineis  acceptis  iu.xta  Regulas  quafcunque . Similiter  de  folidis  j figurx  fi  quin- 
deni Io! id. t eam  inter  fe  rationem  habent , quam  omnia  plana  colicftiue  furnpta  vnius  ad 
omnia  plana  alterius  colicftiue  pariter  furnpta,  acceptis  planis  iuxta  Regulas  quafcunque 
&c. 

Nihil  autem  refert  ,quod  figurx  fint  eiufdem  altitudinis . 

Pofterior  autem  Methodus  ijfdem  Indiuifibilibus  diftributiue  fumptis  vrinir , quando  fi- 
gur*  fuerint  in  ijldcm  parallelis  .•  & fi  fuerint  figurx  planx  in  ijfdem  parallelis  conftirutz» 
quarum  altera  fit  Rcgpla , fingul*  linex  cum  fingulis  lineis  in  direftum  exiftentibus , com- 
munique  Rcgulx  parallelis  collate,  rationem  aliquam  habuerint , &ipfx  quoque  figure 
eandem  rationembabebunt . Sic  de  figuris  folidis  in  ijfdem  oppofitis  tangentibus  planis, 
quorum  alterum  fit  eorum  communis  Regula . Iuxta  priorem  igitur  Methodum  oportet 
perpendere  aggregata  omnium  Indiuifibiiium , fi  iuxta  datam  Regulam , aliquam  habue- 
rint rationem ; nam  hanc  eandem , & figurx  ipfx  habebunt . Iuxta  pofteriorem  aurem ad- 
uertcndumeft , an  in  fingulis  Indiuifibilibus  reperiatur  quxdam  communis  ratio;  etenim 
eandem  habebunt , & ipfx  met  figurx . 

Itaque  horum  Methodorum  Reguix  figillatim  fic  fe  habent . Aliquando  veri  vtraqoM? 
coniuugitur , vt  fi  fiuguia  Indiuifibilia  vnius  figurx  collara  cum  fingulis  Indiuifibilibus  al- 
terius , cifdem  in  direftum  politis , reperiantur  eandem  habere  rationem ; deinde  conclu- 
dantur omnia  Indiuifibilia  ad  omnia  Indiuifibilia  effc , vt  vnum  ad  vnum ; vnde  inferatur, 
figuras  ipfas  effc  pariter , vt  vnum  ad  vnum  ex  ipfis  Indiuifibilibus . 

Sic  enim  vtraque  Methodus  coniungitur;  quatenus  nempi  comparat  fingula  fingulis,  eft 
fecunda  Methodus,  quatenus  comparat  eadem  colleftiud,  eft  prjor , 

Exemplum  aptiffimum  eft  defumptum  ex  Prop.  4. 

Exerc.Caualerij ; nam  fi  fint  dux  figurx  CAM,  CME, 
in  quibus  vtcunque  duftx  fint  AE,  BD  parallelx , ref- 
pcftu  quarum  communis  fit  accepta  altitudo , & figuris 
interceptx  portiones  fint  AM.BR,  in  figura  CAM,  & 

ME,RD,  in  figura  CME,  repertumque  fit,  vt  AM,  ad 
ME, ita  effc  BR,  ad  RD,  & fic  femper,  vbicunque  in  CNf 
fuerit  acceptum  punftum  R,  concludere  licebit  figuram 
CAM,  ad  figuram  CME  effc,  vt  AM,  ad  ME,  vel  BR  ad 


RDdtc, 
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ED  Sae.  Hoc  autem  bifariam  intelligi  potcft  i fi  enim  nos  ira  ratiocinemur , vt  eft  AM,  ad 
ME,  ita  BR  ad  RD,  & fic  dc  reliquis  omnibus  ; ergo  funt  omnes  linea;  colledliui  acceptae 
in  figura  CAM,  ad  omnes  lineas  collc&iuc  fumpras  in  figura  CME,  vt  vna  AM,  ad  vnatn 
ME,  fed  omnes  lineae  in  figura  CAM,  eft  ipfa  figura , & omnes  lineae  in  figura  CME,  cft  ip- 
fa  figura ; ergo  figura  CAM,  ad  figuram  CME,  erit  vt  AM,  ad  ME.-  & fic  adhibetur  prior 
Indiuifibilium  Methodus . 

At  fi  dicamus , vtcunquc  fuerit  acceptum  pundlum  R , in  redhi  CM,  figurarum  altitudi- 
ne , ac  per  illud  agatur  reda  parallela  ipfi  AE.  vteftBD,  pancfque  interceptae  parallela- 
rum figuris,  panes,  inquam,,  in  direftum,  conditura-  fint  in  eadem  ratione,  in  qua  AM 
ad  ME,  erit  fecunda  Indiuifibilium  Methodus,  quia  comparat  fingula  Indiuifibilia  figurae 
CAM  cum  fingulis  Indiuifibilibus  figura;  CME,  eifdem  in  direftum  pofitii , quorum  com- 
munis ratio  cft  AM  ad  ME . 

. Non  diflimiliter  demonftrarc  licet , parallclogramma  in  eadem  altitudine  cxiftentia  in- 
ter fe  e(Te , vt  bales  i & quae  in  eadem  bafi , vt  altitudines , vel  vt  latera  arqualiter  bafibus 
inclinata . 

. Atiuxta  priorem  Methodum  nullo  modo  intercedente  fecunda , dcmonftratur , 

Si  in  parallelogrammo  diameter  dudla  fuerit , parallelogrammum  duplum  efle  cuiufuis 
triangulorum  per  ipfam  diametrum  conditurorum ; ibi  enim  non  confidcrantur  fingula  In- 
diuifibilia vnius  trianguli  collata  cum  fingulis  alterius,  eifdem  in  dirccdum  politis,  quorum 
communis  quardam  fit  ratio , quod  eft  proprium  fecunda-  Methodi ; led  confidcrantur  col- 
Ic&iufc,  nempi  demondrantur  omnia  Indiuifibilia  colk-aiuc  vnius  trianguli  aqualia  tlfc 
omnibus  collc^iui  fumptis  Indiuifibilibus  alterius  trianguli:  vnde  infertur  squalitatis 

proportio  inter  ipfa  triangula.  Sic  etiam  de  figuris  folidis&c.  • 

Csterum , quod  fupra  dcmonftrauimus  de  parabolis  inter  cafdem  parallelas , quod  fci- 
Ucet  fint  in  ratione  bafiura,  Indiuifibilium  Methodo , & quidem  vtraque , facile  demon- 
ftrari  potcft. 


Tirdoli  inter  ufiiem  ftrtllcUi fnnt  inter  fi , vt  fofit . 

Quodcunque  enim  pun&um  fuerit  acceptum  in  diametro  vnius , & per  illud  afla  fuerit 
retta  parallela  alterutri  ipfarum  parallelarum , 'inter  quas  funt  parabola; , ha-c  fecabit  dia- 
metrum alteram  t reperiemus  autem  lingulas  lineas  in  vna  ad  lingulas  libi  in  dire&utn  con- 
ftitutas  in  alia , efle  in  communi  quadam  ratione , nimirum  bafium ; fi  itaque  vti  volumus 
priori  Methodo , dicemus  omnes  lineas  in  vna  parabola  ad  omnes  lineas  m alia , collcaiue 
loquendo » efle  > vt  vna  ad  vnara ; nempe  vt  bafls  ad  bafln ; fcd  omnes  linea?  m vna  para* 
bola , cft  ipfa  parabole , & omnes  lineat  in  alia  parabola,  cft  ipla  parabole ; ergo  parabolo 
ad  parabolen  eft,  vtbafis  ad  bafin,  . 

Sivero  vti  velimus  fecunda  Methodo,  dicemus,  vbicunquc  in  diametro  fuerit  acce- 
ptum pun&um , & per  illud  agatur  rcfta  parallela  alterutri  ipfarum  parallelarum  .quarum 
vna  eft  Regula , lines  omnes  in  vna  parabola  diftributiuc  accepta:,  collata:  cum  alijs  in  alia 
parabola , diftributiuc  pariter  fumptis,  funt  in  communi  quadam  ratione,  nimirum  bafiumj 
ergo  parabola;  erunt  in  ratione  bafium . 

* r: • i Ar  «Iit  innnmrri  _ 
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tamen  in  eadem  figura  fcmper  exiflcntibus) , eandem  inter  fe  rationem  habebunt  i quim2  • 
portiones  # Sic  etiam  fuo  modo  dc  figuris  /olidis  &c.  Dicentur  autem  huiufmodi  fi- 
frefertiuuii-  6ur,T  proportionalitcr  analoga? , ac  etiam  iuxta  Regulas  ipfas  parallelas , in  quibus  exi» 
ftunt.ft  plana;  figura;  luerim  i vel  iuxta  Regulas,  ipla  plana  parallela,  i»  quibus  exiftunt,’ 
fi  folid*  figurae  cxticerint , 

Dt  Maximis,  & Minimis . 

HOc  argumentum  egregie  admodum  ab  Apollonio  tradar  umfuiffe,  ex  eius  tnonur 
mentis  ,qu?  recdns  iuffu  a Sereniffimi  Principis  Leopoldi  Florentia;  Typis  commifla 
fuerunt,  petfpiciium  cft . Hoc  autem  (pedalem  non  habet  demonftrandi  i ationem ; mo- 
do liquidem  in  co  deducitur  ad  incomicuicns.plcrunque  oftcnfiua  dcmonftrationc  conclu- 
itur  apud  V eteres ; fecus  autem  apud  Rcccntiorcs , qui  beneficio  fpeciofa:  I-Ogifticcsfpe- 
culi  quadam  ratione  Theoremata  de  Maximis , & Minimis  oftendunt  j qua  dc  rc  nobis  in_ 
equenti  fecundo  libro  futurus  cft  fermo , Antiqua  tamen  Methodo  procedentes , vnum_, 
v U alterum  exemplum  rei , dc  qua  agitur , illufhandx  gratia,  breuiter  hic  afferemus  in  me- 
ri1™ , co  vel  maxime  , quod  harc  Theoremata  quadam  funt,  qua  nobis  olirn  quidam* 

vicomctn^ftudiourclolucndapropofucrunt,  ^ 

T H E O R £ M A. 

Sit  na  a AB  (ad  cuius  extrema  A,  B,  nas/int  conBituta  AT,  B$,  cum  ea  facientes  antnitr 
rea  os  \fctraqtcc  (it  b, fartam  ,n  D;  & inter  AD,  AB,  media fis  proportionalis  AE;  (J-fX- 
quouis  puncto  I,  tnrcCla  AI,  duciaft fer  E,IM,  itavt  fiant  triangula  dat  AEl.BEM. 

Dico  tjcorum  triangulorum  aggregat um  e/fe  omnium  minimum , ' 

* in  “n‘ra  ^ ^cn  P°tfR  iiimma  trianguiorumli 
A1F.FBN;  & ex  pundo  E,  erigatur  perpendicularis  EG, 
qua  dcorfuin  protrahatur , cuin  opus  fuerit , & ex  D ex- 
citetur perpendicularis  DO.  Quoniam  igitur  DO,  fccat 
bifariam  AB  in  D,  ira  fccat  bifariam  IN,  in  O,  quemad- 
modum  1M  in  S,-  & vt  aE  media  proportionalis  cil  inter 
‘ta  IN>  I0> ficut  IE, inter  IM,  IS;  itaque 

DO,  F.G,  qua  funt  parallcla.tam  inter  fe,  quam  redis  ad 
extremitates  A,  B,  conftitutis , fecabunt  latera  trianguli 
INIVI,  vt  didum  cft . Cumque  EG,  parallela  fit  reda 
BQ,  triangulum  IEG, aquiangulum  erit  triangulo IMNs 
atque  adeo  triangulum  IMN,  ad  triangulum  IEG,  in  du- 
plicata erit  ratione  lateris  homologi  IN,  ad  latus  homo. 

1°STIG;  fcd  duplicata  ratio  IN  ad  IG,  eft  eadem , qup 

a ^g0  trjanSu.lum  !NM,  ad  triangulum  IEG,  erit  vt  IN  ad  IO;  fed  IN  ad  IO,  cft  in  * 

' hrlm  rrS  ‘ INM’ad  tn'M8ulum  ^G,  in  dupla  ratione  erit ; quamoJ  * 

Air  nl,K  ,i1NG’  *^';™gulo  IEG.  At  vero  fimul  accipiendo  triangulum 
1 J >• adci™us  lln8uI°  AIE,  quam  fubtrahamus  ex  triangulo  EBM;  illi  enim- 

NC  rnrJrt rn  n‘l"8U  U J ’ q“?d  mai-us  cft  * <3uam  triang“lum  IEG.  atque  adeo,  quam  EM  \ 
NG  petium,  ac  proinde  multo  maius,  quam  trapetium  EM  NF.quod  cx  triangulo  EBM 

nirn  AtF FRM8Qwian§U^ lorum  AIF, . FBN  aggregatura  maius  erit  aggregato  triangulo- 
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limma  ai  ftquens  Theorema', 


i SI  quotcuntjue  fuerint  triangula  vnius  ordinis,  totident  autem  ali4  alterius  ordinis, 
i.  ytriufque  vero  ordinis  triangulorum  omnium  bjfcs  fint  inter  fc  «quales , fed  altitudines 
* 'primi  ordinis  fint  itidem  inter  fc  «quales,  fecundi  tamen  ordinis  vtcumq;  at  aggregatum- 
P iriangulorum  primi  ordinis  «quale  fit  aggregato  triangulorum  fecundi  ordinis . 

Dico  aggregatum  altitudinum  triangulorum  primi  ordinis,  «quale  elfc  aggregato  alti» 
i.  tudinum  triangulorum  fecundi  ordinis, 

. . , • 

Super fingulis  baflbus  tritu  gularum  primi  ordinis  intclligantur  confli  tuta  rcdangula  eiuf 
dem  altitudinis  cum  ipfli  trianguli/ , atque  adeo  erunt  aqualium  baflum , efi  altitudi- 

Innm;  intelligantur  etiam  redangu/a  confli  tuta  flupep  flngulis  triangulorum  baflbus  fe- 
cundi ordinis , eiu/dem  altitudinis  cum  Ulis , que  frofterca  erunt  aqualium  baflum , tum 
inter jc , tum  eum  js , qua flant  frimi  ordinis , inaqualium  tamen  altitudinum . M ex 
red angulis  frimi  ordinis fit  red  angulum  vnum,  cuius  btfls  cflvnt  ex  baflbus  aquali- 
bus triangulorum  > altitudo  vero  eft  aggregatum  eorundem  red angulorum , fltt  trtangu- 
P ■ lorum  \ tnflufcr  ex  red  angulis  triangulorum  fecundi  ordinis  fit  rett  angulum  vnum-a 
aquale  red  angule  iam  dido  condant  i ex  red  angulis  triangulorum  frimi  ordinis . Juno- 
niam horum  red  angulorum  dimidia , nempe  aggregatum  triangulorum  frimi  ordinis,  (fi 
jt  eundi  ordinis  f apponuntur  aqualia , (fi  huius  red  anguli  conflati  ex  red  angulis  trian- 
gulorum fecundi  ordinis , bafis , quippe  qua  efi  yna  ex  baflbus  triangulorum  eiufdcm  or- 
2 • dinis,  qua  titm  inter  fe,  tum  baflbus  triangulorum  frimi  ordinis /apponuntur  aquales, 

A . squalis  eft  bafi  red  anguli  ton, flati  ex  red  angulis  triangulorum  frimi  ordinis,  cum  fit  cx 

[ • baflbus  triangulorum  (iufdem  ordinis , qua fup ponuntur  aquales , tum  inter  fe , tum  La- 
fibus  triangulorum fetandi  ordinis. ergo  altitudo  red  anguli  conflati  ex  reet  angulis  trian- 
R . galerum  fecundi  ordinis  aquabitur  » altitudini  rectapgult  conflati  cx  ree  t angulis  triagte- 

: lorum  primi  ordinis  \fcd altitudo  huius  rectangu(i  aqualis  efi  aggregato  uititudtuuta-.  ' 

t < - triangulorum  primi  ordinis  i altitudo  veri  illius  aqualis  eft  aggregato  altitudmunu. 

triangulorum  fecundi  ordinis  t ergo  aggregatum  altitudinum  triangulorum  prtmt  or. 


[ S Hinc  colligitur,  quid,’ 

* In  omni  polygono  regulari  aggregaram  r«d»rum  «qualium qu»  ducuntur  e*  punflo  intui  accapto  per- 
L JtcndiCuUrcs  ad  lingula  eiuidem  latera  i «quale  eft  aggregato , ex  lineis  duflil  i centro  perpendicularibus  ad 

«adetn  polygoni  lateia.  - 

Petlpicuc  conllat  ex  luprapolito  lemmate ; Utera  eniro  polygoni  regulatu  erunt  balei  triangulorum  • ranu' 
' primi , qulm  (ccqndi  ordinis  t triangula  primi  ordinis  vemces  Habebunt  in  ccncto  polygoni , eorundemque- 
, . altitudines  «quales , erunt  redi»  «quales , que  cadunt  petpendiculatitct  i centro  ad  fingula  polygom  latcra  t 
triangula  veto  fecundi  ordinis  vertices  habebunt  in  a|io  quouis  punflo  accepta  intra  ambitum  polygoni,  4f 
«erum  altitudines  erunt  lefl*  fncqualcs  cadentes  ab  huiulmodi  punfto  petpendicularitct  ad  lateta  ipfius 
fglpgooi, 


Ctrtlldrim « 


I 


TH  E V R E M A\ 


Jicmofiinv_4 

cxxrx. 


' Si  1 pluribus,  quam  duobus  punitis ",  recta  coeuntes  angulos  aquales  efficiant Dico  pradict at- 
rum linearum  aggregatum , mmimpm  cflt. 


Aut 


m CTA!R.©L'I  RENAtDlNIl 

Aut  prxdifl*  line*  funt  inter  fe  xquales,  aut  in.rqualct . Sint  primim  «quales,'  tt 
pUPfla  funto,  A,B,C,  a quibus  egrediantur  refla:  AH,  BH,  CH.  inter  fe  srquales.  iraScrrCT 
anguli  AH1'’,  BHC,  AHC,  com- 
plentes quatuorreflos  f fint  inter  fe 
xquales.  Dico  aggregatum  ex  AH, 

BH,  CH,  minipium  e(Tc  omnium  cx 
ijs  lineis , qua:  duci  poliunt  a pun- 
flis  A,B,C,  terminata:  ad  aliquod 
aliud  punflum  pratter  H,  vt  exem- 
pli gratia  ad  punftum  G. 

Ducantur  refla:  Ab,  BC,  AC, 
erit  autem  triangulum  ABC,  xqui- 
laterum  , & cx  punflo  G,  duflx  fint 
Gl),  GE,  GF,  perpendiculares  ad 
reflas,  MO,  MN,  ON,  qua:  perpen^ 
dicularcs  duflx  intclligi  debent  ad 
AH,  BH.CH,  ita  ut  fiat  triangulum 
OMN  iequilatcrpm.  Intelligantur 
autem  duflx  GA,GB,  GC,  picQ 
aggregatum  reflarum  AH,EH,CH, 
minus  effc  aggregato  reflarum-. 

AG.BG,  CG,  & fic  de  quocunqut» 
alio  aggregato . Duflis  enim  HM,  HO,  HN,  item  GM,  GO,  GN;  manifeftum  cft  ei  Co- 
rollario eius , quod  prxmifimus,  Lemmatis,  aggregatum  altitudinum  triangulorum  MHO, 
MHN,  OHN,  nempe  aggregatum  reflarum  AH,  BH,  CH  «quale  elTc  aggregato  altitudi- 
num triangulorum  MGO,  MGN.OGN,  videlicet  aggregaro  reflarum  GD,  GE,  GF;  fe d 
aggregatum  reflarum  GA,  GB.GC,  maius  cft  aggregaro  reflarum  GD,  GE,  GF;  ergo 
aggregatum  reflarum  GA,GB,GC,maiuscftaggregatoreftarumHA,HB,HC.  Quo- 
niara  vero  idem  contingit  in  quolibet  alio  punflo  prxter  H,  dum  refl«  fcilicet  ad  illud  du- 
flx funt  ex  punflis  A,  B,C;ob  id  aggregatum  reflarum  HA,HB,HC,  eft  omnium  mini» 
mum  &c.  Quod  erat  oper.r  pretium  oftendere . 

At  vero  fi  reflas  tres  illos  angulos  ad  H,  con  Aituentes  fuerint  inter  fe  inaquales , vt  HC 
Hk,  HL.  Dico  aggregatum  ipfarum  minimum  efle,  e*  ijs  lineis  videlicet , qu*r  i prxdiflis 
punflis  I,k,  L,  duci  poliunt  coeuntes  ad  aliquod  aliud  punflum  prxter  H,  cuiufmodi  cft, 
exempli  gratia , purflum  G.  Duflx  finr  GI,  Gk,  GL . Quoniam  itaque  oAcnfum  cft,  ag- 
gregatum reflarum  HA,  HB.HC,  minus  efle  aggregato  reflarum  GA.GB.GC,  eft  au-  i 
tem  aggregatum  reflarum  AI,  1G;  BK,  kG;  CL,  LG,  maius  aggregato  reflarum  GA,  Gl 
GC;  ergo  co  magis  aggregatum  reflarum  HA,  HB,  HC,  minus  erit , quam  aggregatus 
reflarum  AI,  1G;  BK,  KG;  CL,LG;  demptis  communibus  AI,  BK,CL,  remanebit  aggt 
gatum  reflarum  HI,  Hk.HL,  minus  aggregato  reflarum  QI,GK,  GL.  Quoniam  vc 
idem  contingit  in  quocunque  alio  punflo  prxtcrH;  praptcrca  aggregatum  reflarum  I 
HK,HL,  erit  omnium  minimum.  Quod  oportebat  oftendere. 

DI  PROBLEMATUM  RESOLUTIONE  1FXTA'  VET 
De  Antiqua  Methodo  per  explicitum  Datorum  rvfui 
*d  Problemata  refoluenda , 


C A P V T XI. 


A Ntiquiores  Geomctr*  in  Problematibus  refoluendis  laboris  plurimum  experti  funt,' 
UrZ"m.'nm  iJL  Fhyficorum  vcftigia  fccuti , a principiatis  ad  prineipiaprocedcmes  ,•  propofitum- 
,,/WwMSw  igitur  Problema , faflum  fupponentes , quid  inde  fcquerctur , fcduld  meditari  con* 

7.”  fucuerunt>  vt  inde  tantum  deducerent,  quantum  ad  faciendum  fatis  oblato  Problemati 
1 * ‘ requiritur ; omneque  (ludium  eorum  huc  lanc  Ipcflabat , vt  in  Geometricis  fibi  compara. 

ren? 
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• Jefitvim,  ac  facultatem  inueniendi  Problemata , qua:  ipfis  proponebantur;  itrimb,  tcfte  R,/j«nw/ 
Pappo,  huius tantummodb vtilitatis gratia , refolutionis ratio inucnta cft . De  rcfolutio- 
ne  autem  gcncratim  fuperius  egimus , partitionem  ciufdcmcxplicantes . Duplex  autem-.  ,/ 
erat  genus , quorum  vnum  contcmplatiuum , in  quo  videlicet , quod  quxritur , vt  iam  exi-  amuui, 
ftens  ; & vt  verum  ponentes , perea,  qua:  deinceps  confcquuntur , tanquam  vera,  &c  s'^£; 
politione  funt , procedimus  ad  aliquod  conccfliim , quod  fi  verum  extiterit , verum  itidem,  p»« 
& quaefitum  erit , ac  dcmonftratio , qua:  refolutioni  ex  contraria  parte  rcfpondet . Qudd  fi 
fallo  euidenti  occurramus , fal  fum  etiam , & quxfitum  cOe , ncccffc  cft . 

At  problematicum genus,  quod propofitum cft , vt  cognitum  ponentes  per  ea, 
deinceps  confcquuntur,  tanquam  vera,  ad  aliquod  coucelfum  procedimus , quod  fi  fieri , 
compararique  poterit , quod  a Mathematicis  Datum  nuncupatur , etiam  & illud , quod 
propofitum  cft , fieri  poterit , ac  dcmonftratio  ipfa  refolutioni  ex  contraria  parte  rcfpon- 
dens . Verum  fi  impoiTibili  cuidam  euidenti  occurramus , quod  nimirum  fieri  non  poteft , 

& Problema  ipfum  erit  impoflibile,  fieriqi  non  poterit . 

Ad  Problema  verb  Determinatio  pertinet.  Eft  porro  Determinatio,  qux  declarat  quan-  r„n,mati, 
do,  &qua  ratione  Problema  fieri  poffit . Iam  autem  fuperius  commcmorauimus , qua: 
nam  ficiant  ad  Locum  Rcfolutum  , inter  qux  principem  tenet  locum  Datorum  doitrino , ’ 


Srfttn  prxfcrtim  apud  Pappum  Alexandrinum , & etiam  apud  alios  Probi: 

I ' Vtcunque  autem  Problema  fuerit  i fcommuni  fiquidem  Mathematicorum  confcnfu , tri- 
partitum  illud  cft , videlicet,  Planum,  Solidum , & Lineare,  fiue  Locale,  fiuc  non,  extiterit) 
pro  fui  folutione  artificiofam  Analyfin  expofeit  i nunc  illam , qua  Veteres  vtebantur  » tx-  Trip*T  litum 
plicabimus:  in  fequenti  Capite  in  medium  allaturi  illam,  quam  nos  paflim  adbibero "j1/- 
confueuimus , qux  tamctfi  non  multum  differat  ab  antiqua , tamen  eo  faltem  nomine  vidc-.^^  _ 

cur  ab  illa,  fecrcta , quatenus  minus  implicata  vii  procedit , Datis  non  accerfitis  cxplicite , c- 

buorum  vfus  plerunque  haud  parum  negoti;  faccffit . 

Vt  autem  in  arenam  defeendamus , pauca  quxdam  exempla  ab  Antiquis  accipere  tuua- 
bit  .eorum  fiquidem  imitatione , operofum  non  erit  oblati  Problematis  relolutionem  Pa- 
torum beneficio  inftitucre;  Primd  occurrit  illud  apud  Pappum  Libro  fcptimoProp.ya  ;in 
cuius  gratiam,  ex  eodem,  prxmittendum  eft  illud. 

Limma . 


Sit  quadratum  AD,'  & ducatur  BGE,  atque  ipfi  ad  rcitos  angulos  EPj  'jntclligatur 
" linea  BGE,  fccare  CD,  in  punito  G,  & AC  producam  in  E:  reda  verb  linea  E 


• rcSa 

j punito  G,  & AC  produitam  in  E:  reita  verO  Irnea  EF  fe- 

carc  BD  produitam  in  F.  Dico  quadrata  ex  CD,  GE,  quadrato  ex  DF  xqualia  cllc . 

'pacatur  flr  E,  ippCD',  parallela  EH;  reClus 

• • igitur  eft  angulus  CEH;  eft  autem  & reltus 
fEG;  ergo  & angulus  CEG,  angulo  FEH  eft 
aequalis  , dempto  nimirum  communi  angulo 
CEHi  reliquus  enim  CEG,  reliquo  F EH  a- 
qualis  eft  i fei  & reclus  angulus  E HE  a- 
a/ualis  erit  reCloBDG,  atque  eft  EH  aqualis 
BD;  eft  enim  EH  aqualis  CD,  atque  adeo  ipfi 
DB,  quod  eft  etiam  quadrati  latus  ; aqualis 

igitur  eft  EF,  ipfi  BG;  eum  enim  angulus  CEG,  fit  aqualis  angulo  FEH,  vt  oftcnfum  tft , 
fit  que  ipfi  CEG  aqualis  GBD,  erit  cr  CBD,  ipfi  FEH  aquatis ; tft  autem  rcdus  BDG  a- 
aqualis  recto  FHE;  ergo  & reliquus  reliquo , S"  triangulum  BDG,  triangulo  EHF  fimile  ; 
quamohrem  i t H E ad  EF,  ita  DB,  ad  BG,  e{r  permutando , vt  HE  ad  BD,  ita  EF  ad  BG-, 
tft  autem  HE  aqualis  BD;  ergo  & EF  ipfi  SG  aqualis  erit . guoniam  autem  quadratum 
tx  BP  aquale  tfi  quadratis  ex  BE,  EF,  quorum  rell angulum  eX  BF,  BD,  aquale  eft  re- 

• - G angulo  EBG;  in  circulo  enim funt , D,F,E,G,  puncta : anguli  enim  oppofiti  GDF,  FEG, 

. recti  funt ; quare  & reliqui  DGE,  EFD,  duobus  rectis  funt  aquales  i eris  propter  ea  re- 
ti, r ctangu- 
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it  angulum  BFD,  aquale  rect  angulo  BEG,  & quadrati  ex  E Fi  Cum  tnim  quadratam  tte  - 
fF  aquale  [it  duabus  quadratis  ex  SE,  E Fi  quadrat t autem  ex  BF  aqualia  [int  vtraque. * ■ 
ree  t angui  a FBD,  BFD,  dr  eadem  ratione  quadrate  ex  BE,  aqua/ia  jint  vtraque  rectam «. 
gula  EBG,  BEG,  erunt  rcctangnlu  FBD,  BFD,  aqualia  rectangulis  EBG,  BEG,  & qua-  . 
drato  ex  EF,  quorum  rect angulum  FBD  aquale  ejl  rect angulo  EBG, reliquum  igitur  BFD 
reliqua  BEG,  & quadrato  ex  EF,  hocefi  quadrato  ex  BG  e fi  aquale , Sed  rect  anguluuud 
BEG,  vna  cum  quadrato  ex  BG,  cH  rect  angulum  EBG,  vna  cum  quadrato  ex  EG,  hoc  ejt 
rect  angulum  ipjum  BEG , vna  cum  quadrato  ex  BG,  e fi  aquate  rect  angulo  EBG,  vna  cuwua 
quadrato  ex  EG;fiquidem  rectangulum  BEG  aquale  ejl  rcctangulo  BGE,  vna  cum  quadra* 
(o  ex  EGi  propterca  rectangulum  BlG,  vna  cum  quadrato  ex  BG,  aqualeefi  reclangat»  , 
BGE,  vna  cum  duobus  quadratis  ex  BG,  GEi  ejr  Jimiliter  rectangulum  EBG, vna  cum  qua*  , 
drato  ex  EG  aquale  e fi  rect  angulo  BG  E,  vna  cum  quadratis  ex  “G,  GE;  citm  igitur  eifitem 
fint  aqualia , & inter  [e  aqualia  erunt ; rectangulum  propterea  BFD  aquale  efi  rectangmla 
EBG,  hocefi  FBD,  & quadrato  ex  G E:  commune  auferatur  rectangulum  BDF,  ergo  reti* 
quum  quadratum  ex  FD,  quadratis  ex  BD,  GE,  hoc  efi  quadratis  ex  CDfiErefi  aquate. 

Problema  , 

Quadrato  ex  ifiente  AD  producere  AQ  in  E,  (fi facere  EF  datam } qua  ad  punctum  B ferti* 
neat , 


Refolut 

FAflum  iam  illud  fit , & a pun&o  E ipfi  BE 
ad  reftos  angulos  ducatur  EG.  quoniam 
igif ur  quadrata  cx  CD,  FE  atqualia  funt  qua- 
drato cx  DG,&  data  funt  qup  cx  CD.FE  qua- 
drata ; etenim  vtraque  ipfarum  magnitudine* 
datur ; datum  igitur  cft  quadratum  ex  DG, 
quare  & ipfa  DG,  & tota  BG  magnitudine  da- 
ta eft ; fed  & politione , ergo  femicirculus  iiLj 

» t refta linea BGdefcriptuspofitionc datur;  &* 
tranfit  per  punitum  E,  ergo  punitum  Epofi- 
b >(.d«.  ‘i0110  circumferentiam  contingit ; fed  & politione  reitam  lineam  AE.  datum  igitur  b effi  ; 
^ \4.o«v  fed  & B datum , quare  rcita  linea  BE  politione  dabitur c , 

Compofitio, 

Componetur  autem  fic  i 

Sit  quadratum  quidem  AD,  data  autem  rcita  linea  H,  & quadratis  ex  CD.&  H xqqj?  I 
le  Iit  quadratum  cx  DG,  maior  igitur  eft  GD,  quam  DC,  quare  & rcitangulum  GDB 
maius  cft  quadratoexDC.&idco  femicirculus  in reftalinea  BG  deferiptus  tranGbic  fo> 
pra  puniftim  C,  defcribatur,&;  Iit  BKEG,  producaturquc  AC  ad  E,  & BE,  EG  iungantur» 
i tx  axtur  ergo  quadrata  cx  CD,  EF  atqualia  lunt ' quadrato  cx  DG,  fed  quadrato  ex  DG  poneban- 
Onuiuman.  tur  aequalia  quadrata  ex  CD,  H,  quadrata  igitur  cx  CD,  H quadratis  cx  CD,  EP  funt  x- 
qualia , & oh  id  quadratum  cx  H atquale  cft  quadrato  cx  EF,  & rcita  linea  H reile  EF  x- 

Sualis , eft  autem  EF  data , ergo  EF  Problema  efficit ; itaque  dico  cara  lolam  hoc  efficere  ^ 
lucatur  enim  altera  ouaedam  linea  BL,  qux  fi  Problema  efficit  erit  NL  aqualis  EF,  maior 
autem  cft  FB,  quam  NB,  tota  igitur  BL  minor  cft , quamBE,  quod  fieri  non  poteft;  cft 
enim  BL  etiam  maior ; fccet  enim  BI.  circuli  circumferentiam  in  punitoM,  erit  BM  maior, 
quam  BE,  ex  alibi  dcmonftratisj  ergo  bL.quam  Be  multi  maior  erit;  non  igitur  BL  Pro- 
blema efficit , fed  fola  BE , 

V t autem  cognofeamus  vtra  ipfarum  maior  fit , demonftrabimus  hoc  padto «' 

Quoniam  maior  cft  BL  quam  BE,  & BF  maior  quam  BN,  erit  reliqua  NL  maior  quam» 

FE,  cft  enim  quadratum  cx  BL  aquale  duobus  quadratis  ex  BA,  AL,  quadratum  autem. 

ex  BE  aequale  quadratis  ex  BA.AE.&  cum  quadratum  ex  AL  fit  maius  quadrato  ex  AE, 

go&d 


quam  BE  maior . Rurfus  quadratum  ex  BF  aequale  eft  duobus  quadratis  cx  BD,  DF,  fle 
quadratum  ex  BN  itidem  xquale  quadratis  ex  BD,DN,  quid  cum  DF  fit  maior  quam- 
DN,erit  quadratum  ex  BF  maius  quadraro  ex  BN,  & ipfa  BF  quam  BN  maior ; fimiliter  Si 
inalijs  idem  contingere  demon  lirabitur.  Cum  itaque  BL  fit  maior,  quam  BE,  Sc  BF, 
•naior , quam  BN,  (equitur  NL  multo  maiorem  c(Te,  quam  FE;  & manilcUum  cft  eam . qu$ 
punflo  C propinquior  eft,  remotiore  femper  minorem  efle. 

Sit  exemplum  alterum  ex  eodem . 


angulos  agatur  v.u,  erit  '-L' 
circulum  contingens,  vt  igitur 

quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  Cb,  ita  eft  AD  ad  DBS  cura  enim  CD  circulum  con- 
tingat, Sc  Cb  fccet.erit  angulus  DCB  sequalis  angulo  CAB,  fcd  angulus  CDB  cft  commu- 
nis vtrique  triangulo  ACD,  CbD,  ergo  Bc  reliquus  reliquo  xqualis , & triangulum  trian- 
gulo  fimile ; vt  igitur  AD  ad  DC,  ita  CD  ad  DB,  & vt  AD  ad  CD.ita  AC  ad  BC,  vt  enim 
AD  ad  AC,  ita  DC  ad  BC,  ergo  permutando  vt  AD  ad  DC,  ita  AC  ad  BC,  ob  id  ex  co- 
roll.ao. Sexti;  prima  AD  ad  tertiam  DB  (erant  enim  AD,  CD,  BD  proportionales)  erit  vt, 
quadratum  primae  AD  ad  quadratum  fccundic  DC,  hoc  cft  vt  quadratum  ipfius  AC  ad 
quadratum  CB,  proportio  autem  quadrati  AC  ad  quadratum  CB  eft  data,  ergo  & pro- 
portio AD  ad  DB  data  erit  i cum  enim  detur  proportio  AC  ad  CB,  dabitur  etiam  propor- 
tio quadrati  cx  AC  ad  quadratum  ex  CB»  atque  cft  datum  punflum  B,  ergo  &D>  & linea 
f)B,  quare  & ipfa  AD  data  erit . 


Componetur  autem  fic.'  _ _ 

Sit  portio  quidem  circuli  ACB,  data  autem  proportio , quam  habet  E ad  Fi  fiat  vt  qua- 
dratum ex  E ad  quadratum  ex  F,ita  AD  ad  DBi 
Si  enim  fiat  vt  cxcelTus , quo  quadratum  cx  E excedit  quadratum  ex  F,ad  quadratum  ex 
F,ita  AB  ad  BDi  erit  componendo  vt  exceflus,  quo  quadratum  ex  E excedit  quadratum-cx 
Fvna  cum  quadrato  ex  F,  hoc  eftvt  quadratum  cx  E ad  quadratum  ex  F,  itaAD  adDB, 
ducaturquc  contingens  DC,  & AC,  CB  iungantur . Dico  reflas  lineas  AC,  CB  Problema 
efficere.  Quoniam  enim  vt  quadratum  cx  E ad  quadratum  cx  F ita  eft  AD  ad  DB,  vt  au- 
iem  AD  adDB,  ita  quadratum  ex  AC,  ad  quadratum  ex  CB,  vtfupraoftenfumeft,  pro- 

nterca  quod  CD  circulum  contingit,  erit  vt  quadratum  cx  E ad  quadratum  ex  F,ita  qua- 
dratum ex  AC  ad  id , quod  fit  cx  CB  quadratum)  quare  & vt  E ad  F,  ita  AC  ad  CB,  ergo 
'ACB  Problema  efficit . 

" Aliud  cx  eodem  fit  exemplum 


Problema . 

Circei:  ptrtiene  date  iit  recte  lini e AB  inflectere  ACB  in  det  e proportione . 

Re  f elutio. 


Compojitio . 


Problema. 


'Utetit  Utuis  AB,  AC  pofltiont  detis  i dneere  DE  parallelam  ree  te  linee  poflticnt  det  e , 6' fa- 
1,7  rert  ipfarn  DE  datam , hoc  eft  recte  linee  magnitudine  det  e aqualem . 


Rr  a Xe/olntio 
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Refolutio 


‘r 


f 1«  .1)41. 
b if.toAt. 


c xj.Dm. 


4 


FAdtum  iam  fit,  & per  A ipfi  DE  parallela  ducatur 
AF,  ergo  AF  parallela  eft  aifts  lineae  politione.» 
dat» , atque  c£l  datum  mmftum  A,  politione  igitur 
eft  1 AF.  Ducatur  per  E linea  EF parallela  ipfiAB, 
ergo  AF  cft  squalis  DE,-  data  autem  cft  DE,  quar?_i 
& AF,  data  eft l'  magnitudine, fcd  & politione;  & datu 
cft  punilum  A,  datum  igitur  cft £ & F;  itaque  per  da- 
tum punctum  F duifta  eft  FE  parallela  ipfi  AB  politio-; 
ne  datx  ; politione  igitur  c ft  FE,  fcd  & politione  AC, 
ergo  & punctum  E eft  a datum , & per  iplum  diuSa+ft 
De  lines  politione  data:  parallela , quare  & DE  poli- 
tione datur . 

Cempsfitio. 

Componetur  autem  fic.’ 

Sint  dux  redis  lines  Ai?,  AC  politione  dat* ; dqrq  autem  magnitudine  fit  re# a lineat 
in  qua  G cui  autem  parallels  ducantur,  fit  AF.&ponatiu-AF  ipfi  Gsqualis,  & per 
F quidem  ducatur  FE  parallela  AB,  per  E vero  ducatur  ED  parallela  EF ! Dico  ipfam  DE 
Problema  efficere.Quoniam  enim  DE  squalis  eft  ipfi  AF,&  AF  squalis  ipfi  G,  videlicet  li- 
nes dat* ; erit  & DE  dats  lines  G squalis ; ergo  DE  Problema  efficit ; manifeftum  au- 
tem cft  ipfam  folam  hoc  efficere,  namquj  propinquior  ipfi  A fcmper  remotiore  cft  minor  - 
Exemplum  alterum  ex  eodem  , 


**.- 

r*t, 

- 

t»p; 


Problema, 


^ircuUpopmnt  doto  AEC,  & fatis  dutiut  punaif  D,E  ixfitcttrt  DJE,  $ EC  ipfi 

DEfinllcUm.  “ ' ’ " ' " 


Refolutio,  J 


FAfcum  iam  fit , & a ptinSo  B ducatur  contingcnsBF,itaq» 
quoniam  contingit  quidem  BF.  fccat  autem  BC  erit  an- 
gulus FBC,  hoc  eft  DFb  squalis  angulo  A,  in  circulo, igitur 
lunt  A,B,E,F,  puncla ; quoniam  enim  angulus  DFB  cft  squa- 
lis angulo  A,  & funt  anguli  DFB,  BFE  squales  duobus reais, 
erunt  & quadrilateri  ABFe  anguli  BAE,  BFE  oppofiti  squales 
« duobus  roSis,  punita  igitur  A,B,F,E in  circulo a erunt,&ided. 


%y.uni,i  rpQangulum  ADB  reiftangulo  EDF  eft  squale ; datum  autem 


eft  ADB  redtangulum , qiiod  squale  fit  quadrato,  conringcn- 
tis.ncmpc  du<fts  ex  punito  D.qux  circulu 


e *<.D Mt. 

4 is-D»t. 
e 


™ r- -----  r_,f. alum  politione  datum 

ABC  contingit  in  G,  vti  cft  rc#a  DG,  quare  & reitangulunu. 
EDF  cft  datum,  & data  DE,  ergo  & DE,  fcd  & politione,  & 
datum  pun#um,D,  datum  igitur  & F,  a dato  igitur  punito  E 


ad  cuculum  politione  datum  contingens  duita  eft  FB,  ergo  FB  politione  eft  k data , & dfe 
tum  punitum  B,  fcd  & D datum , politione  igitur c eft  BD,  quod  cum  circulus  AbC  pofi-  1 
tione  fit , datum  erit  d&  punitum  A,  cft  autem  & C datum , vtraque  igitur  illarum 
AE  politione  data  erit  e . 

Compofitio  . 


A V1 


Componetur  autem  fic 

C If  circulus  ABC,  datavero  punita  D,E,  & quadrato,  contingenti?  nempj  DG,  squale 
v3  ponatur  re&anguluraEDF,  atque  a punito!;  ducatur  redta  |inea  FB,  quscirciuun- 
A ^ contingat-  iunitaque  DB  ad  A producatur,  & iungantur  AE,  BC , Dico  BC  ipfi  DE 

paralie- 


N. 
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parallelam  ede Quoniam  enim  reftangulum  EDF  «quale  eft  quadraro  contingentis , & 
eidem  «quale  eft  reftangulum  ADB,  erit  reftangulum  ADB  reftangulo  EDF  «quale , ia 
circulo  igitur  funt  punfta  A,B,F,E>  idcoquc  angulus  A,  hoc  eft  CbF  eft  «qualis  angulo 
WFD,  etenim  BF  circulum  contingit , & BC fecar , & funt  anguli  alterni , ergo  BC  ipnDE 
eft  parallela , ex  27.  lib.  primi  Elcm. 

Sed  ne  dum  experiri  placet  noftram  reloluendj  rationem  in  ijs,  qu*  fuerunt  ab  Anti- 
quis.  Problematibus , refoluta,  fed etiam  in  alijs , qu«  Rcccntiores  refoluenda  fumpfe-j», 
runt , huiufmodi  funt  fequentia , quibus  Marinus  Ghctaldus  antiqua  methodo  fatisfacere. 
fibi  propofuit, 

Problema  , 

Data  bafi  trianguli , differentia  Uterum , & angule  verticis  innenire  triangulam . 


RefoL 


utio  , 


• t»  0«. 


DAta  (it  trianguli  bafis  Z,  differentia  laterum  AB,  an. 

gulus  ad  verticem  «qualis  angulo  C»  (itque  repe- 
riendum  triangulum , 

Supponamus  illud  faftum , elTeque  triangulum  DAG, 

Cuius  bafis  aG  Ct  «qualis  Z,  angulus  ADG  ad  verticem., 
aqualis  angulo  C dato ; tandem  differentia  laterum  DA, 

PG  fit  AB,  qu«  pofitionc  , & magnitudine  data  fit . 

Quoniam  igitur  AB  eft  differentia  laterum  AD,  DG; 
ergo  BD,  DG  erunt  «quales  ,•  propterea.ccntro  D,  inter- 
ualloDB,  vel  DG.defcribatur  circulus  fecans  AD  pro- 
traftam  in  F,-  ducaturque  BG , Quoniam  igitur  datus  eft 
Singulus  ADG;  ergo  dabitur  angulus  FDG,  tanquam  re- 
liquus ad  duos  reftos , ergo  dabitur  etiam  angulus  FBG, 
dimidius  ipfius  FDG;  ille  enim  eft  ad  circumferentiam , 

Jijo autem  ad  centrum ; eft  autem  politione  data  BD,  que- 
madmodum & pofitionc  punftum  B;  ergo  , politione  da- 
bitur quoque  refta  BG;  quoniam  autem  in  ipfam  BG  a 
: elato  putifto  A dufta  eft  AG  magnitudine  data:  propte. 
hrei  & ipla  AG  dabitur  b pofitionc ; quare  & punftum  G pofitionc  datum  erit c . Sed  datur  b j Da( 
1 etiam  angulus  DGB,  cum  fit  «qualis  angulo  DBG,  ob  «quales  reftasDB,DG;  ergo  pofi-  c 
1 cione  dabitur  a rcfta  GD;  quamobrem  dabitur  , pofitionc  quoque  punftum  D;  quoniam.  4 
f jtaque  pofitionc  funt  dat*  extremitates  A,D,G,  pofitionc  datarum  AD,  DG,  ipf«  quoque  * ,J 
magnitudine  erunt  fdat« , 

‘ - CmpofitU ; 

Componetur  autem  hoc  modo 

PRoducat  ur  aB  in  F,  & fiat  angulus  FBG  «qualis  dimidio  anguli  H,  reliqui  ad  duos  re- 
-ftos , & in  BG  ponatur  AG  «qualis  Z:  angulo  vero  GBD  conftituatur  angulus  «qua- 
lis BGD.-  erunt  igitur  «quales  BD,  DG;  quamqbrcm  differentia  laterum  DA,  DG,  trian- 
guli DAG  erit  ipfa  AB  data , 

iCcntro  autem  D ad  interuallum  DG,  vel  DB,  deferibatur  circulus , quem  fecet  AF,  ia. 

J.trgo  angulus  FDG  ad  centrum  duplus  erit  anguli  FbG  ad  circumferentiam;  fed  eiufdem 
anguli  FBG  duplus  eft  quoque  & angulus  H;  ex  conftruftione ; ergo  angulus  FDG  angulo 
H «qualis  erit  * vnde  & angulus  ADG  ad  verticem  trianguli  «qualis  erit  angulo  C;  eft  au- 
tem & bafis. AG  «qualis  datas  Z ex  conftruftione.  Ergo  cqnftruftum  eft  triangulum  DAG, 
quale  oportebat  . 


s>- 


Lemma 


» 


> 
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Lemma  ad  /equiat  Problema'. 


.91/ 


Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  circuli,  bafis  vero  femidiameter  i & ducatur  line£2 
redta , non  ex  centro  circuli , fed  ab  altera  extremitate  aggregati  laterum , conftiruenscum 
eo  angulum  squalem  dimidio,  qui  cft  ad  verticem  trianguli , angulo,  illareSa  linea  ini 
circulum  incidet . t 

Sit  triangulum  DAG,  cuius  bafis  AG,  & centris  A,  interual- 
lo  AG,  defcrtbatur  circulus , dr  producatur  AD  in  Fi  vt 
DF fit  aqualis  DG,  aggregatum  igitur  laterum  AD,DG; 
erit  AF;  a punito  F,  ducatur  F Ii  faciens  angulum  AFl, 
aqualem  dimidio  anguli  ADG;  Dico  ipfiam  FI;  in  circu- 
lum incidere . Si  non  incidit , cadat  extra , vtFE;  Con- 
tinuetur igitur  DG,  donec fecct  ipfiam  F E,  in  E;fiuoniam 
itaq ; externus  angulus  ADE,  trtanguh  DFE,  aqualis  clt 
duobus  internis  DFE,  DtFi  quorum  vnus  nempe  DFE, 
ponitur  dimidius  ipfius  ADE;  erit  <*r  reliquus  DeF,  ipfius  ADe,  dimidius ; ergo  aquales 
erunt  anguli  DFe,  De  Fi  atque  adeo  aquales  erunt  rcita  DF,  DE;  quodcB  ab/urdum,  ttam 
DF,  ponitur  aqualis  DG;  delta  igttqr  FI,  in  circulum  incidet , guod&c. 

Problema. 

Data  bafie  trianguli , aggregato  laterum , & angulo  verticis , innentn  triangulum  l \ i 

Ee/olutio  . 


Sit  data  trianguli  bafis  Z;  laterum  aggregatum  AB; 

angulus  ad  verticem , squalis  angulo  C,  oporteat  re- 
ferire triangulum . 

Ponatur  iara  faftum;  fitque  triangulum  DAG, cuius 
bafis  AG,  Iit  squalis  data?  Z;  aggregatum  vero  laterum. 

AD,  DG  fit  squale  ipli  AB,  magnitudine , ac  politione, 
dats ; angulus  autem , ADG  ad  verticem , squalis  fit  an- 
gulo C,  iungatur  BG. 

Quoniam  igitur  compofita  ex  AD,  DG, squalis  eflipfi 
AB,  ablata  communi  A I ),  reliqua  DG,  reliqua;  DB  s- 
ualis  erit ; quare  circulus  centro  D ad  interuallum  DG 
eferiptus  tranfibit  per  Bjdcfcribatur;  ergo  angulus  ADG 
ad  centrum,  & duplus  erit  anguli  B ad  circumferentia,  fed 
datur  angulus  ADG;  ergo  dabitur  & angulus  B;  eft  au- 
oto-enutra.  tem  pofitionc  data  AB;  ergo  » & bG  pofirione  data  erit , 
b fcd  'Pfjm  BG  ® dlt?  Punflo  A dudta  eft  AG  magnitu, 

s if  .nat.  dinedata;  ergo  b & ipfa  AG  politione  quoque  dabitur, 

* »*a«.  datumque  « eritpunaumG,  &data  4 quoque  erit  GD 

pofitionc ; datur  enim  angulus  DGB,  quoniam  aequalis  cft  dato  DBG,  ob  squales  reda* 
Db,  DG,  quamobrem  & pun&um  D dabitur . Gum  itaque  dars  fint  A»D,G  extrcmitatcb 
datarum  politione  A D,  DG,  ipf*  quoque  magnitudine  dat*  erunt , 

1 Compofitio . . ,j\ 

■ Componetur  autem  fic 

CEmro  A ad  interuallum  dats  Z, squale,  deferibatur  circulus,  & fiat  angulus  ABC 
squalis  dimidio  anguli  C;  ergo  ex  eo , quod  prsmilfiim  cft  Lemmate  reda  BG  inci. 
det  in  circulum  fub  A centro  dcfcriptnm ; incidat  in  G,  Sc  iungatur  AGi  fiat  vcr6  angulo  B 
jfqpalis  angulus  bGD;  erit  proptcrca  DG  squalis  DB:  addita  communi  AD;  compofita^ 
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ex  AD,  DG,  erit  zqualis  AB . Centro  autem  D interuallo  DB,  vel  DG,  deferibatur  cir- 
culus BG;  ergo  angulus  ADG  ad  centrum  duplus  erit  anguli  B ad  circumferentiam ; cft 
autem  C duplus  anguli  B,  ex  conflruSione ; ergo  angulus  ADG,  angulo  C aequalis  erit, 
eft  autem  bafis  AG,  atqualis  datat  Z,  ex  conftru£ionc . Conflruftuin  igitur  triangulum- 
erit  DAG,  quale  conftruendum  proponebatur . 

Letum*  ud  fe  jutus  Problema', 

Si  duo  anguli  in  ratione  dupla  eidem  circumferentia;  circuli  infiderint,  duplus  autem 
fuerit  ad  centrum , alter  ad  circumferentiam  crir . 

Duo  unguli  GDF,  CBF,  eidem  circuli  circumferen- 
tia GF  infi flant-,  Jit  que  ungulus  GDF  ud  centrum 
circuli , usque  duplus  unguli  CBF.  Dico  ungu- 

, Ium  G BF  ud  circumferentium  efie.  Si  enim  tuto 
l i cll  ud  circumferentium  erit  intr*  vel  extru  cir- 
culum. Sit  ft  peri  poteji  primum  intra  circulum, 

: & produc  uturGBud  circumferentium  vf que 

C,  iungutur  FC\  erit  igitur  ungulus  GDF  ud  cen- 
trum 'duplus  unguli  GCF  ud  circumferentiunLj  , 
fed duplus  ejl  etiam  unguli  CBF  ex  hjpothefi ; er- 
go ungulus  GBF , angulo  GCF  aquulis  erit,  exter- 
nus interno  quod  cB  abfurdum;  ungulus  igitur 
' GBF  non  cadit  intra  circulum . 

Deinde  fit  ungulus  GBF  extra  circulum  j ergo  vel 
Vtraque  redarum  GB , FB,  vel  J altem  vna  circu- 
lum ipfum  fecubit . Secet  illum  G B reda  in  pun- 
-v  MoC,&  iungutur  FC\  erit  igitur  ungulus  GDF 
C ad  centrum  duplus  unguli  GCF  ad  circumferen- 
tiam fcd  e fi  duplus  anguli  B ex  hjpotbefi ; ergo 
angulus  GCF,  angulo  B aquulis  erit , externus 
interno  quodefi  ulfurdum . Non  tfi  igitur  ungu- 
lus GB?  extra  circulum ; non  intra , vtfupra  de- 
rqoufirftunoefi  i ergo  erit  ad  circu  mferen  tiam , 

Problema  I 

■ Hat*  differentia  figmentorum  bafeot  trianguli , ug- 
1 gregat  o luterum , & angulo  ver  (icit , inuenirca 
• triangulum , 


Befilutio': 

DAta  fit  differentia  regmcntdriimbafeos  trianguli  AB, 
laterum  aggregatum  fit  Z,  angulus  ad  verticem  fic 


|UO 

lo 


DG,  quod  fit  minus  latus,  deferibatur  circulus  fecans  la- 
tus AU  produdtum  in  F,  bafin  autem  AG, in  E.  Erunt  * igi- 
tur BE,  EG  xquales , quamobrem  differentia  fcgmcnrorum 
AEjEG.crit  AB . Sit  igitur  Ab,  politione , ac  magnitudi- 
ne data,  compofita  autem  ex  lateribus  AD,  DG,  hoc  cft  _ ■ . , . , 

ipfa  AF,  fit  xqualis  Z.  At  angulus  ADG  ad  verticem  fit  aqualis  angulo  C-  mngantuf 

fi|3 

Quoniam  itaque  datur  angulus  ADG,  dabitur  etiam  & angulus  FDG,  vtpot*  reliquus 
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"ad  duosrefloi,  dabitur  quoque  angulus  FbG,  vtpoti  'dimidius  anguli  FDG;  liquide® 
fc  »».»<*.  angulus  FDG  ad  centrum  duplus  cft  anguli  FBG  ad  circumferentiam ; politione  igitur  b 
data  erit  bF,  quoniam  politione  datur  & Ab,  & quia  datum  cft  punftum  A,  a quo  in  BP 
e .i,»*/,  duflacft  AF;  magnitudine  data:  propterea  dabitur  « ipfa  AF  politione  quoque : vnde  & 
d politione  dabitur '(punftum  F;  quoniam  verb  datus  cft  angulus  ADGad  centrum,  datui 

r 1’  d«  cr'!  & angulus  AFG  ad  circumferentiam , vt  cius  dimidius , atque  data  erit c politione  FGs 
g quare  datum  erit  r&  punitum  G;  eritque  s data  quoque  politione  GD,  quoniam  datus  eft 

angulus  DGF,  cum  hic  ob  squalia  latera  DG,  DF  fit  aequalis  angulo  DFGi  quamobrem 
k *s-v*h  daJiun  erit h & punitum  D.  Cum  itaque  dat®  lint  extremitates  A,D,G  datarum  pofitiortv# 
AD,  DG,  AG,  ipljc  quoque  & magnitudine  dat*  erunt, 

Compofitio  , 

Componetur  autem  lic 

PRoducatur  Ab  in  G,  & Hat  angulus  GBF  aequalis  dimidio  anguli  H,  quem  relinquit  i 
duobus  rcltis  angulus  C;  & in  BF  ponatur  AF  squalis  Z;  liat  autem  angulus  aFG  x- 
qgalis  dimidio  anguli  C:  angulus  vero  FGD  aequalis  angulo  AFGi. erunt  igitur  squales 
DG,  DF:  communi  addita  AD.compolita  quidem  ex  lateribus  AD,  DG  trianguli  DAG 
squalis  erit  ipfi  AE,  hoc  eft  Z dat* . 

Mox  verb  centro  D,  interuallo  DG,  vel  DF  deicribatur  circulus  bGF.  Quoniam  igitur 
angulus  C duplus  cft  anguli  aFG  ex  conftrudtionc , limiliter  & angulus  A 1X5  ad  centrum 
duplus  eft  anguli  AFG  ad  circumfercntiam;erit  propterea  angulus  ADG  ad  verticem , da- 
to angulo  C xqualis;  quamobrem  & angulus  FDG  angulo  H;  cft  autem  angulus  H duplus 
anguli  FbG,  ex  conftruitione ; proinde  & angulus  FDG  eiufdcm  anguli  FBG  duplus  erit ; 
cft  autem  angulus  FDG  ad  centrum  infiftens  circumferentis  FG,  cui  pariter  angulus  FBG 
infiftit ; ergo  ex  eo , quod  prsmiflum  cft  Lemmate , angulus  FbG  ad  circumferentiam  erit» 
% I agatur  ipfi  aG  perpendicularis  L E:  propterea  squales  erunt J BE,  EG:  quamobrem  differ 
rentia  Tegmentorum  AE,EG  erit  ipfa  AB^ata.  Confauffuro  clt  ergo  triangulum  DaG 
quale  oportebat, 

lemma  'primum  ai fequensprot/emi' 

Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  circuli , differentia  vero  laterum  femidiameterj  fle 
ducatur  linea  refla  non  ex  centro  circuli , fcd  ab  altera  extremitate  differentis  fcg- 
mentorum  bafeos  conftituens  cum  ea  angulum  squalem  dimidio , qui  cft  ad  verti- 
cem trianguli,  angulo,  illa  redta  linea  circulum  fccabit . 

Sit  triangulum  DAG,  in  qua  perpendicularis  DE,  ficet  bajin  AC  in  E;  centra  autem  D,  »*- 
teruallo  minoris  lateris  DG,  defcribatur  cirtulus  fecans  latus  AD  produdum  in  pandit 
H,f,  bafin  veri  AG  in  Bi  Uterum  igitur  DA,  DG  differentia  erit  AH,  differentia  veri 
figmentorum  AE,  EG,  erit  EB,  iungantttr  autem  BH,  FG , 

Quoniam  igitur  quadrilatcrum  FCbH  tfi  i»  circulo,  an- 
guli HBG,HFG  funt  ex  aduerjo  duobus  redis  aquales ; fid 
& anguli  H bG,  HBA funt  aquales  duobus  redis . ergo  an- 
guli HBG,  H FG  angulis  HBC,  Hi' A aquales  erunt;  dempto 
igitur  C Ommurtt  angulo  HBGy  reliquus  HfG , reliquo  HBA 
aqualis  erit ; fcd  angulus  HfG  ad  circumferentiam  dimi- 
dius cft  anguli  HDG  ad  centrum ; ergo  & angulus  HBA 
eiufdcm  anguli  ADG  dimidius  erit.  Diet  igitur  circulum 
./■l  fid  A centro , interuallo  AH deferiptum , fecari ab  ipfiua 

BH . Manifestum  eft  autem  ipfam  BH,  in  cum  incidere  , 
quoniam  pundum  H eft  in  circumferentia , fi  igitur  eum 
non fecat,  tangit.  Tangat fiftcn poteft , contadus  erit  in  H-.iungatur  autem  BFj  erga 

a lL  urhj.  redus  erit  * angulus  AHB,  & ideo  aqualis  redo  HBF,\qui eft  m Jemuirculo : quare pa- 

fc  »7  ■fini,  ralle  la  erunt  B At, BF,  quod  eft  ab  fur  dum : conueniunt  enim  in  F . Non  igitur  BH  tangit 

circulum , cuius  centrum  Afedfecat . foderat  dcmonftrandum , 


toJSB» 


Ctmpojitio 
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Qcuudum  id  idem. 

SCCet  circulum  luo  t\  centro  redta  linea  BUL  in  punftis  H,  L 
' & p«-  punftum  H,  quod  fit  propius  ad  B,  ducatur  altera  re- 
* da  aHI.  Dico  angulum  IHb,  minorem  efle  redo. 

"Diuidutur  enim  HL  biftrum  in  E,  & suugutur  AE;  r citus  igi- 
i'  + tur  erit  ungulus  AEH ; tc  proinde  ungulus  EH A relto  minor , 
eiem  tres  unguli  cuiuslibet  triunguli  , ulque  udeo  triunguli 
AEH.Jint  ujuulcs  duobus  relhs ; ftd  ungulus  EHA  aquulis  efi 
ungulo  IHB,  cum  ftnt  ud  verticem  i ergo  & ungulus  IHBrelta 
minor  erit. 

Problema 

JUtu  differentia  \ fegmentorum  bujios  triunguli , different iu  luterum  i & unguit  vertieii , ini 
fienire  triangulum . 


1 le/ilutit 

D Ata  fit  differentia  fegmentorum  bafeos  trian- 
guli Ab,  differentia  laterum  Z,  angulus  ad 
verticem  aequalis  angulo  C,  oporteat  reperire  trian- 
gulum  • 

Fattum  iam  fit  , atque  triangulum  illud  cflo 
triangulum  D ' G,  in  quo  perpendicularis  DE;  cen- 
tro autem  D,  interuallo  minoris  lateris  DG,  deferi- 
bltur circulus fecans latus  DA,  inH,  &bafin  AG 
in  K bafeos  igitur  fegmentorum  AE,  EG,  differentia 
erit  A p,  laterum  autem  DA,  DG  erit  aH  . Sit  igi- 
tur ab poGtione  atque  magnitudine  data,  at  ipJ 
AH  efto  aequalis  dat*  Z,  angulus  autem  ADG  ad 
verticem  aequalis  angulo  C:  protrahatur  A D vfquc 
ad  circumferentiam  m F,  & iungantur  Hb,  BF,  FG. 

*'  Quoniam  igitur  quadrilaterum  FG  BH  eft 
<ulo , anguli  HbG,  HFG  cx  aduerfo  duobus 
sfcqualcs  erunt ; fcd  & anguli  HBG,  HBa  duobus 
dis  funt  squales ; ergo  anguli  HBG,  HFG,  angulis 
HBG,  HBA  squales  erunt:  auferatur  vtrinque  av 
gulus  HBG;  reliquus  igitur  HFG,  reliquo  HBA  s- 
qualis  erit  i fcd  angulus  A DG  ad  centrum  duplus  eft 
anguli  aFG  ad  circumferentiam  ; ergo  & anguli 

HBA  duplus  erit  angulus  ADG,  fcd  datur  angulus  aDGj  qaouur  cuaui  «•  "■5“'" 
quare  dabitur 1 BH  pofitione . Quoniam  autem  a dato  pundo  A in  ipfara  BH  dufta  eft  AH . 

, magnitudine  data , dabitur  *>  aH  quoque  pofitione , de  ob  angulum  datum  HbF  (eft  enim-  ( f 
■ redus in fcmicirculo) data « erit  bF  politione  ,&  datum  quoque ent punftumF,  quamo-  d „ 
Brcm , & data ' magnitudine  quoque  erit  HF;  Quoniam  autem  squales  funt  HD,  DF  da- * »«£ 
Bitur  punitum  D,  fed  datur,  3c  punftum  G;  ergo  dabitur 1 DG  pofitione , Se  magnitudine , { ttMmt 
j & punftum  a;  ergo  & AD,  AE  pofitione  s & magnitudine  dat*  erunt . 


I94XK 


Componetur  autem  fic . Centro  a interuallo  reas  u squau , aciw.u-,».  -«<■»* « . « 
fiat  angulus  ABH  squalis  dimidio  anguli  C:  ex  eo  autem  quod  primo  loco  prsmil- 
fum  eft  lemmate  redta  bH  circulum  ipfum  fccabiti  fecct  autem  in  punft is^H.L-per  punaum 


V 
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vero  Hi  quod  propius  fit  id  B.-re$a  ducatur  linea  AHIipfi  vero  BH  ducatur  perpendicip 

laris  bF.  , 

Quoniam  igitur  cx  eo , quod  fecundo  loco  prxmiflum  efl  Lemmate  angulus  IHB  minor 
eftrcdo,  & angulus  FBHrc&us,  erunt  ambo  fimul  duobus  re&is minores,  ac  .proinde*» 
coilnmt  reCtx  Iuicx  aI>  BF,  coeant  in  F,-  fecctur  autem  HF  bifariam  in  D:  & centro  D,  in- 
tcruallo  DHi  vel  DF,  circulus  deferibatur , cuius  circumferentia  tranfibit  ncccfTarid  per  B» 
oh  redlum  angulum  HbF,-  mox  autem  protrahatur  AB  donec  circulum  fecet  FBHin  G,  8c 
iungantur  DG,  FG:  ipfi  autem  aG  ducatur  perpendicularis  DE,  erunt  igitur  squales  bE, 
EG.&'4eo  differentia  fegmentorum  AE,EG  erit  ipfa  AB  data . Nondifiimilircr  quoniam 
squales  funt  DH,  DG,  vt  femidiametri : differentia  quidem  laterum  AD,  DG  erit  aH,  cui 
squalis  eft  Z data  ex  conftructione.  Supcrcft  oflcndendum , qu6d  angulus  aDG  ad  ver- 
ticem trianguli  DaG,  squetur  angulo  C,  idque  fic  dcmonftrabitur . Quoniam  etenim 
quadrilatcrum  FG  BH  ellin circulo,  anguli  HbG,  HFG ex aduerfo duobus reflis erunt 
squales:  fed  & anguli  HbG,  Hba  funt  squales  duobus  rc&is  ,•  ergo  anguli  HBG,  HFG» 
angulis  HbG,  HBa  squales  erunt : dempto  communi  quidem  angulo  HbG  reliquus  HFG 
reliquo  Hba  squalis  erit,  fed  anguli  HFG  ad  circumferentiam  duplus  efl  angulus  HDG 
ad  centrum,-  ergo  & anguli  HBa  duplus  erit  angulus  aDG,-  fed  & angulus  C duplus  eft  an- 
guli HBa  cx  conftrudtione : ergo  angulus  aDG,  angulo  C squalis  erit . Quod  erat  opere 
prstium  ollcndcre.  Conflruttum  cft  igitur  triangulum  DaG  quale  oportebat . 


f d 
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DE  METHODO,  PER  IMPLlCtTVM  DATORVM  FSFM,  QTAM 
ductor  m locum  Jntiqit*  iam  explicat <e  fubrogauit , & m Proble- 
matum Refolutiombus  adhibere  confueuit . 


C A P V T XII. 


Ji>atir2  vfus 
ia  frablem»' 
tum  rtfclatir* 

t.ibm  mfli 


QVamuis  Antiqua  Methodus  beneficio  Datorum  ad  Problemata  rcfoluenda  com? 
mendabilis  fit , magnique  facienda , tamen  non  defuerunt , nec  defunt , quibus  illaJ 

I _ I nA»Mir  m-nfom  AAnfim»}!  Ar  />vr\r>/^ittM# 


M,»,  minus  probetur,  cum  arbitrentur  inde  potius  mentem  confundi , & expeditius 

nirr.dn  finij'  Froblcmatibus  fatisficri  ncgledlo  Datorum  vfu . Cum  hac  de  re  iampridem  Ioannes  Atn 


s"'""1  c,r‘~  tonius  Roccha  Regienfis  felicis  memoris , & ego  diflcrcrcmus  Ferraris  commorantes,  vbl 
is  pro  Scrcniffimo  Francifco  Mutins  Duce , Mathematici , & Ioannes  Fontana  Architc&i 
partes  fuftincrcnt ; ego  autem  pro  Innoccntio  X.  P.  M.  in  negotijs  Vallium  Coraadi ; Ma- 
thematici perfonam  gererem , & Ioannes  Azzonius  Architedi  munere  fungeretur  aduerrf 
plurimum  eum  effe propenfum in deteftationem  vfus  ipforum  Datorum,  dicentem,  nihil 
inde  vtilitatis  auriri ; tunc  amem csp' 


:spi  (cius  enim  au&oritas  apud  me  non  parum  habeba* 

momenti,  cum  cu  ingenij  alacritate  fumma,  in  his  diiciplinis  pollere  cognouiflem)  cspi  in- 
quam perpendere  num  loco  illius  Rcfolutionis  ab  Antiquis  vfurpats  ,qus  nimirum  Dato- 


ttwtfum- 


rum  vfu  perficitur , atiaquxdam  fubftitui  poffet  non  inferioris  vtilitatis  i atque  tandenu 
mihi  licuit  hanc  ipfam  excogitare , per  implicitum  Datorum  vfum , quam  hic  paucis  fubij- 
qiam.  In  eo  porrb  confidit,  vt. 

Confideremus  ex  hypothefi  quod  Problema  ipfum  fit  fa&um , quid  inde  confcqua- 
turi  nani  hunc  in  modum  ratiocinando  peruenimus  ad  ea,  qua  data  funt,  ac  notant 
evnde  quod  queritur , datum  redditur , & ex  datis  licet  perficere. 

Sed  vt  re&iiis , atque  clarius  hoc  explicemus , non  nulla  in  medium  afferemus  exempla^ 
& primo  illa,  quorum  Antiqui  beneficio  Datorum  refolutioncsinflitucrunrj  deinde  veri 
alia , qux  nobis  propolin  refoluenda  fuerunt . 

Hxc  autem  refolucndi  ratio  definit , vbi  Theorema , fed  Theorema  in  verum , quafenul 
huiufmodi  atq;  in  (impuro»  Problema  in  verum  prout  aliquod  fi&ihilc  atq,-  in  r«F. 

Illud  porro  commemorandum  videtur , nimirum  ad  quamlibet  Analylin  inftiruendam  » 
opus  quadam  effe  prxparatione , ad  fuppofitum  accerfira  quod  cuique  perfpcdum  fiet,  fl 
Problematum  antiquas  refolutiones.  aducrtcrit.in  quibus  prsmittit ur  conftrutiionis  quod- 
dani  rudimentum ; mox  ex  Analvfi  riti  celebrata , numeris  omnibus  abfoluta  conftrudio 

deduci- 
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deducitur;  quod  plus,  minufue  faciendum , prout  oblati  Problematis  expofcit  natura^* 
quamobrem  non  mirandum , fi  nos  itidem  ante  ipfius  Analyfcos  inftitutionem , aliqua  pro- 
libemus ad  Geometricam  effc&ionem  fpetftantia Nam  id  quoque  Veteres  facere  contue» 
nerunt , quodque  in  prachabita  decenti  prxparatione , neccffitate  c oafti  adhibuerunt  in-, 
effc&ione  ex  inftituta  Analyfi,  deprompta , poftmodum  inculcarunt . Sic  apud  harum  Di- 
fcipli narum  Proceres  Pappum  Alexandrinum , Archimedem , Apollonium , obferuare  li- 
cet; cum  non  femel  primo  Analyfcos  vertibulo  pr«cipia:ur , vt  recta  ducatur  circulum- 
contingens;  quxdam  agamur  line*  ; circulus  ex  dato  punito,  tanquam  centro  dato  qui- 
dem inteniallo  deteribatur , & id  genus  alia , qn.r  deinceps  Analyfi  inftituta  in  cffcaionc 
jnde  dcdu&a, repetuntur ; proptereaquamfxpifliinc quidam  effictionis  adumbratio,  vel 
£ mauis  rudimentum , non  praemittendum  ex  arte  fcd  ingenij  potius , qua  quis  pollet  ala- 
critate folcrti3que , nemini  profecto  licet  inficias  ire . 

Methodum  autem  hanc , vt  fane  decet , prius  in  Problematibus  ab  alijs  antiqua  Metho- 
do fcilicct  Datorum  vfurefolutis;  poftmodum  in  ali/s , qua:  nobis  huius  arui  prxclariffimi 
Ccomctr*  refoluenda  propofuerunt  experiri  iuuabit. 

Problema  . 

'^tndroto  cxijicnte  AD,  producere  'AC  in  E,&ftcereF  dttm,  qut  id  punitum  B perimet/. 

Refolutio, 

Sit  iam  fc&um , fltque  redta  H,  cui 
-EP  «qualis  cffc  debeat . Quo- 
niam igitur  H retta  linea  data  arciua* 
lis  cft  reiti  EF,  erit  etiam  quadra- 
tura ex  H arquale  quadrato  EF;vtrin- 
que  addito  communi  quadrato  CD; 
ergo  quadrata  C D,  & H «quali*-1 
erunt  quadratis  CD,  & EF,  lcd  ex 
Lemmate  quadrata  CD,  & EF,  x- 


Exemplum.# 

E 


« s 


qualia  funt  quadrato  D^i  ergo  qua- 
drata CD,  & H aequalia  erunt  quadrato  DG,  hinc '. 

Compojltio 

frotrthttur  SO  in  C,  iit  vt  qutdrtto  ex  DG  tqtitlU  (!nt  quidriti  ex  DC  &H,&  fuper  Efim.  c». 
BG  dejeripto  ftmicirculo  BEG,  f mi,  vtfupn  oHcufum  efl  trinjitit fuper  punBum  C:  pro-  " 

trthttur  AC  donec  occurrit  eitu  per ip  heri*  in  E , tjr  tgtinr  EB.  Erit  enim  EF  uqutlit  H.  uttl. 

Piat  vtdifiumeft. 

Quoniam  igitur  quadrata  ex  CD,  & H,  per  conftru&ioneni  «qualia  funt  quadrato  DG, 
fcd  quadratum  D^  ex  antecedenti  Lemmate  «quale  eft  quadratis  CD,  &EF;  ergo  qua- 
drata CD,  & H «qualia  erunt  quadratis  CD,  & EF;  vtrinque  fublato  quadrato  CD;  ergo 
quadratum  H «quabitur  quadrato  EF;  ergo  Sc  H «quabitur  EF;  quod  facere  oportebat. 

3 Cxtcra  yero  patent  ex  lupradiiftis . 

Problema* 

. Circuli  portione  dttt  in  reli * linet  AB,  infleltert  ACB,  in  eltt*  proportione  EtdF. 

Refolutio , 

"5S. . -ii 

§it  iam  fidum , 3c  a punEo  C du&a  intelligatur  reda  contingens  CD. 


Jiempl 


Sf  a 


Qponiam 


3*4  CA.ROLI  R E N A l D I N I I 

Quoniam  igitur  eft  vt  E ad 
F,  ita  AC  ad  bC;  ergo  vt  qua- 
dratum E ad  quadratum  F,  ita 
quadratum  AC  ad  quadratum 
BC,  fcd  vt  quadratum  AC  ad 
quadrarum  BC, ita  quadratum 
AD  ad  quadratum  DC.cunu.  A 
fit  vt  AC  ad  BC,  ita  AD  ad 
DC;  ergo  vt  quadratum  E ad 

quadratum  F,  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC,  fcd  vt  quadratum  AD,  ad  quadrat, 
tum  DC,  ita  eft  AD  ad  DB,  cum  aD,  DC,  DB,  lint  proportionales ; ergo  vt  AD  ad  DB,  > 
ita  quadratum  E ad  quadratum  F,  , 

Comfofitio  , 

teli*  AB  data  addatur  BD,  ita  vt  data  AB  cum  adiunlta  ES,  *i undem  ad  i unii  am  EDi 
rationem  habeat , quam  quadratum  E ad  qui 
C A,  CS  , ertt  enim  vt  E ad  F,  it * AC  ad  BC. 


ZfiBio  Ct 

mttncMfxA  r at  tonem  habe  At , quam  quadratum  E ad  quadratum  Ei  dutfaquc  tangente  DC , agantur 


Quoniam  igiryr  eft  vt  A D ad  DB,  ita  quadratum  E ad  quadratum  Fj  led  vt  AD  ad  DB» 
Ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC, cum  AD,  DC,  DB  fint  proportionales:  ergo  vt 
quadratum  E ad  quadratum  F,  ita  quadratum  aD  ad  quadratum  DO  fcd  vt  quadrarum» 
AC  ad  quadratum  BC,  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC,  ctkm  fit  vt  AC  ad  BC,  itaj 
A D ad  DC:  ergo  vt  quadratum  E ad  quadratum  F,  ita  quadratum  aC  ad  quadratum  BC» 
ergo  ve  E ad  F,  ita  AC  ad  BC, 

Problema  l ■ x • 


! «replum.-  gtfti)  lineis  At,  AC  f optione  datis , dntert  SE  parallelam  reti*  linea  pefttitot  data,  ^j5* 

e ere  ipfam  SE  datam , hoc  eft  reU*  line*  magni  tuditet  d*U  aqualem , 

Ae [elutio 

' O It  iam  faflum,  & refla  G fit  data , cui  arqualis  dufla 
O fit  DE  parallela  reflat  aF.  Confiderandum  eft  quid 

inde  fcquatur . 

Quoniam  igitur  DE,  eft  arqualis  C,  Sc  parallela  ipf» 

AF,  ergo  dufla  EF  parallela  ipfi  a B erit  a D EF  para!» 
lelogrommum : ergo  aF  cui  parallela  eft  DE,  erit  atqua- 
lisG, 

Compoftti o, 

tfiui,  ou-  putatur  AF  faciens  angulum  quemeunqut  cum  ipfa  EA,  ® 

7^'yT  ‘<U-  & t4*  “Vtln  G:  mox  agatur  FE  parallela  ipft  EA ; i - 

i»eta.  ducatUrquc  ES  parallela  tpft  AF:  nam  SE  problemati  fati  i faciet  i 

Quoniam  igitur  AF,  cui  parallela  dufla  eft  DE,  eft  xqualis  C;  ergo  dufla  EF  parallela» 

ipfi  ab,  erit  aU  EFparaUelogratnmum,  atque  ade6  DE  xqualis  aF:  creo  DB  eft  xqualis 
C,  & parallela  AF , 

Exempiunu,  Problema  r 

Circulo  poftthne  dato  ABC,  & datis  duobus  punliis  S,  E,  infttHere  BJE,  fjr  factrtMC  ipf 
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• ‘ ' Rtftlnti* , 

SVpponatur  iam  fa*  Titpima,  & 

dum , ita  vt  du&is  jjttmd*  fym 

DA,  EA  occurrentibus 
peripherix  circuli  in  pG- 
&is  B.C.du&a  BC  fit  pa- 
rallela DE;  ex  D aga- 
tur circulum  contingens 
DG,  & ex  B contingens 
BF.  Quoniam  igitur  BC 
clt  parallela  rcStx  DEs 
ergo  BF  circulum  tan- 
gens in  pun&o  B,  cadit 

fuper  C, DE, facies  agulos  alternas  DFB,  FBC  «quales:  fed  BF  tagir,  & BC  fccat  circulu, 
ergo  in  prima , & fecunda  figura  angulus  FBC  xquabitur  angulo  D AE,  fed  angulus  DFB 
erat  «qualis  angulo  FBC;  ergo  angulus  D Fb  xquabitur  eidem  angulo  DAE;  fed  angulus 
ad  D communis  eflvtrique  triangulo  BDF,&  ADe;  ergo  & hxc  ipfa  triangula  erunt  x- 
quiangula , & inter  fe  fimilia ; ergo  vt  AD  ad  DE,  ita  DF  ad  DB;  ergo  rc&angulurti  aDB 
xquabitur  rcdangulo  EDF;  fed  rcdangulum  ADB  xqualecft  quadrato  dG;  ergo  rcftan- 
gulum  Eo  Jr  xquabitur  quadrato  t>G,  ergo  erit  vt  Eo  ad  eG,  ita  oG  ad  oF. 


\ 


Ctmpojiti o . 

DhR*  DG  tingente  fst  vtDt  tdDG,  iti  DC  id  DF,  & ex  F dntit.nr  rcttl  FB,  tingens  cir- 

tulum  ,& ttr  B igitur  DA;  mtxver»  dttcitttr  FA:  igiturquc  tCibscc  enim  erit  piriUe-  ^,ir g *=■ 
'u,pfiD\  ... 

Quoniam  igitur  eft  vt  E’’  ad  DG,ita  DG  ad  DF;ergo  redangulum  EDF  xquabitur  qua- 
drato L)G;fcdreftangulum  ADB  xqualecft  quadrato  CGicrgo  reflangulum  ADB  xqua- 
Ijirur  redangulo  E Fiergovt  ADad  DE,  ita  DFad  DB.  crgo  hxc  ipfa  triangula  erunt 
«quiangula , St  inter  fc  fimilia , fed  angulus  ad  D communis  efl  vtrique  triangulo  BDF,  & 

AcE;  ergo  angulus  DFB  xquabitur  angulo  DAE,  & angulus  DeA,  xquabitur  angulo 
DBF;  fed  BF  tangit , B . verft  fccat  circulum : ergo  in  prima,  & fecunda  figura  angulus 
FBC  xqualiscric  angulo  DAE;  ergo  angulus  DFb  xquabitur  angulo  FBC,  ergo  BF  cir- 
culum tangens  in  pun&o  B,  cadit  fuper  BC,  DE  faciens  angulos  alternos  xquales ,-  ergo 
reda  BC  erit  parallela  redx  DE. 

» Refolutio. 

jr-v  Voniam  igitur  BC  efl  parallela  reftx  DE,  ergo  CE  cadit  fuper  BC  DE,  angulos.^*£ 
M B^-E,  DEC,  alternos  xquales  faciens;  fed  in  tertia , & quarta  figura  angulus  DBF, 
xquatur  angulo  BCE,  cum  BF  tangat,  & BD  fccct  circulum,-  ergo  angulus  DBF, 
xquabitur  angulo  DEC,  fed  angulus  ad  D,  communis  cft  vtrique  triangulo  DBF.UAE,- 
ergo  hxc  ipfa  triangula  erunt  xquiangula,  & inter  fc  fimilia,  ergovt  AD  ad  dE,  ita  oF, 
ad  dE:  ergo  redangulum  AdB,  xquabitur  rcdangulo  EDF; fed  rcdangulum  A DB.xqua- 
fc  cft  quadrato  DG,  ergo  rcdangulum  EdF,  xquabitur  quadrato  LG;ergo  vt  ED  ad  DG, 
jubGadDF. 


Compojitio . 

\ Vomam  igitur  Cft , vt  Ed,  ad  oG,  ita  dG  ad  dF,  ergo  reflangiilum  EdF,  xquabituf 
* quadrato  DG:  fed  rcdangulum  AdB,  xqualecft  quadrato  DG;  ergo  redangulutft 

AoMj 
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AdB,  xquabitur  reilangulo  EoF;  ergovt  Ad  ad  dE,  ita  DF,  ad  dB,  ergo  hxc  ipfi  triaiu 
gula  erunt  xquiangula , & inter  fc  fimilia ; fed  angulus  ad  o communis  cft  vtriq;  triangulo 
dBF,&  DAE  ergo  angulus  dFB, aquabitur  angulo  dAE,&  angulus  nEC, xquabitur  angulo 
'i>BF;fed  angulus  oRF  efl  arqualis  angulo  BCEiciim  BF,  tangar,  Bd,  fecet  circulum:  ergo  ii»^ 
tertia , & quarta  figura  CE,  cadit  fyper  BC,  »E,  angulos  BCE,  dEC,  alternos  aequales 
ciens : ergo  BC,  eft  parallela  rccftx  dE.  Qgod  &c, 


y* 


i 


WftBU  Gto • 
meti  ML-»  »* 
it' 


Problema, 

pjU  kaje  trianguli , differenti*  laterum,  & angulo  verticis , inuenirt  triangulum, 

Refolutio  , 

DAta  fit  trianguli  bafis  Z,  difFcrcntia  laterum  AB,  an-i 
gulusad  verticem  xqualis  angulo  C,  fitque  repe-o 

rlendum  triangulum , 

Sit  iam  faftum,  illudquc  fit  triangulum  ADG,  ita  v% 
differentia  laterum  AD,  DG  fit  AB:  bafis  autem  AG  fit 
xqualis  Z,  datx , & angulus  aDG  ad  verticem  fit  xqualis 
angulo  C.  Intelligatur  ex  B extremo  defferentix  date  AB, 
dudla  quidem  BG. 

Qiioniam  igitur  angulus  ADG  xqualis  cll  angulo  C, 
ergo  reliquus  angulus  FDG  xquabitur  reliquo  angulo  Hi 
fed  angulus  FDG,  xqualis  eft  duobus  angulis 'DBG, 

DGB:  ergo  angulus  H xqualis  erit  aggregato  e duobus 
angulis  DBG,  DGB;  fed  AB  exiftente  differentia  laterum 
AD,  DG,  lunt  quidem  xquales  DB,  DG,  atque  adeo  an- 
guli DBG,  DGB  fuqt  inter  fe  xquales , proptereaque  an-, 
gulus  DBG  dimidius  cft  aggregati  angulorum  DBG, 

DGB;  ergo  angulus  DBG  eft  dimidius  anguli  Hj 

'--x. 

Retia  AB  differentia  Uterum protrahatur  ad  alterutram partem  verbi grati*  Btd"  eut 
Cium  B,f  at  angulus  GBD  at] natis  dimidio  anguli  H:  mox  vero  ito  BG  aptetur  AG  aqualif 
Z . Deinde  ad punctum  G fiat  angulus  BGD  aquulis  angulo  GBD;  triangulum  enim 
erit , quod  quaritur . 

Quoniam  igitur  angulus  DBG,  dimidius  eft  anguli  H,  fed  AB  exiftente  difcrentia  lai 
rum  AD, DG.funt quidem DB.DG xquales,  atque  ade6  anguli  DBG, DGB  funt  ini 
fe  xquales , proptereaque  angulus  vnus  DBG  dimidius  eft  aggregati  angulorum  DBG,' 
DGB;  ergo  angulus  H xqualis  erit  aggregaro  e duobus  angulis  DBG,  DGB,  fedangulu» 
EDG  xqualis  eft  duobus  angulis  DBG,  DGB,-  ergo  angulus  FDG  xquabitur  angulo  Hj 
yrgo  {cliquus  angulus  ADG  xquabitur  reliquo  angulo  C, 


{cMopJuro-, 

yh 


Problema  ^ 

trianguli , aggregato  laterum , <jr  angulo  verticis , inuenirt  triangulum', 
Refolutio , 


■ AXt 


Sit  data  trianguli  bafis  Z,  laterum  aggregatura  AB,  angulus  ad  verticem  xqualis  2flE>& 
Io  C,  oporteat  reperire  triangulum,  " ’*• 


Totai 


de  resol:  et  comp.  mathemat.  lib.i. 

Ponitur  iam  fadtum , fitque  triangulum  DAG,  cuius 
bafis  AG  fit  aequalis  datae  1,  aggregatum  verb  laterum- 
AD,  DG,  fit  aequale  ipfi  Ab.  Manifcftum  cft  du&a  BG, 
quod  angulus  ADG  aequalis  erit  duobus  angulis  DBG» 

& DGB. 

Quoniam  angulus  ADG  xqualiseft  angulo  C,  fcd  an- 
gulus ADG  aequalis  cft  aggregato  angulorum  DBG,& 

DGB;  ergo  angulus  C aequabitur  aggregato  angulorum- 
DGB,  &DBG,  fed  angulorum  DBG,  DGB  aggregatum 
duplum  cft  vnius  anguli  DBG;  ergo  angulus  C duplus 
erit  anguli  DBG,  fcu  AttG. 


3*7 


_2^l 


Compojit. 


'io. 


rA i t ix  tremam  aggregati  Uterum  fiat  angulus  A3G 
qualis  dimidio  anguli  C,  & centro  A internatio  dat  A 
recta  Z dejeribatur  circulus , in  cuius  circumferentiam 
necefarib  incidet  BG,  vt  tftenfum  cft  fnpra:  mox  ad 
. ’ tunctum  G con/ii tuatur  angulus  DGB,  aqualis  angui» 

DBG  i triangulum  enim  ADG  erit,  qutd  quaritur. 

‘ Quoniam  igitur  angulus  C duplus  ell  anguli  ABG,  fcu  DBG,  fed  ipfius  anguli  DBG 
duplum  cft  aggregatum  angulorum  DBG,  & DGB;  ergo  angulus  C aequabitur  praedidto 
aggregato  angulorum  DBG,  Se  DGB,  fed  angulus  ADG  aequalis  cft  aggregato  angulo- 
rJm  DBG,  & PGBi  ergo  angulus  ADG  actualis  erit  apgulo  C 


SffiSi»  Ctt' 
nutries  tx  A 
nsljfi  dtd» . 
*4. 


\V 


Problema 


YU- 


Si/i  i w/aV/a » 

“ ne/tire  triangulum . 

Faflum  iam  fit  ,atq;  triangulum  illud  efto  DAG,iri 
quo  perpendicularis  DE;  & centro  D,  intcruallo  mi- 
noris lateris  DG,  deferibatur  circulus,  fecans  latus 
AD,  protradtum  in  F,  & baGn  AG.in  Brerunt  BE,  EG 
aequales ; vnde  AB,  erit  differentia  Tegmentorum  ba- 
Xcos  AG:  ducantur  BF.FG;  itaq;  nedum  habetur  fa- 
dum  triangulum , fcd  triangulum  vna  cum  circulo 
prsedifto.  Quid  inde  fcquatur  videndum, 

f 'l  " i'  » > - * 

Refolutio. 


de  addita  communi  AD,  fit  AF,  aequalis  aggregato  ipfarum  AD,  DG;  ergo  aF, 

tt  quoniam  angulus  ADG,  aequalis  cft  angulo  C;fcd  angulus  ADG  ad  centrum,duplu« 
eft  anguli  AFG,  ad  circumferentiam ; ergo  angulus  C duplus  erit  anguli  AFG. 

Et  quoniam  angulus  FBG,  eft  ad  circumferentiam , infiftens  circumferenti*  FG,  cui  ini 
Eftit  angulus  FDG,  ad  cenrrum.-fed  angulus  FDG,  duplus  eft  anguli  FBG;ergo  angulus  H, 
duolus  erit  anguli  FBG,  cum  angulus  FDG,  fupponatur  squalis  angulo  H, 


fit  CAR  OLI  RENALDINII 


Cempofiti»  , 


Zjfrilio  Gf 


Sit  AB,  differenti*  figmentorum  bajhs  trianguli ; protrahatur  ad  partes  B;  & fi  at  angulus 
FBG,  equitis  dimidia  anguli  Hi  mox  vara  ex  A,  in  Bf,  aptetur  AF,  aqualis  Z ; deinde  ad. 

. punelum  F,  fiat  angulus  AFG,  aqualis  dimidia  anguli  C;  & ad  punlhim  G , fiat  angulus 
FGD,  aquatis  angulo  DFG;  erit  enim  triangulum  AOG,  quod  quaritur . 

Centro  D,  ad  interuallum  DG , ve( DFfunt  entm  aquales  deferibatur  circulur,  dueaturqs  tF. 
Quoniam  AF,  eft  aequalis  Z;  fcd  AF.  cft  aqualis  aggregato  laterum  AD.  DG,  cum  DG, 
PF,  fint  aquales ; vnde  addita  communi  AD,  aggregatum  ipfarum  AD,  DG,  aquabitur 
jpft  AF;  ergo  aggregatum  ipfarum  AD,  DG.  aquabitur  ipfi  Z, 

Et  quoniam  ex  cotiftrudione  angulus  C,  duplus  cft  anguli  AFG;  fcd  angulus  ADG  ad 
centrum , duplus  eft  anguli  AFG,  ad  circumferentiam;  ergo  angulus  ADG.  aquabitur  sn-'. 
guloQ 

Et  quoniam  angulus  H.  per  conftrudioncm  duplus  cft  anguli  FBGi  ergo  angulus  FE>C, 
cum  anculus  C fitoftenfus  aqualis  angulo  ADG,  atq;  adeo  FDG  aqualis  an  ulo  H, 
duplus  erit  anguli  FBG;  fed  angulus  FDG,  eft  ad  centrum,  infiftens  circumterentia  FG,  cui 
etiam  infiftit  angulus  FBG;  ergo  angulus  FBG,  ad  circumferentiam  erit. 

Duda  igitur  DE,  qua  fit  perpendicularis  ipfi  BG,  erunt  BE,  EG, inter  fc  aquales;  ergo 
differentia  fegmentorum  AE,  EG,  erit  ipfa  AB,  data , 

Conftruftum  eft  igitur  triangulum  ADG,  habens  angulum  ADG  ad  verticenurqualem 
dato  angulo  C;  & aggregatum  laterum  AD.DG,  f quale  data  rcdaZ,  atq;  tandem  AB 
datam,  differentiam  Tegmentorum  A&EG,  ~ ' 

Aliter,  ' M . A 


Refolutfo , 


i 


Ex  B,  erigatur  reda  perpendicularis  BI.  Se  agatur  FG:  ducatur  BD. 

Voniam  igitur  angufus  ADG;  aqualis  cft  angulo  C;  fcd  angulus  AFG:  dimidius  cft. 
anguli  ADG,'  funt  enimDFJJG  aqualcs;ergo  angulus  AFG  dimidius  erit  angu* 
Ii  C.Cumq;  AB,  fit  differentia  fegmentorum  bafeos,  fi  DE  perpendicularis  ca* 
dat  fuperliG,  bifariam  diuidetBti  in  E;  crgoBD,Dc,DF  erunt  aquales;  quare  punflai 
B,o,F,  pertinebunt  ad  circulum.crgo  angulus  FBo  ad  circumferentiam  dimidius  erit  anguli 
FDo  ad  centrum fcd  angulus  H cft  aqualis  angulo  FDc.crgo  angulus  FBo  dimidius  erit 
anguli  H,  fcd  angulus  IBF,  eft  redus;  ergo  anguli  IBo,  IFo,  erunt  aquales  duobus  H,dfC. 
Sed  anguli  H,  & C funt  squales  duobus  redis , ergo  anguli  IBo,  IFo,  erunt  squales dute» 
bus  redis , ergo  quadrilaterum  IBoF;  erit  in  circulo , 


Compo/itit , 


nutrict-j  M 
Anslrfi 

duQUfis 


Differentia  data  AB , protrahatur  ad partes  «;  & fiat  angulus  FBG, aqualis  dimidio  anguli  It, 
ex  A , in  BF,  aptetur  AF,  aqualis  Z;mox  vero  ex  B,  erigatur  perpendicularis  */;  diuifaq, 
IF, bifariam  in D, centro D, interuallo DI, vel DF,  deferibatur  circulus,  qui  nteefurtu 
tranjibtt  per  punitum  B,  feeans  AB  protractam  in  C;  agatur  FG-,  ducatur y;  DG:  crittriatt- 
gu/um  ADG,  quod  quatitur , 


Quoniam  Do,  cft  aqualis  DF,  ergo  addita  communi  AD,  aggregaram  laterum  AD, 
Do,  aquabitur  ipfi  AF-,  fed  AF,  fada  eft  aqualis  Z;  ergo  aggregatum  laterum  AD,' Do, 
aquabitur  Z. 

Duda  autem  perpendiculari  DE . 

Quoniam  circulus , centro  D,  deferiptus  tranfit  perpunda  B,o,  erit  BE^t  qualis  Eo  mus^ 
rc  differentia  fegmentorum  AE,  Eo,  erit  data  AB, 

Supereft  offendendum  angulum  ADo,  aqualem  efle  angulo  C, 

Quoniam  enim  quadrilaterum  IBoF,  eft  in  circulo ; ergo  anguli  IBo,  IFo,  erunt  aquales 
duobus  redis fed  anguli  quoq ; H,  & C,  funt  aquales  duobus  redis ; ergo  anguli  IBo^Fo, 

erunt 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  UB.I.  iy> 

Coaequales  duobus  angulis  H,  & C;  feti  angulus  IBF,  cft  rc<2us , & angulus  FBG.  per 
cemftru&ioncm , dimidius  eft  anguli  H;  ergo  angulus  AFG,  dimidius  erit  angulo  C;  fed 
«igulus  AFG,  dimidius  cft  etiam  anguli  ADG,  ergo  angulus  aDG,  squabitur  angulo  C. 

Quod  oportebat  oftenderc . 

'*  Conftmftum  cft  igitur  triangulum , &c. 

Problema.  **”&“** 


• 'pota  differentia fegmentorum  bafeos  trunculi , differenti a luterum , & tutgul»  verticis  Kin- 
utnire  triangulum . 


i 


j ' ‘ M efolutia 

D Ata  fit  differentia  Tegmentorum  bafeos  trian- 
guli ABidiffercntia  laterum  Z angulus  ad  ver- 
ticem «qualis  angulo  C,  oporteat  pperirc  triangu- 
luni. 

Sit  iam  faftum , illudq;  fit  triangulum  ADG,  ini 
, quo  perpendicularis  DE,  & centro  D,  interuallo  mi- 

tioris lateris  DG,  deferibatur  circulus  fecans  latus 
DA  in  H,  bafin  AG  in  B.  Itaq;  diff.  Tegmentorum, 
bafeos  AE.EG.erit  AB.deffcrcntia  vero  laterum. 

DA,  DG,  erit  AH.  Intclligantur  du&*  bH,  BF,  FG. 

; Quoniam  igitur  angulus  ADG  squalis  eft  angulo 
1 ‘,Ci  ergo  dimidius  anguli  ADG  zquabitur  dimidio 
sjnguli  C,  fed  angulus  AFa  dimidius  cft  anguli  adC; 

Iric  enim  ad  circumferentiam, ille  autem  ad  centrum; 

I ergo  angulus  AFG  aequabitur  dimidio  anguli  C;  fed 
'angulus  ABH  squalis  cft  angulo  aFG,  vt  mos  eoo- 
flabit ; ergo  angulus  ABH  xquabituf  dimidio  angu- 
R CiQuod  facere  datum  cft, 

'*  ' lemma . 

Quod  autem  angulus  non 

AFG,  fic  oftendo . J^uadrilaterum  enim  HGBF 
eji  in  circulo ; quare  unguli  HBG,  HFG  ex  aduer- 
■ fi  duobus  redu  Junt  aquales  i fed  etiam  anguli 
HBG,  HB  A funt  aquales  duobus  redis , ergt  anguli  HBG,  HFG,  erunt  aquales  duobus  an~ 
gulis  HBG.HBA:  dempto  conrtnuni angulo  HBG,  remanebit  angulus  HFG, /tu  AFG  ar. 
qualis  angulo  ABH. 


Jm  ftbtmMcj 

iBttUn*mtnr 
d*3*  t*8a 

ar.  Mit. 


Compofttia , 

Differentia  figmentorum  bafeos  'AB,  protrahatur  ad  partes  Bfiat  autem  angulus  ABH  aqua - tsim, 

Its  dimidio  anguli  C>  mox  ver»  ex  A in  angulo  ABH,  aptetur  AH,  aqualis  Z,  & protra-  mnum.  ,« 
batur  ad  partes  H,  deinde  tofi  HB,  fiat  perpendicularis  BF,  qua  necefiarie  cohibts  cum*/ff’f 
'■56.  AH  proauda  i deinde  diuifa  HFbifariam  in  D;  centro  Z>,  interuallo  DF,  vel  DH-,  defert-  *"'* 

T batur  circulus , cuius  circumferentia  omnino  tranfibit  per  B fetans  AB  protrudam  ad 
partes  B in  G ; agatur  DG ; cadat  autem  perpendicularis  DE,  erit  enim  triangulum  ADG , 
quodquaritur. 

Diflerchtia  enim  Tegmentorum  bafeos  erit  data  AB,  & differentia  laterum  erit  AH,  pro- 
tn&renim  AD  ad  F circumferenti*  pumSum,  erit  AF,  squalis  aggregato  laterum  AD, 

DG,  fed  DF,cft  aequalis  minori  lateri  DG,  differentia  vero  inter  DF.AD  cft  AH  Supcreft 
often^ndum  angulum  ADG  squalem  effe  angulo  C,quod  ita  manifeftii  fiet.  Ducatur  F*. 

T t ' Quoniam 


?j4  C k IC  O L I K E W'  A LT5  I N 1 1 .=.•£ 

Cjuoniim  igitur  angulus  ABH  «qualis  eA  dimidio  anguli  C,  ex  conArudtione ; fedaifi 
gulus  ABH  xqualis  eA  angulo  AFG,  vt  oAenfum  eA ; ergo  angulus  AFG  xquabitur  dim»». 
dio  anguli  Ci  led  angulus  AFG  dimidius  eA  anguli  ADGj  ille  enim  ad  circumferentiam,, 
hic  autem  ad  centrum  i ergo  angulus  dimidius  anguli  ADG,  aquabitur  dimidio  anguli  C; 
ergo  angulus  integer  ADG,  xquabitur  integro  angulo  C.  Quod  erat  opera:  pretium oftdo* 
dero.  Conftru&um  eA  ergo  &c. 

S C H 0 L l O N. 


yt  ad  Analj ficos  e ditem , fi  T heoremafnerit , filemne  illud  ddi ungitur.  Quod  ita  fe  habet  \ 
propterea  quid  Theorematis  refi/utio  defluit  ia  verum  vt  Bitormoi  fpcculabilc ; Iu  Pn . 


hiematis  A tuli  fis  abfoluitiir  dicende , Quod  fieri  poteft,  rr/Quod  datum  eA,  vel  Quod 
fieri  nihil  prohibet , dttt  confimilt , aqiiipolleutiqi  formula ; fiquidem  hae  de  qua  loqui* 


tntlr  Re ft  luito  definit  ia  verum  ve  «rpaxTor  operabilc.  Noftra  igitur  hac  Methodus', 
frout  in  Problematibus  efl  ocenpata  , ita  perficitur , vt  fifiere  tunc  debeat  Analyfta/cum* 
primum  inciderit  in  aliquod  verum,  quod  ipfe  poteft  operari.  Ita  quidem  in  primo  Exeam 
pio  cum  ia  refolueado  peracncrit  ad  illud , ergo  quadrata  CD,  & H awuaha  erunt  qu> 
drato  DG . Sifiere  debet  potefi  enim  tunc  operari ; /equidem  nihil  prohibet  BD  produci  ai 
partes  D vfque  ad  G,  ita  vt  quadratum  DG  aquale  fit  quadratis  redarum  H,  Cr  CD.  Elt* 
mentare  enim  efl  duarum  rectarum  quadratis  aquale  quadratum  exhibere j*.  Sic  etiam  »* 
fecundo  Exemplo  cum  ad  illud  peruenerit,  ergo  vt  AD  ad  DB,  ita  quadratum  E ad  quae' 
dratum  F ,fiflat ; id  enim  fieri  poteft , nam  conceditur  reda  AB  adiungere  BD,  itant  dat t 
cum  adiuncta  ad  adiunctam  rationem  habeat  datam , qua  eft  quadrati  E ad  quadratum. 

E, vt  fiquidem  data  eft  ratio  E ad  F,ita  data  eft  ratio  quadrati  E ad  quadratum  Fi  (id 


ordinatum  e fi  iam,  quo  paeto  propofito  lateri,  latus fit  adiungendum,  ita  vt  aggregatum 
tx  dato,  (fi  adi  uncto,  ad  adi  unctum  rationem  habeat  datam . Sic  in  tertia  Exemfia^mod 


facile  cernitur.  Sic  (fi  in  quarto,  eum  peruenerit  ad  illudi  ergo  Vt  ED  ad  DG,  ita  DG  ad 
T)¥,fiftat  AnaljJta , nam  citm  punctum  fit  datum  D,  datufqne  pofttione  circulus  ABC,  rt‘ 
; cta  contingent  DG,  ignorari  nequit,  dataque  erit  i eft  que  etiam  data. DE,  cum  eiut  extre- 

ma D,  (fi  E data  fint  ; ergo  etiam  & DE  dabitur , Ordinatum  eft  enim  in  Elementis  q* 
pacto  datis  duabus  rectis  lineis , tertia  proportionalis  reperiatur , Et  iit  Exempte  JxM 
citm  ad  illud peruenerit , ergo  angui  us  DBG  c A dimidius  anguli  Hififiendnm  (8 1 4tq 
gulum  enim  H bif artam  diaidere  Elementare  eft  spe  de  alijs  exemplis . 

Hxc  autem  Problemata  funt  ex  ijs.qu*  Lugduni  Bataitonun  ad  nos  Florentiam 
Ignobilis  Geometra  refoluenda  tranfaiifit . 


1 


Problema.' 


boaptani-» 

IX. 


'/bato  in  femteirealo  ABC,  punito  quidem  B,  quaritur  in  diametro  punitum  reflexionis , 
ta  D , ita  vt  duUa  incidente  BD  rcfieftatur  in  E pnniium  in  linea  tangente  C£i  at  in 
cepia  f E a* 'tangentem  EC  rationem  habeat  ,vtS  ad  B, 


Refolutio  2 


Sit  iam fadlum,  ira  vtangulus  ADR  fit  xqualis  angulo 
CDE.&fcgmentum  FE  ad  EC,  fit  vt  S ad  R:  intelli- 
gatur  protracta  ED  ad  M,  & dudta  BM.intelligatur  efic  ML 
ad  Mk,  vt  S ad  R;  & kH  parallela  MCi  & per  pundta  K,  H,L 
deferiptus  circulus  . Item  intclligantur  dudta:  lKL,  LT, 
AF.CF. 

Quoniam  igitur  angulus  KDb  xqualis  eA  angulo  CDE,‘ 
fed  angulus  KDM  squalis  eA  angulo  CDE;  funt  enim  ad 
verticem ,-  ergo  angulus  KDB  xquabitur  angulo  KDM;  in_. 
triangulis  igitur  bKD,  MKD,  latus  BK  xquabitur  lateri  kM, 
vtconAat  ex  Elementis,-  ergo  BM  diuifa  eft  bifariam  in  Ki 
ergo  BM  ad  redtos  angulos  in  k a diametro  AC  fecatur . 
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* Rnrfus . Quoniam  igitur  eft  vt  S ad  R,  ira  FE  ad  nC,  cftque  etiam  vt  S ad  R,  ita  LM  ad 
MK,&  eft  angulus  kMD  aqualis  angulo  CED;  ergo  triangula  MKL,  ECF  erunt  a-quian- 
^ula.attnie  adc6  angulus  MLK  aquabitur  angulo  CPE;  ergo  angulus  KLD  aquabitur 
angulo  CFD;  funt  enim  reliqui  ad  duos  reflos;  fcd  anguli  ad  verticem  D funt  aquales; 

«rgo  triangula  LKD,  FCD,  funt  aquiangula;  ergo  angulus  I.KD  aqualis  eft  angulo  FCD; 
ergo  angulus  LkT  in  triangulo  KLT  aquabitur  angulo  FCA  in  triangulo  CFA,  fcd  angu- 
lus AFC  aqualis  eft  angulo  kLT;  vtcrquccniin  eft  ieatis;circuli  fiquidem  KLT, -centrum  I 
in  diametro  aC  facile  dcmoftrabitur , atq;  adeo  angulus  KLT  eft  in  femicirculo , vt  angu- 
lus AFC,  ergo  dutftis  FA,  LT,  angulus  KTL  aquabitur  angulo  CAF;  ergo  circuli  fcg- 
mentum  kHL  fimile  erit  fegmento  CMF;  ergo  angulus  KHM  aquabitur  angulo  CME,& 
angulus  MKH  aquabitur  angulo  ECM;  Quod  fieri  poreft . 

Ctmpofitio  , 

-&*eatur  Bk  perpendicularis  ipfi  AC,  & protrahatur  vfqnt  ad  M:  de:rdefiat  vt  R ads,  itas  G«- 

K M ad  aliam  F:  mox  fiat  vtf  ad  MK , ita  MK  ad  aliam  JSJ;  ducatur  quo  MC,  & ad  pun-  £ 

(ium  K fiat  kH  parallela  ipfi  MC;  centro  autem  M,  internatio  aquali  reda  tam  inuOita  tmHa . 

'2^  nempe  MH,  definiatur  arcus  fiecans  kH,  tn  H\  ex  pundo  M per  pun  dum  H ducatur 

( ME  fice  an  s CG  in  E,  (fi  AC  in  D:  ducatur  BD. 

■ J>ico  BD  reflidi  in  DE,  ita  vt  angulus  AD B fit  aqualis  angulo  CDE , & FE  ad  EC  rationem 
7 -fRbtat,  quam  S ad  B, 

"Agatur  CF,  & jocetur  ML  aqualis  P,  ducatur  IX,  perpunda  vero  L,kjt,  deferibatur  cir- 
\ culus  LKH;  & agatur  LT;  itemque  FA. 

Qponiam  iiitur  BM  ad  reflos  angulos  fecatur  in  K a diametro  quidem  A C;  er  o LM 
idioifa  erit  bifariam  in  k;  ergo  latus  Bk  aquale  erit  lateri  kM;  ergo  in  triangulis  rkD,  MkD, 
latera  BK,  K D aqualia  funt  lateribus  KM,  KD  vtrunque  vtrique ; fcd  angulus  Bk  D aqua- 
liseftantulo  MkD,  vterque  fiquidem  eft  reflus ; ergo  angulus  KDB  aquabitur  amulo 
KDM;fed  anulus  KDM  aqualis  eft  angulo  EDC;  funt  enim  ad  verticem;  ergo  an.ulus 
HD"  aquabitur  an  uloCDE. 

Superedi  ituroftendendumFE  ad  EC  rationem  habere,  vtSadR. 

Quoniam  itaq;  in  trian  ulis  MkH,  ECM  ansuli  funt  aquales  (an  ulus  enim  KMD  a- 
<juabscftan,ulo  CED,  coqudd  KM,EC  ftnt  parallelaj  & angulus  MKH  aqualis  eft  an- 
gulo ECM  per  conftruAioncm  (an  uli  enim  ECA,  & MkT  funt  aquales , vtpotc  redi : Itis 
porrd  additi  funt  aquales  ACM,  & HKT)  erro  reliquus  KHM  aquabitur  reliquo  CME; 
er  o circuli  fe  mentum  KHL  fimile  erit  fermento  CMF;  creo  duOis  FA,  LT,  erit  an;,  ulus 
Ifl  L aqualis  an  ulo  CnF:  fcd  angulus  AFC  eft  aqualis  angulo  kLT,  vterque  enim  eft  rc- 
& us : vt  diiftum  eft ; er  o reliquus  LKT  aquabitur  reliquo  FCa.-  er  o in  trian;  ulis  LKD.& 

1 'FCD, an  ulus  LkD  aqualis  eft  anrulo  FCD,  fed  an1  uli  ad  verticem  D funt  aquales,-  ergo 
an'  ulus  KLD  aquabitur  an  uloCFF),  atque  adeo  kLM  reliquus  ad  duos  re&os  aquabitur 
teliquo  CFE:  fcd  an  ulus  KML  aqualis  eft  angulo  CEF,  vt  vidimus  ob  parallelas  BM,CEs 
er  o reliquus  an-  ulus  MKL  aquabitur  reliquo  ECF;  erro  trian  ula  MKL,  ECF  funt  aqui- 
an  ula  , atque  fimilia  .•  er6o  vt  LM  ad  MK,  ita  FE  ad  EC,  fcd  LM  ad  MK,  eft  vt  S ad  R per 
fonftruaioncm:  crto  ve  S ad  R,  it  a FE  ad  EC.  Quod  facere  oportebat , 


Problema, 


. ir. 


£ittn£/uni3 


' Data  trianguli  bafic , & aggregat*  laterum  vni  eum  ratione  figmentorum  bafeos  nperirCa 
triangulum. s . 

Data  fit  bafis  aC,  laterum  autem  aggregatum  CErat  vero  ratio , quam  habent  ad  inui- 
ccm  figmenta  bafeos  fit , vt  S ad  R . Oporteat  reperire  triangulum . 

Refolutio  . 

Sit  tam  fiifium,  illudquctnanrulumtfto  AFC: ex  punflo  autem  B cadat  perpendi- 
cularis BG,  ita  vt  icgmcntum  bafeos  AG  ad  ie^ mentum  GC,  fit  in  ratione  S ad  R.& 

T t a aggre- 
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'iggrcgatum  laterum  AB , BC,  xqualefit  rc&x  CE  data».  Manifeftum  j fi  centro  C.&IriSj! 

uallo  CE  defcribatur  circulus  EFH,  & pundlo  B,  

trianeuli  ABC  vertice , interuallo  BA  minoris  late-  * ~ ~ ~1  — 

ris  dcfcribatur  circulus  A FD,  quod  hic  priorem  tanr 
get  in  punito  quo  latus  CB  protradium  ad  partes  B, 
pcrucniet;  eft  enim  punitum  illud,  puta  F,  extremum 
femidiametri  circuli  maioris,  cuius  centrum  C,&  ex- 
tremum femidiametri  circuli  ntinoris,  cuius  ccnrrum 
B,  ad  quod  indagandum  prxhabendum  eft  punitum 
F.-  fic  enim  comparabitur  punitum  B,  circuli  cen- 
trum, & quxfiti  trianguli  vertex  i fed  ad  inquiren- 
dum punitum  F deferibendus  eft  circulus  tranfiens 
per  a.D,  tangens  alterum  in  F &c.  vt  conftituta  fint 
triangula  fimilia  FAD,  FLM . 

Sitiam  faitum  &c.  & ducatur  Lk  tangens  circulum  in  L,  occurrens  in  K diametro  En 
protraftx  ad  partes  H. 

Quoniam  igitur  circulus  tranfiens  per  punita-, 

F,A,D,  tangit  circulum  HFIE  intus  in  punito  F.-fcd  fi 
fuerint  duo  circuli,  quorum  vnus  tangat  intus  alium , 
triangula , quorum  vertex  eft  in  illo  punito , circulis 
prxdidtis  inferipta , funt  inter  fe  fimilia  ergo  triangu-  - 
lura  FAD>  firaile  eft  triangulo  FLM>  ergo  angulus 
FAD  aquabitur  angulo  FLM:  angulo  ad  F communi 
exiftente  vtrique  triangulo  ADF,  MLF:  ergo  an- 
gulus ADF  arquabitur  angulo  LMF:  fed  duita  tan- 
gente KL,  angulus  ALk  comprehenfus  a fccante,  & tingente  squalis  eft  * an  ulo  LMR 
ergo  angulus  ALk  aquabitur  angulo  ADF:  ergo  triangula  KAL,  FaD  fimilia  erunt  j ergo 
circa  xquales  an  ulos  KAL,  FA.D  latera  erunt  proportionalia:  ergovtkAad  AL,  iraj 
FAadAP:  crgovtKA  ad  FA,  ita  AL  ad  AD:  ergo reit angulum  KAD  xquabitur  redUa- 


gulo  F AL,  hoc  eft  HAE:  ergo  vt  AD  ad  AE,  ita  AH  ad  AK.  Quod  fieri  poteft, 

Compefitia  \ 


tf  a 


{jftffi*  Gtt * 
t/Ktnee*-*  tx 

dtr 


intrabatur  igitur  AC  adf artes  C in  E,  ad  partetAin  infinitum ; fiat  autem  vi  AD  ad  i 
AE,  ita  AH  ad  AK:  at  ver»  ex  f unite  k ducatur  KL  tangens  c ire u tum  HFE,  in  punito  Z»  1 
a f unii  o autem  L,  fer  A ducatur  LT,  & a punito  F per  D,  agatur  FM,duceturgut  Litg  I 
mox  autem  per  centrum  C ab  eodem  F agatur  FNjecant  perpendicularem  Cliu  B, 


Quoniam  igitur  facimus  hunc  in  modum  triangula  illa  fimilia,  habito  punito  F,  ex  hoc 
dudta  per  C centrum , quae  reftam  excitatam  GI  perpendicularem  fecct  in  B,  compar ahP 
tur  trianguli  vertex  circuli  centrum,  caius  circumferentia  tangit  circumferentiam  ciresG 
FHE  tranfiens  per  pun&um  A. 

Centro  C,  interuallo  CE  dcfcribatur  circulus  EFH:  deinde  fecetur  AC  in  G,  ita  vt 
AGfitadGC  in  r.uioncvt  S ad  R:  expundto  G excitetur  GI  ad  redtos  angulos,  & e* 
maiori  fcgmcntoGC  abfeindatur  GD  aquale  minori  AG:  Deinde  in  redta  GI  rcptriatpr 
punctum  B,  quo  tanquam  centro,  fi  circulus  dcfcribatur  tranfiens  per  pundta  A,  U.fimul 
tangat  circulum  F1EH,  verbi  sraria  in  F,  agaturque  AB:  erit  enim  triangulum  AbC,  quod 
queritur:  nam  bafis  eius  eft  data  AC,  infuper  laterum  AB,  BC  aggregatum  xqtnle;eft 
ipfi  FCjfiquidem  aB,1-B  funt  xquales, BC  vero  communis, atque  adc6  zquale  illud  cricipfi 
CF,  lcu  CE  laterum  aggregato . Infuper  fegmenta  AG,  GC,  feruant  inter  fc  rationem  ex 
conftrudtionc  vt  S ad  R.  Supercft  oftendendum , quo  nam  padto  pundtum  B fit  centru  Sttv 
Quoniam  igitur  fecimus  vt  AD  ad  aE,  ita  AH  ad  AK,  erit  rc&angulum  kAD  zqual^ 
redlangulo  HAE, hoc  eft  FAL.  Cum  igitur  redtangulum  KAD  xqualc  fit  redlangulo  FAL, 
critvt  KA  adFA.itaALad  AD,  & permutando  vtKA  ad  AL,  ita  FA  ad  AD:  quam©, 
brem  circa  xquales  angulos  KAL,  FAD,  latera  funt  proportionalia,proindetrian;  ulaJ 

kAL,  ‘ 
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KAI,  FAD  erunt  fimilia , ob  id  angulus  ALk  aequabitur  anaulo  ADF:  fcd  angulus  ALK 
comprchcnfus  a fecantr , & taneente  xqualis  eft  angulo  LMF  in  alterno  fcgmento : ergo 
angulus  aDF  aequabitur  angulo  LMF:  angulus  vero  ad  F communis  eft  vtrique  triangulo 
ADF,  LMF:  ob  id  reliquus  FAD,  reliquo  FLM  xqualis  erit:  proptcrca  triangulum  FAD 
fimile  erit  triangulo  FLM:  fcd  fi  fuerint  duo  triangula  fimilia,  quorum  verteae  fit  communis, 
circulus  circumfcriptus  triangulo  minori  tangit  in  puncto  verticis,  circulum  circumfcri- 
ptum  triangulo  maiori  vt  infra  conflabit  ergo  circulus  tranfiens  per  punda  F,A,D,  nccefla- 
rio  tanget  circulum  HFIE,  intus  quidem  in  pundo  F,  Dico  autem  huiufmodi  circuli  cen- 
trum neceflario  efle  pundum  Bi  ita  vt  punctum  illud  interfedionis  diametri  FN,  eum  per- 
pendiculari GI  centrum  fit  illius  circuli , qui  tranfiens  per  puncta  A,  D.  tangit  interius 
circulum  HFIE  in  pundo  F.  Quoniam  enim  circulus  tranfiens  per  punda  F,  a,  L),  necefla- 
«6  intus  tangit  maiorem  circulum  in  F,  reda  qua:  ducitur  a conraCtus  punCto  F per  C, 
circuli  maioris  centrum , neceflario  tranfibit  etiam  per  centrum  circuli  minoris  FAD  . 

Et  quoniam  GI  fecat  bifariam , & ad  redos  angulos  redam  AD.nccefsc  eft,  vt  centrum 
circuli  tranfeuntis  perpunda  A,  D,  cuius  recta  AD  cflchorda,  ncccfsc  eft  inquam , vt 
centrum  ipfius  circuli  ut  in  reda  GI:  debebat  autem  efle  in  diametro  FN:  ergo  jn  punito  B, 

"in  quo  fe  mutuo  fecant  GI,  FN  centrum  fupradidum  erit  Scc. 

/.Quod  autem  circulus  aFD,  tangat  in- 
terius in  punito  F,  circulum  FIFIE,  hunc 
■qui  fequitur  in  modum  oflendemus , 

' lotelligatur  reila  OF  tangens  circulum 
-LFM  in  punito  F,  hsc  autem  cum  tangat 
circulum  fedum  ab  FL  conflituet  cunu 
ipfa  FL  angulum  aequalem  angulo  FML, 

•atque  adeo  aequalem  angulo  FDA  demo- 
llratum  eft  enim  triangulum  FAD,  fimi- 
ic.  eife  triangulo  FLM;  fed  OF  tangens 
Circulum  LFM  in  punito  F,  duita  eft  ad 
extremitatem  lineae  AF,  circulum  aFD 
Jccans  in  F.facitque  angulum  OFa  aequa- 
lem angulo  aDF  in  alterno  circuli  feg* 
mento  aFd;  ergo  tangit  circulum  AFD 
in  punito  F;  fcd  tangebat  eriara  circulum 
IMF  in  eodem  puudo  Fj  ergo  circulus  aFD,  tangetin  F,  circulum  LFM. 

Quod  autem  fi  reda  OF  tangit  circulum  LFM  m pundo  F,&  in  eodem  etiam  circulum 

AFL>,  neccfland  circulus  vnus  in  eodem  pundo  F ab  alio  tangi  debeat . Sic  oftenditur . 

Si  circulus  circulum  non  tangit , aut  circulus  aFD  fecat  circulum  LFM,  in  F,  ita  vt  vitra 
tangentem  OF  excurrat  eam  fccando,  vt  in  O,  & tunc  OF  non  tanget  circulum  AFD.-  quod 
eft  lallum;  oftendimus  enim  tangere.  Si  vero  peripheria  circuli  aFD  non  excurrit  vitris 
tangentem , fcd  inter  redam  OF,  & curuam  LF  contineatur,  ita  vt  fccet  circulum  LMF  in 
E,tunc  neceflario , cum  in  eodem  fint  plano  circuli , debebit  ipfe  circulus  AFD  fccare  etiam 
in  -lio  pundo,  vt  in  Z,  circulum  LMF.-  ducatur  ZF:agaturquc  ZP:  eft  autem  P pundum  pc- 
«phtri.r  circuli,  qui  fupponitur  fccare  circumferentiam  circuli  LFM  in  pundis  F,  Z,  tran- 
aehs  per  punda  A,D,  & protrahatur  ad  R,  agaturque  FR,  ergo  angulus  OFZ  fadus  a tan- 
gente , oc  fccante  aequabitur  angulo  ZPF  in  alterno  circuli  fcgmento  ZPF,-  fcd  etiam  angu. 

Jus  ZRF  eft  in  alterno  circuli  ZRP  fcgmento ; proptcrca  angulus  OFZ  aquabitur  angulo 
i 2-RF» crat  autem  xqualis  angulo  ZPF/  ergo  angulus  ZPF  aequabitur  angulo  ZRF,  externus 
£uemo  Sc  oppofito  trianguli  rPR.  Quod  fieri  non  poteft , 

Problema  . 'tmi 

; Vatumfit  tr Ungulam  HHC , cuius  hafis  AC  dtuif*  fit  bifuriam  in  Bi  ex  B vero  aOa  fit  BG;  * 
Oportet  ducere  DF  parallelam  ipfi  AC,  qua  ais  BC /icetur  in  E,  it*  vt  relt angulum  DEF 
aquale fit  quadrato  data  reda  I. 

Hoc  Problema  tres  habet  cafus , aut  enim  bG  parallela  eft  ipfi  CH,  vel  non  eft  paralle- 
la ; fi-hoc  fecundum , vel  bG  protrada  ad  partes  G coit  cum  CH  protrada  ad  cafdem  par- 
tes 


tf&ia 
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tes,  vtin  K.vel  iplaGB  protrada  ad  partes  B,  coit  cun) 
ipfa  HC  ad  cafdem  partes  protrada , yt  in  K, 

Determinatum  autem  eft ; non  enim  reda  I debet  effc 
maior  ea  qus  poflit  redanguliim  ABC, 

Be/b/ntio  primi  cafus . 

Sit  iam  fadum , & du-ta  linea  (it  DF,  parallela  ipfi  AC 
occurrens  hG  in  E;  dudaque  (it  DL parallela  ip(i  BG, 
creda  intelligatur  BM  perpendicularis  ad  aC  aequalis  I, 

Quoniam  igitur  redangulum  DEf  squale  eft  quadra-? 
to  I,  fed  quadratum  BM  squale  eft  quadrato  redae  I, 
cum  PM  fit  squalis  ipfi  1,-ergo  redangulum  DEf  squalceft  quadrato  BM;  fed  redangv- 
lum  L15C  squale  eft  rcdangulo  DEf,  vt  mox  conftabit ; ergo  redangulum  L*C  squabi- 
tur  quadrato  BM.  Quod  facere  datum  eft, 

Lemma , 

Quod  autem  redangulum  LBC  squale  (it  rcdangulo  DEf,  fic  oftciidoi 
Sum  enim  DS,  BC  paral/clegramma , atque  adeo  oppofita  latera  erunt  parallela  : i nde  OM 
aquabitur  LB,  efi  ET  aquabitur  BCi  erga  redangulum  LBC  aquabitur  red angui»  DEF. 

\ Cempojiti » , 

Componetur  entem  pe  ; e»  punde  B perpendicularis  excitetur  BM  aqualis  data  reda  t:  agt i 
furque  MC,  qua  bifariam  J icetur  in  N,  ipfi  MC  agatur  perpendicularis  NO,  occurrens  ipfi 
AC  tn  0 , Cum  itaque J!nt  duo  triangula  ONM , ONC,  in  quibus  duo  latera  ONJiM aqua- 
lia funt  duobus  lateribus  ON,  NC,  vtrunque  veri  que , angulus  vero  ONM  aqualis  eft  asm 
gulo  ONC,  v ter  que  enim  eft  red  ut , quare  baps  OC  aquabitur  bafi  OM,  atque  adeo  citram 
Ius  centro  0,  Cr  interuallo  OC  aeferiptus  tranftbtt per pundum  M:  dejeribatur  igituf 
huiufmodi  circulus , qui fecet  AC  in  L>&ex  L agatur  LD  parallela  ipfi  BG,  duCaturqiDF 
parallela  ipfi  AC  occurrens  BG  in  E.Erit  enim  redangulum  DEF  aquale  quadrat»  rectfL. 
Quoniam  igitur  redangulum  LbC  squale  eft  quadrato  EM;  fed  redangulum  LBC  ae- 
quale eft  rcdangulo  DEf  vt  fuperius  oftenfum  eft;  ergo  redangulum  DEf  squabitut 
quadrato  BM;  (ed  quadratum  BM  squale  eft  quadrato  I;  ergo  redangulum  DEf  aquabi- 
tur quadrato  I, 

Be/blutio  fecundi 

Sit  iam  fadum:  dudaque  (it  Df 
parallela  AC,  occurrehs  BG  in 
E,  & redangulum  DEf  squale  fit 
quadrato  I;  intelligatur  BG  protrada 
ad  partes  G,  vt  coeat  eum  CH  pro- 
dud.i , in  pundo  k.  Quoniam  autem 
redangulum  DEf  fupponitur  squale 
quadrato  I;  ergo  redangulum  ABC, 
hoc  eft  quadratum  ABadrcdangu- 
lum  DEf,  erit  vt  ad  quadratum  I;  ra- 
tio igitur  quadrati  aB  ad  vtrunque  ex 

ijfdcm  rationibus  componitur  BC.ad  

Ef,  & Ab  ad  DE,  hoc  eft  KB  ad  kE,  & 

GBad  GE.hoc  eft  rcdanguli  KBG 
ad  redangulum  kEG;  igitur  quadra- 
tum AB  ad  redangulum  DEf,  feu 
quadratum  I,  eft  vt  redangulum  kBG 
ad  redangulum  kEG,  caque  fit  ratiq 
kG  ad  P , Sed  fi  fit  vt  redangulum 
kBG  ad  redangulum  kEG,  nempi  vt 
quadratu  Ab  ad  quadratum  I,  ita  kG 
ad  P,  & ita  quadratu  GB  ad  quadratu 

Q;  redangulum  PGB,  plus  quadrato 


QsqtliJ 


1 
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Qjequabitur  redtangulo  kEG,  hoc  eft  quadrato  GS,  qua*  poflit  huiufmodi  redtangulum-; 
perinde  igitur  eft  quadratum  GS,  ac  redtangulum  PGB,  plus  quadrato  Qcx  quadrato 
Igitur  GS,  innotefeit  redtangulum  keG. 

Quoniam  igitur  redtangulum  DEF,  squale  eft  quadraro  I;  ergo  quadratum  AB  adqua- 
idratum  I,  eandem  habet  rationem , quam  habet  ad  redtangulum  DEF;  fed  quadratum  aB, 
hoc  eft  redtangulum  ABC.cum  Ab,  bC,  fint  atquales , ad  rctftangulum  DEF,  rationem  ha- 
het  compofitam  ex  BC,  ad  EF,  & aB,  ad  DE;  ergo  quadratum  Ab  ad  quadratum  I,  ratio» 
nem  habet  compofitam  ex  ratione  bC,  ad  EF,  & AB,  ad  DE;  fed  redi  angulum  K rG,  ad  re- 
Cangulum  kEG,  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  BC,  ad  EF.  hoccftcxKB.ad 
KE,  & ex  ratione  aB,  ad  DE,  hoc  eft  GB  ad  EG;  ergo  redtangulum  keG,  ad  rcdkangulum- 
EEG,  rationem  habebit , vt  quadratum  ab,  ad  quadratum  I;  fed  vtKG  ad  P,  ita  quadra- 
tum aB,  ad  quadratum  I;  ergo  redtangulum  KBG  ad  redtangulum  KEG,  rationem  habe- 
bit > vt  KG  ad  P;  ergo  conucrtendo , redtangulum  kEG,  hoc  eft  quadratum  GS,  hoc  eft 
ledtangulum  PGB,  plus  quadrato  Qi ad  redtangulum  KBG,  hoc  clt  ad  redtangulum  kGb, 
plus  quadrato  GB,  erit  ,vt  P,  adKG,  hoc  eft  vt  rcdlar.gulum  PGB  ad  redtangulum  kGB; 
ergo  vt  redtangulum  PGB,  ad  redtangulum  kGb,  ita  quadratum  Qj_  ad  quadratum  GB. 

Hoc  eft  vt  P ad  KG  feu  vt  quadratum  I ad  quadratum  AB,  ita  quadratum  Qad  quadratum 
GB,  & conucrtendo  &c.  Quod  fieri  nihil  prohibet, 

Compoftiie . 

itatur  kt  in  E,  inter  GB,  ita  vt  r e ningulum  ABC  ad  rec  t ungulum  KEG,  in  eu  Jit  ruti  me , ipm,  c«- 
quam  habet  quadratum  AB  ad  quadratum  data  recta  I:  nempe  fiat  vt  quadratum  AB  ad 
quadratum  t,  ita  kG  ad  aliam  vacatam  P:  mox  vero  fiat  itidem , vt  KG,  ad  P,  hoc  eft  vt  B,_‘  ' ** 
quadratum  AB  ad  quadratum  /,  ita  quadratum  GB,  ad  quadratum  deinde  rec  t angulo 

fub  G B,  (fi  P,  addatur  quadratum  inuentum  J£,  hijfitcctur  autem  KG  in  R,&  ad  quadra- 
re tum  RG  addatur  aggregatum  ex  rect angule  fub  P in  GB,  (fi  quadrato  videlicet  ex 

funeto  G excitetur  perpendicularis  Ci,  qua  pofiit  aggregatum  fradictum-,  & ex  R agatur 
i.  ES,  centro  vero  R,  inttruaUo  RS, definiatur, circulus  Jccans  KS,  in  E,  & per  E agatur 
au.  Vf.  parallela  ipfi  AC.  Dico tunc  tum  E Problemati fatisfactre , iu.  vt  ree  t angulum  kBG 
..  . Z nd  rea  angulum  kEGinea fit  ratione,  quam  habet-kG  ad  P,  atque  adeo  quadratum  AB  ad 
quadra  tu/q  l vnde  rtctangulum  XtEJi  aquale  fit  quadrape  /.  - ■ 

•"‘b  «t-uvi  ...  yj.q.  •'  , . . v...  i - v ' 

•j.  Quoniam  igtuceft  vt  qu^ijcpijun  J ad  quadratum  aB,  feu  vt  P ad  KG,  ita  quadratum- 
lQad  quadratum  GB,  hoc  eft , vt  rcdtarigulum.PG?  ad  redtangulum  KGb,  ira  quadratum- 
Qad  quadratum  GB;  ergo  per  t».  quinti,  vt  redtangulum  PGB  plus  quadrato  Q,  hoc  eft 
quadratum  GS.hoc  eft  redtangulum.KEG,a'dtedtangulum  KGB.plus  quadrato  GB.hoc  eft 
redtangulum  kBG,  erit  vt  redtangulum  PGB  ad  redtangulum  KGB,  hoc  eft  vt  P ad  KG; 

".ergo  conuertcndo  redtangulum  kBG  ad  redtangulum  kEG  erit , vt  KG  ad  P;  fed  vt  kG  ad 
J*  ita  quadratum  AB  ad  quadratuml;  qrgo  redtangulum  kBG  ad  redtangulum  kEG,  ratio, 
aem  habebit  vt  quadratum  AB  ad  quadratura  I;  fed  redtangulum  kBG  ad  rcdlangulum- 
1EG  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  kB  ad  KE,  hoc  eft  BC  ad  EF  & ex  ratione  GB 
ad  EG,  hoc  eft  AB  ad  DE;  ergo  quadratum  AB  ad  quadratum  I rationem  habebit  compo- 
6 tam  cx  ratione  BC  ad  EF,  & aB  ad  DE;  fed  ex  ijfdem  rationibus  BC  ad  EF,&  AB  ad  DE 
componitur  ratio  tcdtanguli  AbC,  hoc  eft  quadrati  AB,  cum  AB,  ScBCfint  squales  ad 
redtangulum  DEF;  ergo  quadratum  AB  ad  quadratuml,  eandem  habet  rationem  quam- 
habet  ad  redtangulum  DEF;  ergo  redtangulum  DEF  xquabitur  quadrato  I, 

' Rejolutio  tertj/  cafus  . 

• 

Sit  lam  fadtum  i dudtaque  fit  DF  parallela  AC,  rectangulum  DEF  squale  fit  quadrato 
1,  coeunte  GB  protracta  ad  partes  B,  cum  HC  protracta  ad  partes  C,  in  puncto  K;pcr- 
pendendum  autem  quid  inde  fcquatur,  vt  prodeat  prxparatio,  ac  infinuatio  ad  Analyfin 
.quod  cx  dictis  in  fecundo  cafu  facile  conftat . Interi  rn, 

».  pponiam  igitur  rectangulum  DEF  squale  eft  quadrato  I,-  ergo  quadratum  AB  ad  re-. 

teii-i  . * ctangu- 


ffn  c A K OLI  R B'N  A ID  INII 

ctqngulum  DEF  eandem  habet  rationem  > 9U*®  9$  quadratum  II 

ftangulicHKad  rcctangulum  GEK 
componitur  ex  ratione  bC  ad  EF, 
hoccOBKadcK,  &cx  rationo  AB 
ad  UE.  feu  nG  ad  fiG,  ex  quibus 
Componitur  ratio  rcctanguli  AbC, 
fcu  quadrati  Ab,-  cft  enim  AB  *- 
qualis  BC,  ad  rcctangulum  DEF» 
ergo  rcctangulum  GBKadrcctan-r 
gulO  GEK,  erit  vt  quadratu  AB  ad 
quadratu  I.caq,  (it  ratio  P,r,adP,fcd 
rectJgulO  oEx.  cquale  eft  repagulo 
PG  B vt  facili  oftend i potcft  ergo  vt 
Bs  ad  P,ita  rectagulu  gBx  ad  rcctj- 
gulum  PCBiergo  perconucrfioncm 
rationis  erit,  vtBx  adBx  minus  P, 

»ta  rcctangulum  GBx  ad  rectangu-  ; 

Ium  Gbk  minus  rectangulo  PGB» 
ergo  rectangulum  GBx  minus  re- 
ctangulo EBx,  plus  rectangulo  • 

EBG  minus  quadrato  EB,  aequabi- 
tur rectangulo  PGb;  ergo  rectan- 
gulum Ebx  minus  rectangulo  EBG 
plus  quadrato  eb,  plus  rectangulo 
PGb  aquabitur  rectangulo  GBk» 
ergo  vtrinque  fubtracto  rectangulo 

PGb,  rcctangulum  EBx,  minus  rcctaneulo  EbG  plus  quadrato  Bfc, 

GBk,  minus  rectangulo  PGB;  nempi  differentia  rectangulorum  quorum  vnum  ubk,  ano- 
rum PGB;  fcd  rectangulum  EBx,  minus  rectangulo  EBG,  plus  quadrato  EB.idem  cft  quo4 
rcctangulum  EbL,  plus  quadrato  EB,  ergo  digerentia  reaangulorum,  quorum  vnumi. 
GBx,  aliud  PGb  aqualis  eft  rectangulo  EBL,  plus  quadrato  EB,  fed  rectangulum  EbL 
plus  quadrata  Eb,  idem  eft  quod  rcctangulum  BELs  ergo  rcctangulum  BEL  aquabitur  rc- 
ctangulorum  pradictorum  differenti*  5 fcd  rectangulum  EBM  aquale  cft  quadrato  BS  dif- 
ferentia reaangulorum  quotum  vnum  Gbx,  aliud  vcr6  PGB»  ergo  rectangulum  EbM  «• 
quabitur  rectangulo  BELjcrgo  &c.Quod  fieri  potcft. 


J 


CompoJitiQ, 


Ifd» | Or*.  Sfteter  KG  in  E inter  B,  G en  /ege  vt  rectangulum  kBG  ad  rectangulum  kEG,  rationem  A 

£ beat , quum  quadratum  AB  ad  datum  quadratum  I,  nempe  fiatvt  Bk  ad  Pdla  quadratum  'g 

w , AB  id  quadratum  t.proind*  feretur  LK  aqudtt  BG,  atque  differentia  BL  dtuidatur  bifif 

riam  in  B.crtxB  excitetur  BS , qua  pagit  differentiam  ree t angulorum  fub  BK,ffr  BG,  £ 
fub  P,  & BG:  aga  tnr  BS;  eentro  autem  B,  inter uallaRS  dejexioatur  circulus  fetant  CK  at 
E; punctum  tntm  E problemati fatitfactet ; nam  rectangulum  kBG  ad rtctangulum  ZEG 
rationem  habebit  vt  Bk  ad  P,  ftue  vt  quadratum  AB  ad  quadratum  1,  atque  adeo  rttttm* 
gulum  DEF  aquabitur  quadrato  [, 


Quoniam  igitur  ER  cft  aqualis  RM,  & BR  aqualis  eft  RL;  ergo  reliqua  EB  aquabitur 
relique  LM;  ergo  EL  aquabitur  bMj  ergo  reaangulum  EbM  aquabitur  rectangulo  bELi 
fcd  rectangulum  EbM  aquale  cft  quadrato  BS,  hoc  eft  digerenti*  reaangulorum , quo- 
rum vnum  fub  Bx,  & bG,  aliud  fub  P,  & BG  continetur ; ergo  rcctangulum  BEL  aquabitur 
rectangulorum  pradictorum  differentia,- fed  rectangulum  bEL,  idem  eft  quod  rcaangu* 
lum  EbL  plus  quadrato  Eb;  ergo  rcctangulum  EbL,  plus  quadrato  Eb  aquabitur  digeren- 
tia reaangulorum , quorr.m  vnum  fub  BG,  & Bx,  aliud  ver6  fub  P,  & BG  continetur,  tifd 
rectangulum  EbL,  plus  quadrato  eb,  idem  cft  quod  rcctangulum  fub  Bx,& Eb,  minus  re- 

ctanguto 


A 
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iRarigulo  fub  EB,  & GB  plus  quadrato  BE,-  hatc  igitur  xqualia  erunt  prxdi&orum  rcftan- 
juiorum  differentix,  hoc  eft  reftangulo  fub  GB, &Bx  minus  rcift  angulo  ex  T in  GB:  vtrin- 
que  addatur  reftangulum  ex  P in  GB,  fiet  rcft  angulum , exBK  in  EB,  minus  rc^angulo 
«c  BG  in  EB,  plus  quadrato  Eb  plus  rc&angulo  ex  P in  GB  aquale  rc&angulo  cx  BG  in.. 

Bx;  ergo  rcftangulum  ex  BG  in  Bx  minus  rcdangulo  cx  Bx  in  EB,  plus  rcflangulo  cx  EB 
in  GB  minus  quadrato  EB  aquabitur  re&angulo  ex  P in  CB . 

Quoniam  vero  eft  vt  Bx  aa  Bk  minus  P,  ita rc&angulum  GBk  ad  rc&angulum  GBx  mi- 
nus rcftangulo  ex  P in  GB;  ergo  per  conuerfionem  rationis  eft , , vt  Bx  ad  P,  ita  reftangu-  * a»>i.  1,. 
Ium  GBx  ad  rcftangulumcx  P in  GB;  fcd  redtangulum  GEK aquale  eft  rc&angulo  PGB;  1“'*"  • 
ergo  rc&angulum  GBK  ad  rciftangulum  GEk  erit , vtBxadP,  hoceftvt  quadratum  AB 
ad  quadratum  I.  Proportio  autem  reftanguli  GBK  ad  rc&angulum  Gtx  componitur  cx 
ratione  BK  ad  EK,  fcu  BC  ad  EF,  & BG  ad  EG,  hoc  eft  AB  ad  DE,  cx  quibus  rationibus , 
nempe  BC  ad  EF  & Ab  ad  DE,  componitur  ratio  rcctanguli  ABC,  (eu  quadrati  Ab,  eft 
enim  Ab  aqualis  BC,  ad  rcctangulum  DeF;  ergo  quadratum  Ab  ad  rectangulum  DEF, 
eam  habet  rationem,  quam  habet  ad  quadratum  I;  ergo  rectangulum  DEF  xquabitur  qua- 
dratol. 

Eiemp!um_< 

Problema . 

Dato  vno  e luteribus  trianguli , ungulum  verticis  ambientibus , dato  verticis  angulo , datu- 
que demum  ratione , quum  habet  relt angulum  Jub  lateribus  ad  rectangulum  fub  bajets 
ftgmintis  f ait  is  a rella  diuidente  vertici i angulum  bifariam , referire  triangulum . 

Hoc  autem  perinde  eft  ac  fi  dicamus;efto  datus  angulus  AEC  bifaria  fectus  a recta  EK, 
iniunctum  vcr6  fit  inter  rectas  AB,  BC,  aptare  rectam  quandam , verbi  gratia , DC.ex  da- 
topuncto  D,  qua:  ita  diuidatur  ab  illa  recta  BK  in  puncto  I,  ita  vt  rcctangulum  fub  DB,bC 
ad  rectangulum  DIC  datam  habeat  rationem , vt  R ad  S, 


Rcfolutio , 


Sit  iam  factum -firque  recta  aptati 
DC, fic  diuifa  ab  ipfa  Bx  in  puncti 
I,  ita  vt  rcctangulum  fub  DB,  BC,  ad  re 
«angulum  DIC  rationem  habear,  datan 
vt  R ad  S;  fecetur  BL  squalis  BD,  duca- 
turque  DL,  occurrens  BKinH.  Centro 
D,  intcruallo  DI,  circulus  intclligatur 
deferiptus  fecans  Ab,  in  F,  & a;  & Bx,in 
J,&  G:  ductaquc  intclligatur  GL. 

Primo  autem  prxhabcndum,  quod  rc- 
'etangulum  DEC  squale  eft  quadrato  BI, 
plus  rectangulo  DIC;  in  cuius  gratiamu 
haec  inftituitur  Rcfolutio  lemmatica. 

Quoniam  igitur  rcctangulum  DBC  f- 
quale  eft  quadrato  BI,  plus  rectangulo 
DIC;  ergo  quadratum  DB  ad  quadra- 
tum BI,  plus  rectangulo  DIC  eft  a in  ea-  • . 

dem  ratione,  in  qua  eft  ad  rcctangulum 
DBC;  (ed  vt  DB  ad  BC,  ita  t>  quadratum  DB  ad  rectangulum  DBC;ergo  & quadrdtQ  DB  b VJ,„L 
ad  quadratum  BI.plus  rectangulo  DIC, erit * vt  DB,  ad  BC;  fed  vt  DR  ad  BC,  ita  d DI  ad  e if 
1C,& vt  DI  ad  IC,  ita 'quadratum  DI  ad  rcctangulum  DIC;  ergo,  vt  quadratum  DB,  fcu  J 
quod  idem  eft , vt  ' rectangulum  ABF,  plus  quadrato  DI, fcu  quadrato  DF,  ad  quadratum  r I jlmii, 
BI  plus  rectangulo  DIC,  itas  quadratum  DI,  ad  rcctangulum  DIC;  ergo  vt  rectangulum  s 1 *• 
ABF  ad  quadratum  BI,  ita  h quadratum  DI  ad  rcctangulum  DIC;  led  vt  DI  ad  IC,ita,fum-  h ] 
jta  communi  altitudine  DI,  eft 1 quadratum  DI  ad  rcctSgulum  DIC.&  vt  Bo  ad  BI,  fumpta ; 


communi 


3 3* 


CAROLI  RENALDINir 


i )b . communi  altitudine  BI,  ita  K re&angulum  ABF.hoccft  redtangulu  «•  GBI  ad  quidratuni’ 

BI;crgovtBGadBJ,ita  m DIadIC;crgopcrmutadovtBGadDI,ita  N BladlQfcdBG 
1 jc  .»»(■/>  ad  GL,eft  ° vcBI  adICjcrgoBG  adGL,cftpvt  BG  ad  Olicrgo  bails  GL  cft  Q^qualis  bali 
M*t  / fed  angulus  1>HI  «quatis  cft  R angulo  LHG;  ergo  latera  DH,HI  aqualia  lunr  s late» 
n ribusLH,  HG.  Quod  ita  fc  habet. 

O txlcina/f 


Lemma. 

Quod  autem  BG  ad|GL  fit  vt  BI  ad  IC,  fic  oftendo . Quoniam  GH  tfi  » aqualis  HI,  & 
DH  aqualis  bHL,  & anguli  ad  verticem  H funt  aquales , vtpotc  redi ; ergo  angulus  IGL 
aquabitur,  e angulo  G ID, ergo  G L erit  a parallela  DC , ergo  vt  BG  ad  GL,  tta'£l  ad  IC. 

Cocnpojitio  . 

Quoniam  ergo  latera  DH,HI,xqua- 


5«»"  • 

V 1 1 , tjHir.li. 

0^  9-  quinti» 

R I f. primi. 

S tf.pri.  & 
tt.tiu/oiem. 
a J /en i/. 

c 4%r‘Zt  Ka-  funt»  lateribus  LH,  HC,  fed  angulus 
<i  *7-  trimi.  DH1  squalis  cft  £ angulo  LHG;  ergo  ba- 
*&akxtu'  GL cquabitur  > bafi  Dljergo  vt  bG  ad 
o.  GL,  ita  t BG  ad  DJ,  fed  vt  BG  ad  GL,  ita 

e m* , BI  1(1  IC.crgo  vt  Ba  ad  DI, ita  • BI  ad  IC; 

> & permutando  erit  Cv:  BGadBl,  ita  DI 
i 7 quinti.  ad  IC;  fed  vt  BG  ad  Bl.fumpta  communi 
£ Vt  1'uZ‘i.  altitudine  BI,  ita » reitangulum  GBI, hoc 
v i.fim.  eft  a rc&angulu  ABF,  ad  quadratum  BI; 
f«V°»nV'“  cftcluc  ctiamvt  DI  ad  IC,  ita,  fuinpta_ 

> i.  finii,  communi  altitudine  DI,  • quadratum., 

* DI  ad  reiSangulum  DIC;  ergo  erit,  * vt 

reftangulum  ABF  ad  quadratum  BI,ita_, 
quadratum  DI  ad  rcihangulum  DIC, 

a lx.  quinti.  Cumque  fint  * omnia  antecedetia  ad  om- 
nia confcqucntia , vt  cft  vnum  antece». 
dentium  ad  vnura  coniequentium ; er» 
u i.fiuiMti.  go  v t triangulum  ABF  plus  quadrato  DI,  fcu  quadrato  DF,  vel  quod  idem  cft,  h quadrsS 
tum  DB  ad  quadratum  BI  plus  rc&angulo  DIC,  ita  quadratum  DI,  ad  re&angulum  DIC,’ 
{ i.finti.  Vt  quadratum  DI, ad  re&angulum  DIC, ita ' DI  ad  IC;  & vt  DI  ad  IC,ita  f DB  adJPQ 
« . ..  ergo  vt  quadratum  DB  ad  quadratum  BI.plus  re&angul*  DIC, . ita  Db  ad  BC:  fed  vrDB 

n i fixti.  ad  BC,  (umpta  DBcommuni  altitudine, ita  » quadratum  DB  ad  rc&anguluui  DbC;  ergo  vt 
' “•  quadratum  DB  ad  quadratum  BI  plus  re&angulo  DIC,  ita  f quadratum  DB  ad  re&angul 
t 9 i«'nii..  Ium  D BC;crgo  re&angulum  DBC  xquabitur  » quadrato  BI,  plus  re&angulo  DIC.  Quod 
oftcndcndimicrat, 

Kefolutio . 

D Einde  dcmonftrandum  principale  intentum , quod  nempe  rc&angtilum  DBC  ad  re^ 
ratioti 

adQ^dtvtBHadQ^itaQadHk.  _ 

Quoniam  igitur  re&angulum  DBC  ad  rciangulum  DIC  rationem  habet, vt  R ad  S,  fed 
quadratum  Bl.vna  cum  re&angulo  DIC  aquale  cft  re&angulo  DbC,  vt  oflcnfum  cft.erg»’ 
» quinti,  quadratum  Bl  vna  cum  re&angulo  DIC  ad  re&angulum  DIC  rationem  habebit,  2 vt  R ad 
k ,7.  ergo  diuidendo  b quadratum  BI  ad  re&angulum  DIC,  atque  adeo  quadratum  BH  ad 

re&angulum  EHM  (ex  ijfdein  enim  rationibus  componuntur)  habebit  eandem  proportio» 
nem , quam  habet  R minus  S ad  S;  fu&um  cft  autem  vt  R minus  S ad  T,  ita  T ad  S;  & vt  R 
« uni.  10.  minus  S ad  T , ita  BH  ad  Q^vndc  quadratum  BH  ad  quadratum  Qrationcm  habet,  « vt  R 
iTOW.minusSadS;Cr€°  <luadra,um  BH  ad  quadratum  Qeandcm  habebit  a rationem,  quanu’ 
d '1 1 .quinti  habet  ad  re&angulum  EHM.fed  re&angulum  BHK  aquale  cft < quadrato  Q,  (cum  fa&um 
« 17  fixu.  fit,  vt  BH  ad  Q&ta Qad Hk)  cfgo re&angulum EHM squabitur  f rectangulo  BHK;  erg» 
t.  J.nT'  " vt  EH  ad  Hk,  ita  b BH  ad  HM;  & permutando  vt  EH  ad  HB,ita  •>  KH  ad  HM.ergo  xquian- 
g gula  funt  triagula  EHB.kHM, atque  adeo  agulus  EBH  rqualis  erit  angulo  HMK,xqualibus 

i Itir e*iltenti*Mls  ad  verticem  BHE,  MHK;  vnde  reliquus  ■ «qualis  reliquo.  Quod  Seri  50tcft, 

In  hoc  igitur  verum,  veluti  in  incidimus,  & hinc  effitetionem  addifeimus. 

comptu 


ftangulupi  DIC,  rationem  habeat, quam  R ad  S,&  quidem  pratmifsa  decenti  prxpa»;j 


rationci  fcilicct  inter  R minus  S,  & S,  media  reperiatur  T,  Vt  R minus  S ad  T,  itafiat 


pa» 
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33J> 


'Sectntur  aquales  SD,  hL,  dultaque  2>i,  qua  erit  perpendicularis  ad  Bh.  Tuter  R minas  S,  & 

S,  media  reperiatnr  T,  & vt  R minas  SadT,  ita  fiat  SH  ad Q fiatyeri  vt  BH  ad£>,  ita 
JSjidHK;  dr  fupcr  HK  defcripto  arcuit  fermento  HMK,  quod  capiat  angulum  aqualem  Atjyp  a,, 
angulo  AB K . Dulta  MH,  & protractu  .id E:  dultaque  MK,  & recta  EM  ex  puncto  D a,ea. 
parallela  ducatur  DC,  accurrens  reda  BK  ini.  Duo  rccl angulum  fub  DB,BC ,ad  reet  an- 
gulum DIC , rationem  habere  datam  ,vtR  ad  S. 

Centro  D ad  intcruallum  DI  deferibatur  circulus  fecans  AB  in  F>  fccans  bK  in  G,  aga- 
tur GL.  , 

Et  quoniam  angulus  EBH  squalis  eft  angulo  HMk  ex  conflroctione ; anguli  autem  ad 
H funt  squales , vtpotc  ad  verticem , & reliquus  squalis  * reliquo ; ergo  triangula  EHB, 
kHM»  funt  squiangula;ergo  vt  EH  ad  HB,  ita  e kH  ad  HM,&  permutando  > vt  EH  ad  HK,  * 

— nw  .1  i Tk4  «.m  M/-Mnitiilum  CUM  mninfiifiir  «rminoiiln  RHK:  fcd  rcctaneulum  i6.ji «*«. 

S Ib./tfli. 

• i-y.Jtxti. 

g I.  quinti. 

n eor.xo.fix • 
//,11.  tittfdf  , 
g.  ll.jflMtfi. 


£ I i.qxiefi. 
, it.  4 piati . 


Exemplant-» 

XIII. 


m DI  an  rcciiulguiuiu  Ijiuuu  tunu  lauuiui/u^  

tur)  eanuera  naocun.  4 rationem,  quam  habet  R minus  S ad  S;  ergo  componendo  < quadra 
tum  BI  plus  rectangulo  DIC,  ad  rcctangulhm  DIC,  erit  vt  R ad  S;  fcd  quadratum  BI.plus 
rcctangulo  DIC,  vtoftendimus,  squatur  rectangulo  DBC;  ergo  rectangulum  DBC  ad 
ccctangulum  DIC  erit , * vt  R ad  S,  Quod  facere  oportebat 

JD  Aret  ORIS  MRTHODVM  , EAM,  gVA  ARCHIMEDES  IN  PRO- 

blcmatum  refectionibus  vtebatur,  reuocari  ojlqnditur. 

SI  quis  autem  noftram  hanc  Methodum  pro  refoluendis  Problematibus  cum  ea,  qua^ 

vfuseft  Archimedes, contulerit , facile  deprehendet  tantam  inter  ipfas  efle  affinitatem , A-n.,;,  :.t  ~ 
Vt  illam  ad  noftram  reduci  facili  dixerit.  Quod  vt  probe  intclligas,  iuuabit  vnum,  vel  alte-  Jf 
tum  problema  noftra  hac  Methodo  refolucndum  aflumere , quibus  fui  iampndem  Archi- 
inedesfatisfecit. 

* r • Problema  T 

TOato  cono]  vel  cylindro  ,/ph'aram  inntnire  cono , vel  cylindro  aqualem , 

Refolutio . 

SVpponatur  iam  factum  itaut  fphsra  B,  fit  x- 
qualis  cono,  vel  cylindro  A.  Fiat  cylindrus 
CFD  coni  vel  cylindri  A fefquialtcr,  atque  adeo 
Jpfius  fphfra;  B;  fiat  etiam  eidem  fphsrs  B fef- 
quialter  cylindrus  GLH,  nempe  cylindrus  . cuius 
bafis  cft  circulus  fphsrs  maximus,  & altitudo  x- 
flualis  diametro  eiufdem  StvtCDad  GH,  fic  GH 

ad  M.  „ _ , 

“ Quoniam  igitur  fphatra  B cft  squalis  cono , vel 
cylindro  A:  fcd  cyUndrus  CFD  eft  lefquialter  coni 
«1  cylindri  A atque  adeo  fph?r?  B & cylindrus 
CU  I fefquialtcr  cft  ipfius  fphsrS  B;  ergo  cylindri 


a 1 s . 4r*b* 
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t d quadratum  fecunda:  GH;  ergo  vt  CD  ad  M,  ita  GH  ad  EFj  ergo  permutando  vt  CD  ad 
GH,  ita  M ad  EF>  fed  vt  CD  ad  GH,  ita  ex  conftruftionc  cft  GH  ad  Mi  ergo  vt  COad 
GH,  fic  GH  ad  M,  & fic  M ad  EF.  Quod  fieri  poteft. 

Et  hoc  cft  verum  arpcaror , quo  tendit  Analyfis,  nempe  vt  inter  CD,  & EFduxrepe» 
tiantur  medix  proportionales  GH,  Sc  Min  continua  ratione , quod  fieri  poteft. 

Compofitio , 

cylindrus  CFD  fef qui  alter,  eeni  vel  cylindri  A , <#•  inter  CD,  FE  dux  medix  referiuntur 
Ir  freferlitnales  GH,  dr  M:  mrx  vera  diametro  GH  defer  ibat  ur  circulus  frebaj! cylindri 
iuBua,  C Idt,  cuius  ait  it  uda  KLjit  aqualis  eidem  GH: Jit  que  demum fphxrx  B,  cuius  diameter  ft 

itidem  aqualis  iffi  GH, 

Quoniam  igitur  eft  vt  CD  ad  GH,  ita  GH  ad  M,  & ita  M ad  EF.nempJ  vt  GH  ad  M,inC 
M ad  EF,  & vt  CD  ad  GH,  ita  GH  ad  M ex  conftru&ione ; ergo  vt  CD  ad  GH,  ita  M ad 
■ fuiati.  EF;  ergo  permutando  vt  CD  ad  M.ita  GH  ad  EF;fed  vt 1 prima  CD  ad  tertiam  M,ita  qua» 
dratum  prima:  CD,  ad  quadrarum  fecunda:  GH;  ergovt  quadratum  CD  ad  quadratum 
^ GH,  hoccftvtbafis  CD  ad  balin  GH,  ita  GH  vel  ei  aequalis  KL  altitudo,  ad  altitudinem 
*"*  ergo  cylindri  CFD,  GLH  erunt . inter  fc  aquales ; fed  cylindrus  CFD  eft  fcfquialtec  ! 

$ uan.  1. 1,  coni , vel  cylindri  A;  & cylindrus  GLH  fefquialter  eft  t eiufdcm  fphxrx  B;  ergo  iptuers  ■ I 
eftxqualij  cono , vel  cylindro  A.  Quod  faciendum  erat  &c. 

Problema  ; 

Datam fphar am  flant feeare,  ita  vt  Jupcrpcscs figmentorum  rationem  inter  feinuieem  bm 
beant  eandem  ,,qua  Jit  alia  data , 

Sit  fphxra  ADBE  feeanda  plano  DLEM,  perpendiculari  ad  axem  ita  vt  fuperfides  fep 
nunri  DaE  ad  fuperficiem  fegmenti  DBE,  fit  vtF  adC;  huic  autem  Problemati  vt  fati*. 

^ v'  fiat.fupponitur  iam  fadiiLnempe  fuperficiem  fegmenti  DAE  ad  fuperficiem  fegmenti  DbE, 
e(fc  in  ratione  F ad  C:  praecipitur  autem  obferuandum  eflc  quid  inde  fequatur , & cx  hypo* 
thefi  quod  planum  DLEM,  fccet  fphxrnm  modo  iam  dido , obferuandum  fcquutunmu, 
axeos  fegmentum  AG  ad  fegmentum  Gb,  eflc  vt  F ad  C,  idque,  tanquam  Theorema , de- 
monftrat  Archimedes. 

Nos  autem  fupponentes  illud  iam  eflc  faftum , hunc  in  modum  ratiocinamur  Methodo,  i 
qua  paflim  vti  confueuimus , 


Jt efilutit  i 


• jmkimi. 

Ut  l Mfpbtr. 

&l‘Vt "t- 


Ducantur  aD,  Db,  & radio  DA  deferibatur  circulus  H,  & radio  DB, 
ad  prxparationem  pertinent . 

Quoniam  igitur  fohxra  ADBE  leda  eft  plano  DLEM, 

Problema  iubet,  videlicet  vtfupcrficies  fegmenti  DAE  ad  fu- 
perficicm  fegmenti  DBE  fit  vt  F ad  C,  fed  fuperficics  fegmenti 
DAE  ad  fuperficiem  fegmenti  DBE, eft 2 vt  circulus  H adcircu- 
lum  I,  hoc  cft  vt  cuculus,  cuius  radius  DA  ad  circulp, cuius  ra- 
dius DB,  cum  circulus,  cuius  radius  DA  xqualis  fit  fupcrficici 
fegmenti  DAE,  & circulus  cuius  radius  DB  xqualis  fit  fuperfi- 
cici  fegmenti  DBE;  ergo  circulus,  cuius  radius  DA  ad  circula , 
cuius  radius  DB,  erit  vt  F ad  C;  fed  circulus»  cuius  radius  DA 
ad  circulum,  cuius  radius  DB,  cft  vt  quadratum  DA  ad  qua- 
dratum DB,-  ergo  vt  F ad  C,  ita  quadratum  DA  ad  quadratum  DB; 
ad  quadratum  DB,  cft  vt  AG  ad  GB;  ergo  vt  F ad  C.ita  AG  ad  GB. 


Cmpajftu , 
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Compofttio 

PiuidaturASfphara  axts  in punita  <7,  ita  vt figmentum  AC  ad figmentum  GS,Jlt  vt  F ad rf.a:,  Ci «. 
C, per punOum  antemG  duClaintelligatur  DE  ad  reltas  angulos  cum  AB:  & per  redam  nenua-, . 
DE  planum  int e /ligatur  tranfiens  perpendiculare  ad  axem,  faciens  cum  fuperfeie  fphari- 
ta  circuli  circumferentiam  DLEM . Erit  enim fupcrf cies  figmenti  DAE  ad fuperfeiem 
figmenti  DBE,vt  F ad  C. 

Jntclligantur  duda  AD,  DB,  (fi  radio  AD  defer iptus  circulus  H,  & radio  DB,  circulus  /. 

Quoniam  igitur  eft  vt  F ad  C,  ita  AC  ad  GB,  fcd  vt  quadratum  DA  ad  quadratum  DB, 
ita  eft  AG  ad  GB;  ergo  vt  F ad  C,ira  quadratum  DA  aci  quadratum  DB;fcd  circulus, cuius 
radius  DA  ad  circulum , cuius  radius  DB,  eft  vt  quadratum  uA  ad  quadratum  DB;  ergo 
circulus , cuius  radius  DA  ad  circulum,  cuius  radius  DB,erit  vt  F ad  C;  fed  fupcrficies  Teg- 
menti DAE,  ad  luperficiem  Tegmenti  DBE  * eft  vt  circulus, cuius  radius  DA  ad  circulum-,  « _ 
cuius  radius  DB,  eum  circulus,  cuius  radius  DA  atqualis  fit  Tuperficici  Tegmenti  DAE,  & 
circulus.cuius  radius  DB, squalis  fit  fuperficiei  Tegmenti  DBE,  v t Tupcrius  oftendimus ; er-  tjpf  f* »?. 
go  fuperficics  Tegmenti  DAE  ad  fuperneiem  Tegmenti  DBE,  erit  vt  F ad  C.  ‘ 

De  Dedudione. 

DEdu&io  communis  quidem  eft,  tim  Theoremati , quam  Problemati , quamobrcmJ 
de  ipfa  nobis  agendum  fupra  fuiflet,  cum  de  Theorematum  reTolutione  tranaremus; 
quia  tamen  Trequcntior  eft  in  Problcmatibusjpropterea  de  ipTa  diflererc  huc  transferendum  ottn.a  mtqt 
duximus . ( f, Mia,,,  . 

Iuuat  quammaxime  Analyftam  fedulo  perpendere , num  oblato  Problemati  per  Dedu- 
ctionem ad  aliud  Tatisfieri  polfit , 

■ Dedunio  quid  fit,  & in  quo  confiftatiam  Tupcrius  fuit  d nobis  explicatum . Tunc  au- 
tem  Problema  aliquod  nos  ad  aliud  deducere  dicimur , quando  ratiocinando  ad  id  peruc-  l“,d  - 
nimus , quo  fato  propofitum  ipfum  Problema  Tolutum  redditur , eft  enim  Dedudtio  tranfi- 
Cus  ab  vno  Problemate , vel  Theoremate  ad  aliud;  vtriq;  fiquidem  communis  eft.vt  diceba- 
mus; Ita  quidem  olim  quarrentes  Cubi  duplicationem.  Problema  ad  aliud  deduxerunt , 
quod  hoc  confequitur,nemp£  in  duarum  mediarum,  inuentionem,  qu*  fint  in  continua-  eu,  u/i,,,- 
rationc;Gc  intueri  licet  apud  Pappum  Alexandrinum  Libro  feptimo  Prop.8p;  ipTe  fiquidem 
inftituta  quidem  AnalyfijVt  oblato  Problemati  fatisfaccret  ratiocinando  Datorum  prarfi-  ,m, 
dio , deuenit  tandem  ad  tres  datas  redtas  lineas , ita  vt  Problema  dedu&utn  fit  ad  determi-  “jA'  «■«- 
tutam  fediionem , Datis  tribus  redtis  lineis , carum  vnam  fccarc  in  pundio , & facere  pro- 
portionem  redtanguli  ad  rcdlangulum,  squalis  ad  squale , qux  quidem  apud  ipfum  videri  «™», . 
poflunt . 

. Non  diflimiliter  fequens  Problema  deduci  poteft  ad  determinatam  additionem , vt  mox  frMms  ml 
pidebimus.  Quod  autem  Problema  fequitur  celebre  eft,  non  tantum  eo  nomine  quod  ab  Urii  epued  sd 
Apollonio  Magno  Geometra  propofitum  fuerit,  fed  etiam  quoniam  diuerforum  Geomc-  Amt 
•rarum  exercuit  ingenia , quorum  imitatione  noftras  quoque  vires , etfi  tenuiifimas  experi- 
ri  voluimus.  Si  quis  igitur  Analyfin  inftituat  noftra  qua  vtimur  Methodo,  videlicet  ex- 
plicito  Datorum  vfu  negledlo , eo  Problema  deducet , vt  pundlis  connexis  redta  linea,  huic 
fiat  additio,  ita  vt  data  cum  adiundta  ad  adiundiam  propofitam  rationem  obtineat,-  quod 
ftflanum  fiat  fit. 

Problema 

epotis  Huius  redis  lineis  in  plano , pundifque  datis , & data  proportione  inaqualium  li- 
. nearum,potefi  in  plano  circulus  deferibi , ita  vt  linea  a datis  pandis  ad  circumferentiam 

L tinnii  inclinata  proportionem  habeant  eandem  data  proportioni . 


Data 
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Data  fint  duo  punfta  A,C,  & oporteat 
facere  quod  imperatum  cft . Fiat  vt  AB  ad 
BC,  ita  AD  ad  CD,  hoc  cft  ducatur  AC,  ei* 
que  addatur  CD  ea  lege , vt  data  AC  cum_, 
adiunfta  CD,  nempe  AD  ad  CD,  fit  vt  AB 
ad  BC,  hoc  cft  AC  diuidatur  in  duas  partes, 

AB,  BC  ita  vt  vna  fit  ad  alteram , quemad- 
modum R ad  S;  mox  vt  AB  minus  BC  ad 
BC,  ira  fiat  AC  ad  CD;  erit  enim  vt  AB  ad 
BC,ita  AD  ad  DC:  quo  fafto  BD  biflecctur 
in  L,  & centro  L,  intcruallo  alterutro, deferi» 

Batur  circulus  BMK  GHD.  Dico  fi  .i  punftis 
A, C agantur  reflat  ad  peripheriam  vt  funt 
AM,  MC,-  AK,  KC;  AG,  GC;  AH,  HC  &c, 
habere  inter  fe  eandem  rationem , quam  ha- 
bent AB,  BC, 

Primo  autem  id  oftendam  de  duabus  AK.kC,  quarum  vna  KC  perpendicularis  cft  ad 
I BD.  Ducantur LK.KB. 

Quoniam  ex  conftruflioncvt  cft  AB  ad  BC,  ita  ADadCD,  erit  reftangulum  fub  AB, 

& CD  atquale  rcflangulo  fub  BC,  & AD.  Protrahatur  KC  vfque  adS,  vtCS  fit  squalis 
AB,  eiq;  ducatur  parallela,  & squalis  DX:  agatur  SX,  erit  quidem  reftangulum  CX  com- 
prehenfum  fub  reflis  AB,  CD;  fiat  autem  reftangulum  ED,  vt  latus  AE,  fit  atquale  BC,  fi- 
ne , quod  idem  eft,  ad  reftam  A D reftangulum  applicetur , cuius  latus  alterum  squale  fit 
BC,-  ducarurquc  Ba  parallela  ipfi  AE,  vel  DZ;  fiat  LQatqualis  CL:  & agatur  QV  parallela, 
alterutri  ipfarum  CS,  DX:  ducatur  etiam  LT  his  parallela . Quoniam  autem  CL,  LQjunt 
squales ; item  BL,  & LD,  reliqua  BC,  reliqus  QD  squalis  erit ; atque  adeo  reftangulum 
QX  comprehenditur  fub  AB,  & BC . Cum  igitur  reftangulum  ED,  squale  fit  reftangulo 
CX,  &EB  squale  fit  reftangulo  QX,  remanebit  CV  squale  reliquo  BZ;  cumque  LZfit 
diinidiu  ipfius  BZ;cft  enim  bafis  LD,  fubdupla  bafeos  BDflCT,  dimidii!  ipfius  CV  cBm-.' 
bafis  CL;fubdupla  fit  bafeos  CQjiroinde  CT  aquabitur  LZ.At  yer6  CS  equatur  A B,ob  id 
CT  reftangulum  comprchcnfum  erit  fub  AB,&CL,infupcrLY  cft  squalis  CP,  fiue  BQ 
ob  id  LZ  erit  comprchcnfum  fubLD,  & BC,  quare  reftangulum  fub  AB&  CL,  squabitur 
reftangulo  fub  BC,  & LD,  feu  reftangulo  C3L;  quapropter  erit  vt  AB  ad  BC,  ita  DL  ad 
ia.  qmati.  LC;&  coponedo  erit , vt  AB.plus  BC,hoc  eft  vt  AC  ad  BC.ita  DL  plus  LC.hoc  cft  DC  ad 
t,  i CL.  Ergo  reftangulum  ACL  squale  eri;  l>  reftangulo  BCD;fcd  reftangulo  BCDffqua/c 
s > ;.}»«<■•  cftquadratumex  CK;  ergo  eidem  quadrato squlbicui' reftangulum  ACL;  proinde  e ve 
AC  ad  CK,  ita  CK  ad  CL;  ergo  tria  punfta  A,K,L  funt  in  circumferentia , adeo  vt  fi  fuprs' 
ALdcfcribaturfcmicirculus,  neceitario  tranfeat  per  K,  quo  fit,  vtdus  rcftsAk.KLan-  I 
gulum  efficiant  AKL  reftum . At  quia  anguli  CBk,  BKC  funt  squales  refto  (eft  enim.  ’ 
BCK  reflas , & tres  anguli  cuiufcunquc  trianguli  funt  squales  duobus  reftis  ) fi  BkG  fub 
trahatur  ab  AkL  refto,  remanebit  ipfe  CBK.at  fi  auferatur  ab  eodem  AKL,  angulus  idem 
BKC, remanebunt  anguli  AKB,CKL,quifimulfumptisqualescruntanguloKBC, qui  ar* 
qualis  cft  angulo  bKL;  fiquidem  latera  LB,  Lk  funt  aqualia ; ergo  AkB,  CKL  fimul  funt  sb* 
quales  duobus  BKC,CkL:  communi  fubiato  CKL  remanebit  AKB  squalis  angulo  BKCj 
ergo  per  tertiam  fexti  ratio  Ak  ad  KC  eadem  erit,  qux  Ab  ad  BC,  Quod  primo  loco  dc- 
tnonftrandumerat. 

Sumatur  deinde  quodlibct  aliud  in  peripheria  punftum,  fitque  illud  G,  ad  quod  du*  te* 
fts  AG,  GC  ducantur:  protrahatur  GC  vfque  ad  punftum  o in  peripheria . QuoniamJ 
igitur  vt  AC  ad  Cb,  ita  dicebamus  elfc  DC  ad  CL;  erit  permutando , vt  AC  ad  CD,  itaj 
BC  ad  CL,  oh  id  erit  reftangulum  ACL,  squale  reftangulo  BCD.idcft  bC G;  vt  ergo  AC 
ad  CG,  ita  bc  ad  CL.  At  vero  angulus  dcL  cft  squalis  angulo  AC  G ergo  triangula^ 
erunt  limilia , & proportionalia  erunt  latera ; proinde  erit  vt  AG  ad  GC,ita  bL  ad  L-  ,hoc 
cft  KL  ad  LC,  nimirum  AK  ad  KC,  nimirum  Ab,  ad  BC,  & ita  de  alijs  etiam  lineis  ad  j 

peripheris  punfta. 

Quod  fi  pi  ster  hsc,  data  fit  quoque  refta  biflccans  angulum  ad  verticem , & peruenien* 

ad  ba- 
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Sdbafiri,  oporteat  autem  triangulum  confli  tuere  fuper  datam  bafin  AC, agendum  cft  vt  An 
pra , & ex  pundto  B aptanda  efl  in  circulo  reda  qua  piam  bilTecanti  aqualis , vt  exempli 
grftia,  BK,  Se  ex  k duitis  kC,  kA,  fadum  erit  triangulum  K AC,  Problemati  fatisfacicns, 

IBiV  ■ a 

m -v  -p*  ^ .s.  • 'q  ' 

JKEVKDA  R ESOLVT IONE  COMPOS  ITIONE^ £ 
in  jrr  Magnitudinibus  qua  commcnfuralilcs , (§r 
ctmmenfurMcs  dicuntur  , 


Slue  Theorema , flue  Problema  fuerit  propofitum  de  magnitudinibus  commcnfurabi- 
libus,  & incommenfurabilibus , de  quibus  acuti,  atque  fubtiliter  difputat  Euclides 
Lib.  i o.  Elementorum , non  dubium  quin  eodem  artifleio  tradari  poflir,  quo  in-.’ 
quacunque  alia  magnitudine , quantitateque , imo  alia  quacunque  re,  de  qua  ratiocinatio 
inftituta  fuerit  fieri  debere , nos  hadenus  explicuimus.  Cum  igitur  Theorema  fuerit  propo» 
fitum  id  tanquam  verum  fupponentes  ratiocinando  procedere  debemus  donec  in  aliquod 
verum,  vt  contemplabile ; fi  Problema  in  verum  aliquod,  vtoperabile  incurramus;  nam 
inde  regredientes,  quod  vcrujn  affumpfirrfy^in  Thcorerp.ace:pftcndimus,  & quod  tanquam 
fadum  in  Problemate  fuppofuimus,  veldti  conflrudum  dcmonftramus.  Non  ,-ibfimilis 
igitur  in  his  efl , ac  in  alijs  procedendi  ratio , 

Sed  cum  in  re  quacunque  refolutio  inftituenda  cft,  & inde  compofltio  deducenda  ma-m„v.j»<. 
gnoperii  curandum,  ne  nos  in  refoluendo,  componcndoue  propofitiones  adhibeamus,*'.»., 
non  conuertibilcs , tanquam  conucrtibiles  i quod  palfini  vfu  venire  folct  i in  quo  Tyroues 
frequenter  decipiuntur , vtpoti  minus  aflucti , non  enim  omnis  propofitio  cpnuertitur : hoc 
igitur  prae  oculis  habendum  i quod  hic  aniipad|icrtillc  iuuat, 

Sed  propofitum  illud  fit,  Etmrmm-, 

THEOREMA , 

L,  _ . . . » i itl  • r'.  * 

Eji  quadratum  ABCD,  in  que  diameter  ~dC,  arcui  quadrantii  AFC Jit  ini  diametrum  i»  P 
& per  quadrantis  functum  F,  alit Jint  EG,  HI,  parallela Jibi  refpondentthus  luteribus ; 
nempi  EC  ipfi  BC,&  HI  ipfi  CD  Jient  autem  quadrata  AEPJ,  $ FHCG.  Vice  quadrata 
Prae  cjjc  inter fe  ineommenjurabilia , 

Refolutio , 

SEcetur  Ek,  aequalis  ipfi  Eb,  item  & KM  eidem  aequalia 
& agantur  parallelae  KL,MN  altenitri  laterum  EF,  AI . 

Et  quoniam  quadratum  AC,  duplum  cft  quadrati  AF,  ergo 
quaoratum  AF,  aequabitur  gnomoni  OPS  fed  redhngu- 
lum  EL,  cft  aequale  ipfi  bF,  quemadmodum  KN,  vnde  EN 
aequale  cft  duobus  BF,  FO.  propterea  MI  aequabitur  quadra- 
toHG. 

Quoniam  igitur  quadratum  AEFI  cft  incommcnfurabilo 
quadrato  FHCG,  led  quadratum  FHCG  cft  aequale  rcftan- 
golo  MI,  ergo  quadratum  AE  Hcritincommcnfurabilcre- 
angulo  MI>  ergo  AE,  erit  incommcnfucabilis  ipfi  MA  bafes  enim  funt  vt  rcftangula^ 
eiufdem  altitudinis  ergo  KM  erit  > incommcnfurabilis  ipfi  MA.crgo  AE  erit b incommcn- , „ . . . 


forabilis  reliqua:  EMi  atque  adeo  eius  dimidio  EKtfcuBE,  ergo  tota  Ab  hoc  efl  illi  aequa- b 17 
lis  AF  erh  c incommcnfurabilis  ipfi  AE,  Quod  ita  fe  habet  ex  Vltima  Decimi  Ele- c ,7> 


mentorum;.. 


Ctmpajiti», 


& 
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Compofitio , 


QVoniam  AF,  hoc  eft  illi  aqualis  Ab  cft  incommerifurabilis  ipG  AE;  ergo  eadem  A 
erit  « incommcnfurabilis  reliqua;  BE,fcuEK  atque  adeo  eius  duplx  EM  ergo  EI 
* erit  e incommcnfurabilis  ipfi  MA,  ergo  AE.  erit  > incommenfurabilis  ipfi  MA, 
> 17.  dteimi.  ergo  quadratum  AF  ent  incommcnfurabite  rcitangulo  MI;  rcdangula  enim  eiufdcm  al* 
titudinis  funt  inter  fe,  vtbafes;  fcd  quadratum  1:C,  cfl  iquale  rcCtangulo  MI  ergo  qua- 
dratum AEFI  erit  incommcnfurabile  quadrato  FHCG.  Quod  oportebat  &c. 

Aliter  etiam  hoc  idem  Theorema  oflcndi  pofTet  j fcd  breuitati  Audentes  extera  prx- 
termittimus . 

Non  diffimiliter  in  Problematum  refolutionibus  procedendum  j noAra  fiquidem  Mfri 
thodo,  quatenus  Analyfis  ad  «r/>a*To»  tendit,  ad  Problemata  quoque  foluenda  in  lmiuf- 
modi  quantitatibus , non  fccus  ac  in  rc  alia  quacunque,  conducit  &C, 


CAROLI  RENALDINII 

Serenifsimi  Magni  Principis  Etruria: 

PHILOSOPHI,  AC  MATHEMATICI, 

Et  - ‘ • 1 

InPatauino  Lyceo  Philofophi  prima:  Seclis. 

DE  RESOLVT IONE,  ET  COMPOSITIONE  MATHEMATICA. 

LIBER  SEC 


F A 


T fi  Veteres  magno fludio , fingularique  diligentia  Ma- 
thematicas Difciplinas  profequuti  , magna  cum  lau- 
de refoluendi  rationem  excoluerint ; >vndc  huiufmodi 
Difciplinarum  cardines  figijfe  mideantur  ; Recentio- 
res  tamen  non  minori  quidem  indujlria  , hoc  ideaL-> 
argumentum  tractantes  , ijfdem  Difciplinis  maxi- 
mum attulerunt  incrementum.  Cum  autem  fupcrio- 
n Libro  antiquam  refoluendi  rationem  explicaueri- 
mus  , fupereft , <vt  hic  illam  , quam  Recentioruin~> 
adinuenit  felertia  , breuiter  enucleemus . 

Hac  autem  fpeciosa  nititur  Logiftica  , Numerosi  tamen  non  neglecta , melut 
illa , qua , etiam  prater  multorum  opinionem  , ad  Refolutionem  Geometricam  arti- 
ficiose conducit.  Vtraque  nos  niti  ctnfueuimus  ; nmde  migefimus  auintus  fere 
agitur  annus  , pofi  quam  quamplurima  Dtophanti  Alexandrini  Problemata  Ari- 
thmetice tractata  in  Geometriam  tranftultmus , qua  nimirum  njtriquc  Difciplina 
communia  erant  s didimus  tamen  paucos  ab  hinc  annos , id  Parisijs  d quoda«c-> 
,nfm>s  eruditionis  Viro  praflitum  fuifie  non  fine  laude.  Ex  ijs  tamen  , quibus 
J Xx  iam- 


b- 


iamdudum  fatis  fecimus  , quadam  in  tertia  parte  huius  Operit  afferemut',  ai  ■ 
cuique  intelligere  liceat , qua  <via  hos  incedentes , eadem,  ac  ille , Problemata  tra- 
ttauerimus . Recens  hac  refoluendi  Methodus  , eo  nomine  [altem  antiqua  prafc - 
tenda  'videtur,  quod  tlla  in  Problematum  refolutiontbus , <~ut  plurimum  praparo-  i 
tionem  adhibeat ,inucftigatu  quidem  ijs , quos  latet , perdifficilis , Hac  autem  nm 
ita , cum  magis  fit  obuium  id,  quod  ad  effcElionem  conducit , 

Quoniam  autem  Refolutio  omnis,  hac  noua  Arte  injlituta,  -vel  aquatione  'vd 
analogifmo  Ttitur , & aliquando  elegantius  praftat , aquatione  ad  proportione*-» 
reuocara  , quod  implicatiori  modo  aquationis  <vfu  perficeret  3 propterea  , & dc* 
aquationis  tranfmutatione  tn  proportionem  , <gr  de  explicatione  aquationum  agen- 
dum foret , quia  tamen  deprimo  'verba  fecimus , Capite  14,  pag.  m , njbi  dej 
Algebra  fpeciofa  d> [eruimus  / propterea  de  eo  tantum  pauca  quadam  afferemut, 
intenti  prorfus  ad  fecundum  explicandum , in  quo  laboris  plurimum  requiritur . i 
£t  quoniam  ex  aquationibus,  quadam  fimplices  funt  , quadam  autem  compo- 
H ■ primum  propterea  trattandum  de  aquationibus  puris,  fiue  fitih>. 


u 
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De  Explicandi s Mqudtionibus  Puris  , fiue  ftmplictbus . 

Caput  I. 


EirnV.am_» 


f 


! A D fimplicem  explicandam  xquationem  fere  nullum  artificium  requiritur , Cqmdcm 
illic5  radicis  pretium  fe  fe  offert . Vtfi  foret  xquatio  b - d e u.  eft 

fubduplatis  partibus  xquationis  illico  Radicis  pretium  innotcfccrc . Vt  fi  proponatur . 

Datum  latus  ita  diutdert , vt  partes  dato  differant  interuaUo . Oportet  autem  mtcrttallun-, 

datum  minus  eft  dato  latere  diuidendo. 

Datum  fit  latus  diuidendum  b in  duas  partes , qux  dato  differant  interuall*  d:  cfto  p-rs 
minor  a,  maior  igitur  erit  a*d>  itaque  totum  latus  erit  i a^d:  fedidcmfuppomturb. 
ergo  erit  xquatio  b = ra^,  vtrinque  ablato  interuallo  d,  hei t b - d = * *• 
idem  eft  2 a = b — d . Non  diffimili  inodo  procedendum  erit  in  huiufmodi  aquationibus 

in  quarum  explicatione  fere  nullus  eft  labor.  # 

Quando  autem  xquatio  refolubilis  eft  in  terminos  proportionales,  refolutio  hat , vtiu- 
perius  docuimus , vt  fi  proponatur  xquatio  r * s)  a = s - r)  b,-  fiant  extremi  ™.  1 * 

£&  a, medij  vero  r - sf&  b,  & innotefeet  a;  datis  enim  tribus  magnitudinibus  nequu  igno- 
rari quarta.  Eodem  paifto  procedendum  erit  in  confimilibus  aequationibus , quemadmo- 
dum etiam  quando  xquatio  in  tres  terminos  refolubilis  eft . . • 

‘ Aliquando  ad  Rcfolutioncm  Pioblcmatis , nec  xqualitatc , nec  inqmfitionc  longa  qui- 
dem eft  opus,  fed  apparet  ftatim  ipforum  termmorum  ratio  quxfita , vel  a P 

tantummodo  argumentari  atque  ratiocinari , vt  quxfita  nimirum  & igno  a 1 S • 
notis  magnitudinibus  diftinguatur.  Propofitum  igitur  fit.  Vt  b ad  d,  ita  a,  aci  2 a - * g 

ratiomscrunt«proponionales2b;2b— d;aa;2g^t>,  « niDaupiauu 

b ad  ab  - d,  ita  a ad  >g  4»  b;  & conuertendo  i>  proportionales  erunt  ab  - d;  D;  2g  o,a,  i ^ ^ 

atque  demum  permutando  ' proportionales  erunt  ab  --  d;  * g ; b;  b; a*  . *“** 

In  hacautem  Analyfinulla  quidem  occurrit  xquatio ; fed  tantum  prop  . 

'Analyftadcuenit  in  notitiam  incognitx  fiue  quxfitx  magnitudinis . At  vero  1 

frattionem  xquari  integra  magnitudini ; rcfohiaturfra&ioinfuamcm  r , , 

inen  ea  rcfolulilis  fit , atque  adeo  xqualitas  in  proportionem  tranfmutcturvt  fuperius  do- 
cuimus : quod  fi  fra&io  non  fit  hunc  in  modum  refolubilis  pi  ocedcndum  eft , p 

explicuimus.  * 

jEquationes  autem  affedtx , quemadmodum  fuperius  dicebamus  in  triplici  ddc  rimin  t. 
funt,  alia  quandoquidem  eft  Cataphatica,  alia  Apophatica,  alia  demum  ^mp  1 *■'* 

nempe  Affirmatiua , Ncgatiua , & Ambigua.  Primum  autem  fe  offert  confici icran  . q - 
tio  deprcffiorispotcftatis,  in  qua  fcilicet  quadratum  cftPotcftas.  Hxc  alirc™  P 
contingit . Prima  eft  in  qua  quadratum  afficitur  adiunSionc  plani  fub  latere,  & data  coer- 

Innm  ™.ad  ratum  afficitur  multa  plani  lublatere . d araque 
ilanum  fub  latere  dataqu 
ic  xquatio  folida  fimpla , 

_ reoportet  b.ecd,  extremos mic  : 1 

quidem  a:  erit  fecunda . De  inuention 
nue  proportionalium ; dicemus  infra . 

De  explicandis  aquationibus  compofitis , e primo  de  Quadraticis 
Caput  11. 

furia  ac  diuerfa  Methodi  explicandi  Aquationem  in  qua  Quadratum  afficitur  affirmate , feto 
" in  qua  guadrqtum  afficitur  adiundione  plani  fublatere , & data  eoe ffic tente  magnitudine. 

Methodus  Diophanti . 

Ditum  bomoreneum  comparationis  ducatur  in  comitem  quadrati,  produifoque dimidiq  coef-  imnmio 
~ Tu», is  quadratum  addatur,  & 'a  radtee  quadrata  aggregat,  dimtdtum  cf-emtsrnff.  “ ’ 

ratur:  rejiduum  autem  applicetur  ad  quadrat t comitem  ; ff  enim  quajita  K*d,x”S_  ' 

jMt.,  . . — ■ “ aX2  *ropo- 
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jirAiMr . Proponatur  a'd  bda  :=  z'd . Ducatur  z’d  homogeneura  comparationis  in  d,  comitem 
quadrati  fitquc  z'  d‘:  huic  addatur  j b’  d',  quadratum  fcilicet  dimidij  cocfficientis  -jb  d , fit- 
que  z'  d’  -j  b’  d',  huius  autem  latus  quadratum  erit  T)t  Qf  z'  d'  u b'  d1 ) ab  hoc  aufera- 

tur j-bd  dimidium  coeffidcntis , fitquc  refiduum  Xi  Q ( z’  d‘  +$+  a b‘  d‘ ) — -j  bdsoranibus 
autem  applicatis  ad  d comitem  quadrati , fit  Jfc  Q_(  z'  d’  7 b’  d’ ) — b d ,•  hic  autem  eft  j 

Radicis  valor.,  - g ' 5 

Methodus  autem  ifta  facile  ad  fequentem  reducetur . H.ec  tamen  Diophantata  lon- 
ga quidem  eft,  & Geometricis  compofitionibus  inutilis.  Sequens  tamen  Antiquorunu 
communis  perbreuis , & commodillima  eft , & maxime  quidem  ad  Geometricas  refolutio- 
nes , atque  compofirioncs  perficiendas , 

Methodus  Communis  Antiquorum  ^ 


Znarraii»  M»  lateri , quadratum  cuius  aquale  eft  quadrata  dimidij  coeff cientis  data , datoque  comparatianit 
MW&MrWfcratur  dimidia  coefficiens,  refiduum  enim  qaafttam  Radicem  reprafentabit . 

TO»,  ^ 

E X £ M P L V Ma 

WM*  3‘^ba-z'  : 

Jfiatur ■ 7 b'  Sfuadratum  dimidia  cocftcientisy  ... 

. z’  Comparationis  homogeneum  J ® 


j-b‘*J<z  Aggregatum  * : i 

9*  Qf « b Z’ ) Aggregati  latus  > Subtrahi-, 

rb  Dimidium  coefficientit  ■ ' 

5*  Qi "i  b z ) — • 4 b Refiduum , & latus quafttum  , 

Superior  amem  Methodus  Geometrice  paulo  infra  dcmonftrabatur ; interiro  oportettt-’ 
lud  ide,  quod  hadtenusconclufimusfequenti paradigmate  coprobare;  ft narnq;  reperieri-  , 

mus,  quod  JkQi  -b  *$<-z  ) — -|b.  dmfto  in  fe,  produdtum  autem  ■jb''*  z*  — ■ Xfcfi  j-bVMfr) 
adfcito  ( - b*  b z )-’  fb‘,  fadto  fcilicet  ex  b in  R f jb1  z' ) — jb  faciat  z‘  compara- 

tionis homogeneum ; redte  dicemus,  9,  (^b’  dfc  p)  — {b.  radicis  quxiita:  prctiucfle.PraE-  1 

matia  vero  ic  habet,  vtfequiturs  • ',j| 


^(;-b-*i*zO-fb=:a. 
Ki(  jb-^iz-)-  rb 


. aMN' 


Kib^Jb-z-mb' 


ib*^r-9iCfb’^B*z-)z:i' 

b 


Addendum  91  ( i b**^  b’  z’ ) — f b'  — b a 
a b‘)Jtz’—  Dt(i  b'<jk  b'z‘)  —a' 


a'  Produdtum  ,quod  eft  comparationij 
homogeneum, 


TrmonflrMt 
Utomctricxj 
huim  Mttbo' 
di. 


% i7.fr  imi. 


b 6. fecundi. 
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D.  E M o N s t r 4 t io, 

jT^  Ata  fit  cocfficiens  longitudo  refla  D B i 
qui  diuidatur  bifariam  inC,  & eriga- 
tur perpendicularis  C E squalis  lateri  illius 
quadrati , quod  eft  squale  comparationis  ho- 
mogcnco ; ducatur  B E , cni  fiat  squalis  C A. 

Quoniam  quadratum  ex  B E, squale  eft 1 qua- 
dratis B C , C E ; & eft  quadratum  B E , qua- 
drato C A squale;  ergo  quadratum  CAa- 
oualceritquadratisCE,  CB;  at  vero  qua- 
drato C A cftb  atquale  rcflangtilum  D A B , 
vna  cum  quadrato  C B ; ergo  reflangulura  D 
AB  . vna  cum  ipfo  quadrato  C B , erit  squale 
quadratis  reflarum  C E>  C Bi  commune  aufe- 
ratur quadratum  C B , remanebit  rcflangulum  D A B squale  quadrato  CE;  fcd  reflan-  c 
gulum  D A B squale  eft ' quadrato  B A , vna  cum  reflingulo  DBA;  ergo  quadratum  B 
A»  vna  cum  rcflangulo  D B Ai  erit  squale  quadrato  refts  CE,  nempe  comparationis  ho- 
mogcnco.  Cum  autem  fit  squarioa:»jrba~z‘,&B  A fit  latus  illud,  cuius  quadra- 
tura vna  cumreflangulo  fub  fc  comprchcnfo  & D B data  coeificientc  squale  eft  quadrato 
ex  CE  comparationis  homogeneo;  erit  proptcrcaB  A Radix  qusfita,  & DBA  planum 
fub  latere , & data  coeificientc  longitudine . Si  quadrato  dimidis  cocificicntis , nempe  C 
Bi  addatur  comparationis  homogencum , nimirum  quadratum  C E , fit  notum  quadratum 
ex  B E,  hoc  eft  C A;  fi  autem  ex  C A auferatur  C B,  remanet  nota  B A Radix  qusfita;  rc- 
fti  ergo  Regula  iubcr,  vt  quadrato  dimidis  cocfficientis  &c.  Quod  erat  demonftrandum. 

Aliter.Data  fit  cocfficiens  logitudo  A B,  & B 
C fit  qusfitum  latus , quadratum  autem  Z fit 
comparationis  homogencum,  ex  A B,  & BC  fiat 
tota  refla  A C , 8c  refla  A B bifariam  diuidarur 
in  G ; erigatur  perpendicularis  G D squalis  ipfi 
conncflatur  D A , a qua  abfeindatur  A E S- 
qualis  ipfi  A G , Dico  E D clfc  latus  qusfitum , 
peropi  squale  lateri  BC,&  optimam  cifc  Regu- 
lam &c.  Deferibatur  circulus  centro  A,  inter- 
«allo  AG,  velAEi&DA  producatur  ad  F ; 
circulus  GEF  tanget  reflam  G D ; quia  vero 
quadratum  ex  B C , vna  cum  rcflangulo  ABC 
squale  ponitur  quadrato  Z , & idem  quadra- 
tum B C vna  cum  illo  rcflangulo  ABC  squale  eft 1 rcflangulo  AC  B.-ergo  A CB  reflari-*  > 
gulum  squale  erit  quadrato  Z , hoc  eft  quadrat  o G D;  fed  rcflangulum  EDF  eft  b squale  bjS. 
eidem  quadrato  G D ; ergo  reflangul  umACB  erit  squale  rcflangulo  E D F:  fed  F E , & 

A B funt  squales,  quod  A G,  A E (int  squales,  atque  adeo  & dupls  A B,  F E erunt  squa- 
les; quare  u ab  squalibus  FD,  A C(funt  autem  FD,  A C squales;  cum  cnimrcflangu- 
lum  F D E fit  squale  reflan  gulo  A C B,  erit  v t F D ad  A C,  ita  B C ad  E D,  permutando' c 1 - ,m"‘ 1 
yerovtFDadED, itaACadBC.&pcrconuerfioncmrationis^.vt  DF  adFE,  ira-jw.:». 
C A ad  A B , rurfus  permutando  F D ad  A C , vt  F E ad  A B , fcd  F E eft  squalis  A B ; er- »*»".<  i 
; — ) F D erit  squalis  A C,  quemadmodum  fupra  dicebamus  ) auferantur  F E,  A B remane- 
rnt  squales  E D , B C ; ergo  E D erit  Radix  qusfita , & rcflangulum  FED,  erit  idem- 
'quod  ABC  planum  fub  latere,  & data  cocfficicnte  longitudine ; fcd  quadrato  A G dimi- 
ttis coefficientis  fi  addatur  quadrarum  G D comparationis  homogencum  , fit  notum  qua- 
dratum  cuius  latus  eft  A D;  ab  hoc  autem  fi  auferatur  A E dimidium  coefficientis , habetur 
nota  E D Radix  qusfita ,-  ergo  re  Aii  Regula  iubet  &c. 


idtm  nliter 
dcmejlr.uur , 


Me- 
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Methodus  peculiaris  Victas 

'Proponatur  aquatio  a'  if*  b a — a’ . InteUigatur  x.  media  inter  extremas : b vero  differentia^ 
eorundem , ex  media  veri,  & differentia  extremarum , querantur  extrema ; minor  namque 

erit  radix,  de  qua  queritur , 

DEMONSTRATIO, 

DAta  fit  cocfficiens  longitudo  GB,& radix  quatfita B A, producatur  A G ad  D , vt  D 
G,  & B A fint  aequales , & deferipto  circulo,  cuius  diameter  fit  D A.  agatur  perpen- 
dicularis B E,  fcu  F E. 

Quoniam  B A eft  radix  quatfita.Sc  G B data  cocfficiens 
longitudo , erit  G B A planum  fub  latere , & data  cocffi- 
cientc , quia  vero  eft  aequatio  a’  ■*$<  b a — & D G,  hoc 

eft  radix  B A eft  quinta , erit  quadratura  D G plus  re- 
tfanguio  D G B , fcu  G B A,  hoc  eft  rciftangulum  B D G, 
feu  D B A , a-quale  comparationis  homogenco  ,•  at  verb 
rcdtangulum  D B A , eft  aequale  qliadrato  E B ; ergo  E B 
erit  latus  illud , cuius  quadratum  aequatur  comparationis 
homogeneo,  fcd  D B,  B E,  B A,  funr  continui  proportionales,  quarum  eft  minor  B A,  me- 
dia B E , & maior  D B , differens  a minori  D G , hoc  eft  B A per  G B ; ergo  in  aequatione.» 
quando  quadratum  afficitur  affirmati  &c.  Radix  eft  minor  extrema  in  ferie  trium  propor- 
tionalium, & latus.cuius  quadratum  eft  aequale  comparationis  homogenco,  eft  mediaimer 
extremas,  & data  cocfficiens,  eft  differentia  extremarum . Quod  erat  offendendum . ‘ 


Varix,  ac  diuerfe  Methodi  explicandi  xquationtm}in  qua  Quadratum  afficitur  neget* 
re  ,feu  in  qua  Quadratum  afficitur , multa  plani  fub  latere , dataque 
eoefficiente  magnitudine , 

Methodus  DiophantI  l 

DAtum  comparationis  homogeneum  ducatur  in  comitem  quaddati , eff  produffo,  dimidq 
coegi  cient  is  quadratum  addatur , & aggregati  quadrata  radici  adqciatur  dtmidiawui 
foegeientis , compo/itum  autem  ad  quadrati  comitem  applicetur , & prouenict  quajita  radix . 

Propofita  fit  aequatio  a‘d  — b d a ~ z’d . Ducatur  z’d , comparationis  homogeneum  ia 
d comitem  quadrati ; & fiet/.’  d’ , & huic  addatur  j b’  d'  quadratum  dimidii  cocfficicntis , 
& fiet  z’ d’ •;  b' d\  cuius  fatus  quadratum  eft  BtQ_(z’d'*ft  7 b'd’)  huic  addatur  dimi- 
dium coefficientis,  nimirum  b d;  & fiet  fumma  R Q.(  z‘  d'  ^ b’  d' ) tjt  b d , & haec  ap- 
plicetur ad  d comitem  quadrati,  & fiet  radix  quaefita.  Jit  Q/ z’  d'  .f.  e.  b'  d. 

a d J 


Methodus  communis  Antiquorum . 

Lateri,  cuius  quadratum  aquale  eft  quadrato  dimidia  coegcientit  data  ',  datoqne  comparati m 
nit  homogenco,  addatur  dimidia  cocgctcns ,-  ccmpofitum  ex  his,  latus  ,fen  radicem  quajita» 
vcptejinuhu  * 

EXSMPLVM . 


a*  — b a ~ z* 

b‘  Quadratum  dimidia  coegeientisy  ... 

z'  Comparationis  homogeneum  f -aaC 


rb'*J+z  Aggregatum 

$ QT  ■;  b'  »$*  z’ ) Aggregati  Urus  •» 

■jb  Dimidia  coegeiens  J 


Adde 


Si 


fcQXib’*J»z’)«j<-;lj  Summa , (T  radix  quajita . 
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Si  deprehenderimus  $ ( -jb’  z' ) + ^b.  dudum  in  fc  facere  a[>’  * r J«  r.  f-bbfrbr) 
« quo  fi  detrahatur  $ ( -j  b‘  «J*  b’  z* ) - fb\  fadum  ex  £ ( jb'  *}*  z' ) 4.  J.  b in  b.fiatz'  co- 
paratiorus  horaogeneum ; rede  dicemus,  $ ( a b'  v ) tj*  f b . efle  radicis  quxfitx  pretiu , 
& lupra  conclufum  fuir,  fcqucnccm  in  modum  dcmonftratum  fuifle . 

9<C^b^z;)+fb-a 

..  ) + Lb 


9 4 7-ym!. 
b i.fiiundi. 


..  - ,f!fc(.^*ibz-)tib* 
-b-»z'Hh9t(,^b^^b-z-) 

irb*<Jtz*4«|k(  j-b*ijtb‘z')~  a* 

9t(  j-b’%z')  + ab 
b 

Auferendum  $r(  ;b'<Jtb'z')«|t  j-b*  — ba 
tb'^2'4-  b(?b'i|t  b*z‘)  —a* 

Z'  Producum , quod  cft  comparationis  homogeneum  i 

DEMONSTRATIO. 

DAta  fit  coefficiens  longitudo  reda  D B , 
quat  bifariam  intclligatur  feda  in  C , & 
fit  C E latus  quadrati  illius , quod  eft  aquale 
comparationis  homogenco,  & redxBEdu- 
da  intclligatur  squalis  C A.  Quoniam  qua- 
dratum B E,  & confequenter  quadratum  redlp 
C A,  illi  aqualis,  cft  1 aquale  quadratis  re- 
darum C E,  C B , 3c  quadrato  C A eft  aquale 
k quadratum  C B,  vna  cum  redangulo  D A B; 
erit  ob  id  quadratum  C B , vna  cum  redangu- 
lo  D A B aquale  quadratis  redarum  CE,  CB; 
auferatur  commune  quadratum  C B , remane- 
ait  redangulum  1 1 A B aequale  quadrato  CE, 

hoc  eft  comparationis  homogenco . Cum  autem  fit  squatio  a‘  — b a — z> , & D A fit  la- 
tus, cuius  quadratum  minus  redangulo  fuh  fc  comprehenfo,&  data  coefliciente  longitudi- 
ne D B,  squale  eft  redangulo  D A B ( cft « enim  quadratum  D A squale  duobus  redan.  * »- 
gulis  fimul  fumptis  D A B,  A D B;  hoc  eft  quadrato  C E comparationis  homogenco ; erit 
ob  id  D A,  radix  qusfita,  & A D B planum  fublatcre , & data  coefficiente  longitudine,-  at 
vero  fi  ad  quadratum  ex  C B dimidia  coefficiente,  addatur  quadratum  CE , comparatio- 
nis homogeneum,  fiet  ■*  nota  reda  BE,  hoc  cft  C A radix  qusfita.  Rcdc  ergo  Regula  iuber,  i 47  f"”1' 
vt  quadrato  dimidix  cocfficientis,  &c. 

Aliter.  Quadratum  Z fit  coparationis  homo- 
gencum , & A C latus  quxfit  um ; cum  autem  fic 
atquatio  a’  — ba  — z',  erit  data  coefficiens  lon- 
gitudo minor  latere , fitque  A B data  coefficiens 
longitudo , qus  fecctur  bifariam  in  G ,& ex  G 
jcrpendicularis  erigatur  GD  squalis  ipfi  Z, 

Cttnnedaturquc  D A,  qus  producatur  vfque  ad 
F,  ita  vt  F A,  A G fint  squales.  Dico  FD  squa- 
lem ede  ipfi  A C , lateri  quxfito , & rede  Regu- 
lam itiberc  vt  &c.  Centro  A.interualloAG, 
vel  A F deferibatur  circulus  FGE,  qui  GD  per- 
pendicularem tanget'  in  GiQuonia  autem  qua- 
dratu AC , minus  rcdangulo  C AB  squale  po- 


nitur 


e nwf,  %4m 
unii. 
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nitur  quadrato  Zfcft  enim  a'  — b a~  z')  Sc  quadratum  A C , minus  C A B rcSanguI® 
tsqualc  cft  rcdangulo  ACB;  crie  rc<ftangulum  A C B squale  quadrato  Z , hoc  eft  qua- 
drato  G D;  at  verorcftangulum  F D E cft  s squale  quadrato  GD;  ergo  rc&angulum  F D 
E squale  erit  rcdtangulo  A C B,-  fcd  FE,  A B lunt  squales,  ergo  eodem  modo,  quo  Cupra, 
tota  F D squalis  erit  toti  A C,  atque  adeo  radix  qusfita,  & D F E,  erit  idem,  quod  C A B 
planum  iuli  latere,  & data  cocfficientc  longitudine ; at  vero  /i  ad  quadratum  ex  A G dimi- 
dia coellkinttc  addatur  A F dimidio  cocftkicns:  fit  nota  F D radix  qusfita . Rciftc  ergo 
regula  iubet  $x.  Quod  erat  oftendendum. 

Methodus  peculiaris  Viet* . 

Proponatur  aquatio  a'  — ia~z\  lutclligatur  zmedia  inter  extremas:#  i differentia  earun- 
dcm\  ex  media  autem , & differentia  extremarum,  qu  arantur  extrema,  iffarum  enim  maior 
erit  a ,fen  radix  , de  qua  queritur , 

DEMONSTRATIO 

Sit  BD  radix  qusfita,  & G B data  coclficicns;  ponatur- 
que  B A squalis  ipfi  D G ,&  conftituatur  figura,  vt 
vides . Quoniam  D B cft  radix  qusfita , & G B data  co- 
cfficicns,  erit  D BG planum  fub latere,  & data  coeffi- 
cicnte  longitudine;  & quia  eft  a‘  — b a — z’,  erit  propte- 
rea  quad  ratum  D B,  minus  plano  DBG,  squale  compa- 
rationis homogenco;  fcd  quadratum  D B , minus  plano 
D B G,  eft  squale  rc&anguloB  DG  ; ergo  & B D G erit 
squale  comparationis  homogcnco ; at  verb  rc>ft angulum  B D G eft  squale  rc&angufd  D 
B A;  iiquidem  B A , D G funt  squales ; ergo  redlangulum  B D G , squale  erit  quadrato  B 
E , cui  nimirum  eft  h squale  re&angulum  DBA;  ergo  B E erit  latus , cuius  quadratum  eft 
squale  comparationis  homogeneo . At  verb  D B,  B E,  B A,  funt  continui;  proportionales, 
quarum  maior  D B , media  B E , & minor  B A differens  a maiori  D B , per  G B cocfficieo- 
tem;  ergo  in  squationc,  in  qua  quadratum  afficitur  negatiub, radix  qusfita  eft  maior, nem- 
pe D B in  Icric  trium  proportionalium . Latus  vero,  cuius  quadrarum  cft  squale  compara- 
tionis homogeneo,  & media  in  eadem  feric,  & maior  differt  a minori  extrema , nimirum  D 
B,  a D G , hoc  eft  B A intcruallo  squali  dat»  cocfficienti»  nempe  GB . Quod  oportebat  of- 
tendere . 

ffi uria,  ac  diuerfie  Methodi  explicandi  aquationem,  in  qua  Quadratum  negatur  de  af- 
fidente  homogeneo,  fiat  tn  qua  planum  ftth  latere,®/'  data  coeffi cien- 
te longitudine  afficitur  multa  Quadrati . 

Methodus  Diophanti 

DA  tum  comparationis  homogencum  ducatur  in  quadrati  comitem,  # prodat!  um  i qted, 
drato  coejjicicntis  dtmtdj  auferatur,  rcftdut  veri  quadrata  radix  addatur,  vel  auferatur 
dimidio  cocjjic  tentis  ,fumma,  vel  rejiduum  ad  quadrati  comitem  applicetur,  nam  ita  proucnit% 
qua  f tum  latus , 

proponatur squatio bda  — a’d—  z’d.  Datum  comparationis  homogeneum , puta 
z>  d,  ducatur  in  comitem  quadrati,  nimiru  in  d,  & fiet  ?’  d!;  & hoc  auferatur  ex  j b*  d',  qua- 
drato fcilicct  dimidii  cocfficicntis , & remanebit  a b’d‘  — z’d‘,  cuius  radix  quadrata  cft 
jt  Q£  a b’  d’  — 7.'  d’ ) hsc  autem  fi  addatur  ad  -j  b d , dimidium  Cocfficicntis , fit  f-  b d tjr 
q ( a b’  d’ — r d’ ) & fi  lubtrahatur  fiet  -J  b d — R Q/  ~ b'  d'  — z d ')  aggregatum,  vel  re- 
fiduum  applicetur  ad  d, comitem  quadrati,  & fiet  rbd*E  R-Q.C  jbM'  — z'  d* ) rurfus  fice 

i b d—  KiQ/rb*d-  — z~d’;  «i  <a 

d d 

jEquatio  enim  hsc  duplicem  habet  radicem,  vt  alibi  di***111'* , 

• - ' Me* 
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Methodus  Communis  Antiquorum 
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9*0^7 b *“Z’)  Rtjidai Utus  l 

7 b Dimidii  atftitatu  f "dac 

rb^ftRQf  jb  ->z1)  ^ggrtgttam  & Utus  maius 
n n/  >k>  DimidU  cttf citas  \ „ , , 

r R Q.(  < b V Rtjidai  Utus  / 

7*»—  JtQf-jb'  ~z‘)  Rtfidaam , & Utut  minis 

Ned  diffimUiter  fuperioran  pragmatiam  Anaiyti/co  more  comprobabimus 

rb*?kC7b-- *')  = a 
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Subtrahendum  ~ z ^ c b- 3 

z’  Produdium , quod  eft  comparationis  bamogenrum 

Sic  luo  modo  pfo  Radice  minori ; 

D *.*«**.  JS£*t**,***l«  . 

do  AC,  qux  bifariam  fe- 
tetur in  B,  fitque Piatus, cuius 
quadratum  xqualc  fit  compara- 
tionis homogcnco;&  primo  fit  re- 
P,vt  in  prima  figura  minor  di- 
midia cocfficientc  AB.vclBCi 
fccetur  A C in  D , fic  vt  inter  feg- 
menta  A D,  DC,  fit  P media  pro- 
portionalis ; quamobrem  redtan- 
julum  ADC  erit  squale  quadra- 
J?  P j atque  adeo  comparationis 


lYy  bomoi 


jtlim  Tirmeto' 
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homogenco  , Dico  tam  A D , quam  D C , lore  latera , & rede  Regulam  iubcre  &c.  fuper 
AD.DC  deferibantur  quadrata  A F,  D K,  & perficiatur  figura  vt  vides . Quoniam  A D, 

D F funt  squales  & rcdangulum  ADC  cft  squale  quadrato  P , hoc  eft  comparationis ho. 
mof>enco ; tam  H D r octangulum , quam  D G erit  comparationis  homogenco  squale . Et 
quoniam  A C cft  data  cocificicus,  & rcdangulum  C A D,  minus  quadrato  ADefl  squa- 
le redangulo  A D C,  comparationis  homogenco;  & cft  aquatio  b a — a'  t=  z’;  erit  proin- 
de recta  A i ) radix  qusfita,  & C AD  planum  fub  latere,  & data  cocfficicntc hoc  idem  ot 
tendetur  de  DC  . At  veriSquia  rcdangulum  ADC  vna  cum  quadrato  BD  squale  cft 
quadraro  redx  A F dimidiat  cocfficicntis ; fi  a quadrato  ciufdcin  A B dimidij  cocfficicn- 
tis  auferatur  rcdangulum  ADC,  nimirum  comparationis  homogencum,  remanebit  qua- 
dratum, cuius  latus  cft  15  D;  fi  hoc  addatur  dimidio  cocfficicntis  A B fit  notum  latus  AD, 
nimirum  latus  maius;  & (i  idem  latus  IJ  D auferatur  a dimidia  B C remanebit  notum  larus 
B C,  nempe  latus  minus,-  rede  ergo  Regula  iubet  &c. 

Quod  autem  idem  oftendipoffit  de  D C patet.  Quoniam  enim  AC  eft  coefficicns, & 
rcclangulum  A CD,  minus  quadrato  D C cft  aquale  redangulo  ADC  comparationis  1 
homogenco;  & eft  .equario  b a — a’  era’..  Erit  D C latus  quxfifum,  & A CDplanuuu 
fub  latere,  & data  coefficicntc  longitudine. 

Sit  reda  P squalis  dimidia:  cocfficienri  A ft,  vel  15  C,vt  in  fecunda  figura.  Dico  eo- 
dem pado  Regulam  rede  iuberc  &,c.  ex  A B fiat  quadrarum  A E, & compleatur  redangu- 
lutn  A F.  Quoniam  igitur  AB,  BCfunt  fcgincnta  aequalia,  erit  tam  AE,  quam  BFquadra- 
tum;  & quia  tam  A15,  quam  BC  ponitur  squalis  ipfi  P;  erit  proinde  quadraturaBF,  vel  A 
F.  ( ipforum  alterutrum  accipiatur  nihil  refert ) squale  comparationis  homogenco;  & qu  ia 
AC  cft  data  cocfficiens,&  rcdangulum  CAB,  minus  quadrato  AB  xquatur  quadrato  BC  j 
comparationis  homogenco  , & cft  squatio  b a — a*  — z’,  erit  proinde  AB  radix  quae-  j 
fita,  & C AB,  hoc  cft  AF  planum  fub  latere,  & data  coefficicntc . At  vero  fi  a quadrato  ex 
AB  dimidia  cocfficiente  auferatur  BF  comparationis  homogencum,  nihil  remanebit;  fi  ve- 
ro nihil  addatur,  vel  nihil  fubtrahatur  dimidii  coefficienti  AB , remanet  ipfa  coefficicns  A 
B dimidia,  & fimul  radix  qusfita;  rede  itaque  Regula  iubet  &c. 

Aliter.  Hoc  idem  offendemus  hunc  in  modum . Data  fit  co- 
cfficicns  DA;  fitque  diuifa  bifariam  in  B,  & ex  hoc  pundo  tan- 
quamex  centro  deferibatur  circulus  DE  A , datum  fit  latus  D 
F,  quod  primo  fit  minus  dimidia  cocfficiente,  cuius  quadratum 
fit  squale  comparationis  homogenco , & ducatur  F E paralle- 
la ipfi  DA,  adeo  vt  fccet  peripheriam  in  E pundo,  a quo  cadat 
perpendicularis  EC.  Quoniam  DA  cft  data  coefficicns,  & rc- 
dangulo  D A C squale  cft  quadratum  C A , vna  cum  redan- 


gula  D C A,  feu  redangulum  D A C , minus  quadrato  C A eft  xquale  redangulo  D C A 


comparationis  homogeneo,  cum  hoc  fit  squale  quadrato  CE;  squatio  autem  cft  b a — a*  ' 
2 z‘,  ob  id  CA  erit  radix  qusfita , & D AC  planum  fub  latere , c' 


, dataque  cocfficicntc  lon* 
gitudinc ; ciim  autem  DC  A rcdangulum  vna  cum  quadrato  CB  fit  squale  quadrato  BA, 
vel  DB,  fit,  vt  fi  a quadrato  DB,  vel  ex  BA  dimidia  cocfficiente,  auferatur  redangulumD 
C A,  nimirum  comparationis  homogencum  remaneat  notum  quadratum,  cuius  latus  eftC 
B;  hoc  autem  fi  addatur  ipfi  BA  dimidio  cocfficicntis,  fit  nota  CA  radix  qqsfita,  & fi  idem 
latus  CB  auferatur  a D Bdimidia  cocfficiente  remanebit  D C fegmentum , quod  etiam eflfe 
qusfitam  radicem,  nempe  minorem,  eodem  pado  facile  dcmonftrabitnus . 

At  veri»  fi  latus , cuius  quadratum  squale  cft  comparationis  homogeneo , fuerit  squalo 
dimidio  cocfficicntis;  non  enim  poteft  euc  maius,  facile  omnia  dcmonftrari  poterunt , 

Sit  D latus,  cuius  quadratum  eft  squ3le  comparationis  D 

homogeneo,  & AC  data  coefficicns  feda  bifariam  in  B,vtD  1 11  "f! 

fit  squalis  vel  A B,  vel  B C ,-  ciim  itaque  redangulum  ABC  T g 

Iit  squale  quadrato  D , erit  squale  comparationis  homoge- 


neo; fcd  quia  rcdangulum  fub  A C data  cocfficiente,  & BC,  vel  AB,  minus  quadrato  AB* 
vel  BC,  eft  squale  redangulo  ABC  comparationis  homogeneo,  & cft  squatio  b a — a*  — 
fi  proinde  BC,  vel  AB  erit  radix  qusfita . Af  vero  fi  a quadrato  ex  AB , vel  B C dim.Au 
cocfficicntc  auferatur  tedangul uro  ABC , hoc  cft  quadratum  A C , vel  BC  corona  r-Hpnis 

!*vTll  8 II 0 ir  ~ ‘ 
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Sura  vtUm’rCmanebit  nihil  ’ 4,110  3ddit°  3d  dimidium  afficientis , habebitur  idem  di-' 

C^od  autem  latus  cuius  quadratum  , &c.  non  poffit  eiTe  maius  dimidio  coefficientis  pa- 
*5u5Pc“POt  Sen  a-  'pfiUS  comP"“  homogend,  atque  adeo 

Corollarium 

EX  didtis  collige  quando  latus  comparationis  homogenei  fuerit  minus  dimidio  coeffi- 
cicntis,  turte  duplicem  fore  radicem;  cum  autem  cfl  sequale , vnicam  fore  radicem  ni- 
mirum lplum  dimidium . 

Aliter.  Quadratura  Z,  {it comparatidnis homogencum,  &AE data cocfHcicns longi- 
tudo, qua:  iccctur  bifariam  in  C , & Z erit  non  maior  dimidia  A C , vel  C E , vt  fupra  dice- 
bamus. In  AC  defcribatur  femicirculus  A FC.&  iri  eo  accSmodcmr  A F,  qua:  fii  .xqualis 
jpfi  Z,  agaturque  F C;  erit  • autem  angulus  AFC  rcPus;  ergo  quadratum  AC  eritb  xqualc 
quadratis  laterum  AF,  FC;  quare  quadratum  CF  erit  intcruailum , fcu  exccfliis , quo  qua-  47',nm  * 
oratum  ex  AC  dimidia  coefficiente , fuperat  quadratum  AF  comparationis  homogcncum: 
modo  centro  C.interuallo  CF, defcribatur  periph*ria  ' 

B F D fccans  A E in  B , & D.  Dico  minus  latus  ex 
qua: litis  cfle  A B,  maius  autem  AD , & rePe  regulam 
jubere  &c. 

Quoniam  igitur  AF,  tangit  circulum  BFD  in  D,  fi- 
quidem  angulus c A F C , cft  rcPus ; quamobrem  re- 
d angui  ii  D AB,  hoc  eft  EBA , eui  cfl  xqualc  repagu- 
lum EAB,  minus  quadrato  A B,  xquabitur  J quadra- 
to AFtproindc  rcPangulu  EAB,  minusquadrato  AB, 

erit  xqualc  quadrato  AF , fcu  rePx  Z comparationis  homogenco;  Cumi  autem  fit  xquatio 
t>  a ~ a’  £ z * , & AE  fit  data  coefficiens  longitudo , erit  ob  id  quxfitum  latus  AB , & E AB 
erit  planum  fub  latere , dataque  coefficiente  ,•  at  vero  fi  quadrato  rePx  C A dimidio  cocf- 
peientis  auferatur  quadratum  AF  nempe  comparationis  nomogerieum.fiet  notum  quadra- 
tum cuius  latus  eft  CF , qua:  fi  auferatur  ab  AC,  nota  remanebit  AB  radix  quaifita , 
j.  Secundo  quoniam  rcPangulum  BAD  cft  xqualc  quadrato  AF,  hoc  eft  rePac  Z compa- 
rationis homogenco;  idem  verb  rcPangulum  BAD,  hoc  eft  EDA  xqualc  eft  rcPangulo  E 

An.mimKnii.ifirirn  a-'* - • i ° r-  _ « 
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AD , minus  quadrato  AD  erit  xqualc  quadrato  rePx  Z comparationis  homogenco . Sed 
xquatio  eft  b a — a’  =3  z’,  & AE  eft  data  coefHciens;  erit  AD  radix  quxfita , & EAD  pia- 
lium fub  latere , & data  cocfKcicnte ; Si  autem  a quadrato  rePx  A C dimidix  coefHcientis 
auferatur  quadratum  AF  comparationis  homogcncum,  remanebit  quadratum , cuius  latus 
cft  CF . quod  fi  addatur  ad  A C dimidium  cocfHcicntcm  innotcfcct  A D maior  radix  qux-> 
k gta;rePc  ergo  Regula  iubet&c,  ' ' ‘ 1 “ 

- Methodus  peculiaris  Vietx 

/(r Opinatur  aquati  e i * — *’  “ z.'.  In t illigatur  z.  taedia  inter  ix tremas , & b aggregatum  (ai 

- r undem-,  & ex  media , atque  aggregato  extremarum  quarantur  extrema , aapt  alterutra  erit  at 
. «,  de  qua  quaritur  . 


v.  5 E M 0 N S T X H T I 0, 

DAta  fit  coefficiens  longitudo  DA,  & fit  DC  radix  quxfi-  F 
ta,-  fit  vero  deferiptus  circulus  DEA  , & a punpo  C eri-  ~ s 
gatur  CE  perpendicularis.  Quoniam  autem  A D cft  data  co^  f 

i J—£ 


efficiens,  & DC  radix  quxfita , erit  A D C planum  fub  latere  a D 
& data  coefficiente ; quia  autem  D C eft  radix , & eft  xquatio 
ba-i’-z';  erit  proinde  ADC  minus  quadrato  D C xqualc 
comparationis  homogeneo  j fcd  idem  cft  A D C , minus  qua- 
drato P C,  ac  eft  rcPangulum  D C A;  ergo  rcPangulum  DC 


t:.f amita, 
litat  a, 
abum 


Yy 


Jtal#mr>Uut 


rUefaftriot 
JLfttUJus  neu 
m/erukGte * 


3)6  C AROLI  RENALDINII 

A erit  xquale  comparationis  homogcnco ; fed  reftangulum  D C A eft  xquale  quadrato  C 
Ei  ergo  quadratum  C E , erit  comparationis  horaogeneum . At  vero  DC , CE , CA , funt 
continue  proportionales , extremarum  aggregatum  eft  data  cocfficiens  longitudo , & mi- 
mrextrema  DC,  radix  nimirum  qua- (ita;  refte  ergo  Regula  iubet  &c. 

Non  diffundi  modo  nos  eandem  operationem  oftendemus , radice  quidem  fuppofira-  , 
altera  extrema,  puta  C A. 

De  Explicandis  dEquationibuS  Solidis  compo/itis,  & primo 
de  Cubicis.  Caput  111. 


Methodi  «d e xfhc.ind.xTr.  .eejn.it  ionem  in  tjua  Culus  /tffcilur  udiunlUone  /olidi  fub Utere , oU- 
loijuc  cecg.cicr.ce flero,  it *' ~ z' /eu  z /olido . 


E Ginnis  hadfenus  de  aquationibus  s ffcift is, & quidem  quadraticis  explicandis, qux  nul- 
lam Analvftx  fere  difficultatem  afferunt , ac  nullam  ingerunt  curam . Nunc  proxi- 
mum eft  vt  ad  illas  gradum  faciamus , qua:  altioris  funt  ordinis , proxime  fuccedentcs  qua- 
draticis, quarum  contemplatio  Veterum,  vt  haud  parum  vexauit  ingenia,  ita  eaium  ex- 
plicatio non  mediocriter  Italiam  illuftrauit,  prxclarum  fiquidem  hoc  inuentum  Italis  ac- 
ceptum referri  debet . Nam  Scipio  Ferreus  Bononienfis , & Nicolaus  Tartalea  Brixicnfis , 
arduum  hoc  opus  aggredi , lingulari  cum  laude  perfecerunt , ita  vt  difficillimarum  arqua- 
tionum , de  quibus  loquimur  explicationes  tradendo , fibi  gloriam  immortalem  pcperifle> 
videantur . Didimulandum  tamen  non  eft , quod  hxc  ipfi  magis  Arithmetici  quam  Geo- 
metrice prxftiterinr , fortadis  id  Pofteritati  relinquentes  nc  nobis  locus  deeffet  ad  fuppedi- 
tandam  materiam  pro  excclfa  Mercuri;  Statua  fabricanda . 

Verum  ciim  agendum  fit  primum  dc  xquationibus  Cubicis,in  quibus  affcdlio  eft  fub  la- 
tere, iuvabit  hic  in  memoriam  redigere,  qua:  fcripfimus  in  prfmo  Tomo,  breuiter  tamen- , 
quatenus  facit  ad  inftitutum . Erat  autem  Canon  huiufmodi . 

Cubus  terti, -e  partis  numeri  radicum  addatur  quadrato  dimidij  numeri  abfoluti ; aggre- 
gati autem  fumatur  latus , cui  additum , vel  fubtrailum  dimidium  numeri  abfoluti , gignit 
Binomium,  & Apotomcn . Si  itaque  latus  cubicum  ipfius  Apotomcs  fubtrahatur  a latere/ 
cubico  bmomij,  refiduum  erit  quxfirx  radicis  pretium. 

Erat  autem xquatio huiufmodi  i cfjryi  R=s  1710  .cuius aequationis  adinucnimus ra- 
dicem ede  i o:nam quadratum  dimidij  numeri  abfoluti  erat  739600, cubus  ver6  terti*  par- 
tis numeri  radicum  13824.  Aggregatum  ex  his  753424,  cuius  radix  quadrata  eft  868, 
cui  addito  860,  fit  1 728;cuius  latus  cubicum  eft  1 2 ;at  radix  quadrata  primi  aggregari  erat 
868 , dimidium  numeri  abfoluti  eft  860 , horum  differentia  eft  8 , cuius  radix  cubica  eft  a j 
radix  autem  cubica  primi  aggregati  erat  1 2;  diderentia  autem  inter  2,  & 1 2 , eft  1 o. 

Hxc  autem  Methodus  Gcomctrix  non  infcruit.ficut  nec  etiam  altera,  cuius  Canon  erat. 
Sumatur  quarta  pars  quadrati  ex  numero  abfoluto , & huic  addatur  vigefima  feptima/- 
pars  cubi  cx  numero  radicum , huius  autem  aggregati  lateri  quadrato  addatur  dimidium/ 
numeri  radicum , & ab  eodem  fubducatur,  ex  aggregari  vero  latere  cubico  fubtrahatur  la- 
tus cubicum  refidui;  horum  namque  differentia  et  it  radix  quxfita . 

Et  quidem  in  eodem  exemplo  pcrfiftcndo.  Quarta  pars  quadrati  numeri  abfoluri  eft 
73  9600,  cui  fi  addatur  »3824,  vigefima  feptima  pars  cubi,  c numero  rarlicu , fiet  753424« 
huius  latus  quadratum  eft  868,  cui  fi  addatur  &c.  Reliqua  vide  ibi.  Nec  etiam  hxc  vti  di- 
cebam idonea  eft  ad  Geometricas  effediones  .proptcrca  quod  fit  afccnfus  ad  imaginaria* 
quantitates,  a quibus  in  Geometricis  caucndum.  Vnde  reduilio  ad  quadraticam  xquatio- 
nem  per  duplicatam  hypoftafin , eodem  laborat  vitio . 

Superiori  numerofx  xquationi  fpeciebus  exhibita  refpondet  xquatio  aSJ/3  b plano  a ” 
sz  folido,  dc  qua  in  Algcbra  fpeciofa  pag.  214,  differuimus  vbi  redu&ioncm  illam  trans- 
uimus , quam  hic  breuiter  fubijciam  numeris  enucleatam , a quo  ibi  breuirati  Audentes  ab- 
ftinuimns . Si  e1  »J.  a c xquetur  b plano,-  igitur  b pl.  cx  hjiiufmodi  conftitutione  inrelligen- 
dum  eft  rcriangulum  fub  duobus  lateribus,  quorum  minus  eft  e,  maius  autem  differt  per  a. 
Quoniam  vero  e‘  »J«  a e,  fupponiturxquari  b p).  propterca  a c xquabitur  b pl.  — c' , at- 

^ue 


DE  RESOL:  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  IL  3*7 

que  adeo  b pl.  --  e’  xquabitur  a ; proptcreabpl.pl.pl.  ~3c1bpl.pl.  4.  3 c-bpl.  ~e« 

e , «? 

^ 3 bpl.pl.  — 3 b pl.  e’,  aequabitur  a z fol.  Omnibus  vero  dudis  per  c',  & fecundum  Ar- 
tem difpofuisc  cubi  quadratum  + 2 z fot  e xquabitur  bplanicubo.  Sic  autem  haec  de- 
mo"nftrabimus.Supponamus  a’  t 3 b pl.  a,  aequari  2 z fol. , & c*  f a c,  aequare  b pl.  Si  autem 
iniundum  oftendere  e*  f a z fol.  c'  aequari  b pl.*.  Quoniam  igitur  c' fac  xquatur  bpl., 
propterea  a c xquabitur  bpl  — c‘ ; atque  adeo  a aquabitur  b pl.  — c1;  ergo  & eorum  cubi 


aequales  erunt,-  quare  a>  aequabitur  b pl. ' - 3 b pl.  ’ e’  t 3 M-  e*  ~ c';  ac  proinde  a>  1 3b 

c > 

plan.  a,  xquabitur  b pl,  ’ - 3 b pl.  • e’  1 3 b pl.  e«  - c*  f 3 b plan.  ■ - 3 b plan.  e1.  Nam- 


C 3 

3 b pl.  * — 5 b pl.  e!  aequi ualct  3 b plan.  a ♦ ecqualia  vero  fi  squalibus  addantur , orta  funt 

aequalia . Atque  adeo  i z fol.  xquabitut  b pl. 1 - 3 b P1-  ' e‘  1 3 b pl.  e«  - e*  1 3 b plan.  ‘ 

e? 

— 3bpl.c’.  Nam  a'*j*  3 b pl.  a xquabatur  2Z  fol.  Omnibus  dudis  in  e' ,& 2 z fol.  e' ae- 
quabitur bp!.’  -3  b p!.'c’  + 3 b pl.  e"  — e‘  »$*  3 bpl.’e‘  •-  3 ^ pl-  ^ acproinde  c'  -. 

2 z fol.  e’  xquabitur  b pL  ‘ ; eadem  enim  homogenea  affcda  lignis  (c  mutuo  11- 

tcrimunt . 

Vnde  confeflarlum . Si  3 b pl.  a gquetur  i z fol.  > Sc 

,&b  pl.pl.pl.  tff  z iol.  /ol.  — • z fol.  xquetur  d'  i ergo  bpl.  — d'  fit  a,  dc  qua  quxrirur. 

, „ \ . ..  d 

' rt  autem  numeris  hxc  explicemus , fupcrioremxquationcm  fumamus»  nempe  ici|f 

7»  R ~ 1 72  o,  cui  rcfpondeat  illa  a'  43  b pb  a = 2 z fot.  Supponamus  c’  + ae  aequs 

bpl. , & deueniemus  vt  fupra  ad  xquationem  illam  c cubi  quadratum  2 z iol.  e 

planicubo, nempe  rQ.*  1720RS  1 3824,^5  radix  eft  S Verum  quia  iQidem  cftquo, 
e cubi  quadratum  radix  eft  folida ; cft  enim  quadrarum  cubi , atque  adeo  ad  habendam  t 
Oportet  extrahere  radicem  cubicam  ex  odio,  eaque  eft  2.  Cbm  igitur  2 q a e xquaretur 
b pl.  propterea  b pl.  - e’  xquatur  a ; igitur  fi  ex  b pl.  hoc  cft  ex  2 4 auferatur  4 quadratum 
ex  c»  remane-  c 

bit2o,.quadiuifopcr  c.profilit  10.  pro  valoreipfius  a,  qux  erat  radix  fpcciolx  xquatio- 

pisa'43bpl.a  E=2zfol.;acobidnumcrofxxquationisic«J<72R=  1720. 

Sed  hxc  Methodus  non  conducit  ad  opus  Geometricum , vt  vides , fcd  Arithmcticx  clt 

Plerumque  xquatio  cubica  dc  qua  loquimur  reducitur  ad  quadraticam;vnde  ipla  dedu- 
flaeft , tnneque  fubit  eandem  explicationem  oimipfaquadratica.-  vnde  maiori  non  cft 
I opus  artificio  ad  cius  radicis  valorem  exprimendum,  led  tunc  affodio  cft  fub  miadrato,  at- 
que contingit , quod  diximus , quando  coclficiens  longitudo  duobus  nominibus  conltat , 
quorum  vuum  dudum  in  quadratum  alterius,  comparationis  homogcncum  procreat , de- 
quibus  in  Algebrafpeciofadifferuimus.  ...  . , — 

Ad  explicandas  igitur  xquationes  , in  quibus  cubi  folidis , vel  quadrato  —•  quadrata- 
plano-planis  fine  affedionc , vel  cum  affedionc  xquantur  alterutro  opere  indiget  Analy- 
1 Ita^vel  fcilicct  conftrudionis  duarum  mediarum  inter  duas  datas  continue  proporriona- 
I lium,  vc!  tris-fcdionis  anguli;  propterea  quod  xquationes  quadrato-quadratorum  ad  x- 
quationes  cuborum  reducuntur ; cubi  vero  affedi  fubquadraro  ad  cubos  affodos  fub  late- 
re, qux  quidem  xquationes  duarum  mediarum  inuentione , vt  dicebamus , vel  anguli  tn— 
fedtione  perfici  poliunt. 


I 

a 


Methodus  Communis  Recentiorum. 

jrj  triente  cetffciensis  f lani  fub  Uter  ilis , unquam  reBangulefub  lateribus , ex  cemf  ara- 

lunis  hemogtntt  t an  quam  differentia  tuberum  ‘f ferum  laterum,  referiatur  aggregatum  eu- 


»8 


CAR  OLI  RENALDINII 


E X E M P L VMl 


J'if3b,a  — z'  fcu  7.  folido ; 

b-  Triens  p lani  cieffcientls  fublateralis , tf  reti  an, 
gulum  fui  lateribus  datum , 

Z'  Comparationis  homogencum , C'  differentia  cubo- 
rum proditiorum  laterum  data . Hinc 
i d'  Aggregatum  cuborum  eorundem  laterum  innentum.  Hinc 
I g Latera  i nuent  a fupraditii  reti  anguli . Hinc 
f-g  Differentia  Uterum , & latus  quaftum , 


DEMONSTRATIO', 


Sit  redta  A data  i quae  pofiit  coefficiens  planum  (ublaterale , Gt- 
que  data  redta  B,  cuius  cubus  fit  comparationis  homogenefi , 
at  vero  C poflit  trientem  plani  fublateralis;  ex  cubo  autem  B,  tan- 


1 1 ” 

3 uam  differentia  cuborum  data,  & ex  quadrato  ipfius  C tanquam 

a et. 1.  i..Li — :t- • * - 


A 

B 

C 


P 

M 

E 


dato  rc&angulo  lub  lateribus  comprchenfo , reperiatur  cubus  D 
aggregatum  cuborum  ex  ijfdem  lateribus;  ex  cubo  autem  B , tan- 
quam ex  differentia  cuborum  data , & ex  cubo  ipfius  D aggrega*  e — — 
to  cuborum  inuento , reperiantur  latera L&M, quibus  comprehenditur rcftangulum  lam 
di&um  aquale  fcilicet  quadrato  ipfius  C ; horum  autem  laterum  differentia  fit  E . Dico  E 

cilc  propofit»  aequationis  quieram  radicem,  ita  vi  cubus  ex  E plus  triplo  folido  d qua- 
drato ipfius  C,  dudto  in  E,  ffquetur  cubo  ipfius  B. 

Quoniam  enim  cubus  differentiae  laterum  plus  triplo  folido  fub  differentia  laterum  ini 
Kdiangulum  fub  lateribus  aqualis  cfi  differentia  cuborum  a lateribus ; fed  E per  confiru- 
dtioncm  eft  differentia  laterum  L,  & M,&  cubus  ex  B eft  differentia  cuborum  eorundem  Ia, 

ICTUH1 ; Prern  rnhiit  f>%r  e •%!••<•  s « . ^ 


mm,  aq  uaoitur  cubo  ipfius  B;  fed  refiangulum  ex  L,  & M , per  condruS/oncm  ,rqu 

quadrato  ipfius  C ; ergo  cubus  ex  E , plus  triplo  folido  a quadfhto  ipfius  C , in  E dii 

tiam  laterum,  aq uabitur  cubo  ipfius  B;  Erat  autem  aequatio,  in  qua  cubus  lateris , plus  tri, 

po ii t ar  aq°ua tioni^qu afi t ^ ~C~  1?tUS  ’•  SA  S?**?  ‘f Cus  B i ergo  E erit  radix  pn»« 


-*.-**•  fcuui»  d cii  amerenna  ei 

m ; ergo  cubus  ex  e plus  triplo  folido  d reflangulo  fub  L , & M , in  E differentiam  tue- 
1^1.m“r^Ub°iP..US,Bi/cd  "a*ngul.um  C*  L,  &M , pcrconftruaioncm  a-quafe  eft 


ifferen- 
>Iust 


riunt . 


I E M M A[  •* 

Datis  differentia  cuborum , & redlangulo  lub  lateribus,’  tuborum  aggregatum  fic  tepq^ 


horum  ex  ijfdem  lateribus,  & ex  hoc  aggregato  cuborum  inuento,  & ex  coritndem  cuborunL, 
differentia  data,  reperiantur  latera ; horum  f quidem  differentia,  quaftam  aquationis  radi- 
fim  exhibebit  * * — ' 1 


de  resol;  et  comp.  mathemat.  LIB.  fl.  359 

s C H O L I O N. 

Hre  demtnlfretioftr  imaginarias  quantitates  frocedu,  k quito  Geometre  cenenduuLi 
„„„  (and  minuimus ; nifi  tamen  etiefuf fetet  vse , es  calcande  rfi , qua  quidem  obuty 
dummodo  ietltctt  advertutem  conducet , dum  .tutem  fer  commemoretur  quantitates  f recedit 
demon  Uret  10 , non  eo  nomine  rei/ ciende,  quod  eliqusdfalfi  contineat,  vel  mele  deducet  ,fe  quo- 
niem  fubobfcurior  cum fit  intclletlui  quodammodo  tenebres  offundit , neque  quifftem  illam  re- 
derjat , quod  c. tufam  non  adhibeat  tanquem  medtum  e d inferendum ; quod  enim  concomttens 
rjt,  edeeufe genus  reduci  fu  fertus  noteuimus . 

Lemma  II. 

n,.;s  aeeresato  i & differentia  duorum  cuborum,  eorum  latera  fic  reperiunt . 

Smt  e%  linea  reda.  *«'  + *'  equeter  a b> , deto  cuborum  eggrcg.to 
jjuetur  i d1  cuboru  differentia  dete-, requiruntur  autem  e,&  e. fiet  f equelts  b rfrd  &g  eque- 

tis  b'  d1 . t,  jit  Jt.  Crdcx  con/lmlfitne  fi 


Lemma  'III. 

Ou6d  autem  cubus  differenti?  laterum  plus  triplo  folido  fub  diffrrentia  laterum  mre- 

it-""  ■■**!  **-■ s 

d::  b'-,  ergo  &e. 

Modus  tjuo  Ancler  eft  afui  ad  duas  medias  continue  proportionales  wue~ 

niendas  inter  duas  datas . 

r—nniflio  Catttfii.  Dcmonftratio  «iiicm  Aafloris.  . . 

Q Vomam  ad  M«»«  Problematis  effeflionem  duas  medias  continue  proportionales  in- 
'tCTduasdatas  opus  eft  reperirc ; ob  id  non  grauabimur  hic  m medium  afferre  mo- 

**  fimdus  reflxY  ^ Z ['huer  quas  opus  fit  reperire  duas  medias  continucproponjo- 
J3[£SS  ASexquaabfcin^datur^^  squalis  Y;mox  diuifa  A B bifariam  in  Ifiat 

...  nrl  rrflosaneuloscu  AB;  i 1 


batur  circulus;  acinae  auicm  au  punflu  A,  — - 

A K squalis  Y , & ad  angulos  reflos;  hac  vero  tan- 
quam  latere  redo , vertice  A , circa  axem  A D de- 
ficribatur  parabole  A G fccans  circulum  prediflum 
in  punflo  Gs  agatur  per  G,  refla  EG.occurrens  cir- 
culo in  F , & G , ad  reflos  angulos  cum  iplaADm 
C & fiat  E C squalis  Z.  Dico  inter  EC,&  AB, 
eft  inter  Z,  & Y.duas  efle  medias  contwufc  pro- 

'^^oniam^m  rcflangulum  FCG  squale  eft  E 
re  ftangulo  ACB , vtrinque  addito  quadrato  GC; 
ergo  reflangulum  F G C , plus  quadrato  G C , hoc 


Jffo  C A R O L I RENALDINII 

quadraro  A C ; ergo  rcftangulum  E C G xquabitur  quadrato  A C ; ergo  vt  E C , ad  AC 
ira  A C ad  G C;  fcd  vt  A C ad  G C,  ita  G C ad  A B,  ob  parabolen,  cum  rcftangulnin  1 5 A 
C;  hoc  eft  fub  A K larerc  reflo,  & axe  AC  xquale  fit  quadraro  G C ; ergo  vt  E C ad  A C, 
ita  A CadG  C.-&  vt  AC  adGC,  ita  GC  ad  AB)  ergo  inter  duasEC,  ABduxGC,  & A 

B,  fiint  mediat  continui  proportionales . At  vero  EC  eft  ex  conftrnAior.e  xqualis  7.  ,&■  A I 
B aequalis  Yicrgo  inter  duas  datas  Y,  Z,  duas  adinuenimus  medias  proportionales  A C,  G 

C,  in  Continua  ratione . Quod  facere  propofirtmi  erat , 

Au ciorij  Methodo  alfoluitur , quod  Clarifitmus  Geometra  prafiitit  beneficio  Speciofat 
Logifiices  ad  eandem  Cubicam  /Equationem  affirmatiue  affictam 
fui  latere,  explicandam. 

' A Lia  itidem  via  non  minus  eleganti  poterit  explicari ; dummodo  tamen  illa-,  nimirum 
a’<J*  3 b'a=:  zsfcuzfol-nouam  hanc  induat  formam,  videlicet 
a’  ►£.  b ' a=3  b!d 

Quod  facili  fieri  poteft , fi  namque  nota  quantitas  puta  cocfficicns  planum  fublateraleJ 
appellatum  3 b‘  nuncupetur  b‘  hoc  enim  ad  libitum  eft , vbi  b’  afluuntur  tanquam  xqui- 
pollens  ipfi  jb‘  fi  quidem  accipitur  ad  idem  planum  defignandum;  & quidem  appellari  po- 
tuifletd’,  vel  alio  quouischaraflcredefignari,  placet  nihilominus  retinere  b.  zfol.  data-. 
•Qooafcili-  magnitudo  applicetur  ad  b ,*  magnitudinem  itidem  datamjmagnitudo  quidem  ortiua.qua: 

C"  r’flu  "itur  appelletur  d,  non  ignorabitur;  perinde  igitur  erit  dicere  b’  d ac  z>  vel  z fol.  Confidcrand us 
d igitur  xquationis  ortus  qui  quidem  ex  Zctetico  deprehenditur , qua  de  re  fuo  loco  multa-. 

iuiimcaM}uai  fcripfimus,-  Sunt  autem  quatuor  termini  proportionales , & in  fuperiori  quidem  xquationc 
pirimpcc'  *'unc  *n  modum,  vt  b1  ad  a’,  ita  a,  ad  d-a ; hic  igitur  analogifinus  in  quem  fuperior  xquatio 
]tv  " tranfmutataeft.  Ad  comparandam  itaque  propofitx  aquationis  radicem,  folucnduoL. 
Troblcma  illud 

Propojitum  rcftam  , vteunque  diuifam  in  A , iterum  oportet  diuidere  in  C , ita  vt  qua- 
dratum «d  quadratum  AC  Jit  in  ratione,  quam  habet  ACadCD. 

lntdligatur  autem  QA  xquarib,& AD  dicatur  dj  at  vero  AC  cfto  a;  yndcCD  erit 
d — a.  Dc  hoc  tamen  infra. 

Hxc  acuti  admodum , atque  fubtiliter  D.  Slufius  eft  profcquutus,  in  fuo  Mcfolabo,  be- 
neficio Specicdx  Logiftices,  de  quo  infra . 

Nunc  eidem  peculiari  noftra,quam  fuperiori  Libro  tradidimus  Methodo  Problcmari 
tisfacerc  tentabimus,  eodem  prorfus  adhibito,  quo  ille  vfus  eft  diagrammate. 

jalttilifr,  . j 

K B S O L V T 1 O. 

Sit  iam  fitflum,  ita  vt  quadratum  QA, 
ad  quadratum  AC  fit  in  ratione  AC 
ad  C D ; ad  punftum  A fafla  fit  A F ad 
reftos  angulos  & xqualis  ipfi  QA,&  inAl^- 
F,quouis  accepto  piiflo  G protrahatur  A 
D ad  partes  D vfq,-ad  E,  ita  vt  AD  fit  ad 
AE  in  ratione  G F ad  A F , &cx  E dufla 
fit  E R parallela  & xqualis  ipfi  A G : du- 
ftaque  fit  G R , qux  parallela  erit  ipfi  A 
E , atque  adeo  completum  -fit  reftangu- 
lum  AG  RE , mox  autem  perpunflumj 

C,  in  quo  fnpponimus  reflam  efle  diuifam  QD.vt  Problema  iubet Intclligatur  dufla P K 
ad  reftos  angulos  cum  ipfa  QD ; hoc  enim  nihil  prohibet , eaque  fecet  circumferentiam, 
circuli  deferipti  fuper  A D in  punfto  K,  & reflam  G R in  punfto  P;  fccetque  etiam  in  pun-* 
flo  L reflam  M N conncftcntem  punfla  M , & N , in  quibus  A G , & E R per  xqualia  fupf 
ponimus  fuifle  diuifas . Faftum  verb  fit  vt  A E ad  A D,  ita  A C ad  A B. 

Quoniam  igitur  eft,  vt  quadratum  QA  ad  quadratum  AC,itaACadCD,  hoc  eft  06 

~ ~ cir* 


a txfchtl.ii 

1 0.4  iufdtm. 
b 11.  jtxti. 

C 1 1 .quinti, 
d 1 6,/ixii. 
ctxfcbtl.il 
ftxii  ,©•  17. 
tittjdem . 
f 1.  axi  0 feri. 
e 1 jt  eundi. 
n 3 Jecuadt. 

i 7.  quinti. 
k arol.q.fcx. 


1 Xl.fuistL 


m 1 1 . quinti. 

n H.fri.Lib» 
Ctnic.  dtfeil* 
Icnij  . 

o 1 1. qtiim  it 
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fcireuluirt  ita  * quadratum  AC  ad  quadratum  C K ; funt b igitur  tres  proportionales  magni- 
tudines, nempe  prima QAt  fiuc  F A,  fecunda  A C;  tertia  C K , atque  adeo  vt  F A ad  A C , 

;ta  AC  ad  CKi  ied  vtFA  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  vt  mox  conflabit;  ergo  vt  PC  ad  CB,  ita_ 
c AC  ad  CK;  ergo  reftangulum  ACB  aequabitur  <*  reftangulo  PCK ; fed  rcftangulum  AC 
D aequale  cft  * quadrato  Ck  ob  circulum;  ergo  aequalibus  vtrinque  additis;  rcftangulum. 

ACB,  vna  cum  reftangulo  A C D aquabitur  f reftangulo  PCK,  vna  cum  quadrato  C K; 
fed  reftangulum  ex  AC  in  BD  xquale  cft  8 duobus  rcftangulis  ACB,  AC  D,  & reftangu- 
htm  PkC  xquale  cft  i>  rciftangulo  PCK  plus  quadrato  C K ; ergo  rcftangulum  ex  AC  in  B 
I>  aequabitur  reftangulo  PKC;  fed  vt  aE  ad  aD  , ita  reftangulum  ACE  ad  rcftangulum. 
ex  AC  in  BD,  vt  mox  oftendam;  ergo  reftangulum  aCE  ad  rcftangulum  PkC,  erit, 1 vt  a 
E ad  AD;  & conuertendo,  vt  AD  ad  AE , ita  * reftangulum  P K C ad  rcftangulum  a C E; 
fed  ex  conftruftione  habita  in  praeparatione,  vt  AD  ad  AE , ita  GF  ad  FA;  ergo  rcftangu- 
lum PKC  ad  reftangulum  ACE , erit 1 vt  GF  ad  FA ; fed  vt  reftangulum  PKC  ad  reftan- 
gulum ACE,  deferipta  ellipli  tranfeunte  per  punfta  A , K , E , cuius  axis  H I , & femiordi- 
natim  applicata  AM,  ita  cft  quadratum  AM.ad  rcftangulum  HMI.fcu  MHN,  vt  infra  con- 
flabit ; ergo  quadratum  AM  ad  reftangulum  MHN , erit » vt  GF  ad  FA  ; fed  quadratum. 

AM  ad  rcftangulum  MHN  eft  n , vt  latus  reftum  ad  latus  tranfuerfum,  fiuc  axim  HI , ergo 
vt  GF  ad  FA.ita"  latus  reftum  ad  latus  tranfuerfum  cllipfeos  tranfeuntis  per  punfta  A,K,E. 

<JJood  fieri  poteft  &c, 

Lemma.  1. 

Quod  autem  Sit , vt  AF  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  fic  oftendo.' 

Quoniam  igitur  cft  vt  AF  td  FG,  itt  AE  td  AH  tx  conftrudione , atque  ude» , iu  AC  ad  A 
Ei  ergt  per  conuerfionem  rationis  erit  * vt  AF  td  AG, feu  PC , itt  AC  tdBC-.cr  perputando  vt  * ?«. 

AFadAC.itafePCadSC, 

Lemma  7 1. 

Quod  autem  in  refta  AE,  fi  fuerit  vt  AE  ad  AD,ita  AC  ad  AB»fit  etiam  vt  AE  ad  AD, 
ita  reftangulum  ACE  ad  reftangulum  ex  AC  in  B D,  fic  oftendo . 

Quoniam  enim  eft  vt  AE  td  AD,  itt  ACtdABi  ergo  permutandi  vt  AE  td  ACjta  * AD  td  * ‘ <)«#;. 
‘AS , d-  dittdendo , vt  CE  td  AC , itt b BD  td  AB ; ergo  red  angulum  ex  BD  in  AC  aquabitur  ‘ c J 
red  angulo  ex  CE  in  ABi  At  vero  vt  AB  td  AC , ita*  fumpt a communi  altitudine  CE , redtn-  j 
gulum  ex  AB  in  CE  ad  red  angulum  ACE ; ergo  vt  AB  aa  AC ; itt c red angulum  ex  BD  in  AC  e 7 .quinti, 
td  red angulum  ACE,  vel  vt  relf angulum  ACE  td  red  angulum  ex  BD  in  AC , itt  lAC  ad  At mdA  j*. 
B,feu  AEadAD.  "" 

Lemma  111. 

Quod  autem  ad  quadratum  aM  , reftangulum  HMI  fit  vt  rcftangulum  PKC  ad  reflati 
gUlum  aCE  , fic  oftendo . 

Quoniam  enim  ex  natura  ellipfeii  j 'vt  red  angulum  1LH  ad  red  angulum  1 MH,  ita* eft  >zr  zUm. 
'quadratum  LK  td  quadratum  A M ,fiue  C L ; ergo  diuidendo  erit  b vt  quadratum  L K , minus  . 

quadrato  CL,  hoc  eil « red  angulum  PKC',  ( eft  enim  PC  bifariam  diuift  in  L)  ad  quadratunu,  c cjSJ* 
Ct,  fine  AM,  vt  red  angulum  ILH,  minus  red  angulo  IMH,  hoc  esi  d red  angulum  NLM,  ad  re - j t!mni 
d angulum  HMI;  ergo  permutando * red  angulum  PKC  td  red  angulum  NLM, feu  ACE,  erit  vt  m.  jmuui. * 
qutdrttutf  AM  td  red  angulum  HMI  i 

compositio. 

O vptr  AD  defer iptas fit fimi  circulus  AKB,  & ad  pundum  A fadt  fit  FA  td  red  os  angulos, 

J tft  aqualis  ipft  QA,  in  qua  fumpto  quouis  pundo  G protrahatur  AD  ad  E , ita  vt  AD  ad  A 
J fit,  vtCFad  FAi  duda  autem  ER , que  fit  aqualis  & parallela  ipft  AG , agatur  GR  , qua  pa  ■ 

Ttllela  erit  ipft  AE,  atque  adeo  completum  erit  red  angulum  ACRE:  diuifis  autem  AG,  ER  bi- 
foriam  in  punctis  M,  & N,  acta  NM  protrahatur  ad  H,  ttl  vt  quadratum  AM  ad  reet angulum 
- — - - ~ - Zz  '*•  MHN,' 


352  CAROLI  RENALDINII 

rtitur  quadrato  Zf  cft  enim  a'  — b.rrfz’,1  & quadratum  AC,  minus  CAB  retftangu!» 
h.fitioU,.  fxqualc  cft  rc&angulo  A C B ; erit  rcftangulum  A C B xqualc  quadrato  Z , hoc  eft  qua- 
g |7.  »«/*.  drato  G Di  at  verojrcikanaulum  F D E cft  s .xqualc  quadrato  GD;  ergo  rc&angulum  F D 
E .xquale  erit  rcdtangulo  A C B;  fcd  FE,  A B lunt  .xquales,  ergo  eodem  modo,  quo  fupra, 
tota  F D xqu.tlis  erit  toti  A C,  atque  adeo  radix  quxfita,  & D F E,  erit  idem,  quod  CAB 
planum  fui» latere,  & data  cocfficientc  longitudine  i at  vero  fi  ad  quadratum  ex  A G dimi- 
dia cocfficientc  addatur  A F dimidio  coefikicns:  fit  nota  F D radix  quxfita . Ilc&c  ergo 
regula  iubet  &c.  Quod  erat  oftendcndmn, 

Methodus  peculiaris  Viet* . 

Proponatur  trjn.it lo  4’  — 1 a ~ z\  Intelligatur  z medix  inter  extrema  s.fr  l differentia  earum- 
dem-,  ex  media  autem , & differentia  extremarum , querantur  extrema,  iffarum  enim  main 
erit  a ,_/?»  radix , de  qua  queritur . 


demonstratio ; 

Sit  ED  radix  quxfita,  & G B data cocfficicns; ponatur- 
que  B A xqualis  ipfi  D G , & conftituatur  figura,  vt 
vides . Quoniam  D B cft  radix  quxfita , & G B data  co- 
cfficiens , erit  DBG  planum  fub  latere , & data  cocffi- 
cicnte  longitudine;  & quia  eft  a’  — b a — z',  erit  propte- 
rea  quad  ratum  D B,  minus  plano  DBG,  xquale  compa- 
rationis homogcnco;  fed  quadratum  D B , minus  plano 
D B G,  cft  xquale  reftangulo  B D G ; ergo  & B D G erit 
xquale  comparationis  homogeneo ; at  vero  rc^t  angulum  B D G eft  xquale  rcflangulo  D 
B A;  iiquidem  B A , D G funt  xquales ; ergo  redtangulum  B D G , xquale  erit  quadraro  B 
E , cui  nimirum  eft b xouale  rcftangulum  DBA;  ergo  B E erit  |atus , cuius  quadratum  eft 
xqualc  comparationis  homogeneo , At  vero  D B,  B E,  B A,  funt  continui  proportionales, 
q narum  maior  D B , media  B E , & minor  B A differens  a maiori  D B , per  G B cocfficien- 
tem;  ergo  in  xquatione,  in  qua  quadratum  afficitur  ncgatiufc.radix  quxfita  cft  maior, nem- 
pe DBin  ferie  trium  proportionalium . Latus  vero,  cuius  quadratum  cft  xqualc  compara- 
tionis homogeneo,  & media  in  eadem  ferie,  & maior  diflert  a minori  extrema , nimirum  D 
I),  a D G , hoc  eft  B A intcruallo  xquali  datap  coefficienti,  nempe  GB . Quod  oportebat  of- 
tendere. 

yarirc,  ite  diuerfe  Methodi  explicandi  aquatione»),  in  qua  Quadratum  negatur  de af, 
fidente  homogeneo, fcu  in  qua  planum  fub  latere , <§/"  data  coefficten - 
te  longitudine  afficitur  multa  Quadrati . 


Methodus  Diophanti 

D. Atum  comparationis  homogeneum  ducatur  in  quadrati  comitem , dr  produttum  4 qua i. 
drato  coefficienlii  dimidy  auferatur,  refidut  vero  quadrata  radix  addatur,  vel  auferat*? 
f* “famatU  dimidio  coejficientis  ,fumma , vel  refiduum  ad  quadrati  comitem  applicetur,  nam  ita  prtueniet 
quaftum  latus . 

Proponatur xquatio bda  — a’  d — z’d.  Datura  comparationis  homogencum , puta 
tximplaillu-  z,  <),  ducatur  in  comitem  quadrati,  nimiru  in  d,  & fiet  z'  d’;  & hoc  auferatur  ex  a b'  d’,  qua- 
/imu  . jrat0  fcilicct  dimidix  coefficicntis , & remanebit  a b’  d'  — z'  d* , cuius  radix  quadrata  cft 
Jfc  Q£  - b’  d’  — z’  d' ) hac  autem  fi  addatur  ad  a b d , dimidium  cocfficientis , fit  - b d » 
q ( 1 b’  d'  — z'  d‘ ) & fi  fubtrahatur  fiet  a b d — R Q/  j b’  d’  — z d'j  aggregatum,  vel  re- 
fiduum  applicetur  ad  d, comitem  quadrati,  & fiet  abd<qu  RQXfb‘d‘  — z'd' ) rurfus  fiet 
abd—  RiQ/j-bd'  — z‘dy  d a 


d d 

jEquatio  enim  hxc  duplicem  habet  radicem,  vt  alibi  diximus , 


Me- 


‘Vffi 
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Methodus  Communis  Antiquorum 

****  tJ*ucefui • r £****» Jimh  c‘t*c‘r9,h  ^ 

exemplem. 

ba—  a’ “r 

•}*  £>uidritnm  dimidie  cotficioitis  n , 

> * Cfmfarttintis  hemogcnatm  f Snbhrak» 

•K.  T,  5*  x Bijftrentii.fiiu  repduum 

7 b —I’)  Rtjidni  latus  ■» 

tb  Dimidii  eoefit itatis  J Adde 


rb^RQX;b“_.z')  'A^grcittnm  & Ut  as  mtitts 
DA,,,,  .'b  DimidU tat §c  itas  \ „ 

R Q.C  ?b»  -zy  RtgduiUtiu  f Sm 


Subtrahe 

7b—  fcQ^-Jb'  — E1)  Rejidaam , & litis  minis 
Nei  difUmiliter  fuperiorem  pragmatiam  Analytifco  more  comprobabimus ; 

rb^Jkfjb'— i')z:a 

>— ”■  — — * — ■ ■■- 

.t  _ ^(sb«  - jb>z')t,-b»— r 


rb  — z’»J<9t(  jb*  «-b^a’)—  a» 

ib*|tCrb,~z»)ab  " 


Subtrahendum  ab>  «r+^(f^b*z*)^ kr* 


Sic  fuo  modo  pro  Radice  minori 

Da.  r.  . DEMOtiSfRjlTlO. 

Ata  fit  coefficiens  longita- 
do  A C , qux  bifariam  fe- 
ectur  in  B,  fitque Piatus, cuius 
quadratum  xqualc  fit  compara- 
tionis homogcnco;&  primo  fit  re- 
&iP,vt  in  prima  figura  minor  di- 
midia cocfficientc  AB.vclBCi 
fccetur  A C in  D , fic  vt  inter  Teg- 
menta A J),  DC,  fit  P media  pro- 
portionalis ; quamobrem  rcitan- 
gulum  ADC  erit  xqualc  quadra- 
to P,  atque  ade6  comparationis 


Z’  Produ&um , quod  cft  comparationis  boroogenmm 


iYy  hoino: 


!?  f 


I 


JHia  THmett 
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homogeneo  . Dico  tam  A D , quam  D C , fore  latera , & rede  Regulam  iubere  &c.  fuper 
A D,  D C deferibantur  quadrata  A F,  D K,  & perficiatur  figura  vt  vides . Quoniam  A D, 
D F funt  «quales  & redangulum  ADC  cft  «quale  quadrato  P , hoc  eft  comparationis  ho- 
mosenco ; tam  H D redangulum , quam  D G erit  comparationis  liomogeneo  «quale . Et 
quoniam  A C cft  data  cocfficiens,  ticj  eCt angulum  C A D,  minus  quadrato  A D cft  a-qua- 
!e  rcdangulo  A D C,  comparationis  liomogeneo;  & eft  «quatio  b a — a’  cs  z;  erit  proin- 
de recta  A I) radix  qnaffita, Sc  CAD  planum  fub  latere.  Sedata  coefficiente ; hoc idemof- 
tcndeturdeDC  . At  vero  quia  redangulum  ADC  vna  cum  quadrato  BD  «quale  cft 
quadraro  reds  A B dimidi«  coefficientis ; fi  a quadrato  eiuftlcm  A Bdimidij  cocfficicn- 
tis  auferatur  redangulum  ADC,  nimirum  comparationis  homogcncum,  remanebit  qua- 
dratum, cuius  latus  eft  B D;  fi  hoc  addatur  dimidio  coefficientis  A B fit  notum  latus  AD, 
nimirum  latus  maius;  & It  idem  latus  B D auferatur  a dimidia  B C remanebit  notum  latus 
B C,  nempe  latus  minus,-  rede  ergo  Regula  iubet  &c. 

Quod  autem  idem  oftendi  poflit  de  D C patet . Quoniam  enim  A C eft  cocfficicns  ,& 
redangulum  AC  D,  minus  quadrato  DC  cft  «quale  rcdangulo  A Q C comparationis 
homogeneo,- Se  eft  «quatio  b a — a'  t ~i'.  EritDC  lacus  qu«fittsn.  Se  ACDplanunu 
fub  latere,  Se  data  coefficiente  longitudine.  - _ 

Sit  reda  P «qualis  dimidia;  cocfficicnti  AB,  vel  B C,vt  in  fecunda  figura . Dico  eo- 
dem pado  Regulam  redi-  iubere  &,c.  ex  A B fiat  quadratum  A E,&  compleatur  redangu- 
lum  A F.  Quoniam  igitur  AB,  BQfunt  fegmenta  «qualia,  erittam  AE,  quam  BF  quadra- 
rum,- & quia  tam  AB,  quam  BC  ponitur  «qualis  ipfi  P,-  erit  proinde  quadratum  BF,  vel  A 
F.  ( ipforum  alterutrum  accipiatur  nihil  refert ) «quale  comparationis  homogeneo;  Se  quia 
AC  cft  data  coefficicns.Se  redangulum  C AB,  minus  quadrato  AB  «quatur  quadrato  BC 
comparationis  homogeneo  , Se  cft  «quatio  ba  -a'zz',  erit  proinde  AB  radix  quae- 
fita,  8e  C AB,  hoc  cft  AF  planum  fub  latere,  Se  data  coefficiente , At  verb  fi  a quadrato  ex 
AB  dimidia  coefficiente  auferatur  BF  comparationis  homogeneum,  nihil  remanebit;  fi  ve- 
ro mnil  addatur,  vel  nihil  fubtrahatur  dimidix  coefficienti  AB , remanet  ipfa  cocfficiens  A 
B dimidia,  & fimul  radix  qui  fit  a,-  rede  itaque  Regula  iubet  Sec. 

Aliter.  Hoc  idem  oftendemus  hunc  in  modum . Data  fit  co- 
cfikicns  DA;  fitque  diuifa  bifariam  in  B,  Se  ex  hoc  pundo  tan- 
quam  ex  centro  deferibatur  circulus  DEA,  datum  fit  latus  D 
F,  quod  primo  fit  minus  dimidia  coefficiente,  cuius  quadratum 
fit  «quale  comparationis  homogeneo , Se  ducatur  F E paralle- 
la ipfi  DA,  adeo  vt  fccet  peripheriam  in  E pundo,  a quo  cadat 
perpendicularis  EC,  Quoniam  DA  eft  data  cocfficiens,  Se rc- 
dangulo D A C squale  cft  quadratum  C A , vna  cum  redan- 
gula  D C A,  feu  redangulum  D A C , minus  quadrato  C A cft  xquale  rcdangulo  D C A 
comparationis  homogeneo,  ciim  hoc  fit  «quale  quadrato  CE;  «quatio  autem  eft  b a —a* 
“ z’,  ob  id  CA  erit  radix  quxfita , Se  D AC  planum  fub  latere , dataque  coefficiente  Ion-» 
gitudinc' ; ciim  autem  DC  A redangulum  vna  cum  quadrato  CB  fit  «quale  quadrato  BA, 
vel  DB,  fit,  vt  fi  d quadrato  DB,  vel  ex  B A dimidia  coefficiente,  auferatur  redangulum]) 
CA,  nimirum  comparationis  homogcncum  remaneat  notum  quadratum,  cuius  latus  eftC 
B;  hoc  autem  fi  addatur  ipfi  B A dimidio  coefficientis,  fit  nota  CA  radix  qqifita,  Se  fi  idem 
latus  CB  auferatur  a D B dimidia  coefficiente  remanebit  D C Tegmentum , quod  etiam  efle 
quxfitam  radicem,  nempe  minorem,  eodem  pado  facile  dcmonftrabimus , 

At  verb  fi  latus , cuius  quadratum  «quale  cft  comparationis  liomogeneo , fuerit  xq\ialQ 
dimidio  coefficientis;  non  enim  poteft  e£fc  maius,  facile  omnia  demonftrari  poterunt , 

Sic  D latus,  cuius  quadratum  eft  «quale  comparationis  D 

homogeneo,  8c  AC  data  cocfficiens  feda  bifariam  in  B,vtD  ■ ' i 

fit  «qualis  vel  A B,  vel  B C ; ciim  itaque  redangulum  ABC  yy » ~S~C 

fit  «quale  quadrato  D ■ erit  «quale  comparationis  homoge- 
neo; led  quia  redangulum  fub  A C data  coefficiente,  & BC,  vel  AB,  minus  quadrato  AB»' 
vel  BC,  eft  «quale  rcdangulo  ABC  comparationis  homogeneo,  & cft  «quatio  b a — a*  — 
r ; proinde  BC , vel  AB  erit  radix  qu*fita , Af  vero  fi  a quadrato  ex  AB , vel  B C dimidia 
coefficiente  auferatur  redangulum  ABC , hoc  eft  quadratum  AB,  vel  BC  comparationis 
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liomogcncum,  remanebit  nihil , quo  addito  ad  dimidium  cocfficicntis , habebitur  idem  di* 
midium.vt  pater. 

Quod  autem  latuscuius  quadratum , &c.  non  poffit  effe  maius  dimidio  cocfficicntis  pa- 
jcquadocATfalf°np0tCft  fubtra-‘°  ‘ffius  comparationis  homogenei,  atque  adeo 

Cmlldrium 

EX  didis  collige  quando  latus  comparationis  homogenei  fuerit  minus  dimidio  coeffi- 
cientis,  tunc  duplicem  fore  radicem;  cum  autem  eft  aquale,  vnicam  fore  radicem  ni- 
mirum tpfum  dimidium . 

Aliter.  Quadratum  Z,  fit  comparationis  homogencum , &AE  data  cocfficiens  longi- 
tudo, qua;  fecetur  bifariam  in  C , & Z erit  non  maior  dimidia  A C , vel  C E , vt  fupra  dice- 
bamus. In  AC  deferibatur  femicirculus  A F C , & iri  eo  accomodctur  A F,  qui  fit  aqualis 
Ipfi  Z,  agaturque  F C;  erit  * autem  angulus  AFC  red us;  ergo  quadratum  AC  critb  aquale 
quadratis  laterum  AF,  FC;  quare  quadratum  CF  erit  interuallum , fcu  cxccifus , quo  qua- 
qratum  ex  AC  dimidia  coefficientc , fuperat  quadratum  AF  comparationis  homogencum: 

modo  centro  C.interuallo  CF, deferibatur  periphiria 

£ F D fccans  A E in  B , Se  D . Dico  minus  latus  ex 
quxGtis  effe  A B, maius  autem  AD , & rede  regulam 
iubcre  &c. 

Quoniam  igitur  AF,  tangit  circulum  BFD  in  D,  fi- 
quidem  angulus c A F C , eft  redus ; quamobrem  re- 
«angulft  DAB,  hoc  eft  EBA , cui  eft  iquale  redagu- 
lum  EAB,  minus  quadrato  A B,  xquabitur  a quadra- 
to AFjproindc  rcdangulu  EAB,  minus  quadrato  AB, 

erit  iquale  quadrato  AF , fcu  redi  Z comparationis  homogeneo;  Cum  autem  fit  xquatio 
b i — a’  E z' , & AE  fit  data  cocfficiens  longitudo , erit  ob  id  quxfitum  latus  AB , & EAB 
erit  planum  /ub  latere , dataque  coefficiente  ,•  at  vero  fi  quadrato  redi  C A dimidio  cocf- 
jficientis  auferatur  quadratum  AF  nempe  comparationis  nomogerieum.fiet  notum  quadra- 
tum cuius  latus  eft  CF , qui  fi  auferatur  ab  AC,  nota  remanebit  AB  radix  quifita , 
Secundo  quoniam  redangulum  B AD  eft  iquale  quadrato  AF,  hoc  eft  redi  Z compa- 
rationis homogeneo;  idem  verd  redangulum  BAD,  hoc  eft  EDA  iquale  eft  redangulo  E 
AD , minus  quadrato  AD  erit  «quale  quadrato  redi  Z comparationis  homogeneo . Sed 
atquat  io  eft  b a — a’  rs  z’,  & AE  eft  data  cocfficiens;  erit  AD  radix  quifita , & EAD  pla- 
num fub  latere , & data  coefficientc ; Si  autem  a quadrato  redi  A C dimidii  cocfficicntis 
auferatur  quadratum  AF  comparationis  homogencum,  remanebit  quadratum , cuius  latus 
eft  CF.  quod  fi  addatur  ad  A C dimidium  cocfficicntem  innotcfcct  A D maior  radix  qui* 


»j  !■»«»; 
b 47  .frimi. 


tnril.  i«; 

ttrtj. 

d j6.  Irjlj . 


eft  CF.  quod  fi  addatur  ad  A C di 
gta;  rede  ergo  Regula  iubet  &c, 


Methodus  peculiaris  Vieti? 

fro finitur  ieuutii  b e — *’  “ z.'.  lntelligstur  a atdU  inter  extremus , & b eggregetum 
£ rundemi  er  ex  mediu,  ut  que  eggregeto  extremurum  queruntur  extreme , nent  elterntre  erit  ii 
n,  de  que  queritur . 


1 ) E M O N S T x.jb  r i o\ 

DAta  fit  coefficicns  longitudo  DA,  & fit  DC  radix  quifi-' 
ta,-  fit  vero  deferiptus  circulus  DEA  , & a pundo  C eri- 
gatur CE  perpendicularis . Quoniam  autem  A D eft  data  CO-* 
efficiens,  & DC  radix  quifita , erit  A D C planum  fub  latere  i 
& data  coefficientc ; quia  autem  D C eft  radix , & eft  «quatio 
b a — a’ ~ z’ ; erit  proinde  ADC  minus  quadrato  D C iquale 
comparationis  homogeneo  j fed  idem  eft  A D C , minus  qua- 
drato D C,  ac  eft  redangulum  D C A;  ergo  redangulum  DC 


Tmtimt». 
thUi  di 
4r#i+ 


Yy  » 


3J  6 Caroli  renaldinu 

A erit  aequale  comparationis  liomogenco ; fcd  reftangulum  D C A el^qu^e  quadrato  C 
E;  creo  quadrarum  C E , erit  comparationis  homogencum . At  vero  DC , CE , CA , lunt 
continue  proportionales , extremarum  aggregatum  cft  data  cocfficicns  longitudo , & mi- 
norextrema  DC,  radix  nimirum  quxfita;  redlc  ergo  Regula  mbet  &c. 

Non  diffimili  modo  nos  eandem  operationem  oftendemus , radice  quidem  fuppofiti-  , 
altera  extrema,  puta  C A. 

De  Explicandis  ALcjuationibuS  Solidis  compofitis,  (ffr  primo 
de  Cubicis . Caput  111. 

Methodi  o d explicandum  a ejet  itionem  in  ejua  Culus  afficitur  adiunltionc  /olidi  fui  Utere  ,da- 
toijuc  eoe ff ciente  plano,  ita'  X ~ fcu  z, {olido . 

E Ginnis  hadlenus  de  aquationibus  affcdlis,&  quidem  quadraticis  explicandis.qui  nul- 
lam Analyftiferc  difficultatem  afferunt,  ac  nullam  ingerunt  curam . Nunc  proxi- 
mum cft  vt  ad  illas  gradum  faciamus , qui  altioris  funt  ordinis , proximi  fucccdentcs  qua- 
draticis, quarum  contemplatio  Veterum,  vt  haud  parum  vexauit  ingenia , ita  cai  um  cx- 
Stdawni**'  pijcatio  non  mediocriter  Italiam  illulfrauit,  priclarum  fiquidem  hoc  inuentum  Italis  ac- 
ceptum referri  debet . Nam  Scipio  Ferreus  Bononicnfis , & Nicolaus  Tartalea  Brixienfis  , 
arduum  hoc  opus  aggreffi , lingulari  cum  laude  perfecerunt , ita  vt  difficillimarum  aqua- 
tionum , de  quibus  loquimur  explicationes  tradendo , fibi  gloriam  immortalem  peperifle-* 
videantur . Diflimulandum  tamen  non  eft , auod  hic  ipfi  magis  Arithmetici  quam  Geo- 
metrice prxftitcrinr , fortaffis  id  Poftcrirati  relinquentes  ne  nobis  locus deeffet  ad  fuppcai- 
tandam  materiam  pio  cxcclfa  Mercurij  Statua  fabricanda.  _ , 

Verum  cum  agendum  (it  primum  de  aquationibus  Cubicis, in  quibus  affcdlio  eft  fub  la- 
tere, iuvabit  hic  in  memoriam  redigere,  qua:  fcripfimus  in  primo  Tomo,  breuiter  tamen-  , 
quatenus  facit  ad  inftitutum . Erat  autem  Canon  huiufmodi . _ 

Cuhus  tertii  partis  numeri  radicum  addatur  quadrato  dimidij  numeri  abfoluti  ; aggre- 
gati autem  fumatur  latus , cui  additum , vel  fubtradlum  dimidium  numeri  abfoluti , gignit 
binomium,  & Apotomcn . Si  itaque  latus  cubicum  ipfius  Apotomcs  fubtrahatur  a latere- 
cubico  binomij,  refiduumcritquifiti  radicis  pretium. 

Erat  autem  iquatio  huiufmodi  t ci/ffjiKzz  tyso . cuius  iquationis  adinucnimus  ra-  j 
dicem  cite  i o:nam quadratum  dimidij  numeri  abfoluti  erat  73  9600, cubus  vero  tertiar  par-  I 
tis  numeri  radicum  13814.  Aggregatum  ex  his  75  3 424,  cuius  radix  quadrata  eft  868,  I 
cui  addito  860,  fit  1 71 8;cuius  latus  cubicum  cft  1 2 ;at  radix  quadrata  primi  aggregati  erat  1 
868 , d imidium  numeri  abfoluti  eft  860 , horum  differentia  cft  8 , cuius  radix  cubica  eft  3 1 1 
radix  autem  cubica  primi  aggregati  erat  1 2;  diflerentia  autem  inter  i,  & 1 a, cft  1 o. 
fUrfaftritY  Hxc  mtcm  Methodus  Gcomctrii  non  infcruit.ficut  nec  etiam  altera,  cuius  Canon  erat  1 
il/it Sumatur  quarta  pars  quadrati  ex  numero  abfoluto , & huic  addatur  vigefima  feptimaj  f 
«unia.  pars  cubi  ex  numero  radicum , huius  autem  aggregati  lateri  quadrato  addatur  dimidius- 
numeri  radicum , & ab  eodem  fubducatur,  ex  aggregati  vero  latere  cubico  fubtrahatur»; 
tus  cubicum  refidui;  horum  namque  differentia  ciit  radix  quifita . _ 

Et  quidem  in  eodem  exemplo  pcrfiftcndo . Quarta  pars  quadrati  numeri  abfoluti  eft 
739600,  cui  fi  addatur  13824,  vigefima  feptima  pars  cubi,  c numero  radicu , fiet  773414, 
huius  latus  quadratum  eft  868,  cui  fi  addatur  &c.  Reliqua  vide  ibi.  Nec  etiam  hxc  vti  di- 
cebam idonea  eft  ad  Geometricas  effedtiones , propterea  quod  fit  afccnfus  ad  imaginarias 
quantitates,  a quibus  in  Geometricis  caucndum.  V nde  reduilio  ad  quadraticam  iquatio- 
nem  per  duplicatam  hypoftafin , eodem  laborat  vitio . 

Superiori  numerofi  iquationi  fpecicbus  exhibita  rcfpondct  iquatio  abjfj  b plano  a " 
az  folido,  de  qua  in  Algcbra  fpcciofa  pag.  214,  dilfcruimus  vbi  rcdu&ioncm  illam  tradfa- 
uimus , quam  hic  breuiter  fubijciam  numeris  enucleatam , a quo  ibi  breuitati  findentes  ab- 
ftinuimus . Si  c’  + a c iquctur  b plano;  igirur  b pl.  ex  lijiiufmodi  canftitutionc  intelligen- 
dum  cft  rcdiangulum  fub  duobus  lateribus,  quorum  minus  eft  e,  maius  autem  differt  per  a. 
Qponiam  vero  e1  + a Cjfupponitiu-iquaribp).  propterea  a e aquabitur  bpl.  — c',at-  i 
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que  adeo  b pl.  - c aquabitur  a ; proptcrcabpl.pl.pl.  - 3 n bpl.pl.  41  3 e*  bpl.  -c« 


e e? 

,4.  , bpl.pl.  — 5 bpl.c’,  aquabitur  a zfol.  Omnibus  vero  duitis  per  c',  & fecundum  Ar- 

C 

tcir.difpofitisc  cubi  quadratum  4.  2 z fol.  e' aquabitur  b planicubo . Sic  autem  hac  de- 
monftrabimus.Supponamus  a'  t 3 b pl.  a,  aequari  2 z fol. . & e’  f a c,  aquare  b pl.  Si  autem 
iniundtum  oftendere  c‘  t a * fol. c'  atquari  b pl'.  Quoniam  igitur  c‘ fac  aquatur  bpl., 
propterea  a c aquabitur  b pl  — c' ; atque  adeo  a aquabitur  b pl.  — e1;  ergo  & eorum  cubi 

C 

aequales  erunt;  quare  a>  aquabitur  b pl.  ’ - 3 b pl.  ■ e'  f 3 b pl.  c<  ~ c‘;  ac  proinde  a'  1 3b 

c? 

plan.  a,  aquabitur  b pl,'  ~ 3 b pl.»  c't  3 bpl.  c'-  e‘t  3 b plan,-  - 3 bplan.c1.  Nam- 

ej  ' 

3 b pl.’  >-  3 bpl.Caquiualct  3 b plan.  a , aqualia  verb  fi  aqualibus  addantur,  ortaiunt 

aqualia . Atque  adeo  2 z fol.  zquabitui-  b pl. ' 1 - 3 b pl.  ’ e-  f 3 b pl.  c< ~ c«  1 3 b plan.  ■ 

e? 

— j b pl. c’.  Nam  a'*Jf  3 bpl.  a aquabatur  az  fol.  Omnibus  dudis  in  e' , & 2 z fol. c' a- 

quabiturbpl. ’ -3  b p1.’e' + 3 bpl.e'  - c'+ 3 bpL’e>  *“3  bpl.c«,-  acproindec*-. 

3 z fol.  e’  aquabitur  b pl. 1 ; eadem  enim  homogenea  affedia  ugnis  >p  & •-  > le  mutuo  ir 
tcrimunt . 

Vndc  confeflarium , Sia1^»  3 b pl.  aaquetur  2 z fol. , & 
pl.pl.pl.  z lol.  iol.  — • z foL  aquetur  d' ; ergo  bpl.  — d'  fit  a,  de  qua  quaritur. 

d 

'rt  autem  numeris  hac  explicemus,  fuperiorem  aquationem  fumamus>  nempe  1 c<$» 
72  R — 1720,  cui  refpondcat  ilIaa'^-3  bpl.a~  2 zfol.  Supponamus  c’»J«  ae  aqur 
bpl.  t & deueniemus  vt  fupra  ad  aquationem  illam  c cubi  quadratum  >}«  2 z lol.  e'  __ 
planicubo, nempe  iQ*  t72oR=:  13824,^  radix  cftS I Verum qutaia-dcmeft quo. 
e cubi  quadratum  radix  ell  fobda ; eft  enim  quadratum  cubi . atque  adeo  ad  habendam  e 
©ponet  extrahere  radicem  cubicam  ex  odio,  eaquccft  2.  Cilm  igitur  2q  *$<•  a e aquaretur 
b pL  propterea  b pl.  - e’  aquatur  a ; igitur  Ii  ex  b pl.  hoc  eft  ex  2 4 auferatur  4 quadratum 
«x  e,  remane-  c : . . 

bit2o,.quqdiuifoper  c .profilit  1 0,  pro  valorc  ipfius  a , qua  erat  radix  fpcciofaaquatio- 
pis  a' *$<•  3 b pl.  a t=  a zfol.; ac ob id numerofa aquationis  ic*J*72K=  1720. 

Sed  hac  Methodus  non  conducit  ad  opus  Geometricum  > vt  vtdes , fcd  Arithmetica  elt 
addidla.  _ . . , , 

Plerumque  aquatio  cubica  de  qua  loquimur  reducitur  ad  quadraticamjvndc  ipla  dedu- 
£iac(l,  tuneque  fubit  eandem  explicationem  cumipfaquadratica,-  vnde  maiori  non  elt 
opus  artificio  ad  eius  radicis  valorem  exprimendum,  fcd  tunc  affcdlio  eft  fub  quadratOj.  at- 
que contingit , quod  diximus,  quando  cocfficiens  longitudo  duobus  nominibus  confiat , 
quorum  vuum  dudtum  in  quadratum  alterius,  comparationis  homogcncum  procreat , do 
quibus  in  Algebra  fpcciofa  difforuimus . ... 

Ad  explicandas  igitur  aquationes  , in  quibus  cubi  folidis , vel  quadrato  — • quadrata- 
plano-planis  fine  affodfionc , vel  cum  affedione  aquantur  alterutro  opere  indiget  Analy- 
fta<vel  fcilicct  conflrudtionis  duarum  mediarum  inter  duas  datas  continue  proportiona- 
< lium.vc!  tris-fcdiionis  anguli;  propterea  quod  xquationes  quadrato- quadratorum  ad  a- 
• ■ quationes  cuborum  reducuntur ; cubi  vero  affodii  fubquadrato  ad  cubos  affodos  lub  late- 
re, qua  quidem  aquationes  duarum  mediarum  inuentione , vt  dicebamus , vel  anguli  tn- 
. fcftione  perfici  pofliinr. 

Methodus  Communis  Rccentiorum. 

ZX  trienti  titffieientif  plani  fub  lateralis , linquam  reti angulo  fub  lateribus , & ex  compara - 
ttonu  homogenea  unquam  differentia  cuborum  lpforum  /atcrum,reperiaturaggrega^umcu~ 
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torum  ex  i/ flem  Uter  ibus,  efi  ex  boc  aggregato  cuborum  innent»,  & ex  eorundem  tuborunEZ 
differenti 4 doto,  referiuntur  Utera ; horum fi  quidem  differentia,  ejuajitam  aquationis  radi-: 
flm  exhibebit. 

E X E M P LV -MI 

' i^jb^arrrfcuzfolido," 

(j*  T riens  plani  deficientis  fullaferalis , efi  re  It  an', 
gulam  fitb  lateribus  datum , 

£’  Comparationis  bomogencum , c>-  differentia  cubo-  { 

rum  proditi  orum  laterum  data.  Hinc 

i d'  Aggregatum  cuborum  eorundem  laterum  inuentum.Wnt 

fg  Latera  inuenta  flpradith  reti  anguli . Hinc 
f-g  Differentia  laterum , & latus  quafii 

demonstratio: 

Sit  refla  A data , qute  poffit  coefficiens  planum  iublaterale , fit-  A 
q ue  data  refla  B,  cuius  cubus  fit  comparationis  homogenefi , B 
at  vero  C poflit  rrientem  plani  fublateralis;  ex  cubo  autem  B,  tan-  C 

uam  differentia  cuborum  data,  & ex  quadrato  ipfiusCtanquam  D — 

ato  rcflangulo  lub  lateribus  comprehenfo , reperiatur  cubus  D L TT 

aggregatum  cuborum  ex  ijfdcm  lateribus;  ex  cubo  autem  B , tan-  M 

quam  cx  differentia  cuborum  data , & ex  cubo  ipfius  D aggrega-  E — 

»0  cuborum  inucnro , reperiantur  latera  L & M , quibus  comprehenditur  rcflangulum  iam 
diflum  aquale  fcilicet  quadrato  ipfius  C ; horum  autem  laterum  differentia  fit  E . Dico  E 
clfe propofit* aquationis quzfiram radicem,  ira  vt  cubus  exEplus  triplo folido  d qua- 
drato ipfius  C,duflo  in  E,  aquetur  cubo  ipfius  B.  * 

Quoniam  enim  cubus  differentia  laterum  plus  triplo  folido  fub  differentia  laterum 
te»,  angulum  fub  lateribus  aqualis  eft  differentia  cuborum  a lateribus ; fcd  Eper  confini 
flronem  eft  differentia  htcrum  L,  & M,&  cubus  ex  B eft  differentia  cuborum  eorundem  la- 
terum ,■  ergo  cubus  ex  E plus  triplb  folido  i rcflangulo  fub  L , & M , in  E differentiam  Jate- 
nim,  aquabitur  cubo  ipfius  B;  fed  rcflangulum  cx  L, &M,  per  ccuiftruflioncm  a-quale  eft 

quadrato  ipfius  C ,■  ergo  cubus  ex  E , plus  triplo  folido  a quadrato  ipfius  C , in  E differen- 
tiam  la  terum,  aquabitur  cubo  ipfius  B;  Erat  aurem  aquatio,  in  qua  cubus  lateris , plus  rri-  ' 

10  'dCI!?  1?tUS  ’ ^q-U?'iS  “lb°  ‘ffius  B i erS°  E erit  pnjK 

l E M M 4[  ' * I 


Datis  differentia  cuborum , & rcflangulo  lub  lateribus ,'  tuborum  aggregatum  fic  repq^ 


nunt . 


At  a Jit  differentia  cuborum  r , at  -vero  reti  angulum  fub  lateri-  R S T 

busfit  s , c r oporteat  reperire  aggregatum  cuborum  * lateri ..  ..  ^ 

bus , quibus  reti  angulum  comprehenditur , quaque  funt  latera  cubo-  X 

rum,  quorum  data  cjl  differentia . Itaque  fi  a,  & e fint  linea, ■ dataque 


rj!r i J -‘laqucji  a,cr  cjtnt  tinca;  clataquc  — • 

fit  differentia  cuborum  ex  tpfis  nempe  4'  - f ',  datumque  Itidem fit Jub  ipfis  reti  angulum  * o J 
Oportet  aggregatum  cuborum  puta  a'  e'  exhibere  aquate  cubo  nempe  .v’. 

Sumpta  fit  arbitraria  quadam  retia  b ; reperiantur  autem  feptem  continue  proportionales  f i 
V’  "em  ,0,ut!maht  b,  s , m,  n,  o,p,q; fiat  autem  t aqualis  quadratio  a , item  n anna- 


i 


JL 


* hfeptctfs  continue  proportionales . 


i 


SCHft 
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HjPc  demonflratio  'fer  imaginarias  quantitates  frocedit , 1 quibus Geometra eauenduuLj 
„on  femel  monuimus ; niji  tamen  alia  fu  f fetet  via , ea  calcanda  rft , qua  quidem  obuta 
dummodo  (cilicct  ad  veritatem  conducat , dum  autem  fer  commemoratas  quantitates  frocedit 
dcmontlratio,  non  eo  nomine  reijcienda , quod  aliquid fatfi  conlrieat,  vel  male  deducet  .fcdquo- 
nUm  fubobfcurtor  eum  Jit  intellellui  quodammodo  tenebras  offundit , neque  aut ff tum  illam  re- 
darruat , quod  caufam  non  adhibeat  tanquam  medium  ad  inferendum ; quod  enim  concomitans 
ad  caufa  genus  reduci  fu fenus  notauimus . 


Lemma  11. 


TUtis  aeeregato  i & differentia  duorum  cuborum,  eorum  latera  fic  reperiunt . 

Sint  a, &e  linea  relfa, &d  + e'  aquetur  a b' , dato  cuborum  aggregato  ~e'*- 

juetnr  i et  cuboru  differenti * data;reqniruntur  autem  a, & e. fiat f aquahs  b'if*d&g  aqua- 
lis b—d1.  , . j. . . . j OJrx  ran/intifionefi 


oVc 

x: 


C *lJHU**f  a,  m - - — ' & * 

lmm 

Ou&d  autem  cubus  diflerenti?  laterum  plus  triplo  folido  fub  Afferentia  laterum  mre- 
drb';ergo&c. 

Modus  qu*  Auttoreftufus  dd  duas  medias  continue  proportionales  wue- 
niendas  inter  duas  datas . ^ 

Conftruftio  tft  Carttfij . Demonflratio  autem  Asftoris.  . 

Vomam  ad  huius  Problematis  effeflionem  duas  medias  continue  proportionalesin- 

• t^d^M  datas  opus  eft  reperire ; ob  id  non  grauabunur  hic  m medium  afferre  mo- 

Datse  fint  duae  rcflxY  !z  [inter  quas  opus  fit  reperire  duas  medias  continui  proportio- 
nales Exponatur  AD, ex  qua abfeindatur  A B aqualis  Y;mox  diuifa  A B bifariam  in  I fiat 

I H sciualis  dimidio  Z,  & ad  reflos  angulos  cu  A Bi  ■ • 

Deinde  centro  H,  intcruallo  H B , vel  H A , defen-  j. 
batur  circulus;  deinde  autem  ad  punflu  A,  ducta  Iit 
A K squalis  Y , & ad  angulos  reflos;  hac  vero  tan- 
ouam  latere  reflo , vcrticc  A , circa  axem  A D do- 
Sribatur  parabole  A G fccans  circulum  prxdiflum 
in  punflo  G:  agatur  per  G,  refla  EG,occurrens  cir- 
culo in  F , & G , ad  reflos  angulos  cum  ipliADin 
C defiat  E C squalis  Z.  Dico  inter  E C , & A B , 

• fac  eft  inter  Z,  & Y.duas  efle  medias  continue  pro- 

^^oniam^m  rcflangulum  FCG  squale  eft  f 
rrflangulo  A C B , vtrinque  additoquadratoGC; 

ergo  rcflangulum  FGC,  plus  quadrato  GC,  hoc  pj  **.-*.» 
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quadrato  A C ; frgo  reflangulum  E C G xquabitur  quadrato  A C ; ergo  vt  E C , ad  AC 
ita  A C ad  G C;  fcd  vt  A C ad  G C,  ira  G C ad  A B,  ob  parabolen,  cum  reflangulum  ISA 
C;  boc  cft  fub  A K latere  reflo,  & axe  AC  aquale  fit  quadrato  G C : ergo  vt  E C ad  A C, 
ita  A Cad  G C;  & vt  ACadGC,  IraGCad  AB)  ergo  inter  duas  EC,  ABduxGC,  Sc  A 

B,  funt  mediae  continui  proportionales . At  vero  EC  eft  ex  conftruflionc  squalis  7. , <Sc  A ' 
B aequalis  Y;  ergo  inter  duas  datas  Y,  Z,  duas  adinuenimus  medias  proportionales  A C»  G 

C,  in  continua  ratione . Quod  Cicere  propofirno  erat . 

Ancioris  Methodo  abfoluitur , quod  Clarijsimus  Geometra  prtfiitit  beneficio  Speci of^e 
Logifiices  ad  eandem  Cubicam  /Equationem  affirmatinc  affectam 
fub  latere,  explicandam, 

' A Lia  itidem  via  non  minus  eleganti  poterit  explicari ; dummodo  tamen  ili»,  nimirum 
a1 4*  3 b‘  a =s  z>,  feu  z fob  nouam  hanc  induat  formam,  videlicet 
a'  b’  a =3  b’d 

Quod  facili  fieri  poteft , fi  namque  nota  quantitas  puta  coefficicns  planum  fublateraleJ 
appellatum  3 b‘  nuncupetur  b'  hoc  enim  ad  libitum  eft , vbi  b'  aflumitur  tanquam  xqui- 
pollens  ipfi  jb‘  fi  quidem  accipitur  ad  idem  planum  defignandum;  & quidem  appellari  po- 
tsiflctd’,  vel  alio  quouischaraftercdefignari,  placet  nihilominus  retinere  b.  zfol.  data— 
•Qoojfcii,-  magnitudo  applicetur  ad  b ,*  magnitudinem  itidem  datamimagnitudo  quidem  ortiua.qiue 
‘Y  ««“«in»  appelletur  d,  non  ignorabitur,-  perinde  igitur  erit  dicere  b’  d ac  z'  vel  z fol.  Confidcrandus 
S,m'SBagIS-  igitur  xquationis  ortus  qui  quidem  cx  Zctcrico  deprehenditur , qua  de  rc  fuo  loco  multa— 
mdinna^ua  fcripfimus,-  Sunt  autem  quatuor  termini  proportionales , & in  fuperiori  quidem  aequatione 
gntfouKc'  *iunc  ‘n  mocfum> vt  b’ a<*  ®*»  >ta  a,  ad  d-a ; hic  igitur  analogifmus  in  quem  fuperior  aquatio 
tranfmutatacft.  Ad  comparandam  itaque  propofira:  xquationis  radicem,  foluendunsu 
Ti-oblema  illud 

Propofium  redam  QD , vtcunqne  di ui fiam  in  A , iterum  oportet  diutdere  in  C , in  vt  qua- 
dratum £{A  ad  quadratum  AC  fit  in  ratione,  quam  habet  ACadCD. 

Intdligatur autem  QA  squarib,&ADdicaturd;atvcrdACcftoa:yodcCDerit 
d — a.  De  hoc  tamen  infra, 

Hxc  acutcJ  admodum , atque  fubtiliter  D.  Slufius  cft  profcquutus,  in  fuo  Mcfolabo , be-* 
ucficio  Speciofx  Logifticcs,  de  quo  infra . 

N unc  eidem  peculiari  noftra,quam  fuperiori  Libro  tradidimus  Methodo  Problemati  f> 
‘yltiumTii.  tisfaccrc  tentabimus,  eodem  prorfus  adhibito,  quo  ille  vfus  eft  diagrammate, 

/W msMTu, 

KESOLVTIO.  : 

■f 

Sit  iam  faflum,  ita  vt  quadratum  QA, 
ad  quadratum  AC  fit  in  ratione  AC 
ad  C D ; ad  punflum  A fifta  fit  A F ad 
reflos  angulos  & squalis  ipfi  QA,&  inAl£" 

F,quouis  accepto  puflo  G protrahatur  A 
D ad  partes  D vfqjad  E,  ita  vt  AD  fit  ad 
AE  in  ratione  G F ad  A F , &cx  E dufla 
fit  ERparallcla&xqualis  ipfi  AG:du- 
flaquefitGR.qux  parallela  erit  ipfi  A 
E,  atque  adeo  completum -fit  rcftangu- 
lum  AG  RE , mox  autem  perpunflumJ 

C,  in  quo  fnpponimus  reflam  effe  diuifam  QD.vt  Problema  iubet intelligatur  dufla P & 
ad  reflos  angulos  cum  ipfa  QD ; hoc  eninj  nihil  prohibet , eaque  fecet  circumferentiam* 
circuli  deferipti  fuper  A D in  punflo  K,  & reflam  G R in  punflo  P;  fecetquc  etiam  in  pun- 
flo  L reflam  M N conncflentem  punfla  M , & N , in  quibus  A G , & E R per  xqiialia  fim 
ponimus  fuifle  diuifas . Faflum  verb  fit  vt  A E ad  A D,  ita  A C ad  A B, 

Quoniam  igitur  cft,  vt  quadratum  QJi  ad  quadratum  AC.itaACadCD,  hoc  eft  oh 


B 

m 


a Zx/dti.  i j 
ftxii.&corol. 
i o.i  itofdtm. 
b u./txii. 

C I I .quinti. 
d 1 6,/cxn. 
cExfibd.  I| 
fixti  ,<>  17. 

tinjdtm  . 
f I.AXJ0  7r». 
g I J* tundi. 
n j jtcundt. 

i 7.  quinti. 
k rorol.q.ftx. 
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circulum  ita  * quadratum  AC  ad  quadratum  C K i fitnt b igitur  tres  proportionales  magni- 
tndines,  nempe  prima  QA:  fiue  F A,  fecunda  A C;  tertia  C K , atque  adeo  vt  F A ad  A C > 
jta  AC  ad  CK>  fed  vtFA  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  vt  mox  conflabit; ergo  vt  PC  ad  CB,  ira_. 
c AC  ad  CKj  ergo  rcflangulum  ACB  aequabitur  J reflangulo  PCK ; fcd  reflangulum  AC 
D aequale  eft ' quadrato  Ck  ob  circulum;  ergo  aequalibus  vtrinque  additis;  rcflangulum- 
ACB,  vna  cum  reflangulo  A C D aequabitur  r reflangulo  PCK,  vna  cum  quadrato  C K; 
fcd  reflangulum  ex  AC  in  BD  aequale  eft  8 duobus  reflangulis  ACB,  AC  D,  Se  reflangu- 
Jum  PkC  aequale  eft  i>  reflangulo  PCK  plus  quadrato  C K ; ergo  rcflangulum  ex  AC  in  B 
D aequabitur  reflangulo  PKC;  fed  vt  aE  ad  AD , ita  reflangulum  ACE  ad  rcflangulum- 
«x  AC  in  BO,  vt  mox  oftendam;  ergo  reflangulum  ACE  ad  reflangulum  PkC,  erit, 1 vt  a 
E ad  AD;  & conuertcndo,  vt  AD  ad  AE,  ita  * reflangulum  P K Cad  rcflangulum  a CE; 
fcd  ex  conftruflione  habita  in  praeparatione,  vt  AD  ad  AE , ita  GF  ad  FA;  ergo  reflangu- 
lum  PKC  ad  rcflangulum  ACE , erit 1 vt  GF  ad  FA ; fcd  vt  reflangulum  PKC  ad  reflan- 
gulum ACE,  deferipta  ellipfi  tranfeunte  per  punita  A , K , E , cuius  axis  H I , & femiordi- 
ratim  applicata  AM,  ita  eft  quadratum  AM.ad  rcflangulum  HMI.fcu  MHN,  vt  infra  con- 
flabit ; ergo  quadratum  AM  ad  rcflangulum  MHN , erit  “ vt  GF  ad  FA  ; fcd  quadratum- 
AM  ad  rcflangulum  MHN  eft  n , vt  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum,  liue  axim  HI , ergo 
vtGFadFA.ita*  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum  ellipfcos  tranfeuntis  per  punita  A,K,E. 

Qgod  fieri  poteft  &c. 

Lemma  J. 

Quod  autem  Sit , vt  AF  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  fi  c oftendo.’ 

Quoniam  igitur  tfi  it  AT  adFG,  itu  A E ad  AD  ex  conftrutlione , ut  que  udet , iu  'AC  ad  A 
Bi  ergt  fer  tenuer funem  rationis  erit  • vt  AF  a d AC ,ftuPC,  iu  AC  ad  BC  , er  f emutande  vt » emi. .» 
AF  adAC,ittftPCadBC,  - ----  - 

Lemma  1 J. 

Quod  autem  in  refla  AE,  fi  fuerit  vt  AE  ad  AD,ita  AC  ad  AB,  fit  etiam  vt  AE  ad  AD, 
ita  reflangulum  ACE  ad  rrflangulum  ex  AC  in  B D,  fic  oftendo . 

Quoniam  enim  eft  vt  AE  ad  AD,  iu  AC  ad  ABi  ergo  permutande  vt  AE  ad  AC, ita 1 AD  ad » « 

5M , d-  diuidende  ,vtCE  ad  AC  ,itab  BD  ad  AB ; ergt  re  it  angulum  ex  BD  in  AC  aquabitur c e J 
relf  angule  ex  CE  in  ABi  At  vere  vt  AB  ad  AC , ita  ifumfta  communi  altitudine  CE , rcltan • j 
gulum  ex  AB  in  CE  ad  reitangulum  ACE ; ergo  vt  AB  ad  AC  i itac  reti  angulum  ex  BD  in  AC  1 7.5  mimi, 
ad  reitangulum  A C E,yel  vt  reitangulum  ACE  ad  reti angulum  ex  BD  in  AC , ita ( AC  ad  A lania  }«. 
B,  feu  AE  ad  AD.  ~ 

Lemma  111. 

Quod  autem  ad  quadratum  AM , reflangulum  HMI  fit  vt  rcflangulum  PKC  ad  reftan- 
gulum  aCE  , fic  oftendo . 

J^uoniam  enim  ex  natura  ellipfedi  i vt  reitangulum  ILtt  ad  reitangulum  l At  H , ita' eft  itx  tina, 
'quadratum  LK  ad  quadratum  A M ,fiue  C L ; ergo  diuidendo  erit  b vt  quadratum  L K , minus  . 

quadrato  CL,  hoc  etl  c reitangulum  PKCi  ( eft  enim  P C bifariam  diuifa  in  L)  ad  quadratum c ' 

CL,  fiue  AM,  vt  reitangulum  ILtt,  minus  relf  angule  IMH,  hoc  eti  d reitangulum  NLM,  ad  re-  j tx 
it  angulum  HMIi  ergo  permutando ' reitangulum  PXC  qd  reitangulum  NLM, feu  ACE,  erit  vt  tu.  qmixn.' 
quadratuqf  AM  qd  reitangulum  HMIi 

COMPOSITIO. 

SVptr  AD  defer iptusftt ft  mi  circulus  AKB,  & ad  punitum  A falta  ftt  FA  ad  relf  os  angulos, 

& aqualis  ipft  J%A,  in  qua  fumpto  quouis  punito  G protrahatur  AD  ad  E , ita  vt  AD  ad  A 
X fit,  vt  CFad  FAi  dulta  autem  ER , qua  fit  aqualis  & parallela  ipft  AC , agatur  GR , qua  pa -Amtlffi**. 
rallela  erit  ipft  AE,  atque  adeo  completum  erit  reitangulum  AGRE:  diuijls  autem  AG,ERbi- 
J artam  in  punctis  M,  & N,  acta  NM  protrahatur  ad  H,  ita  vt  quadqatum  AM  ad  net  angulum 
\ Zz  ~ ■ MHN,' 


* i) .fri.Uk. 
Ce»K  J filic- 
ti ■ 

fili  quinti  . 
y 1 1,  fututi . 


J*  9<  quinti. 

I l.jirWi. 


fi  tundi. 


j»  Ex  fihti.  1 1 
fixli  ,&  17% 
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MHN,fitinrationtCF  adFA . Et  protrita*  MN  ad  ! itavt  N 1 fit  aqualis  H U j cireaH  l\ 
tanquam  axim,  & latere  recta,  quod  adtpfam  H l , ve/at  ad  latas  tranfuer/um /It  ia  ratitae  vr 
CF*d  FA,  defcnbatur  fcmtellip/is,  qua  necefiario  tranfibit  per  puncta  A,&  E ,fecabitque  cir- 
cumferentiam femietrculi  defiripti  fuper  AD  tn  puncto  K , ex  quo  cadat  perpendicularis  KC . 
Erit  enim  quadratum  JgA,  ad  quadratum  AC,  vt  AC  ad  CD ; protrahatur  KC  ad  partes  C , ac- 
currat que  MN,  tn  L,  & CR  in  P.  Fiat  autem,  vt  A E ad  AD,  ili  AC  ad  AB, 

Quoniam  igitur  cft  vt  GF  ad  FA , atque  adeo  vt  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum  , fiuc 
axin  Hl.cllipfeos  tranfeuntis  per  punita  a.  K,  Ei  ita  quadratu  aM  ad  rcflangulum  M H N» 
fed  vt  rcflangulum  PKC  ad  rcflangulum  aCE  , deferipta  eliipfi  tran/runte  per  punita  A , 
K,E,cuiusaxisHI,femiordinatim  applicata  aM,  ita  cft*  quadratum  AM  ad  reflangu- 
!um  MHN,  feu  HMI , vt  oftenfum  eft;  ergo  rcitangulum  PKC , ad  reflnnguluin  aCE  , erir 
( vt  GF  ad  Fa,-  fcd  ex  conftruflione  vt  GF  ad  FA , ita  Al>  ad  aE  ; ergo  vt  aD  ad  aE  ,ica  > 
reflangulum  PKC  ad  rcitangulum  aCE  ; & conucrtcndo  vt  A E ad  AD  ita  redlan- 
gulum  A C E ad  rcitangulum  P k C : fcd  vt  aE  ad  aD  , ita  cft  rcitangulum  ACE , ad 
rcitangulum  cx  aC  in  BD , vt  oftenfum  cft;crgo  rcitangulum  cx  aC  in  15D , xquabirur  J 
reflangulo  PKC;  fcd  rcitangulum  cx  AC  in  BD,  xqualc  cft  * duobus  rcitangulis  aCB  , & 
ACD;  rcitangulum  vero  PKC  xqualecft  f reitangulo  PCK  plus  quadrato  CK; ergo  duo 
rcitangula  aC  B , & aCD  xoualia  erunt  reitangulo  PCk  , plus  quadrato  CK : (id  reflan- 
gulum  aCD,  xqualc  cft » quadrato  C K ; ergo  xqualibus  hinc  inde  fublatis,  xqualia  rr«i*«- 
nebunt  reitangula  aCB,  & PCK;  ergo  latera erunt  proportionalia,  fcilicct , vt  PC  ad  Cii, 
ita  * AC  ad  CK , fcd  vt  PC  ad  CB , ita  Fa,  ad  AC , vt  oftenfum  eft ; ergo  vt  FA  ad  AC , ita 
< aC  ad  C K ; funt  ergo  tres  quantit  ates  proportioha  les , prima  aF  , fiue  Qa  , fecunda  AC  ; 
tertia  CKi  ergo  vt  quadratum  QA  ad  quadratum  aC  , ita  * quadratum  AC  ad  quadratum 
CK,  hoc  cft  ob  circulum;  ita  * aC  ad  CD. 

Cxtcrum  qua  arte  beneficio  fpcciofx  Logiftices  refolutionem , adhibuerimus , & ind£i 
Porifma  collegerimus,  infra  fuo  loco  explicabimus. 

Intcrim  in  memoriam  cft  rcuocand  um,  quod  alibi  diximus,  nullum  fere  Theorema,  vel 
Troblcma  cflc , qu6d  ad  fui  refolutionem , aliqua  prxparationc  non  indigeat ; plus  vel  mi- 
nus., iuxta  rei  naturam , 


: 


jMethodi  ad  explicandam  Cubicam  Mquationcm  (ub  latere  negatiiic  *ffcft.trp  l 
vta'  ■—  3 — c' , feu  s /olido , 

. ./feV.  *%V  ;'iU  fi  •JKK/mt 


Methodus  Communis  Rccentiorum  T 


Flant  duo  triangula  aquicrura , ita  vt  latera  vnius  aqualia  fnt  lateribus  alterius, vtrunq  ut 
vtrique , (f  quidem  latus  fit  reda , quapoffit  ternam  panem  plani  coeffieienlis  /ublat  eru- 
it s , bafis  autem  fecundi  fit  reda , qua  duda  in  tertiam  panem  coeffieienlis  plani, faciat  compa- 
rationis homogeneum  ; angulus  autem  ad  bafim  triplus  fit  anguli  ad  bafim  primi ; huius  enim-*  > 
primi  trianguli  bafis  pretium  Radicis  exhibebit. 

Commemorata  xquatio  Geometrice  fic  explicabitur . Si  enim  fuerit  a<  — 3 b’  a — z'» 
feu  z fol.  aliam  hanc  retineat  formam , nempe  a'  - 3 b'  a — b’  d .• 

Sit  igitur  expolita  quidam  refla  CE, qui  dufla  in  tertiam  partem  plani  coejficicntis,  1 
ciat  coparationis  homogeneu,  quodque  p 

interminis  Analyricis  erat  z',  feu  zlol. 


hoc  enim  applicetur  ad  tertiam  partem 
plani  coefficietis,quod  in  terminis  Ana- 
lyricis erat  3 b’.  Inde  vero  magnitudo 
ortiua  fit  CE,  qux  bifariam  fccetur  in  K: 
cx  K excitetur  perpendicularis  KD;  mox 
autem  centro  C , ad  inrcruallum  C U, 


reflx , qui  poflit  tertiam  partem  plani 
coefficicntis  lublatcralis  , deferibatur 


circulus  fccans  K D in  D ; ducanturquc 
CD,  ED;  cx  ijs  autem , qui  infra  dice- 


mus 


A 


;oFi 
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diuidatur  angulus  DCE  trifariam , fitquc  tertia  pars  anguli  prsdifli  angulus  M C L: 
mox  autem  ex  punflo  D,  ducatur  DA  parallela  ipfi  M C,  occurrens  circuli  circumferentia: 
tn  punflo  B,  & refla:  EC  protraflx  ad  partes  C,in  A;  erit  enim  angulus  DAC  squalis  an- 
gulo MCE,  atque  adeo  tertia  pars  anguli  DCE;  dufla  autem  C B . Quoniam  igitur  C B 
«qualis  eft  CD;  ergo  angulus  CBD  aquabitur  * angulo  CDB ; fed  angulus  CDB  aqualis 1 s-pu: 
eft  ■>  angulo  DCM  ob  parallelas  AD,  CM;  ergo  angulus  CBD  squabirur  c angulo  DCM  i b 
led  angulus  DCM  duplus  eft  j anguli  MCL,  (eu  DAC.crgo  angulus  CBD  duplus  erit  an-r*-?' 
guli  DAC;  eft  ' autem  angulus  CBD  aqualis  duobus  angulis  BAC , BCA ; er»o  anguli  B d 
A C,  BCA  erunt  inter  fc  aquales;  ergo  AB  aquabitur  ( C B ; fcd  C B squatur' S C D , cui 
aequatur  E D ( nam  C K,  K D «qualia  funt  lateribus EK,  KD,  vtrunque  vtriqucanguli  au- 
tem  ad  K funt  refli,  cx  conftruflionc,  atque  adeo  squales.  ergo  C D aquabitur  E D per  4 s ,f’ 
primi ) ergo  duo  funt  triangula  aquiemra  ABC , DCE,  ita  vt  latera  vnius  aqualia  finr  la- 
teribus alterius, vtrunque  vtrique,  angulufque  ad  bafim  prioris,  puta  BAC  trianguli,  nem- 
pcangulus  BAC,  fubtriplus  fit  anguli  ad  bafim  pofterioris  trianguli  C D E,  nempe  angu- 

bftendendum  rupereft,  qubd  cubus  ex  AC.minus  triplo  folido  fub  AC,  & quadrato  A 

B, xqualc  fit  folido  fub  C E,  & eodem  quadrato  AB.cadant  BI,&  Fc  perpendiculares  ad  A, 

L;  Manifcftum  eft  quod  BI , F C,  D K , erunt  inter  fe  parallela , & quod  A I,  erit  squalis  I 

C,  item  C K aqualis  K E;  prxterca  A B aqualis  B H,  itaque  AC  aquabitur  dupla  A I,  & A 
H dupla  A B,  infuper  C E dupla  C K,  & C H dupla  B I. 

Quoniam  igitur  refla  F G diuifa  eft  bifariam  in  G , & non  bifariam  in  H j ergo  h reflan-  *>  ufamO. 
|ulum  F H G , fcu  reflangulum  B H D illi  aquale ' , vna  cum  quadrato  C H , aquabitur  > 1 1 ■ tmq. 
quadrato  CF.fcu  A Bdiinc  inde  fubtraflo  quadrato  C Hjcrgo  reftangulii  B H D aquabitur 
k quadrato  AB,  minus  quadrato  CH;  fed  quadratum  A B minus  quadratoCH,  squale  eft  1- 1. 
quadrato  A B plus  quadrato  A C.minus  quadrato  A H,  fiuc  minus  quadruplo  quadrato  aB, 

Vt  infra  conftabi  t , & quadratura  aB  , plus  quadrato  a C , minus  quadruplo  quadrato  A B, 
aequale  eft  quadrato  A C,minus  triplo  quadrato  aB,  vt  mox  dcmouftrabitur ; ergo  reflan- 
ti gulu  BHD,  aquabituriquadrato  AC, minus  triplo  quadrato  ABifed  vt  AC  ad  cE.ita  Ic  ad  c l 
K;  vt  enim  duplum  ad  duplum,  ita  eft  m fimplum  ad  fimplum,  & vt  I C ad  CK , ita  B H ad  H *"■*• 

D,  vtque  B H ad  HD,  ita  » quadratum  BH , fiuc  aB  ad  reflangulum  BHD;  ergo  vt  A C ad  nt. 

C E , ita  P quadratum  A*B,  ad  reflangulum  BHD,  hoc  eft  ad  quadratum  A C,  minus  triplo  0 1 
qua  drato  A B;  hanc  enim  quadratorum.diffcrcntiam  offendimus  squalem  reflangulo  B H f 1 
D;  ergo  cubus  cx  A C,  minus  triplo  folido  cx  A C,  in  quadratum  A B,  aquabitur  s folido  cx  'f  '?• 
er  H in  ouadratum  a B.  ^ - a . , . r /.«wo 


C E in  quadratum  A B. 


Lemma  I. 


/ tftimi 
r ‘ MdGtttnt* 
trium  tri/is- 
ftrartr. 


Quod  autem  4 

to  AC,  minus  quadrato  A H 


quadratum  A Buninus  quadrato  C H,aqiialc  fit  quadrato  AB.plus  quadra-^ 
udrato  A H,  fiuc  minus  quadruplo  quadrato  AB,  fic  offendo . 

Quonam  enim angulus  A C HaJI  reClus-,  ergo  quadratum  A H aquabitur  quadrato  A C,plus 
quadrato  CH;  vtrinque  addito  quadrato  AS, ergo  quadratum  A S pios  quadrato  A H, aquabitur 
quadrato  ABplus quadrato  AC  plus  quadrato  CH ; vtrinque fubtraflo  quadrato  AH ; ergo  qua- 
dratum AB  aquabitur  quadr tto  AB  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  C H, minus  quadrato  AH; 
vtrinque  Jubtrafto  quadrato  CH;ergo  quadratum  AB, minus  quadrato  CH,  aquabitur  quadra- 
ti AB, plus  quadrato  AC,  minus  quadrato  AH , fiu  minus  quadruplo  quadrato  A B . Cum  enim 
AH  dtuifaftt  bifariam  in  B,  quadratum  AH  ,idem  eff,  quod  quadruplum  quadratum  AB. 

Lemma  77. 

Quod  verd  quadratum  aB,  plus  quadrato  AC,  minus  quadruplo  qyadrato  AB > squalo 
fit  quadrato  A C , minus  triplo  quadrato  A B,  fic  oftendo . Quadratum  enim  A C aquale  ejl 
quadrato  AC,vtrinque fubtraClo  triplo  quadrato  AB  Argo  quadratum  AC,mtnus  triplo  quadra- 
ti A B , aquabitur  quadrato  A C,  mtnus  triplo  quadrato  A B, /id  quadratum  A C , minus  tripli 
qtadrato  AB, idem  ejl  quod  quadratum  A B,plut  quadrato  A C, minus  quadruplo  quadrato  A B; 
quadratum  Ab, plus  quadr  ali  AC,  minus  quadruplo  quadrati  AB, aquabitur  quadrati  AC, 

ZZ  X minus 


A 


% J 


1 
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minus  tripis  tjusdr.it o AS. 


RENAl 


Di  N 1 1 


Si  igitur  aB,  vel  Dc  dicatur  b.  Item  cE,  d,  & AC,  a,  prodit  squatio  a'  > j b'  a n b'  d. 
Quoniam  autem  ad  fuperioris  aquationis  radicem  exhibendam  opus  cft  anguli  trife» 


lupcrions  xquationis  radicem 

itione,  qua:  pluribus  quidem  modis  exhiberi  poteft,  vel  fcilicet  per  Conchoidcra , vel  per 


modum  funpliciorcm , fcilicet  per  circulum , & parabolen , vel  per  circulum , & hyperu 
jen  &c.  Nos  pofteriori  modo  rem  ipfam  abfolucrc  tentabimus . 


singuli  trifecli * , tjutt  Anclor  in  huius  Problematis 
ejfeclione  <vti  confutuit , 


yeterum  ingenia  quidem  inter  duas  datas , aliarum  duarum  continui  proportionalium- 
& anguli  trifectionis  xque  vexauit  inuentio  i primum  iam  fuperius  przftitimus ; fccun-  A 
dum  nunc  excquemur. 


MOS  L E M A. 


Votum  ungulum  recti  lineum  trifurium  iiuiiert. 


PRoblema  illud  duos  habet  cafus ; vel  enim 
angulus  diuidendus  cft  redus , vel  non  re- 
gius. Si  angulus  redus  fuerit,  admodum  facile 
cft  Problemati  fatisfaccrc . Idque , nos  hunc  iiu 
modum  breuiter  alTcqucmur. 

Propofitus  angulus  redus  fit  ADB  diuidedus 
A»t»u  ruh  trifariam . Centro  D , interuallo  D A , deferiba- 
tur  circulus  A B C L . Protrahatur  DA  ad  partes 
A in  infinitum.  Et  B D producaturad  periphe- 
riam  vfque  in  L ; mox  aurem  centro  B , intcrual- 
Io  B L deferibatur  arcus  L I,  fecans  D A protra- 
ctam in  I;  ex  pundo  I,  ad  pundum  B,  agatur  IB,  occurrens  peripheria:  in  H.  Ducatur HK’ 
Dico  angulum  ADH, tertiam  cife  partem  anguli  redi  ADB.  Dcmonftrotio  autem  patete* 
ijs,  qux  nos  dc  Circulo  tradantes  ollcndimus  ad  Propofitionem  108. 

Triangulu  enim  HBD  atquilateru  cft;  ob  id  erit  angulus  HBD  tertia  pars  duorum  reSo- 
tum,  atque  ade6  dux  tertia:  panes  vnius  redi;  eft  autem  angulus  IDB  ex  hypothefi  redus; 
ergo  reliquus  DIB  tertia  pars  erit  vnius  rcdi.Quoniam  verd  IB,  v:  ibi  oftedimus,  diuifa  eft  ^ 
^ bifariam  in  H i cftquc  HB squalis femidiametro  B D,  fcuH  D,ob  id  etiam  IH  squalis 
erit  H D;  quamobrera  angulus  H I D,  squalis  erit  angulo  HDI:  cftquc  angulus  HIDet 
tia  pars  vnius  redi ; proinde  etiam  angulus  HDI  vnius  redi  tertia  pars  erit . Id  autem  ei 
nobis  oftendendura . 


I 


Amfji  cuimp.  Operofior  tamen  eft  hxc  trifedio.cum  angulus  non 

redus.fed  vel  acutus,  vel obtufus  fuerit . 

Si  propofitus  angulus  fuerit  obtufus  duplex  poteft 
effecafusi  aut  enim  reda  quidem  zqualis  circuli  fc- 
snidiametro  applicanda  inter  periphzrix  conucxum , 
atque  diametrum  produdam  tanget  ipfam  periphs- 
riarn,  aut  illam  lecabit . Si  itaque  propofitus  angulus 
obtufus  tantus  fuerit , vt  applicanda  illa  linea  ad  trife- 
dionem  perficiendam , tangat  ipfam  peripherianiL. , 
J>roblcmati  facile  fuisfict  per  loca  plana . 

Sit  igitur  propofitus  angulus  trifccandus  H D C, 
Centro  D,  & interuallo  quocunque  D H , deferibatur 


circulus  HBCA,  protrahatur  CD  ad  partes  A in  infinitum.Applicanda  cft  igitur  inter 
ucxumpcriphsrix  ,&  diametrum  produdam , qua-piamredalH  squalis  feraidiamerro. 
S?d  id  admodum  facile  clh  namque  cum  hec  debeat  tangere  circulum  in  H squalis  exi- 
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ftcris  femidiametro , erit  angulus  adH  redus . Ad  pundum  igitur  H ducatur  I H,qux  an- 
gulum efficiat  redum  cum  H D.  Et  abfolutum  erit  quod  oportet;  applicata  enim  erit  reda 
1H  circulum  tangens . Et  quoniam  angulus  HDC  fupponitur  tantus , ita  vt  duda  tangens 
IH  fit  xqualis  femidia  metro,  fadum  erit,  quod  oportet , applicata  nimirum  erit  reda  prout 
exigitur  ad  anguli  trifedionem.  Quoniam  enim  HI  aqualis  cfl  femidiametro  HD,  erit  an- 
gulusH  I D xqualis  angulo  H DI;  Cumque  angulus  I H D fitredus  crir,&  angulus  vtcr- 
que  H I D,  H D I femiredus;  eft  autem  angulus  HDC  externus  xqualis  duobus  internis , 
& oppofitis , I H D , H I D ; quamobrem  angulus  HDC  xqualis  erit  triplo  angulo  H I D; 
fiquidem  angulus  I H D duplus  eft  anguli  H I D;  quamobrem  angulus  I H D.vna  cum  an- 
gulo HI  D,  triplus  erit  anguli  H I D ; fcd  angulus  HDC  xqualis  eft  duobus  I H D,  H I D; 
vt  didum  eft  ergo  angulus  HDC  triplus  erit  anguli  H I D.  Quare  angulus  H I D tertia 
pars  eft  anguli  HDC. 

Quoniam  vero  angulus  H DI  xqualis  eft  angulo  HID.pcrfpicuum  eft  in  hac  hypothefi 
angulumHDCtrifcdumeflc  , cuius  tertia  pars  eft  angulus  HD  I . Et  quoniam  angulus 
H D I femiredus  eft,  qualis  eft  ille , qui  continetur , fcu  conftituitur  a reda  H D , & ab  ct- 
citata  ex  pundo  D perpendiculari  D B , quemadmodum  eft  angulus  H D B ; proinde  ad 
huiufmodi  propofiti  anguli  trifedionem , fatis  erit  ex  pundo  D , ad  alterutram  ipfarum  H 
D,  DC  perpendicularem  excitare , vt  hic  excitata  DB  perpendiculari  ad  D C,  fiet  angulus 
H D B tertia  pars  anguli  H D C;  vnde  bifariam  diuifo  * angulo  B D C,  angulus  HDC  tiiv 
fcdus  erit. 

Qu6d  fi  non  effet  datus  angulus  HDC  fed  applicanda 

cflet  reda  quidem  xqualis  femidiametro  inter  periphx-  

■ rixeonuexum,  & diametrum  produdam  pluribus  mo-  "Xv 

dis  id  fieri  polfet . / ^ / \ 

Primo  reperto  circuli  cemro  D,  & hinc  excitata  per-  j yf  \ 

pcndiculari  D B ad  diametrum , atque  diuifo  angulo  A j , U'  \ i 

DB  bifariam  reda  HD,&  ad  pundumHconftituto  an-  I H I 

gulo  redo  IHD.  Reda  IH  erit  xqualis  femidiametro  H ' 'v/ 

D,  ac  erit  applicata  inter  pcriphcrix  conuexum , atquo  X 


K'  D,  ac  erit  applicata  _ _|  _ 

T,  , diametrum  produdam . //^  (P \ 

Secundo  vero  fic  & elegantius.  Excitata  perpendi-  f' — )c  . K' 

U culari  DB;dudaquc  A B ,& centro  B , intcruallo B D,  \ \ J j 

deferipto  arcu  DE  fccantc  redam  A B in  E, & centro  A,  . / 

intcruallo  A E,  deferipto  arcu  EI  fccantc  diametrum-  \_  / 

4’  produdam  ini:  ex  pundo  I,  duda  b tangente  IH,hxc 

} erit  xqualis  circuli  femidiametro,  quamobrem  inter  pe-  _ ..  r-  . 

i ripherix  conuexum , & diametrum  produdam  applicata  erit  reda  xqualis  femidiametro . 

Quod  autem  IHcxiftat  femidiametro  xqualis,  facili  hunc  in  modum  oftendetur. 

:*  Completo  circulo  E DKprodudaque  AB  ad  K;  quoniam  reda  AD 'cum  reda  B D fa- 

1 . cit  angulum  redum  ad  D,  tanget  < circulum  EDK  in  pundo  D ; quamobrem  rcdanguluni  eo» J.it.m, 

f,,  K A E,  xqualc  erit  <1  quadrato  AD.  Eft  autem  EK  xqualis  ipfi  AC;  dimidia  enim  ipfarum,  d 
nempe  E B,  feu  B D>  & A D funt  xqualia , cftquc  A E xqualis  A I ; quare  tota  A K xqua- 
£»■  lis  erit  toti  IC,  exiftentibus  xqualibus  AE,  AI.  proinde  rcdangulum  C I A xqualc  erit  re- 
KL  :•  dangulo  K A E;  quapropter  rcctangulum  CIA  xqualc  erit  quadrato  A D ; fcd  rcctangu- 

■'  Ium  Cl  A xqualc  eft 5 quadrato  I H ; ergo  quadratum  I H xquale  erit  quadrato  A D , at-  «J  <•«»#. 

£ que  adeo  I H erit  xqualis  ipfi  A D.  Quod  oportebat  oftendere . 

f Itaque  ad  punctum  D factus  erit  angulus  1 D H tertia  pars  reliqui  anguli  HDC.  Ex  ha- 
yi^ctcnus  porro  hucufquc  allatis  nedum  diuifus  erit  angulus  rectus  trifariam, fed  etiam  vt 
•/\  patet  obtufus  angulus  H D C ; quinimmo  & angulus  acutus  A D H ; cum  enim  picdimi- 
’Jdius  fit  anguli  recti , diuifo  angulo  recto  trifariam  non  poteft  ignorari  tnfectio  iphus  di- 
■ midij  nempe  anguli  AD  H.fiucHDB.  ■ 

Nunc  reliquum  eft,  vt  diuidamus  reliquos  angulos,  tiim  acutos,  tum  obtufos.  „ . .. 

Datus  fit  angulus  diuidendus  A D B,  centro  D,  interuallo  D A , deferibatur  circulus  C tjm  t 

, AB;  protrahatur  B D ad  panes  D,  occurrens  pcriphcrix  in  C ••  ductifqqc  CA,  BA;  a pun-j«a», 

■j  «o  C agatur  C F , xquidiftans  rcctx  B A : fumaturque  linea  q uxeunque  O M , & lupcrm/'  w 
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pundum  cius  0 , fiat  angulus  M O P 
squalis  angulo  A C E ; Ducatur  au- 
tem a punito  M,  linea  MK  squidillas 
linea’  0 P : cx  angulo  autem  M O P 
abfeindatur  angulus  M O K , aqualis 
angulo  E C F , duda  nimirum  linea., 

CK,  qus cum  Mk  neceflarioconciu-  H 
ret;  angulus  vero  K O P reliquus , erit 

«qualis  reliquo  A C F.  5 - 

A punito  M ducatur  M L aquidi- 

lians  lines  OK , qui  ncccflario  concurret  cum  PO,  fi  ad  partes  M fuerit  illa  protracta , hax 
autem  ad  partes  O.concurrat  in  punito  N/umaturq;  linea  S,qu*  quidem  ad  lineam  OM  fit 
quemadmodum  diameter  B C ad  femidiametrum  C D,  nempe  ■ <E 

dupla . Mox  autem  per  pundum  K inter  duas  lineas,  tanquam 
afymptotos,  NP,  & N L,  beneficio  hyperboles  ducatur  linea  H 
X.  fecans  lineas  NL,  N H,  in  punCtis  H,  & L,  ita  vt  pars  cius  Ik. 
fit  squalis  dats  lines  S,&  pars  HI  erit  squalis  parti  kL;  a pii- 
do  vero  M ducatur  M P , parallela  ipfi  H L,  occurrens  reCts  O / 


. /' 


b 11.  quinti. 
« )4 .primi. 


.cui  mi  i. 


• *t*H*9* 


f 4 .J>*A 

g »7*  /i*& 
b Certi.  !<• 

,«*»*¥•  ... 
1 1 .[tamd*. 

J * }•&*”* 


"f 


, inR;  fiat  autem  ad  peripheris  pundum  A anguIusEAC  / 
qualis  angulo  O P M,  duda  videlicet  reCta  A E,  qus  necefla-  / . 

1 rio  concurret  cum  produCta  diametro  ad  partes  C.  Ciim  enim  I 35 « 

angulus  E A C fit  squalis  angulo  O P M , & angulus  A C F fit  V 
squalis  angulo  P O K ; angulus  vero  EOF  squalis  fit  angulo  \ 

M O K,  atque  totus  angulus  ACE  squalis  toti  angulo  POM; 

'ines  autem  P M,  & O M concurrant,  proinde  lines  quoque  A 
;,  & C E concurrent . Quamobrcm  linea  AE,  aut  peripheriam  tanget  j aiit  fecabit ' 
Supponamus  redam  A E circulum  fecarc , adeout  cum  produda  diametro  concurrens! 
circuli  peripheriam  non  tangat.  Namque  ciim  tangit  fuperius,  vidimus  Problemati  per  lo- 
ca plana  fatisficri  polle . Secet  igitur . Quoniam  angulus  C A F squalis  cft  angulo  OPMj 
angulus  vero  A C F squalis  cft  angulo  P O R,-  reliquus  propterca  angulus  A F C squalis 
erit  angulo  OR  P;  qua  propter  triangulum  ACF  squiangulum  erit  triangulo  OPR ; quam- 
obrcm linea  AF  ad  lineam  AC  rationem  habebit,*  vt  PR  ad  PO.  Ita  quoque  ciim  angulos 
A C E fit  squalis  angulo  P O M , Sc  angulus  CAR  squalis  angulo  O P M , proinde  trian- 
gulum A C i fimile  erit  triangulo  POM.  Quamobrem  vt  A C ad  C E , ita  P O ad  O M . 

Si  itaque  vt  A F ad  A C,  ita  ell  P R ad  PO,  & vt  AC  ad  CE,  ita  PO  ad  OM;  erit  ex  squo 
vt  A F ad  C E,  ita  P R ad  O M.  Quoniam  autem  M K squidifiat  P H,  & P M squidiftar  M 
K,  ob  id  H P M K parallelogrammum  erit ; quamobrcm  reda  P M squalis  erit*  reds  H K,- 
quare  P M squalis  erit  I L,  cum  H K,  & I L fint  squales . At  verd  K L squalis  cft  R M,  & 
Rk  squalis  ML;ergoPR  squalis  erit  IKjfedIKsqualiseftredsS:  obidPRsquabitur  ’ 
S,  fcd  vt  S ad  OM,  ita  diameter  B C ad  femidiametrum  D C ; ergo  vt  PR  ad  OM,  ita • dia^ 
meter  B C ad  femidiametrum  D C.  Quoniam  autem  erat  AF  ad  Ce  , vt  P R ad  O M j pro-  ' 
inde  erit  A F ad  C E,  vt  diameter  B C ad  femidiametrum  D C . Ducatur  linea  C G . Quo^i 
niam  igitur  quadrangulum  A B C G in  circulo  deferiptum  cft,  erunt*  anguli  AGC,  & A B 
C duobus  redis  squales;  cumque  reda  CF  squjdifter  reds  BA,  erit  angulus  FCE  squa-  ■ 
lis  angulo  C b A;  quamobrcm  angulus  F C E , vna  cum  angulo  A G C squalis  erit  duobus 
redis.  At  vero  angulus  FGC,  vna  cum  angulo  AGCsquaIiseftduobusredis;ob  id 
angulus  F C E squalis  erit  angulo  FGC.  ER  autem  angulus  FEc  communis  vtrique  trian- 
gulo CEF,  & G C E ; ob  id  reliquus  angulus  E F C squalis  erit  reliquo  E C G;  quamobrcm 
circa  squales  angulos  latera  erunt  proportionalia > vt  igitur  G E ad  E C , itarE  Cad  E Fs 
quare  redangulu  G h F squale  ei  it.  quadrato  EC,  cfth  autem  redangulum  AEG  squale  , 
rcdangulo  BEC : prxterea  redangulum  AE  G squale . cfl  redangulo  G E F plus  redan- 
giilo  fub  EG,  & F A ; redangulum  vero  BECsqualc  efl  kredangulo  BCE,  plus  quadraro 
CE:  squalibus  vtrinqne  fublatis,  nimirum  quadrato  CE  ex  vna  parte,  Se  rcdangulo  GEF 
ex  altera,  remanebit  redangulum  fub  EG , & AF  squale  recta ngulo  BCE ; propterca  igi». 

tuf 
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tar  criti  vt  AF  prima  ad  CE  fecundam, ira  BC  tertia  ad  EG quartam, -at  vero  AF  ad  EC  ra-  i n./jii, 
tionem  habet  vr  diameter  BC  ad  femidiametrum  DC,  vt  fupra  demonftratum  fuit,  qtiam- 
obrem  EG  xqualis  erit  femidiametro  D C,  feti  D G;  quare  angulus  GED  aqualis  erit  an- 
gulo G DE;  cft  autem  angulus  AGD  xqualis  illis  duobus,  GED  nimirum,  & GDE , atque 
aded  duplus  anguli  GED,  cftquc  angulus  G A D xqualis  angulo  DGA,-  quare  angulus 
E AD  duplus  erit  anguli  DEA.  At  vero  angulus  ADB  xqualis  eft  duobus  DEA,  & E AD; 
i quare  angulus  ADB  triplus  erit  anguli  DEA;  atque  adeo  angulus  DEA  tertia  pars  erit 
propofiti  anguli  ADB. 

Quod  fi  angulus  ADB  trifectus  erit , diuifo  trifariam  angulo  recto , trifcctuS  etiam  erit 
angulus  refiduus  ad  rectum,  qualis  cfiet  angulus  aDV;  vnde  irifecto  angulo  recto  CDV, 

! trilcctus  etiam  erit  angulus  obtu  fus  CD  A. 

AuEloris  Methodus 

I Ai  generalem  Polygonorum  omnium  ordinatorum  in/crip tionem  in  Circulo . 

DIGRESSIO. 

jtd  Iacobum  G regor ium  Mathematicarum  in  Collegio  D.  Andrea  apud  Scotos  Profe forem'. 

ET  inter  duas  datas  rectas  lineas  duas  medio  loco  continue  proportionales  inucnirej 
& angulum  rectilineum  trifariam  diuidere , mirabile  quidpiam  cft , non  nego ; longe 
tamen  mirabilius  illud  f ortafle,  nempe  celebre,  ac  prxftantifTimum  omnium. 

PR02LEMA. 

f ' circuli  circumferentiam  in  quotcunque  partes  aquales  difpe fcere . Vel  quod  in  idem  recidit . 

' Tropofto  circulo  quodcunque  polygonum  aquilatcrum,  ac  ordinatum  in/criberc. 


E Sto  circulus  A B C D , cuius  diameter  A C.  oporteat  fa- 
cere quod  imperatum  eft . Centro  A , ad  intcruallum- 
diametri  AC  deferibatur  arcus,  & viciflim  centro  C,  ad  idem 
interuallum  C A,  alter  deferibatur  arcus,  priorem  fecans  in  I; 
diuidatur  diameter  A C , in  tot  xquales  partes,  in  quot  diui- 
dcndacft  circuli  circumferentia ; duabus  enim  prxtermims, 
per  punftum  diuifionis  duci  a rcCta,  qux  a punCto  interfectio- 
nis arcuum  I ad  peripherix  cauum  pcrucniat;  arcum  enim  in- 
tercipiet ab  extremitate  ipfius  diametri , ita  vt  tot  partes  illi 
aequales  in  tota  peripheria  contineantur,  quot  per  diuifionem 
in  diametro  continentur.  Itaque 

Pro  Triangulo  xquilatero  diameter  A C in  tres  xquales 
partes  diuidatur,  quarum  prima  fit  AK,  per  K,  ex  I agatur  IB 
occurrens  peripherix  cano  in  E,  agatur  E C.  Dico  E C eiTtj 
latus  Trianguli  xquilatcri 


Pro  Quadrato  diuifa  AC  diametro  in  quatuor  panes  aquales  .initio  faCto  ab  A duabus 
xtermiffis,  aggregatum  c duabus  prioribus  fit  AL  per  L ada  ID , mox  ducatur  DC.  Di- 


T r i angulum, 


Quadratum  j 


praetentu  n.-,  -00--0 — 

eo  DCclle  latus  Quadrati  circulo  inferipti.  . ..  ». 

Pro  Pentagono  diuidatur  AC  in  quinque  partes  aquales, mino  fa«o  ab  A, quarum  dua- 
bus pofterioribus  prxtcrmiffis,  trium  priorum  aggregatum  fit  A M,  per  M ex  I ducatur  1F, 

& aeatur  F C . Dico  FC  efle  latus  Pentagoni  ordinati,  & circulo  inlcripti,& fic  de  ExaDo-  r »;<•«•■ 
no;diuifa  fiquidem  diametro  AC  in  fex  xquales  partes,  duabus  prxtcrmifTis^uatuor  prio- 
rum fumnufit  AN  per  N,  agatur  IG,  duitaque  GC , erit  quidem  GC,  latus  Exagoni  ordi- 
nati- Quod  fi  diuidatur  diameter  in  feptem  xquales  partes;  quarum  dux  fuerint  omijTx , & 
quinque  priorum  fumma  fit  AO  per  O,  duifta  fitIH;a<fta  quidem  H C erit  Eptagom  ordi- 
■ati  latus,  Circulo  inferipti . 


Hnriim 
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Horum  autem  demonftrationem , pluribus  in  Libro  noftro  dc  Circulo  profecuti  fumijsfc 
Jn  huius  Problematis  effedtione,  Seniores  Geometras  melioris  not*  plurimum  infudarunti 
*c  in  eadem  Recentiorcs  non  parum  temporis,  oleum,  operamq,- perdentes  iufumpfcrunt  j 
ynde  laudis  non  nihil,  abfit  a verbo  iadlantia,  nobis  a pofteritate  fperandum , 

\fi  uEtoris  Methodo  abfoluitur , quod  praclarus  Geometra  praftitit  beneficio fpeciof* 
Logi  Pices  ad  eandem  Cubicam  Aquationem  negatiue  affcftam  explicandam. 


' A Ll3  itidem  Methodo  non  minus  cjcganri  fuperior  aequatio  Geometrici  poterit  ex- 
/i.  plicari  dummodo  tamen  illa  a1—  3 b'  a t:  2' , feu  2 lol.  nouam  hanc  induat  formam  1 

a'— b’a=s  b‘d. 

Modo  fupra  infinuato , eadem  enim  nota  quantitas , nempe  b planum  fublaterale  coeffi. 
ciens  defignari  hoc  fymbolo  poteft,  nempe  3 b- , vel  b* , vbi  per  b’  non  tertia  pars  illius  co- 
efficicntis  plani,  fcd  ipfiflimum  planum  intelligendum  eft,  & z'  vel  z fol.  intelligcndum  ap- 
plicatumad  b’itaurortiuaqucmagnitudofitd.  Siautem  iam  didla  aequatio  per  antitheun  j 
cuadat  a'  =3  b!  a >)-  b’  d ad  hunc  reuoeabitur  analogyfmurn,  vt  b*  ad  a*,  ita  a ad  a VJ*  d. 

Sed  ad  indagandam  aequationis  radicem  illud  foluendum , 

froblema , 

itetis  duebus  rectis  Z,  & 0*  tertum  referire  X , id  cuius  quadratum  eundem  hebeat  relidi 
liem  quadratum  Z,  que  eft  ifjius  X ed aggreget  um  ex  Z,  £$•  Z. 

Data  fint  duo  latera  F N,  & FG  accommodata  ad  rcdlos  angulos  in  F,  oporteat  F N di- 
videre in  K , ita  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  FK  fit , vt  FK  ad  FN  ,plus  FK , vbi  FKin- 
telligitur  iqualis  X,  & FN  aequalis  Q,  & FG  intclligatur  Z. 

* 2?  i O L r T I 5; 


Sit  i am  fadlum,  ita  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  F K,  fit  vt  F K ad  F N plus  F K : Dfl 
plicetur F G in  H,  & in  redla  quidem  FGquouis  accepto  pundloA,ducaturredlaA 


D parallela,  & aequalis  ipfi  FN ; fccctur  autem , vel  producatur  ipfa  A D in  E , adeo  vt  ea- 
dem fit  ratio  AD  ad  AE , quae  eft  AG  ad  GH , Si  compleatur  rcdtangulur 


E A ad  D A,  ita  C A ad  Ba. 


itangulum  H A E S fiat « 


Quoniam  igitur  eft  vt  quadratum  F G ad  quadratum  FK , ita  FK  ad  FN  plus  FK , atquo 
adeo  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  A C,  ita  A C ad  A D,  plus  A C;  ergo  fumpra  com- 
muni altitudine  AC  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  A C , ita  quadratum  A Cad  redlan- 
gulum  DaC  , plus  quadrato  A C i fed  rcftangulum  D A C plus  quadrato  A C aequale  eft 
duobus  redlangulis  IMk.MIK;  ergo,  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  J\C,  ita  quadratug 

AC  ad  rcdlangulum  MIK , plus  redlangulo  IMK,  s 

feu  ad  quadratum  MI;  ergo  vt  FG  ad  AC,  ita  AC 
ad  MI ; fcd  vt  FG  ad  AC , ita  KC  ad  BC ; vt  mox 
conflabit;  ergo  vt  KC  ad  BC,  id  AC  ad  MI;  ergo 
rcdlangulum  A C B xquabitur  redlangulo  ex  MI 
in  KC;  fcd  rcdlangulum  DCA , feu  PMH  aquale  /* 
eft  redlangulo  MIK  ; ergo  per  additionem  xqua- 
"A  plus 


g 


n 


lium  rcdlangulum  DCA  plus  redlangulo  A ... 

aequabitur  redlangulo  MIK , vna  cum  rcctangulo  \ 

Cx  M I in  Ck.  Sed  rcctangulum  MIC  xquale  eft  H< 
duobus  rectangulis  MIK , & MI  in  CK  rectangu- 
lum  vero  ex  AC  in  BD  xquale  eft  duobus  recta- 

gulis  DCA , ACB;  ergo  rcctangulum  cx  A C in  BD  xquahutur  rcctangulo  MIC  i fcd  v 
A ad  A D , ita  quidem  rcaangulum  ACE  ad  rcctangulum  ex  A C in  B D vt  oftenifum  i 
fuit ; ergo  rcctangulum  yfCE  ad  rcctangulum  MIC , erit  vt  Y.A  ad  AD  ,vcl  vtGHadGaf, 
fe«vt  latus  rectum  §d  latus  transucr/umeliipfcos&c.  Quod  fieri  poteft. 


lammaf 


fer  f ' jhh 
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Lemma  1. 


3*9 


l&si 


Quod  autem  fit  vt  FG  ad  AC,  ita  KC  ad  CB.  fic  oftendo  i S>uoniam  enim  tfi  vt  GH,  vel 
*jFG  ad  AG,  ita  EA  ad  AD,  (fi  AC  ad  AB  ,ex  eonfirnft iouc ; ergo  per  conuerfioncm  rationis  erit  ■ 

■vt  FG  ad  l 'A  ,fiue  ad  KC,  ita  AC  ad  BC;  ergo  permutando  vt  FG  ad  Ac,  ita  KC  ad  BC . 

Lemma  II. 

Quod  vero  reftangulum  DAC  plus  quadrato  A C xqualc  fit  duobus  reftangulis  IMK, 

MlK,  fctt  quadrato  MI,  fic  oftendo. 

Quoniam  enim  reti  angulum  fub  FG,  efi  MI  aquale  cjl  quadrato  AC  ob  tres  reft  as proportio- 
nales FG,  AC,  MI;  trgofumptis  duplis,  hoc  cfi  rcftangulum  fub  dupla  F G,  hoc  tfi  fub  F H,vcl 
K M,  ex  confiruftione  tn  MI,  aquale  erit  duplo  quadrato  AC;  Reti  angulum  vero  MlK  aquale  e fi 
rcftanguio  DC  A;  ergo  per  additionem  aqualium  reft  angulum  D C Aptus  duplo  quadrato  A C , 
fiet  aquale  duobus  reftangulis  IMK,  MlK; Jcd reft angulum  D-A plus  duplo  quadrato  A:  aqua- 
le est  reft  angulo  DAC  plus  quadrato  AC;  ergo  reft  angulum  DAC,  plus  quadrato  AC , aquabitur 
duobus  reftangulis  IMK  MlK,  hoc  esi  quadrato  MI  c~e, 

Contfofitio , 

DKplicetur  FG  in  Ft:  in  reft  a autem  FG  accepto  quouis  punfto  A ducatur  AD  aqualis , & 
parallela  ipfi  FN,  (fi  fetetur  vel  producatur  in  E,  adeo  vt  eadem fit  rati»  AD  ad  A E,  qux 
tfi  AG  ad  GH:  compleatur  reft  angulum  AUSE;  bifiecentur  autem  reft  a AH , ES , in  punftis 
T,  V,  atque  dufta  TV,  producatur  in  R , adeo  ut  rtet  angulum  TRV  td  quadratum  EV , eandem 
habeat  rationem,  quam  HG  td  GA; producta  autem  VT  in  T,  ita  vt  T7  fit  aqualis  VR;  axe  au- 
tem TR,  (fi  latere  recto,  quod  ad  latus  tranfuerfum  fit  in  ratione  AG  ad  HG,  deferibatur  femiel- 
lipfis . Ea  necefiario  (x  confiruetione  tranfibit  per  puncta  A,  (fi  E,  circulumque  fccabst,  vel fu- 
pro,  vel  infra  N,  vel  in  ipfomet  puncto  N. 

Supponamus  autem  feftionem  primum  fieri  fupra  N,  vt  in  I,  &cx  I ad  FN,  pcrpcndicu- 
7 . laris  cadat  IK;  erit  enim  Fk  atqualis  X quxfitx ; adeout  quadratum  FG  ad  quadratum  FK , 

Et  in  ratione  vt  FK  ad  FN,  plus  FK.  Producatur  I K donec  occurrat  reft  is  AE  »TV , HS  in- 
p punftis  C,  C,  M.  Fiat  vt  EA  ad  BA,  ita  CA  ad  BA 

Quoniam  igitur  feftio  eft  cllipfis ; ergo  rcftangulum  E C A ad  reftangulum  MIC  erit 
L j vt  latus  tranfuerfum  ad  latus  reftum , fiuc  1 1 G ad  G A , vel  E A ad  D A c*  conftruftionc  ; 
j-  fed  vt  E A ad  DA,  ita  quidem  rcftangulum  ACE  ad  rcftangulum  ex  AC  in  ED,  vt  ofter-  ^ 

fum  cfli'  ergo  reftagulum  cx  AC  inBD,  aquabitur  rcftanguio  MIC;  fcd  rcftangulum  ex  ’ ,n | ; " p* 
|r } AC  in  ED  xqualc  eft  duobus  reftangulis  DCA,  ACB:  rcftangulum  vero  MIC  arquale  eft  ’nc*)u  ‘fr  ^ 
ii  duobus  reftangulis  MIK,  &MI,  inKC  j ergo  duo  rcftangula  DCA.ACB  aequalia  erunt 
P duobus  reftangulis  MIK,  & MI , in  KC ; fcd  rcftangulum  DCA , feu  PMH , xquale  cft  re-  ms . * 
P-ftangulo  MIK  cx  circuli  natura ,•  ergo  fublatisxqualibus  ab  squalibus , xquaiia  remane- 
• bunt  rcftangula  ACB , & quod  fic  cx  MI  inKC , ergo  vt  KC  ad  CB  ; ita  C A ad  MI , fcd  vt 
KC  ad  CB,  ita  FG  ad  AC,  vt  oflcnfum  cft;  ergo  vt  I:G  ad  AC,  ita  AC  ad  MI;  ergo  vt  qua-  ^ 

dratum  F G ad  quadratum  C A,  ita  quadratum  C A ad  quadratum  M I,  feu  quod  idem  eft 
ad  reftangulum  M I K plus  rcftanguio  I M K ; fed  rcftangulum  DAC  plus  quadrato  A C* 
xqualc  cft  duobus  reftangulis  I M k,  M 1 1 fiuc  quadrato  MI , vt  oftenium  cft.,-  ergo  erit  vt 
quadratum  FG  ad  quadratum  A C,  ita  quadratum  AC  ad  rcftangulum  D A C,  plus  qua- 
1 'diato  AC;  ergo  dempta  communi  altitudine  AC , erit  vt  quadratum  F.G  ad  quadratum  A * 

C , ita  A C ad  D A plus  A C , atque  adeo  vt  quadratum  F G ad  quadratum  F K , ita  F K 
yjUadFNplusFk. 

jjj  Nec  diifimiliter  G punftum  I caderet  infra  N;  perpendicularis  fiquidem  cx  I , in  FN  pro-  ■ 'j 
,'Bictamquxfitain  rectam  exhiberet.  Qpbd  fi  caderet  in  N,  ipfu  FN,  foret  recta  quxGta , 


L£JS 


■ 


I 

<■ 


SE 


Aaa 


Me- 


Q 


CAROLI  RENALDINU 


Alethodi  explicandi  /Evitationem,  in  tjua  [olidum  afficitur  multa  Cubi  , 'vr 
t 3 b' a — a'  — z'fiu  z fel. 


Methodus  Communis  Rcccnriorura 


Onfiituantur  duo  trianguli  aquicrura,ita  ut  latera  unius  aqualia fint  lateribus  alterius 
utrimque  utrique : quod  libet  autem  Utfrum  fit  recta  potens  tertiam  partem  plani  cocfi 
™ cientis  fini)  lateralis ; angulus  autem , quem  is , quiefi  ad fecundi  trianguli  bafin , ret  tam , qua 


Ttr 


ducta  w planum eeefietcns  fiat  it  comparationis  bomogenenm , relinquit  ex  duobus  rectis, triplus 
fit  anguli,  qui  efi  ad  bafint  primi;  primi  namque  trianguli  bafis  Radicis  pretium  exhibebit. 

r. ........  2 i • ... . -/«  /7.  . . >.<.  /»'••  . //i  i nrJu  art  f.imumfa  ^ A' « »'  ~~  Iffif 


Superior  autem  aquatio  medo  fiupra  explicato  nonam  induat  forma,  nempe  3 b a- 
Expofita  fit  E C , qua:  ducta  in  planum  coi  tficicns  facit  comparationis  homo  gcncun 
protracta  quidem  in  L , ita  vt  quadratum CL  fi:  planum  cocfiicicns  illud  , quod du. 

...  ....  i.,  ..  1 » . » . .1 « t"  fi.  ......i. l(.tf>ioor.nMmi  Cnnni*  17/*'  r*/vn  f ^ r« 


erum  in  altitudinem  E C,  facit  comparationis  horaogcncura.  Super  EC conllituatur  triau-  ’ m 
gulum  squicrurc  EDC.ira  vt  vtrumlihet  laterum  ED,DC  squale  fit  ipfi  CL  Ad  punctum 


/ 

/ !? 


Lito 

D cum  DC  aptanda  eft  A D faciens  angulum  ADC  squale  duobus  rectis ; demptis  tamen 
angulis  DCh, &co,  quiefi  tertia  pars  anguli  DCL . Proinde  fccctur  angulus  DCL  trifa- 
riam , fcu  beneficio  hyperboles , vt  fupra  do-  H 

cuimiis,  fiue  auxilio  Conchoidcos , & ad  pun- 
ctum D fiat  angulus  A D C,  vt  diximus , & ad 
punctum  C fiat  angulus  A C B aqualis  terris 
parti  anguli  DCL:  protrahatur  AD  donec  oc- 
currat ipfi  C B,  exempli  gratia , in  B. 

Quoniam  igitur  angulus  ECA  cx  conftru-  c 

criouc  squalis  efi  tertis  parti  anguli  DCL; 
angulus  vero  CDA  cxconftructionc  squalis  / i i 

eft  duob®  rectis,  minus  tertia  parte  anguii  DC  a A l k. 

1 & infuper  minus  angulo  DCA ; funtque  an- 
guli tres  CDA,  DaC,  ACD,  squales  auobus 
1 cetis ; ergo  duo  anguli  DAC,  aCD,  squales 
erunt  tertis  parti  anguli  DCL.vna  cum  angu- 
lo DCA.  Dempto  communi  angulo  DCA,re- 


a t.frimi» 


i 6- Jn  ut. Ai. 


manebit  angulus  DAC  squalis  tertis  parti  anguli  DCL,  atque  adeo  angulo  ACI 
obrem  duo  later»  CB,  A B,  erunt  ■>  inter  fe  a qualia . 

Quoniam  autem  vtcrqtic  angulus  A,  & C squalis  efi  tertis  partianguli  DCL;  c _ 
gulus  A iiC  squalis  complemento  ad  duos  rectos , squalis  erit  tertis  parti  iam  dicti* , 
angulo  DCA,  hoc  eft  angulo  D A C , plus  angulo  DCA . At  vero  duobus  bifcc  anr 
squalis  eft  externus  BOC;  proinde  angulus  DBC,  squalis  erit  angulo  B DC;  quamobren 
latera  BC,  DC  inter  fc  squalis  erunt. !■  Sunt  igitur  AB,DC,BC  inter  fc  squales.  Centro  C 
ad  internatium  CD,  defhiptus  circulus  DCG.neccflariatranfibir  per  B;cx  puncto  Bc 
normalis  BI,  cfitn  h.vc  cadat  a vertice  B trianguli  squicruris,  neccflario  bifariam  £ — ' 

C in  1 .'infuper  cadat  perpendicularis  DK,  lisc  necellrn  io  billccabit  E C , in  K:  pro 
A B ad  panes  15,  donec  occurrat  recta-  CH  excitat»  ad  angulos  rectos  cx  centro  C 
dendum  eft  triplum  folidum  contentum  (ub  Aii  quadrato,  & fub  altitudine  AC,  rt 
bo  ciufdcm  A C , squale  efle  folido , cuius  bafis  eft  quadratum  A B , altitudo  auti 
adeout  AC  fit  propofits  aquationis  r adix. 

Quaadoq  uidem  quadratum  C C,  hoc  eft  AB,  plus  rectangulo  HIC , hoc  eft  recrangulo  . 

B H Ducquale  eft  quadrato  CH.vtriqqucfublatrs  squalibus.reinancbi:  rccunguliim BH  , , 
I) squale  quadrato  Cl  L minus  quadrato  AB.  At  vero  quadratum  CH,  minus  quadrato  A * 
B,  squale  eft  quadrato  A H,  minus  quadrato  A B mirius  quadrato  A C,  hoc  eft  quadrupla 


quadrato  AB,  minus  quadrato  AB  minus  quadrato  AC,-  ergo  quadratum  CH,  minus  qua- 
drato AB, squale  erit  triplo  quadrato  AB,  minus  quadrato  AC;  quamobrem  rcctanguluir» 
E H D squale  erit  triplo  quadrato  A B,  minus  quadrato  AC. 

Quoniam  autem  Ut  yt  AC  ad  CE,  ita  1C  ad  CK,  dtvtlCad  CK,  itaBH,  ad  HD,  & ira-.' 


qua- 


% 
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quadratum  BH , vel  AB  ad  rectangulum  BHD  ;propterea,  vt  AC  ad  CE , ita  erit  quadra- 
tum A B ad  rectangulum  B H D , vel  ad  triplum  quadratum  A B , minus  quadrato  A C . 
Quamobrcm  triplum  folidum  fub  quadrato  AB, vel  CL.&  altitudine  AC,  minus  cubo  eiuf- 
dcm  A C,  xqualc  erit  folido  fub  quadrato  AB,  fiuc  DC,  vel  CL,&  altitudine  quidem  EC. 

jSuFtoris  Methodo  abfoluitur , quod  praclarus  Geometra  fraftitit  beneficio  Speciofa 
hogifiices  ad  eandem  Cubicam  jEquationem  explicandam,  m qua 
folidum  fub  latere  afficitur  multa  Cubi . 


Alia  etiam  Methodo  Geometrice  poterit  explicari  fuperior  squatio  3 b'a  — a> : 
fol. , dummodo  nouam  hanc  induat  formam 
b‘a— a'~  b’d 


: z>,  fet:  z 


M 


Odo  fupra  infinuato , eadem  enim  nota  quantitas , nemp&  b planum  fublatcralc  co- 

efficiens  defignari  hoc  fymbolo  poteft , nempe  3 b' , vel  b‘ , vbi  per  b’ , non  tertiaJ 

pars  illius  coefficicntis  plani,  fed  ipfilfimum  planum  intelligcndum  cfl  & 7. 'vel  z fol.  intel- 
ligcndum  applicatum  ad  b’ , ita  vt  ortiua  magnitudo  fit  d ,•  Si  autem  iam  dicta  xquatio  per 
antithcfin  euadat  b'  a — b’  d “ a',  ad  hunc  reuocabitur  analogyfmum,  vt  b'  ad  a’,  ita  a,  ad 
a —d;  fed  ad  indagandam  aquationis  radicem,  illud  foluendum . 

Problema . • 

Vatis  duabus  rectis  P,  & Sjertiam  admoenire,  vt  X,  ad  cuius  quadratum,  data  P quadratum 
eandem  habeat  rationem,  qtta  e H iffins  X ad  excefum,  quo  Ifuperat  Sit  st  B facta  du- 

pla ipfiut  f,  dr  b i ficeta  in  M, 


R E S O L V T 10, 


Sit  iam  factum,  adeo  vt  quadratum  BM  ad  quadratum 
FG,  fit  vt  FG  ad  cxccflum,  quo  FG  fuperat  AC , vel 

AD  trrfnc  in- 


*X 


^vJGH.  Sumatur  AB  xqualis  dupla  P , ciquc  ad  rectos  an- 
gulos in  A,  aptetur  A C xqualis  Qj>crnciatur  rcctangu- 

8 ttitl  U A f'  T*  fi»  .Inf.Tmtnf  rit*i 
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lurii  B A C D,  circa  quod  fit  deferiptus  circulus  A F B C:  3 : 
bifTcctaq;  erit  B A in  M.fumpto  in  BM  ctia  indefiniti  pto-  ;1 
ducta  quouis  puncto  E,  & protracta  AC  ad  partes  C,fiat 
vt  M E ad  M B , ita  A C ad  A k , & perficiatur  rcctangu- 
Inm  E A k L bifariam  autem  diuifis  A k , E L , in  punctis 
- S,  & T,  iungatur  S T , qux  protrahatur  ad  partes  T in  N, 
lege  vt  rectangulum SNT  ad  quadratum  TE,  fit  in  ra- 
— *one  EM  ad  MB ; protrahatur  TS  ad  partes  S in  O , ita  vt 
SQ  fit  a-qualis  T N . Fiat  vt  BM  ad  ME , vel  I G ad  GH , 
itaGFadFR. 

iuoniam  igitur  cfl  vt  quadratu  B M ad  quadratum  F G , ita  F G ad  excefTum , quo  F G 
rat  AC,  fcu  ita  FG,  ad  FG  minus  GH;  fed  vt  quadratum  FG,  ad  quadratu  AG.ita  FG 
(u-i  G minus  GH,  vt  mox  conflabit;  ergo  vt  quadratQ  BM  ad  quadratum  FG,  ita  quadra- 
tum FG  ad  quadratum  AG;  ergo  vt  BM  ad  FG,  ita  FG  ad  GA.  Sed  vt  BM  ad  F G,  ita  BE 
“d  G R,  vt  infra  patebit;  ergo  vt  B E ad  G R,  ita  F G ad  G A ; ergo  rectangulum  ex  B E in 
viA  xquabitur  rcctangulo  F G R . Sed  rectangulum  B G A squale  cfl  rcctangulo  H F G , 
ejtcirculi  natura;  ergo  xqualibus  additis , rectangulum  H F G plus  rcctangulo  ex  B E in_. 
G A xquabitur  rcctangulo  B G A,  vna  cum  rcctangulo  F G R;  vtrinque  fubtracto  rectarv- 
gtdo  F G R;  ergo  rectangulum  H FG,  minus  rcctangulo  F G R,  plus  rcctangulo  cx  B E in 
G A xquabitur  rcctangulo  B G A>  Sed  rectangulum  HG  F plus  rcctangulo  G F R xqua- 
le  cfl  rcctangulo  H F G,  minus  rcctangulo  F G R ( cum  H G plus  F R fit  xqualis  rectx  HF 
minus  RG : communis  autem  altitudo  G F ) ergo  rectangulum  H G F plus  rcctangulo  G F 
R?rpa  cura  rcctangulo  cx  B E in  G A,  xquabitur  rcctangulo  E GA,  plus  rcctangulo  cx  B 


371 


CAROLI  RENAIDINII 


^ in G A . Vtrinque fubtraeto rcctangulo cxBEinG  A,- ergo rectangulum H G F , plus 
rcCtangulo  G F R,  aequabitur  reCtangulo  EGA.  Sed  vt  H G ad  G I,  ira  reftangulum  H G 
F plus  reCtangulo  G F R,  ad  reftangulum  I F G,  vt  mox  dcmonftrabitur.-crgo  vt  rcftangu- 
lum  E G A ad  reftangulum  I F G,  ita  H G ad  G I,  hoc  eft,  E M ad  B M,  fcu  axis  ON  ad  la- 
tus rettum . Quod  fieri  potcftucc, 


Lemma  1. 


Quod  autem  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A G,  ita  (it  F G ad  F G,  minus  G H , fic  de- 
monftrabitur . Hoc  a nobis  oftcnfum  fuit  in  labro  de  Ellipfi . 


Lemma  11. 


Quod  verb  (it  vt  BM  ad  FG,  ita  BE  ad  GR , fic  demonftrabitur . Quoniam  enhnefiex  een. 
fi  ruflionc  vt  BM  td  ME,  ita  GF  ad  F Fi  erga  per  eonuerfionem  rationis  erit  vt  BM  ad  SE,  \ 
ita  FG  td  GR,  & permutando  vt  BM,  ad  FG,  ita  BE,  ad  GR. 


Lemma  111. 


Quod  vero  fit  vt  HG  ad  GI,  ita  reftangulum  HGF  ,plus  rcftaiigulo  GFR  ad  reftanguluru. 
IFG,  fic  demonftrabitur.  • 


Quoniam  enim  fupponiturvt  IG  ad  GH  ,itaGF  ad  FR 1 ergo  permutando  vt  IG  adGF , ita  GIT 
ad  FR;  & componendo  vtlF  adGF , ita  HG  ,plas  FR  adFR;&  iterum  permutando  ,atIF * 
adGH  plus.  FR,  ita  FG,  ad  FR;  fedvt  IF,  ad  HG, plus  FR.fumpta  communi  altitudine  FG  , 
ita  rectangulum  IFG,  ad  rcit angulum  HGF  plus  reti angulo  GFR  tergo  vt  FG  adFR  ,feuIG 
ad  GH,  ex  confractione fic  rectangulum  IFG,  ad  rectangulum  HGF  plus  rect angulo  GFR',  & 
conucrtendo  vt  HG  ad  GI,  ita  rectangulum  HGF  plus  rcctangulo  GFR  ad  rectangulum  IFG . 


COMFOSIT  10. 


SI' /natur  AR  dupla  ipfius  P,  ei  que  ad  rectos  angulos  in  A aptetur  At  aqualis  Qj perficiatur  i . 

rectangulum  B AC  D,  circa  quod fit  de fer ip tus  circulus  A FB,C  : bificcta  B A in  M \fitm~ 
pto  m B Menam  indefiniti  producta  quouis  puncto  E,  (fi  protracta  A C ad  parte  C ,fia  ,vt  ME 
ad  M B,  ita  A C ad. a K,  <!r  perficiatur  rectangulum  E AKIa  bifariam  autem  diuifis  AR  ,EL, 
in  punctis  S,  & T,  i ungatur  S T , qua  protrahatur  ad partes  T in  N,  ea  tege  vt  rectangulum  S K 
T ad  quadratum  TE,  fit  in  ratione  E M ad  M B j protrahatur  T S ad  partes  S in  0,  ita  vt  S Ofit 
aqualis  T N Mox  autem  axe,  ON.dr  Utere  recto,  quod  ad  axem  fit  in  ratione  M B ad  EM,  de» 
feritatur  fcmiclltpfis  qua  neccjfarioex  confiructione  tranfibit  per  pancta  A,&E , & circnlo  ««- 
currens , occurret  in  vno,  vel  pluribus  punctis ; occurrat  in  F,  ex  quo  /aper  AB  c adat  perpendi» 
cularis  FG,  que  protracta  ad partes  G fece  t paralleUs  CB,K  L,  in  punctis  H,&T,  Frit  tnisr 
FG  aqualis  X quafita,adebvt  quadratum  BM  ad  quadratum  FG  ,fitvt  FG  ad  excefium  >f" 

FG  ftpcrat  A < , vel  G H , 

Fiat  aiitcm  vt  BM  ad  ME,'vel  I G ad  G H , fic  G F ad  F R , 

Quoniam  igitur  ex  cllipfcos  natura,  vt  cft  reftangulum  EG  A ad  reftangulum  I FG,  ita 
axis  O N ad  latus  reftum,  fcu  E M,  ad  B M,  hoc  cft  H G ad  GI  ex  conftruftione;  fed  vt  HG 
ad  GI,  ita  reftangulum  HGF  plus  reCtangulo  GFR  ad  reftangulum  IFG , vt  oftefum  cft  in 
Lemmate;  ergo  redangulu  HGF.plus  rcctangulo  GFR,  aequabitur  reCtangulo  EGA;  ergo 
vtrinque  addito  reCtangulo  fub  B E , & G A , reftangulum  HGF  plus  reftangulo  G F U , 
vna  cu  rcCtangulo  cx  BE  in  GA,  aequabitur  reCtangulo  EGA  plus  rcftagulo  cx  BEin  QA.  4 
feu  BG  A ; fed  rcCtangulu  HGF,  plus  rcCtangulo  GFR,  aequale  eft  rcCtangulo  HFG , minus , 
rcCtangulo  F G R ('cum  H G,  plus  F R>  (it  xqualis  rcftnt  H F,  minus  R G , & communis  ah 
titndo  Iit  G F ) ergo  reftangulum  HFG,  minus  rcCtangulo  F G R,  plus  reclangulo  cx  B H, 
in  G A,  aequabitur  rcCtanpulo  B G A;  ergo  vtrinqnc  addito  reCtangulo  F G R , rcftangu- 
lum  HFG,  plus  reCtangulo  cx  B E in  G A,  aequabitur  reftangulo  B G A,  vna  cum  reftin- 
gulo  F G R;  fed  rectangulum  B G A aequale  cft  rcftaugulo  HFG, ex  circuli  natura ; ergq 
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ablatis xqual ibus , remanebit  reftangulum cx  BEinG  Aarqualc rcftangulo F G R ; ergo 
vt  B E ad  G R,  ita  F G ad  G A,  fcd  vt  B M ad  G F,  ita  B E ad  G R,  vt  oftcnfum  cft , ergo  vt 
B M ad  F G,  ita  F G ad  G A ; ergo  vt  quadratum  B M ad  quadratum  F G , ita  quadratum- 
F G ad  quadratum  A G;  fcd  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A G,  ita  F G ad  F G,  minus 
G H , vt  oftcnfum  cft ; ergo  vt  quadratum  B M , ad  quadratum  F G , ita  F G ad  F G minus 
G H,  fcu  ita  F G ad  cxccflum,  quo  F G fuperat  A C.  Quoti  facere  oportebat . 


M C N 1 T V A1. 

AT  fi  quis  nullo  habito  rcfpcftu  ad  Analyfin ; fcd  cx  dcmonllratis  in  Synthefi  progre- 
di velit ; quod  dicebatur  aflumptum , nimirum  Quadratum  F G ad  quadratum  AG, 
ita  elfe  vt  FG,  ad  FG  minus  GH;  cum  fyntlicticc  eo  perucncrit  vt  BM,  ad  F G,  ita  FG  ad  G 
A,  pergat  dicendo,  ergo  vt  BA,  nempe  dupla  BM , ad  duplam  FG , ita  FG  ad  GA  ergo  rc- 
Aangulum  BAG  aequabitur  duplo  quadrato  FG . Sed  reftangulum  B AG  aquale  cft  qua- 
drato aG  plus  rcftangulo  BG  A , fcu  ob  circuli  naturam , aquatur  rcftangulo  HFG . ergo 
quadratum  aG  plus  rcftangulo  HFG  aquabitur  duplo  quadrato  F G , fcd  reftangulum  H 
FG  aquale  eft  quadrato  FG  plus  rcftangulo  F G H,  ergo  quadratum  AG  plus  quadrato  F 
G,  plus  rcftangulo  FGH  a quabitur  duplo  quadrato  FG . ergo  vtrinque  fublato  quadrato 
FG,  qnadrarum  aG  plus  reftangulo  FGH  aquabitur  quadrato  FG.vtrinqj  fublato  rcftan- 
gulo FGH  quadratum  AG  aquale  manebit  quadrato  FG  minus  rcftangulo  FGH  .ergo 
vt  FC  ad  Ac , ita  AG  ad  FG  minus  GH , ergo  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  A G , ita  1 G 
ad  FC  minus  GH.  ob  trium  proportionalium  naturam.  Cumque  conflet  efle  vt  quadratum 
BM  ad  quadratum  FG,ita  quadratum  FG  ad  quadratum  AG.  propterea  illud  infertur  quod 
fit  yt  quadratum  BM  ad  quadratum  FC  ita  FG  ad  FG,  minus  GFL 

S C H O L I O N. 


y aeres  quoque  hoc  idem  aficqucbantur  beneficio  interfectionis  per  Met , cum  hyperbole , quod 
apud  Eutocium  videre  licet  in  Commentori/ sfaper  libros  Archimedis  de  Sphoro , & Cjltn- 
' ’ dee-,  quo  ornem  foeto  id  ob  pifis  proflitum  fit , ex  tjs,  quo  hte fub f ornus  quifque  cognofcet. 

Methodus  explicandi  nquationem , in  qua /olidum  affeQum  fub 
quadrato  multatur  Cubo, 

HJEc  aquatio  Geometrice  nitidem  explicori  poltejfi  hunc  in  modum.  Sit  aquatio  b **—  d 

J _•  T\l»  nSmfrn  L mfi»  a B - fiontt*  J idfttt  nnoA ..4.  C . zf 


m — dxl.  Dicatur  b efcA  B ifitque  d idem  quod  AC,  (fi  a! 
fitCB  quadratum . J^tfjndoquidem  Jupponitur  diuifa  A B,  in  C, 
itaut  C E,  fit  duplo  ipfius  A G.  Deinde  dittidaturrurfits  in  H i ei - 
U a,  vel  vitra  G ; adeant  poralleleptptdum , cuius  bafis  quadratum 
H B ; altitudo  autem  H A , aquale  fit  far  alUtepipedo , cuius  bafis 
iu  quadratum  G Bi  altitudo  vcro  A C.  Oportet  autem  AB  maiorem 
r-  effe , quam  triplam  ipfius  C A. 

Prxfuponendum  tamen  Lemma  iam  ab  alijs  oftcwum  quod. 
Si  recta  quadam  diuifa fit  in  duas  partes , quarum  maior  fit  mino- 
* ris  dupla . Parallelcpipedmn  contentum  fub  quadrato  partis  maio- 
% rj},  q.  nd,  reliqua  parte  velut  altitudine  Maximum  efle  omnium ; 

per  quamcumque  dmifionem  effici pojfunt . Vndc  parallelc- 
' iKinedum , quod  cft  comparationis  homogcncum : nequit  cfle> 
' sta  maius  eo , quod  fub  A G & quadrato  G B continetur . Itaque 
fit  ex.gr.  refta  quxdam  X , cuius  quadratum  duftum  m A C , 
faciat  folidum  maius  contento  fub  AG  in  quadratum  GB.  Pro- 
blema erit  impoflibile;  quoniam  iftud  cft  maximum,  Eiatre- 


1 
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'xk  ' l 
/yk  Q 
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l, lema  erit  impoflibue ; quomam  Utua  cit  maxnuuui . amare-  — g-- 

■ nanoulum  AC  DBi  cuius  latera  C Ai  DB  producantur  ad  tortet  - 

jt , (fiB.  Motavere  fiatrcctangulumC  D fiZj  aquale  quadrato  fcgntenti  G B.  Ductaquedia- 
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1,il  ro  CGF,  protrahat  ter  D J%,  donec  Uls  quidem  occurrit  in  />;  per  punctum  tutem  G , dnius  H ■ 
N parallela  alterutri  tpf.trum  l it,  D P i completu tur  vero  parallelogramma  A E,A  N,  F.  B,  B 
jV.  Axe  veri  D B,  fi  latere  recto  D ,Sf  defer  ibatur  Parabole  D K 0,[ictns  M P,  in  O. 

Junoniam  igitur  circa  axem  D B , definfta  eft  Parabole  ,DKO,  latere  recto  exi ft  ente  I) 

(rit  reet  angulum  JfD  P , aquale  quadrato  O P.  guamobrem  quadratum  D P,  ad  rectangnlnm 
P,  rationem  eandem  habebit , quam  habet  aet  quadratum  O P.  Sed  quadratum  DP  ,ad  re- 
ftangulum  JfD  P , rationem  habet , vi  D P,  ad  J%J),  communi  exificete  altitudine  DP.  Fjlqttt 
reet  angulum  C D P,  ad  rectangnlnm  CDJ2j  communi  quidem  cxijlcntc  altitudine  CD;eft  in- 
quam ,vtDP,adD£j& vt  DP,adVJZ,  ita  erat  quadratum  DP,ad  recttngulum  P; 

proinde  erit  quadratum  DP.ad  quadratum  0 P,  vt  recttngulum  C DP.ad  reet  angulum  C Dd^i 
atque  adeo  permutando  reet  angulum  c DP,  ad  quadratum  DP,  rationem  habebit,  vt  reet  angu- 
lum C D da  ad  quadratum  OP.Ai  vero  vt  reet  angulum  CDP.ad  quadratum  DP,  ita  CD,  ad 
D P , atque  adeo  ita  A G,  ad  At.',  £>uamcbrem,  vtAG.adAC;  ita  erit  recttngulum  C D £>td 
quadratum  0 P ,Jeu  quadratum  G B,  hoc  efi  quadratum  NP  ,ad  quadratum  O P.  At  vero  A C 
minor  eft,  quam  A G,  qua  tertia  para  efi  totius  AB.fi  AB  maior fupponitur , quam  tripla  ip - 
fius  A C ; quare  quadratam  O P,  minus  erit  quadrato  NP , atque  adeo  0 P , minor  erit , quam  N 
P;  vnde  N P maior  erit,  quam  O P . Deinde  per  punctum  B,  intra  Afymptotos  AC  ,C  D deferi - 
b atur  hyperbole  BKN,  qua  per  punitum  N , neccfarib  tranftbit , - cum  parallelogramma  A D , 


* *'  'tuLo* ' C N,  .cqualt  a fine,  propter  diagonalem  CGPi  proinde  punilum  O Paraboles , cadet  intra  hyper- 
t .AtMmy.  tolc’nJKN  u vero  parabole  DkO,  occurrit  Ajymptoto  CD,  in  vertice  D i d- occurrit  Afymp- 
' toto  C A,  in  aliquo  alto  puniti;  propter  ea  quodC  A,  parallela  efi  axi  DP  Paraboles  i Hyperboli^ 

/ Jiu  .o.ot  a A fmr.rtttnttlS!  1irai>lAd  P nr/tn/tl*  nit  nmtifYnttl*  nrruTmrtt  /ah*.*  . 


W I.uix.  AUUm  jemper  incedi  tL  intra  A fymptotos;  proinde  Parabole  DkO  bis  hyperbole  occurrit  ,Jupr<t_j, 
ApUrni'  „i„irum,  fi  infra  punilum  O . Sit  autem  punilum  occurfis  K , a quo  datantur  Parallela  ad 


rx pretium officere^  ...  . > . ■■ 

Itaque  H B erit  radicis  vdor , nam  faralldcpiptdum , cuius  altitudo  A B , bafis  autem  qua- 


dratum  H G , minus  cabo  ipjiut  H B , aquatur  ptrallelepiptdo , cuius  bafis  efi  quadratam  G B , 
; , efi  altitudo  efi  AC  i nimirum  (t 


yiempe  quadratum  ex  a , 

Aequationes  Cubica  affeUa  fimpliciter  fub  Quadrato . 

C Vpcrfunt  jEquaCioncs  alii  itidem  Cubici  affcCti,  fimpliciter  tamen  fub  quadrato  ,»t 
a/jj*  b a’  = b d1 , item  a1  — -b  a’  — b d',  tandem  ba  — a’  t=bd‘.  Hs  luas  habent  i 


Geometricas  cffeCtiones  mediati , ve!  immediate ; Priori  modo,  fi  cubos  hunc  in  modu 
affcCtos  nimirum  fimpliciter  fub  quadrato, ad  cubos  fimpliciter  affcCtos  fub  latere  rcducai 
tur , qua  dc  re  nos  in  Algcbra  Speciofa  multa  diximus . Secundo  «yxlo  fi  earum  conftitu- 
tio  fpcCtctur , earundemque  onus  accurati  confiderctur,  de  quo  loco  citato  cumulati  dtf* 
fcruimus.  Hic  folum  addam  ad  exhibendum  Geometrici  latus  Aequationis  propofitar, 
conducere  diuifionem  magnitudinis  coclficicntis  fiibquadraticufiquide  hinc  cjuifita  radix 
innotefeit,  hoc  etiam  Anuquis  pcrfpeClum  iuilfc  liquer,  ex  ijs , qui  pofteritati  tradiderunt, 
dequo  infra.  Interim  eft  operi  pretium  in  memoriam  redigere  rcduCtionem  Cuborum 
fimpliciter  affectorum  fub  quadrato  ad  cubos  fimpliciter  affeitos  fub  latere  & quidem. 

Si  a'  *{*  3 b a'  iquctur  z fol.  a ->J<  b,  efto  c,  & e*  — 3 b'  c,  xquabirur  z fol 2 b'.  _ ; 

Cum  igitur  Analyfta  rcfoluemlo  peruenerit  ad  huiuimodi  iquationcin , vt  Geometrici 
radicis  xftimationem  exhibear,  debet  aquationem  illam,  ad  quam  pcrucncrat,  ad  hanc  rc-« 
liocarc  fimpliciter  affcCtam  fub  larcrc,  cum  illa  foret  affedta  fimpliciter  fub  quadrato . Et 
Si  a'  — 3 b a'  iquctur  z fol.  a — b efto  c,  & c'  - 3 b'  c iquabitur  z foL  2 b'. 

Cpm  itaque  ad  illam  xquauonem  pcructjt  utn  fuerit  oportet  ad  hanc  illam  redigere , re 

radicis 


i 


A fymptotos,  nempe  kF.fi  kt.  eompieansur  autem  Parallelogramma  I F,  fi  AD,  qua  quidem _• 
aqualia  funt  ‘ inter  fi,  quippcqut  cofi  nuuntur  i Irneis  duitis,  ad  A fymptotos,  fi  parallelis  fic.  1 
C n m.x.jt.  ('luimoircm  CH L , ent  parallclogrammorum  diameter , (fi  hnca  rcila . Quoniam  tutem  efi  A 
“h~  ad  A C ,vt  CQ , ad  DL,  fiue,  vt  reet angulum  CDj%,ad reS angulum  L D fi  erat  qua- 
dratum G B,  aquale  reil  angulo  C D cx  confiruilionc,  fi  quadratum  ft  B.fiue  k L in  Para- 

bola aquale  eft  reet  angulo  LDjfi,  proinde  A H,adAC  erit,  vt  quadratum  G B,  ad  quadratum^ 
li  b" ' fiuamobrem- Parallcloptpcdum , cuius  bafis  esi  quadratum  H B , altitudo  autem  HA  , ■ 
aqualeTrit  Par  alte  lopipedo,  cuius  bafis  efi  quadratum  G B . altitudo  vero  A C . Sgod  erat  ope- 


PL.11 
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Hdicis  xllimatio  Gcomarice  exhiberi  poflir.  Et 


Si  3 b a’  - a‘xa  uctur  z foL , a - b eflo  e . 3 b’  e - e’  xquabitur  z fol.  - 2 b' , vel  b — a e flo 
imi' 


e.  3 b’c-  e’  xquabitur  2 b’  - z fol. 

Cum  igitur  ad  illam  xquationem  peruentum  erit,  ad  hanc  rcdu&iOnem  cft  eonfugien- 

•*.ji  jk.  •’ 


■ ' Jum,  vt  Geometrice  radicis  valor  exhibeatur . 

Aequationes  Cubicx  affeci* , tam  ful>  quadrato , quam  latere', 


I 

'm 


» 


NOo  raro  accidit  vt  in  refolutionibus  ad  has  aquationes  pcrucniarur ; tunc  autem  prf-T 
ftat  illas  ita  tradarc , vt  fecundus  aquationis  terminus  de  medio  auferatur , vel  re- 

1 j..  r.—  - J i u i r » * .▼ 


. 


ducende  funt  ad  eu  modum  quo  fieri  debere  docuimus.ficut  de  tollendo  fecundo  aquatio- 
nis  termino  in  Algebra  Speciofa,  fcd  reductionem  ipfam  hic  in  memoriam  rcuocabimus . *■ 


Aequationes  Cubicx  affecix  tam  fub  quadrato , quam  latere. 


NOn  rariS  accidit,  vt  in  refolutionibus  ad  has  aquationes  perueni.ttur : tunc  autem  cx« 
pedit  ad  rcduftionem  confugere , de  qua  copiose  in  Algebra  fpccioia locuti  fumus, 
quamobrcm.  , 'ijf- 

Si  a'  tjf»  3 b a'  dpi,  a arguetur  z fol.  a b edo  e. 
c'»pdpl.—  3 be  aquabitur  z folido  4-  d plano  b — 2 b'. 


Si  a’  3 b a'  — d pl.  a xquetur  z fol. . a q.  b e flo  e . V—  3 b‘ — d pl.  e. 

xquabiturzfol,  — 2 b'  — dpi. b.  

Si  a’  a-  3 b x 4,  d pl . a , xquetur  z.  fol- . a—  b eflo  e . e'.—  3 b‘*Jr  d pl.  e 
xquabitur  z fol.  4*  2 b1  — d pl.  b. 

Vel  b — a eflo  e,  3 b'  — d pl.  e — e’  aquabitur  z fol.  a b’ ; d pl.  b 
Si  a’  — j b a’— d pl,  a,  xquetur  z fol.a  — bcftoc.c'“3  b — dpl.c 
aquabitur  z fol.  4«  - b’  tp-  d pl.  b 


sawe** 


Si  tl  pl.  a — 3 b a'  — a’  xquetur  z fol.  a 4«  b eflo  e . d pl.  ■•Jt  3 b‘  e — c> 
aquabitur  z fol.  ->Jt  2 d'  d pl.  b. 


Si  3 ba’  — dpi.  a— a' xquetur  z fol.  a — bello  e.  dpi.  »t<  3 b t-tf 

xquabitur  z fol.  — d pl.  b — 2 b' 

Vel  b — a eflo  e . dpi.  ^(3  be — e'  afquabitur  2 b'  ife  dplb— zfol. 

Si  tandem  3b  a’  — d pl.  a — a’  xquetur  z fol.  a — b ello  e 3 b‘  — d pl. 

e — e'  aquabitur  z fol.tfr  d pl.  b — 2 b’. 

Vel  b — a eflo  e . 3 b'  - d pl.  e — e'  xquabitur  a b’  — d pl.b  - z_[oI. 

Hac  igitur  induflria  rcuocandx  funt  xquationes  cuhicx  affc&x  tam  fub  quadrato, quam 
. latere,  ad  (impliciter  aflcflas  fub  latere,  vt  videlicet  Gcomcwicc  radix  aquationis  exhibe- 


ri  poflir,  ac  propterea  Problemati  fatisficri,  de  quo  potefl  hxc  xtqs gloriari,  nam  huiufmo- 
' • i huius  Artis  fati$faccfe.minime  poterant.  - 


j adi  Problematibus  Veteres  ob  ignorationem  huius/  . 

E Cxtcrhm  artificio  iam  dii2o  fuprapofitr  xquationes  cubicx  explicari  poffunt  , quod 


mediate  fieri  dicitur,  quatenus  per  redudtionem  explicatio  ipfa  pcrficicur . 

Immediate  tamen  fi  quifpiam  hoc  idem  abfolucre  contenderet,  facile  quidem  afliquerc- 
ritr  fi  fermo  fit  de  xquationibus  cubicis  (impliciter  affc&is  fubquadrato,cuiulmodi  cll  a'4< 


•t  V 

M ' 


I i 1}  a*  — b d‘,  qua  refoluta  in  anatogifmum,  fit  vt  d’ , ad  a' , itab  a ,ad  b , 2e  procedendo 

R- mterpofita  mediae,  inter  b,  fle  b*j<  a .proucnit  aquatio  ad I parabolen  &c.  Tandem  enim 

tonijcitur.ul  xquatiofus  explicationem,  opus  cflciiitcrfcctiooe  circuli ctun parabola,  vel 

abn  hypcrbola.de  quo  infra.  ' . 

' ‘ * Quod  fi  aquatio  cubica  fuerit  a ficeta  tam  fub  quadrato , quam  latere,  effis  explicatio  ad 
loc  um  (olidum  pertinet ; opus  enim  cft  conicis  lectionibus , de  quo  agemus  infra , tractan* 
aes  de  Uncis  eligendis  pro  folutionc  Problematis . 
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CAROLI  RENALDINII 


Methodi  explicandi  Manationes  compofitas  Qtseidrdto-quadraticas , & primo  dt 
Aequationibus  Quadrato  quadraticis  [impliciter  affectis 
[ub  quadrato , Cap.  IV, 


HArum  xquationum  explicatio  facilis  admodum  eft , cfim  ad  locum  planum , ncmpfc 
circulum  fpcdlct . Sir  auicm  primo  xquatio  quadrato  quadratica  affcdla  fub  qua;  *' 


orato' per  affirmationem 


Plana  magnitudo , qut  potejl  rem  parationis  bomogeneum  conjiituatur  media  i tribus  pro. 
portionalibus  ,itavt  extremarum  differentia  Jit  eotjdcns  plana  magnitudo,  mineri  extrema 
txijfcntc  magnitudine  quajita . 

Proponatur  a*  4 b*  a’  — d*.  Sunt  proportionales  a’ 4 b’>d’,a’. 

In  hac  autem  xquationc  datur  media  proportionalis  d‘  inter  extremas,  quarum  differen- 
tia eft  b , minori  extrema  exiftente  a'. 


denique  perpendiculum  ipfum . 


prehenduntur.  Sit  b quidem  bafis  trianguli  rcdtanguli;  ar  vero  d media  proponii 
inter  hypqjhenufam,  & perpendiculum;  atque  demum  a fit  perpendiculum  ipfum . 


proportionalis 


Quoniam  igitur  quadratum  hypothcnufx  xqualc  eft 1 quadrato  perpendiculi,  plus  qua- 
drato bafeos ,-  (i  quadratum  perpendiculi  eft  a‘ , bafeos  veri , b1,  neccflarid  quadrarum  ny- 


pothcnulx  erit  a'  4 b' . Si  itaque  fupponamtu  efle,  vt  a'  4,  b‘,  ad  d‘,  ita  d',  ad  a‘,  fiet  xqua- 
• tioa*4  b‘a'  — d'.  Ex  Zcrctico  igitur  conftat.  Si  fuerit  a'  ♦$<  b'  a1  — d\  neccflarid  effe  vc 
a*  4 b'  ad  d’,  ita  d’,  ad  a*.  Quapropter  a effe  perpendiculum,  trianguli  rc&anguli ,- d veri' 
inter  hypothenufam,  & perpendiculum,-  b , denique  balim 


*|fb' 

mediam  proportionalem  inter  hypothenufam,  & perpendiculum,-  b , denique  balim . Hoc 
J enim  modo  erit  vt  a’ 4 b' , ad  d1 , ita  d'  ad  a* ; hoc  eft  vt  quadratum  bypothcnufc  ad  qua- 

• dratum  medix  inter  hypothenufam,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum , ad  qua« 
«ratum  perpendiculi . Si  namque  magnitudines  fuerint  proportionales,  etiam  & quadrata 
* 1 1 /■*'<•  iofarum  erunt  b proportionalia . 

V t autem  hxc  xquatio  Geometrice  foluatur , adhibendum  eft  Problema , quod  refo/u- 
tum  attulit  Victa  in  fuis  cfFcftionibus  Geometricis,  nempe . 

Data  bafe  trianguli  reff anguli , dataijue  media  proportionali  inter  brpothenufam , & peri 
pendiculum , repcnre  triangulum . 

Data  fit  balis  A B ; media  proportionalis  inter  hypotbe- 
nufam,  & perpendiculum  fit  Z , oporteat  reperire  triangu- 
lum . Fiat  vt  A B ad  Z , ita  Z ad  BG , fitque  BG  conftituta 
ad  redtos  angulos  cum  A B f diuidatur  a B bifariam  in  D , 
centro  D.,  interuallo  DG  deferibatur  femicirculus  C G E; 


protradta  B hinc  inde  ad C,&E,&fuper  AEdefcripto 

fei  "'Mi  “‘H1'  faai 


emicirculo  A FE , protrahatur  G B ad  F , dudlis  A F , PE.' 
■ Quoniam  C D,  D E funt  xquales,  item  A D , D B ; proin- 
de CAreliqua-,  reliquxBE  aequalis  erit;  quare  CB  xqua- 
lis  erit  aE  ; proinde  rcdtangulum  aEB  xquales  erit  re-’ 


dt  angulo  C B g ; fcd  illud  xqualc  eft  quadrato  I:  E , hoc  autem  quadrato  B G ; ergo  qua- 
dratum F E , a-qualc  erit  quadrato  B G,  atque  adeo  redtx  F E , B G xquales  inter  fc  erunt . 

1 H ■ M A a a*  aa  A*  a f a—  A 1?  D II  1 V I T"?  /T ala  A Ia  a a a A I 1 a..A  — ^ 1 _ .a  a I ■ .Ia  T — * _ . f a V *-  I 


■ Quoniam  autem  triangula  A F B , F B E fimilia  funt . Erit  proinde  vt  aB  ad  aF  , ita  BF,  ad 


F E ; quare  rcdtangulum  fub  A F , & B F xqualc  erit  rcdtangijlo  fub  A B , & F E,  hoc  eft  rc- 
dtangulo  fub  aB  , & BG.  Eft  autem  rcdtangulum  fub  A B,  & C B , xqualc  quadrato  Z ; er- 
go rcdtangulum  fub  A F,  & EB , xqualc  erit  quadrato  ex  Z . Eft  autem  angulus  A B G rc- 
dtus,-  quamobrem  angulus  A B F redtus  erit.' 




' a 


xs*.-£ 


Mctkii. 
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Methtdut  explicandi  Aequationem , in  qua  Quadrato-quadratiim 
afficitur  negat cfub  Quadrato. 


PLana  magnitudo  , qua  pote /i  comparationis  homogencnm  conjl  ititatur  media  , i tritus  pro- 
portionalibus , ita  vt  extremarum  differentia  fit  eoeff ciens  plana  magnitudo , maiori  ex- 
trema exiftente  magnitudine  qua  fit  a . 

Proponatur  a'  - b:  a‘  = d‘ ; funt  proportionales  a‘-b*,d,a'.  In  hac  autem  xquationcj 
datur  media  proportionalis  d‘,  ita  vt  differentia  extremarum  fit,b‘,  maiori  extrema  exiften- 


te  a’. 


Quoniam  autem  e tribus  magnitudinibus  proportionalibus  maior  extrema  cft  a\ 

Intclligatur  triangulum  redt angulum , cuius  bafis  erit  b ; at  vero  d , media  proportiona- 
lis inter  hypothenufam , & perpendiculum,-  a denique  erit  hypothenufa  ipfa . Hic  ex  Ze- 
tetico  deprehend  untur . 

Sit  b quidem  bafis  trianguli  rit&anguli  i at  verb  d , media  proportionalis  inter  hypothe- 
rmiam & perpendiculum ; atque  demum  a , fit  hypothenufa  ipfa . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothenufx  xqualc  cft , quadrato  perpendiculi , plus  qua- 
drato bafeos . Si  quadratum  hypothenufx  eft  a'  ; at  vero  quadratum  bafeos  cft  b’ , nccef- 
firio  perpendiculi  quadratum  erit  a‘  - b’.  Vt  autem  cft  a1,  ad  d‘,  ita  d’  cft  ad  a’  - b' . Proin- 


de fiet  xquatio  a*  -6'  a’  s=d*.  Ex  Zetetico  igitur  conftat.  Si  fuerit  a*—  b‘a'  =d',ncccfta- 
rio  efle,  vt  a’  ad  d',  ita  d‘  ad  a‘  - b‘ . 


nocK,»u-4uii,uu>.  -uu.-  - . Quapropter  a efle  hypothenufam  trianguli  rcitanguli, 
d verA  mediam  proportionalem  inter  hypothenufam,  & perpendiculum ; b denique  bafim; 
hoc  enim  modo  erit , vt  a'  ad  d* , ita  d‘  ad  a*  - b' . hoc  eft  vt  quadratum  hypothenufx , ad 
.quadratum  medix  inter  hypothenufam,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum  ad 
quadratum  perpendiculi . 

n Si  namque  magnitudines  fuerint  proportionales , etiam  & quadrata  ipfarum  erunt  pro- 
portionalia 


Vt  autem  hxc  Asquatio  Geometrici  foluatur,  adhibendum  cft  Problema,  quoti  refolu- 
1 fuis  effcdfionibus  Geometricis,  nempe. 


tum  attulit  Vieta  in  fuis  cffcdHonibus  Geometricis,  nempe. 

Vata  bafe  trianguli  redi  anguli,  dr  media  proportionalis  inter  hypothenufam , & perpendicu- 
lum . repirire  triangulum . 

Sed  hoc  iam  fupri  folutum  fuit , 


Methodus  explicandi  Aequationem , in  qua  plano  planum  fub  quadrato 
multatur  Quadrato  quadrato . 


P. Lana  magnitudo,  qua potejl comparationis  homogeneum conjlituatur  mediae  tribus  pro- 
portionalibus , ita  vt  extremarum  fitmma  fit  coe fidens  plana  magnitudo , vtralibetex - 


eremarum  exiftente  magnitudine  quafita 


rcrriaroom  CJiojoiruo*  * 

proponatur  b’ a'- a*  =1  d*.  Proportionales  erunt  b'  - a’;  d' ; a\  In  hae  autem  xquatione 
datur  media  proportionalis  d‘,  ita  vt  fumma  extremarum  fit  b’ , vtralibctextrcmarum-. 
exiftente  a‘ magnitudine  quxfita . 

. Quoniam  autem  vtralibet  extremarum  i tribus  magnitudinibus  proportionalibus  cft  a\ 
k Intelligatur  triangulum  rc£f  angulum, cuius  hypothenufa  erit  b;  at  vero  d media  erit  in- 
Bbt  bafim  dc  perpendiculum;  at  vero  a erit  bafis,  vel  perpendiculum . Hxc  cft  Zetetico  de- 
rehenduntur.  . ...  , - , 

Sit  b hypothenufa  trianguli  redanguli ; at  vero  d media  proportionalis  inter  bafim , oc 

perpendiculum,  atque  demum  a,  fit  perpendiculum,  vel  bafis . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothenufx, xquale  eft 1 quadrato  perpendiculi, plus  qua- 
drato bafeos . Si  quadratum  hypothenufx  eft  b’ ; quadratum  vero  perpendiculi  fit  a’ , ne- 
ccffario  quadratum  bafeos  erit  b* — a’ ; ac  proinde  cum  fit  vt  a’  ad  d' , ita  d‘  ad  b‘ — a‘ , fiet 
sequatio  b'  a’— a*  e=d\  Ex  Zetetico  igitur  conftat.  fi  fuerit  b’  a’  -a<  e=  ds  neceflarid  effo 
•yt  a’  ad  d*,  ita  d-  ad  b‘ — a’,-  quapropter  a , efle  perpendiculum  trianguli  re&anguli , d verd 
” - • — 4 ''  Bbb  mediam 
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mediam  proportionalem  inter  bafim,  & perpendiculum . Hoc  enim  modo  erit,  vr  a' ad  <F, 
ita  d‘  ad  b*  — a‘,  hoc  cftvt  quadratum  perpendiculi  ad  quadratum  mediae  proportionalis 
inter  bafim,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum;  ad  quadratum  bafeos. 

Vel  fi  b’  eft  quadral  um  hypothenufx,  quadratum  autem  bafeos  fit  a’:  perpendiculi  qua* 
dratum  fit  b1  — a’ ; eft  autem  vt  b‘— a’,  ad  d‘ , ita  d’  ad  a* ; Quamobrcm  fiet  aequatio  b’  a’  — 
a'=  d*. 

Vt  autem  haec  aquatio  Geometrici  foluatur  adhibendum  eft  Problema  quod  refoturum 
attulit  Vieta  in  fuis  effc&ionibus  Geometricis , nempe. 

Data  hypothenufa  trianguli  reClanguh , & media  proportionali  inter  bafim  perpendicu- 

lum , re  per  ire  triangulam . 

Z 

Data  fit  hypothenufa  aB,  & media  proportionalis  inter 
bafin , & perpendiculum  fit  Z : oporteat  reperire  triangulum. 

A d pundtum  A excitetur  perpendicularis  A F , ita  vt  A F , fit 
aequalis  Z. 

Defcriptis  vero  fcmicirculis  A C B , & E F B,  protra&ani-' 
mirum  B A,  ad  E . Cadat  C D perpendicularis  ad  A B,  ita  vt 
fit  aequalis  E A duftis  A C,  BC.  Quoniam  igitur  angulus  re- 
dtus  eft  - ACB, quippe  qui  c-ft  in  fcmicircu!o;&  AF  eft  xqua- 
lis  Z ; propterea  quadratum  ex  Z aquale  erit  quadrato  A F, 
atque  adeo  rcftangulo  E A B,-  fed  rctfangulo  E A B,  aequale 

eft  rcftangulum  fub  DC,  & A B;  redtangulum  vero  fub  L)  C , & AB  aquale  eft  rc&angufo 
fub  AC,  & C B,-  proinde  redtangulum  fub  A C,  & C B aequale  erit  quadrato  ex  Z . quam- 
obrcm vt  a C,  ad  Z,  ita  erit  Z ad  C B . Eft  autem  angulus  ACB  redus , in  triangulo  A C 
B,  cuius  hypothenu  fa  data  eft  A B;  & Z pariter  data  media  eft  proportionalis  inter  perpen- 
diculum aC,  & bafim  CB.  Triangulum  igitur  adinuentum  eft,  vt  oportebat. 

Aequationes  Quadrato  quadratic*  ajfefta  [impli- 
citer fub  Latere. 

CVm  aurem  fuerit  Quadrato-quadratum  affe&um  fub  latere , pro  cius  explicatione* 

opus  eft  parabola , & circulo . 

Quod  fi  fuerit  affedtum  quadrato-quadratum  fub  cubo  opus  eft  pro  eius  explicatione* 
hypcrbola , vel  parabola , & circulo , fed  de  his  infra. 

Placet  hic  autem  in  memoriam  redigere  aequationes  quafdam  cubicas  affe&as  fub  qua- 
drato, qux  ad  cubicas  xquationes  affeflas  fub  latere  reducuntur,  qua  de  re  nos  multa*, 
fcripfimusin  Algcbra  fpcciofa . Ita  quidem  ad  a'—  3 b‘  a ~ z fol.  rcuocantur  a' 4*  3 b a* 
z fol.  ita  a'  — 3 ba’=:  z fol.&a’tji  3 ba*  4.  dpi.  a=s  z fol.  In  qua  reductione  tamen* 
eft  opus,  vt  3 b’  excedat  d pl.  Item  a’  + 3 b’  a - d pl.  a =3  z fol.  & a'  — 3 b‘  a 4.  d pl.  a — > 
z fol.  In  qua  redu&ionc  eft  opus,  vt  3 b‘  excedat  d pl. 

Quod  ii  .Tiuintin  flimr  in  mu  muli 


•wi.  *injuaii.uucuuncc«opus,  vc  3 d cxceaar  a pi. 

Quod  fi  xquatio  fuerit  in  qua  folidum  afficitur  multa  cubi ; fit  etiam  rcdu&io  Itaurad  * 
xquationcm  3 b‘  a - a’  redu#tur  3 b a'  - a'  a z fol.  & a’  - 3 b a’  * d pl.  a a’  z fol.  In 
qua  redudlione  eft  opus,  vt  3 b‘  excedat  d pl.  Infuper  & d pl.  a — 3 b a‘  — a'  a z fol.  & ib 

a‘  d pl . a — a>  a z fol.  & 3 b a‘  - d pl.  a'  a z fol.  In  qua  xquatione  3 b’  debet  excede- 
re d pl.  - 

Hxc  aurem  rcdutftio  fit  expurgatione  per  Vncias ; de  qua  fuo  loco  verba  fecimus  in  Al- 
gcbra fpcciofa;  Quando  itaque  peruenrum  erit  refoluendo  ad  huiufmodi  xquationes  ad- 
hibenda eft  redudtio , & exhibenda  Geometrici  radix  modo  iam  explicato  lupcrius  cum- 
de  rcloluendis  aquationibus  cubicis , loqueremur . 

Vt  autem  magis,  ou*  diximus  pcrfpicua  fiant;  non  eft  ignorandum  xquationes  cubi- 
cas per  dimfionem  ad  quadraticas  reduci  pofle,  fed  illud  prxmittcndum,  nimirum  quo  pa- 
«o  per  multiplicationem  conftituanrur . ^ 

Primo  fupponamus  igitur  a'  * b a = b'  per  antithefin  fiet  a’  * b a - b’  3 o inftitut£2 
multiplicatione  per  a b.  piquenict  a1  a b a'  — b’  a a o,  ergo  per  antithefin  a! ifrab 

a‘ss 
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a'—  b>,  qu*  contraria  via  per  diuifionem refoluitur  in  a’  4*  b a = b‘. 

Secundo  fupponamus  a’  — b a =5  b‘  per  antithefin  fiet  a’  — b a — b‘  ra  o inftituta  multi-.' 
plicationc  per  a — b.  fiet  a'  — a b a’  4*  b'  = o per  antithefio  » b a*  — a’  “ b'  i qux  contra- 
ria via  per  d iuifionem  refoluitur  in  h‘  — b a 3 b*. 

Tertio  fupponamus  a' 4«  das  b*  per  antithefin  a’  d a — b'  3 o. 

inftituta  multiplicatione  per  a 4«  b . & a'  ^ jj  £ a a — b'  =3  o.' 

& per  anthitefin  a'  ^ ^ f 4«.  bd / a~  b’>  tlux  contrar'a  via  per  diuifio- 
nem refoluitur  in  a'  4«  d a a b*. 

Quarto  fupponamus  a‘  b a =3  d’  per  arjtithcfin  a1 4*  b a — d‘  =3  D. 


inftituta  multiplicatione  per  b — a.  & (■ 


-a1  — bd‘=s  o. 


& per  anthitefin  ^ |j,  £ a — a’  a b d'.  qua:  contraria  via  per  diuifionem  * 

refoluitur  in  a’ tjt  b a =3  d’. 

Quinto  fupponamus  b’3  ^^a— a’  per  antithefin  autem 

a’4*b’  }a=3  °-  inftituta  multiplicatione  per  a — d.  ■ « 

vfa  b* 

a_  k^V  1 bdja-b-d.a  o,  & per  antithcfim  etiam 

J 4*d‘S  ' " 
a’— a da  , 4*  b’ 7 

— b / 4^bdf  a =b’d.  qua:  contraria  via  per  diuifionem 

4*d‘  ^ 

refoluitur  in  b'  =3 

Quod  enim  fuperefficit  multiplicatio , illud  refoluit  diuifio . Sed  aliquando  fruftranea 
redditur  refolutio , quoniam  videlicet  aequatio  ipfa  cubica  minime  refolubilis  eft  ad  quod 
explorandum  videndum,  num  inftituta  xquatione.fic  vt  termini  pofitiui  comparentur  cum 
o,  per  ignotam  quantitatem  plus,  minufue  quantitate  nota,xquatio  ipfa  diuidi  polfit;  T unc 
enim  aquatio  refolubilis  erit . Hxc  tamen  exemplis  illuftrabimus . 

Supponamus  primo  a’  — a b’  a xquari  b'  per  antithefin  fiet  4*  a'  — 2 b'  a — b'  33  o j at- 
que adeo  4*  a'  4*  o a’  — 2 b‘  a — b'  33  o.  Diuidatur  per  a 4*  b,  nempe  fafta  antithefi  pro- 
Tieni.it  xquatio  a'  — 2 b’  a — b’  =3  o:  diuifionc  autem  inftituta , proucnict  quotiens  a'  — b a 
-•  b‘;  ita  igitur  fit  per  antithefin  a'  — b a 3 b’;  ac  propterea  hxc  eft  xquatio  quadratica , in 
quam  cubica  illa  reduifta  eft. 

Supponamus  fecundo  2b‘a-a's  b’ , & per  antithefin  2 b’  a — a'  — b' , xquabitur  o ; 
atque  adeo— a'4toa‘4. 2 b*a  — b',xquabituro;  inftituta  diuifionc  per  — a 4»  b,  fit 
quotiens  a 4*ba~b’=;  o,  & per  antithefin  a'  4.  b a 3 b’ , ad  quam  quidem  aequatio- 
nem cubica  illa  reducitur . 

De  Theorematibus  refoluendis  beneficio  fpteiofie  Logifiices . Caput  V . 

IN  Theorematibus  refoluendis , quorum  videlicet  veritas  per  Algcbram  exploranda  fu- 
fcipitur,  eodem  ordine,  quo  Theorematis  veritas  eft  adinuenta,  dcmonftratio  ipfa  pro- 
cedit,  itaque  diflimilis  eft  Methodo  fuperiori  Libro  cxplicatx , propterea  quod  illa  com-  *>■*»•,  »*»■ 
ponendo  regredimur  per  refolutionis  vcftigia , & in  ipforum  Theorematum  rcfolutionibqs  ZjTS/JZ 
fic  Analyfta  procedit , vt  nifi  ei  datum  fuerit  Theorema  demonftrandum  Theorema  ipfum  »<» , 
adinucniat ; mox  vero  eodem  ordine  demonftrationcm  contexit , quod  fi  ei  fuerit  exhibi-"^^”*- 
tum  Theorema  demonftrandum , non  fccus  ac  fi  primum  a feinueniendum  illud  aggredi-  cmffitu, 
rur ; hxc  autem  exemplis  clariora  fient . 

' Supponamus  igitur  confiderandam  affumi  lineam  rciftam  vteunque  diuifam , fimulqut, 

B b b ^ con- 
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confulcrandum  reftnngulum  fub  tota , & differentia  partium , cui  plano  ad  ipfas  partes  re- 
lato, xqualc  fit.  Vbiaduerte,  non  inconfulto  adieram  fuiffe  particulam  illam  ad  ipfis 
partes  relato;  nam  non  de  quocunque  plano  hic  eft  fermo,  fcd  de  il  !o , qui  prxditftas  lineas  i 
partes  concernit . Hoc  igitur  primum  cfto  exemplum , vrpotfc  facillimum , quo  etiam  vius 
eft  Ghctaldus  initio  fui  Oberis  &c. 


PROPOSITIO. 


Si  reti*  line 4 feretur  vtcunque  ,feH  ungulum  fub  tot» , <f  dt ferentia  partium , cui,  plana 
ad  ipfas  partes  relato  , aquale ft,  inquirere . 

Pars  vna  cfto  a , alia  autem  b , harum  aggregatum  erit  a 4*  b,  carundem  differentia  erit 
a — b;  ducatur  illud  in  iftud,  & proucnict  a*  — b' ; eft  autem  a‘  vnius  partis  quadratum , & 
b’  eft  alterius  partis  quadratQ;  itaque  rcfkangulum  fub  tota , & differentia  partium  squale 
eft  differentis  quadratorum  partium ; hinc  autem  deducitur  Theorema . 


theorema. 


Si  retta  linea  feretur  vtcunque , reet  angulum  fub  tota , & differentia  partium  aquate  eft  diffe- 
renti* quadratorum  partium . 


Sit  reifta  A B vtcunque  fcfta  in  D . Dico  rcdlangulum  fub  tota  A B , & differentia  par- 
tium AD.DB,  squale  effe  differentis  quadratorum  carundem  partium . Fiat  C D 
squalis  D Bicomplcatur  quadratum  A E F B;  ducatur  diameter 
E B,-  item  redtx  C G,  D H,  parallcls  alterutri  laterum  AE , BF, 
occurrentes  diametro  in  pundtis  O , & L,  per  qus  agantur  redis 
I M,  N Qjarallclx  alterutri  laterum  &c.  Quoniam  DM , KP,  N 
G,  I H,  funt  circa  diametrum  quadrati , erunt  quadrata ; infuper 
D M eft  quadratum  partis  D B , cui  squale  eft  K P quadratum^ 
partis  C D ; eft  vero  IH  quadratum  partis  ADjatficxIH  fub- 
traxeris  quadratum  K P remanet  gnomon  R S T,  pro  differentia 
quadratorum  partium  ; eft  autem  rcdlangulum  O H , squale  N 
K , cui  squale  eft  I C ; quare  O H aquabitur  I C j communi  igi- 
tur  addito  I G , fiet  rcdlangulum  A G squale  gnomoni  differentis  quadratorum  partiuni; 
fcd  AG  continetur  fub  A E,  feu  A B,  tota;  & A C differentia  partium ; ergo  rcdlangulum- 
fub  tota,  & differentia  panium  xqualc  eft  differentia;  quadratorum  partium.  Quod  era; 
opers  pretium  oftendere , 


SCHOUONi 


Poffet  etiam  fie  illud  proponi  i 
si  duo  ftnt  latera  quacunque , reet angulum  fub  aggregato  laterum  j 'ejf  eorundem  differen 
eu  i,  plano,  ad  ipfam,  er  Utera  relato,  aquale fit inquirere . 


Corollarium . 


Ex  his  manifeftum  eft  illud.  1 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  laterum  differentiam  oritur  eorundem  laterum  aggregatura  1 
Cum  enim  differentia  laterum  dudla  in  laterum  «gregatum  efficiar  quadratorum  differentiam  > proinde  dif» 
ferenda  quadratorum  diuifa  per  differentiam  uterum  oritur  eorundem laterumaggrcgatum  ..Secundi  au- 
tem et  illud  inde  condar , 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  laterum  aggregatum , oritur  laterum  differenti*. 


PROPOSITI  O* 


Si  recta  linea  /icetur vtcunque , quadratum  differentia  partium , 'quibus,  planis  ad  ipfas pot £ 
tet  relatis  aquale  ft , inquirere , 

Pro-i 
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fropofita  fit  recta  quaedam  diuifa  in  partes  a , b , quarum  illa  fit  maior,  hac  autem  mi- 
nor,-earum  igitur  differentia  erit  a — b.  Sit  autem  iniunftum  inquirere  quibus  planis  ad 
ipfas  partes  relatis  aquale  fit  quadratum  ex  a — b. 

Ducatur  a - b quadratice  in  fc , & fiat  a’  + b'  - 2 b a ,-  hac  autem  funt  illa  plana , qui- 
bus quadratum  differenti*  partium  eft  aquale . Hinc 

THEOREMA. 

Si  rectt  line*  fecetur  vteunque , quadratum  different  i. t parttum  aquale  eft  quadratis  p artium, 
minus  duplo  rect angulo  fub  partibus . 

Vadratum  enim  C D plus  quadrato  C B aquale  eft  qua-  C B D 

drato  B D plus  duplo  rcftangulo  D B C , plus  quadrato 

C B duplo , feu  quod  idem  eft , eft  aquale  quadrato 

' P Tl • nitlHrifi  i 


/V 

w dr 

u UlipiU  , I.U  \JUVU  ItIVIU  Vl,,b4h  — ' j — — . — 'J  — 1 

B D,  vna  cum  duplo  reftangulo  D C B;  ergo  cxceflus  quadrati  C D plus  quadrato  CB  fu- 
pra  quadratum  B D,  eft  duplum  rcftangulum  D C B,-  ergo  quadratum  BD  aquabitur  qua- 
drato C D,  plus  quadrato  CB,  minus  duplo  rcftangulo  D C li . 


a »|«  b 


, plus  quadrato  CB,  minus  duplo  rcftangu 

PROPOSITIO. 

Si  recta  linea  ficta fit  vteunque  , folidum  fub  different  ia  partium,  dr  fub  aggregato  quadra, 
torum , vna  eum  reetanguloab  ipfis , cui , folido  ad  ipfas  partes  relato  aquale  fit,  intteftigarc . 

Sit  rcfta  diuifa  in  partes , quarum  Vna  a , alia  b , vt  tota  fit  a 
t b,  differentia  partium  erit  a — b ••  quadratum  ex  a , eft  a1  ; 
ex  b,  eft  b’;  reftagulum  fub  ipfis  eft  b a ; quare  horum  aggrega- 
tum a1 1 b a t b' , quo  dufto  in  a — b , fit  a — b ■,  vt  ex  multipli- 
catione patet ; quare  fi  refta  linea  diuifa  fit  vteunque , folidum 
fub  differentia  panium,  & fub  aggregato  planorum,  quorum 
vnum  eft  quadratum  vnius  panis , aliud  quadratum  alterius 
tenium  denique  rcftangulum  fub  ipfis , aquale  eft  differenti* 
cuborum  i partibus  i Hinc 

Theorema. 

Si  recta  linea  fecetur  vteunque, folidum , cuius  altitudo  eft  differentia  partium:  bafls  autem 
aggregatum  planorum  , quorum  duo  funt  quadrata  partium , reliquum  autem  rectangulumfub 
ipfis,  aquale  eft  differentia  cuborum  ab  ipfis  partibus. 


a — b b 
a 

al,£*ba>J,  bi 

a-b 

— ba,— bxa— bt 
a,  b a»  b*  a 
a)  — b) 


afb 


Sit  refta  D E,  vtcunq, -diuifa  in  F;  & G F,  aqualis 
fit  F E , vt  D G fit  differentia  partium . Dico  fo- 
lidum , cuius  altitudo  D G , Bafis  autem  aggrega- 
tum planorum,  quorum  duo  funt  quadrata  partium 
D F , F E ; aliud  demum  eft  rcftangulum  D F E , D 
scquale  effe  differenti?  cuborum  carundem  panium. 

Solidum  enim , cuius  altitudo  D G,  bafis  autem  ag- 
gregatum quadratorum  DF,F  E,  vna  cum  rcftan-  .... 

gulo  D F E conflant  cubo  D F , minus  cubo  ex  F E , ex  opere  multiplicationis . Quamob- 
rem  fi  refta  linea  fefta  fit  &c„  Quod  erat  &c. 

SCHOLION. 

pofiet  etiam ftc  illud  proponi  . . ...  

Si  duo  fint  latera  quacunque  , folidum,  cuius  altitudo fit  differentia  laterum , aggregatum^ 
planorum,  quorum  duo  fint  quadrata  partium , tertium  vero  rect angulum  fub  ipfis , cubfilidn 


• 16  .quisti. 

b 17  au  ini  i. 

C 1 6.  qmitfi. 

6 cereU  4>qm. 


« 1&  Aptiori. 

$ l 7.. quinti, 
y 1 6 . ruinli  « 

4.  91». 
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ad  ip fas  partes  rtlate  aquale  fit , inquirere . ' * 

Corollarium , 

Ex  his  manifeftum  cft  illud . 

Diftertntu  cuborum  anplicju  ad  laterum  differentiam  oritur  aggregatum  planorum > quorum  duoiunr 
quadtara  laterum  ;aliud  autem  reOangnlum  (ub  ipfit  iateribut . 

Contra  veto  li  applicetur  ad  iplum  aggregatum  planorum  et c.  oritur  differentia  latctum, 

PROPOSITIO', 

Sit  rteta  E I,&  i»  ea  Jit  ,vt  I E ad  H E , ita  G E,  ad  F E , rec  Unguli  quidem  EHF  adrtetath 
gulum  fui  E H,&G  T,  qua  retia  fit  penes  linea  partes  num  vt  ET  ad  EG  inquirere . 

E F C»  H I 

Supponamus  E I efle  b .•  at  E G , c : H E , d ; EF  erit 
If : at  H F erit  d ~ 'f . Rc«angulum  E H F crir  d'  -* 

; rc«angulum  vero  fub  E H,  Sc  G I erit  bd  — dc , 

Quoniam  igitur  cft  vt  b , ad  d , ita  c,  ad  V-,erit  3 vt 
b,  ad  c,  ita  d,  ad  ^ ; ergo  diuidendo  bvtb— cadc.ita 
d — V-  ad  {’ ; & permutando  cvtb-cad  d — -v  > ita  c , 
ad  t > & conumend° J vt  V adc,itad  — ^adb— c; 
fumpta  autem  communi  altitudine  d,  erit  vt  V ad  e,  ita  d;  — ip  ad  b 4 — d c.  Hinc 

T H E 0 R E M A,  1 

Sit  ree  ia  quidem  A S,Jitque  vt  'A  B ad  A E,  ita  A D,adA  C,  Bicoefeejtid  C ai  A J> , itaril. 
et  angulum  A E C,  ad  rect  angulum  fub  AE,&DB, 

Quoniam  enim  eft  vt  A B ad  A E, ita  AD  ad  AC;  C D E 

erit . permutando  vt  A B ad  A D , ita  A E,  ad  A C;  A—— — ~B 

q uarc  diuidendo  erit  e , vt  D B ad  A D , ita  C E ad  A C ; & permutando  > vt  D B ad  E C, 
ita  A D ad  A C ; & conucrtendo  / vt  A C ad  A D , ita  E C ad  D B . Sumpta  autem  com- 
muni altitudine  A E,  erit  vt  A C ad  A D ! ita  re&angulum  fub  A E > & E C,  hoc  eft  re-  , 
«angulum  A £ C , ad  rcttangulum  fub  A E,  & D B.  Quod  erat  operar  pretium  oftendere.  , 

PROPOSITIO', 

Si  ex  E I abfiifa  Jint  aquales  paries  E F,H1,&  interceptum  [cgmentum  F H , vienstqit  diui.  1 

fim  in  G,  oporteat  rect  angulum  FGH  quibus  planis  ad  alia  linea  figmenta  relatis,  aquale*  | 
fit , inuejligare . 

PArs  E F fit  d ; etiam  H D erit  d , inter- 
ceptum Tegmentum  F H , fit  b ; pars  G 
Feftoa,  reliqua  G H erit  b — a : rc&angu- 
lum  fub  E G,  G I comprclienfum,  erit  b d 
d-jjrba— a‘  ; at  rcdtangulum  E FI  com- 
rchcnfum  erit  fubd,&b4*d  illudque  erit 
d 4*d',quo  fubtrafio  cxbd|d' |ba— a1, 

remanebit  ba  — a*.  Hinc  autem  

Theorema  deducitur , b d t d « t b a a* 

• • t<u  ^ i bdfd» 


d Fa  G H d 
E T -4 

a b — a 

bjd— a bfd— t 

d f a 


bafd  a — a* 
bdtd1 — da 


EI  =J  b 
EGa  c 
HE=i  d 
EFa^- 
H F =3  d-*s 
GI  — b-c 


UV 


It 


ba— -a» 

TUEO. 
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THEOREMA l 

ti  ex  rea*  A Bdjciffafint  aquile,  ferte,  A C.DB.dr  interceptum  fermentum  C D vt  cunque 
dtmfum  ,n  E . Duo  rtSsagilm  CED,  equule  efie  rea  ungulo  A EB.  minus  reaungulo  ACB. 

CED 


ov° 


Voniam  reflangulum  CED  srquale  cft 
re&angulo  D C E , minus  quadraro  CE;  A- 


r„  - Ti  nrl  6 a E eLft  cIu‘1l,rat0  A Cplus  redtangulo  C D B , plus 

rcftangulo  D C E,  minus  quadrato  C L,*x  hoc  autem  lubtraiio  rcftangulo  ACB.  rema- 
nebit rciUngulumDC  E , minus  quadrato  C E , hoc  cft  redtangulum  CED.  Quamob- 
rem  redtangulum  CED  xqualc  erit  «Sangulo  A E B . minus  rcdangulo  ACB.  Quod 
erat  dcmonftrandum . s 

PROPOSITIO. 

Si  fuerit  vt  EI  ad  HI,  itu  EGadGH,  bifarium  uutem  E H fetetur  in  F,  i reliquit  tres  defi. 
gnure  continue  proportionule,.  7 vi 


F G H 


Voniam  igitur  eft  vt  E I , ad  H I , ita  E G , ad  G E- 
H , erit  etiam  vt  E I,  plus  H I , ad  H I , ita  E H , 
ad  G H ; igitur  EI~b:HI~c:EH  erit 
Jb — c ; & E I plus  H 1 erit  b »J-  c : & F I erit  t c.  Vt 

itaque  b t c ad  c , ita  b - c ad  ‘^s ; quare  G H erit 
, ; dimidiatis  igitur  antecedentibus  erit  vt  -^fc, 

ad  c,  ita  ad  tfr  > & per  conuerfioncm  rationis  erit 
vt  t c ad  » »» t*  id~  — ttt  • Hinc  dcduci- 

'tuf. 

THEOREMA. 

Si  fit  recte  A B,  fit  que  vt  A B udHB,  ite  AD  ei  DH,  & AH  bifarium  fetetur  in  C . Dico  item 
ajfevtt  B ede  H,iteC  H adCD.  ' " 


E I — b 
HI-c 
EH  = b-c 
EIplusHI  — bfc 

GH-^? 

^1  — T5T+  C 

FH-^- 

FI 


o 


V oniam  enim  eft  A B ad  H B , vt  A D ad  D H 
erit  c6poncndo  vt  AB  plus  HB  ad  HB.hoc  eft  A- 


C D H 


• | n 

duj/laCB,  ad  H B,  ita  A H,  nempe  dupla  A C ad  D H ; atque  ade6  dimidiatis  anteceden- 
tibus, erit  vt  C B ad  H B , ita  C H ad  D H ; & per  conuerfioncm  rationis  erit , vt  C B ad  C 
H,  ita  C H ad  C D . Quod  erat  opera:  pretium  oftcndcrC . 


S C H O L I O N. 

Hoc  petuliore  hebet  preftentifime  htt  refoluendi  Methodus , quod  eu , que  enuncianturocu- 
Urum  ictu  vere  cernuntur:  vnde fi proportionule,  uliqui  termini  efie  dicuntur  ,ftuttm  huiuf- 
mods  efie  cognofcuntur . Itu  quidem  m huc  refolutione  contingit . Ruendo  fiquidem  dicimus 
vtb\c  ede  ,tteb- c ed  , fiutim  uppurct  hos  termino,  proportionule s efie ; est  multiplice- 

lione  etenim  exi  remori/ m fit  produCl um  bc  — c‘,  quod  et ium  fit  ex  multtplicutione  mediorum . 
Dimidietis  uutem  untecedentibut  dicebumus  efie  vtif  f c ude  itu  ud\ , quos  quideuu, 
terminos  proportionales  efie  perfpicuum  eB . Si  namque  ducetur  c,  in  — fit^r1  fi  vero  multi- 
plicetur ~ t c per  fit  idem ; nam  firaBio  illa  f * > i^m  valet  uc  altera  , hoc  eft 

qua  duci  a m facit  , cui  uquiualet  iapi* . „dm  fi  diuidutur  b' c—c' per  1 b\  1 c , fit 
quotiens  isati  vt  confiat ; fi  cmm  diuidutur  b c — c' per  bjc,  oritur  bc  — c'\  Cumque  efiet  di- 
ei for.  ib\  tc , propter  ea fit  quotiens'-—  efie.  Vnde  etiam  per  conuerfioncm  rationis  dscebu- 
mus  efie  vt1—]  c ed~ , ttu^ud^f  Tentum  enim  fitfi  ducetur  *=•'  tnfe  quudrutice, 

quantum  fit fi  ducetur  | c in  ~ . 


c ar-ou  renaldinii 

b-c 

i *C 


5*4 

Ex  hoc  adiunllo  paradigmate  cer- 
pittir  multiplicationis  proetuHum 
t^^nam^gp-  —^.ftmul 
i unda  faciunt  , T Otum  autem  il- 
lud aft.cnur  figno , vtfra(lio 

afficitur figno  <f* . At  4*  > & — 
in  additione  fc  mutuo  interimunt  , 
und(  remanet  — . £>uod  autem 

—■IX  *" cum^faciat—-  putet 

nam fr allio  ifia^fr  reuocatur  ad 
hanc , e/Ha  addita  adi~if— 
facit k— ; infiituta  diuijione  per  b 
4*  e fit  quotiens  ~~ , 


b-c  — bc-c» 
a bt  e 


_ bc-.abC^c'— bf-c1 
b—ab^tc^»  bc-c’  btc 


b' — i beje’. 

PROPOSITIO'. 


Eicmpknu*  jjfije 

m pofttis&c.  Hum  dicendum  vtC  I ad  E C ita  C H ad  FG  inquirere, 
* F 


F G H 


tMariam  i 


Qnoniam  enim  oftendimusdTc.vt^^cad  ^ ita^  — 
ad — Vr.’ ; propterca rciSangulum  fub  extremis  aequabitur  quadrato  medi;:  nempi 
»>■=£+“ . |ed  huic  a-qua!c  e fi  rcdfangulum  fub  b — c - Vir  & fub  vna  cum  quadrato  ex 

if  — ^2 ; Vrrinque  igitur  huiufmodi  quadrato  fubtradlo,  remanebit  rc£t angulum  ex 
— — Vafi  <n  Xar.;  4* c aquale  rcdtangulo  fub  b — c — Xrr  & fub  V?r  creo  erit  vt  ‘ei? 
^cadS-c-T^ta^Ud^-^.Hincdeducitur.  ~ J 

THEOREMA. 

lijdcm  pofitis  &c.  in  recta 'A  B.&fitvt  A B ad  H S ita  A D ad  D H.  Dica  eftevtJ)B,adAt> 

itaDHadDC. 

Quoniam  enim  oftendimuscfTe,  vtCBadCHi  C D H 

ita  C H ad  C D i erit  reltangulum  B C D aequato  A — ■ - 1 1 1 — B 

quadrato  C H ; fed  eidem  quadrato  C H i aequale  eft  rcftangulum  A D H i plus  quadrato 
C D ; ergo  vtrlnque  fublato  quadrato  C D i erit  rc&angulum  C D B , aequale  rcdiangula 
A D H,-  quare  erit  vt  D B,  ad  A D ita  D H ad  C D , Quod  erat  opera:  pretium  oflendere. 

In  proximis  fuperioribus  exemplis  littcrj  maiufculae  Refolutionis  8c  Compofitionis  noq 
funt  caedem , id  tamen  non  ncccflario , fed  ad  bene  efle,  fi  placet , ne  Refolutionis  maiu/cq;  , 
laecxdemfintfpeciecumminufcuIiS'  . 

scholion; 

Hir  autem  eft  epera  pretium  adiungere fequemem  pragmatiam.vt  confiet  terminis  illos  prh 
portionales  efie.vnde  magis quoque  liquet,  quod  dicebamus,  nimirum,  hoc  pracipuum  in  bit 
efte  refoluendi  ratione , vt  illic  o confiet , enunciatum  de  aquali  tat  e inter  aliquos  terminos,  vel 
de  analogi (mo  tn  tribus , aut  quat  uor  t er  minis , qua  certe fine  hoc  artificio , non  nifi  vi  difeur- 
fis  deprehendi  poteft , & ex  illatione  conftat,  cum  hicoh  oculo  somnia  fint  luculenter  cnftu 


I 


tm 
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Termini  proportionales  2 


bc  — c» 

■ — - * c 

btjtc 

‘ D 


bc  — c1 

b-c- 

bc— c1 

b— C bc  — c4 

A ^ 

b^c 

2 b*c 

* A 

■ *- 

i E 

-y 

bcl-c1 

b-C- , — A 

b»j4C 

bc_ci  B 

biftc 

blc— i bc^c»  — bic*— 2 

■ ' 

b* 

b‘*2 

bc— C1  T „ 

*J*c  D 

btjfc 

b — c — bc  — Cir 


b + c 


b»4*  2 bc 4tc‘ 
biC  — j bc,>ffc>  m bc  — 


b*  c1  — i b c>  ift  C4  — b c * — Ci 

~b+T 


2 b>(t2C 


-b»c— abotfrc»  ift  bc  — c1  --  b‘c>  — abci  + c*  — bc*_.ci  F~ 
ab  + ic~  “ * 

b*c  — abcl«JtC| 


abijt  jc 


b^abc^Jfc*  b 
bc-c‘w»bc>-ci 

3 b 4<c 


b*c  — *bc‘tc* 

bt? 


a bc1—  2 c> 
b>  c — bcj 

b‘c  — 2 bc1  — c* 

3 bf2C 


fides  igitur  ex  dalfa  A in  B fieri  d i quintum p tx  duffo  Dio  E.  Fit  enim  F , efl  nutem  F 

'V,r,i,q' "tfi'X ^ 

*'•  * ‘ 

f.  R 4 P 0 S l f i 6] 

Sit reeti f iudnmfeetuper innqunlit in Difint nutem pnrtes  AD,  DB diuifn Biforium inC,& 

£ : opertent  conferre  quadratum  totius  AB  f tus  quadrato  DB,  cum  qundrnto  AC , plus  nuo-  vlu 

draco  C B.  * *— • - r 1 " • 
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sat»l> 
D E 


3 


SVpponamus  A C cflc  a , etiam  C D erit  a . At  D 
E iit  b , nam  & E B erit  b i tota  autem  A B erit  a 
a t J b:huiusquadraiumcft4a’t8bat4b‘;  qua-  A— 
dratum  autem  DB, cft  4b’ ; itaque  aggregatum  ex  a a b b 

his  erit  4 a’  f 8 b a f 8 b' . At  vero  quadratum  partis  AC  cft  a*,  partis  autem  CB , cft  a*  f 
4bat4b‘.  Horum  aggregatum  eft  2 a‘t4bat4b‘jcftautemaa’t4bat  4 b“  dimi- 
dium illius  quidem  4a:t8bat8b\  Hinc 

theorema: 

Si  recta  A S diu  i fit  fit  per  in  aqua/ ia  in  D.  Di  tufis  nutem  partibus  in  punctis  C,  <$■  E,  bifariam. 
Dico  quadratum  A £ plus  quadrato  D S duplum  efic  quadrati  A C,  plus  quadrato  CB. 


Dy 

Wp: 


Vandoquidem  A B diuifa  cft  per  inxqualia  in  D ; 
partes  autem  AD , D B , diuifat  bifariam  in  C , & A- 
E > quadratum  totius  A B xquale  erit  duplo 


-B 


redlangulo  B A C plus  duplo  redlangulo  A B E ; quare  redlangulum  B A C , vni  cum  rc- 
dtangulo  A B E , hoc  cft  redlangulum  fub  A B , & C E dimidium  erit  quadrati  A B ; qua- 
dratum autem  D B duplum  cft  rcdlanguli  fub  D B,  & E B;  quamobrem  redlangulum  fub  A 
B,  & C E.  vna  cum  redlangulo  fub  D B , & E B dimidium  erit  quadrati  A B , plus  quadra- 
to D B . Sed  redlangulum  fub  A B , & C Epius  redlangulo  fub  D B , & E B xqualc  cft  rc- 
dtangulo  B C E plus  redlangulo  E C D,  vna  cum  rcdtangulo  D B E,  feu  plus  redlangulo  E 
D C vna  cum  quadrato  C D plus  redlangulo  D B E . At  verd  fure  omnia  rcftangula  fci- 
licct  B C E plus  redlangulo  E D C,  vna  cum  quadrato  C D,  plus  redlangulo  D B E xqua- 
lia  funt  quadratis  AC,  CB;  ergo  quadratum  AB»  vnicum  quadrato  DB  duplum  cft 
quadrati  A C plus  quadrato  C B.  Quod  oportebat  oftcndcrc. 

PROPOSITIO'. 

tam  p^nuj  Si  latus  aliquod  fictum  fit  vtcunque , quadratum  totiut  plus  quadrate  differentia  partiumJl 
v,lu'  quibus  planis  ad  ipf as  partes  relatis  aquale  fit , inquirere. 

DAra  fit  redi  a A B , vtcunque  fedla  in  C , ita  ta-  a C a D b 

men  vtpartesAC,  CB, fint inter Heinxquales,  A""  — B 

alioquin  nulla  earum  differentia  foret.  Sit  earum  diffc-  * 

rentia  D B . Supponamus  A C cflc  a , etiam  C D erit  a;  ar  verb  D B fupponamus  b ; rotaU 
igitur  A B erit  2 at  b ,cuius  quadratum,  eft  4a’t4ba  fb*,  cui  fiaddas  b‘,fief  4 a'f  4 b 
at  a b'.  At  verd  quadrata  partium  funt  a',  & a*  t a b a t b*,  quorum  aggregatum  cft  2 a‘ 
abatb‘ihocautemdimidiumeftillius4a*t4batab'.  Hinc  “ 

THEOREMA. 

Si  latus  aliqttod  diuifum  fuerit  vtcunque,  quadratum  totius  plus  quadrato  differentia  partiam, 
duplum  cft  aggregati  quadratorum  a partibus,  * " 

^'■'^Voniam  AB  ledla  eft  vtcunque  in  D,  quadratum  totius  A t s 
B , urit  xquale  quadrato  L B plus  duplo  redlangulo  A D ‘“H  j 
B plus  quadrato  A D ; fed  AD  fedla  cft  bifariam  in  C . 

Proinde  duplum  rcdtangulum  A D B idem  cft  quod  quadruplum 
C D B , Se.  quadratum  A D , idem  quod  quadruplum  quadratura  I 

CD;  proinde  quadratum  Ab  xquale  erit  quadrato DBplus  1 

quadruplo  redlangulo  C D B,  plus  quadruplo  quadrato  CD,  vel 
AC.  Quare  quadratum  A B plus  quadrato  DB,  xquale  erit  * ^ 


quadruplo  quadrato  AC,  plus  quadruplo  redlangulo  CDB, 
plus  duplo  quadrato  DB,  " 


Quo-' 
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Quoniam  autem  C Bdiuifa  cft  vtcunque  in  D , erit  quadratum  C B xquale  quadratis  C 
D,  UB  plus  duplo  redlangulb  C D B addito  quadrato  C D,  fcu  A C:  quadratum  CB  plus 
quadrato  A C , erit  xquale  duplo  quadrato  A C , plus  duplo  rc&angulo  C D B,  plus  qua- 
drato D B . Hoc  autem  aggregatum  eft  dimidium  illius , quod  conilae  c'x  duplo  quadrato 
D B,  plus  quadruplo  quadrato  A C,  plus  quadruplo  reiftangulo  C D B;  quamobrem  qita- 
jfe  dratum  totius , plus  quadrato  diffrrentix  partium  duplum  cft  quadratorum  a partibus . 

Quod  erat  operx  pretium  dcmonftrarc . 

V Hxccemcrc  licet  in  fuperiori  ichcmatc  A B QN , dtidladiagonaliNB,  dudlifqucpa- 
* .ralleli  C O,  D P,  item  E H,  I M,  fc  mutuo  fccantcs  in  F,  G,  K.  L,  &c. 

PROPOSITIO, 

Si  rtfti  A RfiBufit  inC,&D,vt  AC  ,T>B fint  inter fi  aquales  j fit  tutem  adieBa  ip/i  que-  H«aplunw 
cunque  B & reti  ungulum  CFD,  quit  ut  pUnh  td  ipfiu  partes  re  Ut  is  aquate fit , inquirere , *‘ 

SVpponamus  A Ccfled,  tantum  etiam  erit 
D B. Intercepta  CDfitb,-  adiedta  vcroB 
F,  efto  a . redlangulum  CFD,  erit  b d f d*  1 2 
datbafa*.  At  redlangulum  A FB  cft  * da 
t b a t ai . Redlangulum  vero  C B D cft  b d t 
d1 . Proinde  cdm  b d f d*  + adafbata1, 
eonftct  ex  idafbafa1,  & cxbdtd*.  His 
igitur  planis  xquale  erit  redlangulum  CFD, 

Hinc  " 


d C b D d B a 
A — 


bfd 

d 

b d f d‘ 


bfdta 
dfa 

bafdata* 
bdf  dijda 

bdtd*t*  datbafa1 

* dfbfa 
a 


T B E 6 R B S ~A\ 


adatbafa. 


Si  reti  a liiu  A S fitt* fit  tn  C,  & D,  itu  vtAC‘,2)  Bfint  squales , & alieBa  &fit  B F i Dico 
rea  ungulum  CFD  squale  efie  rea  ungulo  AFB.vna  cum  rea ungulo  CBD. 


QVandoquidcffl  redlangulum  CFD  xquale  cft 
redtangulo  C D B plus  quadrato  D B plus  re-  A" 


D B 


, dlangulo  duplo  B D F , vna  cum  redtangulo 

E*,  fub  C D,  & B F,  plus  quadrato  B F.  At  vero  redlangulum  A F B xquale  cft  duplo  redlan- 
k gulo  DBF,  plus  redlaugulo  fub  C D , & B F , vna  cura  quadrato  B F . Redlangulum  vero 
CBD  xquale  eft  redtangulo  C D B , plus  quadrato  D B ; horum  aggregatum  eft  redtan- 
jfv-gulum  C D B:  plus  quadrato  D B , vna  eum  duplo  redtangulo  D B F , plus  redtangulo  fub 
• C D,  & B F,  vna  cujn  quadrato  D B.  Quare  &c. 

, BrT  1... 

C O R O L LAR  / fr?M, 

m.  - 

Hinc  manifeftnm  eft , tcdhoguli  0 F Dcxccflum  fupra  redlangulum  CB  O,  efle  redlangulum  A FB. 
tAOPOSlT  10 

sit  felfaEF fieBa  quidem  i»G,&  H,  itu  vt  quadratum  E G ad  quadratum  GH,fitvtEFud 
HF.  Sit  autem  iniunaum  inquirere , qutfaOofi  habeant  Ef,GF,&BF,  fi  inter fy, 
conferantur . 

Statimfefc  offert  analqgilmus : vnde 


TH£<£ 
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T H E 0 X E M A. 


Si  rtBa  E F fici*  fit  in  C,  & H , ita  vi  quadratum  EG  ad  quadratam  G H.fitvt  E F *d  H F . 
Dica  E F,G  F,  H f,  in  contmna  tfic  analogia . 

Si  enim  G I5  non  cft  media  proportionalis  intcrEF.&HF,  fit  alia  quarpiamlF  ,qu* 
maior  erit , vel  minor  quam  G F . 

QVoniam  igitur  cft  vt  E F,  ad  H F , ita  quadratum  G H ^ 

E G ad  quadratum  G H;  erit  proptcrca , vt  EG  E — F 

^ ad  G H , ita  E F ad  I F , qux  media  cft  inter  I I 


au  VJ  11  ) IlU  L avi  i a i 

E F,  & H F.  Sed  vt  E F ad  I F,  ita  debet  crtc  E I ad  I H,  cxccffus  ad  cxccflum;  ergo  vt  E G, 
ad  G H,  ita  E I ad  I H.  Quod  cft  impoflibilc. 

Aliter . Quoniam  igitur  cft  vt  E F ad  I F > ita  I F ad  H F ; ergo  vt  E F ad  H F , ita  qua- 
drarum EI  ad  quadratum  1H.  Sed  vt  E F ad  HF,  ira  quadrarum  E G ad  quadratum  G H 
ex  hy pothcfi ; ergo  vt  quadratum  E I ad  quadratura  1 H , ita  quadratum  E G > ad  quadra- 
tum G H.  Quod  cft  impoflibile . 

Aliter.  Supponamus  IF  mediam  efle  inter  E F,  ScHF. 

Quoniam  icitur  E F , I F , H F , funt  proportionales ; ergo  ex  naturi  proportionalium  vt 
E F ad  H F,  ita  quadratum  E I,  ad  quadratum  I H;  fed  vt  EF  ad  H F,  ex  hypothefi,  ita  qua- 
dratum E G ad  quadratum  G H;  ergo  vt  quadratum  E I ad  quadratura  I H,  ita  quadratum 
E G ad  quadratum  G H;  ergo  vt  E I ad  I H , itaE  G ad  G H ; & componendo , vt  E H ad  I 
H,  ita  E H ad  G H;  & permutando  vt  E H , ad  E H , ita  I H ad  G H ; ergo  addita  communi 
H F,  erunt  I F,  & G F inter  fc  aequales . Sed  I F media  fuppouitur  proportionalis  inter  EF, 
H F;  ergo  G F media  quoque  proportionalis  erit  inter  cafdcm  E F,  H Fj  ergo  E F , G F , H 
F,  erunt  proportionales.  _ 

Perinde  cft  igitur  ad  demOnftrandum  fufeipere  quod  pumSum  I , ncceftario  cadit  in  pu- 
flo  G , quando  I , fignificct  extremum  media:  proportionalis  inter  E F > H F , alia  eius  exi- 
ftente  extremo  in  pumfto  F. 


a in  puncto  r.  _ . 

Hoc  autem  dcmonftrandi  genus  eft  magnopere  obferuandum;  quamuis  enim  raro  vfur- 
cft  maxime  elegans  > ac  in  prinus  idoneum  ad  olkndendum , quod  alii 


petur;  tamen  cft  . „ _ 

deducendo  ad  incoucnicns , demonftraretur. 


quod  alioquin, 

■ wr 


p X o f O S IT  1.0* 


sit  reBa  A Ddiuijain punBis  C , 6 , i tam  reB angulum  A D E,  fit  aquale  quadrato  CD,q**  j 
palla  figmenta  inter fi  tollat  a fi  habeant  inuefiigare . _ T-A.  :^r' 


1 Vpponamus  .a  Cefleb,  atCBcflec;  &BDqui- 
dem  efto  a . ad  A D erit  b f c f a , rcdtangulum  A A- 


C c 


DBeritbafcafa  , led  quadratum  ex  C D erit  c f a ca  t a'  t vndebaf  eat  a*  cun 
aquetur  c ficata' per  antithefm  vtrinque  fublato  reiftangulo  e a f a1 . remanebit  bl 
arqualc  c 1 f c a.  & iterum  per  antithefin  vtrinque  fublato  reCtangulo  c a . remanebit  ba— ^ 
c a = C'.  Se  refoluta  a:qualitatc  in  proportionem  fiet,  vtb— rcadc  ita  c ad  a.  Hinc 


THEOREMA. 


Sit  rtBa  A D diu  i/a  in  punBis  CefiB.  it  aut  reB angulum  AD  B,  aquale fit  quadrato  C D • 
erit  A C maior , quam  C B,dr  erit  vt  differentia  inter  AC&C  B ad  CE.  ita  C Bad  B D. 


q: 


Voniam  enim  ex  hypothefi  E C.vqualis  C B, 
itautcxccflusipfius  AC  fupra  C.  8 fitAE,  A" 


B 


fiatrciftangulum  ABD  eftatqualequadratoCD;  vtrinque  fublato  retftan- “ - 
gulo  C D B,  remanebit  redt  angulum  fub  AC.&UB,  aquale  reftangulo  fub  C D,  & C B. 
ablato  iterum  vtrinque  rc&angulo  fub  C B & B D , remanebit  rcfiangulum  fub  A E & B 
D,  aquale  quadrato  C B;  & rcfoluta  arqualitate  in  proportionem  erit  quidem  vt  A E ex-. 

ceifusi 
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eiflus,  ipfius  A C fupra  C B ad  E C fcu  C B,  ita  C B ad  B D.  Quod  erat  opera:  pr&tiumJ 
offendere. 

Non  raro  tamen  accidit , vt  declinandum  prsffct  ab  aequalitatis  vfu ; fola  quidem  pro-  ituauhm. 
portione  retenta,  & ea  quidem  adhibita  donec  c6  peruentum  fuerit,  vt  ex  terminis  notis,  is 
dc  quo  quxritur  innotefeat;  propterCa  , quando  hoc  Analyfta  obfcruauerit , fc  potius  ad 
. f analogilmum  adigat,  vnde  hoc  eodem  exemplo  retento;  fic  procedendum. 

Qjuoniam  igitur  ba+ci^a'  aquatur  c‘  c a *J*  a* , refoluta  squalitate  in  pro- 
portionem fiet,  vt  b c a ad  c a , ita  c 4«  a ad  a . Cum  autem  fit , vt  totum  b «jt  c 
4>  a ad  totum  c»Jt  a,  ita  ablatum  c + a ad  a erit  etiam  vt  reliquum  bad  reliquum  c itac 
Hr  a ad  a,  & diuidendo  vt  b --  c ad  c ita  c ad  a. 

-Vides  igitur  elegantius  conclufum  fuifle  illud  idem  quod  fupra  nulla  adhibita  xquali- 
tate,  fed  tantum  per  proportionalium  vfura . 

Gompofitio  autem  refolutioni  refpondcns  in  fc  habet . 

Quoniam  igitur  retf  angulum  A D B squale  cft  quadrato  C D , refoluta  squalitate  inJ 
proportionem,  erit  vt  A D ad  C D,  ita  C D ad  B D;  cum  itaque  fit  vt  totum  AD  ad  totum 
C D , fic  ablatum  C D ad  ablatum  B D,  etiam  erit , & reliquum  A C ad  reliquum  C B , vt  j 
ablatum  C B ad  ablatura  B D,  & diuidendo,  vt  A E ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D. 

S C H O L I O N. 


htnm  hic  aduertere  difirimen  inter  hanc  Methodum , tfi  ilUm  qua  'veteret  vttbantur  inl> 
theorematum  refolutionibus . Mute  theoremati  Xecent iorum  Methodo  fotitfecimus  beneficio 
fpecioft  Logiftiees,  Compofitionem  contexentes  eodem  ordine,  quo  procedit  refolutio . Nunc  quo 
pe  ito  V e teres  eidem  fetis), acerent  videamus-,  bine  enim  inter  ittes  Methodos  diferimen  patebit. 

Supponamus  igi  tur  ita  e fit,  nempe  ,vtA  EadEC , vel  C B,itaC  B ad  E D . Suppo/ite  quod 
.octangulum  AD  B aquale  fit  qdadrato  C D. 

Junoniam  igitur  efivt  A E,  ad  E C,  vel  C B,ttaC  Bad  BD;  ergo  componende  erit  vt  AC  ad 
CB,  itaCDadB  D,& permutando  vt  AC  ad  CD,  ita  C B ad  BD,  & componendo,  vt  AC  plus 
CD.hocefi  ADadC  D,  ita  C B , plus  BD,boc  eft  CD  adSD ; ergo  refoluta  aqualitate  in  pro- 
portionem reti  angulum  AD  B aquabitur  quadrato  CD.  Spoditafe  labet ; hunc  enim  in  mo- 
dum proponitur  linea  diuifia. 


Propofitum  fit  inquirere  quod  offenditur  ab  Apollonio  Lib.  primo  Conicor.  Prop.  xi 
nempi  repetito  fchctnate  adhibito  in  Exemplo  LXIX  fuperioris  Libri . H*c  etiam  Schoo- 
jen.fed  nos  multo  aliter."  ” r .r  b— 


v IzonpIaBui 

'Sit  iniuntfum  inquirere ; cuinam  plano  relato  ad  retiam  ab  fc  i fiam  tx  diametro  E L fit  aquale  x i IL 
quadratum  fimiordmatim  applicata  in  feOione , qua  diettur  Parabole . 

O It  conus  A B C cuius  vertex  A bafis  vero  circulus  B E C D fettio , qua:  dicitur  para- 
O bole  D F E,  cuius  diameter  F G,  femiordinatim  applicata  K L,  & abfeifla  ex  diametro 
fit  FL  oporteat  inquirere  cui  nam  plano  relato  ad  abfeiflant  L F,  aequale  fit  quadratum  rc- 
ftsKL. 

Intelligatur dufta F Qjiarallela ipfi M N.  AB  cb 
juoniam  igitur  triangula  B A C , M E L funt 

AC  s=c 


nilia ; ergo  vt  A C ad  C B,  ita  F L ad  M L j 
quare  fi  fiat  vt  c ad  d , ita  a ad  aliam  i^jhic 
-ipfaeritML.  Et  rurfus  quoniam  triangula  BCed 


B A C , F A Qfunt  fimilia ; proptcrca  erit  vt 
d B C,  ita  A F ad  FQJcu  LN ; quare  fi 


ABadBC.il  ^ ... 

fiatvtbadd,  itaf  ad  aliam  V'hsc  ipfacritL 
H-  At  rcftangulum  M L N , hocclt  duftaL 
in  M L , fit  rc&angulum  squale  quadrato 
. ; proptcrca  du&a  -k  in ‘ . net  produdtura 


AF  =f 


I 


Qj 
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{L  a - e’ . Sed  fi  fiat  vt  b e ad  d* , ita  f , ad  aliam,  liate  ipfa  erit  £ ; ergo  fi  fiat  vt  b cadd’ , 
ita  f ad  aliam,  hzcipfa  du&a  in  a,  facit  produ&um  squale  e' , Hinc 

THEOXfMA. 

fuerit  vt  reet angulum  S A C ad  quadr atttm  B C ^ ita  A J ad  F K • Dico  reet 'angui um  RFZt% 
f quale  t ([e  quadrato  K L. 

Vomam  enim  triangula  B A C , M E L fimilia  funt , proptcrca  erit , vt  A C ad  C B > 
ita  F L ad  M L . Et  rurfus  quoniam  triangula  B A C , F A Qfimilia  funt,  proptcrca 
erit  vt  AB  ad  BC.ita  A Fad  FQjcuN  L;  Du&a  autem  LN  in  ML  .facit  re. 

& angulum  squale  quadrato  K L . Et  fi  fiat  vt  rc&anguIumB  A C ad  quadratum  B C , ita 
A F ad  aliam , qus  fit  R F , hsc  ipfa  du&a  in  F L facit  rc&angulum  squale  rc&angulo  M 
L N;  ergo  fi  fiat  vt  rc&angulum  B A C ad  quadratum  B C,  ita  A F ad  aliam  F R , hsc  ipfa 
du&a  in  F L,  faciet  rc&angulum  squale  quadrato  K L.  Quod  oportebat  oftendere.  ^ 

Vides  igitur  hoc  artificio , eximium  illud  Apolloni]  Theorema  adinucniri , Se  adinucn*  ■ 
tumdemonftrari.  % < 

A liter  autem  in  Exemplo  LX1X  proccffimus . Diximus  enim , quoniam  ob  fimilitudi-  " • 
nem  triangulorum  B A C,  M E L , vt  eft  c ad  d,  ita  a ad  'f- , & ob  fimilitudinem  triangulo-' 
rum  B A C,  F A CL.vtb  ad  d,  ita  fad  V;  proportionalibus  vero  per  proportionalia  multi- 
w'  • ■ ' plicatis, proportionalia  fiuntjergovtbcaddSitafaad  a . Sed  fi  fuerit  vt  b c , ad  d* 

ita  f ad  aliam , nempe  £ , hsc  ipfa  du&a  in  a,  facit  Vr  a ; proptcrca  rc&angulum  fa&um-. 
ab  hac  quarta  proportionali  ^ & a squabitur  ei , cui  erat  squale  rc&angulura  fa&um  ex 
V du&a  in  '7' . Sed  hoc  squatur  c“ , ob  circuli  naturam;  ergo  huic  etiam  squabitur  rc&an-  I 
gulum  fa&um  ex  quarta  proportionali  iam  di&a  in  arhihc  itaque  Theorema . 

Si fiat  vt  rectangulum  B AC  ad  quadratu? u B C ,ita  A F att  F R . Dico  rectangulum  B F D, 
aquale  efft  quadrato  K L.  , _ _ 

Alias  etiam  proprietates  ciufdcm  fc&ionis  in  tertia  huius  operis  parte  non  diuiinili 
Methodo  perfequemur  j 

■f  R 0 POSITIO.  .....  _ 

Sit  inluneium  inquirere , cui  nam  flano  relato  ad  rectam  abjeifiam  ex  uiavtttro  Jit  aqualia 
quadratum  fcmtordtnatim  applicata  in  fccttonc , qua  dicitur  Hyperbole . 

S It  conus  B AC,  cuius  vertex  A,  bafis  autem  circulus  BI  ~b 

BEC  D,  fc&io  qus  dicitur  hyperbole  fit  DFE; 
cuius  diameter  G F , abfeifia  ex  diametro  cfto  L F , femi- 
ordinatim  applicata  K L fitque  propofitum  inquirere , cui 
nam  plano  relato  ad  re&am  L F , squale  fit  quadratum 

K L. 

Qyoniam  igitur  triangula  C A I,  N H L funt 
fimilia;  cft  vt  AI  ad  1 C,  ita  H L ad  L N . quare 
fi  fiat  vt  c ad  d , ita  q | a ad&±i*  hsc  ipfa  erit 
LN. 

Et  rurfus  quoniam  triangula  B A I ; M F L 
fimilia  funt,  proptrrea  erit,  vt  A I ad  BI.  ItaF 
L,  ad  M L,  quare  fi  fiat,  vt  c ad  b,  ita  a ad  V hec 
ipfa  erit  ML,  atre&angu)umMLN,hoceft.. 
du&aML  in  LN.  fit  produ&um  squale  qua- 
drato K L.  proptcrca  du&a  in  7 fit  produ- 
ftum  trUdtiu  squale  c‘ . Sed  fi  fiat  vt  e1  ad  b d , 
ita  q ad  quartam  » hsc  ipfa  erit  R F.  Rurfus  /f 
‘fiat,  vt  c‘  ad  b d hoc  eft  H F , ad  F R , ita  a ; hoc 
cft  FL  , fcu  RO  ad  erit  quidem  tanta  OS; 

quare  S L , fcu  P F,  erit  7?  »}♦  (eu^i&t— quo 
du&o  in  a hoc  cft  F L fiet  , fcd  hoc  erat 
pcqualc  e’  ergo  rc&angulum  ex^  + ^in  s, 

-wrrtioKiriir  #**  "■ 


AI  -c 
IC  =d 
HF  s=q 
FL  tracritq.-HL  t=qt*i  J 


’ f 


t 


DE  RESOL;  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.II.  3$i 

theorema: 

Si fuerit vt  quadratum  A I ad rea  angulum B 1C  ,itaH  F ad  RT  ,& Turpis  fi  fiatvtqii o- 
dratum  A I id  reet  angulum  B IC  ita  F L/tu  RO  ad  aliam  O S ftu  P R,&  hac  t R plus  R F du- 
eatur  in  FL,  vt  fiat  rea  angulum  PFL.  D ici  rea angulum  P F L aquale  ejfe  quadrati  K L. 

Dcmonrtrafio  procedit  non  abfimili  modo  ac  fuperior . 

Quoniam  igitur  triangula  C A I,  N H L,  funt  fimilia ergo  vt  A I ad  I C , ita  H L , ad  L 
N . Rurfus  ob  fimilitudinem  triangulorum  B A I,  M F L,  erit  vt  A I ad  B I,  ita  F L ad  ML; 
at  fi  ducatur  M L in  L N,  fit  productum , fiuc  re&angulum  xqualc  quadrato  K L ; vcrilm  fi 
fiat  vt  quadratum  A I,  ad  rc<2angu]um  B 1 C , ita  H F ad  R F . Rurfus  fi  fiat  vt  quadratum 
A I,  ad  re&angulum  B I C,  ita  F L.  fcu  R O,  ad  aliam  O S,  fcu  P R,  qux  plus  R F,  dufta  in 
FL,  facit  rcflangulum  M L N,  fcd  hoc  rcftangulum  erat  xqualc  quadrato  K L;  ergo  fi  fiac 
! vt  quadratum  A I,  ad  reftangulum  B I C , ita  HF,  ad  R F;  & rurfus  fiat  vt  quadratum  A I, 
ad  re&angulum  B I C,  ita  F L , feu  RO  ad  aliam  O S,  fcu  P R , & P R plus  R F ducatur  in  § 
L,  fiet  re&angulum  aequale  quadrato  K L . 


propositio: 


Sit  iniunetum  inquirere , 'tui  nam  piam  retato  ad  FL,  fit  aquale  quldratnm  femiordinatum 
applicat  a K L,  in fica  tone,  qua  dicitur  Eilipfs. 

Sit  conus  B A C cuius  vertex  A ; bafis  autem  circulus  cuius  diameter  B C i fcflio , quae 
dicitur  ellipfis  fit  K F H,  cuius  diameter  F H. 

Notentur  magnitudines  charadieribus  ad  refo-  BI  e=b. 

Jutioncm  idoneis,  vt  hic  i latere  cernis.  Deinde  AI  t=c. 

Quoniam  triangula  A CI.&HNL,  funt  fimi-  Cl  t=d. 

i»  propterea  vt  A 1 ad  I C , ita  H L ad  L N , atque  FH  e=q. 

, adeo,  vt  c ad  d , ita  q — a ad  , itaque  L N erit  FLs  a.&critLH  trqf;* 

Et  quoniam  rurfus  triapgula  A BI,MFL.  FI  esC. 
font  fimilia;  proinde  vt  AI  ad  - - ( 


BI,  itaFLadML.hoceftvt 

« ad  b,  ita  a ad  V .itaque ML 

erit*,  at  fi  ducatur  ML  ini 

N.  fit  redlangulumxqualt.  \ \ 

qfuadrato  KL;  itaque  7’du- 

fiam  in  facit  producum 

xqualc  e'.  ‘ / N. 

At  fi  fiat  vt  quadratum  AI  */■■..  Y ® 

, ad  rc&angulum  B I C . ita  F \ v 

H ad  quartam FR,  fcu  vtc*  \ ^ 

adbditaqadTi-crit  hxcift  j A 

faFR.  \ 

SiverofiatvtFHadFRr  V 

itaFLfcuPSadPR.hoccft  , ^ 

’ Vt  c-  ad  b d ita  a ad  £ hxc  ipfaerit  P R,  at  £ - £ duftiim  m a facit  . nempe  refian- 

«Kilumex*  in  quod  erarxqualec-s  quare  rcflangulum  ex  Si-^.m  a erit  aequale 
t?.  Hinc 

T H E O R £ M A. 


Si  fit  vt  quadratum  'AI  ad  ree  t angulum  BIC,itaFH  adF  S^vtpHadFRitaF  Lfien 
fSadPR.  Dici  reetangu  tum  PFL  aquile  tjfie  quadrati  KL. 

JDcmonftratio  patet  &c.  ~ 


35* 


FROPOSIT  10. 

Xxttr P!um_;  Prepofita fit  tllipfis  D MEO  ib  certe  A B C: cius  tutem  axis D E , ordinatim  applicati H t, 

X T L M O.  Sit  iniunctum  wqutrcrc , qux  nam fit  rati  e quadrati  1 K ai  quadratum  NO . 

TRapfc.it  planum  per  HK,&  fiat  communis  fcdliocirculusFHGK>  cuius  diameter F 
G,-  huiufmodi  enim  planum  cft  parallelum  bafi . Tra- 
fear  etiam  per  MO  planum  alterum , & fiat  communis  le- 
dtio  circulus  LMPO, cuius  diameter  L P ;cft  enim huiuf- 
modi  planum  bafi  parallelum . Quoniam  igitur  hxc  plana 
iunt  parallela  bafi  ipfius  coni  erunt  inter  fe  parallela , ac  ob 
id  & eorum  communes  fcdlior.es  F G , LP  > cum  plano  A B 
C erunt  inter  fc  parallelae  > quare  triangula  E I G , E N'  P , 
erunt  inter  fc  fimilia,-  item  D I F , D N L,  fimilia  erunt  inter 
fe . E I fit  b ; 1 G,  c.  E N,  a;  prxterca  I U fit  d . F I , f.  D N, 
g . Infupcr  I K fit  c , & N O cfto  u . Qgoniam  igitur  trian- 
gula fc  1 G,  E N P funt  fimilia,-  fiat  vt  b ad  c,  ita  a ad  y.  R ur- 
ius  quoniam  triangula  D N L , D I F funt  fimilia  fiat  vt  d ^ 
ad  f , ita  g ad  '■}  j ergo  vt  redta  ngulum  b d ad  rcdtangulum  f 
c , ita  rcdtangulum  g a , ad  redtangulum-*  a . Sed  rcdtan- 
gulum fc,  ob  circuli  naturam  a-qtule  eft  c’ , & rcdtangulum 
jjt  a , xqualc  eft  u’  i ergo  vt  rcdtangulum  b d , ad  c’ , ita  rc- 

dlangulu  m g a,  ad  u* , & permutando , vt  redtangulum  b d ad  rcdtangulum  g a ita  e’  ad  U*  j ‘ 
> Hinc 

THEOREMA.  ’ . 

J/ fit  cllip/is  DH  EO,  in  certe  ABC,  tuitu  axis  E E:  ordinatim  applicata' H £,Mb.  Oiei 
quadratum  IK  ad  quadratum  NO,efievt  rtet angulum  I ID,  ad  reet  angulum  E ND. 


2^2 


fV 


V oniam  enim  triangula  E I G,  E N P , funt  fimilia  s ergo  vt  E I ad  I G , ita  E NadM 
P . Et  rurfus  quoniam  triangula  D N L , D I F funt  fimilia ,-  ergo  erit  vt  I L)  ad  I F , 
D N ad  L N ; ergo  vt  redtangulum  E I D ad  redtangulum  F I G , ita  redim- 


ita 1 


gulumE  N D,  ad  rcdtangulum  L N P , fed  redtangulum  FI  G xqualc  eft  quadratoIK.fi:  ■ 
rcdtangulum  L N P atquaje  cft  quadraro  N O ; ergo  vt  rcdtangulum  E 1 0 ad  quaddatum  I 
I k ita  rcdiangulum  E N D ad  quadratum  N O;  ergo  permutando , vt  rcdtangulum  E 1 0 j 
ita  quadratum  I K ad  quadratum  N Q.  Quod  erat  opera: pretiufl  j 
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Cautioni! , quibus  indiget  Anahfia  in  Theorematis  oblati  Refotu tione  inftitucndat 
$ quid  inter  Antiquam  nonam  Methodum  interfit.  Cap.  V 1, 


SAgacis  Artificis  cft  expeditam  viam  feligerc,  ne  difficultatibus  obrutus , ab  opertj  S uUJ>*ir 
coepto  defiftat . Illud  autem  in  primis  curet , yt  mentis  agitatione  Theorematis  obla-  Bt 
rigaturam  pcrfpcdtam  habeat,  qua  comperta,  & fcdulo  quidem  explorata , prxparationf , 

|i  qua  opus  cft , in  ftituat , qua  in  re  ipfius  folertia  non  exiguum  habebit  momentum ; Prx- 
paratio  autem  magni  facienda  cft,  ciim  hinc  pateat  aditus  adanalyfin;  hxc  porro  maxi- 
me innotcfccnt  ex  obferuatione  multarum  refolutionum  vnius,  ciufdemquc  Theoremati?; 
.propterea  quod  inde  cuique  planum  fiet,  qua  ratione  feligerc  viam  liceat  expeditiorem  ad 
propolitum  conducentem ; Sit  autem  in  exemplum, 

THEOREMA, 

In  omni  circulo  fumpto  quouis  arcu  minori  quam  45  grad.  eiufque  duplo , erit  vt  tangens  ur- 
ensJ impii  ad  tangentem  arcus  dupli , ita  differentia  inter  quadratum  radtj , & quadratum  tan- 
gentis arcus  fimpli  ad  duplum  quadrati  radij , 

HVius  Theorematis  vari*  extant  demonftratior.es , in  quibus  vari*  prsparationes 
cernuntur ; illud  quidem  dcmonftrauit  yEgidius  Perfoncrius  de  Roberual  Amicus 
nofter , Thomas  Hobbes , Petrus  Carcauius , Carolus  Cauendyfius , D.  Palieur , Ioannes 
Ludouicus  VVolzogen,  Bonaucntqra  Caualerius,  Claudius  Mydorgius , Iacobus  Golius, 
Francifcus  Schootcn , & nos  eidem  Theoremati  AnalyticJ  procedentes  fatisfccimus.  Si 
quis  igitur  conferat  pradidtorum  Geometrarum  dcmonftrationcs , facile  Difciplina  fe- 
cunditatem notabit , fimulquectjnfpicict,  qua  induftria  liceat  aptiorem  viam  feligerc,  no- 
tando videlicet,  quid  inter  illas  prsparationes  interfit,  quarum  nulla  cum  alia  coincidit, 

Et  hinc  operofum  non  erit  prsceptum  depromere . 

Hic  non  foret  abs  re  Tupradidtas  demonftrationes  in  medium  afferre , breuitati  tameru 
fkpdentes  prxtcrmifimus,  contenti  folilm  fcquen  tes  noftras  Refolutioncs  attulite , 

Au&oris  nudi , quibus  propofito  Theoremati Jit  fatis . 

ROP0S1T10. 

Ttfdem ptfitis , & propofitum  fit  inquirere , qua  fit  ratio  differentia  quadratorum  AB,  SE,  ad 
duplum  quadratum  A B relata  ad  B FefiBG, 


RESOX.VTIO  L 

POteft  refolutio  inftitui  procedendo  fcil.  vel  per  xqualitarem  1 vel 
folum  per  terminos  proportionales ; per  squalitatem  fic  illam 
inftituo  A B fit  b b G fit  c , nam  A G erit  R ( b'  f c' ) & BF  cfto  a , 
vnde  F G erit  c — a;  ergo  cum  angulus  G A B , fit  bifccftus  d redta  A F 
erit  vt  c — a ad  a,  ita  Jjt  (b*tc’)adb:  quare  rcdtangula  fub  extremis, 

& medijs  erunt  xqualia  j proinde  a ljt  ( b’  f e.')  xquabitur  b c — b a . 
omnibus  applicatis  ad  a fiet  ( b1  f c'J  — ergo  horum  quadrata 
'erunt  xqualia , quamobrera  b j | c'  aquabitur — , tollatur 
) fi-aftio  inftituta  communi  multiplicatione  per  a’ , & b’  a’  t c’  a’  aqua- 
bitur b‘  c*  — 2 b’  a c t b'  a*  vrrinque  fubtradlo  b'  a',  & fiet  c*  a' 3 b* 
e’ — ab’  a c.  omnibus  applicatis  ad  c fiet  c a*  =3  b’c— » b’ a,&pcr 
antithcfin  c a’ t * b!  a t=  b‘ c.  & rurfus  ib'a=  b’  c — a‘  c , feu  b’  c --  a’  e s 1 b1  a,  infti  tu- 
to parabolifmo  omnibus  applicatis  ad  b’  — a’ . fiet  {££-,  es  c . vnde  refoluta  squalitate  inJ 
proportionem  fit  analogifmus  huiufmodi . Vt  b'  — a’  ad  a b‘  ita  a ad  c . 

Hsc  tamen  refolutio  per  squalitatem  procedens,  quamuis  in  proportionem  delinat  i 
nihilominus , minus  idoneam  iuppeditat  viam  ad  dcmonftrandum , ob  afccnfum  in  squa; 

Ddd  tioni- 


'A  . 
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tionibus  ad  quantitates  imaginarias , pnrftat  obid  hanc  ommittcrc , qui  tamen  otnnind 
fpcrnenda  non  eft , cum  oftcndat  quod  quEritur  j fed  elegantius  fiet  progreffus  per  termi- 
nos proportionales,  vt  in  fequenti  Kcfolutione . 

propositio.  \ 

Quodfupra  dicebattfri&c.  Propoftum  fit  inquirere 
jiuclnris  fuprapofiti  Theorematis . 

RHSOLVTIO  II. 

QVoriiam  igitur  eft  vt  c a,  ad  a,  ita  it  Q/  b‘  ^ c‘ ) ad  b ; ergo  eorum  quadrata  pro- 
portionalia erut;  quamobrem  vt  c:  — 2 c a t a’,  ad  a’,  ita  b’  t c‘,  ad  b’ , hoc  eft  vt  rc- 
* dlangulum  c — 2 c a t a',  ad  a’,  ita  c'  •>{*  b’,  ad  b: ; & diuidendo  vt  rciftanguloni 
c'  — 2 c a,  ad  a‘,  ita  c\  ad  b’,  & permutando,  vt  rc<ftangulum  c’  — 2 c a , ad  c' , ita  a'  ad  b’ » 
hoc  eft  ob  communem  altitudinem  c,  vt  c — 2 a,  ad  c,  ita  a’,  ad  b‘,  & conuertcndo  vt  c , ad 
c — 2 a,  ita  b’,  ad  a & per  conucrfioncnvrationis  vt  c , ad  2 a,  ita  b’ , ad  b’  — a' ; & fubdu- 
platis  confequcntibus,  vt  c ad  a,  ita  2 b’,  ad  b‘  — a’j  & conuertcndo,  vt  a , ad  c , ita  b" — a* , 
ad  2 b'.  Hinc 

THEOREMA. 

In  omni  circulo  /tempto  quouis  treu  minori  quam  45  grad.  eiu/qtu  duplo ; erit  vt  tangens  ir- 
cus {impii  *d  tangentem  arcus  'dupli , ita  differentia  inter  quadratum  radq,  <tr  quadratum Sam* 
gentis  arcus  /impii  ad  duplum  quadrati  radij . 7 

Fiat  F O , aqualis  B F. 

f~\  Voniam  igitur  eft  vt  F G ad  B F , ita  A G ad  A B ; ergo  vt  quadratum  F G , ad  qua- 
dratum  F B,  ita  quadratum  A G ad  quadratum  A B , hoc  eft  vt  reil  angulum  BGO, 
plus  quadrato  F O,  feu  B F,  ad  quadratum  BF,  ita  quadratum  B G,  plus  quadra- 
to A B , ad  quadratum  A B ; & diuidendo  vt  rcift angulum  B G O ad  quadratum  B F > itaJ 
quadratum  B G ad  quadratum  A B;  & permutando , vt  rcdlangulum  B G O ad  quadratum 
B G,  ita  quadratum  BF  ad  quadratum  AB  .hoccftob  communem  altitudinem  BG , vtO 
G a d B G,  ita  qua  dratum  B F ad  quadrarum  A B;  & conuertcndo,  vt  B G ad  O G , ita  qua^ 
dratum  A B,  ad  quadratum  B F;  & per  conucrfionem  rationis  vt  BG  ad  BO,  ita  quadratum 
A B ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  B F,  & fubduplatis  confequcntibus  vt  B G ad  BF, 
ita  duplum  quadratum  A fi  ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  BF.  & conuertcndo,  vtB 
F ad  B G,  ita  quadratum  A B,  minus  quadrdto  B F,  ad  duplum  quadratum  AB.  Quod  erat, 
opera  pretium  oftendere . 

Hunc  igitur  in  modum  fuprapofiti  Theorematis  beneficio  fpeciofE  Logiftices  Rcfolutio 
procedit  iuxta  prxeepta  iam  tradita . Non  erit  autem  inutile  perpendere  quid  interiit  hner\ 
hanc  refolutionis  formant,  & antiquam, quam  hic  propterea  fubijccre  non  grauabimur. 

Eiuf iem  T heorematis  ab  Auctore  iuxta  Methodum  antiquam  inf  i tuitur , 

RESOIVTIO  L 

SEcerurFO*qualisipfiFB.  " • 

Quoniam  igitur  eft  vt  B F,  ad  B G , ita  quadratum  A B , minus 
* 4>S*.  quadrato  B F , ad  duplum  quadratum  AB;  ergo  conuertendo a vt  B 
G , ad  B F , ita  duplum  quadratum  A B , ad  quadratum  A B , minus 
quadrato  B F;  duplatis  autem  confequcntibus , vt  B G , ad  B O , ita- 
quadratum  A B,  ad  quadratum  A B , minus  quadrato  fi  F,  & per  c3- 
uerfionem  rationis  h vt  B G ad  G O , itaquaaratum  ABadquadra- 
C cn*L  ♦ tum  B F;  dc  conuertcndo  vt  GO,  ad  BG,  ira  quadratum  BF,  ad  qua- 
<1  i.fixii,  dratum  A B,  hoc  eft  ob  communem  altitudinem  B G , vt » rcftangu- 
lum  B G O ad  quadratum  B G , ita  quadratum  B F , ad  quadratum 
e le.fwmit  A B;  & permutando  ‘ vt  reftangulinn  B G O ad  quadratum  B F,  ita- 
quadratum  BG  ad  quadratum^  B ; & componendo 1 vt redangulu, 
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B G O,  plus  quadrato  B F,  ad  quadratum  B F,  feu  O F,  ita  quadratum  B G , plus  quadrato 
A B,  ad  quadratum  A B,  hoc  cft , vt  s quadratum  F G ad  quadratum  B F , ita  i>  quadratum  ?"•/«*■& 
A G,  ad. quadratum  AB;  ergo  vt  ■ F G,  ad  B F,  ita  A G ad  A B.  Quod  ita  fc  habet  &c.  Cum  " 
enim  angulus  G A B , fit k bifariam  diuifus  a rccla  A F , erit  ex  tertia  fexti , vt  G F ad  F B , fc  m-W- 
ita  A G ad  A B. 

COMPOSITIO. 


Voniamigitureft*vt  FGad  B F,  ita  A Gad  A B;  ergo  vt  quadratum  F G ad  qua-  « 11 
dratum  B F , ita  0 quadratum  A G , ad  quadratum  A B , hoc  eft  vt  > rcftangulum  B L 
G O,  plus  quadrato  O F , fcu  B F , ad  quadratum  B F , ita /quadratum  B G plus  > 
quadrato  A B ad  quadratum  A B ; & diuidendo 1 vt  rctftangulum  B G O , ad  quadratum  B 
V,  ita  quadratum  B G ad  quadratum  A B ; & permutando  fvt  reftangulum  B G O ad  qua-  £•' 
dratum  B G,  ita  quadratum  B F ad  quadratum  A B , hoc  cft  ob  communem  altitudinem  B « >•/“»*•! 
G,  vt  G O,  ad  B G,  ita  "[quadratum  B F ad  quadratum  A B;  & conucrtcndo  * vt  B G ,ad  G 
O,  ita  quadratum  A B , ad  quadratum  B F ; & per  conucrfioncm  rationis , vt 1 B G ad  B O > * 
ita  quadratum  AB,  ad  quadratum  AB,  minus  quadrato  BF;  fubduplatis  confequcntibus  vt 
BG  ad  BF,  ita  duplum  quadratum  AB  ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  B F,-  & conucr- 
tcndo *,  vt  BF  ad  BG,ita  quadratum  AB,  minus  quadrato  BF,  ad  duplum  quadratum  AB. 

Ex  ha&enus  commemoratis  Refolutionibus  non  erit  opcrofuin  intelligcre , qua  ratione 
poffit  ad  prateeptum  reuocari  modus  ineundi  viam  ad  oblati  Theorematis  Rcfolutioncnu. 
inftituendam . 

Vel  enim  Theorema  datum  fuerit , folumque  defiderctur  demonftratio , vel  proponitur 
inquirendum  tantummodb  quibufdam  datis . Haec  autem  diucrfa  e(Te , non  fcmel  luperius  V“dAm 
inculcauimus,  vrcunquc  fe  res  habcat.omnis  progrclfiis,  fiuc  fit  ex  hypothefi  ad  quaefitum, 
fine  contra , vel  procedit  per  terminos  proportionales , aequalitate  nunquam  adhibita , vel 
per  proportionalia  ad  xqualitatem  deuenit , aut  contra  aequalitatem  in  proportionalia  re- 
Joluic;  illud  cft  obferuandum  Prateeptum  paulo  infra  a nobis  allatum . 

Quoniam  verd  refolutionem  poftrcmam  fpeciofae  Algebrae  beneficio  inftitutam , poft- 
'tnodum  aduerti  affinem  non  nihil  effit  illi , quam  vnus  ex  praeditftis  exhibuit , vt  aliam  attu- 
liffie  videar,  cui  nullam  hadtemis  fimilcm  oblcruaui,  placuit  ob  id  nouam  hanc  fubijcerc . 

Iifdcm  pofitis , ducatur  F C parallela  ipfi  A G , & fegmento  C B , aequalis  fiat  C D , at- 
que C B appelletur  d,  quanta  erit  C D;  at  AD  erit  b — 2 d,&BF  fit  a,&B  Gerit  -V  . 

Voniam  igitur  F C eft  parallela  ipfi  A G , ob  id  angulus  G A F 
aequabitur  • angulo  A F C ; fed  angulus  G A F aequalis  eft  an- 
gulo  F A C , ex  hypothefi  propterea  angulus  FAC  aequa- 
bitur angulo  A F C;  quare  A C aequabitur  ‘CF.  Cum  itaque  A C fit 
b — d,  etiam  C F,  erit  b — d;  tam  igitur  illius , quam  huius  quadratum 
erit  b’  — s b d f d',  fed  B F eft  a,  & C B eft  d;  quorum  quadrata  funt  a‘ 

&d’,crgoCF  quadratum  crita'td‘,cui  a-quafciturb‘~  2 bdfd’; 

Vtrinque  fubtrado  d’ , refidua  erunt d aequalia;  ergo  b’  — 2 b d , aequa- 
bitur a* ; fed  b‘  — a b d,  eft c exccfliis , quo  b’  fuperat  2 b d;  ergo  2 b d, 
erit  cxcelfus,  quo  b‘,  fuperat  a’  j fed  b’ , ad  2 b d,  cft 1 vt  b ad  2 d ; ergo 
b’  ad  exceflum  quo  fuperat  a’ , erit  vt  b , ad  2 d ,•  ergo  1 b’ , ad  eundem 
.exceflum  erit  vt  2 b , ad  2 d,  fcu  quod  idem  eft,  erit  vt  b,  ad  d;  fed  vt  b, 
fld  d,  ob  parallelas , ita  eftq,-  -f  ad  a ; ergo  2 b‘ , ad  2 b d exceflum  praediftum,  erit  vt  S ad  a; 

& conucrtcndo  !>  vt  a , ad  V , ita  a b d,  ad  2 b‘ , Hinc  “ c,nL* 


2 19- primi. 
b i.mx.fri, 

C 6.  primi. 


d | .tx  primi, 
c 1.  fecundi, 
f i./ttfi. 
g \.ft xti. 


THEOREMA. 

. In  omni  cinulofumfto  rjuotth  trnt  mintri,  quim  45  grtduttm,  einfqut  duplo , erit  &c. 

DVeatur  t F C parallela  ipfi  A G,  fcccturque*  C D aequalis  C B.  Quoniam  angulus  G^','^^ 
A F aequalis  eft  angulo  F A C , ex  hypothefi ; fed  ob  parallelas  A G , C F , angulus 
G A F aequalis  eft  f angulo  A F C i ergo  angulus  A F C aequabitur  /•  angulo  FAC;  ergo*  *» 

A C aequabitur  ^CF ; ergo  quadratum  A C aequabitur  quadrato  C F.  Sed  quadratum  A 

jDdd  2 C aequa- 


CAROLI  H E N A t D I N I I 

, - firr  C squale  cft , rcXanguIo  B A D,  plusquadraro  D C;  ergo  quadratum  CF  squabitur  fre- 
(i XanguloB  A D,  plus  quadrato  D C j (ed  quadratum  CF  squale  eft.  quadratis  B F,  C B; 
5 *7« T,'.  erS°  rcXangulum  B A D , plus  quadrato  D C , squabitur  » quadrato  B F , plus  quadrato 
‘X  BCj  fcd  quadratum  C D xquaturquadratoCB,-  ergo  reliquum  rcXangulum  8AD, 
r squabitur  ‘ reliquo  quadrato  B F;  fcd  rcXangulum  AliDeft*  cxccflus,  quo  quadratu  nu. 

i’ A B fuperat  rcXangulum  B A D;  ergo  rcXangulumA  B D erit  cxccflus,  quo  quadratum^ 
* *■ /****•  A B,  fuperat  quadratum  B F.  Sed  quadratum  A B , ad  rcXangulum  A B D cft  * vt  A B ad 
B D i ergo  quadratum  A B ad  exceflum , quo  fuperat  quadratum  B F , erit  vt  A B ad  B D ; 
ergo  duplum  quadratum  A B,  ad  eundem  cxceflum , erit  vt  dupla  A B , ad  B D , feu  quod 
fti.fixii.  idem  cft,  vtiimpla  A B,ad  fimpliccmCB , fcuob  parallelas  A G , CF,  vtM  BG,  ad  B£> 
r c *».'.*•  s«.  ergo,  & conuertcndo  .cxccflus  quadrati  A B,  fupra  quadratum  B F , hoc  cft  quadratum  A 
B minus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  A B,  erit  vt  B F ad  B G. 

Eiufdem  T heorematis  di  Judore  iuxtd  Methodum  antiquam  infiituitur. 
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b Corti.  4^"- 
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RESOLVTIO  II. 

DVeatur  t F C parallela  ipfi  A G,  feceturquc 1 C Dsqualis  C B. 

Quoniam  igitur  cft  quadratum  A B minus  quadraro  B F,  hoc  eft  cxccflus  quadrat,’ 
A 1>  fupra  quadratum  B F ad  duplum  quadratum  A B vt  B F ad  B G ; ergo  conuertcndo  b 
duplum  quadratum  A B ad  eundem  cxceflum  erit , vt  B G ad  B F,  feu c ob  parallelas  A G » 
CF.vt  A B ad  CB,  feu  quod  idem  cft,  vt  dupla  A B,  ad  B Di  ergo  quadratum  AB  ad  ex- 
certinn,  quo  id  fuperat  quadratum  B F , erit  vt  A B ad  B D;  fcd  quadratum  A B ad  r exan- 
guium A B D cft  “ vt  A B ad  B D ; ergo  rcXangulum  A B D,  erit  exceflus,  quo  quadratum 
A B fuperat  quadratum  B F,-  fed  reXangulum  A B D cft  exceflus,  quo  quadratum  A B fu- 
perat rcXangulum  B A Djergo  rcXangulum  B A D squabitur  quadrato  B F;  fcd  quadra- 
tum  C D squatur  quadrato  C B ergo ; reXangulum  B A D plus  quadrato  D C squabitur 
' quadrato  BF  plus  quadrato  BCj  fcd  quadratum  C F squale f eft  quadratis  B F , C B; 
ergo  quadratum  C F squabitur  f redtangulo  B A D , plus  quadrato  D C ; fcd  quadratum 
A C squale  eft  h reXangulo  B A D plus  quadrato  D C i ergo  quadratum  A C squabitur 
quadrato  CF;ergo  At.  squabitur  C F ; ergo  angulus  A FC  squabitur  angulo  F A Cj 
led  ob  parallelas  A G , C F , angulus  G A F squalis  eft  k angulo  A F C i ergo  angulusG 
A F squalis  erit 1 angulo  FAC.  Quod  ita  fc  habet  ex  hypothefi. 

» COMPOSITIO. 

DVeatur  ♦ F G parallela  ipfi  A G,  fcceturque  * C D,  squalis  C B. 

Quoniam  angulus  G A F squalis  eft  angulo  F A C ex  hypothefi  , fed. 
angulus  G -t  F squalis  eft  i angulo  A FC  i ergo  angulus  A F C squabin 
> angulo  FAC;  ergo  A C squabitur  t C F ; ergo  quadratum  A C squabitur  c 
drato  C F ; fed  quadratum  A C squale  eft  • reXangulo  B A D , plus  quadrato  DC;t_ 
quadratum  C F squabitur  f reXangulo  B A D , plus  quadrato  D C i fcd  quadratum  Ct 
squale  eft » quadratis  B F,  C B;  ergo  rcXangulum  B A D , plus  quadrato  D C squabimr 
i quadrato  B F,  plus  quadrato  C B ; fed  quadratum  C D squatur  quadrato  C B ; ergo  re- 
liquum reXangulumB  A D,  squabitur 'reliquo  quadrato  BF;fcd  rcXangulum  A BD 
eft  * cxccflus,  quo  quadratum  A B fuperat  rcXangulum  B A D ; ergo  rcXangulum  A BD 
erit  exceflus,  quo  quadratum  A B,  fuperat  quadratum  B F.  Sed  quadratum  A B ad  reXan* 
gulum  A B D,  cft  * vt  A B ad  BD;  ergo  quadratum  AB  ad  exceflum,  <^uo  fuperat  quadra- 
tum BF,  erit  vt  AB  ad  BD;  ergo  duplum  quadratum  Ab, ad  eundem  exceflum  erit.vt 
dupla  A B ad  B D,  feu  quod  idem  eft.vt  fimpla  A B,  ad  fimplicem  C B,  feu  ob  parallelas  A 
G,  CF,  vt  n B G ad  BFi  ergo  & conuertcndo . cxccflus  quadrati  AB  fupra  quadrarum  JB  F, 
hoc  cft  quadratum  AB,  minus  quadrato  BF,  ad  duplum  quadratum  AB,  eritvtBFad 
B G. 

Sit  autem  exemplum  alterum , vt  fcquitur  Theorema , quod  Schootcn  ad  eum , qui  fc* 
quitur  modum  rcfoluit, 

TUEO. 
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theorema; 

Si  trianguli  angulus  bifariam Jelfusfitfrcans  autem  angulum  reda  linea fienerit,  & lafln, 
rtH angulum  comprehenfum  fui  fegmentis  bafeos,  vna  cum  quadrato  relfa  fetantis,  aquale  erit 
rea  angulo  fub  trianguli  lateribus  comprehenfe . 

Sit  B D xquahs  b amplius,  fit  A B xqualis  d,  & A D xqualis  fit c.  Efto  verd  B C xciut- 
Iis  a,  & D C arqualis  e.  Item  D F,  aequalis  u.  * 

Intelligatur  B E arqualis  fa&a  A B,  atque  aifta  A E ; intcl- 
Iigatur  G E parallela  ipfiAC.  Quoniam  igitur  eft  A b ad 
X)  C , vt  A B ad  B C , cft  vcr6  B E arqualis  A B , ergo  erit  vt 
A D ad  D C , ita  E B ad  B C i fcdvtBEadBC.itaBGad 
B D , ergo  vt  A D ad  D C , ita  B G ad  B D , itemque  A B ad 
-B  C. 

Oflcndam autem BDinDCminusBDinAD  applica-  A 
tum  ad  duplum  D C arquari  D F,  & quia  propter  fiinilitudincm  manguiorum  A U h , f G 
E.  Latus  D F eft  arquale  lateri  F G,  cft  enim  latus  A B a-quale  lateri  B E,  & angulus  A B F, 
arqualis  angulo  F B E,  ergo  angulus  AFB,  arqualis  erit  angulo  EFb  , quare  vterque  rcdhis, 
at  vero  angulus  G E F.  arqualis  cft  angulo  F A D , ob  parallelas  GE , A D , quare  reliquus 
squalis  reliquo,  vnde  fimilia  funt  triangula,  ob  id  vt  E F ad  F G,  ita  A F ad  F D,  & permu- 
tando vt  E F ad  A F,  ita  F G ad  F D,  cft  autem  E F arqualis  A F , ob  id  & D F erit  arqualis 
F G;  fi  itaque  D F eft  u,  vtique  D G erit  2 u . 

Quoniam  cft  vt  b G ad  B D,  ita  A D ad  D C , fiue  b — 2 u ad  b , ita  c ad  e , propterca  rc- 
danguluin  fub  B G , & D C xquabitur  rc&angulo  fub  B D , & A D , hoc  cft  b e — 2 e u 
aequabitur  b c,  vtrinque  addito  2 c u fiet  b e " a e u t b c,  vtrinque  fublato  b c fiet  b c— b 
c5  — s e u,  omnibus  applicatis  ad  2 efiet  “ u ; leu,  quod  idem  cft  fiet,  vt  2 cade— c. 

Ita  b ad  u,  nempi,  vt  dupla  I>  C ad  D C - A D , ita  B D ad  D F. 

Cdm  autem  duplum  rciftangulum  B D F arquale  fit  quadrato  A D , plus  quadrato  D B, 
ininus  quadrato  A B,  hoc  eft  2 b u =s  c'  | b'  - d‘,  fafta  diuifione  ex  vtraqu  c parte  per  2 b 
proueniet  u a ediri  atqui  fuperius  inuentum  fuit c u , erit  propterca  — ira.!:* 
diuifo  vtroque  denominatorc  per  2 inftituatur  multiplicatio  per  crucem,  & proueniet  c*  c'  t 
b’  e — d'ca  b’e— b‘c.  addatur  vtrinque  d'c  fiet  c’ctb‘  e ss  d'ctb‘c— fre,  tollatur 
vtrinque  b’  e proueniet  c’  c =3  d’  e — b'  c addatur  vtrinque  b*  c,  erit  c'  c b'  c d’  c , lo- 
co autem  ipfius  de  fubftituatur  ca,'  & proueniet  c’  e t b’  c e d c a,  vtrinque  fa&a  diuifione  " En  tnim- 
pere  fictccfb*  erda.  . 

Adhibita  vero  cum  fit  multiplicatio  per  crucem  ad  intentum  quo  paifto  conducat  ex- c ad  <Eaa 
pheetur;  liquet  autem  eflevt  dupla  D C ad-DC  minus  AD,  ita  B D ad  DF,  hoc  cft  vt  2 c AB  ad  UC 
od  c — c ita  b ad  u propterea  fiet  duplum  rciftangulum  C D F a quale  duplo  rcdtangulo  B 1,00  eft  dad 
D C minus  rciftangulo  A D B,  nempe  acuebe-bc.  a vnde  c * 

Prxterca  vt  eft  B D ad  D C , ita  duplum  rciftangulum  B D F ad  duplum  rc&angulum  C * 

D Fi  afliimpta  communi  altitudine  dupla  D F,  hoc  cft  vt  b ad  c,  ita  2 b u ad  2 e u ; afliimpta 
communi  altitudine  2 u ; ob  id  cum  duplum  rciftangulum  B D F arquetur  quadrato  A D 
plus  quadrato  D B minus  quadrato  A B,  & duplum  rciftangulum  C D F arquetur  rcftangu- 
loBDC minus  rcflangulo  ADB.hoccftabus  c^b^-d-^a  tus  bc-bcterit 
vt  B D ad  D C , feu  quadratum  B D ad  rciftangulum  B D C afliimpta  communi  altitudinej 
B D,  hoc  cft  b'  ad  b c affumpta  communi  altitudine  b ita  quadratum  A D plus  quadrato  D 
B minus  quadrato  A B ad  rciftangulum  B D C minus  rctftangulo  A D B hoc  eft  C f b’  — d* 
ad  b c — b c ; proinde  & reliquum  quadratum  A B minus  quadrato  A D ad  reliquum  rc- 
angulum  A D B,  erit  vt  totum  ad  totum , feu  B D ad  D C ,•  hoc  cft  d'  -.  ad  b c ; erit  vt  b 
adc. 

At  vero  vt  B D ad  D C ita  pariter  eft  rciftangulum  A D B ad  rciftangulum  A D C at 
fumpra  communi  altitudine  A D , hoc  cft  vt  b ad  c ita  b c ad  c e affumpu  communi  altitu- 
dine c,  & vt  B D ad  A D Jta  quoque  cft  rciftangulum  A D B ad  quadratum  A D afliimpta.. 

Communi  altitudine  A D ,•  hoc  cft  vt  b ad  c ita  b c ad  c' ; afliimpta  communi  altitudine  c , Sc 

* : ~ 
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quadratum  B D ad  refiangulum  A D R , hoc  eft  b‘  ad  b c ; erunt  propterca  quadrarum  A B 
‘minus  quadrato  AD:  redtangulum  A D B:  quadratum  A D : hoc  eft  d'  — c' : b c : c'  tres 
magnitudines  ex  vna  parte ; at  vero  quadratum  B D : redtangulum  A D B ; rcdtangulum  A 
D C : hoc  eft  b‘:  b c.-c  c tres  ali.r  ex  altera  parte,  qux  bina;  funt  accepta:  proportionales  fc- 
' cundiim  rationem  pert  urbatam;  quamobrem  ex  xqualitate  fecundum  huiufmodi  rationem 
proportionales  erunt ; atque  adeo  erit  vt  quadratum  A B minus  quadrato  A D ad  quadra- 
tum A D vt  quadratum  B D ad  rcdtangulum  A D C;  hoc  eft  vt  d‘ — c ad  c‘  ita  b'  ade  e,& 
componendo  vt  quadratum  A B ad  quadratum  AD,  ita  quadratum  B D plus  reftangulo  A 
D C ad  rcflangulum  A D C , hoc  eft  vt  d!  ad  c’  ita  b‘  t c e ad  c e ; permutandoaue  vt  qua- 
dratum A B ad  quadratum  B D plus  rcdtangulo  A D C , vt  quadratum  A D ad  redtangu- 
lum  A D C , hoc  eft  vt  d‘  ad  b!  t c c ‘‘a  c‘  ad  c c , fcu  ita  A D ad  D C , nempe  retenta  com- 
muni altitudine  A D ideft  c ad  c,  retenta  communi  altitudine  c i at  vero  vt  A D ad  D C ita 
quoque  eft  A B ad  B C,  hoc  eft  c ad  e,  vt  d ad  a fcu,  quadratum  A B ad  rcftangulura  ABC 
hoc  eft  d'  ad  d c;  propterca  erit  vt  quadratum  A B ad  quadratum  B D,  plus  rcdtangulo  A D 
C,ita  quadratum  A B ad  rcaangulum  ABC,  hoc  eft  vt  d'  ad  b'  t c c.ita  d’  ad  d a,-  ergo  qua- 
dratum B D,  plus  rciftangulo  A D C aquabitur  rc&angulo  A B C,  hoc  eft  b’  t c e xquabi- 
turda, 

THEOREMA* 
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Si  trianguli  angulus  bifariam  fellus  Jit , ftcatts  autem  angulum  refla  tinea  /inerit  Ae- 
fin  j reti  angulum  eomprehenfum  fub  figmentis  bafiees  vna  cum  quadrata  refla fetantis,  aqualt 
trit  reti  angulo fub  trianguli  lateribus  eomprehen/o  * B 

E Sto  triangulum  A B C , cuius  latera  A B , B C 
bafis  autem  A C,  reiia  vero  B D fecct  bifariam 
angulum  A B C . Dico  redtangulum  A D C,  plus 
quadrato  i.  D , aquale  effe  rctfangulo  fub  A B,  & 

BC. 

Protrahatur  BDvfquc  ad  E,  vt  ftt  quemadmo- 
dum B D ad  D C,  ita  A D ad  D E agaturque  E C, 


0} 


RESOLVTIO: 

Voniam  igitur  re&angulum  A D C,  plus  quadrato  B D,  eft  Aquale  reflangulo  fub  A’ 
B,  & B C;  eft  autem  redtangulum  A D C,  plus  quadrato  B D , xquale  refla  ngulo£  B 
D,  cum  reflangulum  DCxqualcfir  reflanguloB  D Ei  eft  enim  vt  B D ad  D| 
Cata  A D ad  D E ex  conftruflionc;  quadratum  Vero  BD  eft  commune;  ergo  reflangulu 
fub  A B,  & B C xquale  erit  rcflangulo  E B D . Quod  ita  fe  habet;  triangulum  enim  A Bi 
xquiangulum  eft  triangulo  DEC,  angulus  igitur  A B D eft  xqualis  angulo  D C E , eft  aw 
tem  angulus  a D B xqualis  angulo  D C B,  plus  angulo  D B C , feu  D B A , hoc  eft  D CE, 
ergo  angulus  A D B xquabitur  angulo  B C E , at  vcr6  angulus  A B D eft  xqualis  angulo  E 
B C,  quare  reliquus  xqualis  eft  rcliquo,ac  ob  id  triangulum  A B D eft  xquiangulum  trian- 
gulo E B C , vnde  latera  circa  xquales  angulos  erunt  proportionalia , quare  vt  R C ad  B E.' 
ita  B D ad  A B ; propterca  redtangulum  iub  extremis  A B , BC  xquabitur  rcift  angulo  fub 
wedijs  E B,  B D. 


COMPOSITI  Ol 

Quoniam  redtangulum  fub  A B,  & B C xquale  eft  rcdtangulo  E B D , vtoftenfum  eft , in 
ipfa  rcfolutione,  rectangulum  verd  E BDxqualecft  rcdtangulo  E D B plus  quadrato  nD,  1 
ergo  rcdtangulum  fub  A -B , & B C xquabitur  rctftangulo  E D B plus  quadrato  b D . eft  ve. 
t6  redtangulum  h D Bxquale  rcflangulo  A D C,  ergo  redtangulum  fub  A R,  & B C xqua- 
bitur rcdtangulo  A D C plus  quadrato  B D ; quod  erat  operx  pretium  oftendere . 

- Ex  haflenus  didtis  obferuarc  licet , quid  interfit  inter  antiquam , & nouam  methodum  | 
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Ulafiquidem,  vt  vidimus  contrario  refolutionis , haec  autem  eodem  ordine  procedit,-  Illa  2 
qiucGco  ad  hypothdin,  haec  vero  contrario  proccditmodo. 

|'  in  • ^ ' 1 | J>  *•  4;  . ► . k 

De  Problematibus  Refoluendit  Spectofe  Algtbr*  btneficio . C/ip.  Vll. 

ANalytica  fere  omnis  induftria  in  Problematum  reiolurionibus  infumebarur , cuius  v- 
gratia  ab  ipfis  hanc  Artem  fuifle  in  primis  excultam , tellatur  Pappus  Alexandrinus 
initio  ieptimi  Libri  Mathematicarum  Colloftionum . Rccentiorcs  quoque  de  hac  Mathe- 
feos  pane  videntur  optimfe  meriti , cum  plura  quidem  adinuenerint vnde  facilis  Proble- 
matum refolutiones  redduntur,  ad  quod  Speciofa  Algebra  conducit , etfi  etiam  Numcrota 
ad  id  non  parum  habeat  momenti . 

In  Problematum  refolutionibus  iuxta  huius  Artis  praecepta  perficiendis , ita  proccden- 
dum , vt  fupponamus  iam  fadum  quod  quaeritur , & per  inde  confcqucntia , tandem  ad  ef- 
Jedioncm  perueniamus . Raro  aletcm  contingit  nifi  in  Problematibus  facilioribus,  vt  Ana-  rK,d“dHm  • 
iyfis  inftitui  poffit  nulla  prxeunte  praeparatione,  in  quo  fortaflis  omnis  polita  difficultas; 

Citm  enim  haec  fuerit  adinuenta , caetera  fere  omnia  fc  dant  in  confpedum . Ad  prxpara- 
iionem  autem,  & ingenij  alacritas,  & in  his  Difciplinis  eruditio  .conducit . Primum  natu- 
ra: quidem,  fecundum  verd  ftudijs,  vigilijfquc  acceptum  referri  debet . Non  fatis  eft  enim 
operam  nauafle  primis  Elementis,  fcd  etiam  oportet  plurimas  Propofitioncs  inde  deducas 
nouiifc , ac  propterca  prae  manibus  habere  figurarum  cuiufcunquc  generis  proprietates , a 
quibus  Geometrica  effedio  ducit  ortum . 

Duo  autem  in  Problemate  funt,  nempe  Datum,  *c  Notum , & infuper  Ignotum , atque, 
Quaefitum.  Quod  autem  quxritur  ac  ignotum  eft,  per  vocales  denotare  confueuimus.^S». 
quod  vero  datum ; ac  notum , per  confonantes . Qtixftio  autem  propofita  fedulo  pepen- 
idendacft,  & magnitudines  tam  datx , quam  quxfitx  iuxta  eius  tenorem , ita  tradandx 
iunt,  vt  ratiocinando  deucniamus  ad  id , quod  fieri  poteft , vel  nimirum  ad  analogilmum, 

.trium  terminorum,  i quibus , qui  poftrcmd  eft  loco  fit  quxfitus ; duobus  enim  anteceden- 
tibus cognitis  hic  amplius  non  ignorabitur  i vel  ad  analogifmum  quatuor  terminorum , c 
quibus,  qui  poftremum  obtinet  locum  fit  quxfitus,-  tribus  enim  prioribus  cognitis,  quartus 
prodibit  &c.  vel  ad  xquationem,  fiue  fimplicem.fiuc  compofitam,&  vtraque  fiue  plana  fit, 

<iue  folida;  quxlibct  enim  Arte  fupra  iam  tradita  feliciter  explicatur , laterifque  valor  ex- 
hibetur . " ~ •*  - 1 

Ex  iam  habita  refolutione  colligitur  Porifma',  quod  nos  docet,  quidnam  fit  agendum,,- 
vt  oblati  Problematis  effedio  perficiatur,  qua  quidem  abfoluta , repetitis  Analylcos  vefli- 
, gijs, quod conftruiftumfuit Geometrici dcmonftramus.  Sed hxcvarijs exemplis illuftra*. 
re  tentabimus,  a facilioribus  exordientes . 

1 Aducrtcndum  eft  autem  poftquam  in  refoluendo  peruentum  fuerit , vel  ad  analogii- 
’ imum , vel  ad  xquationem /opus  effe  diligenter  infpiccre  qua  linea  fit  opus  ad  oblati  Pro* 

Uematis  effedionem . Superius  etenim  huius  tradationis  initio  iuxta  diuerfimi  Problema-  „„„„ , 
tis  naturam  pro  ipfius  efftedione  diucrfam  quoque  lineam  adhibendam  e(Te  notauimus ; 
quoniam  videlicet  fieri  poterit , vt  Problematis , de  quo  loquimur , natura  proprietatem, 
exigat,  qus  non  vni  fcd  alteri  coueniat  linex  ,'vt  exempli  gratia  huiufmodi  poteft  cfle  pro- 
blema, vt  ad  cius  conftruiftioncm  non  fufficiant  proprietates  conuenientes  circulo  per  li- 
neam redam  diuifo , fcd  opus  fit  diuifionc  circuli  per  parabolen , vel  per  hyperbolen , vel 
vt  requiratur  vna  ex  fcdionibus  conicis  diuifa  per  lineas  redas : vel  etiam  forte  aliqua  alia 
linea  confcntanea  Problematis  naturx , opus  erit ; Ira  quidem  fuperius  inter  duas  datas  re- 
das lineas  duas  alias  in  continua  ratione  medias  adinucnimus  beneficio  circuli  difledi  pet 
parabolem;  fi  quis  porro  contenderet  illud  idem  aflequi , vt  incauti  quidam  b veteribus  fa- 
ctfre  confueuerunt  beneficio  circuli  diffedi  per  lineam  redam , grauiter  in  Ane  peccaret  t 
ignorans  ipfius  Problematis  conditionem,  qux  poftulat  pro  fui  effedione  lineam  longe  di- 
vertam. Sic  prxtcrca  plani  anguli  trifedionem  exhibuimus  media  hyperbole  per  lineam 

redam  diuifa  circulo  extrinfecus  accerfito,-  fi  quis-autem  illud  idem  per  redam  lineam  dif- 
fecantem  circulum  comparare  niteretur  non  exigux  foret  redarguendus  infeiti® , cum  inde  , 
cuique  conflaret,  haud  ab  ipfo  bene  fuiffe  introfpcdam  Problematis  naturam , qux  pro  fui 
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ConftrudionC  circulo  diuifojper  redam  lineam  contenta  non  cft . , - . . 

ttnwrtMe-  Quoniam  autem  tripartitum  cft  Problematum  genus . Aliud  fiquidernpla  > 

rum  illud  quod  per  circulum,  lineamque  redam  refolui  poteft  i aliud  fohdum , q«°<tpro 
fui  folutione  conicas  fediones  expofeit.-  aliud  demum  lineare , quod  refolui  non  poteft  tuto 
per  lineas  magis compofitas,  vel  faltem  diuerfas  ab  ipfis  fcdiorubus  conicis,  culufmodi  cft 
Quadratrix,  Conchoidcs,  Cyfsoidcs , Cycloides , Spiralis , quibus  accedunt  illa:  i i placet, 
quas  proprio  marte  nos  adinuenimus , & quidem  multitudine  plures  vtilitate  non  Ipcrncnr 
das,  quas  haud  infelici  omine  Mcdiceas  dixeramus,  ... 

\ Tnftituta  autem  Analyfi  fi  pcnientum  fuerit  ad  a-quationem  (olidam,  Ita  tamen  vt  modis 
’ ' iam  explicatis  ad  planam  reduci  poflit , tunc  nulli  dubium  ejum  Problema  illud  per  circu- 
lum lincamquc  redam  refolui  poflit ; fecus  autem  fi  xquatio  ad  planam  reduci  nequeat! 
certum  enim  tunc  omnino  ad  Problematis  conftrudioncm  non  fufficere  circulum  cum  It. 
nca  reda,  fcd  opus  efle,  aut  fcdionihus  conicis,  aut  aliquo  alio  linea-  genere  longe  diuerlo 
i linea  reda,  & circulari . Sed  vt  Hac  melius  percipiantur,  intelligamus  refolutionem  pro- 
pofitam  ad  aquationem  cfle  dedudam,  in  qua  fit  b - d c=  a a,  oua  quidem  aquatio  perti;  j 
net  ad  cii  culum ; Hinc  enim  Porilma  RcUt  d.tu  minus  exccfiu  dttts  xnutits  tfi  duplo  portu  I 

ntiuoris . ^ p 

Si  enim  data  reda  fit  A B fecanda  j’  E c 


XtAitdum  . 


Si  enim  data  recta  Iit  A B iecanda , ^ ~ . 

vt  pars  maior,  minorem  fuperet  exccflu  aquali  data  reda  linea  D.Conftrudiofic  fe  ha- 
bet. A reda  A B auferenda  eft  b C aqualis  ipfi  D : reliqua  ver6  C A Jecanda  bifariam  in  fc  » 
nam  A E minor  pars,  & E B maior  erit . Hac  tamen  pro  fui  cftedione  circulum  requirunt, 
vt  ex  Elementis  perfpicuum  eft ; datis  enim  duabus  redis  inxqualibusjvtimaiorc  icg. 
mentum  aquale  minori  auferatur  ,opus  eft  circulo.  _ _ , . . 

NMuUtut-  Hic  igitur  diligenter  cft  aduertendum  > quando  dicimus  aquationem  ad  circulum  pcrti- 
4m , nere  nil  aliud  a nobis  intclligi  nifi  quod  ad  exhibendam  ignotam  quantitatem , atque  adeo 

quantitatem  quafitam  opns  c(Te  circulo,  vel  faltem  circulum  fufficere , fi  tamen  per  redam 
fccetur,  id  enim  femper  fubintelligcndum.fed  hic  cft  opera  pretium  aducrtcre.in  quo  non- 
rvulli  decepti  funt  exiftimantes  idem  e(Te  Problema  refolui , per  locum  planum , ac  pero» 
culum  reda  linea  dificdum;  aAJocumenim  pertinet  Problema  locale , at  non  ompe  Pro- 
blema locale  eft;  proprered  quod  locus , vt  fupra  nos  docuimus  cft  fpatium  illud , quodro- 
' tum  Problemati , vel  Theoremati  fatisfacit : vnde  dicebamus  Theorema  locale  illud  Cfci » 
exempli  gratia,  inter  duas  parallelas  fuper  eadem , ycl  aqualibus  bafibusconftituta  panl- 
lelogramma  funt  inter  fc  aqualia;  totum  enim  illud  fpatium  inter  parallelas  Problemati 
fatisfacit . Sic  etiam  dc  alijs  Theorematibus  qua  localia  dicuntur , ncc  aliam ob  cautem^ 

i:  Non  diflimiliter  Problema  locale  dicetur ; quando  totum  fpatium  nempe  wta  Knea 

i: : i Prr\KI/»mnri  famfjcir:  Ita  DfO/cd6  1C  lllDCt UKa 
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Non  clillimiiitcr  rroDiema  locaie  cncciur , quauuv  iuiui»  . 

a3  tora  linea  circularis,  tota  parabolica  &c.  Problemati  fatisfacit;  ita  profecto  Icnabet  u.j 
ter  catera  Problema  illud , quod  ad  calcem  fuperioris  Libri  dc  Dcdudione  tradantesat^ 
tulimus  in  Exemplo  ; tota  enim  illa  circumferentia  fcmicirculi  Problemati  fati  sta. 
& ita  fc  habebant  loca  plana  dc  quibus  difleruit  Apollonius , & hac  ratione  datur  locus» 
lineam  reda,  fcu  in  linea  reda, vel  qui  eft  in  linea  reda,  datur  locus,  qui  eft  parabola, M* 
linea  parabolica : fic  datur  locus,  qui  cft  hypcrbola  fcu  linea  hyperbohea,  item  datur  Ul- 
cus; qui  cft  cTlipfis,  fcu  Irnea  elliptica . Quando  igitur  locus  cft  linea  reda  quodcunqoo 
pundum  acceptum  in  ipfa  reda  Linea  problemati  fatisfacit;  fi  vero  fuerit  in  circuli  circum- 
ferentia  hxc  ipfa  Problemati  fatisfacict,-  vtrouis  modo  fe  habeat  locus  dicetur  p!anus,quoa 
fi  locus  fuerit  parabolx,  hyperbole,  vel  cllipfis,  locus  dicetur  (olidus.  Non  idem  eft  igitur 
Problematis  cffcdioncm  ad  locum  pertinere  planum , vel  folidum , non  idem  cft  inquam* 
ac  ad  xquationcin  illam  explicandam  requiri  lineam  redam , vel  circularem ; propterea- 
a rffedio  miamuis  fimpliciflima,  que  per  linea  redam  tarlim^lO• 


ac  ad  xquationcin  Uiamcxpncanu«uuit».|uiii*i..wrt.»..vvfc***..,  *-**,-- — ---  - * * 

quod  nulla  eft  Problematis  ctfcdio  quamuis  firapliciflima,  que  per  linea  redam  tatummo- 
do , circumferentia  non  accepta  perfici  poflit , & nihilominus  datur  locus , qui  eft  linea  it- 
r,  J « 1/v/-nr  «fl  rpAu  nnn  nronffTP.i  cflcifllO  abfolui  POtC 


do , circumferentia  non  accepta  pernei  pouu , oc  nuuiuiuum»  uu,u.  , y- ----- 

da.  Quando  enim  locus  eft  linea  reda  non  propterea  effedio  abfolui  potclt  circumfert»* 
tia  negleda.fi  namque  redilineus  angulus  alteri  angulo  rcdilinco  fieri  deber  xqualis,  M 
reda,  redx  ducenda  eft  parallela,  quantumuis  locus  cfle  poflit  linea  reda , non  propter» 
id  Gnc  circulo  poteft  abfolui  i & in  hoc  mihi  videntur  aUucinau  quampluruni  promilcuq 
haccvfurpantcs,  ■ 
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Si  tamen  per  locum  aliquis  intclligat  lineam  ipfam.quxcunquc  fit,  licet  non  tota  fcd  ran-  _ f , . 
tummodo  punflum  ipfius  Problemati  fatisfacit,  admitti  poterit  modus  ille  loquendi , quod  m“ntp,/*k  ' 
frilicct  Problema  dicatur  foturum  per  locum  planum , quando  folutum  fuerit  per  circulum 
cum  linea  refla ; item  per  locum  folidum,  cum  donftrudtio  ipfius  per  Conicas  fefliones  ab- 
foluta  fuerit . 

. Deinde  fi  xquatio  fuerit  r a — s a =s  b s , qux  quidem  pendet  ab  analogifmovtr—s  ad  Txtmtua, 
s,  ita  b , ad  a : vnde  Porifma . Vt  differentia  terminorum  rationis  data?  ad  terminum  mino- 
rem,  ita  eft  data  ad  adiunflam,  qui  quidem  analogifmus  linea  indiget  refla  cum  circulo . 

Ita  pariter  fi  fuerit  ra+sas  s b — r b,  qua?  quidem  pendet  ab  analogifmo  vt  r 4.  s ad 
s _ r,  ita  b , ad  a;  hxc  indigent  linea  refla  cum  circulo , & fic  de  fimilibus , nempe  fi  fuerit 
vt  r + s ad  s , ita  b , ad  a ; item  fit  1 a*  xquetur  b’ , vel  s a’  xquetur  b' ; prxtcrca  fi  fiicrit  vt  s 
ad  r,  ita  b‘  ad  a'.  Infuper  vt  2 r --  s ad  s,  ita  b‘,  ad  a‘,-  item  vt  ijt  ( g' — d“ ) ad  ii  ( 4 b'  g’ 

d‘)itadad  *• 

Nec  diffimili  modo , cum  aquationes  fuerint  affcfts  intra  planorum  limites  vt  a’  b a 
— 2’;  item  a’ — b a z* ; prxtcrca  b a — a1  zs  z‘;hx  omnes  enim  aquationes  ad  circulum 
pertinent,  nempe  huiufmodi  funt  vt  per  circulum  & lineam  reflam  ijs  fajisficri  pofiit . 

At  vero  fi  fuerint  aquationes  a'*{*  3 b’  a=  z fol. , prxtcrca  a'  — 3 b’  a = z fol.  & 3 b).  a 
^a'3Z  fol.  cius  funt  generis  vt  per  circulum  & lineam  reflam  abfolui  non  poflint , fiqui-  J ‘ * ' 
dera  ad  carum  explicationem  opus  eft  trifeflionc  anguli  rcflilinci.  Infuper  inucntiono 
duarum  mediarum  in  continua  ratione,  qux  per  circulum  cum  linea  refla  prxftari  non_. 
po(Tunt . Vndc  Problemata  folida  nuncupantur  quemadmodum,  & xquationes  ipfx , qux 
in  huiufmodi  Problematibus  inuoluuntur . 

Inftituta  igitur  Analyfi  alicuius  Problematis  obferuare  prxfiat  qua  nam  fit  opus  linca_, 
ad  effeflionem  ipfius,  & quidem  multoties  non  vna  eft,  nam  aliquando  contingit , vt  idem 
Problema  refolui  poflit;  atque  adeo  eius  effeflio  perfici  per  conicas  fefliones , & etiam  per  „iu  ,o/,r. 
circulum. 

Non  rari  tamen  contingit  vt  Problemati  fatisfieri  pofiit  per  plures  conicas  fefliones  In., 
jnfinitum,  & quidem  eiufdcm  fpeciei,  ncmpfc  paraboles,  hyperboles,  vel  cllipfeos , metho- 
dice tunc  proceditur  inquirendo  quxnam  xquationes  ad  conftrtiflioncm  Problematis  con- 
'ducant;  fieri  enim  poteft,  vt  ad  id  conducant  xquationes  pertinentes  a$l  circulum , & cllip- 
pm,  vel  ad  circulum  & parabolen  &c. 

Multoties  autem  cuenit,  vt  inftituta  Refolutione , peruentum  fit  ad  quantitates  imagina- 
tias,vel  faltem  ad  folidas  quantitates , inter  quas  detur  xqualitas , ad  cuius  explicationem 
opus  eft  Algorithmo  in  quantitatibus  prxdiftis  ,•  hoc  tamen  terrere  non  debet  Analyftam , ‘"J'*"'* 
nam,  vt  inferius  conftabit,  adhuc  via  Regia  proceditur,  in  huiufmodi  refolutionibus.  Quod 
irt  aliquo  exemplo  illuftremus  fir. 


Problema, 


1 "Sit  iniunltum  quatuor  quantitates  Geometrice  profortionalcs  reperifC , ita  vt  di  ferentia. y 
quadratorum , qua  fiunt  ab  illis , /i nt  tn  harmonica  ratione . 

INftituta  Refolutione , tandem  adhibita  decenti  antithefi , atque  parabolifmo , ad  xqua- 
tionem  dcucnitur:  vndc  colligitur  Porifma,  vt  eligantur  tres  quantitates , quarum  qua- 
drata fine  harmonice  proportionalia , & quadraro-quadratum  minoris  iungaturcum  pro- 
duflo  ex  quadratis  duorum  minorum,  lumma  diuidatur  per  quadratum  maioris  multatum 
minoris  quadrato  j hinc  enim  comparabitur  quadratum  minimi  &c.  Et  nihilominus  effe- 
ftio  Geometrica  abftinct  ab  huiufmodi  quantitatibus,  quoniam  id  totum  ad  analogy&nun} 
inter  plana,  atque  aded  latera  rcuocatur,  . 

Item  li  propinatur 

tiPl  L £ MJ. 

T rei  quantitatis  proportionales  inaqua  les  adi  nue  ni  re,  qua  cum  alia  quauis  dota , quadrilna 
itrum  circulo  quidem  inferiptibile , efficiant . ’ ” a - f 

T.  ~TT'  Efce  ■ Tpft 


alterum . 
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T\oft  enim  debitam  rcduftionem  fecundAm  Artis  praecepta , ad  xquationem  illam  <!c- 
• p J ucnitur,  ex  qua  Porifma  deducitur,  vt  ex  quadrato  diametri  data:  tollatur  quadrattm 
quadrantis  diametri  i reliduum  vero  ducatur  in  quadrarunt  diametri , & ex  producito  au  ite- 
ratur duplum  produttum  ex  cubo  quadrantis  diametri  in  diametrum  5 reliquum  vero  diut- 
datur  per  quadratum  diametri » quotientis  capiatur  dimidium , ex  cuius  quadrato  fubtra- 
haturqnadrato-quadratum  quadrantis  diametri,  rclidui  latus  quadratum  fupradiaq  dc- 
tradum  & additum  dimidio  dabit  quadrata  minoris , maiorifque  lateris  inferibendi.  Et 
nihilominus  in  effedtione  Geometrica  huiufmodi  quantitates  vitantur.  Totum  autem  id 


ad  analogifmum  rcuocatur  inter  plana , atque  adeo  latera  &c. 


Precepta  pro  Refoluendis  Problematibus  beneficio  Speciofic  Algclr <e  a*. 
rijs  Exemplis  tlluflrantur . Cap.  ¥111. 


Vt  enim  aquatio  fimplex  cft  aut  affcc2a , & vtraque  vel  plana , vel  folida . 

PR1MVM  EX  E MP  LORV  M GENFS 
Ad  quod  Problemata  pcrtinentPlana,  in  quibus  fimplex 
aequatio  contingit , 


Exemplom_j 


• problema. 

Tropofitum  Utus  it  i difpeftere , vt  meierpers  minerem , detefupem  ixcef» 

RESOLVTIO. 

I Ropofttum  fit  latus  b , diuidendum  in  duas  partes, 
quarum  maior , minorem  luperct  dato  excelui  d;  Sit 


quarum 

iam  faiftum,  atque  pars  minor  cfto  a ; ergo  maior  erit  a 
d ; hoc  enim  pacto  pars  maior  minorem  fuperabit  cxcclUt. 
dato  d;  & quoniam  hx  funt  partes  totius  b : propterea  ea-, 

rum  fumma debet xquarib;  quare  2 a*Jrd  (htccninu.  _ . v 

cft  lumma  confurgens  ex  a , & a d ) debet  aquari  b ; Cum  igitur  fit » a d 3 0 — 

ergo  if*  =:  a . Hic  autem  fiftendum  fiquidem  data:  magnitudines  ex  vna  aequationis  pan^ 
exiftunt,  ex  alia  vero  quantitas  quxfita . Hinc  deducitur 


Prepejitu 


r 0 X I S M A. 

1 Utus  multetur  excefiu  dtto , nem  refduum  bif edum , meterem  penem  exhibebit || 
COMPOSITIO. 


PRopofitum  fit  latus  diuidendum  AB,  & quidem  in  duas 

partes,  quarum  cxccfliis  fit  D;abs  AB  auferatur. BC  r 

cqualis  ipfi  D;  & reliqua  A C bifariam  diuidatur  in  E;  nam  R _ c ' 

A E pars  erit  minor : reliqua  verd  E B maior . QuoniauL.  A 

enim  A E , E C funt  aequales , proinde  E B excedet  A E cxcelfu  C B i fed  C B , cft  aequalis 


D ; ergo  E B excedit  A E cxcelfu  D ; fed  A E , E B conficiunt  A B latus  propofitum  )dg$ 


diuifum  cft  propofitum  latus  A B,  in  duas  prrtcs  prout  Probletqa  requiris . 


* 


t w^L . 


m* 


DE  RESOL:  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  n.  40  J 
ALIA  RESOLVTIO. 

d 

PArs  maior  efto  a j ergo  minor  erit  a — d;  tota  proin-  ; 

deerit  j a. -d,  fed  eadem  eft  data  b;  ergo  a a— d 
a:quabiturb;&perantithcfinfiet  a a=a  b 4*  d ; quare  fa-  a — d a 

£0  parabolifmo  aquabitur  a . Hinc 

P O R I S M A. 

Fropofito  lateri  diuidendo  addatur  data  differentia , nam  aggregati  dimidium  maiorem  par» 
tem  exhibebit . 

COMPOSITIO. 

PRopofitnm  fit  latus  diuidendum  A R , dataJ  D 

vcr6  differentia  D ; protrafla  A B in  C , ita  • 

vt  B C fit  atqualis  D : atque  tota  A C biffccctur 

in  E,  nam  A E erit  pars  maior,  minor  autem  rcli-  A E B C 

quaEB.  Quoniam  enim  A E,  E Cfunt  squales,  ' ‘ *“ 

quanto  cxcelfu  ipfa  E C fuperat  E B,  tanto  quidem  eandem  E B fuperabit  A E;  fed  E C fu- 
. perat  E B exccflu , qui  eft  atqualis  ipfi  D j ergo  A E fuperabit  E B eodem  cxcefTu  D ; fed  A 
E,  E B conficiunt  propofitum  latus ; ergo  illud  diuifimus , vt  Problema  requirit , 

S C H O L I O N, 


HOc  idem  in  pUnis  fiue  fuperfieiebus , & /elidis  locum  hebet '.  Vt  Prepejitum /it  b pl.  diui- 
deudum  in  dues  partes , qua  date  dpi.  differant . Pars  miner  e fle  a pl.  ergo  maier  erit  a 
pl.  \ dpi.  harum  aggregatum  eft  aa  pl.\ dpi.  quod  aquabitur  b pl.;&  per  anlilhefin  1 a pl. 
aquabitur  b pl.  — dpi.  erge  api.  ~ . Ceterum  vt  quantitates  vetuli  determinata  tra- 
dentur bpl.  intel/igi  debet  reducium  ad  quadratum , item  & d pl.  vnde  a pt.  ->  quare  fit  a' 


cmm_, 


i 


a 


dentur  b pl.  intclligi  debet  reducium  ad  quadri 
sa  t,lnc  elicitur  Perifma . 

Non  ignorandum  tamen  hoc  idem  Problema  alia  ratione  concipi  polle ; perinde  cni. 
eft  > ac  illud  propofuifle . 

Dat  a differentia  laterum , & aggregate  eerundem , reperire  Utera . 

£ftque  Zctcticum  primum  Primi  Libri  apud  Victam , vbi  laterum  aggregatum  idem  eft , 
quod  latus  propofitum  diuidendum, cuiusquxfita:  partes  funt  quxfita  latera,  & partium 
cxcelfiis  eft  laterum  quxfitorum  differentia.  ' 1 

P R.  0 S L E M A i 

Propofito  lateri  latus  adiungere , vt  datum  eum  adi  unde , ad  adtunclum  datam  habeat  re - Eitmplunw 
. lienem , Oportet  autem  rationem  datam  efie  maioris  ad  minus . 

RESOLVTIO. 


T)  Ropofitum  fit  latus  b i cui  fit  adjungendum 
• mT  alterum , vt  datum  cum  adiunfto  ad  adiun- 
Gum  datam  habeat  rationem  vt  r ad  s. 

Sit  iam  faflum , & latus  adiungendum  edo  a ; 
■ erS°  aggregatum  ex  dato,  & adiundto  erit  b tj*  a; 


bij+a 


at  iuxta  qua  ftionis  tenorem , vt  r ad  s , ita  debet  clTcbvfia,  ad  a,-  ergo  diuidendo , vt  r — s 
ad  s,  ita  b ad  a ; tribus  autem  terruinis  datis,  quartus  nequit  ignorari.  Hinc 


Eee  < 


rte 


4<>4 


CAROLI  RENALDINU 

t 0 Jt  l S M Ai 


Vt  differentia  terminorum  dat*  r at  Unis  ad  terminum  minorem , ita  iatns  datum  adqdiuu. 
ffum  fieri  debet . 

COMPOSITIO . 


PRopofitum  fit  latus  A B,  cui  fit  adiungendum  alterum , 

* « . _ IT O..  — J «.linnAllm 


jl  ita  vt  datum  cum  adiuntto  ad  adiun&um  datam  ha-  

beat  rationem  R ad  S,  maioris  ad  minus;  Conftituatur  A C 
faciens  cum  AB  quemlibet  angulum  C A B,  & ipfa  quidem  S 
A C fiat  squalis  R : mox  vero  fccctur  D C squalis  S , ita_. 
vt  differentia  terminorum  R , & S , fit  A D : agatur  DB,  cui 
fiat  parallela  C E.  Dico  B E dic  latus  adiundum  ipfi  AB,  ^ 
itavt  A EadBE,  fitvtRadS.  Quoniam  enim  DB,  CE 
funt  paralleli;  ergo  vt  A D ad  D C,  ita  A B ad  B E ; quare 


D E 


lunt  paraneii;  ergo  vi  ii  avi  „ . . . _ . 

componendo  vt  A C ad  D C,  ita  A E ad  BE;  fed  vt  A C ad  D C,  ex  conftrua.one.ira  R ad 
S ; ergo  vt  R ad  S , ita  A E ad  B E . Lateri  igitur  propofito  A B adiunximus  latus  B E , kz 
vt  datum  cum  adiunfto  ad  adiumSum  datam  habeat  rationem . Quod  facere  oportebar. 


MONITVU. 


Aduertendum  cft  quando  in  ipfa  refolutione  nos  incurrimus  in  terminos  plures  propor- 
tionalcs,  ita  vt  quafirs  magnitudines  a datis  magnitudinibus,  vt  in  fuperiori  refolutiono  , j 
non  feparentur , tunc  adhibenda  cft  cura  pro  feparatione,  quod  diuidendo  perficitur. 

Non  raro  conting  it,  vt  squatio,  compofitionem,  fiuc  affectionem  prifeferat,  & tai 
fimplex  squatio  cltvt  in  fcqucnti  Problemate. 


,&tamcnJ 


scholion; 


Superius  Problema  hune  etiam  in  modum  enunciaripotuifiet . _ ' — S* 

Dau  differentia  duorum  laterum , dr  ratione  eorundem , referire  latera . _ W 

Differentia  / 'iquidem  laterum  esi  latus  datum  cui  fieri  debet  additio  latu  fine  maiutedtohs 
quafitis  efi  datum  cum  aditinilo  at  vere  minus  cft  ifftm  adiandum  . Vt  itaque  vides  Aoe  hia 
idem  recidit  cum  illo . 


P X 0 S L E it  'AI 


EKinptjim-.  Propofiium  latus  A Tt  v te  utique  diui/um  in  C ,ita  protrahere  ad  D > vt  rcdanputum  A D B , 5 
1 1 ' qtudrato  CD  Jit  Aquale , 


RESOLVTIO; 


^ It  iam  fadlilm  ,&pars  A C dicatur  b>  atCBfltct. 


i_j  latus  adiungendum  B D cflo  a ; itaque  A D erit  b A-  - 

4.  c f a;  & C D , erit  c f a , reftangulum  A D P fub  latere  dato  cum  adiunSo  &adiunffo , ■ 

nempe  fub  b f c t a,  & a, erit  b a f c a f a‘;  At  quadratum  ex  C D erit  c’  t a c a f a’;  huic  au- 
tem squari  debet  prsdiflum  reftangulum . Vtrinque  auferatur  a'  fimiiia  fiquidem  tan-  ‘ 
<iuamluperfluafuntrcijcicnda,  & remanebunt  b a te  a =:  c’t*ca.  Vtrinque  auferatur  D 
c a,  & fiet  b a = c’  f c a;  vtrinque  auferature  a,vt  nota  quantitas  e’  conftituat  vnam  aqua-  ,#■ 
tionis  partem,  cui  altera  comparatur,  & fit  b a — ea  c‘i  cum  autem  per  repetitam  ami- 

thcfinadbanc  aquationem  peruentum  erit  inftituaturparabolifmus  per  b — c,  nam  inde 
quidem  emerget  aquatio  k4r,  = a.  Vnde  refoluta  aquatione  in  analogifmum  vt  fuo  loce,1 
docuimus,  fit  vtb— 5»  ad  c,  ita  c,  ad  a.  Hinc 


b C 


B a 


PO- 


DE  RESOL:  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  n.  *o5 

P O R I S M A. 

Fui  VI  differentia  figmentorum  AC  ,C  BadC  B ,ita  C B ad  aliud  5 hoc  enim  erit  latus  ad- 
tangendum . 

COMPOSITIO. 


SEcetur E C squalis  CB,  & fiat  vt  reliqua  A E ad  A . T> 

E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D . Dico  rcdangulum  E C B 
A D B squale  c(fe  [quadrato  C D . 

Quoniam  igitur  cfl  vt  A E ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D , ex  conftrudione ; reuocata 
proportione  ad  squalitatem,  rcdangulum  fub  A E,  B D,  xquabitur  quadrato  C B , vtrin- 
que  addito  rcdangulo  fub  E C,  vel  C B,  & B D;  ergo  redangulum  fub  AC,  &B  D,  xqua- 
bitur rcdangulo  fub  CD,  & C B.  Rurfus  addito  vtrinque  rcdangulo  fub  CD,  &DB,  er- 
go rcdangulum  fub  A D , & D B , hoc  cft  rcdangulum  A D B aquabitur  quadrato  C D. 
Quod  faccrc  oportebat. 

SCHOLIOU. 

A 

Fx  dici  is facite  in  te /liges  Analjfios  prafidio  conflare  conditionem  Prohlcmati  prafigendam, 
fine  qua  Problemati  fieri  fatis  non  potejl , nam  ex  datis  quafitum  inuemri  nequit ; debet  enim  " 
AC,  maior  tfic  ipfa  CB  ,vt  ex  AC /ubtrahipojft  B C ; hac  enim fub t radio  ad  huiufnodi  Pro- 
blematis/olui  tonem' requiritur  i & quidem fi  AC foret  aqualis  vel  minor  quam  C B , Problema 
feret  impofiibile,  nam' AC  eum fuerit  aqualis  ipfi  C B,  non  poterit  rell angulum  st  D B aquale  ef- 
fi  quadrato  C D:  nam  A B foret  bifariam  diuifa  in  C,eidemque  adietta  B D;  atque  adeo  red an- 
gulum AD  B,  vna  cum  quadrato  C B per  fixtam  fecundi  aquale  effet  quadrato  C D ; folum  igi- 
tur red  angulum  AD  B,  non  pofet  efie  aquale  quadrato  C D , fed  minus , & multo  minus  etiam 
fi  AC  [apponeretur  m inor  quam  CB,vt  confiat . 

Sed  aliter  per  proportionalia  procedendo  fic  inftituctur  fecunda  Rcfolutio . 


resolvtio; 


nv 


Voniam  igitur  b a f C a f a>  aquatur  c'  t * c a t a’  A- 
ergo  reuocata  squalitate  ad  proportionem , erit 
vtbtctaadcta,itactaada;crgodiui- 


B 


dendo,  vt  b ad  c t a,  ita  c ad  a ; ergo  permutando,  v t b ad  c,  ita  c t a ad  a ; ergo  diuidendo, 
ytb  — cadc,itacada.  Hinc 

p o R i s M A'. 

Fiat  vt  differentia  figmentorum  propofita  linea  ad  linea  figmentum  minus  ',  ita  huiufmodi 
figmentum  ad  aliud ; hoc  enim  erit , quod  quarelur . 


V 


M 


COMPOSITIO. 

It  propofita  reda  A B , cui  fieri  debeat  additio  &c.  cum 
autem  ipfa  fupponatur  feda  in  C fiat , vt  A E differen- 


iria  fegmentorum  A C,  C B ad  C B , ita  C B ad  aliam  BD;  ^ E C B D 
Dico  B D problemati  fatisfaccre , Quoniam  enim  cft,  vt  A E ad  E C fcu  C B , ita  C B ad  B 
D;  ergo  componendo  vt  AC  ad  C B,  ita  C D ad  B D,  ergo  permutando  erit  A C ad  C D, 
ita  C B ad  B D , ergo  componendo  vt  A D ad  C D , ita  C D ad  B D , dc  reuocata  propor- 
tione ad  squalitatem  rcdangulum  fub  AD  &BD  hoceftrcdangnlum A BD, aquabi- 
tur quadrato  CD.  Quod  faccrc  oponebat.  “ 7~~ 


Cohi 


~ . 


4®« 


CAROL1  RENALDINI! 


ConfpctiHS  prioris  Refolutionis , atque  Comf  optionis 


Initium  Refolutionis 

batcata1—  c’t»cata*, 
Vtrinquc  auferatur  a\ 
bafcasiVtaca, 
Vtrinquc  afferatur  c a. 


b‘as?  c* t c a. 
le  aufer 


Vtrinque  auferatur  ca 
b-a  — ca=j  c’. 

Inflituto  parabolifma  fit 

— — rar  — “ a.  ergo 
Reuocata  aquatione  ad  proportionem 
Ytbcadcitacad  a. 

finis  Refolutionis . 


1 Finis  Compofitionis 

feu  A D B =:  quadratoCD 
| ACBD  f CBD  f quad  B D — quadrC  B 
I taCBDtquadBD 
j Vtrinquc  addatur  quadratum  B D. 

) ACBDtCBD=a  quadr.  CB  t a C B D. 

I Vtrinque  addatur  CBD. 

1 ACBD  =3  quadrato  CB  t CBD, 

I Vtrinque  addatur  CBD 
I AC  BD  - CBD  =:  quadrato  C B. 


: Reuocata  proportione  ad  squalitatem 
1 Vt  AE  ad  EC  vel  CB  ita  CB  ad  BD . 


1 Principium  Compofitionis , 

ConfpcFtus  fecunda  Refolutionis , atque  Compofitionis . 

\ 


Initium  Refolutionis . 
b atcafa‘=:  ctacata* 
Reuocata  a-qualitate  ad  proportionem 
Vtbtctaadctaitactaada. 
diuidendo 

Vt  b ad  c t a ita  c ad  a, 
permutando 

Vtbadcitacfa.ada  1 

diuidendo 

Vtb--cadcitacada." 

Finis  Refolutionis  J 


Finis  Compofitionis,' 

; feuADB—  quadratoCD. 

1 AC.BDtCBDtqwdtBDrs  quad.CB 
j j bis  C B D t quad.  B D 
' Reuocata  proportione  ad  squalitatem 
J Vt  A D ad  C D itaCD  ad  BD. 


componendo 

Vt  A C ad  C D it  a C B ad  B Di 


permutando 
Vt  ACadCBitaCDadBD 
componendo 

VtAEadECfeuCBitaCBadBD, 
Initium  Compofitionis . 


Superius  Problema  fiiit  propofitum  de  proportione  squalis  ad  squale ; prxclarius  foret  fi 


proponeretur  vniucrfaliter  de  quacunque  ratione , videlicet . 

Propofitum  lutus  A S,  vt  cunque  diuifin 


1UUI  i rtUWilfc  ] * ■ 

ifium  in  C,  itu  frotruhere  ad  D yvt  rtcl angulum  AD  B , 
«d quadratum  C D,  datam  habent  rationem  , 


Problema'. 


M 


» 'Vir 

^ Propofitum  Utut  in  dius  partes  dividere , vt  rtclaugulam  fib  fartibus  ad  quadratum  difi ; 

rentia  partium  datam  habeat  rationem . 


RESOLVTIO: 

DAtum  fit  latus  diuidendum  ab,  proportio  verodatafic 
vtrads.  Pars  vna  cfl  b t a'_,  alia  erit  b —a , ita  vt  diffe- 

rentia  partium  fit  a a,  rc&angulum  vero  fub  partibus  erit  b’—  w__^ a 

a’:  quadratum  differentia?  partium  erit  4 a‘ ; vt  autem  cftr,  ad  I , 

s,  ita  debet  effe  b‘  — a‘,  ad  4 a‘,  feu  vt  4 r,  ad  s,  ita  b’  — a',  ad  a’; 

& componendo  erit , vt  4 r t s ad  s,  ita  b‘  ad  a‘ , Hinc  deducitur , 


R 

S 


bfa  b—ai 


p o r 1 s M A. 


Vt  efi  quadruplum  primi  termini  plus  termino fecundo  ad  ipfum  it » — — . — - 
tfi  quadratum  ditgidy  lateris  diuidendi , ad  quadratum  dimidia  differentia  partium ^ 


t terminum  fecundum , itaa 
COM - 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.II,  40 7 

C 0 M P 0 S 1 T t O, 


K 


• 1 1. primi* 
b l.fnmi. 

C IO  .primi. 
d | \ . primi* 
c i- frimi* 


DAtum  fit  latus  A B diuidendum , vt  Problema  iu- 
bet;  dataque  fit  ratio,  vt  L ad  K;  a punAo  A duca- 
tur linea  ad  partes  B , faciens  angulum  quemcunque  eu 
A B,  & es  ipla  abfeindatur  A G , quadrupla  termini  pri- 
mi L,  ita  vt  F G fit  squalis  L,  3c  A F fit  tripla  ipfius  F G. 

Deinde  fiat  G H fegmentum  aquale  ipfi  K,  duplicetur  G 
H fegmentum  in  E,  & fuper  A E deferibatur  fcmicircu- 
lusAI  E,-  mox  a pun&o  H excitetur 1 perpendicularis  H 
I,  cui  fiat b aqualis  H D , & A B diuidatur « bifariam  in_, 

M,  ducaturque  H M , cui d a punfto  D agatur  parallela.,- 
D C>  & NMC  fiat  aqualis  ipfi  M C;  erit  autem  N C diffe- 
rentia partium  A C,  C B;  fiquidem  ab  aqualibus  A M , M B , auferatur  aquales  N M , M 
C;  ideo  A N,  C B funt  aquales;  quare  A C,  C B, differunt  per  N C;  & 1 ftum  cft  quod  Po- 
xifmaiubct. 

Nunc  ad  demonftrationcm  accedamus,  quam  per  Analyfeos  filum  deducemus , 

Quoniam  vt  eft f A H ad  H E , fcu  G H , ita  etiam  quadratum  ex  A M dimidia  totius  di-  tccr.io.fixti 
uidenda  A B , ad  quadratum  ex  M C , dimidia  differentia  partium  A C , C B , erit  t diui-  & 't  i*"*"- 
dendo  vt  A G,  ad  G H,  feu  H E,  ita  quadratum  ex  A M,  minus  quadrato  ex  M N,  ad  qua- 
dratum ex  M N , feu  vt  F G ad  G H , ita  quadratum  A M , minus  quadrato  M N , ad  qua-  Eft  n 
dratum  M N quater . At  vero  quadratum  ex  A M minus  quadrato  ex  M N , squale  cft  A H 3,1  H ° 
rc&angulo  Aid  partibus  A C , C B , & quadratum  quater  ex  dimidia  differentia  N M , eft  ” m £*, 
f quale  totius  differentis  N C , quadrato ; ergo  vt  eft  F G ad  G H , ita  erit  rediangulum  A *ndc  1. 
C B,  nempe  rc&angqlum  fub  patribus  ad  quadratum  differentis  partium  N C i fcd  F G cft 
ad  G H,  vt  L,  ad  K,  itaque  left a cft  A B,  in  C,  vt  Problema  poft  ulat  &c.  « ah,  i h 

Quoff  opdrtebat  &c*  ~ . 

* M C. 

f r oUcma, ^ _ Eicn,iibinL 

, . . • : V--'-  : ai ” Ve 

T»  dati  triangula  EG&,  quadratum  infer itere 

Hoc  antiquum  Problema  cft  ab  ali/s  folutum,  no*  tamen  alia  via  rcfolutionem,  compo- 
fittonemque  inftituemus 

RESOLVTIO; 

CAdat  C K perpendicularis  ad  E G,  & appelle- 
tur  b ; fegmentum  autem  E K nuncupetur  d : 

& legmentuin  K G cfto  f : at  vcr6  fegmentum  C M 
c fto  a ; ergo  M K , erit  b-a . Vt  autem  cft  C K ad  K 
E,  ita  C M ad  M N i vt  itaque  b , ad  d , ita  fiat  a , ad 
aliud,  illudquc  erit  i’,  quod  squabituripfiNM. 

Rurfus  vt  C K,  ad  K G , ita  C M ad  M L ; quamob- 
rem  erit  vt  b,  ad  f,  ita  a , ad  V , & ita  j squabitur  M 
L.  Quapropter  erit squatio  huiufmodi  f 4*  V cab 

a;  atque  adeo  datjkf  a squabitur  b'  - a b & per  antithcfin  d a tft  fa  *$*  a b squabitur 
b qus  quidem  squatio  n ad  proportionem  reuocctur , erunt  proportionales  hi  termini . 
nimirum  d f f|  b . b . a.  * * 

. JHinc  autem  deducitur* 

? 0 A 1 S M 2:  » 

QumjauT  linet , q ut  fit  aqualis  It  {i  trianguli  dati  flat  perpendiculari  cadente  iverticc  ipfius 
& fitt  vt  htc  aggregat um  ad  hnetm,  perpendicularem  ta/u  diftam , iu  btc  ad  aliam  i hac 

enim 


£xcmp!am_i 
Y II. 
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fnim  tertii  troportionalis,  erit  ridicis  pretium,  atque  differendo  ipter  perpendicularem,  ^ 
fatus  inffrilcndi  quadrati , 

COMPOSITIO'. 

DAtum  fit  triangulum  E G C , in  quo  quadra- 
tum defcribere  oporteat . 

Sumatur  E O , ita  vt  fit  aequalis  bafi  E G , plus  C 
K perpendiculari ; & fiat  vt  E O ad  C K , ita  C K ad 
C M ; erit  proinde  reftangulum  fub  E O , & C.M 
squale  quadrato  ex  KC;  &quiaGO,  CK  funt 
aequales , erit  rcctangulum  fub  C M,  & G O,  arqua- 
le  reiftangulo  KCM  ;quo  vtrinque  fublatocritre-  R* 
ftangulum  fub  E G , & C M squale  quadrato  ex  C 
K,  minus  rcdtangulo  K C M;  ergo  reftangulum  fub  E G , CM  squale  erit  rc&angulo  ClC 
M ; Vt  igitur  E G ad  C K,  ita  M K ad  C M,  & vt  E G ad  C K>  ita  NL  ad  C M;  ergo  N L eft 
squalis  M K,  vel  N H;  eft  itaque  H L quadratum  ex  H I , quxfitum . Dcfcripfimus  itaquj 
quadratum  in  propofito  triangulo . Quod  facere  oportebat , 

Problema . 

Diis  fttmms  duorum  iit  erum , & different  i i quadratorum  ii  tpfts , referire  Uter*  ,Jeu  d*y 

tum  litus  diuiderc  &c. 

PKopofitum  latus  diuidendum  , vel  fumma  laterum  fit  K ' 

ab;  & re&a  k poifit  differentiam  quadratorum . Dif- 
ferentia laterum  fit  a;  pars  vna.vcl  vnum  ex  lateribus  erit 
!>  a ; aliud  b - a , adeo  vt  fitnul  faciant  ib ; differentiaj 
quadratorum  eft  4 b a ; hsc  autem  xquabitur  k* . Itaque 
proportionales  erunt  b.K.4a.  Hinc 

\ O X I S M 'A'. 


iIS 

b 


m 


Sume  dimidium  Uteris  diuidendi , vel fumma  Uterum  i deinde  rtltsm  I qua  pttiff  qnairtl 
torum  differentum ; his  sutem  tertii  reperiitur  proportionalis  i hac  enim  quadruplum  erh 
differenta  partium , vel  Uterum  quaf torum  . 

T'V  Atum  fit  latus  diuidendum  A E,  fccetur  bifa- 
I 3 riam  in  C , ad  pun«5um  C excitetur  perpen- 
dicularis C I,  qus  poifit  difterentiam  quadratorum 
partium:  agatur  EI, qus  bifariam  fccetur  in  H;hinc 
agatur  HG  ad  reftos  angulos  fecans  AE,  in  G (ne- 
ccflario  occurret  ipfi  AE.vt  alias  didum  efi)centro 
G,interuallo  GE,  deferibatur  circulus,qui  ncceflh- 
rid  tranfibit  per  I;cu  dufta  GI,  GE,  fint  squales,  & 
pcriphcriafecet  EA  protra&am  in  F ; fccetur  au- 
tem F C in  quatuor  squales  panes,  quarum  vna  fit 
BC;  Dico  qusfitas  lateris  panes  cfle  AB,BE, 
adeovt  quadrata  iflarum  partium  differant  qua- 
drato ex  C I . Sccctur  C D squalis  ipfi  C B , & erit 
D E squalis  A B ; conflituatur  figura  vt  vides  fa- 
tfo  B L M E quadrato  fuper  B E ; quadratum  B M i 
differet  a quadrato  NM , feu  quadrato  ex  DE , hoc 


quadruplum  rc&angulum  E C B , hoc  eft  per  rcdangulum  E C F;  fed  hoc  rc&angulum  eft 
«quale  quadrato  ex  Cl , ergo  d^ifiun  eft  latus  AE.in  pundlo  B,  quemadmodum  Problc- 


J02 


i 
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mj  iubet . Manifeftum  eft  autem  re&am , qua:  poteft  planum  datum  debere  e (Te  minorem 
ipfomet  latere  diuidendo  ■ quod  animaduertifle  oportet  pro  conditione  propofiti  rcfoluen- 
di  Problematis. 

Secundum  Exemplorum  genus , ad  quod  pertinept  illa  Problemata , in  quorum  Re[o- 

lationibus  aquationes  affeci a intercedunt , non  trafeendentes  tamen  t 

Planorum  Limites  . 

Sequitur  agendum  de  Problematibus  illis,  quorum  refolutio  aequationes 
aflfeftas  expofeit  j fit  igitur  ■ ' 

Problema 

t>  ut»  ree  longulo  fub  Uter  thus , & differentia  laterum , inutnirt  Utera  \ IiosplanLi 

* RESOLVTIO. 

DAta  fit  laterum  differentia  b , & redtangulum  cltoz’ ; b a 

latus  minus  cftoa,  maius  erit  b*f*a  ducitur  b*J*  a — " 

in  a , fit  b a a'  =3  z‘ , explicata  aequatione  fiet  vnius  radi-  ? a 

cis  pretium  5k(  — jb.  Hinc 

P O R 1 S M AI 

Quadrato  dimidij  data  differentia  addatur  planum , & tutus  aggregati  lateri  fub  trahatur 
dimidium  differentia , reftduum  enim  erit  latus  minus ; vnde  maius  non  latebit, 

COMPO  Sit  10'. 

DAta  fit  differentia  laterum  AB;  planum  autem,'  cui 
aequale  eft  redtangulum , fit  Z,  quad. , feu  quadr.  ex 
C D:  * fccetur  A B bifariam  in  C , & ex  pundto  C , > excite- 
tur perpend  icularis  C D,  agatur  D B.-  modo  centro  B,  inter- 
uallo  li  C deferibatur  circulus  fccans  B D in  E ; protrahatur 
D B ad  F,-  & factum  erit,  quod  Porifma  iubet . Quadrato  fl- 
uidem ex  C B dimidio  differenti*  dat*  , addidimus  qua- 
ratum  ex  C D;  etenim  D C B angulus  redtus  eft ac  proin- 
de quadratum  ex  B D «qualo  erit  quadratis  ex  C D,  C B . 

& ab  ipfo  latere  D B abftulimus  B E dimidium  differenti* ; 
at  protradta  D B ad  F , additur  E D , ipfi  E F , qu*  eft  differentia  «qualis  dat*  A B . Dico 
latus  minus  effe  E D,  & maius  D F . Quoniam  enim  D C ■•'tangit  circulum  inC,*  erit  re-  /c  iim. 
(langulum  F D E ®qualc  quadrato  C D , feu  Z quadr.  Latera  vcr6  E D , D F , differunt « 
per  E F,  hoc  eft  A B,  inuenimus  ergo  latera  &c.  Quod  facere  oportebat . 

RESOLVTIO  II. 

Vel  latus  vnum  cfto  a,  aliud  erit  a 4.  b,  nempe  latus  maius,-  quamobrem  a’  4*  b a =:  r; 
atque  adeo  a b , z , a , erunt  proportionalia . Dato  autem  medio  i tribus  lateribus  pro- 

portionalibus, & differentia  extremorumdantur  latera. 


. it  w. * . '«  •>  r* 

*...  ; \ ' Fff  COM* 

jA.  v ' r' 
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taim  tertia  proportionalis,  erit  radicis  pretium,  atque  differentia  ijtttr  perpendicularem , ©*, 
fatus  infer iocndi  quadrati . 

COMMOSI  T I 0'. 

DAtum  fit  triangulum  E G C . in  ‘quo  quadra- 
tum deferibere  oporteat . 

Sumatur  E O > ita  vt  fit  aqualis  bafi  E G , plus  C 
K perpendiculari  j & fiat  vt  E O ad  C K , ita  C K ad 
CMi  erit  proinde  redangulum  fub  E O , & C M 
aquale  quadrato  ex  KC;  & quiaGO,  CK  funt 
aquales , erit  re&angulum  fub  C M,  & G O,  aqua- 
le rciftangulo  K C M ; quo  vtrinque  fublato  erit  re- 
ftangulum  fub  E G , & C M aquale  quadrato  cx  C 
K,  minus  rcdangulo  K C M;  ergo  redangulum  fub  E G > C M aquale  erit  redangulo  C K 
M ; Vt  igitur  E G ad  C K,  ita  MKad  C M,  & vtEG  ad  C K>  ita  N L ad  C M;  ergo  N L eil 
aqualis  M K,  vel  N H;  cfi  itaque  H L quadratum  cx  H I , quafitum . Dcfcripfimus itaquq 
quadratum  in  propofito  triangulo . Quod  facere  oportebat . 

Problema . 


Data  fttmma  duorum  laterum , & differentia  quadratorum  al  ipfts , rtperirt  latera  feto  da^ 

tum  latus  diuidere  &c. 

PRopofitum  latus  diuidendum  , vel  fumma  laterum  fit  K 

ib;  & redta  k polfit  differentiam  quadratorum . Uifi-  5 ! '« 

lerentia  laterum  fit  a;  pars  vna.vcl  vnumex  lateribus  erit  j B 

b»Jr  a;  aliud  b- a,  adeo  vtfimul  faciant  ib ; differentiaj  ■■  — " ■ * 

quadratorum  cfi  4 ba;hac  autem  aquabiturk1.  Itaque  b«p>»  b:?, 

proportionales  erunt  b,  K.  4 a . Hinc 

? O X I S M 'J'. 

Sume  dimidium  lateris  diutdendi,  vel  fumma  laterum ; deinde  reflam  i qua  potejf  quadre* 
torum  differentiam-,  his  autem  tertia  reperiatur  proportionalis  hac  enim  quadruplum  ent 
diff  crentia  partium , vel  laterum  qiuft torum . 


T'v  Atum  fit  latus  diuidendum  A E,  fccctur  bifa* 

I 3 riam  in  C , ad  pumRum  C excitetur  perpe — 
dicularis  C I,  qus  poflit  differentiam  quadratorui 
partium:  agatur  EI,qux  bifariam  fecetur  in  H;  hinc 
agatur  HG  ad  redtos  angulos  fecans  AE,  in  G (ne- 
ccffario  occurret  ipfi  AE.vt  alias  didlum  efl)ccntro 
G.interuallo  GE,  deferibatur  circulus,qui  ncccffa- 
rid  rranfibit  per  I;cu  dudla  GI,  GE,  fint  aquales,  & 
peripheria fecet  EA  protradam in F ; fecctur au- 
tem F C in  quatuor  aequales  partes,  quarum  vna  fit 
BC;  Dico  quaefitas  lateris  partes  effe  AB.BE, 
adeo  vt  quadfrata  illarum  partium  differant  qua- 
drato ex  C I . Secctur  C D aqualis  ipfi  C B , & erit 
DE  aqualis  AB;  conflituatur  figura  vt  vides  fo- 
ftoBLME  quadrato  fuper  B E ; quadratum  B M , 
differet  a quadrato  NM , feu  quadrato  ex  DE , hoc 
eft  quadrato  cx  A B per  gnomonem  O P Q,  feu  per 
quadruplum  rc&angulum  E C B , hoc  cft  per  rcdangulum  E C F;  fed  hoc  rcdtenguhim  eft 

aquale  quadrato  cx  Cl  j ergo  dyjifjun  eft  latus  A E , in  pundo  B,  quemadmodum  Problc- 

. — ..  . _ . ^ 
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ma  iubet . Manifeflum  eft  autem  reSam , qu*  poteft  planum  datum  debere  efle  minorem 
ipfomct  latere  diuidendo  > quod  animaduertifle  oportet  pro  conditione  propofiti  rcfolucn- 
di  Problematis . 

Secundum  Exemplorum  genus , ad  quod  pertinept  illa  Problemata , in  quorum  Refo- 
lutiomhus  aquationes  ajfecla  intercedunt , non  trafeendentes  tamen 
Planorum  Limites . 

Sequitur  agendum  de  Problematibus  illis, quorum  refolutio  sequationes 
affc&as  expofeit  j fit  igitur  • 

Problema 

t>ato  rea  angulo  fub  lateribus , & differentia  laterum , inuenire  latera  \ 

' RESOLVTIO. 

DAta  fit  laterum  differentia  b,  & rcdangulum  cftoz’; 

latus  minus  efto  a , maius  erit  b a ducatur  b»pa 
in  a , fit  b a >)■«•  a‘  =3  z\  explicata  aequatione  fiet  vnius  radi- 
cis pretium  ljk(  _ t-b.  Hinc 

> O X 1 S M ~A~. 

Quadrato  d imi  di/  data  differentia  addatur  planum , & huius  aggregati  lateri  / obtrahatur 
dimidium  differentia , rejiduum  enim  erit  latus  minus ; vnde  maius  non  latebit. 

COMPOSITIO. 

DAta  fit  differentia  laterum  AB;  planum  autem  i cui 
aequale  eft  rcftangulum , fit  Z,  quad. , fcu  quadr.  cx 
C D: « fecetur  A B bifariam  in  C , & cx  punito  C > > excite- 
tur perpendicularis  C D,  agatur  D B.-  modo  centro  B,  inter- 
uallo  b C deferibatur  circulus  fccans  B D in  E ; protrahatur 
D B ad  F;  & factum  erit,  quod  Porifma  iubet . Qyadrato  fi-  ^ 
quidem  cx  C B dimidio  differenti*  data:  , addidimus  qua- 
dratum ex  C D;  etenim  D C B angulus  redtus  eft  ,-ac  proin- 
de quadratum  cx  B D aquale  > erit  quadratis  cx  C D,  C B . 

& ab  ipfo  latere  D B abftulimus  B E dimidium  differenti*  > 
at  protradla  D B ad  F , additur  E O , ipfi  E F > quae  eft  differentia  aequalis  datae  A B . Dico 
latus  minus  effe  E D,& maius  DF.  Quoniam  enim  D C ^ tangit  circulum  in  C eritre-  scmttm. 
dtangulum  F D E squale  quadrato  C D , fcu  Z quadr.  Latera  verd  ED, DF,  differunt  ■ 
per  E F,  hoc  eft  A B,  inuenimus  ergo  latera  &c.  Quod  facere  oportebat . 

RESOLVTIO  IL 

Vel  latus  vnum  efto  a,  aliud  erit  a 4.  b,  nempi  larus  maius,-  quamobrem  a’  b a 3 V; 

atque  adeo  a b , z , a , erunt  proportionalia . Dato  autem  medio  i tribus  lateribus  pro- 

portionalibus, & differentia  extremorum  dantur  jatera. 


«10.  frlmi. 
gll.frimi. 


yaifrimi. 


ia  A 
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COMPOSITIO. 


«IO.  prhr.K 

tll-frim. 


Sit  enim  differentia  AB,?  fccctur  bifaria  in  C;  fit  refla  BD 
perpendicularis  media  ‘uter  duas , quarum  differentia  A 


,B , ducatur  C D . modo  centro  C intcruallo  C D deferibatur 
periferia  in  E,  F vtrinque  ipfam  A B prod uflam  fecans ; erit  F 
B latus  maius,  vt  B E minus,  medium  autem  B D . Quoniam.. 
igitur.F  A,  & B E , funt  aquales , cft  itaque  A B differentia  la- 
. Ix  tcrum , & rcflangulum  F B E y aquale  quadrato  ex  BD;  fa- 
8hv  . ' flum  cft  igitur  quod  oportebat 


Inuenimus  enim  latera  F B , B E , quorum  differentia  cft 

A B data,  & rcflangulum  F B E «quale  cft  dato  plano,  fcilicet  quadrato  exBD&c. 


proulema. 


Sumptum 

11. 


[ixti. 


Tropofitis  duobus  lusoribus,  ultorum  itu  diuidert,  vt  redi ungulum  fub  irtdiuifi,  & altero  fo- 
mentorum diutji , ud  quudrutum  reliqui fegmenti  dutem  hubeut  rati  ostem . d — 


• 10.  primi, 
fii primi. 


PRopofitum  latus  efto  b ,•  diuidendum  quidem  alterum  fit  d t 

ratio  vt  d ad  r.  Pars  vna  fit  a,  alia  erit  b — a , hoc  modo  fi 

mul  fumptx  conficiunt  b:  fi  vero  b — a, ducatur  in  d,  producetur  a 


b — a 


d b—  d a;  & erit  d b — d a,  ad  a' , vt  d ad  r i ob  id  fiet  «quatio  huiufmodi  d b r 3 da’.  Jn- 
ftituto  parabolifmo,  nimirum  omnibus  diuifis  per  d,  fiet  aquatio  huiufmodi  b r-  r a =3  a-; 
& per  antithefin  a’  r a =s  b r . Reperiatur  media  proportionalis  inter  b , & r , fitque  illa 
Z,  cuius  quadratum  z' . Itaque  erit  a'  + r a =j  v,  cuius  51  Q erit  1*  Q.(  t-  r’  v)  — f r . 

Poffumus  etiam  deuenire  in  notitiam  Qhuius  aquationis,  fi  habito  reflangulo  fub  ex- 
tremis , & differentia  extremarum,  reperiamus  extrema  atque  adeo  fint  a t r.  ifi  Qfb  r;)  a. 
tennini  proportionales , Hinc 


f 0 R I S M a: 


Inter  totum  lutus  diuidetsdum  , & fecundum  terminum  dat  te  rationis  reperiatur  lutus  media 
loco  proportionale ; Deinde  quadratum  dtmidi/  fecundi  termini  addatur  quadrato  tuteris  umj 
didit,  & ex  aggregati  lutere  auferatur  dimidium  prudillsm , nam  reliquum  erit  radix , qau Jk 
a&c.  Vel  fiat  quod  poteft  redi  ungulum fub  latere Jcdlo , & fub fecundo  termino  datu  rationis , 
lutus  medio  loco  proportionale  inter  extrema , quorum  differentia  Jit  terminus  idem  fecundat 
rationis  data *■' 

COMPOSITIO. 


DAta  fint  duo  latera,  quorum  vnum  A B,  alterum  D,  & illud  ita  fit  diuidendum,  vt  re- 
flangulum  fub  D indiuifo,  & fcgmcntoru  vno  diuifi,ad  quadrarum  alterius  foetum- 
t?fir  vt  D ad  R . 

Sumatur  E A,  qua:  fit  «qualis  data:  R , bifariam  « diuidatur  in  F , modo  e excitetur  Eft 
qux  poffit  rcflangulum  fub  A B , & R : ducatur  G F ; centro  F , interualio  F G dcfcribw* 
circulus  fccans  datum  latus  diuidendum  AB, 
in  C . Dico  rcflangulum  fub  C B,  & D , cfle 
ad  quadratum  ex  A C altera  parte , vt  D ad 
R.  Quoniam  igitur  reflangulum  ECA, 
hoc  cft  AC  quadratum  , plus  reflangulo 
CAE  , «quale  cft  EG  quadrato , hoc  cft 
reflangulo  fub  A B,  & R , hoc  cft  reflangulo 
E AB  ; per  antithefin  rcflangulum  E A B , 
minus  reflangulo  E A C , hoc  eft  reflangu- 
ium  (ub  E A , de  C B , «quale  erit  A C qua- 
drato . Sed  rcflangulum  fub  D , & B C , > cft 
ad  reflangulum  fub  B C , &£A,  vtDacjE 


A 


« 1 1 Jtai. 
fi  17  [ixli. 


fi 


C D 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  II.  41 1 

A ,hoc  cft  vt  D ad  R i ergo  rcdtangulum  faflum , fub  D , & C B , 1 cft  ad  quadratum  ex  A 
C,  quod  erat  atquale  rcdtangulo  fub  E A,  & C B;  erit,  inquam , vt  D ad  R . Quod  facere., 
oportebat . Diuifum  cft  igitur  latus  datum  A B in  pumilo  C fic , vt  rcQangulum  fub  vna- 
parte  C B comprehenfum , & fub  dato  latere  D , ad  quadratum  alterius  partis  A C , habet 
datam  rationem,  vt  D ad  R.  Quod  facere  oportebat , 

Aliter  eidem  Problemati  fatisfaciemus . 

DAta  fint  latera  A B , B D , & oporteat , exempli  gratia,  diuidere  B D , ea  lege  vt  rc- 
daangulum  lub  infedto  latere  A B,  & fegmento  vno  lateris  B D ad  quadratum  alte- 
rius fegmenti  ciufdcm  B D , datam  habeat  rationem 
Vt  A B ad  D E.  Inter  B D,  D E * repedatur  latus  z , 
pnedio  loco  proportionale , erit  f quidem  quadratum 
ex  z squale  rcdlangulo  fub  B D,  D E.  Deinde  habi- 
to quadrato  ex  z ; & differentia  extremorum  laterum  / 

D E,  reperiantur  extrema,  quorum  maius  fit  CE,-  mi- 
pus  autem  C D , 

Quoniam  igitur  quadratum  ex  z , vel  reftangulum  B D E xquale  cft  rc&angulo  E C D, 
ex  conftruclionc ; fi  commune  lubtrahatur  rediangiilum  C D E , z remanebit  rcdtangulum  y \. fit —ii . 
fub  B C,  D E,  atquale  quadrato  ex  C D;  fed  rcdtsngulum  ABC,  cft  ^ad  redangulum  fub 
B C,  D E,  vt  A B ad  D E;  ergo  rcdlangulum  ABC»  erit  1 ad  quadratum  C D,  vt  A B ad  D . 7 paut. 
Quod  facere  oportebat. 

Problema, , 

Tropofitum  litus  in  duas  partes  diuidere , ut  rclt  angulum  fub  ipfis  aquale  fit  plana  faSo  ex 
di  ferentia  partium  in  latus  aliud  datum . 

RESOLV TIO, 

PRopofitum  fit  latus  bdiuidendum  in  duas  partes,  b d 

vt  rcdfangulum  fub  ipfis  atquale  fit  plano  fadlo  - 

ex  differentia  partium  in  aliud  datum  latus  d.  Pars  a b — a 
vna  cfto  a,  alia  erit  b — a:  redi  angulum  fub  his  cft  b a — a’ ; & quoniam  b — 23  cft  differen- 
tia panium,  fi  hxc  ducatur  in  d,  fiet  produdlum,  quod  xquabitur  ipG  b a — a1;  produ&um- 
autem  iftud  cft  b d — 2 d a proinde  fiet  atquatio  huiufmodi,  nimirum  ba.-a'  — b d — 2 d 
i;  Se  per  -vntithcfin  fiet  b a tjt  2 d a,fcu  bafada  — a’=;  b d ; huius  autem  xquationis  ra- 
dix eruetur  iuxta  Artisprateepta;  in  qua  quidem  extradiione  per  btjt  2 d,  nos  intelliga- 
jnus  g , quod  hic  liberum  fit  magnitudines  ad  libitum  nominare , ad  confufionem  euitan- 
dam;  atque  adeo  fiet ,-  g — ijt  Qj[  -j  g"  — b dj  2c  erit  pars  minor . Hinc. 

r o x 1 s m a,  1 • 

"Ad  latus  dhtidendum  addatur  duplum  alterius  dati ; & btt  aggregatum  bifiecetur ; ab  eius 
nutem  quadrato  fubducatur  ree!  angulum  filium  a datis  lateribus ; nempe  k diuidendo , & ab 
altero : re/idui  fumatur  latus,  quod  fi  fubtrahatur  ab  illo  dtilo  dimidio , habebitur  pari  minor, 
lateris  diuidendi  : unde  maior  non  latebit , 


C O M p 

PRopofitum  fit  latus  diuidendum  A B ; 

fitque  latus  alterum  K : oporteat  di- 
uidere vt  imperatum  cft.  Producatur  A B 
vfque  ad  D , fic  vt  B D fit  dupla  ipfius  K, 
adeo  vt  B G , G D fint  iqualcs  vni  K , & B 
D dupla  ipfius.  Tota  vero  A Ddiuidatur 
bifariam  in  O,  &fupcr  AO  deferibatur 
jemieirculus  A E O , in  quo 1 accommo- 
detur E,  qux  poifit  rediag.  fub  AB.&  K, 
fucatur  OE,  qux  poterit  diffcr.intcr  quadv 


O S / T 1 O, 


o (rimo  par. 


liero  ptani_j 

IV. 


In  ScJkcmare 
jntclligitur 
4urtaccAa_>. 
BG. 


nt-fuli 


Imnplanui 
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ex  A O,  & A E;  centro  O,  intcruallo  O E dcfcribatur  circulus  E F H,  fccans  D A in  F . Di- 
co AF  partem  eflb  minorem  dati  lateris  A 15,  & F B,  maiorem  i adeo  vt  rcftangulum  fub  A 
F , F B fit  ecquale  rcdtangulo  fub  differentia  illarum  panium , & data  rcdla  K . Sccetur  B I 
aequalis  A F.&erit  FI  differentia  partium  A F,  FB»  Quoniam  igitur  AEO  angulus  re- 
dlus  eil,  erit  A E tangens  circuli  F E H ; proinde  rc&angulum  H A F erit  xqualc  quadrato 
ex  E ; fcd  rcift.mgulo  H A F cft  aquale  rcdfangulum  O F A , ob  id  hoc  illi  erit  a'qualo . 
Itaque  rcdlangulum  D A F minus  quadrato  ex  A F , cft  xqualc  quadrato  ex  A E , hoc  cft 
xedlangulum  fub  A B,  plus  dupla  K in  A F,  aequale  cft  rediangulo  A B G;  hoc  enim  ex  con- 
ftrudtionccft  xqualc  quadrato  ex  A E.  Quamobrem  rcdlangulum  D A F minus  quadrato 
ex  A F xqualc  cft  rediangulo  ABC,  minus  rcctangulo  fub  B G in  A F bis ; hoc  cft  redt  an- 
gulo fub  FI,&  h G;  hoc  eft  K ; ergo  rcdlangulum  A F B fub  partibus  xqualc  cft  rc&angu- 
lo  fub  F I differentia  partium,  & K data , 

Problema.  » 


Dota  ratione  interualli  quadratorum  minori!  extremi,  & medy  ad  quadratum  maioris , io- 
ttenirc  tria  latera  proportionalia . 

DAta  fit  ratio  vt  s,  ad  r,  minoris  ad  maius ; fumatur  autem  r , pro  maiori  extremo : mi- 
nus verb  fit  a,-ob  id  r a xquabitur  quadrato  mcdij;quamobrem  interuailtim  quadra- 
torum minoris,  & medij  erit  r a — a';  Vt  autem  eft  s,  ad  r,  ita  debet  clfe  r a — a:  ad  r“;  q uam- 
obrem  r’ a — r a’ xquabitur  r- s . Omnibus  autem  applicatis  ad  r,  fierra—  a-s  rs;  huius 
autem  xquationis  radix  cftfr— Rf-jr1— rs)5c  erit  minus  extremum . Hinc  ver6 

t 0 R l 5 M A, 


DAti  fint  rationis  termini  A B,  B E,  ille  minor,  hic  maior; 

fuper  AE , eorum  aggregato  dcfcribatur  fcmicirculus 
AFE.&  luper  BE,  femicirculus  BGE,-  agatur  perpendicularis 
BF,a  pundlo  F,  adla  FG  parallela  ipfi  AE,  occurret  neceflario 
peripherix ; quandoquidem  minor  B F fupponitur , fcinidia- 
merro  circuli  BGE  ducatur  G C perpendicularis , & fadlum 
erit,  quod  Porifma  iubet;  dudla  D G. 

Nam  a quadrato  ex  G D ducta  nimirum  a centro  D ad  pu- 


ftum  G,  fubtradlum  eft  quadratu  ex  G C,  & reliquum  fadlum  cft  quadratum  ex  C D;  latas 
autem  C D fubtradtu  fiiit  a BD,  dimidio  BE  & remanfit  BC,additum  autem  fuit  D E,  4:6- 


Sumatur  dimidium  termini  maioris  data  rationis , & ab  eius  quadrato  fubtrahatur  re&an- 
galum  facium  fub  ipfis  terminis, 'prefidui  vero  latus  quadratum fubtrahatur  a pradido  dimidio, 
'C1,  remanebit  latus  minus . 

Oportet  autem  redam,  qua  potcfl  pradicium  red  angulum  minorem  efie  dimidio  maioris  ter*  J 
mini ; feu  debet  rcdangalum  minus  efie  quadrato  ex  dimidio  termini  mitiori  t , 


dium  eft  C E;  Iam  dico  BC  effc  minus  latus  ex  quxfiris,  dum  B F.  eft  latus  maius.  Quoniam 
A B , B F,  B E,  funt  in  continua  ratione,  vt  cft  A B ad  B E,  ita  cft , quadratum  B F,  feu  CG, 


ad  quadratum  BE;  fcd  BC,  BG,  BE  funt  in  ratione  continua, & quadratum  ex  C G eft  diffe- 
rentia inter  quadratum  BC  primi  lateris,  &BG  fecundi,-  ergo  adinuenta  funt  tria  latera 
B C , B G , ii  E,  fecundum  prxfcriptatn  conditionem , vt  differentia  quadratorum  minoris , 
& medi;  ad  quadratum  maioris,  habet  datum  proportionem , 


PROBLEMA. 


Dato  vno  ex  cruribus  trianguli  angulum  redum  ambientibus , dataque  differentia  Jegmtfi 
torum  bafeos , triangulum  reptrire , 
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HOc  Problema  Ghetaldus  proponit , & ei  fatisfacit . Nos  autem  aliter  illud  refolue- 
mus,  & componemus . Datum  fit  latus  maius  b,  differentia  fegmentorum  data  fit  dj 
oporteat  reperire  triangulum . Segmentum  minus  eilo  a ; ergo  maius  erit  d 4.  a j tota  ita- 
que bafis  erit  d^ja  quare  erit  vt  d 4.  2 a,  ad  b,  ita  b,  ad  d •>{*  a.  quamobrem  d ^ 3 d a 
4*2a'  xquabitur  b‘j  & per  antithcfin  erit  3 d a 2 a‘  =5  b*  - d!j  ergo  dimidia  erunt  xqua- 

Jia. 

d*2i 

d'>£<-  a 


■ ^ a1  , feu 

3 d a 4E<-  a’  =;  b‘  — d> . 
2 


d a 2 a* 
d‘4^  a d a 

d’tj*  3 da*Jt  2 a> 


Ad  confufionem  tollendam  pro  dimidio  ipfius  3 d fubftituatur  g , & pro  dimidio  ipfius 
b'  — d' , intclligatur  z’ , & erit , explicata  xquationc  fecundum  artem , Radix  huius  xqua- 
tionis  hxc  Jk  Ci(  ~ g’  z‘)  — \ g . Hinc  autem  deducitur . 

t O R l S M A. 

'Sumitur  triplum  data  differentia,  & ad  quadratum  quarta  partis  ipfius  addatur  differentia 
inter  dimidium  quadrati  ex  dato  latere , dr  dimidium  quadrati  ex  data  differentia ; huius  ani 
tem  aggregati  latus  quadratum  minuatur  quarta  parte  tripli  data  differentia ; nam  hac  erit 
/egmentum  minus . 

DAtum  fit  crus  maius  circa  re&um  A B,  fitque  differentia  Tegmentorum  C B ; fumatur 
F H triplum  ipfius  C B,  & cius  quarta  pars  fit  G H;  adeo  vt  eiufdem  pars  dimidia  fit 
P H ad  punCtum  H excitetur  perpendicularis  H I xqualis  ipfi  AE,  qux  poflit  differentiam 
inter  quadratum  rc£iq  A D ; nimirum  dimidium  quadrati  cx  A B , & quadratum  ex  B O , 
icilicet  dimidium  quadrati  ex  differentia  C B , connetfatur  GI,  cui  fiat  aqualis  GL>& 

Intelligere  enim  oportet , quod  fit  deferipti  femi- 
circuli  A E D fuper  A D peripheria . 

Item  deferipti  fernicirculi  COE  fuper  C B,  pe- 
ripheria bifariam  diuidatur  in  O & aCtx  fint  C O» 

B O;  cui  xqualis  p E applicetur  in  A E D.&  aga- 
tur  A E* 


Intrllisamt 
crianeaLm_« 
quchrom  Q. 
A B,  ctuus  la* 
tus  maius  AB 
(it datum*  5c 
difhrcntia—i 

fcgm&orum 

bafeos  Q.R » 
R B,apcip£« 
diculari  AR 

daufitC  B. 
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fartum  erit,  quod  Porifrm  iubet . Fiat  autem  fegmento  H L aquale  L M;  protrahatur  H M 
adN,  vt  M N , fit  aqualis  C B,  data:  dideremur  (cgmcnrorums  nempe  idem  fuper  H N de- 
scribatur fcmicirculus,  & excitetur  L K perpendicularis . Agantur  autem  HK,  K N.  Dico 
triangulum  HSN,  effe  illud  quod  quxritur . 

Quoniam  enim  angulus  H K N cfl  rertus , differentia  figmentorum  H L , L M , cft  M N 
date  ex  conftrurtionc  aqualis;  cft  vero  latus  K N maius,  quam  K H,  vt  infra  conflabit.  Re- 
liquum cft  vt  oftendamus  latus  K N , effe  aquale  dato  lateri  A B . Quoniam  P 1 1 ferta  cft 
bifariam  in  G,  & ei  addita  FI  L , erit  rcrtangulum  P L H , hoc  cft  P H L plus  quadrato  H L, 
yna  cum  quadrato  G H,  aquale  quadrato  G L , hoc  cft  quadrato  G I , hoc  cft  quadratus  G 
H,  H I ; communi  ablato  quadrato  G H , remanebit  rcrtangulum  P H L , plus  quadrato  H 
L aquale  quadrato  H I ; creo  duplum  rcrtangulum  duplo  quadrato , nempe  rcrtangulum 
F H L,  plus  duplo  quadraro  H L , ecquale  duplo  quadr.  H I,  hoc  cft  duplo  differentia:  inter 
quadr.  dimidipm  ex  latere  dato.rt  dimid.  ex  data  differentia,-  ergo  quod  ide  cft,  aquabitur 
quadr.  elati  lateris  A B , minus  quadr.  data:  differentia:  B C i Quamobrem  quadratum  dif- 
ferentia B C , hoc  cft  M N , plus  rcrtangulo  F H L , plus  duplo  quadrato  FI  L , aquabitur 
quadrato  ex  A B , fcd  quadratum  M N , plus  rcrtangulo  F FI  L , plus  duplo  quadrato  H L, 
clt  aquale  quadrato  K M;  ergo  quadratum  K N aquatur  quadratoAB;  ergorertaKN 
aqualis  eft  rerta  A B &c. 

Quod  autem  quadratum  MN,  plus  rcrtangulo  FHL,  plus  duplo  quadrato  H L,  fit  aqua- 
le quadrato  K N , oftenditur  ex  eo  quia  quadratum  K N cft  aquale  rcrtangulo  HNf.,-  fcd 
icrtangulo  H N L , cft  aquale  rcrtangulum  F Ff  L , plus  quadrato  M N , plus  duplo  qua- 
drato H L,-  fiquidem  FI  L,  cft  aqualis  L M,  & F H tripla  cft  ex  conftrurtionc  ipfius  M N ; & 
HNL  aquale  eft  triplo  rcrtangulo  I.MNT,  plus  duplo  quadrato  LM.vnd  cum  quadrato  MN 
ergo  &c.  Facile  porro  cft  demonftrare  latus  K N maius  effe  latere  HK.  Si  enim  KH,  KN  et 
fent  aqualia  latera , etiam  fcgmcnra  H L , L N cft'cnt  aqualia , quod  cftfalfura , cum  Teg- 
menta pronantur  diflerre  intcruallo  M N , neque  potcfl  H K maius  effe  quam  K N ; quando- 
quidem Tegmentum  H L , maius  effet  fegmento  L N , cum  tamen  fegmentum  H L fit  minus 
vt  patet;  cft  ergo  minus  H K,  quam  K N &c. 

Hic  autem  occurrit  Problema  Florentia  mihi  propofitum  refoluendum  ab  Adolclcentc, 
(ui  nomen  erat  Italice  Paulinq  dei  Bono ; erat  autem  huiufmodi . 

Prollcmn , 


jirTpttmLj  Propofilam fit  reff ungulum,  in  quo  oporteat  defirihcre  rclf  angulum  alterum , Vt  in  infiapo- 

S-  '■  fit  a figura , ita  vt  hoc  fit  quarta  pars  illius . 

RESOLVTIO  l 

INtclligatur  rcrtangulum  I C N L refpondens  ipfi  A B C D , Vide  figuram  ad  pag.  415, 
& in  hoc  P T O L refpondeat  alteri,  quod  eft  quarta  pars  illius  G E F H . Deinde 
Supponatur  iam  fartum,  adeo  ut  rertangulum  in  medio  conftitutum  aquale  quarta  par. 
ti  totius  fit  P O,  cui  quidem  aquale  fit  V E N O,  atque  adeo  quarta  etiam  pars  totius;  deba 
igitur  inueftigari  X I &c.  Ratio  vero  quam  debet  habere  I N ad  P O fit  vt  R ad  S erit  X Y 
aqualis  VT. 

Latus  maius  C N appelletur  g , & latus 
C 1 nuncupetur  f : rcrtangulum  IN  ad  PO, 
debet  effe  vtr,  ad  s. 

Supponamus  autem  XI  ignota  effe  a,  ac 
proinde  rertangulum  I N , erit  f g rertan- 
gnlum  P O,  erit 'i';  rerta  vero  TO  erit 
'fd , & rerta  C X , erit  f—  a ; Praterca  X T, 
rerta  erit  g - £•';  quamobrem  rertangulum 
X Z erit  g f-  - g a *$«  ; rcrtangu- 

lum autem  T N erit  dtp  - 'f1 . Duplum  au- 
tem rcrtangulum  V N,  feu  X Z,  plus  duplo 
rcrtangulo  T N cft  g f—  - g a :r  t 
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S£S  -illi; , feu  quod  idem  c(lgd.-ga- «flfl- ; duplum  autem  reflangulum  POctt 
; Cum  autem  rcflangula  illa  V N , P O , fint  ex  hypotheii  aequalia ; ergo  etiam  eorum 
dupla  aequalia  erunt  ;quamobrcm  g f—  g a — ; fi  vcr6  vtrinque  addatur 

fiet  aequatio  gC-ga^^r  = omnib.  autem  applicati*  ad  g , fiet  f-  a f ~ =s  —■} 
illa  autem  fragio  reuocctur  ad  integram  magnitudinem , qua?  fit  z ; ergo  f—  a tfr-x- 
quaMtur  z ter ; omnibus  autem  duitis  in  a,  fiet  aequatio  fa~a'*$*z  fz:  z a ter , & per  an- 
tichefin  fiet  a-  - f a - z a ter  = z f ; at  vero  loco  ipfius  f—  z ter  fubftituarur  b;  ergo  a'  ~ b a 
aequabitur  z f,  huius  veto  aequationis  radix  erit  nota  fi  fumatur  - b1,  nempe  quadratum  di* 
midia?  coefficicntis , & addatur  z ffeomparationis  homogeneo , proptcrca  quod  huius  ag- 
gregati lateri  quadrato  Jk  ( j-  b‘  tj<  z f)  fi  addatur  dimidia  cocfficiens  f b,  fiet  p?  ( j b'  t z tj 
-j  b pro  radicis  valore ; hinc 

• 

P O R I S M A.  * 

'Applicetur  reflangulum  fub  f.  Utere  minori  propofiti  rcclanouli , & Jub  s minori  termino 
data  rationis-,  ad r terminum  maiorem  , er  proueniit  zJmtt/dJBDmriplo  fubtratto exf,  re- 
maneat b ; ad  huius  autem  dtmsdtj  quadratum  addat  itfjjmm  -MSJfc  b z, , tnuenta  ex  tlla  ap- 
plicatione, & f latere  minori,  ex  b viufmodi  aggregato  eruatur  laTv^mttdratum  hoc  e ft  reperta - 
/ur  teli  a potens  illud  aggregatum , qua  addita  dimidio  b fub /li  tuta  tn  locum  ipjius  f—  x 3 , ex. 
tibebit  quajitam  radicem , 

dOM POSITIO 


DAtum  fit  parallelogrammum  A B C D , & fit  inlunflum  intra  illud  conftituere  parat 
lclogrammum  G E F H , ea  conditione  feruata , vt  fi  ducantur  B E,  F C , fpatia  G E 
FH,BEFC,AGEB,FlECD,fint  interie  xqualia , adeout  vnumquodque  ipforum  fit 
quarta  pars  totius  parallelogrammi  dati . 

Ex  alterutro  extremorum  lateris 
fA  puta  , vel  ad  A , vel  ad  D , ex- 
citetur D I , ad  reflos  angulos  qui- 
dem ; fit  autem  D I aequalis  dimi- 
dio lateris  D C fumatur  autem-.’ 

DK  fuboflupla  ad  D C,  feu  fit  ofla- 
ua  pars  ipfius  D C . Deinde  duca- 
tur K I , cui  fiat  aequalis  K M ; modo 
centro  k , intcruallo  K M , deferiba- 
tur  peripheria  MIL,  fecans  CD  pro- 
traflam  in  L : facium  erit  quod  Po- 
rifma  iubet . Sumatur  autem  D O 
quarta  pars  totius  D C,  & fiat , vt  M 
D>adDN,  dimidium  totius  A D, 
ita  D O ad  aliam , puta  G N , vel  1^ 

H>  conftruatur  figura  vt  vides, 
adeo  vt  H F fit  squalis  ipfi  D M , 

& EF  parallela  reflx,AD,vtG 
E , & H F parallelae  tum  inter  fe , 
tum  lateribus  A B,  D C;  aflis  ve- 
ro B E , F C , protrahatur  E F inj 
. M , & G E , in  P . Dicoiamintra 
datum  parallelogrammum  effe-i 
delcriptum  parallelogrammum-, 
vtquxritur. 

Quoniam  enim  alfumpta  fue- 
runt , refla  quidem  D K iuboflu- 
pla,  refla  veri  DO  fubquadru- 


i 
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Yt  D A ad  H G , ita  C D ad  O M \ ergo 
'Red  angulum  DAOM s reti  Angitia  HGCD . 

Tratere  * 

OCs  3 DO  ;ob  id 

Red angulum  OCD  AS  r/d  angulo  triplo  DO  D Ai  ergo 
Red  angulum  3 O D A—  red  angulo  J)  A OC, hoc  efi 
Red  angulo  D AU  C t red  angulo  DAOM,  hoc  efi 
i red  angulo  H G C D,  hoc  ejl  plus  duobus  red  angulis  C MHG 
Et  M D HG  ,hoc efi  CT  red  angulo  OD  Ai  fed 
Red  angulum  3 O D A s red  angulo  D AMC]  red  angulo  C M M G 
■}  red  angulo  O DA,  dempto  vtrinque  red  angulo  OD  A remanet 
Red  angulum  2 0 D A S red  angulo  C MHG]  red  angulo  D AMC,  hoc  ejl 
t$t  tribus  redangultsMC D H ;MCHG ;MCG  A \fid 
Red  angulum  M C G A s red  angulo  C M DH\  ergo 

1 Red  angulum  OD  A aquabitur  a red  angulo  MC  HG  plus  2 red  angulo  MCDH ; ergo 
Red  angulum  OD  As  red  angulo  M C H G]  red  angulo  MCDH, vel 
Red  angulo  MCDG,  fed  et  dem  red  angulo  MCDG  = red  angulum  C ME. 
tum  E Ms  DG ; ergo 

Red  angulum  OD  A s rcctangulo  C ME  ,fed  eidem  rcctangulo  OD  A 1 

S MDHGi ergo 

Rectangulum  C M ES  MDHG,fed 
Ree  t angulum  a.0 D AS  C D A t ergo 
Re  et  angulum  4 C M E , vel +M  D H G ,hoc  efi  r et  t angulum  4E  FHG 
SC  DA  rcctangulo , 

Aliter  etiam  hoc  idem  Problema  refoluetur  hunc  in  modum  l 

R E S O L V T I 0 IL 

Sit  iam  fa&um  & C H appelle» 
tur  g 1 itera  H L nuncupetur  f, 
at  vero  E G differentia  partium  E 
H .C  E,  fit  2 a;  adeo  vt  dimidium 
differentia'  E G , quadifferunt  par- 
tes  C E,  E H,  feu  C G , G H , fit  a , 
jtaque  E H erit  f g ijr  a.  Eft  au- 
tem EG,  vt  diximus  * a;  modo 
fiant  dua  magnitudines  rationem 
habentes . vt  f g *f*  a ad  2 a , quas 
fimul  colledti’  conficiant  f;  duca- 


tur f in  illas  partes , nempe  in  7 g t 
a , & fiet  7 g f + f a , & in  ja,  & fiet 
a f a . applicetur  ad  aggregatum  cx{  g.f.3,  &2  a,  nempe  ad  -j  g 3 a , & erunt  quatuor 

partes  quarfitsc  proportionales  t g a a 2 j ftSg  producum  autem  abs  2 a in 

cft  ^'+~ , hoc  cft  aequabitur  'quartae  parti  totius  redanguli,  qua:  fit  K>;  tolla-  * D C H Y 

r*  j • fci4  POK5 

tur  fra&io , & fiet  g f a 2 fa’=s  7 g K'  -tj*  3 K'  a,  obid  gfa  — }JC‘a«Jf  2 fa'.Tquabirur 
<-gK’,fcugfa—  3K’a«f*2  fa’  aquabitur  j g K';  & per  communem  applicationem  ad  * f, 

fiet  xquatio 2'  — iifi. , 

Vt  autem  tollatur  fradtio  fiat  vt  2 fad-f  g , ita  K’ ad  aliud,  nempi  t’ , illudque  retineatur 
pro  comparationis  homogeneo : Mox  autem  fiat  nota  differentia  inter  plana , quorum  vni» 
g f , alterum  vero  3 K' , eaque  fit  m pl. , quo  applicato  ad  1 f,  emergat  b : modo  fuperiori 

£gg  —«qua. 


w 
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xquationi  xquiualcbit  hxc  a‘  4-  b a =:  z';  huius  autem  a-quationis  Radix  erit  b'  t z’) 
— i b, ut  Iliae  deducitur. 

T 0 X I S M A. 

Sumatur  duplum  lateris  mineris  /c~  fiat  vt  hoc  ad  dimidium  lateris  maioris  g , ita  k'  quar- 
ta pars  totius  rectanguh  ad  aliud  quod  fit  z’  . Deinde  fumatur  m pl. , feilieet  quarta  pars  to- 
tius differentia , inter  ree  t angulum  lotum  gfeff  3 k' , nempe  tres  quartas  partes  totius  reetan- 
guti , & hutufmodi  differentia  applicetur  ad  z f duplum  lateris  minoris , <fr  emergat  b ,fi  nam- 
que ad  quadratum  ex  dimidio  tpjius  b addatur  z',  & ex  aggregat t latere Jub  trahatur  dimidium 
tpftus  b rt manebit  nota  radix  quafita . 

COMPOSITIO. 


DAtum  fit  parallclogrammum  A C D B , & oporteat  facere  quod  imperatum  eft . Di- 
uidatur  C D bifariam  in  E , & agatur  E F parallela  lateribus  A C,  BD ; fiat  autem- 
vt  duplum  minus  latus  AC,  vclBDadD 


di 


E dimidium  totius  CD,  ita  planum  E 
quarta  pars  totius  parallclogrammi  ad  qua- 
ratuin , cuius  latus  cft  E L . Deinde  ad 
punctum  L,  reda  KL  fiat  ad  redos  angu- 
los, & fit  illa , qux  proucnit  ex  applicatione 
quartx  partis  EQj  exempli  gratia  ad  du- 
plam D B , hoc  cft  redangulum  fub  K L , & 
dupla  D B , fit  xqualc  quartx  parti  totius  A 
D ; fecetur  ipfa  K L,  in  M quidem  bifariam , 

& centro  M , intcruallo  M L , vel  M K , dc- 
feribatur  circulus  fccans  dudam  E M in  N f 
nunc  centro  E,  intcruallo  EN,de- 
lcribatur  arcus  fecans  C D in  pundis 
O , R . Fadum  erit  quod  Porifma  iu- 
bet . Fiat  autem  vt  O R ad  O D , ita  D 
S ad  S B : agantur  redx  O G , R H , 
parallela'  lateribus  C A,  D B;  ducatur 
1 V parallela  reda  C D , vel  A B , & 
agatur  P Qconiungcns punda P , Q, 
in  quibus  illae  fcdx  funt  bifariam.  Di- 
co O R ciTc  differentiam  partium  late- 
ris C D,  quxfitam ; & parallclogram- 
mumlGHV  squale  effe  cuilibet  trium  reliquorum  fpatiorum.  Quoniam  enim  redao- 
gulurn  fub  K L , & dupla  D B squale  cft  quartx  parti  totius  C B , ob  id  quod  fub  duplajf 
L,  & fimpla  D B , &quod  fub  quadrupla  K L ,&  dimidia  D B,  xquabitur  quartx  para  lo- 
tius ; fed  dimidia  D B cft  QB ; ergo  quod  fub  quadrupla  K L , & QB  continetur  xquatut 
quartx  parti  &c.  Sed  quartx  parti  xquatur  redangulum  T B ; ergo  quadrupla  K L xqua- 
lis  cft  ipfi  T Qj  quare  K L fubquadrupla  ipfius  T Qcrir  fubodupla  totius  C D , atque  adeo 
M L erit  pars  decima  fexta  totius  C D . & non  dilfimili  modo  contexemus  dcmonftratio- 
nem  ac  fupra  fecimus  &c.  ibi  coefficiens  erat  quarta  pars  lateris  minoris  D B i hic  vcr6  cft 
odaua  pars  lateris  maioris  C D vt  pater ; at  vero  comparationis  homogencum  cft  quadra- 
tum quartx  partis  lateris  maioris , vt  liquet . Quemadmodum  enim  cft  duplum  laterisD 
B,  ad  latus  E D ,ita  redangulum  fub  dupla  D B&E  D ad  quadratum  cxED;  ergo  vt  du- 
plum lateris  D B ad  E D,  ita  quarta  pars  rcdanguli,  fub  dupla  D B,  & E D,  nempe  redan- 
gulum E Qquarta  pars  etiam  totius  A D , ad  quartam  partem  quadrati  ex  E D , nempe  ad 
quadr.ex  dimidio  ipfius  E D &c.  In  priori  igitur  autem  modo  comparationis  homogencum 
erat  quadratum  ex  dimidio  lateris  minoris  D B;  hic  autem  quadratum  cft  ex  dimidio  ipfius 

E D,  hoc  cft  ex  quarta  parte  totius  CO&c.  * 


TE*- 


•» 
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TERTIVM  EXEMPLORUM  GEfjrS 

Ad  hoc  genus  pertinent  ea  quidem  Problemata , quorum  refolutioncs  per 
redam , & circulum  perfici  non  poliunt , lcd  vel  Conicas  fcdiones , vel 
lineas  magis  compofitas  requirunt . 

Problema . 


Propofitam  rectam  £fD  diuiftm  in  A , iterum  fecare  quidem  in  C , vt fit  quadratum  £>ji , 
ad  quadratum  A C tu  ratione  AC  ad  C D. 


reSolvtio; 

Sit  i.im  fadlum , & magnitudines  notentur  charadlcribus , vt  d 
latere , & adhibita  decenti  priparatione  iam  fuperius  fignifi- 
cata  &c.  ita  procedendum  erit . 


QAvcIAFs  b 
AD=  d 

GF=  q 

AKa  a 

CDa  d —a 

CKs  e " 


Hionpl  , 


-A 

E 

B 

M 

c p 

G 

? JBL 

Quoniam  igitur  eft  vt  b‘ ad  a' , ita  a 
ad  d — a , hoc  eft  ob  circulum  ira  a' , ad 
e* , funt  tres  proportionales  magnitudi- 
nes, prima  b,  fecunda  a , tertia  e ,•  atque 
adeo  vt  b ad  a , ita  a , ad  c ; fed  vt  b , ad 
a , ita  b — q , ad  a — ; ergo  vt  b — q , 

ad  a — se , ita  a,  ad  c;  ergo  rcdlangulum 
a’  — , xquabitur  redi  angulo  b e — 
q c;  fed  rcdlangulum  d a --  a' , xquatur 
c;  ergo  squalibus  vtrinque  additis,  re- 
dlangulum  a'  —s£r-*f*  d a - a1,  xquabi- 

turb  e — q c 4*  c‘ ; fed  rcdlangulum  d a — xquatur  redtangulo  a’ — 4.  refidngu- 
lo  d a — a’,  & rcdlangulum  b c — q e e1 , xquatur  b c — q e , vna  cum  e1 ; ergo  redtangu- 

lum  d a - -Vf’  xquabitur  b c - q e 4*  c’;  fed  i!eft  ad  d,  vt  redlangulu  -'-a1,  ad  redlangu- 
lum  da  — ; ergo  rcdlangulum^—  a‘,  ad  rcdlangulum  b c — q c >f>  c’,  erit  vt  “ ad  d,-  & 
conucrtcndo  vt  d ad  " ita  rcdlangulum  b e — q e 4*  e‘,  ad  -f-  — as  fed  vt  d ad  ita  q,  ad  b; 
ergo  rcdlangulum  b c — q c 4-  c*,  ad  rcdlangulum  -'  — a’ , erit  vt  q , ad  b j fed  in  Ellipfi  vt 
rcdlangulum  b c — q e i-p  c',  ad  rcdlangulum  ^ — a‘,  ita  quadratum  ad  redi  an- 
gulum ergo  vt"  ad  rcdlangulum  *» -‘ritU:  erit  vt  q , ad  b , Sed  vt 

u. aj  rcdlangulum  , ita  latus  rcdlum  ad  latus  tranfuerfum  fcu  axim  H Ij 

dliplcos  &c. ; ergovtqadb,  latus  rcdlum  ad  latus  tranfucrihm  ellipfcos  tranfeuntis  per 
pundla  A,  K.  Quod  fleri  potcfl  &c.  Hinc 


P 0 R 1 S M 'A. 

Super  A D defiriptus fit femicirculus  A K D ,&ad  puncium  A f ali  a [it  F A ad  reffos  angu- 
lis , & aqualis  ipfi  Q_A , in  qua  fumpto  quouis  punllo  G protrahatur  A D ad  E , ita  vt  AD  ad 
AE,fitvtG  F adF  A\  dulia  autem  E R,  qua  (it  aquohs,& parallela  ipfi  A G , agatur  G R,  qua 
parallela  erit  ipfi  A E;  atque  adeo  completum  erit  reCi angulum  AG  R E ; Diuifis  autem  AG , E 
R bifariam  in  punliis  M,&N,  alia  NM  protrahatur  ad  H , iti  vt  quadratum  A M , ad  re- 
8 angulum  MHNfit  in  ratione  G E,  ad  F A.  Et  protracta  M N adi,  ita  vt  NI  fit  aqualis  H 
M , circa  H 1 1 an  quam  axim  & latere  recto , quod  ad  ipfiam  H I , velut  ad  latus  tranfiuerjum fit 
in  ratione  vtG  F,  ad  F A:  deferibatur  femi  elhpfis , qua  necefiario  tr  an  (ibit  per  puncta  A,  & E, 
(tcabitque  circumferentiam J emicirculi  defert pti  fuper  AD  in  puncto  K , ex  quo  cadat  perpen- 
dicularis A'  C i Erit  enim  quadratam  £fA  ad  quadratum  ACvtAC,adCD,  protrahatur  K C 
’ ~ Ggg  a ad 
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ad fartu  C , occurralijuc  M NinL,&C  RinP ; fiat  autem  vt  A E ad  A D,  ita  AC  ad  AB'. 
COMPOSITIO  i 

Q Vomam  igirurcft  vt  G F ad  F A, ita  latus  redtum  ad  latus  tranfuerfum  cllipfeos  traa- 
fctmtis  per  ptrndta  A,  K , E ; fcd  quadratum  A M , ad  redtangulum  MHNeftvt  Ia- 
• tus  redtum  ad  latus  tranfuerfum , fiuc  axim  H I ; ergo  quadratum  A M , ad  rc- 
dlangulum  M H N,  erit  vt  G F,  ad  F A;  fcd  vt  redlangulumP  K C,  ad  rcdtangulum  ACE, 
deferipra  cllipfi  tranfeunte  per  pundta  A,  K,  E,  cuius  axis  H I,  & femiordinatim  applicata^ 
A M,  ita  cft  quadratum  A M,  ad  rcdtangulum  H M I,  fcu  M H N,  vt  oftcnfum  cft ; ergo  re- 
dlangulum  P K C,  ad  redi  angulum  ACE  erit,  vt  G F ad  F A;  fed  ex  praeparatione  vt  AD 
ad  A E,  ita  G F,  ad  F A,- ergo  vt  A D ad  A E,  ita  redi  angulum  PKC,  ad  rcdtangulum  AC 
E;  ergo  conuertcndo , vt  A E ad  A D , ita  rcdtangulum  A C E ad  rcdtangulum  P K C , fcd 
vt  A E ad  A D , ita  rcdtangulum  A C E , ad  rcdtangulum  ex  A C in  B D ; ergo  redtangu- 
lum  ex  A C in  Ii  D squabitur  redtangulo  P K C;  fcd  rcdtangulum  ex  A C in  B D squalo 
cft  redtangulo  A C B plus  redtangulo  A C D,  & rcdtangulum  P K C,  aequale  cft  redtangu- 
lo  P C K plus  quadrato  C K ; ergo  rcdtangulum  A C B , vna  cum  redtangulo  A 
C D aequabitur  redtangulo  P C K vna  cum  quadrato  C K;  fed  redtangulum  A C D aequale 
eft  quadrato  C K , ob  circulum;  ergo  per  fubrradiionem  aequalium  redtangulum  A C B ae- 
quabitur redtangulo  P C K ; ergo  vt  P C ad  B C,  ita  A C,  ad  C K ; fcd  vt  P C ad  B C , ita  F 
A ad  A C ; ergo  funt  tres  proportionales  magnitudines ; nempe  prima  QA , fiuc  F A ; fe- 
cunda A C;  tertia  C K;  atque  adeo  vt  quadratum  QA,  ad  quadratum  A C,  ita  quadratum 
A C ad  quadratum  C K;  hoc  cft  ob  circulum,  ita  A C ad  C D . Secuimus  ergo  &c.  Quod 
facere  oportebat . 

Problema . 

Latus  referire  a ritius  culo  (i  fut  traxeris  fetidum  ex  if/e  in  quadratum  alterius  Uteris  dati ; 
remaneat  feltdum,  itidem  datum . 


RESOLVTIO, 

DAtum  fit  latus  1,  datumq  ne  folidum  m1,  oporteat  facere  quod  imperatum  eft.  Litus 
qua; litum  cfto  a,  cuius  cubus  eft  a';  dudto  autem  F in  a,  fit  1'  a,  quo  fubtradto  ex  a'fit 
a — F a,  quod  arquabirur  m';  loco  autem  ipfius  F fubftituarur  j b‘,  ita  vt  j b’  atquetur  F , Jc 
loco  m , (ubflkuatur  b’  d,  ita  vt  b‘  derquetur  m';  ac  proptcrca  atquatio  nouam  hanc  induat 
formam  a'  — 3 b'  a 3 b'  d,  qua:  quidem  explicationem  iuxta  fuperius  tradita  fubirc  poteft, 

COMPOSITIO. 


Exponatur  redta  AL,exqua  abfein- 
datur  CL  squalis  redta:  qua:  pofltt 
tertiam  partem  plani  cocfficientis;ccn-  \ 
troautemC,  intcrualloCLdefcriba- 
tur  circulus  B F L fiat  autem  C E s- 
qualis  redis,  qua:  dudta  in  tertiam  par- 
tem plani  coe (fidentis  puta  in  quadra- 
tum C L facit  comparationis  homoge- 

ncum.  Deinde  biflecetur  CE  in  K,& 
cx  K erigatur  perpendicularis  kD, 
agantur  D C , D E , angulus  vero  D C 
E triftccctur  per  redtam  M C , cui  ex  D 
agatur  parallela  DA  occurrens  peri- 

vlcub^scxAC^min,!:  Pa1CS  C in  A;  DiCO  teaim  AC  eflb  «P**»» 
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PROBLEMA. 

Propo/tum  latus  AB , vtcunque  (ictum  in  C,  iterum  dt  ut  der e in  Z>,  inter  C B,  itu  vt /olidum  Eicmplum— 
farallclcptpedum  tx  A D,  in  quadratum  C D,  ad  cubum  D B,  rationem  habeat  datam . 1 * *• 

HVius  Problematis  triplex  eft  caius ; vel  enim  ratio  data  cft  squalitatis , vel  maioris > 
vel  minoris  inxqual  itatis . 

RESOLVE  10  PRIMI  CASES. 

Ad  primum  quod  attinet;  pars  AC  fit  b;  b * d 

at  C B fit  d ; pars  D B cito  a , reliqua  C D A C d — a D a B 

erit  d — a ; de  A D erit  b 4*  d — a , quo  du- 

tto  in  d'  — a d a 4«  a1,  quadratum  fcilicct  ipfius  CD,  fit  produ&um  b d’  4.  d'  ~ 1 b d a — j 
d‘  a 4.  ba!4*  3 d a‘  — a'=;  a’;  &perantithefin  2 a' 4+ 3 d’a4**  bda—  3 da1  — ba‘=: 
b d >{*•  d';  omnibus  autem  diuifis  per  2 , fiet  a'  4*  i'  d!  a 4*  b d a — f d a‘  — 7 b a’  =:  j-  b d' 
t 7 d’  ; qus  quidem  aquatio  iuxta  prxeepta  fuo  loco  tradita  per  fublationem  fecundi  tcr- 
jnini  rcuocabitur  ad  vnam  ex  illis  xquationibus  in  quibus  cubus  afficitur  fub  latere  vnde 
faCta  huiulinodi  redu&ione , & aquatione  explicata  iuxta  Artis  prxeepta , quod  quxritur 
innotefeet . Non  diffimili  modo|,  cum  proportio  fuerit  maioris , vel  minoris  insqualitatis. 

PROBLEMA. 

E(l  circulus  ABC  DE,  in  quo  diameter  C E,  ((r  perpendicularis  B G,  diametrum  Jecans  irt-t  Eitroplum- 
G . Ooorteat  repertre  in  peripheria  functum  verbi  gratia  A a quo  ducta  recta  AC \addiametri 
extremum  C occurrat  BG  in  F,  itant  A F,FG,G  E 'fmt  in  continua  ratione . 

PRjEPARATIO. 

INtelligatur  dudta  A E , & quoniam  angulus  C A E re&us  eft , itemque  redlus  F G E , 
erunt  in  circulo ; quamobrem  reflangulum  E C G aequabitur  reCtanguIo  A C F ; qua- 
re vt  C fc  ad  A C,  ita  C F ad  C G,  itaque  cdm  A F , F G , G E fint  proporti  onalcs , atquo  | 

adeo  reCtangulum  fub  A F , & G E squale  quadrato  G F , ob 
id  cum  G E fit  cxccfliis , quo  prima  C E fuperat  quartam  C G j 
& A F fit  cxceifus,  quo  fecunda  A C fuperat  tertiam  C F , item 
quadratum  F G eft  exceflus  quo  quadratum  C F tertis  fuperat 
quadratum  C G quartae , eo  Problema  dcduiftum  eft  vt  datis 
duabus  lineis  inter  illas  dux  medis  reperiantur , ita  vt  quod  fit 
ab  cxcefiii  fccunds  fupra  tertiam  in  cxceflum  prims  fupra- 
quartam,  squale  fit  excefliii,  quo  quadratum  tertis  fuperat 
quadratum  quarts . 

RESOLVTI.O, 

SVpponamus  igitur  C G eflfe  b,  & G E cfle  C , ita  vt  C E tota  fit  b -f  c ; at  vero  C A cfto 
a,  ita  vt  prima  fit  b f c;  fecunda  a,  quarta  b ; vt  autem  habeatur  tertia  ducatur  b t c 
prima  in  b , quartam , & proucniet  b’  t b c , quo  applicato  ad  a fecundam  proueniet 
pro  tertia  ; funt  igitur  quatuor  quantitates  proportionales . prima  b f c : fcc.  a,  tertia  ^4* ; 
quarta  denique  b;  & quia  fatftum  ab  cxceffii  prim?  fupra  quartam  in  excdTum  fecunds  fu- 
pra tertiam  squale  eft  exedfui , quo  quadratum  tertis  fuperat  quadratum  quarts , cum— 
prima  fit  b f c : exceflus  prims  fupra  quartam  erit  c ; & quia  fecunda  cft  a,  tertia  vero 
exceflus  Iccunds  fupra  tertiam  erit  a — feu  b,L+l"  j & quia  tertia  eft  , quadra- 
tum erit  ‘rfeir+ii: , a quo  fi  dcmpfcris  b‘,  nempe  quadratum  quarts  remanebit  — 

b',  feu  quod  idem  cft  '+  — fadtum  autem  ab  exceflu  fccunds  fupra  tertiam  in  cx- 

ccfliim  prims  fupra  quartam  erit  c a — t*2  feu  quod  idem  cft  & erit  squatio  hu- 

jufmodi 
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jufmodi  : — zz  ‘sfciKt|s;ri2,  decurtarim  autem  fafia  multiplicatione a 
atque  adeo  c a'  — b’  c a’  *$<■  b c‘  a'  aquabitur  b*  a f a b'  c a f b*  c‘a  — b‘  a~; 
& per  hypobibafmum  ca'~  b*  c a t bc‘  axquabitur  b’  f 2 b'c  f b‘  c‘  — b’  a' ; & per  anti-' 
thelin  c a'  t b’  a'  - b*  c a f b c'  a xquabitur  b*  1 2 b'  c f b'  e'  j omnibus  autem  applicatis  ad 
c,  vt  potcflas  per  fc  fubfifhr,  & a'  f ^ - b'  a t b c a aquabitur  £ 1 2 b'  f b*  C;  tollantur  fu 
dliones;  fiat  vt  c ad  b,  ita  b,  ad  3 fi  Deinde  fiat  vt  c ad  b,  ita  b' , ad  aliud  quod'  fit  g fol.crgo 
a'  .t } (?’  '•  5np:.a>  aquabitur  g fol.  f 2 b'  f b’  c,ad  cuius  elegantiorem  explicationem'  fim- 
plicioribus  terminis  vti  fi  placet,  loco  b’  | b c fubftituatur  d pl. , & loco  g fol.  f 2 b’  f blc 
fubflituatur  z fol. , & aquatio  illa  hanc  induet  formam , nempe  a'  1 3 f a‘  — d pl.  a xquabi- 
tur  z fol.  a t fefto  c ; ergo  ex  ijs,  qua  in  fpeciofa  tradidimus  e'-- e,  aquabitur  z fol 
- d pl.f ; itaque  aquatio  illa  cubica , qui  erat  affedta  fub  quadrato  & latere  ad  limpliccnu 
aequationem  cubicam  afferam  tantummodo  fub  latere  reuocata  erit ; hic  autem  a-quatio 
Geometrice  explicabitur  modo  fupra  tradito.  ’ 

COMPOSITIO. 

Si  itaque  nos  intelligamus  quadratum  A B , valere  tertiam  partem  ipfius  plani  edeffi- 
cicntis,  quod  erat  3 f - dp:  folidum  autem  ex  C E , in  quadratum  A B , efle  comparationis 
homogeneum,  quod  erat  z fol.  - 1 f'  - d pl.  f.  erit  cubus  ex  A C cubus  c quantitate  quafi- 
ta,  minus  triplo  folido  ex  quadrato  A B,  in  A C,  aquale  folidoex  C E in  quadrarum  A B, 
fcu,  quod  idem  eft,  cubus  ex  A C,  minus  folido  ex  triplo  quadrato  A Bin  A C,  aquabitur 
fohdo  ex  quadrato  AB,  in  CE.  „ 1 


P n 


Operando  igitur  mxta  prxdi&a , facile  nos  aflequemur  intentum ; ac  ob  id  in  peripharii 
iupcrioris  .Schematis  reperto  valore  radicis,  puta  C A , adinuencrimus  punitum  A , appli- 
cando quantitatem  inuentam,  in  circulo  ex  puncto  C,  itaut  F A,  F G,  G E,  fint  in  continui  1 
ratione . Quod  facere  oportebat . 

De  Cautionibus  in  cuiuslibet  oblati  Problematis  Refolutione  injhtuenda . De  que  Sub* 
fidiaria  coefficicnte  quantitate  , quam  Auclorad  altos  gradus  in  ipfamet 
refolutione  e vitandos  , (gr  adbibere  confutuit . Cap.  IX. 

ILIud  in  primis  Artifex  curet  ne  fc  adigat  vix  obfcuriori,-  palfim  enim  contingit, vt  ex  mi- 
nus ac  curato  examine  quxfbonis  propofitx  implicatior  via  occurrat , quam  omni  /lu- 
dio de  clinare  oportet . ‘ 1 

Hxc  autem  vt  cuique  magis  perfpe&a  fiant , non  erit  abs  re  fi  aliquod  Problcmi  nos  af- 
feramus m medium , vnde  ha&enus  infinuata  facile  quidem  innotefeant.  Eflo  autem  il* 
lud , quod  propofuit  Pappus  Alexandrinus  Libro  feptimo  Prop.  7». 

Problema . 

Quadrato  dato,  eSrvno  latere  produffo,  aptare fub  exteriori  anruh  r ellam  nt/tottirud/Mj 
detfm  > qH,dem  adopptjitum  angulum  pertinget . 7 “ 

Da? 


% 
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DArum  fit  quadratum  A D > & re&a  quxpiam  K , oporteat  latus  A C producere  ad  E 
vfquc.ita  vtduftaab  Evcrfus  B,  cuiulmodi  cft  E I'  fit  aqualis  rciftsK . 
pappus  aggrcfliis  huius  Problematis  rclolu- 

tionemcam  cffeflionem  adinuenit , quam  nos  

quoque  fuperiori  Libro  noflra  Mctliodo  con- 
fccuti  fumus , adcout  producere  debeamus  ii 
D,  inG,  & facere  D G aqualem  rctfx , qux 
poteft  aggregatum  quadratorum  , quorum- 
vnum  cft  B C,  nempe  ex  B D , aliud  ex  K ; pro- 
tracto enim  lateic  AC,  donec  occurrat  peri- 
pherix  in  E,  & dufta  EB,  inteteeptum Teg- 
mentum E F xquabitur  K ; & Problemati  fatis- 
facit.  Hxc  tamen  conftruCi io  non  fatis  cft  ob- 
uia;  perinde  enim  cft  ac  aflumcrcDG  pro  qua- 
titate  mnota , cum  potius  C F , vel  F D , vel  C E , fi  forent  afTumptx  ad  aquationem  con- 
ducerent, ad  quam  ctfi  perueniatur  per  quantitates  imaginarias , tamen  effoftionem  fup  - 
neditat  geometrice  dcmonvrabilem ; itaque  B D , vel  C D dicatur  b ; & E Fdicatur  c ; jt 
vero  D F affumpta  pro  ignota  quantitate  cilo  a .•  vnde  C F erit  b — a ; vtque  C F;  fiuc  b— a 
cft  ad  F E,  feu  c , ita  F D , fcu  a , cft  ad  B F i quamobrem  hxc  eri:  ; & quoniam  triangu- 

’ - „ 1 n h . iniorum  auadrataa’ 4- b‘ 


^ tamen  Refolutionis  ratio  per  viam  admodum  falebrofam  conducit  quam  calcauit  dtu . ’ 
Canefius ; fed  infra  in  noftro  Promoto  Geometra  de  huiulmodi  refoluendi  via  verba  fa- 

C1  Alio  quoque  modo  huius  Problematis  refolutio  poteft  inftitui ; nempe  fit  BD,  vel  DC 
jrqualiso : FE  fit  xqualis  C ; infuper  B F fit  squalis  e,&  D G rqualis  a • Qa°niam  igi- 
tur E H cft  aqualis  C D,  vel  D B,&  triangulum  E H G fimileeft  triangulo  B D F,  erit  & E 
G aqualis  B F , nempe  c . Rurfus  quoniam  triangula  B G E , B E H , fimilia  funt , erit  vt  B 
G , nimirum  b * a,  ad  G E,  nempe  e,  ita  B E,  hoc  cft  c c ad  E H , hoc  cft  b ; midtiplica- 

tis  extremis  & medijs  inter  fe  fiet  aquatio  e‘^ce=a  b">f*ba ; prxterea  cum  triangula^ 

BFD,  BEH,  fint  fimilia,  fi  fiat  vt  BF,  hoc  eft  c,  ad  BD,  feu  b,  ita  BE.nempe  e t c ad  BH,  erit 
B H idem  quod  i quod  fi  lubtrahatur  B H ex  B G , hoc  cft  — — > cx  3 > remanebit 

-1-'  pro  ipla  HG.  Quoniam  aute  eft  vt  BH , ad  HE.ita  HE  ad  HG,  fi  multiplicetur  BH,  per 
H G hoc  cft  feiif  per  fic:  produflum  quod  xquabitur  b‘ ; hoc  cft  qua- 

drato ex  H E;  ac  propterca  a e*  - b e*  xquabitur  +“  c 4*  b c' ; ac  proinde  e*  xquabitur  - c 
-4,1”,  qux  autem  eidem  funt  xqualia , funt  etiam  inter  fe  aqualia ,-  erat  autem  e aqua- 
le - "c  c K ; propterca  - - c e Jt  xquabitur  — ce  : vtrinque  fublatis  aqualibus,  & que 

flipcrfunt  fi  multiplicentur  per  a - b , fiet  b a'  — b'  = b c’;  ergo  per  antithcfin  b a'  aquabi- 
tur b c’  4.  b' ; & omnibus  applicatis  ad  b,  a'  xquabitur  b'  >£  c‘, 

Auctoris  modi , tjuibus  [ufcriori  Problemati  fit  fatis . 

■ r O11  vnus  eft  procedendi  modus  ad  fuprapqfsti  Problematis  refolutionem  i nobis 

Primus  eft  fatis  obuius , fed  ad  imaginarias  quantitates  afccndit  i cft  autem  huiufmodi , 
vt  potcftas  fit  quatuor  dimenfionum,  cum  omnibus  parodicis  gradibus,  in ipfa xqua- 

tionc. 


d 1'^  ^ 


RE- 
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RESOLVXIQ  L 


Sit  B D , atque  adeo  CD , quidem  b.  F E fit 
c at  F C cfto  a , ergo  D F erit  b — a i quo- 
niam vero  triangula  B D F , F C E , iunt  fimi, 
lia , proinde  erit  vt  D F , fcilicet  b - a ad  B D 
nempe  b . ita  F C , fcu  a ad  C E , nimirum  & , 
& quoniam  angulus  FCE.cft  reflus— 
nepe  quadr.  ex  plus  a! , fc.quad.ex  FC  atqu, 
quad.  ipfius  F E . erit  igitur  xquatio  gJ’dV-4* 
zs  c’,& fuhlata  fraSiionc  a b'  a'  — i b a'  tf* 
a*=  b'  c'  — 2 hc'  a 4+e  a' , & per  repetitam- 
antithcfin  fiet  atquatio  a b’  a'  - c‘  a-  a b c’  a’ 
— ab  a’*f<  a*  = b'  c:.  leu  a‘  — a b a’  t',\'  a‘  *fs 
? b c*  a*  - b’  c'  t=  o . 


K 


Qua  vero  Arte  ex  huiufinodi  xquarionc  cruatur  Geometrici  Radix , redudtionis  preli, 
dio , in  Spcciola  explicui , & iterum  in  meo  Promoto  Geometra  explicabo.  Hac  igitur  te. 
fqluendi  ratione prxtcnn  ifliz ; ad  aliam  accedam  fic  fe  habentem . 


RESOLVTIO  IE 


ftfiti*  h)(  fi 

ittxiM  frcun 
doom  nudm 


1 CY 
r\ 

dxf 2 ^ 


Voniam  igitur  HGelt  , cuius  quad 
dratumeftr ' - 


eft  autem  DF, 


/«n  i imdiG  ^ aqualis  ipfi  H G,  vt  mox  conflabit» 

i &t>  ergo  quadratum  ipfius  DF,  erit  itidem 

o . i=^±te:  cui  fi  addatur  a' , nempe  quadra- 
tum ipfius  D G . fiet  ^ a> , fed  hoc 

aggregatum  xqtiale  eft  aggregato  quadrato- 
rum F E,  E H , H G.  vt  infra  patebit , nempe  c* 

^ , ergo  vtrinque  fublatis  x- 

qualibus  remanebit  a-—  b;a$tc‘.  ergo  a po- 
terit aggregatum  quadratorum  ex  b Se  c.  Hinc 

f 0 X l S M 'AI 

intrahatur  BD  inG , vtJ)C  poffit  aggregatum  quadr ater um  ex  B £,&  X.  & hae  erit  nuaft. 
>a  aquationis  Radix.  ’ 1 ‘ 

Lemma  /. 

Quod  veris  D F fit  arquatis  H G fic  planum  fiet . Triangula  exim  BDf  ,EHG  ,/utf 
Z*'‘T  c,.r‘“nz*1”  O&H,  atque  adeo  aquales , Utera  erunt  proruo»  alta , au- 

a BDt*dDf,Ha£H,  adH  G.  & permutando  vt  B D ad  E H ,ita  D f ,ad  H G ,/cdSD 
ejl  aqualis  E Hi  toraque  tmm  eft.  aqualis  D C,  ergo  D F aquabitur  H C.  ~Fr 

Lemmt 

^odveroaggregatumquadratorumDF,  DG  atquale  fit  aggregaro  quadratorum  F 

Inmfnnr  / T Y'(T”e'  ***•*”  "**’  quadr* 

eTenL.f  V C/lV‘t‘*r*,°  rtCU  1 G ccnH'£leii‘>s puncl a F,C, eums  quadrato aijnU 

t/r  etiam  aggregatum  quadratorum  F E,  E G.  ergo  anreoatum  quadratorum  FD  D Gerito, 
quale  aggregato  quadratorum  F_E,EG.  ^uodopmet  $e,  ??>9  G P*  * 


DE  resol:  et  comp.  MATHEMAT.  LIB.II.  4,, 

• Componenti  fiquidem  confiat  quadratum  E G equiri  duobus  quedretis  EU,  HGt,  erro fi qua- 
Iretum  DE,  plus  quedreto  D G , equetur  quadruo  F Epius  quadrato  E G j aquabitur  etiam-, 

Quadrato  F E,  plus  quadratis  E Hi  H G, 

COMPOSITIO', 

Protrahatur  B D , vfque  ad  G i itaut  D G podit  aggregatum  quadratorum  V,  D , & K , 
deinde  fuper  B G,  dcfcriptofemicirculo  B E G,&  protrafla  A C donec  occurrat  circumfe- 
rentiae in  E,  adtaque  E B,  occurrente  C D in  F , Sc  factum  erit  q uod  oportet . Refla  fiqui- 
* cm  E F , protrafla  adj>artcs  F , occurrit  punfto  B , & eft  aequalis  da»  rea*  K , vt  opor- 

Sic  etiam  obieruare  licet,  quod  nos  multoties  in  refoluendo  viam  inire  folcmus.qu* 

«pagis  cft  falebro/a,  cum  alioquin  non  defit  alia  expeditiflima,  vt  fi  proponeretur , 

PROBLEMA . 

i>ata  reda  bifieCla , fuper  ipfam  confiituere  triangulum  reCt angulum , ita  vt  qua  a Vertite  Eumplum-. 
anguli  re  Cii  ducitur  adpunClum  biffcCl  tonis,  media  fit  proportionalis  wter  latera  circa  reClum.  1L 

SI  quis ofeitanter  huiufmodi  Problema  rcfolucndum  affumat fic  Refolutioncm  inftituct . fy„llf„/j 
Propofita  reaa  fit  i b.  dimidium  cius  erit  b,  quanta  erit,  qua-  a vertice  anguli  ad  bif-  ...II', 
fcaionis  punaum ; latus  vnum  circa  reaum  cfto  a,  aliud  erit  V;  fic  enim  a,-  b;  conftitucnt  " 
smalogifmum  ; at  ob  angulum  reaum  (umma  quadratorum  xquari  debet  quadrato  rea  ac 
quae  fupponebatur  i b ; quamobrem  a‘  aequabitur  4 b-  j & fublata  fraaione  a"  b‘ , 

aequabitur  4 b'  a’,  & per  anrithcfin  4 b*  a'  — a*  aequabitur  b‘,  cuius  aequationis  radix  eruitur 
juxta  prreepta  iam  tradita . 

Sed  vide,  quam  incaute  irccflerir  Analyfia,-  plurimis  enim  tricis  inuoluitur , cum  tamen  cautt</mc 
facillima  via  propofitum  confequi  liceat  . fic  ratiocinando . Triangulum  quxfitum  cum-  ainj,<n  aou- 
reflangulumfit,  neceflario  erit  in  fcmicirculo ; hoc  itaque  deferipto  fupra  datam  reflam  l^‘' 
imaginemur  triangulum  cfie  deferiptum , cumque  refla  a vertice  ad  bifleflionis  punflum 
hyporhenufa-,  Ceu  reflat  data  fit  femidiameter  circuli , fubtendet  fextantem  totius  periphe- 
rue,  quo  diuifo  bifariam , hinc  d uflis  reflis  ad  extrema  diametri  conftitutum  erit  qua- fi  tum 
triangulum , quod  facile  demonftrabitur . Hoc  vnum  exemplum  adduxiflefufliciat.vt 
quifquc  cautus  faflus  antequam  ad  Rcfolutionis  aliquem  modum  fe  adigat , fedulo  medi* 
tetur  Problematis  naturam ; palfim  enim  aducnct , nili  diligentiam  adhibuifict  le  per  viam 
Illam  fuifle  ineeflurunr,  qux  ei  dedecoris  non  parum  attulil&t ; maximum  enim  e xt Riman- 
dum cft  peccatum  in  Arte  per  obfcura  incedendo , in  ea  qux  obuia  maxime  funt , non  im- 
pingere . 

Obferuandum  autem,  quod  fi  refolutio  ad  folida  afeenderit ; nec  alia  ratione  inftirai  o i/muuOau 
polfit ; fumpti  Porifmatis  per  modum  Propofitionis  veritas  analyticc  cft  inquirenda,-  nam_  }***■"  • 
jnde  Theorema  deducetur,  in  quo  veritas  demonftrabitur , & oitendetur  quod  Porilraa  di- 
<lauit;  atque  adeo  refle  illud  efieflionem  prxccpille ; fed  de  hoc  infra  luo  proprio  Capite^ 
differemus . 

PROtlEM  A. 

Datum  latus  bifariam  diuifum  ,iterumin partes  snaquales difpefiere  ,vt  reClangulum  fui 
partibus  ipfisinaqualibus  ad quadratum  intcrmtdij fermenti, propofitam  rationem  obtineat, 
yulgaris  Refolutio  foret  hunc  in  modum.  ‘ ' - 

RESOLVTIO  * " : ■ . .s 

Data  fit  ratio  vtb  ad  d. 

LAtus  diuidendiun  fit  2 b,ita  vteius  dimidium 

fit  b,  pars  intermedia  fit  a ( maior  enim  pars  ' 

erit  b + a , minor  vero  b — a ; reftangulum  fub 
partibus  erit  b‘  — a1;  ergovtb,  add.itab’— a’,  ___ 

•d  a’  i multiplicatis  extremis  & medijs  b a‘  xqua- 
fciturdb  ~da',  & per  ^antithcfin  b a1 4.  d a‘ x- 


lb 


bfa 

Hhh 


a b-a 
quabitur 


1 
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bubkw  d M omnibus  applicatis  adb  + d,  & aequabitur  ^tollatur  fradio  ftoeab. 
vt  b 4*  d add.ita b', ad  aliud  planum» nempe s‘; fcufiat  vt h + d »add .«ab ad r ,&  tntrt 
b,  r,  media  fit  s proportionalis,  erit  vt  b,  ad  r,  ita  b1,  ad  s- ; atque  adeo  vtb^daddittat» 
ad  s'.  fed  a'  aquatur  s’:  vnde  a,  media  quoque  erit;  inter  b,  de  r,-  Hinc 

p O X t S M A 

fUt  vt  dimidium  Uteris  dsuidtndi  flus  conftquents  datu  rationia  ad  ipfum  terminum  cum 
(canentem  , ita  dimidium  pradtefum  ad  aliam  magnitudinem  i tuter  hanc  ernrn  & iffmm  di- 
midium media  proportionalis  ,quantitattm  ignotam  exhibebit . 

Hxc  tamen  Relolutio  non  admittit  regreflum  nifi  per  comparationem  fohdorum . A»“w 
ergo  adhibitis  Vicarys  quantitatibus  , 

RESQLVTIO  IL 

LAtus  diuidendum  fit  i b,  & ratio  data  fit  vt  b , ad  d , vt  Problema  requirit  s par?  interi 
media  efto  a ,•  fic  enim  pars  vna  fcilicct  maior  erit  b t a , altera  erit  b — at  redangu- 
lum  fitb  partibus  cft  b'  — a* . 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  d , ita  b' ~_a’ ad  a' d f 
na Vb  Au-  ergo  componendo  erit,  vt  b t d,  ad  d,  ita  b1,  ad  a*» 
aoredicun,  fed  vt  bf  d,  ad  d,  ita  fit  b.ad  r;  ergo  vt  b,  ad  r , ita  ab, 

ffi,  prit  b',  ad  a';  ergo  erit  vt  b ad  s , mediam  propor- r— — — ■ ■■■  ■ 

tionalcm  inter  b,  fic  r,  ita  b,  ad  a ,•  ergo  a , media^  a b-a. 

eft  proportionalis  inter  b,&  r.  Hinc 

fiat  vt  dimidium  lateris  dividendi,  plus  confequente  data  rationis  ad  tpfum  con/equeulm; 
ita  telem  dimidium  ad  aliam  magnitudinem  i inter  hanc  enim , & ipfum  dimidium  medsaprr 
portionalis , quantitatem  ignotam  exhibebit . 

. c 0 M r O.  S.  I T t 

Sit  A B bifariam diuifa  in  C , diuidenda quidem  X li 

in  D.vtredangulum  ADB,  ad  quadratum  C ■ - 

Difit , vt  A C ad  X ; fiat  vt  A C plusX , ad  X »ita  A K 

C ad  K , & inter  A C ,&  K > media  fit  Z,  cui  fiat  ar-  — 

qualis  C D i Dico,  rcdangulum  A D B ad  quadra- 

tumCDcfle.vt ACadX.  A • " 'q  ® 

E»  conflru  Quoniam  enim  cft  vt  A C,plus  X,ad  X,  ita  A C 

W”**  ad  K ; cft  autem  z,  media  proportionalis  inter  AC,  . 

& K,  feu.C  D media  proportionalis  inter  A C,  fit  K;  ergo,  erit  vt  AC,  plus  X,  ad  X,  ita  <m- 
dratum  A C,  ad  quadratum  C D ; ergo  diuidendo  erit  vt  A C , ad  X • «a  quadmmm  AC,. 
feuCB,  minus  quadrato  C D , hoc  cft  rciftangulum  A D B ».  ad  quadratum  C D.  Qp» 
oportebat  ficc. 

PROBLEMA:. 

Tsatts  duobus  lateribus  vniun  ip forum  ita  producere , vt  rectangulum.  contentum  fub 
ft io  ex  dato  > & adiuncto , fub  adi  uncto , ad  quadratum  alterius  itidem,  dati.,  datam  habeat 
rationem. 

RESOLVTIO,  L, 


DAtum  fit  latus  b , fic  oporteat  illiadiungcrp  aliud , ar  re&ang 
dato,  fic  adiuncto , fic  fub  adiunfto , ad  quadratum  alterius  h 

l U «J.  t aAn  i noorfanmm  < 


_ garoeic 

T „ v„v,  ^ ^ -t- - rT— , j lateris  dati  d , datam  ha» 

beat  rationem,  vt  b,  ad  t;  Latus  adiungendum  efto  a,  aggregatum  erit  b^jj«  raSangulu* 


, DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  n.  43« 

• fub  hoc,&  fub  a,eft  b a t a*;vt  autc  cft  b,ad  r,ica  debet  efle  b a t a\ad  d*;mu!tiplicatis  extre- 

medijs  fiet  r b a f r a1  =:  b d‘;  omnibufquc  applicatis  ad  r,  fiet  b a f a‘  =:  ; tollatur 

fradiio  faciendo,  vt  r,  ad  b,  ita  d',  ad  , & erit  b a j a1  =J  z\  quae  aquatio  ad  analogifmum 
u rcuocctur  fiet  vt  b t a,  ad  z,  ita  z,  ad  a.  Hinc  0 


P O R I S M A. 

Piat  vt  terminus  loafcquens  ad  terminum  antecedentem  data  rationis , ita  quadratum [ei 
< usta  i lateris  dati,  ad  quadratum  aliud, cuius  latere,  t anquam  medio  e tritus  proportionalibus, 
CT  utere , e tu  debet  fieri  additio , t unquam  differentia  extremorum  laterum , referuntur  exire- 
rssa  Utera,  minus  enim  ex  in  qnafitam  quantitatem  reprafentabit. 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  latus  AB,  cui  fieri  debeat  F 

additio , ita  vt  re&angulum  fub  ag-  

gregato,  ex  latere  A B,  & addito, & fub  ad-  X G 

■dito  ad  quadratum  dati  lateris  F , rationem  — 

habeat  vt  A B ad  X.  Fiat  vt  X,  ad  A B,  ita  F — ; . 

quadratum,  ad  quadratum  G;mox  vero  G, 
tanquam  medio,  & A B,  tanquam  differen- 


B D 


tia  extremorum  e tribus  proportionalibus , reperiantur  extrema  E B , B D , quorum  minus 
fitBD.  Dico  rc&angulum  A U B ad  quadratum  F.efle  vt  A Bad  X.  Quoniam  enim  cft, 
vt  E B ad  G , ita  G ad  B D , erit  rcflangulum  E B D , fcu  A D B , boc  cft  rctfangulum  A B 
D,  plus  quadrato  B D,  xquale  quadrato  G;  fcd  vt  cft  X ad  A B,  ita  quadratum  F , ad  qua- 
dratum G , ex  conftruftione ; propterca  quad  ratum  G xquabitur  redtangulo  orto , ex  ap- 
plicatione folidi  fub  A B,  in  auadratum  F,  ad  magnitudinem  X.  ergo  quadratum  B D , vni 
cum  rcciangulo  A B.D  xquabitur  plano  pratdido;  omnibus  igitur  duitis  in  X,  folidum  lub 
X,  in  refiangulum  A B D,  vni  cum  folidoex  X,  in  quad  ratum  B D,  xquabitur  folido  ex  A 
U in  quadratum  F,-  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  re&angulum  A B D , plus  quadrato  B D , hoc 
cftre&angulum  A D B,  ad  quadratum  F. 

Hic  tamen  Compofitio  minus  eft  commendabilis,  quod  per  folidorum  comparationem 
procedat  repetitis  Analyfeos  vcfligijs ; longe  autem  melius , faltem  darius  eadem  effedio 
iicdemonftrabitur. 

Quoniam  igitur  cfl  vt  X ad  A B ex  conftru&ionc,  ita  quadratum  F ad  quadratum  G:  er- 
go conucrtendo  erit  vt  AB  ad  X,  ita  quadratum  G ad  quadrarum  F,  fcd  quadrato  G aqua- 
le cft  icit  angulum  E B D,  fcu  A D B ex  conftrudionc;  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  redangu- 
lura  A D B , ad  quadratum  F ■,  hic  tamen  compofitio  ac  dcmonftratio , non  procedit  per 
Analyfeos  veftigia.  ’ 

Alia  igitur  ineunda  refolutio  hunc  in  modum 

RESOLVTIO  IL 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  r,  ita  b a | a1  ad  d’,-  fi  igitur  fiat  vt  b ad  r,  ita  s,  ad  d , erit  sit  s,' 
ad  d,  ita  b a f a‘,  ad  d';  fed  vt  s ad  d,  ita  cft  rciftangulum  s d,  ad  d’ ; ergo  eadem  eft  ratio  b a 
t a',  ad  d',  qui  cft  s d,  ad  d';  ergo  s d iquabitur  b a t a'i  ergo  vt  b t a,  ad  d,  ita  s , ad  a i rc- 
periatur  media  inter  d,  & s,  datas  quantitates,  caque  fit  z . hinc 

P O R / S M 'A. 

Media  iam  innent  a fit  quoque  media  i tribus  proportionalibus , extremorum  autem  different 
tia fit  latus  cui  fieri  debet  additio ; reperiantur  extrema  Utera , ex  his  enim  minus,  quafitamJ 
reprafentabit  quantitatem . 


Hhh  a 
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QOMPOSITIO, 


v-; 


DAtum  flt  latus , cui  fleri  debet  additio  A 
B,  & oporteat  huic  addere  latus  &c.  ra- 
tio data  fit  vt  A B ad  X , quam  rcdangulum-, 
fub  aggregato  ex  dato  > & adiundo  , & fub 
«dinndo , debet  habere  ad  quadratum  F ; fiat 
vt  X,  ad  A B,  ita  F ad  aliam  G j mox  verb  inter 
F,  G,  media  fit  K,  & bac,  tanquam  mcdio,&  A 


E A 


B D 


B tanquam  differentia  extremorum  c tribus  proportionalibus,  reperiantttr  extrema  latera, 
quorum  minus  fit  B D>  maius  autem  E B . Pico  rcdungulum  A D B,  ad  quadratum  F.ef- 

Quoniam  enim  ex  conftrudionc  cft,  vt  E B,  feu  A D,ad  K,  ita  K ad  B D;  fcd  K cft  media 
proportionalis  inter  F,  & G;  ergo  erit  vt  A D ad  F,  ita  G ad  15  P;  ergo  rcdanguluin  APB, 
aquabitur  rcdangulo  fub  F,  & G ; ergo  eadem  cft  ratio  redanguh  fub  F , & G ad  quadra- 
tum F,  qui  cft  rc  «anguli  A P B , ad  idem  quadratum  F ; fed  redangulum  fub  F , «:  G , ad 
quadratum  F cft  vt  G ad  F;  ergo  redangulum  A D B ad  quadratem  F,  erit  vt  G ad  F i fed 
yt  G ad  F,  ita  cft  A B ad  X;  ergo  vt  A B ad  X,  ita  erit  redangulum  A P B,  ad  quadratu  F , 

Problema , 


5»empkinM  £ tribus  lateribus  continue  proportionalibus , doto  medio , inuenire  extrema , vt  maius  ,plus 

'f  * ''  multiplici  medio , ad  minus,  plus  aque  multiplici  medio,  datam  rationem  obtineat . 

Datum  fit  medium  latus  b , & ratio  data  fit  vt  b , ad  r , quam  debet  habere  maius  plus , 
exempli  gratia,  triplo  medio,  ad  minusplus  triplo  medio , 

R E S O L V T I O, 

LAtusmaiusquifitumeftoa;  medium  autem  datum  cft  b;  propterca  minus  erit  pi  at 
verb  maius  plus  triplo  medio  cft  a t 3 b,-  fed  minus  plus  triplo  medio , fcu  quod  idem 
cft  triplum  medium  plus  minori  cft  3 b 1 7 . Quoniam  igitur  cft  vt  b>  ad  r,  ita  a t 3 b,ad  j 
b | ergo  permutando  erit  vt  b,  ad  a t 3 b,  ita  r,  ad  3 b f V ,& conucrrendo,  vt  3 b t , “ 
r;  ita  a -4*  3 b ad  b.  Eft  autem  vt  a , ad  b , ita  b , ad  S ; ac  propterca,  vr  mox  conflabit,  vtb 
1 , ad  - , ita  a t 3 b,  ad  b;  ergo  vt  3 b 1 7 > ad  r,  ita  b f ’-r  ad  i ; ergo  triplaris  confequea. 
tibus  erit  vt  3 b t V ad  3 r,  i ta  b t ¥ ad  ; ergo  d midendo  vt  3 b 3 r 1 7.  ad  3 r,  ira  b,  ad 
ti . Claritatis  gratia,  loco  ipfius  3 b - 3 r,  fubftituatur  m , perindeque  fit  a c^vt  m 1 7 ad  J 
r",  ita  b , ad  ii ; ergo  fubtriplatis  confcquentibus  erit  vt  m 1 7 > ad  r,  ita  b,  ad  * . ^ 

Vides  igitur  quatuor  efle  proportionales  magnitudines,  quarum  extremi  m t 7 > &;■ 
differunt  per  m ; atque  adeo  per  3 b — 3 r datam  magnitudinem ; medix  verb  funr  r ,&# 
dati,  redangulum  lub  quibus  ignorari  non  poteft  atque  adeo  reda,  qui  illud  pofTit.f/oc 


f O R 1 S Jt 

X efla , qua  poteft  redangulum  fub  terminis  data  rationis,  tanquam  media  e tribus  prtptr- 
tionalibus , differentia  vero  mter  triplos  pradidos  terminos,  tanquam  differentia  extremarum , 
repenantur  ipfa  extrema ; minor  enim  quaeritur  fi  applicetur  quadratum  termini  intectdeu- 
tis  data  rationis,  quod  erat  medium  e tribus  lateribus  ad  latus  matus,  eft  latus  minus  quajitu n 
&c\ 

Lemma , 

Quod  autem  fi  fuerit  vt  a , ad  b , ita  b , ad  7 , debeat  etiam  cfTe  vt  b t 'i*  ad  “ , tra  a 1 

ad  b . fic  planum  fiet . Cumerum  fuerint  tres  magnitudines  proportionales,  fuerint  que  accit M 
dua  magnitudines  in  eadem  ratione  ad  fecundam  & tertiam , erit  vt  (rima  ( lus  magni  loti* 

' .J"  ~j  ‘ T r ' •-  - - eef(i-. 
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rtfpicitnte  fecundam  a d fecundam , et*  fecunda  f lus  magnitudine  re/ficiente  ternam  ad  ter- 
tiam ; at  veri  a eft  frima : b , fecunda : V tertia-,  vtque  eft  3 b,adb,ita  ad-,;  propter  ea, vt  di- 
te hamus  quemadmodum  es/  a f 3 b,ad  b ita  bjl~,  ad  £ , 


AD  C B E 


COMPOSITIO , 

DAtum  fit  latus  medium  A B,  d s- 
taque  fit  ratio  A B ad  B C;  erit 

autem  vt  patet  maioris  ad  minus, & — 

jnter  A B , B C,  media  fit  adinuenta^  F G H 
proportionalis  X,  & B A protrafla  ad 
partes  A in  F.ita  vt  FB  fit  muitiplex  ipfius  A B,  vt  problema  requirit,  nempe  tripla.  Dcin-  tniOH.mi- 
de  ex  F B , ablata  F H tripla  ipfius  C 15 , vt  remaneat  H B pro  differentia , qui  eft  inter  tri- 
pios  terminos  dati  rationis;  mox  vero  refla  X,  tanquam  media,  qui  fuit  adinuenta  potens  g 
rcflangulum  A B C,  & H B,  tanquam  differentia  extremorum  laterum , reperiantur  extre-  m““'- 
ana  B G,  G H;  fiat  autem  A D iqualis  ipfi  G H,  k fiat  vt  A t)  ad  A B,  ita  A B ad  A E.  Di- 
co cffe.vt  A E,  plus  tripla  A B,  ad  A D,  plus  tripla  A B,  ita  A B ad  BC. 

Quoniam  igitur  ex  conftruflionc  vt  eft  G B,  hoc  cfi  B H,  plus  G H,  feu  plus  A D , ad  X, 
ita  X ad  G H,  fiue  A D,  erit  rcflangulum  B G H xqualc  quadrato  X;  fcd  eidem  iquale  eft 
cx  conftruflionc  rcflangulum  ABC;  ergo  rcflangulum  B G H qtquabitur  rcftangulo  A 
■B  C;  ergo  erit,  vt  B G , hoc  eft  vt  B H , plus  H C, , ad  B C , ita  A B , ad  G H ; ergo  triplaris 
confcquentibus  vt  B H , plus  G H , ad  triplam  C B , hoc  eft  ad  F H , ita  A B , ad  triplam  G 
H,  & componendo  vt  B H,  plus  tripla  C b,  hoc  eft  plus  F H,  hoc  eft  vt  B F,  plus  G H,  fiuej 
A D,  ad  F H ; ita  A B , plus  tripla  G H , ad  triplam  G H ; ergo  fubrriplatis  confcquentibus 
erit  vt  B F,  nempe  tripla  A B,  plus  G H,  fiue  A D,  ad  C B,  ita  A B,  plus  tripla  G H,  fiue  A 
D,  ad  iplam  G H,vel  A D;  cumque  fit  vt  A E ad  A B,  ita  A B ad  A D.  Id  enim  conucrtcn- 
do  ex  conftrutione,-  atque  adeo  v:  A B plus  tripla  G H,ad  G H,fcu  A D.ita  A E, plus  tripla 
A B ad  AB;  ergo  vt  tripla  A B plus  A D ad  B C ita  A E plus  tripla  A B ad  A B.conucrtcn- 
do  propterea  erit  vt  A B ad  A E , plus  tripla  A B , nempe  F B , ita  C B ad  triplam  A B , feu 
ad  F E,  plus  G H,  vel  A D;  ergo  permutando  vt  A B,  ad  C B,  ita  A E, plus  F B ,hoc  eft  tri- 
pla A B,  ad  eadem  F B,  feu  tripla  A B,  plus  A D. 

Quod  autem  diximus  de  multiplici  ratione  tripla , dcalia  quacunque  multiplici  ratione 
intellige . Imo  poteft  Problema  vniucrfalius  concipi . 

E'  tribus  lateribus  proportionalibus  dato  medio , extrema  reperire  latera  vt  maius  cum 
medio,  plus  aliqua  magnitudine,  quaicunquc  iiuius  fit  ratio  ad  medium , fit  ad  minus , plus 
eadem  magnitudine  in  data  ratione , 

Problema , 

Viato  vno  ex  lateribus  trianguli , reflum  angulum  ambientibus,  datoque  aggregato  ex  refi-l,™ilx* 
quo  Utere , & baft , repertre  triangulum . 

RESOLVTIO. 

Atum  fit  latus  circa  reflum  d ; reliquorum  aggregatum.. 

Oporteat  &c.  latus  alterum  circa  reflum  efto  a, 


T~\  Atum 
n M fit  b. 

• bafis  igitur 


s igitur  erit  b — a.  quadratum  iftius  eft  b'  — 2 ba«fta‘.  il-  b— — — ■ 

litis  autem  quadratum  eft  b'  — 2 ba;  quodiquabiturd‘,& 

per  antithefin  a b a xquabitur  b' — d'  quare  fiet  analogifmus  a b;  ifc  ( b’  — d' ) ; a.  Hinc 

f 0 Jt  1 S M A, 

Vt  duplum  aggregati  dati , ad  redam , qua  ptteft  differentiam  inter  quadratum  aggregati 
dati , & quadratum  dati  Uteris,  ita  huiu/modi  Ime  a ad  aliud',  hoc  enim  erit  latus  alterum  eir- 
(a  reflum. 


COM- 


CAROLI  RENALDINII 

COMPOSITIO. 


'4** 


DAtum  (it  B D,  aggregatum  ex  latere  circa  re&u , 

& ex  bafi . Datumque  fit  z latus  alterum  circa_ 
reitum.  Oporteat  facere  &c. 

Supra  B D deferibatur  femicirculus  B G D , in  quo 
accommodetur  B G xqualis  Z ; ducaturquc  G D du- 
plicetur B D in  A , & fuper  A D , deferibatur  fcmicir- 
culus  A H D ; in  quo  accommodetur  D H , a qualis  D 
G,  ex  pun&o  autem  H,  cadat  perpendicularis  HC,  fc- 
cans  A D in  C . Mox  autem  fupra  B G deferibatur  fe-  - 
micirculus  B F C in  quo  accommodetur  C F , xqualis  ^ 

C 1) ducaturquc BF.  Dico  triangulum BFC,  Pro- 
blemati fatisfacerc . Quandoquidem  triangulum  BFC,  vtpotc conftitutum in  fcmicirculo 
reflangulum  eft,  & laterum  B C,  C F , aggregatum  xqualc  cll  aggregato  dato  B D ; fiqui- 
dem  B C communis  eft , & C F fafta  eft  xqualis  C D . Supereft , vt  oftendamus  B F , latus 
alterum  circa  reflum  xqualc  effe  B G,  fiuc  Z lateri  dato . Id  autem  fic  dcraonftrabimus. 
Quoniam  igitur  eft,  vt  A D,  ad  D H,  fcu  D G , ita  D G ad  1 ) C ; erit  rc&angulum  A D C , 
hoc  eft  duplum  redangulum  B D C , xqualc  quadrato  G D , nempe  differentix  inter  qua- 
dratum B D,  & B G.  vtrinque  addito  quadrato  B G,  fiet  duplum  rc&angulum  B D C , vna 
cum  quadrato  B G,  xqualc  quadratis  B G , G D , hoc  eft  quadrato  B D , vtrinque  fublato 
duplo  rciftangulo  B D,C  remanebit  quadratumBG,  xqualc  quadrato  BD  minus  duplo 
rcflanguloB  D C;  at  quadratum  B D minus  duplo  rcif  angulo  B DC  xqualc  eft  differen- 
tia ouadratorum  B C,  C D,  hoc  eft  B C,  C F,  differentia  verd  quadratorum  B C , CF,  eft 
quadratum  B F , ergo  quadratum  B G xquabitur  quadrato  BF,  crgoBG  aquabitur  BF, 
atque  dato  Z.  Dato  igitur  vno  ex  lateribus  trianguli &c.  triangulum  adinuenimus. 
Quod  facere  oportebat  5cc. 

Problema . 

1 x Tu  L~*  Dolum  Unis  ita  dtfpefeere , vt  reB  ungulum  fub  toto , (§■  torte , ad  quadratum  Alterius  t<r- 

tis  Jit  in  ratione  det  a . ' 

RESOLVTIO  L 

DAtum  fit  latus  b,  diuidendum,  vtredlangulum  fub  b 

toto,  & parte,  ad  quadratum  alterius  partis  fit  ia- — - . - — — . 

ratione , vt  b ad  d.  Pars  vna  efto  a , altera  erit  b — a , re-  a b — a 

angulum  fub  tota,  & parte  b — a erit  b'  — b a quadra- 
tum alterius  panis  eft  a' ; ergo  vt  b,  ad  d , ita  b‘  — b a , ad  a’ ; multiplicatis  extremis  & me- 
di js,  fiet  xquatio  b a'  t=  d b‘  — d b a ; & per  antithcfin  b a‘  d b a xquabitur  d b‘ ; omni- 
, “s  aPP|'catlJ  adb;  a‘*J*da  xquabitur  d b , huius  xquationis  radix  eftlfcf^ijrbd)- 


P O R 1 $ MA. 


/ 


^Jqoojtrotum  dimtdi/  termini  eonfequentis  eddatur  reB ungulum  fub  eodem  termino  & (<- 
tere  dtutdendo , ex  Aggrego ti  lutere ) obtrahatur  dimidium  ipfius  termini . Vel 

fiunt  tria  latera  proportionalia , itu  vt  extremorum  differentia  fit  terminus  confequent, 
medium  aut  em  fit  id quod potefi  reB angulum fub  Utere  pr  adulo , & latere  diusdtndo  ; hoc  eft 
I crmmo  confequente  datx  rationis  tanquam  differentia  extremorum  & retftangulo  fub 
terminis  ipfis  tanquam  rc&angulo  fub  extremis  tria  latera  proportionalia  reperiantur ; mi- 
nus  enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit . 


COM- 
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f ,*• 

compositio. 

DAtum  fit  latus  A B diuidendum , vt  Problema 
requirit ; ratio  data  fit  vt  A B ad  E A , fupcr 
rectam  E B defcribatur  fcmicirculus  E G B , & ex 
pundto  A excitetur  perpendicularis  A G,  qu.c  pote- 
rit redtangulum  E A B , comprehenfum  fubtermi- 
*iis  E A , A B , datae  rationis  j mox  autem  termino 
^onfcquente  E A bifledto  quidem  in  D,  agatur  DG, 

& centro  D , interuallo  D G,  defcribatur  lcmicircu-  F 
lus  F G C fecans  A B , in  C . Dico  redtangulum  ABC,  ad  quadratum  A C efle , vt  A B 
ad  E A;  Protrahatur  B E ad  partes  F , donec  occurrat  circumferentia:  in  F . 

Quoniam  igitur  redtangulum  FAC  aequale  cft  quadrato  A G , cui  aequale  cft  redtan- 
gulum B A E ; ergo  redtangulum  FAC  aequabitur  redtanguio  B A E , quare  vt  F A , ad  • En  tninu 
A E,  ira  B A ad  A C;  & diuidendo  vt  F E,  ad  E A , ita  B C,  ad  C A ; Hft*  autem  F E aequa-  D fi,  «qua- 
lis A C ; ergo  vt  C A ad  A E , ita  B C ad  C A ; ergo  redtangulum  fub  E A , & C B aequa-  lis  A D ; ec 
bitur  quadrato  A C i ob  id  redtangulum  A B C ad  quadratum  A C eandem  habebit  ratio-  D *<tlu" 
nem  , quam  habet  ad  redtangulum  fub  E A , & C B ; fed  redtangulum  A B C , ad  redtan-  " F E ’xt.r' 
gulum  fub  E A , & C B rationem  habet  vt  A B , ad  EA  , ob  eandem  altitudinem  C B ; ergo  qUah,ur  A 
redtangulum  A B C , ad  quadratum  A C rationem  habebit  vt  A B ad  F.  A . C. 

Hic  tamen  Compofitio  non  procedit  per  filium  refolutionis  , cum  hic  ad  folida  afeen- 
derit . Longe  igitur  elegantius  inllitui  potefl  refolutio  hunc  in  modum  - 

RESOLVTIO  IL 

Ilfdem  fuppofitis  nempe  quod  A B fit  b,  & A E fit  d:  A C erit  a,  & C B,  erit  b - a . 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  d,  ita  b’  - b a,  ad  a1;  fed  vt  b,  ad  d , ob  communem  altitudi- 
nem b-  a,  ita  cft  b'  - b a,  ad  b d - d a ; ergo  eadem  erit  ratio  b'  - b a,  ad  a',  & ad  b d — d a_,  ; 
ergo  b d — d a xquabitur  a’,  ergo  vt  b — a,  ad  a,  ita  a,  ad  di  ergo  componendo , vt  b , ad  a , 
ita  a ^ d,  ad  d;  & conucrtendo  vt  d,  ad  d a , ita  a , ad  b ,•  At  vero  z poflit  b d , erit  igitur 

vtd>$>a,adzitaz»ada.  Hinc 

p o R i S M 'A  . 

Termino  eonfequente  rationis  data , tanquam  differentia  extremorum  & reUa  qua  poteft  re - 
Ci  angelum  fub  terminis  data  rationis  tanquim  medio , referiantur  tria  latera  froportiona/ia  f 
minus  enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit , 

COMPOSITIO. 

EOdem  fchcmmate  repetito,  cademquc  conftrudtione  fadla.  Quoniam  igitur  cft  vt  FA, 
ad  A G,  ita  A G,  ad  A C;  eft  autem  A G potens  redtangulum  E A B;  ergo  erit  vt  EA, 
ad  F A , ita  A C ad  A B;  & conucrtendo  vt  A B ad  A C,  ita  F A,  ad  E Ai  ergo  diuidendo  vt 
£ A , minus  AC,  ad  A C , ita  F E , fcu  A C ad  E A i ergo  redtangulum  B A E,  minus  rc- 
dtangulo  E A C aquabitur  quadrato  A C,-  ergo,  qu*  ratio  cft  quadrati  A B,  minus  redtan- 
gulo  b A C , ad  quadratum  A C , eadem  erit  ad  redtangulum  B A E , minus  redtanguio  E 
A Ci  fed  quadratum  A B,  minus  redtanguio  B A C,ad  redtangulum  B A E,  minus  redtan- 
gulo  E A C,  ob  communem  altitudinem  A B,  minus  AC,  hoc  eft  ob  communem  altitudi- 
nem C B,  eft  vt  A B,  ad  A Ei  ergo  vt  A B ad  A E,  ita  quadratum  A B , minus  redtanguio  B 
A C,  hoc  cft  ita  redtangulum  ABC,  ad  quadratum  A C. 

Problema , * 

frofofitum  latus  in  tinas  partes  diuiderevt  harum  v triufqnt  i non  tamen  eadem  data  partti 
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fi  coniungantur,  datum  latus  conficiunt . Opinet  autem , vt  Jumma  conficienda  i ro  medio  fit 
partium  propofitt  Uteris,  qua /cilicet  fiunt,  fi  Uteris  ab  initio  fropofiti  accipiantur . 

RESOLVTIO. 

PRopofitum  latus  fit  b,  diuidendum in  duas  panes,  vt  dimidium  vnius , plus  fcxta  pane 
alterius  efficiat  d.  Dimidium  vnii.*}«artis  fit  at  ergo  pars  ipfa  erit  2 a;  quoniam  autem 
a , c um  (exta  pane  alterius  partis , c duabus  nimirum , in  quas  datum  latus  diuidendum  eft, 
debet  efficere  d,  & a,  cum  d — a,  efficit  d , ob  id  iexta  pars  alterius  erit  d — a i proinde  inte- 
gra pars  erit  6 d — 6 a ; hx  autem  partqs  efficere  debent  b i proinde  fiet  xquatio  6 d — 4* 
ts  b i & per  antithcfin  4 a .■=  6 d - b 5 quamobrem  xquabitur  a , Hinc  deducitur 

P 0 X 1 S M A, 

rA fextuplo  Utens  conficiendi  fiubtrahatur  latus  diuidendum -hoc  e fl  multiplicetur  latus  con- 
ficiendum ,per  dentmisoatirem  maioris  rationis  quam  habere  debet  pars  vna , ad  fiuam  particu- 
lam ; a producto  fiubtrahatur  latus  diuidendum , refiduum  vero  diuidalur  per  hunc  denomina- 
iorem  , mniKs  oho  denominature , nam  in  quot  tente  profiliet  quantitas  quafita , 

RESOLVTIO. 

Potuiflfet  etiam  fic  inftitul 

PArs  vira  cfto  a,  alia  erit  b - a , illius  dimidium  cft  4 a , fextans  eft  i qux  fimul  de- 
bent a’quari  d ; ergo  2 b 4 a xquabitur  1 2 d ; ergo  b rje  2 a xquabitur  6 d i ergo 
d - b xquabitur  2 a ; ergo  xquabitur  a.  Hinc  Ponfina&c. 

In  priori  Rcfolutione  a valet  dim  diam  partis , in  hac  autem  integra  pars , 

Quoniam  autem  Problema  iftud  proponi  poteft  fecundum  quamcumque  rationem , ob 
id  iuvabit  illud  iuxta  hanc  generaiitatem  refoluerc . 

Datum  fit  latus  diuidendum  b ; dataque  fit  ratio  vt  r,  ad  j , quam  habere  debet  pars  vru 
e duabus  ad  fui  particulam , qux  vna  cum  particula  alterius , ad  quam  pars  illa  habere  de- 
bet rationem  vt  t,  ad  s,  conficere  debet  d. 

Panicula  vnius  partis  cfto  a ; ergo  pars  ipfa  erit  7 ; hoc  enim  modo  eft  vt  s,  ad  t,  ita  qui- 
dem a,  ad  . Deinde  particula  alterius  partis,  ad  quam  pars  ifta  eft  vt  r,  ad  s , erit  quidem 
d — a;  hoc  enim  modo  particula,  ad  quam  pars  eft  vtr,  ads,  vna  cum  panicula  alterius 
partis  ad  quam  nimirum  ipfa  pars  eft  vt  t , ad  s , fimul  conficient  d ; quamobrem  e duabus 
partibus , quarum  vna  erat  ~ , alia  erit  -df ’-i- ; hoc  enim  pa£to  erit  vt  s , ad  r , ita  d — a , ad 
siq-ta- harum  autem  aggregatum  eft  /‘  '7‘  hoc  eft  - t"»'- , qUod  xquabitur  b ; om- 

nibus autem  duflis  ins.rd  — ratjrta,  xquabitur  b s i & per  antithcfin  r d — s b , xquabi* 
turra  — ta.icu  quod  idem  eft  r a — r a , xquabitur  r d — s b ; inftituto  parabolifma  ' ;~,‘4 
xquabitur  a . Hinc 

p o r 1 s m A. 

Quoniam  r at  sonis  tres  fiunt  termini  ordine  propofiti  Pori  fima  concipi  porejf . 

Ducatur  latus  efficiendum  in  terminum  primum , a quo  /uberabatur  re Cf angulum  f 48 orni 
latere  diuidendo  in  terminum  ultimum ; fi  namque  refiduum  applicetur  ad  dtffcrtntiam  tnttt 
terminum  medium,  & ultimum,  orietur  panicula  quafita  (fic. 

COMPOSITIO , 

DAtum  fit  latus  diuidendum  A B,  latus  vero  conficiendum  datum  fit  2,  & oporteat  lu- 
pradkftum  latus  ita  diuidere  in  duas  panes,  vt  vnius  ex  ipfis  panicula,  ad  q uam  pars 
eft  vt  T , ad  S,  vna  cum  panicula  alterius  partis,  qux  ad  fui  paniculam  eft  vt  R ad  S,  confi- 
ciat datum  latus  2 . Protrahatur  A B vfque  ad  C , adeo  vt  B C fit  xqualis  S , & fuper  A C 
defetipto  fenueirculo , erigatur  BG,hxc  autem  poterit  roftangulum  ABC.  Deinde  £4 

gExqua-  ’ 


— R 
T 

— s 
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lBE*quaIisR,  & L B fit  «qualis Z ; fuperLEde- 
fcribaturpcripheriaLFEfecans  GB  protractam- 
in  F;  lupcr  B F defcribatur  pcripheria  B I F,  in  qua- 
aptetur  B I a;  qualis  BG;  & agatur  FI,  cui  fiat  aequa- 
lis B H : mox  fit  D E «qualis  T , vr  B D fit  differen- 
tia inter  BE,  & D E.  punflo  in  A B tanquam  centro 
deferibatur peripheria tranfiens  per  punftaD.H, 
vtfxpc  dictum  fuit  fecansAB  inM.eritqucBM 
panicula  habens  ad  fuam  partem  proportionem , vr 
S,  ad  T;  fiat  igitur  vt  S ad  T,  ita  B M,  ad  BK,  & qui- 
dem B K erit  pars , fi  itaque  N K fignetur  «qualis  L 
M,  habebitur  particula  N K , qutr  ad  A K habebit 

rationem  vt  S ad  R , &cumMB  conficiet  magnitudinem  I.Bfcu  Z.  HaCtenus  effeCtio 
Geometrica . Demonftratio  fic  fe  habet . 

Quoniam  igitur  M B oritur  ex  applicatione  quadrati  B F,  minus  quadrato  ex  B G , fcu  B 
I,  hoc  e ft  quadrati  F I , fcu  B H , ad  B E , minus  D E , hoc  cfl  ad  B D , feu  quod  idem  eft  ex' 
applicatione  reCtanguIi  L B E , minus  reCtangulo  A B C ad  B F.  minus  D E ; fiet  M B E re- 
Ctangulura  minus  reCtangulo  fub  M B , in  D E atquale  reCtangulo  L B E , minus  A B C rc- 
Clangulo , atque  adeo  reCtanguluin  L B E , minus  reCtangulo  M B E , plus  reCtangulo  M B 
in  D E,  aquabitur  ABC  reCtangulo;  applicatis  autem  omnibus  ad  B C fiet  m--*1*1»»’- 1,1 
sa  AB,  feu  * MflU.  - AB,  hoc  eft  ortiw  ma- 

gnitudo ex  prxdhfta  applicatione  squalis  A B.  magnitudo  ortiua  ex  applicatione  L B E 
minus  M B E ad  B C fit  Y . & ex  applicatione  M B in  D E ad  B C Gt  Z ; fic  enim  hxc  ad 
Geometricam  phrafin  erunt  eleganter  traduCla ; vnde  Y plus  Z atquabitur  A B . Cumque 
fit  vt  B C ad  D F.ita  M B,ad  Z quod  oritur  ex  applicationc-M  B in  D Ead  B C,  faCtumq,-  fit 
vt  B C ad  D E,  fcu  vt  S ad  T,  ita  M B,  ad  K B,  erit  K B , id  quod  ex  huiufmodi  applicatione 
oritur, nempe  «qualis  Z quod  cum  Y latere  oriente  ex  applicatione  I,  B E,  minus  M B E ad 
B C > efficiet  A B , efficit  autem  A B fi  addatur  ipfi  A K,-  ergo  A K erit  quoji  ex  huiufmodi 
oritur  applicatione , & xquabitur  Y . Reliquum  vero  eft , vt  N K oftendatur  cfle  ad  A K , 
feu  Y vt  B C ad  B E,  fcu  vt  S ad  R;  nam  cum  M B facit  magnitudinem  «qualem  L B,  fcu  Z. 
Quoniam  ergo  eft  vt  B C ad  B E , ita  L B,  minus  M B ,hoc  eft  L M , hoc  eft  N K ad  id  quod 
oritur  ex  applicatione  L B E , minus  M B E,  ad  B C ,-  fed  A K feu  Y , eft  id , quod  oritur 
ex  huiufmodi  applicatione  vt  diCtum  eft ; ergo  vt  B C ad  B E,  fcu  vt  S ad  R , ita  erit  N K ad 
A K . Diuifum  eft  ergo  latus  A B in  K , ita  vt  particula  cius  M B , ad  quam  K B eft  vt  T ad 
S,  vnacumNK  particula,  ad  quam  pars  A K rationem  habet  vt  R ad  S , conficit  datam 
magnitudinem  Z . Quod  facere  oportebat . 


S C H O L 1 0 . 


SI  rtt  io  fuerit  multiplex , hunc  in  medum  rutiocintndum . 

Lutus  dtuidcndumpt  A B;  conficiendum  vero  F I . Sumutur  F D fiextuplum  ipfius  FI,  i 
quo  fubtrahatur  E D /equulis  A B ; refiduum  F E dtuida- 

tur  tn  quatuor  portes  i eiufqi  pars  quarta  fit  F C,  hoc  enim — 

rrit  qnontitos  quufito  i Si  ttoque  in  AB , fignetur  AH  AH  B 

oq nolis  duplo  FC,  er/t  quidem  AH  vno  ex partibus/cuius  — 

dimidium , nempe  F G , vno  cum  G I fextoporte  ipfius  H F G I E D 

B , conficiet  F 1. 

Et  quontom  FC,vno  cum  G I,  conficit  F I Utut  conficiendum;  e fi  que  F G , dimidium  ipfi  ut  A 
H ex  conjlruftionc ; fuperefi  ofiendendum  G h efic  fextom portem  ipfius  H B, 

. £. uoniamjgitur  F G , quarto  pors  eft  ipftus  F Ei  hoc  eft ; quarto  pors  e E reCtu  F D,  ficxtupli , 
'conficiendi  lateris  F I,  minus  E D,  feu  A B,  latere  dtutdendo;  proptereo  quadruplo  F G , aquabi- 
turfex  tu  pio  F 1 minus  E D ; eruo  per  antithefin  F D,  hoc  eft fextuplum  F I minus  quadruplo  F 
G,hoc  eft  F E , aquabitur  E D feu  A B j Itaque  pars  vno  ipfius  A B , erit  dupla  F G nempe  A H ; 
ulter  a,  puta  H Bent  F D,  nempe  Jextuplum  F I mtnus fextuplo  F G . Hunc  enim  tn  modum  du- 
pla I G ,addtja  ipfi  F D,  nempe  fextuplo  F /,  minus Jcxtuplo  F G, fac  st  ED,fcnAB,cJl  autem 

I ii  >/ 
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ittXSM  JCC.I1 

Amm  msAum 

fmprMtxfofi 
tum  i vn.iV  0 
: 'jit i 


0 


433  CAROLI  RfiNALDlNII 

RESOLVT10  t 

Sic  B D , atque  adeo  C D , quidem  b.  F E fit 
c at  F Cefio  a,  ergo  D F erit  b — a i quo- 
niam vero  triangula  B D F , F C E , funt  fimi, 
lia , proinde  erit  vt  D F , fcilicet  b — a ad  B D 
nempe  b.  ita  F C , feu  a ad  C E , nimirum  ££  > 

& quoniam  angulus  FC  E,  eft  reftusj^—r+rr 
nepe  quadr.  ex  kv~  plus  a’ . ic.quad.ex  FC  a:qu, 
qiud.  ipfius  F E . erit  igitur  aquatio 
3‘  — c‘,& fublata  fraiftionc a b‘ x — ab a' 4* 
a'—  b’  c‘  — a h c a c‘  a' , & per  repetitam., 
antithcfin  fiet  aquatio  a b’  a’  - c‘  a1  2 b c’  a! 

— a bal^J<  a«=a  V c‘.feua*— 2 ba’  a‘  Hh 
3 b e’  a1  - b’  e*  e=  o . 

Qua  vero  Arte  ex  huiufmodi  xquationc  eruatur  Geometrice  Radix , redudlionis  prxfi- 
dio , in  Spcciola  explicui , & iterum  in  meo  Promoto  Geometra  explicabo . Hac  igitur  re. 
foluendi  ratione prxterm  i(Fa  ,■  ad  aliam  accedam  fic  fe  habentem , 

RESOLVTJO  II, 

QVoniam  igitur  H Geli  cuius  qua. 

dratum  eft'  ' -.;t;ff,tV"cft  autem  D F , 

„ aqualis  ipfi  H G,  vt  mox  conflabit; 
ergo  quadratum  ipfius  D F,  erit  itidem 

cui  fi  addatur  a’,  nempe  quadra- 
tum ipfius  D G . fiet  4.  a1 , fed  hoc 

3ggrcgacum  xquale  eft  aggregato  quadrato- 
rum F E,  E H , H G.  vt  infra  patebit , nempe  e* 
b - , ergo  ytrinque  fublatis  ae- 

qualibus remanebit  a'=  bltjtc'.  ergo  a po- 
terit 3ggrcgatum  quadratorum  ex  b de  c.  Hinc 

P O R I S M "AI 

trotrahatur  B D inG  ,vl  jp  (7 poffit  tetre ratum  qu.tdr.uomm  ex  BD,&  K . & hac  erit  etitaS. 
it  aquationis  Radix , 

Lemma  T, 

' Quod  vero  D F fit  xqualis  HGiic  planum  fiet . T r Ungula  enim  B D f ,E  H G , fuit  /- 
mi lit , ergo  ciret  angulos  reltos  D d’  H , atque  adeo  aquales , latera  erunt  proportio» alta , qu- 
re  vt  B D,  ad  D F,  sta  E H,  ad  H <7.  d- permutando  vt  B D ad  E H ,ita  D F ,ad  H G ,/cdlD 
tjl  aqualis  E B ; v/rtque  enim  e fi.  aqualis  D C,  ergo  D F aquabitur  H 0\ 

Lemma  //, 

Quod  vero  aggregatum  quadratorum  D F , DG  atquate  fit  aggregato  quadratorum  F 
E,  EH,HG,  fic  oftcndirur  Anguli  enim  F DG.F-E  G.funt  rell i,  quare  aggregatum  quadra* 
torum  F D,DG,  aquale  c/l  quadrato  reda  F G conncll entis  punita  F,  G,  cuius  quadrato  aqaalt 
tft  et  tam  aggregatum  quadratorum  F E,  E G . ergo  aggregatum  quadratorum  FD,DG  erit  <j 
quale  aggregato  quadratorum  F E,EG,  £uod  oportebat  <£c,  “ " 


_ DE  RESOL7  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.iI.  4?, 

• 'Comp  onenti fiquidem  conflat  quadratum  E G aquari  ductus  quadratis  EH,  ffG{  eres fi  qua  '. 

Hiatum  D F , plus  quadrate  D G , aquetur  quadrato  F E plus  quadrato  E G ; aquabitur  etiaaus 
Quadrato  F E,  plus  quadratu  E H\HG. 

COMPOSITIO'. 

Protrahatur  B D , vfque  ad  G ; itant  D G poffir  aggregatum  quadratorum  B D , & K . 
deinde  fuper  B G,  deferipto  fcmicirculo  BEG.fif  protra&a  A C donec  occurrat  circumfe- 
renti*  in  E,  a&aque  E B,  occurrente  C D in  F , & factum  erit  quod  oportet.  Rcifta  Cqui- 
dem  E F , protrafia  ad  panes  F , occurrit  punfto  B , & cft  arqualis  datr  refliK,  vt  opor- 
tet , &c. 

Sic  etiam  obferuare  licet,  quod  nos  multoties  in  rcfoluendo  viam  inire  Colemus,  qu* 

?aagis  cft  falebrofa,  cum  alioquin  non  defit  alia  expeditifliraa,  vt  fi  proponeretur , 

PROBLEMA. 

itata  retia  bi/etla , fuper  ipflam  conftttuere  triangulum  ree/ angulum , ita  vt  qua  a vertite  E,«nplara_, 
anguli  redt  ducitur  adpunllum  bifetlienis,  me  dia  fit  proportionali!  inter  Utera  cire  a retium.  “• 

SI  quis ofeitanter  huiufmodi  Problema refoluendum  alfumat fic  Refolutionem  inftituct . , 

Propofita  refi a fit  » b,  dimidium  eius  erit  b,  quanta  erit,  qua-  a venicc  anguli  ad  bif- 
fcaionis  puniftum ; latus  vnum  circa  reflum  cfto  a,  aliud  erit  V;  fic  enim  a;  b;  - conftitucnt  " 
analogifmum  ; at  ob  angulum  redfumlumma  quadratorum  arquari  debet  quadrato  redi* 
qua:  (upponebatur  i b ; quamobrem  a'  aquabitur  4 b>  j & fublata  fra&ionc  a'  tf<  b’ , 

aequabitur  4 b'  a',  & per  antithefin  4 b’  a'  — a*  aequabitur  b*,  cuius  aequationis  radix  eruitur 
iuxta  praecepta  iam  tradita . 

Sed  vide,  quam  incauti  inccflcrir  Analyfta,-  plurimis  enim  tricis  inuoluitur , cum  tamen  c Minb/rw 
facillima  via  propofitum  confcqui  liceat  , fic  ratiocinando . Triangulum  quifitLim  <~n m . 
reiftangulum  fit , necefiario  erit  in  fcmicirculo ; hoc  itaque  deferipto  fupra  datam  rcQam  ,#,*‘ 
imaginemur  triangulum  ede  deferiptum , cumque  rcifta  a vertice  ad  bifledtionis  punftura 
bypothenufr,  fcu  reda:  dati  fit  femidiameter  circuli , fubtendet  fextantem  totius  periphe- 
rix.quo  diuifo  bifariam , hinc  dudis  redis  ad  extrema  diametri  conftitutum  erit  quafitum 
triangulum,  quod  facile  demonftrabitur . Hoc  vnum  exemplum  adduxiflcfujficiat,vr 
quifquc  cautus  fadus  antequam  ad  Refolutionis  aliquem  modum  fe  adigat , fedulo  medi* 
tetur  Problematis  naturam  ; paffim  enim  aduertet , nifi  diligentiam  adhibuidet  (e  per  viam 
illam  fuide  inceflurunr,  qui  ei  dedecoris  non  parum  attulidet ; maximum  enim  exiftiman- 
dum  cft  peccatum  in  Ane  per  obfcura  incedendo , in  ea  qui  obuia  maxime  funt , non  im- 
pingere . 

Obferuandum autem,  quod  fi  refolutioad  folida  afcenderir ; nec  alia  ratione  inftitui  o l/mu*4u 
pofilt ; fumpti  Porifmatis  per  modum  Propofitionis  veritas  analytice  cft  inquirenda,-  nam_  I mdam . 
jnde  Theorema  deducetur,  in  quo  veritas  demonftrabitur , Se  oftendetur  quod  Porifraa  di- 
Aauit,-  atque  adeo  rede  illud  efledionem  prxeepifle ; fcd  de  hoc  infra  fuo  proprio  Capite* 
dideremus . 

PROBLEMA. 

Datum  latus  bifariain  diuifium  , iterum  in  partes  inaquales  difpeficere , vt  reS angulum  fub 
fartibus  ipfisina  quali  bus  ad  quadratum  intermedy fermenti , propofitam  rationem  obtineat . 

[Vulgaris  Refolutio  foret  hunc  in  modum . 1 1 


RESOLVTIO 

Data  fit  ratio  vt  b ad  d. 

LAtus  diuidend  um  fit  2 b,ita  vt  cius  dimidium 
fit  b,  pars  intermedia  fit  a i maior  enim  pars 
erit  b + a , minor  vcr6  b - a i redangulum  fub 

panibus  erit  b'  — a’ ; ergo  vt  b , ad  d , ita  b‘— a’, 

«d  a’  i multiplicatis  extremis  & medijs  b a‘xqua- 
feitur  db~da’,  & per  .anuthcfin  b a‘  4.  d a'  x- 


b 

d 

ab 

bfa 

Hhh 


a 


b-a 

quabitux 
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***  --  - — *■  tollatur  fradio  faciendo  » 

itabadr.dcimtt 


quabitur  d b';  omnibus  applicatis  adb  + d.&a‘  «quabitur  ^ tollatur 
vtb  + dadd,  ita  b1,  ad  aliud  planum,  nempd  s‘;  fcu  fiat  vt  h + d , ad  d , 
b,  r, media  fit  s proportionalis,  erit  vt  b,  ad r, ita  b‘, ad s1 ; atque  adeo  vtuTu«v,». 
ad  s‘.  fed  a‘  aquatur  s':  vnde  a,  media  quoque  erit  inter  b,  dc  r,-  Hinc 

p O R l S M A. 

fiat  vt  dimidium  lateris  dmidcndi  plus  canfequenti  dau  ratienie  ad  ipfum  terminum  tu* 
/eluentem,  it , dimidium  frediHumti  alum  magnitudinem  inter  b ane  enim  & ipfum  di- 
midium media  proportionalis , quantitatem  ignotam  exhibebit . 

Hac  tamen  Refolutio  non  admittit  rcgrcfliim  nifi  per  comparationem  (olidorum  . Auter 
ergo  adhibitis  Vicarys  quantitatibus . 

RESOLVTIQ  IU 

LAtus  diuidendum  fit  a b,  & ratio  data  fit  vt  b , ad  d , vt  Problema  requirit  s par»  interi 
media  efto  a ; fic  enim  pars  vna  fcilicct  maior  erit  bfa,  altera  erit  b — a i re&angu- 
lum  fiib  partibus  eft  b!  — a* . 

Quoniam  igitur  eft  yt  b,  ad  d , ita  b'  — a'  ad  a'  ,- 
na  ab  Au-  ergo  componendo  erit,  vt  b t d,  ad  d,  ita  b , ad  a'i 
Ctoredicun,  fcd  vt  b t d,  ad  d,  ita  fit  b ad  r;  ergo  vt  b,  ad  r , ita 


W,  erit  b‘,ad  a';  ergo  erit  vt  b ad  s , mediam  propor-  

tionalcm  inter  b,  & r,  ita  b,  ad  a ; ergo  a , media_. 
eft  proportionalis  inter  b,&  r.  Hinc 

P O R I S M A 


ab 

b|a 


t>-* 


fiat  vt  dimidium  lateris  diuidcndi.plut  ccofcqucntt  data  rationis  ad  ipfum  canfequtnten; 
ita  idem  dimidium  ad  altam  magnitudinem  i inter  hanc  enim , & iffum  dimidium  mtdtaprt' 
pertimuit  s , quantitatem  s gnatam  exhibebit . 

c 0 M P O S t T P 

Sit  A B bifariam diuifa  in  C»,  dinidenda  quidem,  X Z .■ 

in  D,  vr  rcriangulum  ADB.ad  quadratum  C ■ — ■ 

I>fit , vt  A C ad  X ; fiat  vt  A C plus  X , ad  X ,ita  A K 

C ad  K , & inter  A C M.  K , media  fit  Z , cui  fiat  se-  

qualis  C D ; Dico.rc&angulum  A D B ad  quadra- 
tum C Defle,  vt  AC  ad  X.  q ’ * 

Ex,  conftru  Quoniam  enim  eft  vt  A C, plus  X, ad  X,  ita  A C 

W*.  ad  K ; eft  autem  z media  proportionalis  inter  AC,  - afc 

&K,fcuC  D media  proportionalis  inter  AC,  & K;  ergo,  erit  vt  AC,  plus  X,  ad  X,itaqw< 
liratum  A C,  ad  quadratum  C D ; ergo  diuidendo  erit  vt  A C , ad  X , ira  quadratum  AC, 
fcuCB,  minus  quadrato  C D , hoc  eft  refl  angulum  A D B , ad  quadrorum  C D.  QjtA 
oportebat  &c. 

PROBLEMA:. 

^x,e«plum_i  pa/ia  Ju  ebus  lateribus  vnum  ip  forum  ita  producere , ve  rectangulum  cantent um  fub  campa- 

J Ita  ex  data , & adnuuta , &fub  adi  unet  a , ad  quadratum  alterius,  itidem,  datii  dat am  habtat 
rationem. 

RESOLVTI0.  ^ 

DAtum  fit  latus  b , & oporteat  illiadiungere  aliud , at  reAaneulum  fub  aggregatorit 
dato,  & jdiutyfto , & fub  adiundto , ad  quadratum  alterius  lateris  dati  d , datam  h> 
beat  rationem,  vt  b,  adr;  Latus  adi  ungendum  efto  a,  aggregatum  erit  b + a,  K&augultM 

..  -----  --  . — - - fub 
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fub  hoc,&  fub  a,eft  b a f a';vt  aure  eft  b,ad  r.ita  debet  effc  b ata\ad  ^multiplicatis  extre- 
mcdijsnct  r b a f r a'  = b d',-  omnibufquc  npplieatis  ad  r,  fiet  b a t a*  = H*  •.  tollitur 
fraflio  faciendo,  vt  r,  ad  b,  ita  d',  ad  r , & erit  bafa’=  z\qua:  aequatio  ad  analogifmum 
Ii  reuoectur  fiet  vt  b | a,  ad  z,  ita  z,  ad  a.  Hinc  b 


e o R I s M A. 

Tut  -ut  terminus  tonfequens  id  terminum  antecedentem  data  rationis\  it»  quadratum 
ttmdt  Utens  dati,  ad  quadratum  altud,  catus  Utere,  tanquam  media  e tribus  procar ttanalibas 
CT  latere , eas  debet fiert  additio , tanquam  differentia  extremarum  laterum , referiantur  extre. 
sata  latera,  mtnus  enim  ex  iis  quafitam  quantitatem  reprafentabit . 

COMPOSITIO. 

DArum  (it  latus  A B , cui  fieri  debeat  F 

additio,  ita  vtre&angulum  fub ag- 

gregato,  ex  latere  AB,  &addiro,&  fub  ad-  X G 

dito  ad  quadratum  dati  lateris  F , rationem  — 

habeat  vt  A B ad  X.  Fiat  vt  X,  ad  A B,  ita  F ; 

quadratum,  ad  quadratum  G;mox  vero  G,  EA  B D 

tanquam  medio,  & A B,  tanquam  differen- 
tia extremorum  i tribus  proportionalibus , reperiantur  extrema  E B , B D , quorum  minus 
/itBD.  Dico rc&angulum  A D B ad  quadratum  F, cfle  vt  A B ad  X . Quoniam  enim  cft 
vt  E B ad  G , ita  G ad  B D , erit  rcflangulum  E B D , fcu  A D B , boc  eft  roftangulum  A B 
D,  plus  quadrato  B D,  atquale  quadrato  G;  (ed  vt  eft  X ad  A B,  ita  quadratum! , ad  qua- 
dratura G , ex  conftruftione  jpropterca  quadratura  G xquabiturrc&angulo  orto , ex  ap- 
plicatione folidi  fub  A B,  in  auadratum  F,  ad  magnitudinem  X.  ergo  quadrarum  B D , vna 
cum  rciftangulo  A B.D  aquabitur  plano  prxdibto;  omnibus  igitur  du&is  in  X,  folidum  (ub 
X,  in  re&angulum  A B D.  vna  cum  foljdo  cx  X.  in  quadratum  B D,  aquabitur  folido  ex  A 
B in  quadratum  F;  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  re&angulum  A B D , plus  quadrato  B D , hoc 
eft  re&angulum  A D B,  ad  quadratum  F. 

Hac  tamen  Compofirio  minus  eft  commendabilis,  quod  per  folidorum  comparationem 
procedat  repetitis  Analyfcos  vcftigijs ,-  longe  autem  melius , faltem  clarius  eadem  effcdio 
ftcdemonftrabitur. 

Quoniam  igitur  eft  vt  X ad  A B ex  conftru&ione,  ita  quadratum  F ad  quadratum  G;  er- 
go conucrtendo  erit  vt  AB  ad  X,  ita  quadratura  G ad  quadrarum  F,  fed  quadrato  G xqua- 
le  eft  rc&angulum  E B D,  fcu  A D B cx  conftru&ionc;  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  reflangu- 
Ium  A Ofi,  ad  quadratum  F ; hxc  tamen  compofitio ac  dcmonftratio , non  procedit  per 
Analyfcos  veftigia . ‘ 

Alia  igitur  ineunda  refolutio  hunc  in  modum 


RESOLVTIO  IL 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  r,  ita  b a t a-  ad  d’,-  fi  igitur  fiat  vt  b ad  r,  ita  s,  ad  d , erit  vt  s,‘ 
ad  d,  ita  b a f a‘,  ad  d’;  fed  vt  s ad  d,  ita  eft  redangulum  s d,  ad  d' ; ergo  eadem  eft  ratio  b a 
t a’,  ad  d',  qua:  eft  s d,  ad  d‘;  ergo  s d xquabitur  b a t a'i  ergo  vt  b t a,  ad  d,  ita  s , ad  a i rc- 
periatur  media  inter  d,  & s,  datas  quantitates,  eaque  fit  z . hinc 

P O R l S M 'A. 


Media  iam  inuenta  Jit  quaque  media  > tribui  proportionalibus , extremorum  autem  differet 
'tia fit  latus  cui  fiert  debet  additio ; re  f enantur  extrema  latera , ex  his  enim  minus,  quafitamJ 
, reprafentabit  quantitatem . 

d ***  ■ -••••<•  v i.i  ■ 
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compositio , 


DAtum  flt  latus , cui  fieri  debet  additio  A 
B,  & oporteat  huic  addere  latus  &c.  ra- 
tio data  fit  vt  A B ad  X , quam  redangulum.. 
fub  aggregato  ex  dato  > & adiundo  . & fut» 
adiundo , debet  habere  ad  quadratum  F fiat 
vt  X,  ad  A B,  ita  F ad  aliam  Gf  mox  verd  inter 
F,  G,  media  fit  K,  & bac,  tanquam  mcdio,&  A 


E A 


B D 


I*,  lstmCOI3 1»  *»<*  nai.|K«im|uaiii  n . . 

B ranquim  differentia  extremorum  e tribus  proportionalibus,  repenantur  extrema  latera, 
quorum  minus  fit  B D,  maius  autem  E B . Pico  redangulum  A P B,  ad  quadratum  F.cf- 

Quoniatti  enim  ex  conftrudione  cfi,  vt  E B,  fcu  A D,ad  K",  ita  K ad  B P;  fcd  K eft  media 
proportionalis  inter  F,  & G;  ergo  erit  vt  A P ad  F,  ita  G ad  b P;  ergo  redangulum  ADR 
aquabitur  rcdangulo  fub  F,  & G i ergo  eadem  eft  ratio  rcdanguli  fub  F , & G ad  quadra- 
tum F,  qua  eft  rcdanguli  A P B , ad  idem  quadratum  F ; fed  redangulum  fub  F , * G , ad 
quadratum  F eft  vt  G ad  F;  ergo  redangulum  A D B ad  quadratem  F,  erit  vt  G ad  F ; fed 
Vt  G ad  F,  ita  eft  A B ?d  X;  ergo  vt  A B ad  X,  ita  erit  redangulum  A P B,  ad  quadratu  F , 

Problema , 


t»cmplum_4  jE  tritus  Ut  eri  tus  continue  proportionalibus,  dato  medio , inuenire  extrema  ,vt  maius  , plus  j 

V * r'  multiplici  medio,  ad  minus,  plus  aqae  multiphc  i me clso,  datam  rationem  obtineat . 

Datum  fit  medium  latus  b , & ratio  data  fit  vt  b , ad  r > quam  debet  habere  maius  plus , 
exempli  gratia,  triplo  medio,  ad  minus  plus  triplo  medio , 

resolvtio, 

LAtus  maius  qusfitum  cftoa;  medium  autem  datum  eft  b ; propterca  minus  erit;-;  at  I 
vct<>  maius  plus  triplo  medio  eft  a|  3 b;  fed  minus  plus  triplo  medio , fcu  quod  idem  j 
eft  triplum  medium  plus  minori  eft  3 b t 7 • Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  r,  ita  a t J b,ad  3 j 
b f -:  ergo  permutando  erit  vt  b,ad  a t 3 b,  ita  r,  ad  3 b f 7,&  conuertendo,  vt  3 bj  7 “ 
r;  ita'  a * 3 b ad  b.  Eft  autem  vt  a , ad  b , ita  b , ad  * ; ac  propterca,  vt  mox  conflabit,  vtb  j 
+ ii! , ad k- , ita  a t 3 b,  ad  b;  ergo  vt  3 b 1 7 • ad  r,  ira  b f-f  ad  i‘  i <Tgo  triplaris  conftqu». 
tibuscrit  vt  3 b t V ad  3 r,  i ta  b t ^ ad  ; ergo  d.uidcndo  vt  3 b - 3 r 1 7.  ad  3 r-  '”»*  f 1 
ih.  Claritatis  gratia,  locoipfius  3 b — 3 r,  fubftituatur  m.pcrindeque  fitac^vtm  1 7 au  J 
r",  ita  b , ad  ^ ; ergo  fubtriplaris  confcqucntibus  erit  vt  m 1 7 > ad  r,  ita  b,  ad  ‘7’ . # 

Vides  igitur  quatuor  cfie  proportionales  magnitud  ines , quarum  exrrcmx  m t 7 > &;  > 
differunt  per  m;  atque  adeo  per  3 b-- 3 rdatam magnitudinem  ;mcdix  vero  funt  r,S.i> 
dat*,  redangulum  fub  quibus  ignorari  non  potelt  atque  adeo  reda,  qu*  illud  pofiit.Hsx 

P 0 R I S M A, 

Pe  fla,  qua  pote  fi  re  fl angulum  fub  terminis  data  rationis,  tanquam  media  e trsbus  propir-. 
tionahius,  differentia  vero  inter  triplos  pr adi  flos  terminos,  tanquam  differentia  extremarum , 
repenantur  ipfa  extrema  ; minor  entm  qua  oritur  fs  applicetur  quadratum  termini  anteceden- 
tis data  rationis,  quod  erat  medium  e tritus  Uter  itus  ad  Utut  maius,  tfi  latus  minus  quafuam. 

&c. 

Quod  autem  fi  fuerit  vt  a , ad  b , ita  b , ad  “ , debeat  etiam  cfle  vt  b t ad  7 > ita  a 1 3 

ad  b . fic  planum  fiet . Cum  entm  fuerint  tres  magnitudines  proportionales,  futrintque  accclli 
fua  magnitudines  m eadem  ratione  ad  fecundam  & tertiam , erit  vt  prima  plus  magnitati*, 

' ' - - ' - " refpi. 


I 


G H 
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re/fi  ciente  fecundam  ad  fecundam,  ita  fecunda  flui  magnitudine  rcjficientc  tertiam  ad  ter- 
tiam ; at  veri  a eft  frima : b , fecunda : f terna;  vttjue  ef  j b,adbjta  ~ ad-.;  frofterea,vt  di- 
cebamus quemadmodum  e fi  a f 3 b,adb  ua  b f ad'1.  . 

C 0 M P O S / T l O, 

DAtum  fit  latus  medium  A B,  da-  X 

taque  fit  ratio  A B ad  B C;  erit  . 

autem  vt  patet  maioris  ad  minus, & - 
inter  A l),BC,  media  fit  adinuenta-  F 
proportionalis  X,  & B A protracta  ad 
partes  A in  F,ita  vt  FB  fit  multiplex  ipfius  A B,  vt  Problema  requirit,  nenipfc  tripla.  Dcin-  triiGtt.mi- 
de  ex  F B , ablata  F H tripla  ipfius  C B , vt  remaneat  H B pro  differentia , qui  eft  inter  tri-  ^ 
pios  terminos  dati  rationis;  mox  vero  rcfta  X,  tanqu.im  media,  qui  fuit  adinuenta  potens  ,fl“m  a t 
rciSangulum  A B C,&  H B,  tanquam  differentia  extremorum  laterum , reperiantur  extre- 
jna  B G,  G H;  fiat  autem  A D arqualis  ipfi  G H.  & fiat  vt  A D ad  A B,  ita  A B ad  A E.  Di- 
co cfle.vt  A E,  plus  tripla  A B,ad  AD,  plus  tripla  A B.itaA  BadBC, 

Quoniam  igitur  ex  conftru&ionc  vteft  G B,  hoc  cfi  B H.plus  G H,  fcu  plus  A D , ad  X, 
ita  X ad  G H,  fiuc  A D,  erit  re&angulum  B G H iqualc  quadrato  X;  fcd  eidem  iqualc  eft 
cx  confirudione  rcdangulum  ABC;  ergo  rciftangulum  B G H tpquabitur  rcdangulo  A 
•B  C;  ergo  erit,  vt  B G , hoc  eft  vt  B M , plus  H G ,ad  BC,  ita  A B,  ad  GH ; ergo  triplatis 
confequentibus  vt  B H , plus  G H , ad  triplam  C B , hoc  cfi  ad  F H , ita  A B , ad  triplam  G 
H.  Sc  componendo  vt  B H,  plus  tripla  C b,  hoc  eft  plus  F H,  hoc  eft  vt  B F,  plus  G H,  fiuej 
A D,  ad  F H ; ita  A B , plus  tripla  G H , aci  triplam  G H ; ergo  fubtriplatis  confequentibus 
erit  vt  B F,  nempe  tripla  A B,  plus  G H,  fiue  A D,  ad  C B,  ita  A B,  plus  tripla  G H,  fiue  A 
D,  ad  iplam  G H,vel  A D;  cumque  fit  vt  A E ad  A B,  ita  A B ad  A D,  Id  enim  conucrtcn- 
do  ex  conftrntione,-  atque  adeo  v:  A B plus  tripla  G H,ad  G H,fcu  A D,ita  A E, plus  tripla 
A B ad  AB;  ergo  vt  tripla  A B plus  A D ad  B C ita  A E plus  tripla  A B ad  A B.conucrtin- 
doproptcrcaerit  vt  A B ad  A E , plus  tripla  A B , nempe  F B , ita  C B ad  triplam  A B,feu 
ad  F B,  plus  G H,  vel  A D;  ergo  permutando  vt  A B,  ad  C B,  ita  A E, plus  F B , hoc  eft  tri- 
pla A B,  ad  eadem  F B,  fcu  tripla  A B,  plus  A D. 

Quod  autem  diximus  de  multiplici  ratione  tripla , dc  alia  quacunque  multiplici  ratione 
intelligc . Imo  poteft  Problema  vniucrfalius  concipi . 

E'  tribus  lateribus  proportionalibus  dato  medio , extrema  reperire  latera  vt  maius  cum 
medio,  plus  aliqua  magnitudine,  quicunquc  huius  fit  ratio  ad  medium  > fit  ad  minus , plus 
eadem  magnitudine  in  data  ratione , 

Problema , 

Dato  vno  ex  lateribus  trianguli , relium  angulum  ambientibus , datique  aggregati  ex  rc/l- 
quo  latere , & bafi , referire  triangulum . 

RESOLVTIO, 


DAtum  fit  latus  circa  redum  d j reliquorum  aggregatum- 

fit  b.  Oporteat  &c.  latus  alterum  circa  redum  efio  a,  d — ~ — — 

bafis  igitur  erit  b — a.  quadratum  iftius  eft  b’—  2 basjta'.  ii-  b—  . " ' 

|ius  autem  quadratum  eft  b'  — 2ba;  quodxquabiturd',& 
per  antithefin  a b a xquabitur^—d' quare  fiet  analogifmus  a b;  Pt  ( b’ — d' ) i a.  Hinc 

r O A 1 S M A, 

Vt  duplum  aggregati  dati , ad  reflam , qua  fttji  differentiam  inter  quadratum  aggregati 
dati , & quadratum  dati  lateris,  ita  huiujmtdi  Irnea  ad  aliud;  hoc  enim  erit  latui  alterum  cir- 
f aridum , 

COU- 


i 


CAROLI  RENALDINII 


4f* 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  B D,  aggregatum  ex  latere  circa  re3u , 

& ex  bafi . Datumque  fit  z latus  alterum  circa- 
reatum.  Oporteat  facere  &c. 

Supra  B D deferibatur  femicirculus  B G D , in  quo 
accommodetur  B G squalis  Z ducaturque  G D ; du- 
plicetur B D in  A , & fuper  A D , deferibatur  fcmicir- 
culus  A H D ; in  quo  accommodetur  D H , aquali;  D 
G,  ex  punflo  autem  H,  cadat  perpendicularis  HC,  fe- 
cans  A D in  C . Mox  autem  fupra  B G deferibatur  fe- 
micirculus  B F C in  quo  accommodetur  C F , squalis 
C D ducaturque  BF.  Dico  triangulum  BFC,  Pro- 
blemati fatisfacerc . Quandoquidem  triangulum  BFC,  vtpoteconftitutum  in fcmicirculo 
re&angulum  eft,  & laterum  B C,  C F , aggregatum  squale  ell  aggregato  dato  B D ; fiqui- 
dem  B C communis  eft , & C F facfta  eft  squalis  C D . Supereft , vt  oftendamus  B F,  latus 
alterum  circa  re&um  squale  cfle  B G,  fiuc  Z lateri  dato . Id  autem  fic  demonftrabimus. 
Quoniam  igitur  eft,  vt  A D,  ad  D H,  ieu  D G , ita  D G ad  DC;  erit  rc&angulum  A D C , 
hoc  eft  duplum  re&angulum  B D C , squale  quadrato  G D , nempe  differentis  inter  qua- 
dratum B D,  & B G.  vtrinque  addito  quadrato  B G,  fiet  duplum  rc&angulum  B D C , vna 
cum  quadrato  B G,  squale  quadratis  B G , G D , hoc  eft  quadrato  B D , vtrinque  fublaro 
duplo  rciftangulo  B D^C  remanebit  quadratumBG,  squale  quadrato  BD  minus  duplo 
reflangulo  B D C ; at  quadratum  B D minus  duplo  rc&angulo  B D C squale  eft  differen- 
tis quadratorum  B C,  C D,  hoc  eft  B C,  C F,  differentia  vcr6  quadratorum  B C , C F , eft 
quadratum  B F , ergo  quadratum  BG  squabitur  quadrato  BF,  ergoBG  squabitur  BF, 
atque  dato  Z.  Dato  igitur  vno  ex  lateribus  trianguli &c.  triangulum  adinucnimus . 
Quod  facere  oportebat  &c. 

Proh  lema . 

I Datum  latus  ita  dtfpefcere , vt  rtB  angulum  fub  tota , & farte , a i quadratum  alterius  far - 

' ' tis fit  in  ratione  data. 

RESOLVTIO  I. 

DAtum  fit  latus  b,  diuidendum,  vt  reftangulum  fub  b 

toto,  & pane,  ad  quadratum  alterius  panis  fit  in- ■■  ■ 

ratione , vt  b ad  d.  Pars  vna  cfto  a , altera  erit  b — a , re-  1 b — » 

df angulum  fub  tota,  & parte  b — a erit  b'  — b a ,■  quadra- 
tum alterius  partis  eft  a' ; ergo  vt  b,  ad  d , ita  b’  — b a , ad  a1 ; multiplicatis  extremis  & me- 
dijs,  fiet  xquatio  b a'  t=  d b‘  — d b a ; & per  antithcfin  b a'  »j*  d b a squabitur  d b‘ ; omni- 
bus applicatis  ad  b j a1  d a squabitur  d b , huius  xquationis  radix  eft  tfe  f - d‘  tjr  bd)- 
i d.  Hinc 

P O X I S M Jl 

jtd  quadratum  dimidij  termini  eonfequentis  addatur  reB  angulum  fub  eodem  termino  & la- 
tere diutdtndt , ex  aggregati  latere  fubtrahatur  dimidium  ipfius  termini . Vel 

Piant  tria  latera  proportionalia,  ita  vt  extremorum  differentia  ftt  terminus  confequens , 
medium  autem  fit  id  quodpotefi  redi  angulum  fub  Utere  fradiilo , & latere  diuidendo  ; boc  eft 
Termino  confequente  dats  rationis  tanquam  differentia  extremorum  & reet angulo  fub 
terminis  ipfis  tanquam  rcftangulo  fub  extremis  tria  latera  proportionalia  reperiantur ; mi- 
nus enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit.  ’ 


COM~ 
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compositio* 

DAtum  fit  latus  A B diuidend um , vt  Problema 
requirit ; ratio  data  fit  vt  A B ad  E A , fupcr 
rectam  E B dcfcribatur  fcmicirculus  E G B , & ex 
pun&o  A excitetur  perpendicularis  A G,  qu.t  pote-  ■ 
rit  redangulum  E AB,  comprehcnfum  fub  termi- 
nis E A , A B , dat®  rationis ; mox  autem  termino 
^onfequcntc  E A bifledto  quidem  in  D,  agatur  DG, 

.Sc  centro  D , intcruallo  D G,  dcfcribatur  lemicircu-  F 
\us  F G C fecans  A B , in  C . Dico  rcdtangulum  A B C , ad  quadratum  A C cflc , vt  A B 
.ad  E A;  Protrahatur  B E ad  partes  E , donec  occurrat  circumferentia:  in  F . 

Quoniam  igitur  re&angulum F A C arqualc  cft quadrato  AG,  cui  xquale  eft  redlan- 
gulum  B A E i ergo  re&angulum  FAC  xquabitur  rcdiangulo  B A E , quare  vt  F A , ad  « En  cnimj 
A E,  ita  B A ad  A C;  & diuidendo  vt  F E,  ad  E A , ita  B C,  ad  C A,-  Eft*  autem  F E xqua-  d fi,  aqua- 
lis  ACjergovtC  Aad  AE.itaBCadC  A;  crgorc&angulumfubE  A , &CBax]ua-  fis  AD;  ee 
bitur  quadrato  A C i ob  id  redlangulum  A B C ad  quadratum  A C eandem  habebit  ratio-  D ” 
nem  , quam  habet  ad  rcdangulum  fub  E A , & C B ; fed  rcdiangulum  A B C , ad  redtan-  “ f E 'J. 
gulum  fub  E A , & C B rationem  habet  vt  A B , ad  EA , ob  eandem  altitudinem  C B;  ergo  qUJbuur  A 
redfangulum  A B C , ad  quadratum  A C rationem  habebit  vt  A B ad  E A . C. 

Hic  tamen  Compofitio  non  proceflit  per  filium  rcfolutionis , cum  haec  ad  folida  afccn- 
derit . Longi  igitur  elegantius  inftitui  poteft  refolutio  hunc  in  modum . 

RESOLVTIO  II. 

Ilfdem  fuppofitis  nempe  quod  A B fit  b,  & A E fit  d:  A C erit  a,  & C B,  erit  b - a . 

Quoniam  igitur  cft  vt  b,  ad  d,  ita  b‘  - b a,  ad  a’;  fed  vt  b,  ad  d , ob  communem  altitudi- 
nem b - a,  ita  cft  b’  - b a,  ad  b d - d a ; ergo  eadem  erit  ratio  b‘  - b a,  ad  a‘,  & ad  b d — d a-. ; 
ergo  b d — d a xquabitur  a‘,  ergo  vt  b — a,  ad  a,  ita  a,  ad  d;  ergo  componendo , vt  b , ad  a , 
ita  a d,  ad  d;  & conuertendo  vt  d,  ad  d a , ita  a , ad  b ,■  At  vero  z poflit  b d , erit  igitur 

vtd-ta.adzitaz.ada.  Hinc 

P O X I S M 'A  , 

Termine  eanfequente  rationis  data,  tauquam  differentia  extremarum  & reOa  quafatefi  re- 
ej  angulum  fub  termini s data  ratianis  unquam  media , referiantur  tria  latera  frafartianalia  t 
minus  enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit . 

COMPOSITIO. 

EOdem  fchcmmate  repetito,  cademquc  conft ru&ione  faQa.  Quoniam  igitur  cft  vt  FA, 
ad  A G,  ita  A G,  ad  A C;  eft  autem  A G potens  rciftaiigulum  E A B;  ergo  erit  vt  EA, 
ad  F A , ita  A C ad  A B;  & conuertendo  vt  A B ad  A C,  ita  F A,  ad  E A;  ergo  diuidendo  vt 
£ A , minus  A C , ad  A C , ita  F E , feu  A C ad  E A ; ergo  retf  angulum  B A E,  minus  rc- 
ftangulo  E A C xquabitur  quadrato  A C;  ergo,  qux  ratio  eft  quadrati  A B,  minus  re<3an- 
gulo  B A C , ad  quadratum  A C , eadem  erit  ad  rc&angulum  B A E , minus  re&angulo  E 
A C i fed  quadratum  A B,  minus  reftangulo  B A C,  ad  re&angulum  B A E,  minus  rc,ftan- 
gulo  E A C,  ob  communem  altitudinem  A B,  minus  A C , hoc  eft  ob  communem  altitudi- 
nem C B,  cft  vt  A B,  ad  A E;  ergo  vt  A B ad  A E,  ita  quadratum  A B , minus  rcdtangulo  B 
A C>  hoc  cft  na  reflangulum  A B C,  ad  quadrarum  A C. 

Prollem» , 

jH?,  ■-  y3v;:,  : td ; u r*:"-’"  ■‘"V 

fraf  aptum  latus  in  duas  fanes  diuidert  vt  harum  vtriufque , nen  tamen  eadem  datajants 

' ' /«: 


i 
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ll£«qualisR,  &L  B fic  «qualis Z ; fupcrLEdc- 
fcribaturperipheria LFEfccans  GB  piotradam^ 
in  F;  fupcr  B F defcribarur  pcriphcria  B I F,  in  qua., 
aptetur  B I «qualis  BG;  & agatur  FI,  cui  fiat  «qua- 
lis BH  : mox  fit  D E «qualis  T , vt  B D fit  differen- 
tia inter  B E,  & D E.  puntio  in  A B tanquam  centro 
defcribarur  pcriphcria  tranfiens  per  pumftaD,H, 
vtfiepc  dictum  fuit  fecansAB  inM.eritqucBM 
particula  habens  ad  fuarn  partem  proportionem , vt 
S,  ad  T,-  fiat  igitur  vt  S ad  T,  ita  B M,  ad  BK,  & qui- 
dem B K erit  pars , fi  itaque  N K fignetur  «qualis  L 
M,  habebitur  particula  NK  , qu«  ad  Ak  habebit 
rationem  vt  S ad  K , StcumMB  conficiet  magnitudinem  I.Bfcu  Z.  HaCtenus  cffcCtio 
Geometrica . Demonftratio  fic  fc  habet . 

Quoniam  igitur  M B oritur  ex  appficationc  quadrati  B F,  minus  quadrato  ex  B G , fcu  B 
I , hoc  eft  quadrati  F I , fcu  B H , ad  B E , minus  D E , hoc  eft  ad  B D , feu  quod  idem  eft  ex 
applicatione  reCtanguli  L B E , minus  reCtangulo  A B C ad  B E minus  D E ; fiet  M B E re- 
«ftangulum  minus  reCtangulo  fub  M B , in  D E «quale  reCtangulo  L B E , minus  A B C re- 
Ctangulo , atque  adeo  rcCtangulum  L B E , minus  reCtangulo  M B E , plus  reCtangulo  M B 
in  D E,  «quabitur  ABC  reCtangulo;  applicatis  autem  omnibus  ad  B C fiet  -« 

= AB, feu  * ^ri—i  feu  Ufett  * a&L  - AB,  hoc  eft  ortiua  ma. 

gnitudo  ex  prsdicta  applicatione  «qualis  A B . magnitudo  ortiua  ex  applicatione  L B E 
minus  M B E ad  BC  fit  Y.  & ex  applicatione  MB  in  D E ad  B C fit  Z ;*  fic  enim  h«c  ad 
Geometricam  phrafin  erunt  eleganter  traduCta ; vnde  Y plus  Z «quabitur  A B . Cumque 
fit  vt  B C ad  D F.ita  M B.ad  Z quod  oritur  ex  applicatione  M B in  D Ead  B C,  faCtumq,-  fit 
vt  BCad  D E,  fcu  vt  S adT,  ita  M B,  ad  K B,  erit  K B , id  quod  ex  huiufmodi  applicatione 
oritur, nempe  «qualis  Z quod  cum  Y latere  oriente  ex  applicatione  L B E,  minus  M B E ad 
B Q,  efficiet  A B,  efficit  autem  A B fi  addatur  ipfi  A K;  ergo  A K erit  quo>l  ex  huiufmodi 
oritur  applicatione , & «quabitur  Y . Reliquum  verd  eft , vt  N K oftendatur  efle  ad  A K , 
feu  Y vt  B C ad  B E,  fcu  vt  S ad  R;  nam  cum  M B facit  magnitudinem  «qualem  L B,  feu  Z. 
Quoniam  ergo  eft  vt  B C ad  B E , ita  L B,  minus  M B ,hoc  eft  L M , hoc  eft  N K ad  id  quod 
oritur  ex  applicatione  L B E , minus  M B E,  ad  B C ; fed  A K fcu  Y , eft  id , quod  oritur 
ex  huiufmodi  applicatione  vt  diCium  eft ; ergo  vt  B C ad  B E,  fcu  vt  S ad  R , ita  erit  N K ad 
A K . Diuifum  eft  ergo  latus  A B in  K , ita  vt  particula  cius  M B , ad  quam  K B eft  vt  T ad 
S,  vnacumNK  particula,  ad  quam  pars  Ali  rationem  habet  vt  R ad  S , conficit  datam 
magnitudinem  Z . Quod  facere  oportebat . 

S C H O L 1 O ff. 

SI  ratio fuerit  multiplex , bunc  in  medum  ratiocinandum . 

Latus  dmtdendum  fit  A B;coaficicndumverb  F I.  Sumatur  FD  fextuplum  ipfius  FI , i 
quo  /uberabatur  E D aqualis  A B ; refiduum  F E dtuida- 

lur  in  quatuor  partes;  eiufqipars  quarta  fit  F G,  bac  enim  

erit  qnantitat  quafita  i St  itaque  in  AB,  fignetur  AH  AH  B 

aqualis  dupla  F G , erit  quidem  AH  vna  ex  partibus,cuius  - - 

dimidium , nempe  F G , vna  cum  G I fexta parte  ipfius  H F G I E D 

B , conficiet  F l. 

Et  quoniam  FG,  vna  cum  G I,  conficit  F I latut  conficiendum ; e fi  que  F G , dimidium  ipfiut  A 
H ex  conjlruftionc ; fuperefl  ofiendendum  G Ii  efie  fex  tam  partem  ipfius  H B. 

. Suomam  sgttur  F G , quarta  pars  eft  ipfius  F E,  hoc  eft  i quarta  pars  esi  rclln  F D,fextupli, 

' conficiendi  latens  F I,  minus  E D,  feu  A B,  latere  diuidendo;  propterea  quadrupla  F G,  aquabi- 
turfextuplo  F I minui  E D ; eruo  per  antithcfin  F D , boc  eft fextuplum  F I minus  quadruplo  F 
G,  hoc  eft  F E , aquabitur  E D fcu  A B\  Itaque  pars  vna  ipfius  A B , erit  dupla  F G nempe  A H ; 
altera,  puta  H B erit  FD,  nempe  fextuplum  F I minus fextuplo  F G . Hunc  enim  in  medum  du- 
pla FG  addita  tffiFD,  nempe  fextuplo  F I,  minus fextuplo  F G,factt  E D,  feu  AB, eft  autem 
,n\  I ii  FI 


"y 
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Tl  minus  FG  hoc  tfIGI  fixu  pars fextnpU  FI  minus  fixuplo  F G . f uti trat  aquale  H M . f*S 
goGl  erit fixu  pars  ipfius  H B . ggod  erat  itera  pretium  efficere . 


Prohlcnt 4 , 

I,«rnplura_*  Latui  reperire  ,1  quo  allatis  duobus  elatis  lateribus , rejidua  ttnftituum  inter  fi  ratiuntm-i 
IX» 


lateant . 


D 


a Nempo 
lupcr  B H > 
ddctipto 
Icnucircu 
lo,  erigatur 
perpendi 
cularis  EM 
b Nempe 
iupet  C F 
defcripto 
(cmicircu- 
lojcc. 


e Duflis 
omnibus  in 
EG.hoceft 
EH  minus 
GHIcuEF, 


Ata  fint  cluo  latera  b,  d,  illud  quidem  maius  hoc  autem  minus,  ratio  autem  quam  ba- 
_ I bere  debet  refiduum  maius  fit  vt  r,  ad  s ; latus  de  quo  quarritur  efto  a , a quo  fi  aufe- 
ratur d,  fiet  refiduum  maius,  fi  vero  ab  eodem  auferatur  b,-ficr  refiduum  minus ; vt  aurem-, 
cft  r ad  s maius  ad  minus , ita  debet  clfc  a — d i ad  a — b i refoluro  analogifmo  in  squalita- 
tem,  fiet  aequatio  s a — s d r=  r a — r b.  Se  pofl  debitas  tranfpofiriones,  fiet  demum  r a — s a 
zs:  rb  — sd;  quod  fi  atquatio  magis  per  diuifioncmcjtplicetur,  fiet  xquatio-^ti  — a. 
qua  reuocata  ad  analogilmum , fiet  r — s.  ad  £ ( r b — s d ) ita  hoc  ad  a . Hinc 

P 0 X I S M A. 

Latus  quadratum  differentia  duorum  rtifaufulorum , fen  quod  idem  etl , refla  qua  potefP 
differentiam  duorum  rei? angulorum , quorum  vnum  fit  fui  dato  latere  maiori , matortqut  ter- 
mino data  rationis ; aliud  veru- fui  dato  latere  minori , mmorique  termino  rationis  data , medi» 
fteo proportionalis  efi  inter  differentum  terminorum  rationis  data , & latus  de  quo  quatitur . 

COMPOSITIO.  , 

DAta  fine  duo  latera  B E , C E , ratio  veri 
conftituta  fit  vt  R ad  S . protrahatur  B E 
vfque  ad  H,  & E H squalis  fit  ipfi  R : at  vero  in- 
rer  B E , E H , media  reperiatur  proportionalis  E 
M;  a fignetur  autem  E F aequalis  S ,&  inter  C E, E 
E media  reperiatur  EN;<  tuper  M E deferibatur 
peripheria  M K E ; fafto  autem  centro  E , inter- 
uallo  E N,  deferibatur  arcus  NK  fecans  periphe- 
riam  M K E in  K,ducarunqueK  M,  cui  fiat  squa- 
lis E L;  at  veri  feccrur  G H squalis  E F,  agatur- 
que  G L,qus  bifaria  fecctur  in  I.ducatur  1 D ad  redos  angulos  fupra  G L occurrens  B E in 
D:  centro  autem  D,  interuallo D G deferibatur  peripheria , qus  ncccflario  tranfib/r  per  L, 
vt  ex  Elementis  facile  conftare  poteft ; fcccr  autem  E B protrudam  ad  partes  B in  A ; & fa- 
dum  erit  quod  Porifma  iubet . Dico  latus  qusfitumefle  A E , ita  vt  refiduum  maius  A C 
ad  refiduum  minus  A B fit  vt  EH  adEF . Quoniam  enim  E G,  E L,  dt  A E , funt  continui 
proportionales,  & E G eft  differentia  inter  E H , & E F , ita  vt  squalis  fu  ipfi  E H , minusE 
F,  & quadratum  ex  E L squale  cft  rcdangulo  B£  H,  minus  rcdangulo  C E F;  quadraram 
autem  ex  E L fi  applicetur  ad  E G,  emergit  A E;  ‘ redangulum  ergo  A E H,  minus  redii* 
gulo  fub  G H . vel  E F , & A E squale  erit  rcdangulo  fub  E H , & B E , minus  rcdangulo 
lub  E F,  & C Ei  proinde  redangulum  A E F,  minus  rcdangulo  C E F , squale  erirredan- 
gulo  A E H, minus  rcdangulo  B E Hi  proptcrca  erit  vt  E H.ad  E F.fcu  G Hdra  A E,  minu* 
C fc,  hoc  cft  A C ad  A E,  minus  B E,  hoc  eft  ad  A B;  fed  EH,  ad  E F,  vel  G H , cft  vt  R ad 
S,  immo  funt  ipfemct  R,  & S i ergo  vt  R ad  S , ita  erit  A C ad  A B i inuentum  cft  ergo  latui 
A E , i q uo  fi  auferamus  d uo  data  quidem  latera , B E , C E , refidua  nimirum  AC,  AB, 
funt  in  ratione  vt  R ad  S . 

Proh  lema . 


ExempluoWi 

X. 


Prtpafitmn  redam  4 B,  bifariam fidam  mC, fit  are  iterum  m D,  interC%  t,  vt  quadratum 
" " AD, 
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"A  'D,  a i aggregatum  reti  angulorum  A C D,  A DC,  rationem  h Abeat  datam  • Opertet  tutem  ra. 
tionemefic  maioris  ad minus,  minorem  tamen  Je/quitertia . 

RESOLVTIO  L 

VVIgus  Analyfhrum  ita  procederer  A B cfto  2 b .•  * 2b 

vnde  A C erit  b,  quemadmodum  & C B ; at  ve-  A — g 

rd  C D cfto  a,  vnde  D B.crit  b-a,  & AD,  erit  b 4<  a;  C D 

ratio  autem  data  fit  vt  r ad  s,  maioris  ad  minus , minor 

tamen  ratione  fcfquitcrria . Cum  igitur  A D fit  b 4*  a,  quadratum  ipfius  erit  b‘  * b a 4t 

& ; (ed  rcdangulum  A C I)  , erit  b a : at  rc&angulum  A D Cerit  b a 4*  a' , horum  aggre- 
gatum cft  2 b a 4 a' ; vt  igitur  cftrads,  ita  debet  efle  b‘  4*  2 b a 4.  a'  ad  a b a 4*  a*,  mul- 
tiplicatis extremis,  & medijs,  a r 1»  a 4-  r a‘  aquabitur  s b'4  2 s b a 4<  s a‘ ; & per  antitlic- 
fin  2 r b a — 2 s b a 4<  r a’  — s a‘,  aequabitur  s b‘,  omnibus  applicatis  ad  r — s,  quantitas , in 
quam  ducitur  potcftas , & — 4,  a* , .xquabitur  £ ; ad  tollendam  fr asionem  fiat , 

vt  r --  s,  ad  s,  ita  b‘ , ad  z’ . Dcin  ic  vt  r - s , ad  r - s,  ita  2 b,  ad  2 b ; vnde  2 b a «Jr  a1  aequa- 
bitur r , cuius  radix  cft  Itf  ( b'  4«  z ) - b.  Et  hinc  colligitur  Porifma  &c. 

Sed  lixc  refoluendi  ratio  vt  vulgaris  cft , ira  minus  inftituto  accommodata ; non  cnimJ 
fuppeditat  viam  ad  componendum , nifi  pcrobfcuram  folidorum  comparationem ; longi 
tamen  elegantius  fic  procedere  licebit , per  proportionalia  nimirum,  difeurrendo  hunc  in., 
modum . • - 

RESOLVTIO  II. 

Voniam  igitur  cft  vt  r ad  s , ita  b’  4*  2 b a 4*  a’ , ad  2 b a 4*  av ; ergo  per  conuerfio- 
W nem  rationis  erit  vt  r,  ad  r — s,  ita  b1  4*  2 b a tj*  a’,  ad  b‘ , & conuertcndo , vt  r — s , 
adr,  ira  b’,  ad  b'  4-  2 b a 4*  a'  ;ergo  vt  r‘-  2 r s 4,s‘,ad  r‘—rs,  hoc  cft  vt  qua- 
dratum ex  r — s,  ad  quadratum  medix  inter  r~s,  &r,  ita  b‘,  ad  b’  4*  2 b a *J*a’  ;crgo  vtr 
— 3 , ad  Bt  ( r — r s ) qua:  breuitatis  gratia  nuncupetur  g , ita  erit  b,  ad  b 4*  a . Hinc 

P O R I S M A. 

Fiat  vt  differentia  terminorum  rationis  data  ad  mediam  proportionalem  inter  huittfmedi 
differentiam , <jr  terminum  maiorem  , ita  dimidium  hnet  diuidenda  ad  aliam  i huius  enim  ex- 
ceffus  ( excedet  autem  fupra  dimidium  iam  diClum  ) radicis  valerem  exhibebit . 

COMPOSITIO. 

PRopofita  fit  rc£la  A B bifariam  diuifain  C,  H- — 

& ratio  data  fit  vt  E F , ad  F G , oporteat  E — — — F 

facere  quod  iniunflum  cft.  Inter  E Gdiffcrcn-  G 

tiam  terminorum  ^tti  rationis,  & EF  terminum  A——— — — — — B 

maiorem  fit  adinuenta  quadam  proportionalis  C D 

media  H;  fiat  autem  iuxta  Porifma  vt  E G ad  H, 

Ita  A C ad  A D,  erit  enim  C D radicis  valor,  ita  vt  quadratum  ipfius  AD,  ad  aggregatum 
rciftangulorum  A C D,  A D C , fit  vt  E F ad  F G ; hoc  autem  repetitis  Analyfeos  vcftigijs 
fic  demonftrabimus . 

Quoniam  enim  ex  conftruflionc  cft  vt  E G ad  H,  ita  A C,  ad  A D;  ergo  eorum  quadra- 
ta proportionalia  erunt ; vt  igitur  quadratum  E G ad  quadratum  H , ita  quadratum  A C , 
ad  quadratum  AD  ; ergo  vt  EG  ad  EF,  ita  quadratum  A C ad  quadi atum- 
AD,  & conuertcndo  .•  ergo  vt  EF,  ad  E G,  ita  quadrarum  AD,  ad  quadrarum 
AC;  & per  conuerfioncm  rationis  erit  vtEF  adGF,  ita  quadratum  A D , adcxccf- 
fum , quo  quadratum  A D fuperat  quadratum  A C ; huiufinodi  autem  exccflus  cft  duplum 
rc<ft  angulum  A C D , plus  quadrato  C D,  (eu  quod  idem  cft  rc<ft  angulum  ACD.plus 
rcdangulo  A D C ; ergo  vt  E F , ad  G F , ita  quadratum  A D , ad  aggregatum  rc&angu- 
lorum  ACD,  ADC.  Fropofitam  ergo  rcdlam  AB  bifariam  diuifaminC,  (ccuimus 
iterum  in  D , prout  Problema  requirit . 

Iii  a Vides 


I 
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Vides  igitur  non  faris  effe  callui  de  Algcbram , fod  oportet  «tiara  in  rebus  Geometricis 

Cius  vfum  nouidc . 

Determinationis  autem  ratio  ea  cft . 


' XU 


Lemma,  /, 

Quod  autem  ratio  debet efle  maioris  ad  minus,  minor  verb  ratione  fcfquirettia , fie 
oftendirur. 

RESOLVTIO. 

Ionum  2 b adf*  d , minui  eft  qiuiu  b >f*  1 1' eft  autem  b unit  pars  illtus  aggregati 
w b 4”  J b’ , hoc  ejt  j b' ; ergo  terti  j pars  aggregati  2 baifea  mutor  erit  quam  b ; atqrc 
adeo  b matus  erit  quam  terna  pars  aggrt*an  i b ,i  4*  a a ergo  eon> ponendo  4 + 2 J 
«4»  t,  maius  erit  quam  fexquttertiu  2 bf\a',/edi  t 2 b ai  a ,fjl  quadratumex  b\ a,&  2 b 
1 1 a ,tdem  cjl  quod  aggregatum  relf angulorum  b a,(j • k ai  a quorum  vuutu  Jetlieet  eonttnetnt 
Jub  b,  era,  aliud  vero  fub  b f a,  & a;  ergo  proportio  data  debet  effe  maioris  ad  minus,  minor  ta- 
men, quam  fexquitertia  , 

COMPOSITIO , 

QVoniam  aggregatum  rcrtangulorum  A C D , & A D C minus  cft  aggregato reftan- 
gulorum  A C B,  & A B Cj  hoc  eft  duplum  redtangulum  A C D plus  quadrato  C D, 
minus  cft  triplo  quadrato  AC;  fed  quadratum  A C tertia  eft  pars,  vtpotcfub- 
triplum  i ergo  tertia  parsrcrtanguii  AC  Dplus  quadrato  CD  minor  cft,  quam  quadra- 
tum A C;  atque  adeo  quadratum  A C maius  erit  pridirta  tertia  parte ; ergo  componendo 
quadratum  A C,  plus  duplo  rertangulo  A CD,  vnd  cum  quadraro  C l)  ,hoc  cft  quadra- 
tum ex  A D,  maius  erit  quam  fexquirertium  dupli  rcrtanguli  A C D , plus  quadrato  C D, 
feu  maius  erit  cfuam  fexquitertium  aggregati  rectangulorum  ACU.4AUC,  ergo  &e. 

Problema,  1 

Dato  lateri  vtennque  dtwtfa  vt  multiple»  pars  vna  plus  multiplici  aggregata  ex  altera  farte 
& latere  adtunSa  ad  multiplicem  tandem  partem  plui  aggregato  lam  dtilofit  in  doto  rattoue, 

RESOLVTIO  I. 

DAtumfitlatusDBvrcunqucdiuifuminA.cique  d b a 

fit  opus  addere  B C , ea  lege  vt  quadrupla  D A — — - —— 

plus  tripla  A C , ad  duplam  D A plus  A C , fit  vt  A B , ^ A 

ad  BC. 

Propofitum  latus  A B fit  b;  8c  D A,  fit  d : at  verd  latus  addendum  efto  a ; vt  autem  A B 
ad  B C,hoc  cft  vt  b ad  a, ita  debeat  c(Te  quadrupla  D A, plus  tripla  A C,  hoc  cft  4 d 4*  3 bf 
| a,  ad  duplam  D A plus  A t , hoc  eft  ad  2 d f b t a ; fartum  igitur  fub  extremis  atquaMor 


Ia’ 


P O R I S M A. 


Sumatur  dimidium  aggregati  ex  quatnor  tertifs  partibus  ipfiut  DA,  e}"  duabus  terti/ s por- 
tibus tpjins  A 6 , eius  autem  quadratum  addatur  ad  aggregatum  'c  deabus  terti/ s partibus  re, 
fl anguli  D A B,  ttniaqut  parte  qaadrati  ex  A t i aggregati  vero  latus  multetur  fupradtiltdr- 
tuidio ; quodnom/upertff  erit  quantitas  qnaftta  B C;  fnde  quafita  quantitas  B C data  errt.  ? 


R E- 
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RESOLVTIO  II. 

IDem  quoque  Porifma  colligeretur  ita  ratiocinamlo . Quoniam  eft  vt  b ad  a j ita  4 d f J 
b t ? a-  ad  a d t b t a.  ergo  per  conuerfionera  rationis  vt  badb—  a , ita  4 d f 3 bf  3 a. 
adadtabt2a,&  permutando  vtbad4dt3bt3a,itab  — aadadfabtaa;  vndt» 
fit  xqualitas  2 b d t ib't>bas  4bdt3b‘  — 4da— 3 a'&pcr  antithefin  41!  a t a ba 
tja'=  2bdtb‘. 

Omnibus  autem  diuifis  per  3 ; & d a + -j  b a t a' ■ =s  7 b d t 7 b’ . fcd  elegantius  hunc 
in  modum . 

RESOLVTIO  III. 

Quoniam  eft  vt4d  t 3 bt  3 a ad  2 d t b t a i ita  b ad  a , ergo  permutando  vt  4 d f 3 b t 
3 a ad  b,  ita  2 d f b t a ad  a,  ergo  diuidendo  vt  4d  f a b t 3 a ad  b ita  a d t b ad  a ergo  fiet 
arqtiatio  4.databat3a‘  = 2 bd  t b’crgo  idatjtj-ba/jra^  -j  b d + -|b'.  Hinc 
idem  Porifma. 

COMPOSITIO. 


EXponatur  Y Z xqualis  A B & protraha- 
tur in  E , vt  E Y fit  tertia  pars  ipfius  Y 
Z,  icu  A B.  Deinde  Z E,  fic  producatum  in_. 
F,  vt  EF  fit duxtertix partes  ipfius  DA; 


ABC 


H E Y M Z 


mox  autem  inter  F Y , & Y Z media  reperia-  I K 1 

tur  proportionalis  G i Deinde  protrahatur  Z 
F , ad  partes  F , & accipiatur  Y H xqualis  duplx  E Y , feu  duabus  tertijs  partibus  ipfius  A 
B;  item  K H xqualis  duplx  F E i ac  propterea  quatuor  tertijs  partibus  ipfius  D A ; mox  au- 
tem reda  K Y tanquam  differentia  extremorum , & quadrato  ex  G , tanquam  redangujo 
fub  lateribus,  e tribus  lateribus  proportionalibus  reperiantur  extrema  latera  1Y , YM;  pro- 
ducatur u Ii  in  C , ita  vt  B C fit  xqualis  Y M.  Dico  D B produdam  efle  vt  Problema  rc- 
quirit.  _ i*;,_ 

Quoniam  enim  redangulum  I Y M xquale  eft  quadrato  ex  G , cui  xquale  eft  redangu- 
lum  1 Y Z ergo  redangulum  I Y M,  feu  K M Y « xquabitur  redangulo  F Y Z , hoc  eft  re- 
dangulum  fub  K H,  nempe  fub  quatuor  tertijs  panibus  ipfius  D A in  Y M , plus  redangu-  y ^ 
lo  lub  H Y,  nempe  fub  duabus  terti>s  partibus  ipfius  A B , in  Y M , vna  cum  quadrato  Y M 
xquabitur  redangulo  fub  F E hoc  eft  fub  duabus  tertijs  partibus  ipfius  D A in  Y Z , feu  A 
B plus  redangulo  fub  E Y , hoc  eft  tertia  patte  ipfius  Y Z , feu  A B , hoc  eft  plus  tertia  par- 
te quadrati  ipfius  Y Z,  feu  A B;  ergo  triplatis  omnibus  redangulum  fub  quadrupla  DA,  & 

Y M,  feu  BC  plus  redangulo  fub  dupla  A B in  BC  plus  triplo  quadrato  ipfius  BC  xqua- 
bitur redangulo  fub  dupla  D A in  AB  plus  quadrato  A B , rcuocata  xqualitate  ad  pro- 
portionem, erit  vt  quadrupla  DA,  plus  dupla  AB,  plus  tripla  BC,  ad  A B,ita  dupla  DA 
plus  A B ad  B C:  ergo  componendo  vt  quadrupla  A D,  plus  tripla  A B,  plus  tripla  B C ad 
A B,  ita  dupla  DA  plus  A B,  plus  BC  ad  BC;&  permutando  vt  quadrupla  DA,  plus  tri- 
pla A B , plus  tripla  B C , hoc  eft  vt  quadrupla  D A plus  tripla  A C ad  duplam  D A , plus 
A B,  plus  B C,  hoc  eft  ad  duplam  D A plus  a C,  ita  a B,  ad  B C. 

Vlu  quam  fxpilGmc  accidit  vt  nos  in  refoluendo  viam  ineamus , qux  quamuis  feliciter 
ad  finem  conducat , tamen  opus  eft  eruditione  multa  cum  alioquin  refolutio  polfit  inftitui 
per  viam  magis  obuiam , quod  vt  clarius  appareat,  iuuabit  exemplum  afferre ; nempe 

Da/a  ptrptndiudtrt , aggregato  Uttrnm  trianguli , *r  differentia  figmentorum  bafeot ; re- 
ferire triangulum . 

Hoc  Problema  proponit  etiam  Ghetaldus ; viam  tamen  non  adeo  obuiam  cakando ; fi- 
quidem  multas  veritates  fupponit , atque  adeo  Theoremata  dcmonftrata , quorum  cogni- 
tiofottaflc  non  ftatim incidit  in  mentem  Analyftx  i efttamcnea  refolutionis  ratio  regia^  u,nm,  'fff 
proicfto.quippcqux  ea  induftria  procedit,  vt  a quantitatibus  (olidis,  & etiam  imaginari/s 
ileciinct . In  hac  autem  refoluttonc  ignota  quantitas  eft  bafis , & effcdionc  comparata  ia, 

compo- 
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componendo:  folum  fupcrcft  offendendum  conftrmfti  trianguli  lacerum  aggregatum- 
squale  effc  magnitudini  datx.  : 

Eft  autem  & alia  Refolutionis  forma , qux  facile  in  cuiufque  mentem  venire  poteft , inii 
qua  ignota  quantitas  bafeos  fcgmentnm  minus  fupponitur,  camquc  Neotericus  quidam- 
adhibuit,  quamuisin  componendo  aliqua  exparte  dcfcciftc  videatur , qux  vt  melius  in-, 
telligantur , iit  fupradielum . 

PROBLEMA. 

0 ’ ■ - ‘ l 

Iifmrlum-J  ?>*t*  perpendiculari  , aggregato  crurum  trianguli  , differentia  figmentorum  bafeos  i 
X I L referire  triangulum . . il 

RESOLVTIO. 

DAtum  (it  erarum  trianguli  quidem  aggregatum  b ; perpendicularis  vero  c ; differet^ 
tia  fegmentorum  bafeos  d. 

Et  oporteat  facere  quod  imperatum  eft . 

Quoniam  igitur  eft  vt  laterum  aggregatum  adba(im,  ita  differentia  fegmentorum  ba-- 
feos  ad  differentiam  crurum ; fi  fupponamus  bafim  effe  a , atque  fecerimus , vt  b , ad  a , ita 
d , ad  aliud , puta  £ ; hoc  plane  erit  differentia  crurum ; fed  quadratum  aggregati  crurum., 
plus  quadrato  differentis  eorundem , duplum  eft  quadratorum  ab  ijfdcm  j propterea  b’  «f< 
% squabitur  duplo  quadratorum  a cruribus  i fed  hoc  squale  eft  duplo  quadratorum  a 
iegmentis  bafeos , plus  quadruplo  quadrato  perpendicularis ergo  b’  squabitur  du- 
plo quadratorum  a fegmentis  tj*  4 c' ; fed  duplum  quadratoruma  fegmentis,  squale  eft 
quad.bafeos.plus  quad.diffcrcntis  fegmentorum  ciufdcm.-ergo  b‘  + tt  squabitur  a'  *J<  d* 

4 c*  > Vt  aut?m  cognita  ab  incognitis  feparentur , nequit  vtrinque  auferri  a’ , & b' , cum 
a'  vtpote  quadratum  bafeos  maius  fit  quadrato  differentis  crurum  j fatis  igitur  cll  auferre 
d‘ , & 4 c’:  vnde  b‘  - d‘  - 4 c’  squabitur  a'  , vel  dudto  a' , in  b‘ , & b‘  - d‘  - 4 c’ , 

squabitur  1 >v<d  loco  illius  fraiftionis  hjc  reponatur a ;cui  squabitur  illud  idem 
b - d'  — 4c'.  Rcfoluta autem fracftionc  iamdidia in  fua membra,  squalitas  in  propor- 
tionem tranfmutabitur,-  vnde  fiet  vt  b'  — d' , adb*  — d’  — 4C‘,  irab’,  ad  a‘j  atque  adeo 

eorum  latera  proportionalia  erunt,  nempe  vt  ijt  ( b’ d= ) ad  fk  (b'  — d‘  — 4C‘)itab,  ad 

a j Vnde. 

P 0 R 1 s M A. 

It  refla,  cuius  quadratum  aquale  eft  esleefiui , quo  quadratum  aggregati  crurum  trianguli 
fuperat  quadratum  differentia  figmentorum  bafeos , ad  reflam , cuius  quadratum  aquali  cl 
excepui , quo  quadratum  aggregati  crurum  fuperat  quadrata fafla  ex  differentia  figmentorum 
bafeos , d’  perpendiculari  dupla ; ita  crurum  aggregatum  ad  bafim . 

Hinc  autetn  diligenter  eft  obferuandum , quod  ad  innumeras  refolutiones  contexendas 
conducit , non  cflc  opus  femper  omnia  fpccicbus  in  refolutione  exhibere , in  quo  Tyroncs' 
plurimum  allucinantur;vidcs  enim  duplum  quadratorum  a cruribus  characteribus  non  ex- 
primi, quod  fieri  quidem  poffet ; fi  namque  bafis  eft  a , differentia  fegmentorum  vero  d, 
fegmentum  maius  foret  d — , fegmentum  miius  effet  — . Si  igitur  quadratice  ducere- 
tur d ==-'  fieret  produSum  d’  q.  d a - d'  q.  , cui  addito  c' , fieret  aggregati», 

cuius  latus  effet  crus  maius fic  de  crure  minori . Quia  tamen  hic  nulla  emergit  vtilitjsin 
refoluendo  : propterea  fupcruacancum  eft  characteribus  exhibere  quadrata  crurum,  & 
multo  minus  ipfa  crura ; fed  fatis  fit  nominatim  dicere  quadrata  crurum , duplum  quadra- 
torum a cruribus  &c.  Sic  dc  fegmentis  bafeos  corumque  quadratis. 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  laterum  aggregatum  A B,  perpendicularis  Z,  & differentia  fegmentorum 
bafeos  Y :recta  AB.tanquam  diametro, deferipto  femicirculo  AEIi, aptetur  in  eo  B C- 
squalis  Y:  agatur  C A :fecetur  C D squalis  duplx  Z,  ducatur  DB,  cui  squalis  in  circulo- 
aptetur  B E ; agatur  A E , cui  squalis  fecctur  A F & per  F ducatur  F G parallela  ipfiCB;; 

. f tit  autem  A G trianguli  qusfiu  bafis,  faciuin  eft  enim  quod  Forifina  iubet;  a quadra»1 

to  liqui- 
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to  fiquide  aggregati  laterum  AB,fubtra<ftum  eft  quadra-  * 

tum  C B differentias  fcgmcntorum ; itaque  A C potcft 
cxccflum  quadrati  aggregati  laterum  fupra  quadratum- 
differentia:  fegmentorum : & quoniam  CD  cft  squalis 
dupla:  Z perpendiculari , B D poterit , ob  angulum  re- 
dtumad  C,  quadruplum  quadratum  perpendicularis, 
plus  quadrato  C B , differentiae  fegmentorum ; cumque 
E B faifta  (it  sequatis  D B , ipfa  quidem  A E , hoc  cft  illi 
aequalis  A F .poterit  exceffum , quo  quadratum  A B ag- 
gregati laterum  fuperat  aggregatum  ex  quadruplo  qua- 
drato perpend  cularis , & quadrato  differentiae  fegmen- 
torum , (eu  aggregatum  ex  quadrato  dupla:  perpendicu- 
laris, & quadrato  differentia:  fegmentorum ; fattaquo 
cft  F G parallela  ipfi  C B ; quare  vt  C A ad  A F , ita- 
B A ad  AG  i vnde  AG  .iuxtaPorifma,  erit  bafis  trianguli  quarfiri.  Seectur  AH  a:qua- 
lisY  ibiffcccturH  G in  I excitetur  perpendicularis  I K , atqualisZ:  ducaturKG,  irem- 
Ak,-  & erit  triangulum:AICG,quod  quxritur.nam  fegmentorum  bafeos  Al.IG,  differentia 
cft  A H ex  conftrubtione  xqualis  Y,&  perpendicularis  I K ex  conftruftionc  eft  xqualis  Z. 

Supcrcft  oftendendum  crurum  aggregatum  A K , K G aequale  effe  data:  reda  A B ; quod 
lic  planum  fiet. 

Centro  K , intcruallo  K G , deferibatur  circulus , qui  ncccltirib  cranfibit  per  H , fc catis 
A K in  M , & eandem  protradam  in  I. . 

Quoniam  igitur  quadratum  A G , minus  quadrato  G F , aequale  cft  quadrato  A F , feu 
A h ; at  quadratum  A E , eft  exceffus , quo  quadratura  A B , luperat  quadratum  B E , feu 
B D , feu  quadrata  D C , CB;  ergo  quadratum  A G , minus  quadrato  GF,  aquabitur 
quadrato  A B , minus  quadratis  DC.CB;  vrrinque  additis  quadratis  G F,  B C , C D i 
ergo  quadratum  A G , plus  quadrato  B C , plus  quadrato  C D , aequabitur  quadrato  A B‘, 
plus  quadrato  G F i fed  quadratum  B C aquale  cft  quadrato  A H , & quadratum  C U 
quadruplum  eft  quadrati  I K , cum  C D fit  eius  dupla ; ergo  quadratum  A G plus  quadra- 
to A H , plus  quadruplo  quadrato  I K , aquabitur  quadrato  A B , plus  quadrato  G F ; qua- 
dratum autem  A G , plus  quadrato  A H aquale  cft  duplo  quadratorum  A I,  I G ; ergo  du- 
plum quadratorum  A I , I G , plus  quadruplo  quadrato  I K , aquabitur  quadrato  A B,plus 
quadrato  G F ; fed  duplum  quadratorum  A I , I G , plus  quadruplo  quadrato  I K , aquale 
eft  duplo  quadratorum  A K , K G ; ergo  duplum  quadratorum  A K , i G , aquabitur  qua» 
drato  A B , plus  quadrato  G F i fed  duplum  quadratorum  A K > K G > Cue  A K , K L,  aqua- 
le eft  quadrato  A L , plus  quadrato  A M ; ergo  quadrata  A L , A M « quadratis  A B , G F, 
erunt  aqualia ,•  Cumque  (it  ut  A G ad  G F , ita  A B , ad  B C , fiue  A H , rcttangulum  H A 
G , feu  reiftangulum  M A L aquabitur  re.ft  angulo  fub  A B ,&  G F;  erant  autem  quadrata 
A L,  A M aqualia  quadratis  AB,  GF;  ergo  AM  aquabitur  GF,  &AL  aequabitur  A 
B ; led  A L aqualis  eft  aggregato  crurum  A K , K G i ergo  A B aquabitur  aggregato  au- 
rum AK.kG. 

Superius  autem  Porifma  coincidit  cum  eo , quod  potius  Arithmeticum  eft , nimirum-  > 
Quadratum  aggregati  crurum  multiplicetur  per  quadratum  aggregati  crurum  multatum  qua*  p- 

druplo  quadrato  perpendicularis , & quadrato  differentia  figmentorum  bafeos  i prodstiluwaj 
vero  dtutdatur  per  differentiam  quadrati  aggregati  crurum , & quadrati  dtjfiteutU  figmen- 
torum bafeos ; quadratum  enim  inde  bafios  trianguli  quafiti  innotefett . 

Proportionalia  (iquidem  latera  cum  fuerint  quatuor,  quatuorctiam  erunt  quadrata- 
proportionalia , & contra ; at  analogifmus  aquipollct  multiplicationi , ac  diuifioni . 

Longb  tamen  cft  in  promptu  magis  hac  alia  Rcfolutionis  ratio . 

Sit  b , crurum  aggregatum , & c .perpendicularis ; at  verb  d differentia  fegmentorum- t v' 
bafeos . Segmentum  verb  minus  cfto  a , fcgmentum  maius  ait  a t d , Vnde  tota  hafis  ait 
a a fd . Quoniam  igitur  eft  vt  aggregatum  crurum  ad  bafim  ,ita  differentia  fegmentorum 
bafeos  ad  differentiam  crurum ; propterca  fi  fiat  vt  b , ad  a a t d , ita  d , ad  aliud , nempe., 
il^ii-shsc  erit  differentia  crurum;  at  verb  fi  differentia  addatur  aggregato  crurum  fit 
Rupium  crus  maius  nempe  b + titiii,  cuius  dimidium  erit  crus  maius  ificadnd 

difieren- 
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differentia  fubrahatur  fiet  b - t^iiiduplum  crus  minus  ac  obld  fimpluml' 

crus  minus . Vtrumbibct  autem  poteft  adhiberi , fcd  quia  quantitas  incognita  fuir  pofuaJ 
fcgmcrti.m  minus , ob  id  adhibendam  cft  crus  minus , cuius  quadrarum  cft 

quoti  irqipbitur  a'  r' , nempe  aggregato  quadratorum  a 
fermento 'minori,  & perpendiculari,  tollatur  frafliodudiis  omnibus  fcilicct  in  4 b‘,  &4 
b1  a‘  + 4 b‘  c‘  aequabitur  b'  - 2 b‘  d’  d*  + 4 b‘  d a >$*  4 d'  a + 4 d’  a' ; & per  antithefin 
4 b‘  a‘  — 4 d‘  a‘  4 b’  d a — 4 d'  a , aquabitur  b'<|e  d<—  4 b'  e — 2 b'  d' ; omnibus  autem 

applicatis3d4b‘-  4d\  & a'  4-  a,  aequabitur  tollantur  fra- 

Clioncs , & fiat  vt  4 b‘  ■ - 4 d' , ad  4 b - 4 d‘ , nempe  plana  denominatoris  ad  plana , qux 
habentur  in  numeratore,  itad,  ad  aliud,  &hoc  erit  idem  d:  vndeda,  idem  erit  quod 
a , deinde  fiat  vt  4 b‘  — 4 d' , ad  b’ , ita  b'  ,ad  aliud , illudquc  fit  K' ; mox  vt  4 b*- 
4 d"  ad  d’  ita  d’  ad  aliud  I’  & ad  4 b‘ , ita  e’ , ad  m' , & infuper  vt  4 b‘  — 4 d’ , ad  1 b’ , ira  d* 
ad  n‘;  at  aggregatum  ex  m:,  &n',  fubducatur  ex  K’  q*  I‘,  refiduumque  fit  z',  critque  aequa- 
tio illa  fuperior  fractionibus  implicata  adhanc  1 cuocata  fimpliciffimam  a1  d a =3  z’ , co- 

itis radix  cft  51  ( -j  d‘  -J*  a‘ ) — i d . Hinc , 

P O X I S M A. 

Piat  vt  rxceffus  quo  quadruplum  quadratum  aggregati  crurum  fuperat  quadruplum  qua- 
dratum differentia  figmentorum  bafeos,  ad  quadratum  aggregati  crurum,  ita  hoc  quadra  iuulj 
ad  aliud,  deinde  vt  idem  ad  quad.dijftrentta  f tgmen  torum , tta  hoc  quadratum  ad  aliud , clari- 
tatis gratia , dtltum  illud  fit  primum , & hoc  fecundum  inuenium ; mox  vt  idem  exetfus  iam 
dtclus  ad  quadruplum  quadratum  aggregati  laterum , ttaquad.  perpendiculari!  ad  aliud  ter- 
tium inuenium , & vt  tdem  exeefius  ad  quadratum  duplum  aggregati  laterum , ita  quadratum 
differentia figmentorum  ad  quartum  inuenium  i exprimo  & fccondo  quidem  inuento {obtra- 
hantur ternum  ; & quartum  , refiduum  autem  addatur  ad  quadratum  'e  dimidio  differentia 
fegmenoorum  ha/eos  ; ex  aggregati  autem  latere  fuhtrahatur  diifum  dimidium  , quod  enim  fu- 
fere  fi  erit  ignota  quantitas . 

COMPOSITIO. 

9 

DAtum  fit  crurum  aggregatum  A B ; differentia  A — 1 

fegmentorum  bafeos  D , perpendicularis  au-  c 
tem  C . Fiat  quod  Porifma  iubet , nimirum  vt  cxccf-  ^ 
fus  quo  quadruplum  quadratum  A B fuperat  qua- 
druplum quadratum  D ad  quadratum  A B , ita  qua- 
dratum A B , ad  quadratum  E , primum  inuentum- . 

Moxvt  idem  exccflusiam  diCtus  ad  quadratum  D 
ita  quadratum  U ad  quadratum  F fecundum  inuen- 
tum ; deinde  vt  idem  exceffus , ad  quadruplum  qua- 
dratum A B , ita  quadratum  C ad  quadratum  G,  ter- 
tium inuentum , & vt  idem  exceffus  ad  duplum  qua- 
dratum AB,  ita  quadratum  D ad  quadratum  H > 

Suartum  inuentum;  ex  quadrato  autem  E , plus  qua- 
rato  F fubdu&is  quadratis  G,  &H  remaneat  qua- 
dratum  M . Exponatur  autem  O P , aequalis  IJ,  & quidem  ex  O excitetur  perpendicularis 
O R a-qualis  M , ducaturquc  QR , & centro  Qj  interuallo  QR  deferibatur  circulus  vtnn- 
que  fecans  O P protradam  in  pun&is  S , & H , mox  verb  exponatur  T Y aqualis  S O;  du- 
plicatur in  Z , & protrahatur  in  V , Jita  vt  Z V fit  aqualis  O P ; ex  Y excitetur  Y X , aqua- 
lis C agantur  T X , V X . Uko  triangulum  T X V cfle  quod  quaeritur ; bafeos  enim  T V 
fegmenta  funt  T Y , Y V , quorum  diffcrcniia  eft  Z V atqualis  dat*  D , ex  conftrudtiono; 
& Y X perdendicularis  arqualis  eft  itidem  ex  conftrudtione  dat*  refl*  C;  fupercft  demon, 
lirandum  crurum  TX , V X aggregatum  aquale  effe  dat*  rcCl*  A B . 

Quoniam  igitur  rcdtangulum  P S O aquale  eft  rcdangulo  S Q H ; fcd  rcftangulum  S 0 
H *quale  eft  quadrato  O R ; ergo  rcftangulum  P S O «quabitur  quadrato  O R ; fcd  qoa- 
. • ’ * “ dratum 
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dratum  O R aequale  eft  quadraro  M ; ergo  re&angulum  P S O aequabitur  quadrato  M ; fcd 
quadratum  M aquale  cft  quadrato  E primo  inuento , plus  quadrato  F , fecundo  inuento 
minus  quadrato  G , tertio  inuento,  minus  quadrato  H , quarto  inuento  ex  conftrudlioneL. ; 
ergo  rcdangulum  P SO  aquabitur  quadraro  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F,  fecun- 
do inuento,  minus  quadrato  G tcitio  inuento,  minus  quadrato  H i quarto  :nuento,-  fcd  re- 
itangulumTY  V arqualecftrciftanguloPSOcxconftrudlionc;  ergo  rctffangulum TY V 
aequabitur  quadrato  E , primo  inuento,  p>us  quadrato  F , fecundo  inuento,  minus  quadra- 
to G,  tertio  inuento,  minus  quadrato  H quarto  inuento ; fcd  id , nempe  quadratum  E,  plus 
quadrato  F , minus  quadrato  G,  minus  quadrato  H,  comparatum  cft  mediantibus  perpen- 
diculari C , & differentia  fegmentorum  D , hoc  cft  perpendiculari  X Y , & differentia  fcg- 
mcntorumZV , & re>fta  A B iuxta  prxfcriptum  Porifmatis;  ergo  rcicangulum  TYV, 
aequabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F , fecundo  inuento,  minus  quadra- 
to G , tertio  inuento  minus  quadrato  H , q uarto  inuento , quatenus  hac  fiifta  funt  medijs  v 

X Y , Z V , & refla  A B ; ijs  pcra&is  adhibendo  eafdcm  X Y Z V ; & loco  ipfius  A fi , ad- 
hibendo aggregatum  ex  T X,  X V idem  rcftangulum  proucnit  T Y V,  vt  alibi  nos  demon- 
ftrauimus ; ergo  aggregatum  crurum  T X , X V data:  A B ; crurum  aggregato  aquale  erit; 
conftituimus  igitur  triangulum  vt  quxrebatur . Quod  oportebat  efficere . 

. Obferua  diligenter  hanc  dcmoftrandi  formam  eam  enim  adhibere  licebit  inrcfolucn-  sw«» , 
dis  infinitis  fere  Problematibus , & quidem  difficillimis . 

Cxterum  hic  notare  licet  fuperius  Porifina  coincidcrc  cum  illo , quod  magis  Arithmc-  ( _Jm 
ticum,  quam  Geometricum  cft , nimirum  . dfuadr.no  quadratum  aggregati  crurum  addatur 
quadrate  quadrato  different  it  / 'egmentorum  bafeos  ; fi  militer  plane  planum  ex  ijiij  dr.it  o per- 
pendicularis in  quadratum  aggregati  crurum  quadruplum  , addatur  duple  plane  plane  ex  qua- 
drato aggregati  crurum  in  quadratum  differentia  figmentorum  bafeos  i poftenus  autem  aggre- 
gatum tollatur  ex  priore , rejiduum  i ere  diuidarur  per  quadruplam  different  um  quadrati  ag- 
gregati crurum , cr  quadrati  di  ferentia  fegmentorum  bafeos  i quotiens  autem  addatur  quadra- 
te quod  fit  a fennfie  differentia  eorundem  fegmentorum , huius  namque  aggregati  quadrata  ra- 
dix multata  fupradUia  femtfie,  minus  fegmentum  bafeos  exibibit. 

Sed  quamuis  Rcfolutio  fuperior  idonea  fit,  tamen  eo  nomine  minus  cft  commendabilis, 
quoniam  eft  implicatior,  atque  adeo  prxftat  squalitatem  illam  poftrcmam  hac  animad- 
ucrlionc  ad  aliam  reuocare , qua’  facile  ad  analogifmura  redigi  poteft . Confidcr  andum-  tt/tUuit. 
eft  enim  cum  fuerit  xquatio4b'a'  ~ 4d‘a' )J*4  t>‘d  a~4d'a  ~ b'*J*  d'—  4b'c‘—  2 b‘ 
d' ; per  antithcfin  ad  hanc  rcuocari.quod  cft  in  huiufmodi  cafibus  valde  obferuandum,  vi- 
delicet bl—  4 b‘c‘  — b‘d'  =3  b'  d‘  4«  4b’d  a 4. 4b'  a'  — d’~4  d'  a — 4d‘  a' ; fed  huius  ae- 
quationis vtrunq;  membrum  diuifionem  fubire  poteft  per  communem  diuiforemb'  — d‘; 
vnde  fit  aquatio  huiufmodi  — - d »J,  4 d a 4 a‘j  quoniam  verd  b*-4  , 

b‘  c'  — b’  d fit  duifto  b’  — 4 c'  • - d‘ , in  b' ; proptcrca  aquatio  illa  in  analogifmum  transfor- 
jnabitur.nempc  vt  b‘  — d'  ad  b‘  — 4 c‘  — d’ , ita  b*  ad  d’  4«  4 d a 4 a' ; atque  horum., 

'etiam  latera  proportionalia  erunt , nempe  Ji  ( b‘  — d1 ) Iji  ( b‘  - 4 c‘  _ d’ ) ; b ; 2 a *{4  d ; la- 
tus enim  ipfius  b'  cftb , & latus  ipfius  d;  -f^datj^aScftiat^td,  nimirum  bafis,  vn; 
dc  colligitur  illud  idem  Porifma , quod  Ghctaldus  ex  fua  Rcfolutionc  collegerat . 

r O R I S M A. 

yt  refla  cuius  quadratum  aquale  tS  excefui  quo  quadratum  aggregati  crurum  trianguli  fu- 
ptrat  quadrat  ttm  differentia fegmentorum  bafeos  ad  retiam  cuius  quadratum  aquate  eft  excef- 
fin  , quo  quadratum  aggregati  crurum  fuperat  quadrata , qua fiunt  ex  differentia  fegmentorum 
bajees , Cf  perpendiculari  dupla , ita  eft  aggregatum  crurum  ad  bafim . 

Hoc  tamen  intereft  inter  hanc,  & eam,  qua  vfus  eft  Ghctaldus  Rcfolutionc,  quod  Comi 
|jofitio  per  illam  perfici  poteft  repetitis  Analyfeos  veftigijs,  fecusautcm  per  illam ; Vndo 
cogimur  quod  Porifma  didtat  fufeipere  per  modum  Theorematis  dcmonftrandum . 

Huic  porro  Rcfolutioni  rcfpondcntem  compofitioncm  non  afferimus,  nam  fupra  eodetn 
gqriimatc  dt&ante  compofitioncm  adduximus  per  Analyfeos  vcftigia  procedentem . 

Kkl  rnm  ‘r 


4*«  CAROLI  RHNALDINI! 

Problema . 

Ii*mp!nm_»  Data  differentia  crurum  alicuius  trianguli  & perpendiculari,  vna  cum  differenti*  feg. 
X 1 mentorum  bafeos , referire  triangulum . 

RESOLVTIO  I. 

H Is  fiippofitis;  data  fit  differentia  crurum  b,  perpendicularis  c differentia  Tegmento- 
rum bafeosd.  Oporteat  reperirc  triangulum.  Trianguli  bafis  edo  a,  & quia, 
cft  vt  b ad  d , ita  a , ad  £ , ob  id  aggregatum  crurum  erit  V . 

Quia  vero  quadratum  aggregati  crurfi;  plusquadrato  differentia:  eorundem  duplum  cft 
quadratorum  a cruribus ; propterea  V + b1 , aquabitur  duplo  quadratorum  a cruribus . 
At  vero  duplum  quadratorum  a cruribus  aquale  cft  duplo  quadratorum  a balcos  Teg- 
mentis,plus  quadruplo  quadrato  a perpendiculari;ergo  tj*  b‘  aquabitur  a1  d,'»$C4c1. 
Vtrinque  auferatur  a' , & b’ ; ergo 

— a‘  aquabitur  4 c*  ■ d"  — b1,  hoc  cft  — i,—  — 4 c"  tj*  d’  — b‘j  nam  ^7  idem  cft  quod 
a’  vt  patet , feu  quod  idem  eft  aquabitur  4 c‘  d'  --  b’ ; refoluatur  fraftio  in  fua> 
membra  ita  vt  aqualitas  in  proportionem  tranfmutctur  & 
d"  — b' ; 4 c'  d'  — b’ ; b';  a‘  erunt  proportionalia , & 
j}i  ( d;  — b’ ) ; ?t  ( 4 c'  d*  — b’ ) ; b ; a . Hinc 

r 0 r 1 s m A. 

Vt  re Ha  cuius  quadratam  aquale  eft  exceftui , quo  quadratum  differentia  fegmentorum  ia. 
Jeos  trianguli  fuperat  quadratum  differentia  crurum  , ad  reltam  cuius  quadratum  aquale  eft 
quadrato  perpendicularis  dupla , vnl  cum  pr adiit 0 quadratorum  exceffu , ita  differentia  er tp 
rum  ad  ia/in  . 

COMPOSITIO. 

HVius  Problematis  compofitioncm  repetitis  Analyfcos  veftigijs,  attulit  Gheta/- 
dus , &c. 


RESOLVTIO  II. 


D 


Ata  fit  differentia  crurum  b,  perpendicularis  c;  & differentia  fegmentorum  bafeos 

' d reperire triangulum.  Bafis cfto a , crg'6  a — d erit  duplum  fegmentum  minus, 

quare  fimplum  fegmentum  minus  erit  ari.  cuius  quadratum  “ ~ 1 vna  cilmc‘  nempe 

quadrato  perpendicularis,  xquabitur  quadrato  cruris  minoris ; fed  crus  minus  cft  etiam. 
ij--cuius  quadratum  eft  ■ & hoc  xquabitur11- *'**'  +•**.  Per  multiplica* 

tionem decuffatim  fa&am 4 b’ a"  — 8 b" d a*jt  4 b’ d’ 1 6 b" c‘  =3  4 d'  a‘  — 8 b1  d a 4 
b'&perantithefin 4b‘ a* >4. 4b‘ d‘ 4.  i6b"c‘=;  4d‘a1  >jft4b’omnibus  ver6  diuifisper 
4&b‘a‘ *J*b’  d’  4*  b"  c'  — 4 d1  a’  b'  & per  antithcfin  d'  a'  — b‘  a‘  xquabitur  b'<fifi 
4 b‘  c1  — b’  ergo  faifto  parabolifmo  i & a‘  xquabitur  • fiat  autem,  vtb . additi 

d . ad  g . & a’  xquabitur f *'  omnibus  applicatis  ad  b.quxin  fraftione  exiftunr,  & 

a* xquabitur *— ,*!■;' . Hinc, 


P O R 1 S M at. 


liat , vt  differentia  crurum  ad  differentiam  fegmentorum  bafeos , itabat  differentia',  ai 
altam  magnitudinem  , qua  dicitur  g tertia  proportionalis . Mox  vero  ad  hanc  magnitudine dt 
minus  differentia  crurum  applicetur  exceffus , quo folidum  ex  Hia  inuentag  tertia  proportiona- 
li m quadratum  differentia  crurum  plus  folido  a differentia  crurum  in  quadruplum  quadra- 
tum perpendicularis , fuperat  cubum  differentia  crurum  ;ftquidem  ortina , magnitudo  erit,  qua- 
dratum i bafi  quaftti  trianguli , 

Coincidit  autem  cum  illo,  gf*. 
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Quadratam  differentia fegmen  torum  btfcts  diuidarur fer  differentiam  crurum , quotiens 
'mutem  duratur  in  quadratum  differentia  erurum , produClum  addatur  folido  ex  quadruplo 
quadrato  perpendicularis  in  differentiam  crurum , ex  aggregato  tollatur  cubus  eiufdem  crurum 
alifferentta ; re  [iduum  vero , diuidarur per  internatium  quot  tentis  fupradicli , & differentia  , ^ 

trurum  , dr  habebitur  quadratum  bafeos  trianguli  quajiti . 

Huius  autem  refolutionis  Porifmatc  diflante , Geometricam  effeflioriem  perficere  lice* 
bit  ; earaque  demonftrarc , methodo  adhibita  in  fuperiori  Problemate . 

In  Analyticis  quoque  Compofitio  rationis  locum  habet , vnde  fcguenti  Problemato , 
xcm  illuftrabimus ; de  hoc  tamen  eodem  Problemate , Cap.  fcqucnti  redibit  lermo  ; 

PROBLEMA. 

Datum  latus , A B vtcdnque feClum  in  D , diuidere  illud  iterum  i*  C inter  AD,  ita  vt  re-  jutmpta»»*- 
H angulum  i A C,  ad  reti  angulum  CDB  datam  habent  rationem . XIV. 

RESOLVTIO. 


Ata  fit  refla  A B diuifa  quidem  in  partes  A D , D B , 


D quarum  illa  dicatur  b,  hate  autem  d,-  proportio  data  AC  D 

fit  vt  s , ad  d ; Pars  A C efto  a , pars  C D erit  b — a , tota  A B erit  b + d ; rcflangulum  fub 
tota  & aeftba*|4da,at  reflangulum  fub  C D,  & D B eft  b d - d a ; quare  erit  vt  s , ad  d> 
ita  b d d a , ad  b d --  d a ; proportione  autem  ad  arqualitatem  rcuocata  fiet  atquatio  hui- 
ufinodi  d b a ijt  d‘ a — sb  d — sd  a;  & per  antithcfin  fiet  d b a q»  d'  a -f.  s d a =3  sbd. 
Omnibus  autem  applicatis  add,  fietba*|t  da  q-  sa  = sb;  &xqualitate  ad  propor- 
tionem rcuocata  erit.  Vt  b t d f s.  ads,  itab,  ad  a.  Hinc. 

P O R I S M A. 

Vt  esi  aggregatum  ex  latere  diuidendo , & ex  priori  termine  data  rationis  ad terminans 
priorem , ita  lateris  dmiclendi  pars prior  ad  radicem  quoji  tam . 

PotuilTcm  ctia  repetitis  Analyleos  veftigijs  Compofitionem  per  folidorum  comparatio-’ 
nem  contexere,  vel  alio  modo  vt  Capite  fequenri  Rcfolurionc  inditura  declinato  afcenfu 
ad  gradus  altos,  dcmonftrationem perficere;  lubet  nihilominus  hic  per  compofitionem- 
rationis  id  totum  abfoluerc . 

COMPOSlflO. 

DAta  fit  refla  A B , fefla  quidem  in  D , oporteat  iterum  illamdiuidcrc  in  C,  vt  rcflan- 
gulum B A C ad  rcflangulum  CDB,  rationem  habeat  quam  S , ad  D B . 
Protrahatur  B A in  F , ita  vt  F A fit  aqualis  aggregato  ex  S , & D B , & quidem  E A fit 
aequalis  D B , & F E , fit  at  qualis  S;  mox  vero  ad  punflum  D , accomodata  fit  quedam  re- 
fla G D faciens  angulum  qu  emeunque  G D F.  Deinde  fumpto  in  G D quouis  punflo  H , 
agatur  E H, cui  fiat  parallela  F G;mox  ducatur  G A,cui  ex  H agatur  parallela  HC;&faflu 
erit  quod  Porifma  iubet . Dico  reflam  A B feflam  e (Te  quidem  in  C,vt  Problema  requirit. 

Rcflangulum  B AC,  ad  rcflangulum  CD  B rationem  habet  compofitam  ex  AB,  ad 
D B , & ex  AC  ad  C D ; fed  vt  AB,  ad  D B , ita  E D , ad  E A ; proinde  rcflangu- 
lum B A C , ad  reflangulum  CDB  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  E D ad  E A , 
& ex  ratione  A C,  ad  C D.hoc ' ell  F E ad  E D;  fed  ratio  F E ad  E A compofita  eft  ex  pro» 
portione  F E ad  E D,  & ex  E D,ad  E A. 

Sumpto  nimirum  intermedio  termino 
E D , vt  patet  ; ergo  rcflangulum- 
B A C ad  rcflangulum  C D B ra- 
tionem habet  compofitam  ex  ijs  pro- 
portionibus , ex  quibus  componitur  ra- 
tio F E ad  E A , leu  D B . Quamobrcm 

” vt  F E, hoc  eft  vt  S ad  D B,ita  rcflangulum  B A C ad  rcflangulum  CDB.  Quod  erat 

4 ' ' Kj[k  i ■ - 


*«ft  eninu 
Vt  AC  ad 
C D ita  G 
HadHD, 
& ita  F E 
adED. 


IitmpJutru-» 

XV. 


'ju  '« 

40»  CAROU  RENALDINII 

Problema , 


Boo  liter*  referire  vi  vtrunjue  tb  iltero  datum  fegmentum  tce i filios  ni  refidmtm  , eonftv- 
tottm  habctt  r itionem , 

RESOLVTIO. 


DAta  fint  duo  fcgmenta  b , & d/dlud  maius, hoc 
vero  minus . Oporteat  duo  reperire  latera,  vt 
fi  ex  his  primum  accipiat  a pofteriori  fegmentum  d , 
ad  refiduum  rationem  habeat  vt  r , ads,  at  vero  fe- 


T 

R — 
S- 


cundum.fiuc  pofterius  ft  accipiata  primo,  fcu  a priori  fegmentum  b,  ad  refiduum  rationem 
habeat  vt  t ad  s , 

Pofterius latus quxfirum  cfto  aift  d ; fic  enim  dando  d literi  priori , remanebit  a,  vt 
autem  eft  s,  ad  r,  ita  a refiduum  fc.iam  didlum  ablato  fegmento  d , ad  ii ; ergo 'ferit  larus 
prius  quxfitum , accepto  fegmentod , apofteriori ,•  itaejue antequam  reciperet  fegmentum 
illud  erat-;  - d ; reliquum  eft  vt  poflerius  latus  acquirendo  fegmentum  b , a primo , fit  ad 
refiduum  in  ratione  vt  t , ad  s ; Secundum  autem  latus  erat  a t d , quod  accipiendo  a priori 
JtgmetG  b, euadit  a tdfb&abipfo priori  latere  nimirum  'i-d  fi  auferatur /og nx'ru b, re- 
manebit “ ~ d --  b ; ergo  vt  t , ads,  ita  debet  cfTc  a f d , t b ad  fi  _ d *.  b ; rcuocata  au- 
tem analogia  ad  squalitatem  safsdtsb  aquabitur  '-V—  t d — t b ; reuocetur  fra&io  illa 
-JU-  ad  integram  magnitudinem , faciendo  nimirum  vt  s ad  r , ira  t , ad  aliam  magnitudinem 
g , erit  enim  g a idem  quod  ~ i quamobrem  safsdfsb,  xquabitUr  ga  — td- tb;  & 
-per  anrithefin  g a --  s a aquabitur  sdtsbttdttbidc  xqnalitatc  ad  proportionem  rcuo- 
cata erit  vt  g — s , ad  s 1 1 , ita  b t d , ad  a , Hinc . 


f O X t s M A. 

Vt  eft  differentia  terminorum, quorum  vnus  eft  terminus  s , e tribus  dito  r itionis , alter  ie- 
■V»  eft  litus  mnentum  in  tollendi  fratlnue  td aggregatum  terminorum  s , &r,  hi  aggregem 
duorum  datorum Jegmentorum  id  litus  fofterts  queftnm  multito  tamen  eo  figmento  fucorut. 
■ laudum  eft , 

COUftfSIT '19, 


DAta  fint  duo  fegmenra  D F , F I,  hoc  maius,  illud  ver6  minus . Oporteat  reperire  te 
tera , vt  fi  prius  accipiat  a pofteriori  fcgmcntunvD  F , ad  refiduum  habeat  rationem 
vt  r ad  s , pofterius  vero  fi  accipiat  a priori  fegmentum  F I , ad  refiduum  fit  vt  t ad  s . Pro; 
trahatur  1 D ad  C , ita  vt  C D fit  xqualis  aggregato  terminorum  T , & S . 


, ■ •bb'vb'pu“1  ““‘IUI  uaiuium  ici  11111  luruni  llt  u i , ac  verro  i mer  v-  u , D I media  reg- 
natur D Qjd  autem  fit  fi  fuper  C I,  deferibatur  fenvcirculus,  &ex  pundo  D eriganlr  per* 


toloco 
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tOloco  proportionalem  ad  S , R , T , inter  hunc , inquam,  terminum  & terminum  S , id  au^ 
tem  fiet,  fi  deferibatur  lemicirculus  cuius  centrfi  fit  in  ipfa  reda  B I,&  cius  peripheria  tran- 
fcat  perpunda  B,  Qitaut  fccet  DIinG  Oftiua  vero magnitudo  fit  D G; protrahatur I C 
1 ad  partes  C in  A , ita  vt  A D fit  xqualis  D G . Dico  A F conflantem  ex  A D,  D F e fio 
pollcrius  latus  e duobus  qua-fitis . Ad  habendum  autem  primum  quxfitum  latus , lecctur 
V D aqualis  S,  & X Dxqualis  R ; fiat  autem  vtVD,  ad  DX,  ita  A D ad  aliam , nempe 
I>  M-;  feu , quod  idem  dl  , ducatur  A D , in  X D , hoc  cfl  inter  A D , X D media  reperia- 
tur  proportionalis  D E , cuius  quadratum  applicetur  ad  V D , & proucniat  D Mi  erit  enim 
FM  latus  prius  c duobus  quxfitis.  Supcrcft  oflcndendum  A I cfle  adi  M vt  T,ad  S.  Fiat  . 
D Z aqualis  V D , feu  S ; erit  autem  B Z quarta  proportionalis  ad  S , R , T . 

Quoniam  igitur  cfl , vt  B Z minus  D Z , hoc  cfl  B D , ad  C D , ita  D l , hoc  cfl  D F.plus 
F I , ad  A D ; ergo  reuocata  proportione  ad  xqualitatcm , erit  rcdlangulum  l ub  B Z , & 

A D , minus  redangulo  fub  D Z , feu  V D , & A D , hoc  cfl  minus  reflangulo  A D V , 
erit,  inquam,  aquale  re&angulo  V D F , plus  redangulo  fub  V D,  &FI,  vna  cumre- 
Zfcangulo  fub  C V , ScDF,  plusrcdangulofubCV,  &FI;  &pcrantirhcfin  redangu- 
lum  A D V,  plus  redang.  V D F,  vna  cum  rcdangulo  fub  V D , & F I , aquabitur  redan- 
gulo  fub  B Z , & A D , minus  redangulo  fub  C V , & D F minus  rcdangulo  fub  C V , & 
FI.  Quoniam  autem  erat,  vtS  ad  R,  ita  T,  ad  G in/tiolutionc ; hoccftinCorupoficio- 
«c  vt  V D , ad  D X , ita  C V ad  B Z i propterea  reuocata  arqualitatc  ad  proportionem,  erit 
vt  C V ad  D V , feu  D Z , ita' A D , plus  D F,  plus  F I,ad  D M,  minus  D F , minus  F I ; hoc 
eft  ad  IM;  fcd  vtC  V ad  D V,  itaTadSiergovtT  ad  S,  ita  erit  A IadIM;  ipfa  autem 
J5  M reipondet  fradioni  in  refolurione , v- , hoc  eft  ipfa  D M eft , qua-  oritur  cx  applica- 
xionc  redanguli  A D X ad  magnitudinem  V D , cum  iaduin  fit , vt  V D ad  D X , ita  A D 
ad  D M .-  ergo  fi  data  sutu  duo  fegmenta  D F , F l i prius  latus  c duobus  quantis  critF  M» 
& poflerius  erit  A F ; cum  fi  F M accipiat  D F , ab  A F , fiat  D M ; qua:  ad  refiduum  A D; 
fit  in  ratione  vt  R ad  S , cx  conftrudionc ; & A F , fi  accipiat  ab  F M , fegmentum  F I , da- 
tum fiat  A I ; qua:  ad  refiduum  I M;  ex  demonflratis  eft , vt  T ad  S . Duo  igitur  latera  nos 
- adiuuenimus  &c.  Qqod  facere  opera  erat  pretium . 

Aduerrc  autem , rcdangulum  fub  B Z , & A D , xqualc  cfle  rcdangulo  fui»  C V , & D 
M ; vnde  non  immerito  hoc.loco  illius  fubftituitur  in  compoiitione . aEqualitas  aurem-, 
jam  dida  fic  fit  manifclla ,-  Vt  enim  eft  V D , ad  D X > cx  conftrudionc  ita  A D , ad  D M ; 
fcd  vt  V D ad  D X , pariter  cx  conftrudionc , ira  eft  C V ad  B Z ; ergo  vt  C V ad  B Z , ita 
A D ad  D M ; ergo  rcdangulum  fub  extremis  C V , D M , xquabitur  rcdangulo  fub  me- 
dijsBZ.AD. 

iJily  quoque  hoc  aflumpfic  Problema  , refoluendum , & componendum , fed  quid  nuer 
eius , & noftram  refolutionem  interfit , tu  ipfe  iudex  videto , 

Lemma  , 

Sifint  qustuor  termini  proportionales  , e fi  differentia  primi  efr  terti/  ad  differentiam  primi, 
& tj  u arti  minus  differentia  inter  primum  & fecundum  ut  eft  primas  terminas  ad fecundam., . 
Rurfus . 

Si fint  quatitor  termini  proportionales , vt  eft  primus  ad  tertium , ita  interuallum  inter  pri- 
mum dr  fecundum  ad  differentiam  primi  & quartt  multatam  differentia  inter  primum  , & 
tt ritum . 

SIntquatuor  termini  proportionales  A,  B,C,D.  A B C D 

Dico  cfle  differentiam  primi  & terti;  ad  differen-  A C B D 

tiam  extremoru  minus  &c.  Quoniam  enim  vt  eft  A,ad  A—CC  B--DD 
J,  ita  C,  ad  D,  erit  permutando  vt  A ad  C,  ita  B ad  A— C B— D C D 

D;&diuidcndo,  vt  A mimisC,  adC,  itafimmus  A B A-  C B — D 

D,  adD,  & rurfus  permutando  erit  vt  A minus  C, 

,ad  B , minus  D , ita  C ad  B ; fcd  C ad  U qft  vt  A ad  B ; ergo  vt  A ad  B , ita  erit  A minus  C 
ad  B,  minus  U.  Quoniam  autem  fi  cx  A minus  D differentia  primi  & quarti  fubrrahatur 
,!»  - A , minus  B differentia  primi  & fecundi  remanet  B minus  D diifcrcntia  fecundi  & quarti ; 

,■  *cft  autem  A . minus  C differentia  primi  & terti;  funtque  A , & B primus  & fecundus ergo 

f “ " erunt 
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«runt  in  quatuor  proportionalibus  terminis , vt  primus  ad  fecundum  ita  differentia  primi 
Se  tertij  ad  differentiam  primi  & quarti  multatam  differentia  primi  & fecundi , 

Secunda  pars  permutando  demonilrabitur  eodem  modo  dee. 

1'roUemd . 

Eicmpium-.  Tropo fitum  latus  bis  diuidere  induis  panes  ea  lege  vt  maior  pars  i prima  diuifione  fit  ai 

XVI.  minorem  ex  fecunda  in  data  ratione  maioris  ad  minus , & maior  ex  fecunda  ftt  ad  minorem  ex 

prima  tn  alia  ratione  quoque  maioris  ad  minus . 

RESOLVTIO; 

DAtum  fit  b latus  diuidendum  bis  in  duas  partes  ea  lege  vt  maior  pars  e prima  diui- 
fione  ad  minorem  ex  fecunda  lit  in  ratione  vt  r , ad  s,  maioris  ad  minus,  at  veri 
maior  i fecunda  ad  minorem  e prima  fit  pariter  in  ratione  data  maioris  ad  minus  vt  t ad  s . 

Minor  t fecunda  diuifionc  cfio  a ; hxc  autem  debet  cfle  ad  maiorem  i prima  vt  s , ad  r ; 
maior  igitur  e prima  diuifione  erit  ~ . proinde  minor  c prima  diuifionc  erit  b — v1 ; Cum 
autem  vt  eft  s ad  t , ita  debeat  effe  hxc  pars  ad  maiorem  e fecunda  diuifionc ; ergo  maior 
hxc  e fecunda  diuifione  erit  —ti-*.  Quoniam  autem  hxc  pars  vuacum  minori  parte  i 
fecunda  diuifione  debet  effe  xqualis  dato  lateri  b . proinde  orietur  xquatio  huiufmodi . ' 
l-f— tt'  — as  b . & per  antithefin  ~ — b =:  '~  — a.  Literetur  autem  xquatio  a fradiioni- 
bus , & primo  omnia  multiplicentur  per  s , & erit  r b — s b = — s a.Fiat  igitur  vt  s,ad  r , 

ira  r ad  aliud,  illudque  fit  g;  erit  proinde  xquatio  t b — sbx:  g a — s a,  feu  quod  idem- 
g •-  O a i ergo  fiet  analogifmus  g — s;t— s;b;a.  Hinc., 

P o Jt  / S M 'A\ 

Fiatvts  ad  t , ita  r ad  aliud  quippiam  illudquefitg,  a quo  [obtrahatur  s , vt  autem  tf 
hoc  refidunm , ad  differentiam  inter  t ,& s , tta  latus  diuidendum  ad  aliud,  tlludquc  erit  mu 
1 nor  pars  e fecunda  diuifionc . 


COMPOSITIO. 


T 

R 

S 


M 


DAtum  fit  latus  diuidendum  A D ; proportiones  verd  fintvtRadS,  &vtTadSi 
Protrahatur  ADadE,vt  DE  fit  xqualis  differenti*  duorum  terminorum  S&R; 
^Yf1®  *ntCr  A D DE  media  reperiatur  proportionalis  D L;  deinde  prorradla  A D vfque 
ad  F , ita  vt  D F fit  xqualis  differendi  duorum  terminorumS,  &T,-  at  vero  inter  AD; 
' i-  F,  media  reperiatur  proportionalis , qux  fit  D K ; mox  vero  vt  S ad  T , ita  fiat  R ad 
j m qux  fit  DO,  a qua  obfeindatur  I Q , qux  fit  xqualis  minori  terminoS;  adrefi* 
, 9uum  autem  D I , applicetur  quadratum  ex  D K , nempe  ducatur  L I » qux  bifariam  fcccj 
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tur  tnN , & hinc  aci  rc&os  angulos  ducatur  N H &c.  Deinde  ducatur  K I , qux  bifariam 
feccrurin  M&c.  Centris  autem  inuentisH,  G,  & interuallis  HI,  GI,  defcrihanrur  fe-  [.Fl.wrmlfr 
tnicirculilL  C,I'K  B,  quincceffariotranfibuntpcr  purxfta  L , K . Dico  A D fcftumcffe 
«juidem in pun&isB, C, vx imperatum eft,  adeo  vt  AC,  (it ad  DB,  quemadmodum R 
ad  S , & A B , fit  ad  C D , vt  T ad  S . Quoniam  enim  rciSangulum  C D I,  sequale  eft  qua- 
drato ex  D L , eidem  vero  xquale  eft  rcdtangulum  AD  Ei  proinde  rcAangulumCDI 
aequale  erit  reftangulo  A D E ; atque  adeo  vt  DI  ad  A D , ira  D E ad  C D , & permu- 
■tanv.o  vt  DI,  ad  DE,  ita  erit  A DadC  D,  &diuidendo  vtIE,adE  D,  ita  A CadCD. 

CJuia  vero  re&angulum  I D B xqualc  eft  rcdtangulo  ADF,  erit  vt  ID  ad  AD,  itaDF 
ad  BD , vt  autem  I D ad  A D,  ita  erat  DE  ad  C D ;ergo  vt  DF  ad  B D,  ita  D E ad  CD; 
conuertcndo , & permutando  vt  D E ad  D F,  ita  C D ad  B D i fcd  erat  vt  I E ad  E D , ita 
A C ad  C D , vt  liipra  diximus  eftquc  vt  D E , ad  D F , ita  C D ad  B D ; ergo  ex  xquali 
«rit  vtlEad  DF,  ita  ACadBD.  SedIEadDFeft  vt  R adS  ;crgo  vt  Rad  S,  ita  erit 
AC,  adBD.  Suo  modo  pariter  oftendemus  AB,  efle  ad  CD,  quemadmodum  T ad  S. 

Quod  autem  I E fit  ad  D F vt  R ad  S fic  oftenditur,-  vt  enim  eft  S a 1 T , ita  fecimus  ft  ad 
D o , at  vero  differentia  inter  S & D O fa&a  eft  D I , a qua  fubtradla  eft  D E differentia., 
inter  R & S ,•  reliqua  igitur  E I , erit  ad  D F differentiam  duorum  terminorum  S , & T , erit 
inquam  vtRadS  conuertendo  dee.  per  ea  qua;  in  antecedenti  Lemmate  dcmonftraui 
mus.  Vnde  liquet  etiam  1 F effe  ad  D E ,atque  adeo  A B ad  C D , vt  T , ad  S . Diuifimu* 
igitur  Stc.  Quod  (acere  oportebat . 

PROBLEMA. 

rropofitum  Iasus  in  tres  partes  difpefcere , ea  Iere , vt  alicuins  extremarum  affumpta  media  C"x  vu^ 
'asd  extremam  reliquam  conjli  tutam  rati  artem  h areat . 

RESOLVTIO. 

LArus  diuidendum  datum  fit  b ; ratioque  data , quam  habere  debet  fumma  ex  primani 
& fecunda  parte , ad  tertiam,  fit  vt  r ad  s . at  vero  ratio  quam  habere  debet  aggrega- 
tum ex  fecunda , Se  tertia  ad  primam  fit  vt  t ad  s. 

Tertia  pars  efto  a ; vt  autem  eft  sadr;  ita  quidem  eft  a , ad  ei  ergo  aggregatum  ex  pri- 
ma , Se  fecunda  erit  . quare  omnium  fumma  erit  a ^ . & hic  aequabitur  b . omnibus 

autem  du&is  in  s . fiet  iq  uatio  safraes  sb.  & rcuocata  aequatione  ad  proportionem* 
erunt  proportionales  termini  r t s • s.  ba.  Hinc. 

t O R I S M A. 

Vt  aggregatum  duorum  terminorum  prima  data  rationis  ad  terminum  minorem  ita  latus 
di  uidendum , ad  tertiam  partem  quajitam . 

Deinde  ponatur  pars  prima  a ; cum  ver6  fit  vt  s . ad  t ; ita  a ad  -V  proinde-^  erit  tertiaJ 
pars  cum  fecunda ; omncfquefimul  erunta  ii&erit  xquatio  a*J*-r  — b.  omnibu* 
duiftis  in  s fiet  s a .J.  t a a s b . qui  quidem  xquatio  fi  ad  proportionem  reuocetur 
fiet  analogifmus huiufmodi 1 1 s . s.b.a.  Hinc, 

r o r i s m a; 

Vt' aggregatum  terminorum  data  rationis , ad  terminum  minorem ; ita  latus  diuidendum , 
sut primam  partem  i Secunda  autem  habtbttur  auferendo  fummam  inuentamex  frima&tet • 
tta , i latere  dato  diuidendo , re/iduum  enim  erit  fecunda  pars  quafita . 


e o M- 
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Exetnplunu» 

XVIII. 


A,66 


B 


COMPOSITIO. 

DAtum  fit  latus  d illidendum  AB;  ca  lege  inj 
tres  partes , vt  prima  pars  cum  fecunda , fit 
ad  refidfium  vt  R ad  S ; at  veri  fecunda  cum  tertia 
ad  primam  iit  vt  T ad  S . Agatur  AD  «qualis  R , 
faciens  ad  A , quemcunque  angulum  D A B , cum 
redi. t A B ; & pretrahatur  A D vfque  ad  R vt  D E 
(it  aqualis  S . ducaturquc  E B ; cuifiatDC,  «- 
«quidiftans.  Deinde  agatur  B G.  «qualis  T.  fa- 
ciens ad  B , qucincunque  angulum  cum  A B nem- 
pe A B G . & protrahatur  ad  R . vt  G F fit  aqualis 

S.  ducatur  FA.cui  parallela  agaturGH.  Dico  latus  A B ; fedtum  cfTe  intres  parresA 
H , H C ; C B . vt  Problema  requirit ; itaut  A H aflumpta  media  H C ; fit  ad  extremam- 
reliquam  C B , vt  R ad  S & C B , affumpta  media  H C ; ad  A H (it  vt  Tad  S . 

Quoniam  igitur  cft,  vt  A D.plus  D E,  hoc  cft  A E , ari  D E,  ita  A B,  ad  CB.  erit  rc- 
ftangulum  fub  D E , & C B , plus  redi  angulo  fub  A D , & C B , xqualcrcdlangulo  fub  A 
B , & D E . omnibus  autem  applicatis  ad  D E ; erit  C B plus  A C ; hoc  enim  refponder  fra- 
dtioni  ~ ; fi  namque  rcftangulum  fub  C B , A D , applicetur  ad  D E „ proucnir  A C , erit 
inquam  aqualis  dato  lateri  AB.  ergo  pars  vnacritCB;  alia  AC;  at  vero  vt  A D,  ad 
D E , ita  cft  A Cad  CB ; & vt  AD  ad  D E ita  R adS . ergo  vt  R ad  S.  ita  cft  AC,  ad  C 
B.  Non  diflimili  modo  dcmonftrabimus  efle  B H . adHA.  vtT  ad  S.  ergo  fi  AH  acci- 
piat mediam  H C ; erit  aggregatum  A C ad  C B . vt  R ad  S;  & fi  C B accipiat  H C ; erit 
HB  ad  AH.  vtTadS.  Diuifimus  igitur  propofitum  latus  in  tres  partes  quemadmodum 
Problcmarequirit . 

Ex  refolutione  conflat  Problema  indigere  determinatione . 

' , •' 

PROBLEMA. 

- **  * .v_ 

t * * 

In/emieiretiu  A B C ,tjl  diameter  A C > f rotrtdu  vfque  ai  E , itaut  A E.  fit  aqualis  a^- 
grtg.it  a ex  tangente  dudaab  aliquo  fundo  externi  tegmenti  CE,  (fi  ex  figmento  ab  A i vfjut 
ad  fundum  fradiiium ; referire  fortes  C D i D E. 

RpSOLVTIo; 

Diameter  produdta  A E , fit  b i at  diameter  ipfaj 
A C fit  d . Oporteat  &c.  Segmentum  A D efto 
a ; ergo  reliqua  D E fiue  tangens  erit  b ~ a;  at  vero  in-  . M 

terceptum  fegmentum  C D , erit  a — d . proucniet  igi- 
tur «quatio  a‘  — d a = b‘  - 1 b a a'  Se  per  antithe- 
finiba-da aquabitur b' . vnde fiet  analogilmus vt 
ab--d.adb.itab.ada.  Hinc. 


t O X ISMfi- 

VteRdnfla  diameter  frodndx  minus  fim flati  diametrum  iffam  fredudam , iuhattir 
dem , ad figmentum  AD. 
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COMPOSITIO. 

Vohiam  igitur  eft.vt  dupla  A E diameter  produ- 

dia  minus  AC  ad  AE>itaAEad  AD;eritre-  K- 

dtangulum  (ub  dupla  A E , & A D . minus  re- 
Aangulo  fub  a C & AD,  aquale  quadrato  AE;  _ 

vtrinque  addito  quadrato  AD,  erit  quadrarum  A D 
plus  rcdtangulo  lub  dupla  A E,  & AD,  minus  re- 
angulo  fub  AC,  & A D squale  quadrato  A E , plus 
quadrato  A D:  vtrinque  fublaro  rcdtangulo  fub  du- 
pla A E , in  A D , quadratum  A D , minus  rcdtangulo 
ex  A C in  A D , aquabitur  quadrato  A E , minus  rcdtangulo  fub  dupla  A E , in  A D , pius 
quadrato  A D ,-  at  vero  quadratum  A D,  minus  rcdtangulo  cx  A C in  A D , nocclt  minus 
redtangulo  D AC,  idem  cft , quod  redtangulum  A D C ; quadratum  autem  A E , minus 
redtangulo  fub  dupla  A E , & A D , hoc  eft  minus  duplo  rcdtangulo  EAD,  plus  quadra, 
to  AD,  idem  cft,  quod  quadratum  DE;  ergo  redtangulum  ADC  aquabitur  quadra. 
rouHi  fed  redtangulum  ADC,  aquale  eft  quadrato  tangentis  D F , ergo  tangens  D 
F aqualis  erit  ipfiDE.  In  fcmicirculo  igitur  AllC&c.  quod  facere  oportebat . 

Problema . 

Dati  ftmicirculi  diametrum  producere  coufquc  vt  at  huius  extremo dutta  Ungente, 
punflo  conia ff ut  perpendiculari  cadente , relt  angulum  compreheufum  fub  rangtntc  & Eiwplomj 

modi  perpendiculari  ad  rell  angulum  fub  diametro , & figmento  minori  tpftut , c duobus  fati  / 
i perpendiculari  cadente , datam  rationem  obtineat . 

RESOLVTIO 

Diameter  A B fit  a d , eius  dimidium  A F , vel  F B 
drit  d,  ratio  autem  data  fit  vtd,  ad  s.  Oporteat 
facere  quod  imperatum  eft . Segmentum  interceptum 
FCeftoa,-  ergo  AC  eritdfa,  fegmentum  CB  erit 
d — a,  & FE  erit V- propter  triangulorum  fimilitudi- 
nem  &c.  infuper  C E erit  ~ — a . Rcdta  vero  potens 
redtangulum  A C B erit  i)t  ( d‘~  a‘ ) & redta  potens 
quadratum  C E,  plus  quadrato  C D , feu  rcdtangulo  A A. 

C B erit  quidem  fh  ( + 3 <|f  d‘ - a‘ ) Quoniam  igitur  eft  vt  d , ad  s , ita  redtangulum 


U G 


fub Bt ( 4. d'  — aV & 5i ( d‘ ~ a1)  ad redtangulum  fub  tota  diametro  A H,  & 
fegmento  C B , nempe  2 d1  — 1 d a , ob  fimilicudincm  triangulorum  vt  fupra  diximus, erit, 
vt  conflat  cx  Elementis  quemadmodum  It  ( a‘ ) adi'  — a,  ita  d ad  9; 
( d‘ — a' ) ergo  redtangulum  fub  & ( d'  --  a' ) &14  (d‘— a‘)  xquale  erit  rc- 
dtangulo fub  i’  — a , & d ; vt  igitur  d ad  s , ita  redtangulum  fub  i'  — a , & d,ad  2 d'  — 2 d a ; 
cft  autem  redtangulum  fub  i‘  — a , Sc  d , xquale  rcdtangulo  fub  2 d , <Se  -j  " — •;  a ; at  verd 
vt  7 i'  — 7 a , ad  d — a , ita  lumpta  communi  altitudine  1 d , redtangulum  fub-‘  S-.-J  a,  & 
a d , ad  redtangulum  2 d'  — 2 d a 1 ergo  erit  vt  f i'  — -j  a , ad  d — a,  ita  d,  ad  s ; duplatis  au- 
tem antecedentibus  erit  vt  i“  — a , ad  d --  a , ita  2 d , ad  s ; fed  vt  i*  — a , ad  d — a , ita  d f a, 
adaiergovtad.ads.itadfaada;  quamobrem  diuidendo  erit  vt  2 d — s , ads,  itad, 
ad  a . Hinc  • 

T 0 R I S M A. 

/ , 

Yt  cxeefut,  quo  diameter,  qua  eft  duplum  vxius  termini  data  ratitmh  fuptrat  alium  termi- 
num • tta/cmidiamcter,q»s  eft  ftmplex  terminus , ad  interceptum  fegmentum  qua/itum , 


LI! 


C O M- 


frf  ,C  (A  R O 1 1|  /R  E t Nofr  E-N-^rl  vr 


D 


; •,'•  * ii  •-•2* 


"O 


c~o  M ros/  t i-p-± 

I At  a fit  AB  diameter  fcmicirculi  ADBprotrahcn-  ■ 

— ' da  quidem  ad  partes  B &c.  proportioTterft  da- 
ta fit  vt  A F , vel  F B ad  Z . Fiat  vt  differentia  inter  A 
B > & Z , ad  Z , ita  F B ad  F C . Deinde  ex  punCloG 
erigatur  perpendiculari  sC  D occurrens  peripherite  in 
D .ducaturquc  FD , in  qua  rc£ta  13K .ungulum  re- 
atum efficiat  j ipfi  vero  D E occurrat  A B protracta  in 
E . Dico  reCtangulum  fub  E D . D C . ad  rcctangulmn 
A B C,  rationem  habere  quam  habet  F Bad  Z.  Diui-  ,, 

datur  C £ bifariam  in  G . Quoniam  igitur  cibet  A B.,  minus  Z , ad  Z , ita  ,FB.feu  A F ' 
. it  *»„.  a<1F  C terit  componendo  vt  A B ad  Z , ita  A F , plusiFC , ad  F C , eft  autcnwr  A Fpius 
trtMi,  .t  F C.  ad  F C,  ita  CE  ad  C B, « ob  id  erit  vt  C E,  ad  C B,  ita  A « ad  Z , & fubdoplatis  ante- 
cedentibus erit  vtC  G ad  C B , ita  F B ad  Z . Vt  autem  C G ad  C B , ita  reflan" ulura  fub 
CG,&  AB.adreCtangutumABC;  cit  autem  rcCtangulumfubCG.  &ABa-qiialej 
TeCtangulo  fub  C E , & I;  B ; ergo  vt  FB  ad  Z » ita  re&angulum  fub  C E , & F B ad  reCtan- 
guium  A BCRcCtanguium  amem  fub  D E,  & redta  D C «quate  cft  raftangulo  fub  C E , 
& F £ ; propterca  vt  FB  ad  Z , ita  redtangulum  fub  D E , & D C ad  redtangu/urn  ABC* 


JbtQnt , 


SCHOLION. 


Si  ducatur  t)  B , red  angulum  A B C , aquabitur  quadrato  I)  B , proinde  folutum  erit&dU 
!ttd , quodjcilicetrtdangulumex D E tn  D C od quadratum DB ,rattonem  habeat  datam. 

Problema. 

r.-mfli.m-.  fo  quatitor  quantitatum  continui- proportionalium , & aggregato  quadratorum 

x x.  ab  extremis  ,Jingulas  dilhnguere . 

R-E  5 D.L  V T I 0,  M 

A i ^ - ...  .(•  jjA | 

Ggrcgatumqinrtior  continue  proportionabutnfit  b,  aggregatu  quadiVttorum  fit-tf. 
Mediorum  fumma  cflo  a ; ergo  fumraa  extrentbrum  erit  b - a , cuius  quadrarunt, 
cft  b — 2 b a .fr  a‘ , ex  quo  fi  dempferis  d’  nimirum  aggregatum  quadratorum  ab  extre- 
mis , remanebit  b'  — 2 b a 4.  a‘  — d‘ , quod  erit  duplum  productum  iuhmtdijsvcl  exrre- 
■mis , vnde  produdtum  fimplum  erit * nftte  f quodtequabicur  ^—4  fiquidem  cabus  ag- 
gregati mediorum  fi  diuidatur  per  aggregatum  extremorum  plus  triplo  aggregato  mcdi<£ 
rum,  comparabitur  produchim  lub  medijs,  vel  extremis  ;,erat  autem  fumma  mediorum  a, 
cuius , cubus  efta>  & erat  fumma  extremorum  b — a „*ui  ft  addatur  ? a , nempe  triplum- 
•fummx  mediorum  fit.btj*  2 a , per  quod  diuidi  debet  a' , vrpioueniat-jfimpium  proda- 
ctura fub  medijs,  vel  extremis ; dccuflarim autem  fafta  multiplicatione  b'—  j b a’  — b d‘f 
■z  a-  - 1 d‘  a =:  2 a' ; & per  antithefire  j b a’afe  t d‘.ajcquabirur  b'  -B  d‘  ( omnibus  autem 
applicatis  ad  3 b , & a ij*  aquabitur  tter— It , Huiusrequationisradixcxtrahaturtol- 

. lantur  igitur  fraftiones  ..perape  fiat  vt  3 b , ad  reCtam , qu.c  poffi:  2 d‘ » nempe  dupioin  ig- 
.gregatum  quadratorum  ab  extremis , itaJizcad  aliam  K . Deinde  vt  3 b»adb,i:a.b'-.d\ 
adaiiud  z‘,  &xquatit>iprooeiueta,*|tXffiB:  r j&cxtraljatur  radix. iuxra  pnrctpta- . 
Vnde. 

.£  O.A  I S M 4f. 

Fiat  ve  triplmn-aggngasi  Uttrummdredumqua  gotefi  duflum  aggregatum  quadratorum 
ab  extremis , ita  hac ad aliam  ,-ad  cmurdimidq  quadratum  . Vei(rf latet  rfiat  vt  triplum  ag- 
gregati laterum,  ad  redam  quapotejl  aggregatum  quadratorum  ab  extremis,  ita  hac  ad  altam, 
& ad  huius  quadratum  addatur  f Ionum,  ai  quod , ita fe  habet  differentia  inter  quadratum^ 

aggrt- 
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'sggrtgati  quantitatum  quatuor  continue  proportionalium , & aggregatum  quadratorum  at  ex- 
tremis , vt  (e  habet  triplum  aggregatum  proportionalium  , ad  aggregatum  ipfum  , hoc  eji  pla- 
num , quodejl  fubtnplum  differentia  pradillorum  quadratorum  ; additione  faCla , fumatur 
aggregati  latus ; hoc  fiqutdtm  multatum  pradtClo  dimuho  , quantitatem  ignotam  exhibebit . 

COMPOSITIO. 

RE&a  quidem  A B fit  aggregatum  quatuor  laterum 
continue  proportionalium ; re&a  vero  AC  polfit 
aggregatum  quadratorum  ab  extremis,-  fuper  AB  de- 
feriptus  fit  fcmicirculus.in  quo  fit  aptata  prxdida  AC;du- 
«ftaque  CB.-  cadat  deinde  C I perpendicularis  ad  AB;pro- 
trahatur  A B ad  D , vt  B D fit  tertia  pars  ipfius  A I ; mox 
vero  fumpra  BE  media  proportionali  inter  AB,  & trien- 
tem ipfius  IB,  fit  ex  B excitata  perpendicularis;  cen- 
tro autem  D , interuallo  D B , dcfcripto  circulo  B F H , 
agatur  E D vfquc  ad  H .occurrens  circuli  peripherix  in_, 
punitis  F , & H ••  fadumque  erit  quod  Porifma  iubet ; fi- 
quidem  triangula  A C B , & A C I funt  « xquiangula , atque  fimilia , ac  ob  id  vt  A B ad  « «./«*<.•: 

A C , ita  erit  g A C ad  A I ; ergo  rcitangulum  B A 1 aquabitur  > quadrato  AC,-  At  vero  * 
fi  fiat  vt  tripla  A B ad  A B,ita  AI  ad  aliam  B D.faita  erit  applicatio  reitanguli  B A I ad  tri-  > 
piam  A B,&  ortiua  magnitudo  erit  BD.vt  itaque  AB  triens  eft  tripla  AB.fic  ortiua  magni- 
tudo BD  triescft  ipfius  A licum  igitur  BD  facia  fit  triens  ipfius  Al.hxcipfacrit  ortiua  ma- 
gnitudo iamdicta.fumcndo  igitur  huiufmodi  trientem, perinde  eft  ac  rcdtangulum  BAI  ap- 
plicaflc  ad  triplam  A B.feu  feciflc , vt  triplum  aggregati  laterum  ad  rcdlam,  qua  poteft  &c. 

Non  dilfitnili  ratiocinio  demonftrabimus  redlangulum  ABI  aquari  quadratoCB, 
quod  eft  differentia  inter  quadratum  A B , fummx  omnium  laterum,  & quadratum  AC 
aggregatum  quadratorum  ab  extremis ; at  vero  fi  fiat  vt  tripIa-A  B , ad  A B , ita  rc&angu- 
lutn  A°B  I ad  aliud,  nempe  rcdtangulum  fub  A B,  & triente  BI  erit  huiufmodi  rcdtangulum 
ortiua  magnitudo  ex  applicatione  folidi  fub  redtangulo  A B I in  A B , ad  triplam  Ab;  eft 
autem  rcdtangulum  ex  A B I , & triente  B Itriens  redtanguli  ABI,  (eu  quod  idem  eft  qua- 
dratum redtx  B E medix  proportionalis  inter  A B , & trientem  B I ; perinde  igitur  eft  fu- 
merc  B E mediam  proportionalem  inter  A B , &trientcmBI,  aefolidum  fub  redtangulo 
A B I , in  A B,  applicaffc  ad  triplam  A B ; fcu  feciflc,  vt  triplum  aggregati  laterum , ad  latus 
ipfum , ita  differentia  quadratorum  &c .Deinde  vero  quadratum  B E additum  fuit  quadrato 
B L> , fadtumquc  fuit  quadratum  D E , cuius  latus  D E multatum  F D , nempe  dimidio  F H 
exhibuit  FE. 

Supercft  itaque dcmonftradum  rcdtamFE  fore  mediarum  duarum  aggregatum  conti- 
nue proportionalium  e quibus  omnibus  aggregatu^  fit  data  A B i & aggregatum  quadra- 
torum ab  extremis  fit  quadratum  A C . 

Effcdtioncm  hanc  dcmonftrauit  Bily  oftendendo  mediarum  fummam  non  pofle  eflo 
' minorem  quam  FE.vtFK,  neque  maiorem,  vtFL. 

/olidorum  cS. 

Exponitur  Wrmyuartx^ } feu  Subf  diaria  Coefficiens  quantitas , quam 
Auclor  adinttenit , (gr  quam  adhibere  confutuit . 

Mirum  eft , quantam  vtilitatem  afferat  ea , de  qua  loquimur , quantitas  a nobis  cxcogi  

tata ; cius  cnitn  beneficio  feliciter  analyfis  intra  planorum  fines  inftituitur , quos  alioquin 
omnino  prxtergrdln  fuiffet ,-  eft  porro  quantitas  prxdidta , qux  aflfumitur , vt  eius  dudtu , 
in  aliam  datam  quantitatem , fiat  planum  xqualc  dato ; perinde  enim  eft , ac  planum  hoc 
ad  datam  quantitatem  applicaflc , & ortiuam  magnitudinem  affumpfifle . hoc  autem  arti- 
ficio , vitatur  multiplicatio , vnde  quantitatum  afeen/us  ad  altos  gradus ,-  ac  ob  id  in  analo- 
gifmo  licet  perfiftcre,  donec  acccrfito  parabolifmo,  in  fimplicioribus  magnitudinibus 
analogifmo  fadto , ad  xqualitatcin  inter  plana  deuentum  fit , cuius  explicatione  quantitas 
ignota  pcrfpcdlafiat . 

t®-  lii  i mi 


far  anent 
tltnds  jotcfl  . 

SuhJldixrisUt 

mjfiani 

quantum  IX- 


W CAROU  MNAIDINU 

Problema , 

Datas  fh  circulat  JUC.&nte»  qu.eratar punttnm  A , ita  eonftitatum  vt  lined  ai  ipf»  ftr 
W—  centrum  D , ad  alteram  vfquc  partem  puta  C > duo  punit  a defignet  A ,Ca  iqutkus  adpunflum 
datum  G , duci  a re  fi  e G A,G DaGC,  firtt  proportionales , 

Problema  iftud  iucundum  admodum , vr  vides,  nobis  Florentiam  tranlmiflum  Aot- 
uerpia  rdblucndum  cumalijs  quibufdam  fuit ; & quidem  non  nifi 
paucis  diebus , proponenti  fatisfecimus ; 

. . In  primis  illud  cft  aduertendum,  nimirum  triplicem  pofle  dari 

,t  cafum . nam  jVclF>G,  potentia  cft  fefquialtera  ad  A D , ve!  ma- 
iorem , vel  minorem  rationem  habet ; in  primo  quidem  cafu , reda 
G D , tangit  circulum  in  A , cadens  ad  redtos  angulos  fuper  A C ; in 
fecundo  cft  in  clinata , ad  panes  excernas ; in  tertio , ad  panes  inter- 
nas. 

In  primo  igitur  cafu  fatis  erit  ex  pundlo  G , ducere  tangenten- 
?>;■»  «/«4  tem  circulum  in  A ; ex  A per  D ducere  A C , itemque  G D , GC, 

«/«<»««.  cruntcnimGA,  GD.GC.  in  continua  ratione . Si  enim  GD, 
quadratum  cft  in  fexquialtcra  ratione  ad  quadratum  A D , fi  qua- 
dratum A D valet  2 , quadratum  G D valebit  3 , quadratum  A C 
valebit  8 , & quadratum  G A valebit  t i quoniam  vero  quadratum 
A C valet  8 , quadratum  G A valet  1 , quadratum  G C valebit  9 
itaque  quadrata  ipfarum  G C , G D , G A , erunt  proportionalia^ ; 
eft  enim  G C potentia  nonupla  G A ; ergo  tripla  magnitudine.  Et 
quoniam  G D tripla  eft  potentia  G A ; ergo  G L>  potentia  ad  G A , 

Vt  G C potentia  ad  G D ; ergo  G C ad  G A magnitudine  vt  G C ad  G D_  potentia  < erga 
G C , G D , Q A erunt  proportionales . 

luxta  primam  pofttionem  Secundi  C*f us  i 

RESOLVTIO  U 


H Aeternis  de  pri- 
mo cafu;  ad  fe- 
cundum quod  attinet; 
cum  fcilicet  redta  ca- 
dens ex  pundlo  G 
perpendicularis  fuper 
diametru  A C,  vtrin- 
que  protradlam ; pro- 
cedendum , vt  hic  a 
latere  . Supponatur 
iam  fadlam  . Quo- 
niam igitur  G A , G 
D , G C,  funt  propor- 
tionales, etiam  & ea- 
rum quadrata  pro- 
portionalia erunt.  In- 
tclligatur  ,ex  pundlo 
G cadens  perpendi- 
cularis fuper  diame- 
trum A C vtrinque.. 
protradta , & quidem 
in  fecundo  cafu.vtdi- 


d — b — a 
d — b — a 

— da^rba^a' 
-bdijib-^ba 
d*  — b d — d a 

d‘  — J b d — 2 d a 4 b'  4 tba  4 a' 

•fida  — a1 

d^ibd^tb^aba 


d*(<b-a 

d «fib  — a 

— d a — b a 4 a‘ 

4,  b d 4 b‘  — b a 
d'  + bd  — da 

«T*  » b d — 2 d a 4 b’  — 2 b a 4 a’ 
4»  da -a* 

d'  4 * b d 4 b’  — aba 

<!  + » b »fc*  <4 


AD=  b. 

AC=  2 b. 
FDfcuGD-  d 
FH—  ad 
FA—  d-b. 

F E—  a 
ED=  d-a. 
EA—  d-  b-i. 
EC  = 

E H=  sd-a 


siiEim 


cebamus 


A 
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iebamus  huiufmodi  perpendicularis,  cadet  extra  circu- 
lum , fadia  vero  pofitionc , vt  a latere  cernitur , iuxtahand 
politionem  EAtftd-b-a,  cius  quadratum  erit  d'  — i b 
d~ada*b-fibat  a',' cui  fi  addideris  quadratum  per- 
pendicularis G E nempe  re&angulum  F E H , quod  efl  i d 
a — a‘ , proucniet  d'  — 2 b d t b‘  t 2 b a , quadratum  ex  A 
G ; At  E C cum  fit  d f b — a , eius  quadratum  eft  d‘  f 2 b 
d — a d a t b'  — 2 b a t a'  > cui  fi  addideris  1 d i—  a' , 


d'  +1  bd  b — 1 baquadratumGC 
d'  - a b d + b‘  2 b a quadratum  G A 

2bd‘at4b‘datab'a  — 4b’  a‘ 

*$*  b‘  d'  «Jt  a b'  d f b'  — 2 b'  a . 

--  2 b d’  ~ 4 b’  d‘  — a b'  d 1 4 b*  d a . 
d'*|t  2 b d’  t b'  d’  — 2 b d‘  a 

d* i.  2 b’  d'  1 8 b’daf  b'  — 4 b-a’=3  d* 
d-4*8  b’datb*=5  d't  2b'd‘  t4b‘a‘. 

8 b‘  d a t b*—  ab'd’t4b’a‘ 

8 b'  d a --  4 b*  a‘  sa  2 b‘  d’  — b* 

8 d a— 42'=:  ad‘  — b‘ 
a d a — a*  = -j  d‘  - -j  b‘  i 

nenipe  quadratum  perpendicularis  E G , prouenict  d^abdfb'  — aba,  pro  quadrato 
ipfius  G C , ergo  tria  hac  quadrata  d‘  — a b d f b‘  t 2 b a;d‘;d' t a bd  t b'  — 2 b a,  erunt 
proportionalia ; ergo  fadlum  fub  extremis  aquabitur  quadrato  medijj  itaque  d’  - a b'  d'  t 
8 b‘d  a f b*  — 4 b‘  a‘ , aquabitur  d* , & operando  fecundum  Artem , reperiemus  tandem 

ada-a^atquari-jd'  — -;b‘, cuius iquationis  radix eftd-^i Cd1—^-^)  = a. 

Hac  tamen  Analvfis  vtpote , quaalccndit  ad  quantitates  imaginarias  viam  non  fup- 
peditat  Analyfta  ad  componendum  idoneam  nifi  opitulante  vfu  vnitatis , de  quo  in  Geo- 
metra Promoto,  cumulate  difputabo  . 

Praftat  igitur  hanc  aliam  inire  viam.  Ijfdcmenimfnppofitis;  cum  quadratum  G C.fit 
d‘  t * b d t b*  — a b a , & qujdratum  G A fit  d*  - a b d t b’  t a b a ; ergo  vt  d*  f 2 b d t b‘ 
a b a ,add‘ , itad' add1--  a bd  f b' t a bajergodiuidendo  vt  a bd  f b‘  — a ba,  ad  d , 
ita  i b d — b'  — a ba,add‘— a bd  f b‘ f 2 b a ;&  permutando,  vt  abdtb1— 2ba,  ad  a 
b d--  b'  — b a , ita  d’ , ad  d‘  - 2 b d f b’  t a b a & rurlus  diuidendo , vt  a b‘ , ad  2 b d --  b‘ 
— 2 b a , ita  2 b d - b*  — a b a ,ad  d'  — a b d t b’  | a b a ; fiat  autem  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r , 
bic  autem  efl  quantitas , quam  cocfficicntcm  fubfidiariam  appello  ; erit  enim  r quantitas 
coefficicns  lubndiaria  : vnde  b r, aquabitur  d‘ ; quare  vt  2 b' , ad  2 b d — b‘  — 2 b a , ita  a b 
d - b'  • - 2 b a , ad  b r - a b d t b’  1 2 b a . Faflo  igitur  Parabolifino  per  omnium  applica- 
tionem ad  magnitudinem  b,  erit  vt  ab.adad  — b — aa,  ita  ad -b  — 21,  adr  — 2 d | 
b I 2 a ; ergo  fadtu  fub  extremis  aquabitur  h&o  fub  medijs.-proinde 4 d'  — 4 bd  — 8 d a t 
b'  t 4 b a 1 4 a’  aequabitur  abr  — 4 b d | 2 b’  t4b  a;vtrinq;fublatis  1 4 b a,  & additis  - - 4 
b d.rcmanebit  4d‘  -8dat  b‘t4a=;  2 b r t a b ‘jvtrinquc  fublato  b , remanebit  4 d’  -- 
8 d a 4 4 a',  quod  aquabitur  a brf  b‘ ; & rurfus  perantitnefin4d'  - 2 br  — b‘  «aquabitur 
8 d a — 4 a’ , fcu  quod  idem  efl  8 d a - 4 a aquabitur  4 d1  — a b r — b‘  j fcd  2 b r aquatur 
3 d' , cum  b r aquetur  fimplod' ; ergo  per  interpretationem  4 d‘  — a b r , idem  erit  quod  a 
j.  quare*  da—  4 a’  aquabitur  ad'  - b";  diuifis  omnibus  per  4,  2 da- a’ aquabitur - 
’_lb‘  ivode  d-9t(  d'  -1— ) aquabitur  a . Hinc . 


fhimitu 
ttxjfuitni/ui- 
ft diaria  , 
A*H$t  adi»* 
unu.  qmia  fit 
& rim  vjmt  % 
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P O R l S M A, 


Ex  qusdreto  rcll  e F D,  fubtrshutnr  a differenti*  inter  duplum  quadratum  TD,  & <fu*r 
fatum  A D , rcfidni  veri  litus  fubtrehmur  ex  F D , qued enim  renutet , erit  equulis  qusnti- 
tttt  que  fit  e F E . detur  igitur  F E quuftu . 

Fiat , vt  A D , ad  F p , ira  F D ad  aliam  Y , 

COMPOSITIO. 

Flat  IK  squalis  AD,  & exponatur  NO. rqualis  ipfiFD,  &cx  quadrato  ipfius  NO 
intelligatur  fufcrraflum  quadratum  L M,  quod  cft  aquale  quarta;  parti  differenti*  in. 
u.  quadratum  duplum  N O , & quadratum  I k ; refiduum  vero  fit  quadratum , cuiuslarus 

Dico  N Qeffe  quantitatem  quafiram ; adeo  vt  fi  in  fu-  Y I % 

periori  figura  ex  F D fubtrahatur  F E .rqualis  ipfi  N Q;  j_ 

& centro  D,  interuallo  D E deferibarur  circulus  & ex 

pundio  G , cadat  G E tangens  eundem , & per  pundla  E , 

& D agatur  F H occurrens  circunfcrcnri*  circuli  A B C N Q o p 

in  pundris  A , & C , & ex  his  ducantur  A G , C G , & cx  D ipfa  D G , finr  A G CG  D 
G in  continua  ratione. 

Protrahatur  N O in  P , vt  O P ; fit  aequalis  N O . 

Quoniam  igitur  N P diuifa  cft  bifariam  in  O , & non  bifariam  in  Q:  ergo  rcdiangulum  P 
QJN,  plus  quadrato  QO  atquabitur  quadrato  N Oivtrinque  fubtradlo  quadrato  QO  i cr°o 
rcdlangulum  P QN  aquabitur  quadrato  N O , minus  quadrato  QO/Scd  ouadratumN 
O .minus  quadrato  QO , aquale  cft  quadrato  L M ex  conftrudtione ; ergo  rcdlangulunL. 
1>QN  aquabitur  quadrato  LM;  fed  rcdlangulum  PQN  aqualccft  redtaneulo  PNQ, 
«mnus  quadrato  QN  i ergo  rcdlangulum  PN  Qminus  quadrato  QN.  aquabitur  quadn- 
to  L M ; fed.quadratum  L M aquale  cft  quarta  parti  differentia  inter  duplum  quadratum 
N 0 , & quadratum  I K i ergo  rcdlangulum  P N Qminus  quadrato  NO  aquabitur  quarta 
parti  differenti*  inter duplum  quadratum  NO,  &quadratumlK;  h«  cft  aquabitur  di- 
midio quadrati  NO,  in  no*  quarta  parte  quadrati  ipfiusIK.  Sed  redlangulum  PNQ 
idem  el  quod  duplum  rcdlangulum  O NQ;  ergo  duplum  rcdlangulum  O N Qminus  qua/ 
drato  N Qaquabirur  dimidio  quadrati  N O , minus  quarta  paite  quadrati  I K ; omnibut 
aue  dudiis  m 4,-odluplum  rcdlangulum  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Qaquabitar 
duplo  quadrato  NO,  minus  quadrato  IK.  Et  quoniam  fadlum  fuit  vt  A D infuperiorifi- 
gura,  hoceftIKadNO,  itaNOad  aliamY,  erit  produdlum  cx  Y inlK  aquale  qua- 
drato  N O ; vt  iguur  fimplum  cft  aquale  fimplo , ita  duplum  duplo ; propterea  duplum' re- 
dlangulumfublK,  &Y,  aquabitur  duplo  quadrato  NO;  quare  quadruplum  quadra- .L 
tum  N O , minus  duplo  redtangolo  fub  I K , & Y , idem  erit  quod  duplum  quadratum  NO- 
quare  oauplum  redtangulum  O N Qminus  quadruplo  quaefrato  NQ  aquabitur  quadri 
ploquadratoNO,  minus  duplo  rcdlangulocxIK  inY,  minus  quadraro  IK,  fcuqi-od 
idem  eft  quadruplum  quadratum  N O , minus  duplo  rcdlangulo  ablKinY,  minus  q(fc 
drato  1 K aquabitur  oJuplo  rcdlangulo  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Q.  Et  rtir- 
rurlus  per  antithefin  quadruplumquadratum  O N,  minus  odluploredlaneuloON  O dIus 
quadruplo  quadrato  NQ,  aquabitur  duplo  redlangutoab  IK  inY,  plus  quadrarolff; 
m-ad  lt0 cluadr;lto  1 K > & quadruplum  quadratum  O N , minus  oiftuplo  rc&mgu- 
°urN^vP|S  4“&ato 1 ^’PJlls  <luailmP,°  quadrato  N Qxquabitur  duplo  rcAangulo 
“bIsKfmLY>,,lusdro.quadr-ltoIKi  Vtrinque  addito  quadruplo  redtangulo  fubUinN 
Q,  & fubtrac.quadruplo  redangulo  fub  I K & O N,&  quadruplum  quad.  O N, minus  qua- 
druplo  redlangulo  ab  I K in  O N , minus  odtuplo  rcdlangulo  ONQ,  plus  quadraroIK 
vna  cum  quadruplo  reaangulo  ab  i K in  N Qplus  quadruplo  quadrat  N Q*quabir« 
duplo  redi  angulo  ab  IK  inY,  minus  quadruplo  rcflangulo  ablK  inON,  plus  duplo 
quadrato  I K .plus  quadruplo redangulo  ab  I K in  N Q-  ergo  erit  vt  dupla  I K ad  duplam 
g N,  mnuQK.nunus  dupla  NQ.  itaduplaON,  minus  IK,  minus  duplari Qad  Y, 

minus 


T>t  !RES®t.  ET  COMP.  MATHEMAlV.  UB.  n.  n?3 

minus  dupla  O N,  plus  I K plus  dupla  N Q;  omnibufquc  dudtisinlK,  erit  vt  duplum  qua^ 
d ratum  I K , ad  duplum  re&angulum  cnMC  iriON,  nuw)s,quadrato  I K,  minus  duplo  re- 
ftangulo  cx  I K , in  N Q,  ita  duplum  rcftangulum  ex  I K in  ON , minus  quadrato  I K , mi- 
nus  duplo  rcdkangulo  ex  I K in  IV  redhmguUimexI  K in  Y , minus  duplo  rciSangulo 
cx  I K in  ON , plus  quadraro  IK.vna  cum  duplo  rcftanguIocxIK  in  NQ;  locoautcnu. 
rcdlanguli  ex  IK  in  Y , fubflituarur  ei  a-qualc  quadratum  O N i ergo  vt  duplum  quadra.  ’ 
tuml£,  ad  duplum  rciSangiilnm  cx  I K in  ON,  minus  quadrato  IK,  minus  duplore- 
•ftanguloexlK  inNQi  ita  duplum  retfangulum  cx  IK  in  O N , miuus  quadrato  Ik  ,mi- 
nus  duplo  rettangulo  ex  IK  in  NQad  quadratura  ON,. minus  duplo  re<iangu!o  cx  J K 
inON,  plus  quadrato  Ili,  plus  duplo  rcflangulo  cxjKiuMCli  Et  componendo  vt  du- 
plum rc>Sangulum  ex  I k in  ON , plus  quadrato  IK , minus  duplo  r.c&anguloc,xI  k in  N 
Q ad  duplum  rctftangulumex  I K in  O N , minus  quadrato  I K,  minus  redtangulo  cxJK  iu 
N Q,  ita  quadratum  ON , ad  quadratum  O N,  minusduplo  rcftangulo  cx  I K in  O N.plus 
quadrato  I K , plus  duplo  rcflangulo  exj  k in  N Q/  & permutando  vt  duplum  rciftangu- 
lum  ex  I K in  0"N , plus  quadrato  I.K , mmus  duplorcftangulo  cx  Ik  in  N ad  quadra- 

tum p N^-ita  duplum  retfangulum  ex  I k in  OK , minus  quadrato  Ik,  minus  duplo  rc- 
angulo  ex  I K in  N Qj  ad  quadratum  O N , minus  duplo  re&angulo  ex  IKinO  N , plus 
quadrato  I K plus  duplo  rcdangulo  cx  I K in  N Qr  ergo  componendo  ceit.vt  quadratunu 
ON,  plus  duplo  rcitangulo  cx  I K in  ON  pIusquadratoIK,  minusduplo  rcdangulocx 
iKinNQ,  ad  quadratum  ON,  ita  quadratum  ON,  ad  quadratum  O N , minusduplo 
rc&angulo  ex  I K in  O N , plus  quadrato  I k , plus  duplo  redangulo  ex  I K in  N Q,;  hoc  cft 
vt  quadratum  G C in  Aiperiorifagura  ad  quadratum  G D ,ita  quadratum  G D ad  quadra- 
tum G A,-  loco  enim  ipfius  Ik  intdligi  dehet  A D,  vel  DC;  quadratum  enim  G C,  cum 
F h fa&a  (it  xqualis  N Q,  idem  eft  quod  quad.  O N vclD  G,  plus  duplo  rcdtangulo  A D 
F , vel  A U G,fcu  A D H , plus  quadrato  A D,  minus  duplo  rc&angulofub  A D.&FEs 
quadratum.vcrdXIAidcmxILquQd.quadratumDF,  velDG,. minus  duplo  rc&angulo 
A OF,  vel  A DG  , feu  A DH , plus  quadrato  A D,  plus  duplo  rcdtangulo  fub  A D , & 

F E ; quare , & corumlatera  proportionalia  erum ; vnde,  vtG  C , adGO,  itaGDadG 
A.  Quod  oportebat  tkc.  . d ; ' ' 1 * 

'd  ; — j‘.J*  Jp 

luxu  primum  Ptjfititnm , 'terti J Cufut  J 

resolvtio  i. 

IN  prxfenti  autem  tertio  cafu;  Epofrrio  fieret  j*fic  GD=s  d 

vt  ignota  quantitas  effet  F E , vt  in  prjrccdcnti,  A O vel  D Crs  E. 

incideremus  in  srquationem-altioris  gradus , & ni-  ACa  *£. 

imia Jffeaifmclttborantem .vndeprarfktt ipfam po-  ED=  a . * ** 

'Sttenerti  irtftirucre  vrhicdlatere  cemirur;  Iuxta_.  A E—  b— a 

fiquidem  hnnchypothClincoHrgemusarquationcm  b*a'  - 

puram , in  qua  Icilicct  a1  xquatur-j  d' + ^ b’.  E G - ^ (d‘  1 a’ ) 


■ 1 d,4$tb‘~‘2  b 3 

d'*ftb‘>fiaba 

^ d—  ^sbd,*f»2b'a  — 4b'a* 

l ii  _r  :>ti  *ftb’<l‘*J<b*— 2 b'a 
.d  . ,^,|i*b'd‘-2bd,a 


d*<i»2  b‘d*sjtb*—  4b‘a'a  d* 
o**J*2b  d'*$*b<=:  d‘*ft i bia* 
ab‘d  +b'=:  4b‘a’ 

4 b'  a’  =;  a b d'  b* 
4a’s  2 d‘»Jtb‘ 
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frxta fecundam  Pefitionamftfundicafut, 
RESOJ.VTIO  I. 

• Quadratum  D E cft  a'  4 * b a 4 b*  A D =3  b 

Quadratum G E cft d‘—  a b a — b' — a*  DCa  b 

‘ QuadratumG  Aeftd*  — a ba  — b‘  I)G=3  d 

QuadratumCEcfta’ •f■4bal4^4b,  AC»  ab. 

Qpadratum  G C cft  d’  4 1 b a 4 3 b' _ A E 33  * 

Igitur  cft  vt  d'  4 J b a 4 3 b‘ , ad  d' , ita  d' , ad  d'  — 
a b a - b' ; ergo  produ&um  ab  extremis  arquabitur  qua-, 
drato  medi) ; proinde  fiat  multiplicatio , vt  hic  a latere- 
cernitur : & produdtum , fcilicet  d«  4 a b'  d‘  — 4 b'  a’ 

8 b'  a — 3 b* , aquabitur  d* ; & per  repetitam  amitheftn, 

& perparaboliftnum  fadtum  ex  applicatione  omnium- 
ad  b' , & omnibus  diuifis  per  4 , prouenict  atquatio  a’  -*Jc 
aba»ad‘-Jb‘.  &HincPorifina&c. 

' ' d'  4 a b a 4 3 b’ 

d’  — a b a -•  b“ 


~b'd‘— ab’a— 3 b' 

— ab  d^^b^a*  — <Sb’a, 
d‘4*bd,a43b’d’ 


.u/ 


«PtJrtafrd’  — 4h’ a - 8 b‘a 3 b<=  d< 
d"4*  b’d'-,  3b*53  d‘44b:a’4  8b'a 
»b’d*~ 3 b‘=  4b-a’  + 8b'a  . T- 
4 b'  a‘  4 8 b'  a = 2 b'  d1  — 3 b* 
4214 8 bas  ad‘— 3b* 
a'  4 a b a a i d‘  --  ■}  b* , 


’ t>  , - iCHOLlOK . . . -vi 

Vtrtlm  tametfi  aquatio  bac  fit  per  circulum  , d lineam  retiam  explicabilis,  vtfupranr 
didimus , demonfirstio  tamen  contexi  non  potefi  repetendo  re folut tonis  ve Bigia  ni/i  bene pt» 
yu  it  at  is , qua  de  re  in  meo  Pramcsc  Geometra  ; quoniam  nimirum  fattnsejl  afetnjus  ad  me 
gtuartas  quantitates , ab  id  aper  a pretium  eff  minus faUbto/am  calcare  viamfequenttm . 

lusetx  facundam  Pojitiontm  fecundi  cdfut . 

R E s Q l V T I .Q  n. 


Quadratum  DEefta'4aba4b‘- 
Quadramm  G E eft  d* * b a — b‘ — a* 

Quadratum  G A eftd:  — ab  a — b‘  *i  .+• 

QuadratumCEefta;44ba44b*  • 

(^ja^r§tumG§eftd‘4*  b»4yb*r 

• • - . I>  ~ ' i >•  k <■»  i 

x'  - ^4  - — id  4*  4 'J  £ 

*d Aalb  c 

..  • . , '0.4*1  ■ ■ 

. .‘d  i 4 b 7 * 

IU/  . f 


AD-b 
DCS  b 
DG=s  d 
ACstb; 
AEsa 


Qui 
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Quoniam  igitur  eft  vrd‘  + * b a f 3 b‘  ,add- , ita  d',  ad 
il*—  ba  — b‘;ergodiuidendo  vt  2 b a f 3 b‘  ,ad  d; , ita  2 
b a t b‘ , ad  d‘  — a b a - b ; ergo  permutando , vt  2 b a f 3 
b‘,ad  2 ba  tb'  , irad‘, add‘  — ; ba  — b‘ jergodiuidendo, 
vr  2 b’ , ad  2 b a f b' , ita  2 b a t b‘ , ad  d‘  - - 2 b a — b' ; fiat 
autem  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r ; ergo  b r , xquabitur  d‘  ( er- 
go vtb  , ad  2 baf  b ,ita  2 ba  f b*,adbr~  1 ba  — b‘;cr- 
go  omnibus  applicat  s ad  b , vt : b , ad  2 a | b , ita  2 a f b, 
ad  r—  a a — b ; ergo  faftuin  fub cxtiemis  aequabitur  fafto 
fub  medijs ; quare  2 b r - 4 b a — a b‘ , aquabitur  4 a’  f 4 b a f b’ ; & per  antithefin  2 b r 
— 4 b a ~ 5 b , aequabitur  4 a‘  t b a ; ergo  2 b r — 3 b'  = 4 a 1 8 b a ; ergo  4 b r ~ 4 b’  =a 
a'  t » b a , fcu  a‘  f 2 b a = 4 b r --  7 b‘ . Cum  autem  b r aequetur  d' , idem  erit  4 b r , ac  7 
d'  Hinc  extrahitur  Radix  iuxta  Artis  praecepta , & ca  quidem  erit 
Ji  ( b‘  t i <1* — 4 b’ ) - b sa  a . feu  erunt  proportionalia 

at»b.  9<(4d‘~4b‘)"  a . 

Hinc. 

P O R l S M A. 

Aii  quadratum  dimidie  coeffeientis  addatur  comparationis  bomogeneum  ,cr  refldui  litus 
multetur  tpfo  dimidio 1 hoc  efi  ad  quadratum  dimidia  bafeos  addetur  differentia  inter  dimi. 
dium  quadratam  reda  date  a punito  externo  ad btf cilionis  punctum  bafeos , & tres  quartas 
partes  quadrati  dimidij  ciufdem  b a/cos  Jsums  enim  aggregati  latus  multatum  dimidio  bafeos, 
quejitam  P.adicem  exhibebit . Seu 

Sumatur  recta , quxpoffit  interuallum  , inter  dimidium  quadratum  retia  a vertice , ad  ba- 
feos btffccl  tonis  punitum  , & tres  quartas  partes  quadrati  e 'dimidio  bafeos  & hoc.,  tanquhm. -» 
reti  angulo  fub  lateribus , (f  bafi , Unquam  differentia  laterum  e Iribus  proportionalibus  i re- 
feriantur extrema ; nam  minus  ex  his  ignotam  quantitatem  exhibebit . 

\ COMPOSITIO. 

REfta  quae  a vertice  trianguli  ad  bafeos  bifleftionis  punftum  data,  fit  Y , faftumquej 
fit  vt  A D ad  Y,ita  Y ad  Z , ita  vt  reftangulum  fub  Z , & A D aquale  fit  quadrato 
Y ; mox  autem  fiat  H , qua  polfit  differentiam  inter  dimidium  quadratum  ipfius  Y , hoc 
cft  inter  dimidiureftangulu  ex  Z in  « D,  & tres  quartas  partes  quadrati  ipfius  A D ; qua- 
drato autem  H , tanquam  rcftangulo  fub  extremis,  &AC  differentia  extremorum  c tri- 
bus lateribus  proportionalibus , rcpcrianrur  extrema  latera  A E, A B,cx  E , excitetur  refta 
perpendicularis  in  infinitum  , & inter  hanc , & h O aptetur  D Ci  aqualis  Y : agantur  A G, 
C G ; Dico  CG , Is  G , A G , cfle  continue  proportionales . 

Quoniam  enim  A C cft  differentia  laterum  E A , A B ; ergo  E A aequabitur  C B ; ergo 
reftangulum  E A B arquabitur  rcftangulo  A E C , icd  reftangulum  E A B xquale  eft  qua- 
drato H;  ergo  rcdtangulum  A EC  xquabitur  quadrato  H ; Icd  quadratum  H ecquale  cft 
dimidio  reftangulo  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D i ergo  rc- 
ftangulum  A E C , hoc  cft  quadratum  E A plus  reftangulo  E A C xquabitur  dimidio  re- 
ftangulo  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D ; feu  quod  idem  eft  di- 
midium redaiigulum  ex  AD  in  Z,  minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D,  «quabi- 
tur  quadrato  E A , plus  rcftangulo  E i\  C ; omnibus  autem  quadruplatis,  duplum  rcfta'rt- 
gulum  ex  A D in  Z,  minus  triplo  quadrato  A ft,xquabitur  quadruplo  quadrato  E A, plus 
oftuplo  rcftangulo E A D ; & per  antithefin  duplum  reftangulum  ex  1 Din  Z,  minus 
quadruplo  reftangulo  E A D minus  triplo  quadrato  4 D, xquabitur  q uadruplo  quadrato 
E-  A,  plus  rcftangulo  E A D;  ergo  duplum  reftangulum  ex  A D in  Z,minus  quadruplo  re- 
ftangulo  E A D , minus  duplo  quadrato  A D , xquabitur  quadruplo  quadrato  E A , plus 
quadruplo  reftungulo  E A D.plus  quadrato  A D ; ergo  rcuocata  xqualitate  in  propor- 
tionem, crit.vt  dupla  A D,  ad  duplam  E A ,plus  A D , ita  dupla  E A.plus  A D ad  Z , minus 
dupla  E A, minus  A D ; omnibus  autem  ductis  in  A D , erit  vt  duplum  quadratum  A i)  ad 
duplum  reftangulum  E A D , plus  quadrato  A D 1 ita  duplum  rcciangulum  E A D , plus 
. M m m qua- 
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ouadrato  A D ad  reflanguluex  A D in  Z, minus  duplo  rtdtangnlo  E A D,  mnrarqutfJra- 
to.iD;  Et quoniam faSura eft  vt  ADadY' itaY.adZ,  ac  proprerca  ««angulum <St 
A D in  Z , aequale  eft  quadrato  Y j loco  igitur  reiftanguliex  A D m Z fubftihiartrf  qua* 
dratum  Y ; ergo  vt  duplum  quadratum  AD  ad  duplum  reftangulum  E A D , plus  qua. 
drato  A D , ita  duplum  rcttangulum  E A D , plus  quadrato  A D , ad  quadratum  Y , mi- 
rus duplo  reaangulo  E A D , minus  quadrato  AD;  ergo  componendo  vt  duplum  rc- 
ftansulum  E A D plus  triplo  quadrato  AD,  ad  duplum  re&angulum  E A D plus  qua- 
di ato  A D , ira  quadratum  Y,  ad  quadratum  Y,  minus  duplo  reaangulo  E A D , minus 
quadrato  AD,-  ergo  permutando  vt  duplum  rc&angulum  E aD,  phis  triplo  quadrato 
A D , ad  quadratum  Y , ita  duplum  rciftangulum  E A D , plus  quadrato  A D ad  quadra- 
tum  Y , minus  duplo  reaangulo  E A D , minus  quadrato  A D ; ergocompontndo  vt  qua- 
dratum Y , plus  duplo  reaangulo  E A D , plus  triplo  quadrato  A D , ad  quadratum  Y,«a 
quadratum  Y , ad  quadratum  Y , minus  duplo  reaangulo  E A D , minus  quadrato  A D ; 
EU  cnimG  Sed  quadratum  Y plus  duplo  reaangulo  E A D , fiuc  fimplo  E A C , plus  triplo  qoadrato 
D tada  *,  A D , idem  eft  quod  quadratum  G C , & quadratum  Y minus  duplo  reaangulo  h A U . 
qualis  Y,  pcu  fimpi0  E A C , minus  quadrato  A D , idem  eft  quod  quadratum  G A ; & quadratum 
Y eft  idem,  quod  quadratum  G D ; ergo  vt  quadratum  G C ad  quadratum  G D , ira  qua- 
dratum G D , ad  quadratum  G A ; ergo  & eorum  latera  proportionalia  erunt ; quare  vt  G 
C.adGP  ,iraGD,adG  A, 


luxtd  fecundam  Pofititncm  , tertij  Cafttt , 
RESOLYTIO  I, 


Quadratum  G E =:  d1  — a' 

Quadratum  A E = b'~  2 baif*  a* 

Quadratum  G A =5  d!  tjt  b’  — a b a 
Quadratura CEs  b’ --  a b a 4* a‘ 

Quadratum  GCs  d'  *J*  b'  4,  a b a ; etgoi 
Vt  d t b' t * b a , ad  d‘ , ita  d' , ad  d' t b’ — a ba 


G D—  d 
ADs  b 
AC-  ab, 
ED=  » 
AEs  b-a 


d'*£h'— ab  a 
d' tjt  b’  4«  a ba 


4*bd'a4*  J b'2  — 4b*a' 
4*b”l!4*b*  — 2 b*a 
d'tjrb’d‘-- j bd' a 


Hinc, 


d'  4»  2 b'  d‘  4*  b*  — 4 b'  a’  =3  d* 

d'  >J»  2 b'  d’  <{♦  b*  a d*  4*  4 b‘  a‘ 
* b'  d’  + b'  = 4 b’  a' 
4b'a'=:  2b  d'4*b' 

4 a’ =3  2 d’41  b’ 
«■raid^^b1. 


J»  0 Jt  f S M A< 


Sumatur  dimidium  quadrati  refla  f vertice  ad pnsflum  bifeflitnis , e»i  addatur  - q**' 
dntt  a dimidio  data  refla  , flatat  enim  4$gre*att  latus , qua(ilath  radicem  repra/eutabet , 


* -1 

«K  -I 
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Juxta  fecundam  Pofitioncm  tertij  tufas. 

R E ? 9 t V T I O II. 


GD=s  d 
ADa  b 
AGa  ib 
EDai 
AEa b-a 


Hinc 


j QuadratumG  E = d'--a' 

5 ' Quadratum  A E = b’  --  2 b a * a* 

, QuadratumG  A=  d' 4.  b'_7ba 

Quadratum  C E = b-  4-  2 b a 4.  a' 

QuadratumGC=  d^b-^iba.'  - 

rQjomam  igitur  eft  vt  d‘  f b!  T 2 b a , ad  d- , ita  d' , ad  d1  f b- 
- i b a ; ergo  diuidendo  vt  b t 2 b a ad  d' , ita  2 b a _ b' , ad 

1 Z \b.  7,  1 13 1 \Pcrn™r,and,°  vt  b“  | 2 b a , ad  2 b a - b',ita 
d ,add  fb  -2  b a ;&  diuidendo  vt  2 b‘,  ad  2 ba-b’,ita2 
b^-b  , ad  d'  t b --  2 b a ; fiat  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r;  creo  b 
r f d * er§°  vtl  b’>ad  2 ba-  b,  jta  2 ba  - b’ , ad  b r tb  .. 
a b a ; omnibus  applicatis  ad  b ; ergo  vt  2 b , ad  2 a _ b , ita  * 
a-badrt  b-2a;  ergofaflumfub  medijs  a-quabitur  farto 
fiib extremis; quare  a brt  2 b' ~4ba  = 4a*  J?4ba  fbvT 

lorifma&c.''4  ^‘-^ba.ergoabrtb^  4a';ergc 
COMPOSITIO. 

DAta  fit  AC  trianguli  bafis,  circulique  diameter  &Yrvrt,  2 

fetmn.,  punftwn  ipfius  bj/oos  lufeUbim  ,b D fcTlfjo 77  “hY 

i^SS^*S2&^  *** 

matur  latus,  hoc  enim  erit  quod  quxritur,  niiLroin  ED™  qF“'ldrat' A ,U’  aSgrcgati  fu. 

&^&&£VcTmCD’**‘'t-  fiSToTlcSs: 

traflo  quadruplo  reflansulo  c\  A U in  P n A |J°  quadrato  E L);  vtrinquefub- 
drato  D , nLu5qua^4b^angu,ocx'  -8u,”m  « A D in  H.pLqua- 

ED,  minus  quadruplo  reflanmilo  c»  A Ia . r ra  ■ Tt]uabitur  quadruplo  quadrato 
duplum  reiftangulu^^A  D^u  HD^us^dun^n  vtr,1llluc  addito  quadrato  A D ; ergo 
lo  ex  A D in  E D Tquah>ur  qua^r^o  qu^Aa^ErD°m;m  * m tUls  l^ruplo  reflangtf. 
D in  E D plus  quadrato  A D -creo  vtdunh  An  id  ’l  "us  quadruplo  rcflangulocx  A 
E D minus  A D , ad  H pius , D Et  J?D t£$Lam  E D "V™?  A P > dupla 
vt  duplum  quadratum  A D ad  duplum  reflfngulum  cv  A DinFn  d“*1S  ,n  A D,’  C1'S° 
D, ita  duplum  rcflaneulumcx  Aia  in  pi  1 ° 1A  ,J\n  E ® ' minus  quadrato  A 

quad.  AU , minus  d^om^iotl^ tn  ,n It ^ ^ ^"guiu  ex  Au  in  H.plus 
iu  V ad  H,  atque  adeo  reSlum  c^AD  Vt A Da<‘ V* 

tur  Y quadratum  loco  reflanguli  ex  \ DinH-emn,  ?l  'i  Y ; hibltitua- 

plum  refl  angulum  ex  s D in  ED , minus  quadmto  A D fSS3S^S^&  f*  ‘'a 

flauguloex  ADin  E Dad  duplum  reflantium  ex A**!?  i'Jtum  A D > plus  duplo  rc- 

•juadratum  Y , ad  Y quadratum, A l Sin  A D.  ita 

t D ; & permutando  vt  quadratum  A l , PL  d^ploVeflan^o  ex"?  D mED  * D 

r . ri»  n»  a o,P.«y  “ Sts^„D;bE  g £8?  STSt  yf£ 

Minin  2 qu2- 
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Suadratum  Y ad  quadratum  Y plus  quadrato  A D minus  duplorcctangulo  cx  AD  in 
D. 

Eft  autem  quadratum  Y idem  quod  G D quadratum , cum  G D facta  fita-qualis  Y ; er- 
go  vt  Q D quadratum  ■ plus  a Dquad.  plus  duplo  rcctangulo  cx  A D in  E DadG  D qua- 
dratum , ita  G D quadratum  ad  G D quadratum,  plus  a D quadrato,  minus  duplo  recran- 
gulo  ex  A D in  E D ; ergo  & iorum  latera  proportionalia  erunt ,•  cft  autem  ipfius  G D 
quadrati , plus  a D quadrato , plus  duplo  rcctangulo  ex  A D in  E D , latus  quidem  G C , 
ipfius  vero  G L)  quadrati  latus  cft  GD,  at  ipfius  GD  quadrati,  plus  AD  quadrato, 
minus  duplo  rcctangulo  cx  A D in  E D , latus  cft  G A ; ergo  vt  G C ad  G D , ita  G D , 
ad  Q A , 

PROBLEMA. 

Datum  latus  itu  fetare , vt  differentia  quadratorum  partium  ad  rcU angulum  fub  parti: 
Iwrarh.nu.  ht  datam  habeat  rationem , 

XXII, 

RESOLVTIO. 

DAtum  fit  latus  diuidendumb;  atvero  data  fit  proportio  vtradr,fcu  vr  badd>  St 
oporteat  tacere , quod  imperatura  cft . 

Differentia  partium  cfto  a,vt  fumma  panium  fit  b.  quamobrem  b t a erit  duplum  maio- 
ris, & b — a erit  duplum  minoris , quapropter  ipte  partes  erunt  7 b f 7 a . & 7 b — -f  a ,- 
differentia  proinde  quadratorum  ab  ipfis  partibus  erit  b a ; at  vero  rectangulum  fub  ipfis 
partibus  cft  & cft  aequale  quadrato  medij , proinde  b a ; ad  effc  debet  vt  b ad  d in 

ratione  data ; quamobrem  b d a xquabitur^^tt,  atque  adeo  4 b d a ; aquabitur  b' — b a',- 
omnibus  autem  applicatis  ad  b . Fiet  4 d a — b'  — a‘,  & per  antithcfin  4 d a f a'  aequabitur 
h’ , qua?  quidem  aequatio  fi  explicetur  Jfe  (4d‘ f b')-ad.  aequabitur  a . Hinc , 
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Quadruplum  quadratum  termini  pofteriorit  addatur  quadrato  prioris , huius  enim  fututu» 
radix  mnti.na  duplo  termini pofterioris , partium  differentiam  exhiieiit  ex  flente  tarnadem 
fumma  priori  termino  data  rationis . 

COMPOSITI 

Datum  fit  latus  diuidendum  A B ; & ratio  vtr  ad 
s . fcu  vt  A B ad  B C ; coniungantur  ad  rctftos 
angulos,  & producatur  B C vfqueadD,  itautCD, 

B C fint  aquales , centro  autem  D , intcniallo  D B > 
deferibatur circulus ; conne&atur  AD,  qua; prqtra- 
batur  ad  peripheriam  in  F , itaut  rofta  A F , fecct  peri« 
pheriam  in  duobus  pundiis  E , F , & faftum  erit  quod 
Forifma  iubet;  quandoquidem  B D , dupla  cft  ipfius  B 
C ; ob  id  quadratum  B D quadruplum  erit  quadrati  B 
C ; at  vero  quadratum  B D additur  quadrato  A Bifitque  quadratum  AD  i cuius  late» 
re  A D fubtrahitur  E D ; hoc  cft  dupla  B C & remanet  A E , Dico  ipfara  A E differet»- 
tiam  efle  panium  qurfitarum  i habita  vero  differentia  panium,  &earundcmAB  aggre- 
gato,partcs  ipfx  non  latebunt, fubtrafta  enim  AE  feu  A G ex  A B,  refiduum  G B diuidi  de- 
bet bif  ariam  in  H,  nam  H B vna  ex  ipfis  erit  pars  minor , de  eadem  plus  ipfa  A E , nempe 
reliqua  A H erit  pars  maior , 

Quoniam  enim  A B perpendicularis  cft  ad  B D , circulum  tangit ; ob  id  quadrata*-' 
ipfius  cft  xqualc  re<ftangulo  F A E i fcu  quadrato  A E ,•  plus  rcdlangula  A E F ; hoc  ei 
plus  quadruplo  re&angulo  fub  A E , B C ; fed  quadratum  idem  A B,  xqualc  cft  quadi* 

coex 
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io  ex  A E , tanquam  differentia  partium , quarum  fumma  fit  A B ; plus  quadruplo  redan- 
gulo  fub  ipfis  partibus,  ergo  quadruplum  rcdangulum  fub  A E , B C,  zquale  erit  quadru- 
plo rcdangulo  lub  iplfs  partibus,  ergo  fimplum  rcdangulum  fub  A E , B C,  aequabitur  re- 
Ctangulo  fub  ipfis  partibus ; fed  ob  communem  altitudinem  A E , vt  A B , ad  B C,  ita  re- 
dtangulum  B A E , ad  rcdangulum  fub  A E , B C rcdangulum  ver6  fub  B A , aggregato 
partium,  & A E differentia carundcm  , aequale  cft  interuallo  quadratorum ipfarnm par- 
tium , vt  mox  conflabit ; ergo  vt  A B ad  B C , ita  interuallum  quadratorum  ipfarum  par- 
tium , ad  rcdangulum  fub  partibus,  hoc  cfl  ita  rcctangulum  B A G , fcu  [interuallum  qua- 
dratorum partium  A H , H B , ad  rcctangulum  A H B fub  ipfis  partibus , Diuifimus  igitur 
datum  latus  A B &c.  Quod  facere  oportebat . 

Lemma  . 


QVod  autem  fuperius  affumpfimus , ni- 
mirum rcdangulum  fub  A E diffe- 
rentia  partium , & B A carun- 
dcm fumma  aequetur  interuallo  quadrato- 
rum ab  ipfis  partibus  facite  quidem  often- 
demus , fi  per  partes  nos  intclligamus  extre- 
mas'lineas  ex  tribus  in  continua  ratione^ 
quarum  media  fit  differentia  carundem.Sint 
A , B , C quatuor  latera  proportionalia , & 
K D , squalis  C , at  K N aequalis  A , aggre- 
gatum fit  D N . feda  K D , in  G ve  G K , fit 
aequalis  K N . erit  G L>  differentia  partium-, 
conflituto  rcdangulo  TNPF  fub  aggregato 
DN>  & D F,  latere  maiori, per  K agatur  K M 
parallela  ipfiJJF  vel  NP  lecta  NP  in  O.qutc 


iit  squalis  K N.  per  O agatur  O E parallela  ipfi  D N vel  P F.fecans  K M in  L & per  G agC 
tur  G I parallela  &c.  fecans  O E in  H ; redangulum  E P . continetur  fub  aggregato  extre- 
morum atque  adeo  fub  aggregato  partium , & fub  E F differentia  carundcm  partium , ae- 
quale cft  quadrato  E I plus  rcdangulo  H M vna  cum  reda  ngulo  L P feu  D H,  conflat  au- 
tem quadratum  E I plus  rcdangulo  H M vna  cum  redangulo  DH,  effe  interuallum  qua- 
dratorum D M , G L . fcu  K O , fcilicct  i partibus . 

scholion; 

Elegantius-ita  alicui  videbitur, 

Propofitnm  [it  Utut  diuidendum  b ; & ratio,  quam  habere  debet  b- 

reti  an  gulam  fub  portibus, ad  differentiam  quadrat. ex  ijfdem  fit  vtr  , 

ad  t.  Sit  tam  f alium  adeo  vt  pars  vna fit  a , alia  erit  b — ai  reClan-  a 

mulum  fub  partibus  eHba  — d,  differentia  vero  quadratorum  a par- 
tibus efi  b - 1 h attonsam  autemefivtr  ad  titaka-dadb'~xb  r,eB  autem  vtr  ad  tit* 
r'  adsfiua  media  fit  inter  r & t;  ergo  vt  r’  ad  data  b a-a'  ad  b' ~zb  a\ quare  vtr  adi,  ha 
y(ba~  aj  ad  tyt  ( b — ib  a)  fiat  autem  r media  proportionalis  ut  ter  duas  magnitudines  k & 
I adeo  tamen  vt  quadratum  ex  k Juperet  quadratum  ex  l hoc  interuallo  nimirum  s‘  quadra- 
to ex  s fed  rem  non  abjoluit  , 

PROBLEMA. 

Datum  latus  A B bif artam  diuifum  in  C,  fit  iniunlfum  iterum  illud  diaidert  in  D , inter 
CJ! , vt  reCtangulum  AB  D ,ad  reh angulum  ABC,  plus  reit  angulo  exAM,inCD,fit  w l- 
ratione  data . 

Data  quidem  fit  ratio  A Bad-X, 


iRESOj 


<4fc>  TT  c a-r.  om-hnaidin  iu 

RESOLVTIO  I, 


S -i 

■ -p 


D 


VVlgus  Algcbriftarumhunc  in  modum  propo- 
fiti  Problematis  Analyfin  inftirucrct;  reAa 

ABfitab.itavttamACquamBCfitb;  atvcrb  i. 

CDtita.vndcUBiitb  — a,&ADfitb^a;rc-  A 
dtangulum  A B D erit  2 b’  — 2 b a , re<2angulum_ 

A D C erit  b a ♦{<  a’  & redangulum  ex  A B in  C D erit  2 b a atque  adeo  horum  aggre- 
gatum erit  3 b a a‘;ft  itaque  X dicatur  r.crit  vt  2 b ad  r.ita  2 b'  • - 2 b a,ad  3 b a a1;  Ita- 
que multiplicatis  extremis  ac  nicdijs  2 b‘  r — 2 b r a aquabitur  6 b'  a >fe  2 b a* ; Se  per  an- 
ttthcfin  a b a’  q-  6 b:  a 2 br  a , a-quabitur  2 b'  r . Inftitutoparabolifmo  per  applicatio- 
nem omnium  ad  d , & rurfus  omnibus  diuifis  per  2 , peruenitur  ad  aquationem , cuius  ra- 
dix extrahitur  fecundum  Artem . 

Hac  autem  rcfolutionis  ratio  in  Geometricis  quidem  nimis  onerofa  eft , & Arithmeticis 
potius , quam  Geometricis,  accomodata ; fiquidem  non  licet  inharere  veftigijs  Analyfcos 
in  componendo, nifi  quifpiam  adfcifcat  vel  vnitatem  in  Geometria , vel  dcmonilrarionem 
contaxcre  per  comparationem  (olidorum  velit,-  itaque  longd  quidem  elegantius  Proble- 
ma refoluetur  & componetur  ad  eum , qui  fequitur  modum . 

RESOLVTIO  IL 

REdtaABfit2b,  adeovt  tam  AB,  quam  A x 

Cfitb.-atverbCDcftoa:  vnde  DBeritb 

— a , vt  A D erit  b 4*  a rcdtangulum  A B D erit  a --  - r . • 

b — 2 b a i at  vero  rcdangulum  A L)  C erit  b a t a*.  A 
cui  quidem  addito  rcflangulo  ex  A Bin  C D,  nem- 
pe 2 b a , fiet  aggregatum  3 b a 4*  a‘ , ad  quod  2 b'  — 2 b a , nempe  rc&angulum  A B D 
debeat  cllc  vt  1 b /ad  r . 

Quopiam  igitur cftvt  2 b ad  r , ita  t b'  — 2 b a ,ad  3 ba<$ta',fed  3 ba*Jfa’jcquafecft 
r^ftangulo  ex  3 b >J<  a,  in  a ; ergo , vt  2 b , ad  r , ita  2 b’  — 2 b a , ad  rcdtangulum  ex  3 b 
4-  a,  in  a i & fubdiiplatis  antecedentibus  erit  vtb,  adr,  ita  b‘  — ba,  ad  rcdtangulum  cx 
1 b4*  5 , in  a ; fcd  vt  b , ad  r , ita  cft  b'  — b a , ad  b r — r a ; ergo  rcdtangulum  cx  3 b -jpi, 
in  a,  aquabitur  rcdlaiigulobr  -r  a ; quamobrcmcritvt  3 b 4«a,  adr,  itab  — a,  adit 
ergo  componendo  erit  vt  3 b 4*  r 4*  a , ad  r , ita  b , ad  a . 

Eo  autem  dcdudla  res  eft , vt  dato  r b rcdtangulo  fUb  lateribus , & 3 b 4*  r , differenti! 
extremorum , reperiantur  extrema  latera , Hinc , 

P 0 R I S M 'A. 

Pe  feriatur  relta  fexquialtera  ad  lineam  dtuidendam  , tui  addat ir  terminus  alter  rationir', 

(!r  hoc  aggregato  tan/juam  differentia  extremorum  data , datoque  ree! angulo  fub  dtmtdio  hau 
diuidenda , & aluro  rationis  extremo , referiantur  extrema,  minus  enim  extremum  ijuajm* 
radteem  reprafentabit . 

. Vides  enim  in  r?folutionc , extremarum  differentiam  effc  3 b f r datam , at  redangu; 
lumfubr&bnotum  effc, 

COMPOSITIO, 

Sit  data  rcAa  A B diuifa  bifariam  in  C oporteat  X 

illam  iterum  diuidere  in  D , ita  vt  redtangu- 
Iqm  A B D ad  aggregatum  rcdtanguloruni , quo-  ..  v— — 

rum  vnum  A D C , aliud  vero  ex  A B in  C D , ra-  K 1 

tionem  habeat , vt  A B ad  X . Fiat  redta  k potens  a-»  — 
rcdtangulum  fub  A C , vel  C B , & X ? & hac  _tan-  ~ " 


.C 


D 8 
quam 


A. 


I 


t 
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quam  media  trium  proportionalium , quarum  extrema?  differant  per  triplam  A C , plus  X, 
referiantur  extremae , quarum  minor  fit  Y ; maior  enim  erit  tripla  ACplus  X.plus  Y.fiiat 
C P in  (egmento  A B iqualis  Y , 

Quoniam  igitur  cft  vt  tripla  A C plus  X , plus  Y > ad  K , ita  K ad  Y > at  vero  K poreft  ex 
" conftruflione  reflangulum  fub  A C , & X ; ergo  erit  vt  tripla  A C plus  X , plus  Y ad  X,ita 
. A C ad  Y j ergo  diuidendo  erit  vt  tripla  A C plus  Y , ad  X , ita  A C minus  Y , ad  Y ; ergo 
fB&um  fub  extremis  iquabitur  faflo  fub  medijs;  quamobrem  rciftangulum  fub  tripla  AC, 
i»lus  Y , & Y , iquabitur  reiftangulo  fub  A C , minus  Y , & X ; fcd  vt  A C ad  X , ita  cft  A 
CZ  quadratum  minus  reiftangulo  fub  A C , & Y , ad  rciftangulum  fub  A C,  & X , minus  rc- 
Cftangulo  fubX , & Y ;crgo  vt  A C ad  X , ita  erit  A C quadratum  minus  reiftangulo  fub 
f\  Cf  & V , ad  reflangulum  fub  tripla  A C , & Y , in  eandem  Y ; & duplatis  antecedenti. 
fc>us  erit  vt  dupla  A C ad  X , ita  duplum  quadratum  A C , minus  duplo  reiftangulo  ex  A C 
. in  Y , ad  reiftangulum  ex  tripla  A C , plus  Y , in  Y ; fcd  reflangulum  ex  tripla  A C in  Y , 

«Ius  quadrato  ipfius  Y , idem  cft  quod  rciftangulum  fub  tripla  A C , plus  Y , in  Y ; ergo 
erit , vt  dupla  A C ad  X , ita  duplum  quadratum  A C , minus  duplo  reiftangulo  ex  A C 
in  Y , ad  triplum  rciftangulum  ex  A C in  Y , minus  quadrato  ciufdcm  Y,  hoc  cft  vt  A B ad 
X,  ita  rciftangulum  A 6 D , ad  aggregatum  rciftangulorum  quorum  vnum  eftADC, 
aliud  vero  reiftangulum  ex  A B in  C D i duplum  enim  quadratum  A C , minus  duplo  re- 
flangulo  ex  A C in  Y , idem  cft  quod  reiftangulum  A b 13 ; rciftangulum  verd  ex  A C in 
Y plus  quadrato  ipfius  Y idem  eft  quod  reflangulum  A D C , & reiftangulum  duplum  cx 
A c in  Y , idem  cft  quod  rciftangulum  fub  A B , & C D : vnde  prxdiftum  rcflangulorum 
aggregatum  erit  idem  quod  reiftangulum  A D C , plus  reiftangulo  ex  A B in  C D . Vel 

C Sit  expolita  E F squalis  A C , & protrahatur  ad  partes  E,  in  I , ita  vt  I F , fit  tripla  ipfius  ci„;„  u 
B F : mox  verb  protrahatur  1 F ad  panes  F , ita  vt  F G fit  iqualis.  ipfi  X ; deinde  repcria-  mnfrMb . 
tur  K > qu*  poftir  re^angulum  fub  E F » & X : mox  autem  re&a  K tanquam  media , & I G 
tanquam  differentia  extremarum  reperiantur  extremi  I H , G H . In  refla  vero  AB,  ic- 
atur C P xqualis  ipfi  G H , qui  minor  eft , quam  C B , Liico  AB  feflam  efle  inD,  vt 
Problema  requirit  ita  vt  reflangulum  A B D ad  rciftangulum  px  A B in  C 13, plus  reflam- 

gulo  A D C , fit  vt  A B , ad  X * 

**  ^ e ./1 


QuoniS  igitur  eft  vt  I H ad  K ita  K ad 
GHi  eft  autem  reflangulumex  E F & X 
per  conftruflioncm  iqualc  quadrato  K; 
propterea  erit  reflangulum  I HG  xqua- 
Je  rcflanguloexX , in  E F ; ergo  erit  vt 
I H ad  X > ita  E F ad  G H , hoc  eft  vt  tri- 
pla A C , plus  X,  plus  C D , ad  X , ita  A 
G,  vel  C B,  ad  C Di  ergo  diuidendo 
erit , vt  tripla  A C , plus  C 13,ad  X , ita_. 
ACvelCB.minusCD,  hoc  cftDB, 
adCDi  ergo  rciftangulum  cx  tripla  A 
C , plus  C D , in  C D , xquabitur  rc- 


fi 


H 


^angulo  cx  A C , vel  C B in  X , minus  rcctangulo  ex  C D in  X , hoc  eft  rectangulo  ex  B 
D in  X ; fed  vt  A C vel  C B , ad  X , ita  cft  C B quadratum,  minus  rcctangulo  B C D , hoc 
eft  rectangulum  C B D,ad  rcctangulum  cx  C B in  X , minus  rcctangulo  ex  C D in  X i hoc 
eft  ad  rcctangulum  ex  D B in  X i ergo  vt  C B ad  X , ita  C b quadratum  minus  rcctangulo 
B C D , hoc  eft  rectangulu  m C B D,ad  rcctangulum  ex  tripla  A C.plus  C D in  c,  Ds  ergo 

. i 1 ....  / ' n L a.  a/1  a D a.1  V miSilri.iim 


U , IKA.  tu  KUdlltfUlll  IU  V*  a L/J.UI  ItllUUgUIUMI  «.A  ‘ » v-jpau.»  v-  «it  ^ 

duplatis  antecedentibus,  vt  dupla  C B,  hoc  cft  A B ad  X , ita  duplum  quadratum  C B , mi- 
iius  duplo  rcaangulo  B C D , hoc  cft  duplum  rectangulum  G B D , noc  eft  /impium  re- 

I A n I\  - J * t I . A /”*  l-P  n.  ,rr>  rpenn. 


ctangulum  A B D,  ad  rcctangulum  cx  tripla  A C , plus  C D in  C D i fed  triplum  rcctan- 
gulum B G D , plus  quadraro  C D , hoc  eft  rectangulum  fuh  A B in  C D , vni  cum  re- 
ctangulo A D C,  iqualc  eft  rectangulo  cx  tripla  A C plus  C D , in  C D ,•  ergo  vt  a B ad 
X , ita  rcctangulum  A B D > ad  rcctangulum  cx  A B , in  C D,vna  cum  rcaangulo  A D C . 


Qgoniam 


1 
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Quoniam  veri  inHniries  contingit,  vt  refolutiones  modo  iam  didto  per  proportioni! i£ 
procedi tes  non  dcclingt  a folidis.vel  plano  planis, -propterea  coadi  fumus  Artem  adin  vii 
re , qua  etiamft  refolutio  afeenderit  ad  altiorcs  gradus , demonflrationem  Geometrica 
expedite  contexere  valeamusjde  quo  in  fequenti  Capite . 

jiucloris  Vouti , eaque  Methodus  Abfolutifsima  , qua  demonjlrantur  omnium  Pro- 
blematum cffccliones  extjs  dedutl. e Refolutionibus , quarum  TjeJligia,  'vel  non 
licet , <vcl  non  placet  in  componendo  repetere ; 'vbi  quod  Algebricum  ejl  ad 
Geometricam  tf «W  traducitur . Caput  X. 

VT  nihil  efl  quod  magis  Analyflarum  ingenia  torferit , quam  Analyfi  quidem  adfi. 
nem  perduda , etfi  ad  altiorcs  gradus  afeenderit , Effcdionem  a Porifmate  prasferi. 
£"J ' ■ ptam  Geometrici  demonftrare,  ijs  negledis  veftigijs,  qux  nos  in  refoluendo  impreffimus; 

“ fuflmm  *ta  fane  nil  magis  expetendum  videtur  quam  artificium  quoddam , quo  id  facile  prarftaro 
<»',»« . valeamus;  Et  certi  hucufquc  tam  Veteres , quam  Rcccntiorcs  Anaiyfta:  quamuis  effedio. 

nes  induflriosi,&  methodice  comparauerint,  firmam  tamen, ac  flabile  differendi  rationem 
ad  illas  dcmonftrandas , videntur  ignorafle , cum  cafu  potius  in  carum  dcmonflrationibus 
proccfferint ; Multum  enim  differt , quod  Porifma  prafcriplit  artificiosi  demonftrandura 
'fufeipere , vel  non  ira.fcd  id  cafu  prxilare ; Illud  efl  opus  Artis , hoc  autem  Fortuna: . 

Iuuat  igitur  in  hoc  prxfcnti  Capite  viam  hanc  aperire,  per  quam  fi  quifpiam  inccfleric 
fiet  voti  compos;  de  hoc  tamen  monitum  Lcdorem  volumus  quod  duobus  modis  explica- 
ri poliunt  ea,  qua:  in  Porifmatibus  occurrunt , vel  Arithcmctico  more  dicendo  videlicet; 
jUmnki>  planum  diuidi  per  latus,  vel  folidum  per  latus  , aut  planum ; vel  magis  Geometrice  diccn- 
•)  L.a-nm . planum  applicetur  lateri,  vel  folidum  lateri;  Aut  plano  fadis  applicationibus  per 

'analogifmos ,;  vt  fi  planum fucrir  quadramm  dicendo;  fiatvt  latus,  ad  quod  applicatur 
quadratum , ad  quadrati  latus , ita  noc  ad  aliud ; quod  enim  prouenit  erit  magnirudon  j 
applicatione  ortiua , & fi  plantun  fuerit  altera  pane  longius , vt  efl  latus  ad  quod  fir appli- 
catio , ad  latus  vnum  redanguli , ita  latus  alterum  ad  aliud ; quod  enim  prouenit  erit  ex  , 
applicatione  magnitudo  ortiua . 

IHud  idem  de  folidis  fuo  modo  intelligendum . Vt  fi  cubus  fit  applicandus  lateri  propo- 
(ito ; fiat  vt  huiufinodi  latus , ad  cubi  latus , ita  eiufdem  bafis  ad  aliud  planum ; quod  miti 
prouenit  erit  magnitudo  ex  applicatione  ortiua;  fic  fi  fuerit  paraliclcpipedum  &c.  ab  te 
enim  hic  fupcrfcdcndum,  quonim  iterum  fufiori  calamo  feribendum  de  his  erit  in  poto- 
rum, cum  de  vfu  Veteris  Algcbnr  ad  Geometrice  Problemata  refolucnda  tradlaurrimus. 
Pnrmonuiflc  tamen  hic  non  fuit  abs  re , quoniam  in  proximis  refolutionibus  dum  fradlifr  | 
nes  occurrunt  refoluendx  ad  integras  magnitudines , hic  prxcognouiffe  oportet . 

( Totum  autem  Artificium  in  eo  politum  efl , vtcum  nos  non  poflumus  fillere  intra pia- 
riorum  fines  in  refoluendo , fcd  cogimur  ad  folida,  vel  plano  plana  &c.  afccndere , ncqoc 
Analyfis  fuppeditat  nobis  vefligia,  per  qux  intra  planorum  fines  regrediendo, demonfc* 
in  n,  mi;  t‘oncs > Analyfcos  veftigijs infiflcndo , contexere  valeamus,  quodpafTun contingit,  4 
mentem  Artificis  vexat ,-  Artificium, inquam,  in  eo  politum  cft , vt  quod  Porifma  ptxlctv- 
* <i*i  d,f,r*  pfit.tanquam  Theorema  demonftrandum  fufeipiamus  , ad  cum  prorfus  modum,  quoid 
fieri  debere  de  Theorematum  refolutionibus  tranantes , explicuimus . 

Plcrunquc  veri)  quod  Porifma  docet,  efl  tantummodo  generale  quoddam  Theorema; 
tunc  autem  vel  deduclione  ad  incommodum,  illud  oflcndi  potcfl,  quod  erit  Geometri- 
cam effeflionem  dcmonflrafTe  , vel  dircCld  beneficio  Analyfcos  idem  oflcndcrc;  fice  id 
Antiqua,  fiue  Noua  Methodo  perficiatur ; hxc  tamen  omnia  idoneis  exemplis  paulo  infra 
nosexplicarc  tcutabimus . 


Prohle- 
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PXOtLEM  A. 

Datum  latui  ita  diuidert , vt  quadratum  vrtius  part  is  datum  planum  af umens  adrt&an - Eiemplun 
julum  fub  toto  dr  altera  parte  /ibi,  ttsdem  datum  planum  adfcifctns,  propofitam  raticr.em  alti-  - 

attat . 

Aducrtendum  porro  nihil  referre,  numaflumendum  planum  fit  idem  vtrobique ; vtro 
enim  modo  fc  habeat,  eadem perpetuo  fcquitur  Refolutio.  -----  —• 

RESOLVTIO, 


n 

P 

ci- 


a B 


Sit  iam faflum , & quidem  datum  latus  diui- 
dendum  A B fit  b , ita  vt  quadratum  vnius 
partis,  ipfius,  pius quadratodata:  rcflatC,  qua: 
fit  q , ad  rectjngulum  fub  toto&  altera  partt» , 
plus  quadrato  data:  reflz  P ',  qu.x  fit  n , datanu. 
habeat  rationem , vt  r , ad  s , huc  ex  conftruflio- 
*e  vt  A B , ad  E , feu  vt  b,  ad  d . Pars  vna  cfto  a : 
altera  erit  b-  a ; quadratum  illius  eft  a’,  cui  ad- 
dito q’,  fiet a‘ tft  q'.  Deinde  rcflangulum  fub 

tota  b , & altera  parte  b - a , eft  b'  - b a , cui  addito  n' , fit  b>_  b a * n’ ; vt  autem  eft  b ,' 
ad  d , iu quidem  efle  debet  a-*q\  ad  b'-  b a + 1>- ; multiplicatis  extremis  & mediis  in- 
tqr  fc.fit  d a 4»  d q =3  b'  - b'  a + b n1 ; & per  anrithefin  da’  =3  b’-b’ a + bn  - do' • 

1 * b‘ a f b‘ + b n‘-^‘  ;°mnibufclue  applicatis  ad  d ; a'  $3“  xquabimr 

— j q . Fiat  vtd,adb,itab,adf,&crita‘»J.faa  Si+is  _a».f  - -* 

n’ , ad  f 
Hinc. 

P O R.  1 S M A. 

- TUJ  VT1  **'}  "Al  h U,t!  ***•+?***  ”“g”itudmem  d-.Ouivtd,  adi , ita  b'  \ 
* , ndg  , & « t dadb , tta  b , adf. De, ude  ad quartam  partem  quadrati  ipfius  f addatur  g'  - 

‘*“m  UtHSmHl,',ar  d,m,d,°  enim  quajisa  raditis  vakrtmex- 

lta^B  quadratum , plus  quadrato  P , 

Oula^nSr^F,&^f  ,adaAB*  “lA-B’  adIK-  Scinde  ad quanam  partem 
quadrati  iphus  I K , addatur  D F quadratum , minus  quadrato  C anerelriri  autem  latus 


Io'  k . . - q‘;  fiat  vt  dadb,  ita  b' 

'S  * & a *f*  fa,  a:quabitur  g -q'.  Hmc  radix  f -g‘^q’)^-r  f : 


Eftedio  Geometrica. 


DAta  fit  refla  A B diuidendain  punflo,  vt  * 
quadratum  partis , vna  cum  quadrato  da- 
. recix  C , ad  reflangulum  fub  tota  nimirum-.  -E1 
& -dtera  parte , vna  cum  quadrato  datae  refla:  P, 
fit  vt  A B , ad  datam  E . 

. Aducrtendum  eft  autem,  quod  hic  AB  ref- 
pondet  b in  refolutionc , & A N refpondct  ipfi  a,- 
& refla  C refpondct  ipfi  q , & refla  P refpondct 
reflae  n ; infuper  E reipondet  in  rcfolutione* 
ipli  d . 

Fiat  autem  vt  E ad  A B , ita  quadratum  refla* 

AB  , vna  cum  quadrato  datz  reflat  P,  ad  qua- 
dratum refla:  D F cx  eius  quadrato  auferatur 


Nnn  qua- 
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Quoniam  ver&  infiniries  contingit,  vt  refolutiones  modo  iam  difto  per  proportionali^ 
procedStcs  non  dcclinft  a folidis.vc!  plano  planis.-proptcrea  coadti  fumus  Artem  adinneni- 
re , qua  etiamfi  refolutio  afcenderit  ad  altiores  gradus , dcmonflrationem  Geometricam 
expedite  contexere  valeamusjde  quo  in  fcqucnti  Capite . 

AuBeris  Nona , eaejue  Methodus  Abfolutifsima , qua  dcmonjlrantur  omnium  Pro- 
blematum effectiones  ex  ijs  deduci*  Refoluriombus , tfuarum  njefiiffa,  uel  non 
licet  j o ’(l  non  placet  in  componendo  repetere ; 'vbi  tjuod  Algcbricum  eft  ad 
Geometricam  fp*<rp  traducitur . Caput  X. 

VT  nihil  cft  quod  magis  Analyflarum  ingenia  torferit , quam  Analyfi  quidem  ad  fi- 
nem perdudta , ctfi  ad  altiores  gradus  afcenderit , Effcdtionem  a Porifmate  praeferi- 
gju-a ' mtxi.  ptara  Geometrici  demonflrare,  ijs  negledtis  veftigijs,  qua:  nos  in  refoluendo  impreflimus; 
jcujttyB-nm  £me  nil  magis  expetendum  videtur  quam  artificium  quoddam , quo  id  facile  pra:  flaro 
valeamus;  Et  certi  hucufquc  tam  Veteres , quam  Rcccntiores  Analyfla-  quamuis  cffedlio. 
nes  induftriosi,&  methodici  comparauerint,  firmam  tamen, ac  flabile  differendi  rationem 
ad  illas  demonftrandas , videntur  ignoralTc , cum  cafu  potius  in  earum  dcmonflrarionibus 
proccffcrint ; Multum  enim  differt , quod  Porifma  prafcripfit  artificiosi  demonflrandum 
'fufeipere , vel  non  ita.fed  id  cafu  pra: flare ; Illud  cft  opus  .Artis , hoc  autem  Fortuna: . 

luuat  igitur  in  hoc  prafenti  Capite  viam  hanc  aperire,  per  quam  fi  quifpiam  incefferit 
fiet  voti  compos,-  de  hoc  tamen  monitum  Ledtorem  volumus  quod  duobus  modis  explica- 
ri podunt  ea,  qua:  in  Porifmatibus  occurrunt,  vel  Arithcmetico  more  dicendo  videlicet; 
sJmnine  planum  diuidi  per  latus,  vel  folidum  per  latus , aut  planum ; vel  magis  Geometrice  dicen- 
» i t.a-jia . £jQ>  qU{-)(j  planum  applicetur  lateri,  vel  folidum  lateri;  Aut  plano  fa&is  applicationibus  per 
'nnalogifmos vt  fi  planum  fuerir  quadramm  dicendo ; fiat  vt  latus , ad  quod  applicatur 
quadratum , ad  quadrati  latus , ita  hoc  ad  aliud ; quod  enim  prouenit  erit  magnitudo  ex 
applicatione  ortiua , & fi  planum  fuerit  altera  parte  longius , vt  efl  latus  ad  quod  fit  appli- 
catio , ad  latus  vnum  redtanguli , ita  latus  alterum  ad  aliud ; quod  enim  prouenit  erit  ex 
applicatione  magnitudo  ortiua.  > 

Illud  idem  de  folidis  fuo  modo  inteliigcndum . Vt  fi  cubus  fit  applicandus  lateri  propo- 
fito;fiat  vt  huiufmodi  latus,  ad  cubi  latus , ita  eiufdembafisad  aliud  planum  ;quod  enim 
prouenit  erit  magnitudo  ex  applicatione  ortiua;  fic  fi  fuerit  parallclcpipedum  &c.  ab  his 
enim  hic  fupcrfedendum , quonim  iterum  fufiori  calamo  feribendum  de  his  eritinpofle- 
rum.cum  de  vfu  Veteris  Algcbnr  ad  Geometrice  Problemata  refoluenda  rradlaucrimus. 
Pratmonuiffe  tamen  ha:c  non  fuit  abs  rc , quoniam  in  proximis  refolutionibus  dum  fradtio*- 
nes  occurrunt  refoluenda:  ad  integras  magnitudines , h.ec  prarcognouiffe  oportet . 

, Totum  autem  Artificium  in  eo  politum  efl,  vtcum  nos  nonpoflumus  fillere  intrapla- 
norum  fines  in  'refoluendo , fcd  cogimur  ad  folida,  vel  plano  plana  &c.  afccndere , neque 
Analyfisfuppeditat  nobis  vefligia.perqux  intra  planorum  fines  regrediendo, dcmonflra- 
/•  „,„t  t‘ones > Analyfcos  veftigijs  infiflendo,  contexere  valeamus,  quod paflim contingit,  & 
jiMmijSc.i  mentem  Artificis  vexat ,-  Artificium, inquam,  in  co  politum  cft , vt  quod  Porifma  pnrfcri- 
dtyasfm,  pfit.tanquam  Theorema  demonflrandum  fufeipiamus  , ad  cum  prorfus  modum,  quo  id 
fieri  debere  de  Theorematum  refolutionibus  tradlantcs , explicuimus . 3 •' 

Plcrunquc  verd  quod  Porifma  docet,  eft  tantummodo  generale  quoddam  Thcoremto; 
tunc  aurem  vel  dedudtione  ad  incommodum,  illud  oftendi  poteft,  quod  erit  Geometri- 
cam cfFcdlioncm  demonftrafTe  , vel  diredti  beneficio  Analyfcos  idem  oftendere;  fiucid 
Antiqua,  fiue  Noua  Methodo  perficiatur ; harc  tamen  omnia  idoneis  exemplis  paulo  infra 
nosexplicaretentabimus.  1 


ProBlt- 
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PXOXLEM  A. 

- f*'"'*  Umt’u  *imUtrt  » vt  V”>»1  fartis  datum  planam  a fumes  ad  rei?  an-  Exempli 

VtUm  fub  toto  & altera  farte  (!bt,  tttdem  ditum  planum  adfctfcens,  frefofitam  ratianem  obti - U 


JfCat . 

Aducrtendum  porro  nihil  referre,  num  aflumendum  planum  fit  idem  vtrobiquei  vtro 
ersim modo Ic habeat, eadem perpetup  fcquitur  Refolutio . “ ' ’ 

R E S O L V T I O. 

Sit iam fadium , & quidem  datum  latus  diui-  n 

dendum  aB  fit  b,  ita  vt  quadratum  vnius  e — n___ 

partis,  ipfius , plus  quadrato  dat*  redis  C,  qux  S 

fir  q , ad  rcctangulum  fub  toto  Se  altera  parrej , 
plus  quadrato  dat*  redis  P qux  fit  n , darara_ 
habeat  rationem , vt  r , ad  s , nue  ex  conftrudiio- 
*cvtAB,adE,feu  vtb.  add.  Pars  vna  cfto  a : r 

altcracritb— a ; quadratum  illiuscfl a',  cui  ad-  A a 
dito  q' , fiet  a‘  tft  q‘ . Deinde  rcdiangulum  fub 
tota  b , & altera  parte  b - a , eft  b'  - b a , cui  addito  n' , fit  b1  - b a * n’ ; vt  autem  eft  N ' 

tc,ric,ntd  a «Jtdq  =3  b’-b  a + bn-t&per  antithefin d a' =3  b’-b' a + b n1  - da‘ • 


cA- 


b --  a B 


P O R l S M A. 


, T*5V'r}  ‘i  U,al  dim.ivtd^di,  ita  b • t 


ViJt  /t litus 
seni . 


pv liretur 'dfmicfio  ’ r^3^0  F 3“adrat“m.  ’ ">inu’s ‘quadrato  cf  ag^“tem  lat^ 
■ yzldc  md,°  'Pfius  IK*  rcf‘duum  etum  «!“**«*  quantitatis  valorem exhibebit. 

Efte&io  Geometrica. 


H Ata  fit  redla  A B diuidendain  pundlo,  vt 
• 1 J quadratum  partis , vna  cum  quadrato  da- 
tat recta'  C , ad  redtangulum  fub  tota  nimirum-. 

altera  parte , vna  cum  quadrato  datx  redi*  P, 
fir  vt  A B , ad  datam  E . 

Aducrtendum  eft  autem,  quod  hic  AB  ref- 
pondet  b in  refolutione , & A N refpondct  ipfi  a,- 
& redta  C refpondct  ipfi  q , Se  redla  P refpondct 
redi*  n ; infuper  E rcfpondet  in  refolutione* 
ipfi  d . 

Fiat  autem  vt  E ad  A B , ita  quadratum  redla* 
AB,  vna  cum  quadrato  dat*  redi*  P , ad  qua- 
dratum rc&*  D F ex  cius  quadrato  auferatur 


3?- 
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quadratum  datae  refla:  C , vt  reliquum  fit  quadratum  fegmenti  D G . Deinde  fiat  vt  E ad 
AB  ita  A B , ad  I K . cuius  dimidium  H K , vel  HI.  fitfemidiameter  circuli  HILK;  fit- 
que  refla  L M . qua:  circulum  tangat  in  punflo  L , aequalis  fafta  ipfi  D G,  & per  centrum 
H aeatur  M I . occurrens  circuli  circumferentia:  in  K ; (ecetur  A B , in  N . ita  vt  A N , fit 
aequalis  N K . Dico  quadratum  A N . plus  quadrato  C,  ad  reflangulum  A B N,  plus  qua- 
drato p , cfle  vt  A B ad  E.  Ducatur  H L . 


PROPOSITIO. 


Dttis  qs , qua  Pori  fima  diti  at,  num  quadruum  A Nplus  quadrato  C ad  rect  angulum  A Sit* 
jlut  quadrato  P fit  in  ratione  AB  ad  E,  inquirere . 


RESOLVTIO. 


EAdem  retenta  politione  vt  fupra,  A B fit  b ; E fit  d j C fit  q . P fit  n ; D F fit  g , & I K fir 
f;  infuper  M K.fiue  A N , fit  a . 

Quoniam  igitur  cft  vt  d ad  h , ita  b ad  f,  & vt  b ad  f,  ita  b a ad  fa , ergo  vt  d , ad  b , ita 
b a . ad  fa ; fed  vt  d ad  b , ex  conftruflione , ita  b 4*  n' , ad  g'  i ergo  vt  b‘  n' , ad  g1 , ita 
b a , ad  fa ; & permutando  vt  b'  n‘ , ad  b a , ita  g‘ , ad  fa ; & per  conuerfionc  rationis  vt 

b‘4*n’,adb'ij*n‘— ba.itag’,  adg‘--fa,  & permutando,  vt  b'  n'  ad  g1 . irab‘«Jt 
n'  — b a . ad  g'  — f a i fed  erat  ex  conftruftione  vt  d ad  b , ita  h'  4*  n’  ad  g’ ; ergo  vt  d ad  b, 
ita  b*  4.  n‘  — b a , ad  g‘—  fa ; cft  autem  g'  — fa  =3  a'  of*  q' , vt  mox  oftendam ; ergo  vt  d , 
ad  b , ita  b'  f n‘  — b a , ad  a’  t q’ ; & conuertendo  vt  b , ad  d , ita  a‘  t q‘ . ad  b*  4«  n'  - b a . 

Quod  autem  g’  - fa , squale  fit  a'  f q‘ . conftat . Eft  enim  a*  tjjt  fa  =a  g'  ~ q' ; ergo  a* 
4. q“ *quabiturg‘  — fa,  Hinc. 


theorema; 


Data  ft  re  Et  a A B , ita  vt  E ad  A Bft  vt  quadratum  re  It  a A'B,plus  quadrato  P,ad  quadra- 
tum  retta-D  E > ex  quo  ablatum  fit  quadratum  recta  C , vt  reliquum  fit  /altum  quadratum _» 
fermenti  DG,  Deinde fit /altum  vt  E ad  AB,  ita  AB  adi  K,  cuius  dimidium  H £,  velHK 
fit  (emidfamtttr  circuli  ILE,  quem  tangat  reSaquidem  LH  aquali*  ipfi  D G ; fit que  per 
eentrum  It  duci  a M I , occurrens  peripberu  in  K;  factaque  fit  A N aqualis  M K . Dico  eam  eft 
rationem  quadrati  AN,  plus  quadrato  C , ad  reltangulum  A B N plus  quadrato  P ,vt  At 
ad  E , 

COMPOSITIO . 


1 

t 

i 


QVoniam  igitur;  vt  E ad  AB,  ita  AB  adi  K ex  conftruftione;  &vt  ABadIK, 
ita  reflangulum  ex  M K in  A B , ad  reflangulum  M K I ; ergo  vt  E ad  A B , ita  rc- 
_ aangulumcxMKin  -t  B , ad  reflangulum  M K I ; fed  vt  E ad  A B , ita  quadra- 
tum A B plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F ; ergo  vt  reflangulum  ex  M K in  A P. , ad 
reflangulum  M K I,  ita  quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , Icurt 
quadratum  -1  B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , ita  reflangulum  ex  M K in  A B, 
ad  reflangulum  M K I ; & permutando  vt  quadratum  A B plus  quadrato  P , ad  reflant- 
ium ex  MK  in  A B.ita  quadratum  DF,  ad  reflangulum  M K I ; &pcr  conuerfioncm  ra- 
tionis vt  quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  A B , plus  quadrato  P > minus 
reftangulo  ex  M K in  A B , ita  quadratum  D F , ad  quadratum  D F , minus  rcflangulo  M 
K I i & permutando  vt  quadratum  A B plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , ita  quadra- 
tum A B pius  quadrato  P , minus  rcflangulo  ex  M K in  A B , ad  quadratum  D F minus 
rcflangulo  M k I . Sed  ex  conftruftione  vtEad  AB,  ita  cft  quadratum  AB,  plus  qua- 
drato P , ad  quadratum  D F;ergo  vt  E ad  A B.tta  quadratum  A B , plus  quadrato  P,  minus 
rcflangulo  ex  M K in  A B , ad  quadratum  D F , minus  rcflangulo  M K I ; hoc  cft  ita  qua- 
dratum A B , plus  quadrato  P , minus  rcflangulo  B A N ( fecimus  enim  A N arqualem  ipfi 
M k ) fcu  quod  idem  cft,ita  reflangulum  A BN  ( quadratum  enim  A B minus  reft  angulo 
B A N , idem  cft  quod  reflangulum  A B N ) plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F > minus 

reflut*. 


t 
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reffcmgulo  M K I ; Eft  autem  quadratum  D F , minus  rc&angulo  M K I iquale  quadrato 
Mk,  (cu  quadrato  A N , plus  quadrato  C , vt  mox  conftabit ; ergo  vt  E ad  A B , ita  erit 
redangulum  A B N plus  quadrato  P , ad  quadratum  A N plus  quadrato  C . & conuerten- 
do  vt  A B ad  E,  hoc  eft  vt  r , ad  s , ita  quadratum  A N , plus  quadrato  C , ad  retftangu- 
lum  A B N , plus  quadrato  P . 

Quod  autem  quadratum  M K,  plus  quadrato  C , iquctur  quadrato  D F , minus  rc£kan- 
gulo  M K I , fic  oltenditur . Quadratum  M K jcquatur  quadrato  M H , minus  rc&angulo 
M K I , minus  quadrato  H I ; hoc  eft  quadratum  MKiquatur  quadratoLM,  minus  re- 
ftangulo  M K I ; hoc  eft  quadrato  D F minus  quadrato  C,  minus  rcdlangulo  M K I;vrrin» 
que  addito  quadrato  C ; ergo  quadratum  M K.plus  quadrato  C, iquabitur  quadrato  D F, 
minus  rciftangulo  M K I . Datum  igitur  latus  ita  diuifimus,  vt  quadratum  vnius  partis  da- 
tum planum  afliimens  &c.  Quod  facere  oportebat . 

Valde  refert, quo  nam  patfto  concipiatur  Problema , & pro  eius  folutionc  hic , vel  illa 
inftituatur  pofuio ; hinc  enim  pendet  in  primis  Kcfolutionis  ratio , itant  facilis  admodum, 
futura  fit , fi  opportune  fupradidta  tra&cntur quod  v:  clarius  fiat , fit  in  exemplum . 

PROBLEMA. 

Propofitum  latus  ita  producere , vt  quadratum  compofiti  ex  dato  cum  produci o , fit  adexccf- 
fum  ipfius  fupra  quadratum  dati  i»  praferipta  ratione . 

Nifi  quis  paulo  diligentius  rem  introfpcxcrit,  ftatim  fcquentem  refolutionem  inftituct 
Datumfitlatusbi&ratiodataGtvtr,  ads,  pro  qua  fubftituatur  b , add;  at  vero  pars 
adiungenda  efto  a ; ergo  totum  aggregatum  erit  b q*  a , cuius  quadratum  eft  b’  + 2 b a t 
a'  t exceftus  huius  fupra  b' , nempe  fupra quadratum  lateris  dati  eft  a ba  a‘;  vt  igitur  b, 
ad  d , ita  debet  efle  b‘  2 b a + a’ , ad  a b a *Jta' ; multiplicatis  extremis  & medijs  2 b a 
b a‘  iquabitur  d b'  4,  2 d b a *}*  d a! ; & per  antithcfin  b a’  — d a*  t a b a — 2 d b a ; 1- 
quabitur  a b' ; omnibus  applicatis  adb  — d,  &a‘t»ba  iquabitur  ^ , tollatur  fra&io , 
nempe  fiat  ut  b --  d , ad  d , ita  b , ad  aliud , & inter  b , & hoc  inuentum , exempligratia , k 
media  reperiatur  proportionalis  z , & a'  t 2 b a iquabitur  z' , cuius  radix  fcrui  poteft  iuxta 
Artis  pricepra , & inde  etiam  deducitur  Porifma , Problematis  cfle&ioncm  didtans. 

, Verum  enim  uero,  ad  Compofitionem  inftituendam,  atque  adeo  cfTcfitionem  demon- 
ftrand.im  ,opus  erit  Porilma  ipfum  per  modum  Theorematis  a/Tumere  demonftrandum  Ar- 
te  iam  explicata , quod  exigui  laboris  non  eft . 

. Sed  fi  Problema  aliter  concipiatur,rcs  tacitius  cuenict  in  idem  recidens Vndc , 

Prohlema . 

Latus  adinuenirt , cuius  quadratum  adexceJsum,quo  idem  fuperat  dati  lateris  quadratum ; 
Jit  in  ratione  data.  , 

RESOLVTIO  . 


DAtum  fit  latus  b , & quiratur  latus , cuius  quadratum  ad  exceflum  quo  hoc  idem. 

quadratum  fuperat  quadratum  dati  lateris  b , fit  in  ratione  data  ut  r , ad  s . Oportet 
autem  rationem  datam  ede  maioris  ad  minus . 

Qutcfitum  latus  efto  a,  cuius  quadratum  eft  a’  ,•  huius  autem  exceftus  fupra  b’ eft  a' - 
b’ ; ut  igitur  eft  r , ad  s , ita  debet  efle  a’ , ad  a‘  — b' , 

_ Quoniam  igitur  eft  ut  r , ad  s , ita  a’ , ad  a’  - b'  i ergo  per  conucrfioncm  rationis  erit  ut 
r , ad  r — s , ita  a’ , ad  b' , & conuertcndo , ut  r — s ad  r,  ita  b*,  ad  a'  t fed  fi  fiat  ut  r ad  r — $ 
ita  b ad  f conuertcndo  etiam  eritut  r— s , ad  r ita  f ad  b , fed  ut  r — s,  ad  r ita  erat,b‘ , ad  a*, 


ergo  ut  f , ad  b , ita  b’  ad  a'  j ergo  fi  jfiat  d , media  proportionalis  inter  f , & b,  erit  ut  d ad  b 
ita  b ad  a.  Hinc. 


Nnh  ai  PORJS- 


Adutrttnds 
%Mdd*m . 


Exemplum-» 
I I. 


c 


4«<J 


CAROH  UKALDINIi 


P 0 X I S M 'A. 

fiat  vt  terminus  maior  data  rationis , ad  excefumaquo  is  fuperat  m 'morem ita  latus  datum 
ad  aliud,  & inter  hoc  latu  (que  datum  medium  referiatur  proportionale  ; deinde  fiat  vt  hoc  pro-, 
portionale  medtum  tnuentum  ad  latus  datum , ita  hoc  ad  alsud ; hoc  enim  erst  latus  quajitnm  , 
cuius  quadratum  adextcfium , quo  fnperat  quadratum  datt  lateris  erit  in  ratione  data . 

COMPOSITIO. 


H“ 


Datum  fit  latus  A B , ratioque  data  fit  ut  D ~ 

EadHF,  & oporteat  reperirc  latus,  cu-  A 
ius  quadratum  ad  exceflfum , quo  huiufraodi 
quadratum  fuperat  quadratum  A B , fit  in  ra- 
tione vtD  E , adE  P. 

Fiat  vt  D E ad  D F , ita  AB  ad  G , & inter 
A B , & G , media  reperiatur  proportionalis  H; 
mox  uero  ut  H , ad  A B , ita  a B fiat  ad  A Cj 
hac  enim  Porifma  iubet . Dico  A C cfle  latus 

quafitum,  ita  vt  quadratum  A C ad  cxcelTum,quo  idem  quadratum  fuperat  quadratum  A 
B , fit  i n ratione  vt  D E ad  E F . 

Quoniam  enim  eft  vt  G , ad  H , ita  H ad  A B ; ergo  vt  G , ad  A B , ita  quadratum  H ad 
quad.A  B;fed  vt  D E ad  DF , ita  A B , ad  G i & conucrtcndo  vt  D F ad  D E , ita  G , ad  A 
B i ergo  etiam  vt  D F ad  D E , ita  quadratum  H ad  quadratum  A B ; quoniam  verb  eft  vt 
H ad  A B , ita  A B , ad  A C , erit  etiam  vt  quadratum  H ad  quadratum  A B , ita  quadra- 
tnm  A B , ad  quadratum  A C ; ergo  etiam  vt  D F ad  D E , ita  quadratum  A B , ad  qua- 
dratum A C ; ergo  conucrtcndo  vt  D E ad  D F , ita  quadratum  A C ad  quadratum  AB, 
& per  conuerfionem  rationis  vt  D E ad  E F,  ita  quadratum  A C ad  quadratum  A C, minus 
quadrato  A B , hoc  eft  ad  excelTum , quo  idem  quadrarum  AC  fuperat  quadratum  AB, 
Inucnimus  igitur  latus  &c.  quod  erat  opera;  pretium  efficere . 

Vides  igitur  ex  allato  exemplo  quanti  momenti  fit  Problematis  formam  vno,  vel  alio 
motio  concipere,  & vno  vel  alio  modo  politionem infiituere;  fecundum  enim  priorem- 
formam  fuiflet  opus  alfumere  Porifma  tanquam  theorema  dcmonftrandum , vt  pneferipm 
conftrudtio  Geometrice  confirmaretur,  nullaque  fuppeteret  via  repetitis  Analyfcos  vcfti- 
gijs  ad  Compofitioncm  perficiendam , fecus  autem  per  hanc , quam  attulimus . 

Problema . 

t.-pinn.  ■ Datum  latus  A S vteutsque  diuifiem  in  C , diuidert  illud  iterum  in  D , vt  reUangulum  D A 

Ul  g ad  redi  angulum  DCS,  datam  habeat  rationem . 


RESOLVTIO; 


PRopofiti  lateris  diuidendi  fegmentum  A C fit 
b , fegmentum  alterum  C B fit  d , totum  ita- 
que latus  erit  b-tj^d;  fegmentum  A Defio  a;  re- 
liquum igitur  D C erit  b — a ; rctiangulum  B A D 
erit  b a sft  d a : rc&angulum  vero  D C B , erit  b 
d — d a j Vt  autem  eft  s , ad  d , ita  debet  clfe  re- 


b*d 


A a D 


b-a  C 


ftangulumB  AD,  ncmpelbatjtdaad  rcflangulum  DCB .fcilicetbd—  da;  quamo- 
brem  multiplicatis  extremis  & medijs  bdarjtda  aquabitur  s b d — s d a:  ac  proinde  por 
antithefin  bda»J<d‘atJ*sda  aquabitur  s b d ; omnibus  autem  applicatis  add.&ba^ 
d a s a aquabitur  s b ; quamobremproponionales  erunt  magnitudines  vt  b «f.  d + s , 
ads,  itab.ada.  Hinc. 


POS/S - 


* DE  RESOL.  ET  COMP.  MaTHEMAT.  UB.H.  4*7 

P o g T S M A, 

rt  eft aggregatum  ex  omnibus  netis  quantitatibus  ad  terminum  antecedentem  ita  fame*', 
tum  dissidendum  ad  aliam  quantitatem , hac  enim  quaftam  ignotam  quantitatem  reprafen- 

Si  quis  regrediatur  per  Analyfeos  filum , demonftrationem  conrexet  per  folidorum_ 
comparationem , a qua , fi  placet  abftinere , poteft  al  io  modo  perfici  dcmonftratio . 

COMPOSITIO. 

Sit  refta  A B diuifa  in  C vtcunque , & oporteat  H 

eam  iterum  diuidere  in  D,  vt  Problema  iu-  — — 

bct.  Data  autem  fit  ratio,  vtH,  ad  C B ; Fiat  igi- 

fur  vt  aggregatum  ex  A B , & H ad  H , ita  A C,  ad  AD  C B 

aliam , qu;e  fit  A D . Dico  reftangulum  B A D , 
ad  rcftangulum  D C B efle , vt  H , ad  C B . 

Quoniam  enim  faftum  clt  vt  A B , plus  H , ad  H , hoc  eft  vt  A C , plus  C B,  plus  H , ad 
H , ira  A C , ad  A D ; ergo  re<ftan°u!um  fub  A C , & A D , plus  rcctangulo  fub  C B , & A 
D , vna  cum  reiftangulo  ex  H , & A D,  equabiturreftangulo  fub  A C,  &H;  vrrinquo 
fubtrafto  reiftangulo  fub  A D , & H ,f  remanebit  rciftangulum  fub  A C , & A D , plus  rc- 
& angulo  fub  C B , & A D , quod  atquabitur  rc&angulo  fub  A C , & H ; minus  rc&angu- 
lo  fub  A D , & H;  crgocadcm  erit  ratio  reflanguli  lub  AC,  &H,  minus  reiftangulo  fub 
A D , & H , ad  rc&angulum  fub  A C , &CB,  minus  reftangulo  fub  CB,  & A D,  qu» 
eft  rcftanguli  fub  A C , & A D , plus  reiftangulo  fub  C B , & rt  D , ad  reftangulum  fub 
A C , & B C,  minus  reiftangulo  fub  C B , & A D . Sed  rc&angulum  fub  A C , & H , mi- 
nus reiftangulo  fub  \ D , & H , ad  reiftangulum  fub  A C , & C B , minus  reiftangulo  fub 
A D , & C B eft  vt  H ad  C B.-crgo  etiam  vt  H ad  C B , ita  erit  reiftangulum  fub  A C , & A 
D , plus  rc&angulo  fub  CB,&  rt  I ;,hoc  eft  rcftangulum  B A D,ad  rciftangulum  fub  A C, 

& CB,  minus  reiftangulo  fub  C B , & A D , hoc  eft  ad  reiftangulum  D C B , 

Proilcma. 

Propofitum  latus  A B , vtcunque  /illum  in  C , iterum  diuidere  in  D inter  C,  B,  vt  rellanau-  E«rorluin~ 
tum  A DC  .ad  quadratum  D B , con/ls  tutam  habeat  rationem . 15  t V. 

Ratio  vel  eft  xqual  itaris  t vel  maioris  > vel  minoris  inaequalitatis . Si  primum ; perinde 
erit  ac  dicere  quod  rcftangulum  A D C fit  aequale  quadrato  D B.  ^ 

R E S O L V T I O; 

Primi  Cafut . 

TVncquc  fic  procedendum  fegmentum..  b d 

A C fit  b ; at  C B fit  d : fegmentum  D * b * d * 

B tfto  a ; fegmentum  C D erit  d — a i itaque 

ie<ftangu!um  DC,eritbd*|«d'~ba—  a A E C d—  a D aB 

* a * ?'  •'  q^dratum  vero  D B erit  a* ; itaque  d b *d-~  b a- 1 d a *a\  *quabitur  a* ; 
k per  antithcfin  b d d*  aequabitur  b a 4.  2 d a ; ergo  vt  b 4.  a d , ad 
9i(bd«ftd')ita  haec  ad  a . Hinc.  V 

f O B 1 s M A. 

Hat  vt  totum  latus  diuidendum  plus  farte  in  qua  debet  cadere  nasia  diuifit  adreliam , qua 
yete/t  rcll  angui  um/ub  toto  latere  dsusdcndo,& parte  tam  dtUa , ita  hac  eadem  reda  ad  alsam 
magnuudtntm  i hac  enim  ignotam  quantitatem  de  qua  quantur , exhibebit . 


R E. 


fecundi  Cujus, 


SI  proportio  maioris  inatqualitatis  cxtitc- 
rir , caquc  fit  vt  A C ad  C E , ipfaque  C 
E dicatur  r atque  adeo  ratio  data  fit  vt  b , ad 
r.fic  procedendum. 


b >|«  d 


Er  C d— a D 


a B 


Quoniam  igitur  cft  vt  b , ad  r , ita  b d t d'  — b a — 2 d a f a‘  • ad  a’ ; multiplicatis  exrre- 
nvs  & medijs  b a1  aequabitur  r b d | r d'  - r b a - 2 r d a f r a’  i & per  antithcfin  b a’  - r a’  t 
rbat  arda  aquabitur  r b d |r  d';omnibufque  applicatis  ad  b — r,  & a‘  t -t*-’,—  a, aqua- 
bitur ^ ; ad  tollendas  fradiioncs.fiat  vt  b - r , ad  r , ita  b f a d , ad  k ; critquc  k idem 
quod  '•!£■’,— . Deinde  fiat  g media  proportionalis  inter  b t d , & d i mox  autem  vt  b — r , 
ad  r,  ita  fiat  g , adf,  &interg,  &f,  media  fit  proportionalis  z , erit  enim  v idem  quod 
; hoc  autem  perinde  cft  ac  fi  fieret  vt  b — r ad  r , ita  b d t d‘ , ad  aliud ; illud  cnim> 
foret  V ; aquatio  igitur  illa  a‘  t a =:  tif ^ , ad  hanc  reuocabitur  1‘tnaz’,  cu- 
i\is  aequationis  radix  eft  Ik  (•;  k-  T z‘ ) - t k • Hinc . 


f 0 R I S M A. 

fiat  vtb  — radrfeu  AC  minus  CE, hoc  tjt  AF.  ad  F.C.ita  b\  d ficu  AC  plus  dupla  C R,hoc  e SI 
'AB  plus  CB  ad  K . Deinde  fiat  g medi a proport.  inter  t \dcfdfeu  A C,plus  C B,hoc  cft  AB^ 
C Bimox  tutem  itb-rad  r (eu  A E td  E C,itt  fiat  g,adf,intcr  g,&f,mediafit  proport.  z;de- 
inde  iero  fumatur  dimidium  ipftus  K , dr  td  eius  quadratum  tddtSur  quadratum  z ; aggregari 
latus  multetur  eodem  dimidio  K , reftduum  enim  quafttam  quantitatem  exhibebit . Vel 
lifdcm  peraltis  relt a K tanquam  differentia  extremorum  e tribus  lateribus  proportionali- 
bus , & qutdrtto  z tanquam  rei/ angulo  fub  laseribus  repenantnr  extrema  latera , minus  enim 
quafttam  quantitatem  exhibebit , 

RESOLVTIO  : 

Terti f Cajus. 

RAtio  data  fit  minoris  ad  maius  vt  A C,  b*Jtd 

•adC  E , iegmentum  A C fit  b : & CB  * b * d * 

fit  d : fegmentum  autem  C D efto  a ; vndt»  ~ 

DBcritd  — a;atvcroECfits;vtigiturb,  E A C 
ad  s,  ita  debet  efle  reftangulum  ADC  nem-  * s 
c b a t a‘ . ad  quadratum  D B , fcilicet  d’  — 1 d a f a’ ; multiplicatis  extremis  & medijs, s 
1 a t s a’  aequabitur  b d‘  - 2 b d a t b a’ ; & per  antitheftn  s b a f a b d a t s a'  — b a‘,  xqua- 
bitur  bd‘ ; omnibus  applicatis  ad  s — b , & j- a‘,  aequabitur ; ad  tollendasfia- 

itiones , fiat  vt  s - b , ad  b , ita  2 d , ad  K , & vt  s—  b , ad  b , ita  s,  ad  l.ita  q:  k 1 1 idetnerir 


D d-a 
* 


B 

* 


Pb 


, media  repedatur 

quod  ; jEquatio  igitur  illa  a t a'  =3  Uj , reuocabitur  ad  hanc  p a t a’  a r‘.  cui 
aquationis  radix  erit  — tP-  Hinc . 


cuius 


r O R 1 S M A. 


Tiatvt  s — b ,adb  .hoeeil  E A ad  AC , ita  id  ad  K , hoc  cft  dupla  C B ad  , & vt  s —b 
'adb  , ita  s adi  .hoeeil  E A adEC  ,iia  AC  ad  A ; deinde  fiatis  s — b ,ad  b ,itad , adf , hoc 
tft  it  E A ad  AC  ,itaC  B adf ; dr  inter  d , drf,  hoc  eftCB,  &f,  media  rt periatur  z, ; mox 
autem  K plus  l,tanquam  differentia  extremorum  e tribus  lateribus  proportionalibus,  Cr  z tau- 

aquam 
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'quamrctlangulo  fib  lateribus  extrema  referiantur  Uter»  j ex  iit  exim  minus  propofito  fatif- 
ftciet.  < 

COMPOSITIO. 

Primi  Cafus. 

DAtafirreda  ABvtcunquediuifainC,  oporteat  iterum  illam  diuidere  inD,  inter 
C,  B,  vt  redangulum  A C B xquale  fit  quadrato  D B . Fiat  quod  Porifma  iubcr, 
nempe  vt  A C plus  dupla  C B , fcu  vt  A B plus  B C ad  redam , qux  polfit  redangulum  A 
C b plus  quadrato  C B , feu  redangulum  ABC,  ita  hxc  ad  aliam , cui  fiat  aequalis  D B . 
Dico  redangulum  A D C xquale  efle  quadrato  D B . 

Quoniam  igitur  eft  vt  A B , plus  C B hoc  eft  AC,  plus  dupla  C B , ad  redam  quae 
pottft  redangulum  A C B,  plus  quadrato  C B , ita  hxc  reda  ad  D B;  ergo  redangulum 
ex  A C in  D B , plus  duplo  redanguloC  B D aequabitur  redangulo  A B C;hoc  eft  redan. 
gulo  A C B plus  quadrato  C B;  vtrinque  addito  quadrato  O B,  redangulum  A C B , plus 
quadratoCB,  plus  quadrato  DB  aequabitur 

redangulo  ex  A C in  D B , plus  duplo  redan-  — 

gulo  CBD,  vna  cum  quadrato  DB;  &pcr  A C D B 

Ant  ithcfin  redangulum  ABC,  feu  redangulum  A C B plus  quadrato  C B , minus  re- 
dangulo ex  A C in  B D , minus  duplo  redangulo  C B D , plus  quadrato  D B , aequabitur 
quadrato  D B ; Eft  autem  redangulum  A C B , plus  quadrato  C B , minus  redangulo  ex 
A C in  D B , minus  duplo  redangulo  C B D , vna  cum  quadrato  D B ,1dcm  quod  redan- 
gulum A D C , fadum  fcilicet  ex  A D , in  C D ; ergo  diuifa  eft  A D , iterum  in  D , inter 
C B , vt  redangulum  AD  C xquale  fit  quadrato  D B . 


Secundi  Cafus  affetlio  Geomctrics . 


D 


M 

— . 

t 

- 

E C 


B 


Ata  fit  reda  A B vteunque  feda  in  C 

iterum  eam  diuidere  in  D inter  C,  B , 

vt  redangulum  A D C , fit  ad  ouadratunu. 

D B , in  ratione  maioris  inxqualitatis  A C > 
ad  C E.  p 

Fiat  vt  A C minus  C E , hoc  eft  A E , ad 
£ C , ita  A C plus  dupla  C B , hoc  eft-A  B plus  C B , ad  aliam  B G fibi  in  diredum . De- 
inde fiat  L , media  proportionalis  inter  A B , & C B ; mox  vt  A E ad  E C , ita  L ad  M i at 
interL,&M,  fiat  media  proportionalis  N,  & ad  quadratum  ex  dimidio  BG  addatur 
quadratum  N, aggregati  latus  multetur  dimidio  ipfius  B G.nempe  fit  illud  D F , vnde  refi- 
duum  fiat  D B . Dico  redam  A B,  fedam  in  C , cfle  nunc  diuifam  in  D inter  C,  B , quem- 
admodum Problema  requirit . Infra  vero  conflabit  pundum  D cadere  deberet  inter  C,  B, 

PROPOSITIO. 

• Detis  tjt , qua  Porifma  diti  at  &c,  veritatem  inquirere  . 

RESOLVTIO. 

QVoniam  igitur  quadratum  B F plus  quadrato  N , hoc  eft  a K’t  2’  atquale  eft  quadrat 
to  D F ( eft  enim  D F fada  xqualis  reda:  qui  potefl  quadratum  B F,  plus  quadrato 
^ N ) propterea  quadratum  D F erit  -j  K‘  t z’ : fed  quadratum  D F xquale  eft  qua- 
drato D B , plus  quadrato  BF,  plus  duplo  redangulo  DBF,  feufimplo  DBG;  ergo 
ncccffario  confequitur,  quod  ; K'  t z‘  xquetur  quadrato  D B,  plus  quadrato  B 
F , plus  redangulo  DBG,  hoc  eft  a‘  f ~ k'  t K a ; vtrinque  fubtrado  -j  K’ ; ergo 
z* , fcu  g f ( fecimus  enim  z , mediam  proportionalem  inter  g , & f ) , aquabitur  a‘  f K a;  Et 
quoniam  fecimus  vtb— r,adr,itag,adf,&vrgadf,  ita  g' ad  gf,  ob  communem  af. 
ttmdincm  g;  eftque  g'  xquale  ex  conftrudione  ipk  b d t d'  ( fecimus  enim  g mediam  pro- 
portio; 


> 


itabfad.adK,  vtquc  b t a d , ad  K , fumpta  communi  altitudinea,  ita  eft  b a t » d a , 
adka,  hoc  cft  ita  cft  ba,  vna  cum  a da,  adKa;  ergovtb  dtd'ada'tKa,  itabat  a 
d a , ad  K a . t um  itaque  fit  vt  totum  ad  totum , nempe  b d f d‘ , ad  a*  f K a , fic  ablatum-, 
ad  ablatum , nimirum  b a f 2 d a , ad  K a ; ergo  vt  totum  ad  totum , nempe  b d t d’ , ad 
a‘tKa;  fic  reliquum  ad  reliquum , fcilicct  bd  t d‘  — ba  — j d a,  ad  a’;  fcd  vtbd  |d', 
ad  a fka.itaeratb  — r,adr;crgo  vtb  — r,  adr,  fic  b d f d1-- b a — 2 d a ;hoc eft  ex- 
ceflus  quo  b d t d’  /uperat  b a| 2 da,  ad  a’ ; ergo  componendo  vt  b , ad  r , fic  prxdidlus 
exceffus , nimirum  b d f d'  - b a - a d a , vna  cum  a‘ , ad  a' ; fed  prxdidlus  excclfus  b d t 
d’  — b a — 2 d a,  vna  cum  a! , nempe  b d t d'  — b a — 2 d a t a’  idem  eft quod  rcdlangu- 
lum  ex  b t d — a in  d — a ; cft  enim  Iniiufmodi  rcdlangulum  b d f d‘  - b a — 2 d a f a‘;  cr- 
go  vt  b > ad  r , ita  b d f d'  --  b a - 2 d a t a' , ad  a’ . Hinc . 


Sijitvt  A E ad  EC  ,it<t  A B , plus  C B ,adBG  , fit  que  L medi d proponitnalis  inter  JB,(f- 
tC  ',& vt  A E ad  E C ,ita  Lud  M \ & inter  L , M media fit  proportionalis  Ni  fit  que  B G bif- 
feN a in  F i & ad  quadratum  B F additum  fit  quadratum  N,  aggregati  latus  fit  D F . Dico  rt- 
il  angulum  A DC  ad  quadratum  D B effe,vt  AC  ade  E . 


tnm  DF  atquale  cft  quadrato  DB  plus  qua- 
drato BF,  vna  cum  duplo  redtanguio  D B A v~~C  n R E r 
F , feu  fimplo  DBG;  ergo  quadratum  B F 

plus  quadrato  N quabitur  quadrato  DB  plus  quadrato  BF,  plus  redlangulo  DBG; 
utrinque  fubtratSo  quadrato  B F ; ergo  quadratum  N , feu  rcdlangulum  fub  L & M illi  2- 
qualc  ( fadta  eft  enim  N media  proportionalis  inter  L & M ) aquabitur  quadrato  D B plus 
redlangulo  DBG;  fadtum  eft  autem  fupra  ut  A E ad  E C , fic  L ad  M , & ut  L ad  M . fic 
quadratum  L,  ad  radtangulum  tub  L & Mjeft  q:  quadratum  L ex  conftrudtionc  xquale  rc- 
dtangulo  A B C;  rcdlangulum  ucrd  fubL&M  oftenfum  eft  xquale  quadratoDB,  plus 
redlangulo  DBG  ergo  ut  A E ad  E C , ita  rediangulum  ABC,  ad  quadratum  D B plus 
redtanguio  D B G ; Eft  autem  ex  conflrudlione  ut  A E adEC,  ita  A Bplus  BCad  BG; 
ut  uero  A B , plus  B C ad  B G , fumpta  communi  altitudine  B D , fic  rcdlangulum  ex  A B 
plus  BC,  in  D B ,ad  rcdlangulum  D BG,-cftquc  rcdlangulumcx  A Bplus  BC,  inBD 
conflans  redlangulo  duplici  C B D , & redlangulo  ex  A C in  B D ; ergo  ut  rcdlangulum- 
A B C ad  quadratum  D B , plus  redlangulo  D B G , ita  rcdlangulum  ex  A C in  D B , plus 
duplici  redtanguio  C B > , ad  rediangulum  DBG.  Cum  igitur  fit  vt  totum  ad  totum-, 
nempe  rediangulum  -t  B C , ad  quadratum  D B , plus  redtanguio  D B G , fic  ablatum  ai 
ablatum , nimirum  rediangulum  ex  A C in  D B , cum  duplici  redlangulo  C B D ad  redtio- 
guIumDBG;  ergo  vt  totum  ad  totum  fcilicct  rcdlangulum  A BCad  quadratum  DB 
plus  rcctangulo  D B G , fic  reliquum  ad  reliquum,  nempe  rcdlangulum  ABC,  minutre- 
dt angulo  ex  A C in  D B , minus  duplici  redlangulo  C B D , exceflus  quo  rediangulum  AC 
B plus  quadrato  C B feu  rediangulum  ABC  fuperat  rcdlangulum  Ad.  DB  plus  duplici  re- 
dlangulo C B D , ad  quadratum  D B ; fcd  totum  ad  totum , nempe  rcdlangulum  A C B 
plus  quadrato  C B feu  rcdlangulum  ABC,  ad  quadratum  D B , plus  redtanguio  DBG, 
erat  vt  A E,  ad  E C ; ergo  vt  A E ad  E C , ita  erit  reliquum  ad  reliquum,  nempe  redtangu- 
lum  A C Bplus  quadrato  C B feu  rcdlangulum  ABC  minus  redlangulo  ex  A C , in  B D , 
minus  duplici  redtanguio  C B D ad  quadratum  D B ; ergo  componendo  vr  A C ad  E C, 
ita  prxdidlus  cxceffus  rcdlangulum  A C A , plus  quadrato  C B , minus  redlangulo  ex  A C 
in  B D minus  duplici  redtanguio  C B D , vna  cum  quadratoDB,  ad  quadratum  DB:  fed 
prxdidlus  exceflus,  vna  cum  quadratoDB  idcmcftquod  rcdlangulum  AD  C (_  rcdtafr 
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gulam  enimADCfitexAC,  plus  CDinCD,  ex qaorum du3u fit  etiam  refiangu^ 
Ium  ACB,  plus  quadraro  C B , minus  re&mguio  cx  A C in  D B , minus  duplici  rc&un- 
guloCBD.vnacumquadratoDB)  ergovt  ACad  EC.  fic  rcftangulum  ADC,  ad 
quadrarum  1>  B . 

Qiod  autem  pirnftum  D . cadat  interC,B,  fic  fiet  raanifeftum . Non  enim  cadere  po- 
teft  in  C ; 0 (lenfom  eft  enim  vt  A E ad  E C , fic  roSanguIom  A B C , ad  quadrarum  D B, 
plus re&angulo DBG. fcu redtangulum GDB,  &cx hypochefi ad  rctftangulum  GC B > 
cumque  (it  vt  re&angulum  A B C , ad  rcAartgulum  G C B , ira  A B ad'G  C.crit  vr  A E ad 
E C , ita  A B , ad  CG ; eft  autem  factum  vr  A E ad  E C , ita  A B , plus  B C , ad  B G,- ergo 
deberet  eflevr  A BadCG.itaAB.plusBC,  ad  BG  minorem,  quam  CG;  quod eft  in- 
conueniens;  maius  fequeretur  incommodum,  fi  punctum  D,  caderet  vitra  G » non  igitur 
in  C > non  vitra  ergo  inter  C B . 

Terti/  Ctfus  effeti  ia  Geometrice. 

Data  (it  recta  A B diuifa  vteonqne  in  C , oporteat  &c.  Data  fit  ratio  ACadEC;  fiar 
vtE  A ad  AC,  ita  dupla  C B,ad  BG,  & ita  etiam  E C ad  GM;  deinde  fiat  vt  E A,  ad 
A C , ita  C B , ad  B H ; erit  au  em  B H dimidia  ipfius  B G , quoniam  C B dimidia  eft  du- 
plae C Biat  vcr6  inter  C B , & B H media  reperiatur  proportionalis  P : mox  autem  B M, 
t anquam  d : ferentia  extremorum  laterum  c tribus  proponional  ibus , 3c  quadrato  P , tan- 

?uim  re&angiilo  lub  lateribus,  reperiantur  extrema  latera , quorum  minus  GtDB.cui 
at  aequalis  ^ F . 1 >ico  rectam  A B diuifam  vtcunque  in  C , iterum  efe  diuitim  in  Fdnter 
C , B , vt  rectangulutn  A F C ad  quadratum  F B , «t  in  ratione  A C ,'ad  E C. 

PROPOSITI?.  . 

Detis  jh  f #4  PtriJ 'm*  dUfet  tjrt.  veritetem  inquirere . , 

RESOLVTIO  ; 

f"\  Vomam  igitur  a’  tft  Kfi  a atquale  eft  z^fed  z’  aequale  eft  d f;  facta  efft  enim  z media 
proportionalis  inter  d , & f i ergod  f aquabitur  a‘  «Je  K t . a i & quoniam  eftfactum 
vts— badb,ita»d,adK,&uts-b,adb,itadaif,  vtqued,  adf,  itad- 
«1  fd  Jcu  ad  a’  «§*  k t a , cum  hoc  illi  fit  atquale vtrunque  enim  eft  atquale  4‘  i vt  vidi- 
mus ; ergo  vr  s — b , ad  b , ita  d‘  ad  a‘  K 1 1 a , 

Deinde  quoniam  factum  eft  vts— b,adb,  itas,  adi, &ita  a d,  adk;  ergovts— b, 
ad  b ,ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confcquemia , nempe,  itas  f t dadhit  1 i.fcd  vts 
■f  » d ,ad  K 1 1»  furapta  communi  altitudine  a,irasat*da»ad  *Tpi  **  cr3<>  vt  i'  ad  a* 

ffia.itasatada.adKf  a.  

Quoniam  igitur  eft  ut  cotum  ad  totum  fcilicet  d' , ad  a’  ♦Jjt-KTfi  a , ita  ablatum  ad  abla- 
tum , nimirum  s afada.adnf  ajergo  reliquum  ad  reliquum  , nempe  d‘  - * a — * d * 
ad  a* , erit  vt  totum  ad  totum , videlicet  vtd’ ,ada‘  <§rkf  i a.-fcd  vc  cotum  ad  totum , fc> 
hcet  dS  ad  a- STipT  a,  ita  erat  s-b,  ad  b;  ergo  vts-  b,  adb,  ita  erit  d‘— sa-ada, 
ad  a’  i ergo  componendo  * t s , ad  b , ita  d‘  — s a — * d a a*,ad  a'  >3 c conuertendo  vt  b,a4 
s,kaa',add'  — sa-ada  ta‘}(cdvtb,ads,  ita  ba,  adsa;  ergo  vt  b , ads,  ita  ambo 
antecedentia  ad  ambo  confequcntia  .nempe  ba^asadd1— adaijta’.  Hinc  . 

theorema; 

$i fierit  vt  E A ,ei  AC  ,ite  duple  C B ed  BG,&  ite  EC  adG  U i deinde  fit  vt  B A ei AC* 
'jteC  BidBH , &tuurCB , B H , medta  proportionalis  P.  fit  que  B M deffirentie  extremarum 
Uterum,  fui  quit  ut  continemur  reti sngutum  equite  qnedreto  P,  msnu/que  ex  tremam  fit  D S, 
0U  eque  ter  C F.  Dtce  reti  em  A B,  vtcunque  dtuifem  i»  C,  iterum  efie  diuifiun  in  F inter  C^B, 
*4  q*earetnm^f,fittnrett»ue4Q^d£C. 
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COMPOSITIO. 


Voniam  enim  redlangulum 
M D B , feu,  quod  idem  eft, 
quadratum  Dii,  plus 
redt  ungulo  DBM  arqualc eft  qua- 


A C F D B 


H 


M 


dratoP;  fcd  quadratum  Pert  aquale  redi  angulo  C B H ; fccimusenimP  mediam  inter 
CB&BH;  ergo  redlangulum  C B H aquabitur  quadrato  D B , vna  cum  rcdiangulo  D 
BM. 


Et  quoniam  fadhtm  eft,  vt  E A , ad  A C , fic  dupla  C B , ad  B G , feu  fimpla  B C ad  B Hj ' 
vt  autem  B C ad  B H , ita  quadratum  C B ,ad  rcdtangulum-0  B H.fcu  ad  quadratum  L)B  y 
plus  rcdiangulo  D B M , illi  aquale ; ergo  vt  E A ajJ  A C , ita  quadratum  B C ad  quadra- 
tum  BD,  plus  rectangulo  D BM  . •: 

Deinde  quoniam  factum  efl  fupra.vt  E A , ad  A C , ita  E C ad  G M , & dupla  B C ad  B 
G ; ergo  erit  vt  E A ad  A C,  ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confcqucnria,  nimirum  E C, 
plus  dupla  C B ad  totam  B M ; fcd  vt  E C,  plus  dupla  B C ad  B M , fumpta  communi  qui-’ 
demaltirudincDB,  ita  redlangulum  fub  E C in  D E , plus  duplo  rcdiangulo  C B D,  ad 
redlangulum  DBM;  ergo  vt  quadratum  B C,  ad  quadratum  D B , plus  redlangulo  D B' 
M , ita  rcctangulum  ex  E C in  D B , plus  duplo  rectangulo  C B D,ad  rectangulum  D B M/ 
Quoniam  igitur  eft  ut  totum  ad  totum , nempe  quadratum  C B,  ad  quadratum  D B.plus 
redlangulo  DBM,  ita  ablatum  ad  ablatum , nempi  rectangulum  ex  E Cin  D B,  plus  du- 
plo rectanguloC  BD  ad  rectangulum  PB  Mjergo  ita  reliquum  ad  reliquum, nempd  qttu 
dratum  C B.minus  redlangulo  ex  E C inDB,  minus  duplo  rectangulo  C B D , ad  qua- 
dratum D B ; fcd  vt  totum  ad  totum, ira  erat  E -A  ad  A C , ergo  vt  E A , ad  A C , ita  qua- 
dratum C B , minus  rectangulo  ex  E C , in  D B , minus  duplo  rectangulo  C B D , ad  qua- 
dratum B D ; ergo  componendo  erit,  vt  E C ,'ad  A C,  ita  quadratum  C B,  minus  recran- 
gulo  ex  E C,in  D B.minus  duplo  redlangulo  C B D.plus  quad.D  B,ad  quadratum  D B , •& 
conucitendo  vt  A C , ad  E C ,»ta  quadratum  D ad  quadratum  C B , minus  rectangulo 
ex  E C in  D B , minus  duplo  redlangulo  C B D , plus  quadrato  D B ; fed  vt  H C ad  EC , 
ita  rectangulum  ex  A C in  D B,  ad  rcctangulum  ex  E C in  D B;crgo  vt  ACad  E C , iti£ 
ambo  antecedentia  ad  ambo  conlcqucntujnempd  rectangulum  ex  A C in  D B , hoc  eft  re- 
dlangulum  A C F , plns  quadrato  D B , feuquadrato  C F , hoc  eft  rectangulum  A F C,  ad 
quadrarum  C B , minus  duplo  redlangulo  C B D , plus  quadrato  DB,  hoc  eft  minus  dii- 
plo  rectangulo  B C F , plus  quadrato  C F ; fcd  quadrarum  C B , minus  duplo  rectangulo 
B C F,  plus  quadrato  C F , squale  eft  quadrato  F B ; ergo  vt  A C ad  E C , ira  erit  rcctan- 
gulum A F C , ad  quadratum  F B . 

. Datum  igitur  latus  Ab  utcunquediuifum  in  C,  diuifimus  iterum  in  F inter  C , B &c' 
Quod  facere  oportebat . 

Solum  oftendendum  fupcreft  punctum  D,  neccflhrio  debere  cadere  inter  C , B.quod  fi c 
planum  ner.  Non  enim  punctum  D cadere  poteft  in  Cj  oftendimus  enim  efle  vt  H A ad' 
i^C,  ita  quadrarum  Cb,  ad  rcctangulum  MDn;  & quidem  inhuiufmodi  cafuadrtf» 
etangulum i M ' - B , cumque  vt  quadratum  B C , ad  rccrangnlum  M C B,  ira  B C ad  M C. 
for«vtE  Aad  AC.ita  C.  B ad  C M.quod  eft  in  conucniensjfactum  eft  enim  fupravrfiA 
j B a"  folam  BH.Multoque  maius  foret  abfurdum , fi  diceretur  pundtumD, 

cadere  vitra  punctum  C ; ergo  ncce(iari6  cadet  inter  C , D . Quod  &c. 

Multum  fane  refert,  num  ratio  data  in  propofito  aliquo.Problematc  fit  multiplex , vel 
Jubmultiplcx , an  verb  quscunque  comprehendens  etiam  rationem  ineffabilem;  lonee^ 
fiquidem  facilius  eft  Problemati  fatislaccrc.cum  ratio  data  fuerit  multiplex.quod  ex  adiu- 
tfo  Problemate  perfpicuum  fiet.  r ’ H 

Aduertc.quod  C F,  bic  rcfpondct  in  refolutione  ipfi  C D , & F B refpondct  ipfiD  B.  'v 


PROtLEM  A. 
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-jtrsfhar  ias  interceptum  fegmentum  vnum  ad  aliud  fit  in  data  ratione  multiflui . • 

RESOLVTIO  . 

CVm  igiturdata  fuerit  ratio  mul- 
tiplex fit  propofitus  circulus 
A B G l>,  cuius  diameter  A C,  cir- 
ca quam  circulus  alter  R T S F , cu- 
ius centrum  E , (iuc  eum  tangat  fiuc 
non  .•  oporteat  autem  per  E duccro 
H K occurrens  circumferentia:  R T 
S F in  punctis  P , Se  I , ita  vt  interce- 
ptum fegmentum  K I duplum  iit  in- 
tercepti P H ; ducatur  B N , per  E , 
faciens  in  E cum  recta  A G angulos 
rectos ; atque  E I fit  b .•  E D fit  K , & 

I K efto  a : itaque  E K erit  b a ; at 
vero  P H erit  dimidium  ipfius  I K ; 
atque  adeo  erit  7 a.  Cumque  P E 
fit  b , & ipfa  quidem  E H erit  b 44  a 
a . quoniam  vero  rectangulum  K E 
H ex  circuli  natura  xquale  cft  rcctangulo  B E D , atque  adeo  quadrato  E D , ciim  B E , & 
E 1)  fint  xqualcstpropterea  ducatur  b qft  a , in  b 4+7  a , nam  productum  b*  4.  1 a b a 4, 
7 a1,  xquabitur  *■;&  per  antithcfin  1 i ba  a' xquabitur  x' — b’ ; omnibufque dupla- 
tis , vt  potcftas  integra  remaneat  3 b a 4.  a’  aequabitur  a k*  - 2 b* ; ac  proinde  (i  placet  at- 
quationem  (ic  explicare  per  analogifmum;crit  ut  3 b a , ad  91  ( a k'  - 2 b' ) ita  $t  ( t k1 

— ab)ada.  Vndc. 

P O R l S M A. 

Sumatur  duflnm  ijuadratum  ipfius  E D,  ex  quo  fub  trahatur  duplum  quadratum  ricta  E /, 
fiu  E F ,cr  hxt  differentia , quam  poffit , exemphgra  tia  X . tanquam  red  angulo  fub  ex  tremit 
& tripla  E 1 , ficu  E F tanquam  differentia  extremorum , tria  referiantur  latera  proportiona- 
lia i ex  his  enim  minus  ent  IK , cuius  dimidium  erit  P H . 

Fiat  igitur  ut  Poriftnaprarfcribit . 

Quoniam  enim  fecimus  ut  tripla  E I , plus  I K , ad  rectam  X . qua:  poteft  differentiam^ 
inter  duplum  quadratum  E D,&  duplum  quad.E  I,feu  E F.ita  X ad  IK,  ergo  triplum  recta- 
gulum  Ei  K pius  quadrato  I K , xquabitur  duplo  quadrato  ED,  minus  duplo  quadrato 
E I ; ergo  omnibus  dimidiatis  1 7 rectanguli  E I K plus  7 quadrati  I K xquabitur  quadra- 
to E D , minjs  quadrato  E I ; ergo  per  antitheftn  quadratum  E I plus  1 7 rectanguli  E I K,‘ 
plus  7 quadrati  I K xquabitur  quadrato  E L) ; cft  autem  quadratum  E I , plus  1 7 rcctan-' 
guli  E I K plus  j quadrati  I K factum  ex  E I plus  I K , in  E P plus  7 I K j ergo  rectangulum 
cx  E 1 plus  I K in  E P plus  7 I K xquabitur  quadrato  E D i led  quadrato  E D xqualc  efl 
rectangulum  H Ek  j ergo  rectangulum  fub  EI  plus  IK  inEP  pIus^jlK  xquabitur  rc- 
ctangulo H E K t fcd  E 1 plus  I K xquatur  E K ; ergo  E P plus  7 I K xquabitur  E H i fcd  E 
P cft  utrique  communis  ; ergo  P H xquabitur  -j  I K , 

Quod  propoli  tum  erat  efficere . 

ProhlerM . 

Datis  duobus  circulis  circa  diametrum  eandem , quorum  vnui  intra  alium  exifiat , per  mi-  1 
notis  lintrum  aptare  retiam  m maiori , vt  intercepta  fegmenta  inter  circulorum  penpherias 
alatam  inter  fe  rationem  obtineant . 

Datus  fit  circulus  A B C D , cuius  diameter  A C,  circa  quam  fit  circulus  alter  R T S F, 
cuius  centrum  t, per  quod  fit  iniunctum  ducere  HK  occurrentem  circuli  peripherix  in- 
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punctis  P , & I , ut  interceptum  fegmcntum  I K , ad  interceptum  PH , fit  in  ratiow  ,qaw, 
habet  E S , uel  E I,  vel  E F &c.  ad  X . 

Aut  circuli  funt  concentrici,  autccccntrici,-  in  illis  non  admittitur  niii  squalitatis  ra- 
tio , cum  omnis  linea  ducta  per  centrum  Problemati  fatisfaciar ; intercepta  fiquidem  fcg- 
menta  femper  obtinent  squalitatis  rationem . Si  uero  fuerint  ecccntrici  ,ucl  fc  intus  tan- 
gunt , uel  noiu  utcunque  fc  res  habeat , idem  e It  Rcfolutionis  modus . 


Sit  iam  factum , & femidiameter 
minoris  circuli  cxcmpligraria_. 

EFfitb;  at  uero  X,  dicatur  d,  in- 
tctligarur  ducta  per  E recta  B D ad 
rectos  angulos  in  E ; critquc  B E x- 
qualisED,  alterutra  ipfarum dicar 
tur  K ; fegmcntum  I K cfto  a ; ergo 
EK  erit  b*fta.  Sed  quoniam  Ik, 
ad  P H debet  cfle  ut  b,  ad  d , proinde 
fiet  ut  b,  add,  ita  a,  ad~;  quart» 

P H erit  £ j quamobrem  E H erit  b 
V . Qiiia  uero  ex  circuli  natura.. 

I rcctangulum  k EH  squale  eft  re- 
ctangulo  B E D , fcu  quadrato  E D ; 
proinde  ducatur  b £ in  b 4.  a , & 
fiet  productum  b‘  4.  ba  tj<  da  4, 
v , quod  squabitur  k1;  omnibus  du- 
ctis in  b , fiet  b'  4*b'a<J*bda*J»da’“  bk’;  & per  antithcfin  b’  a 
q liabitur  b k — b’ ; omnibus  applicatis  add,  & £ a 4*  b a 4*  a‘ , squabitur  ‘—-i’ . Ad 
tollendas  fractiones  fiat , ut  d ad  b , jta  b , ad  r , & erirr  idem  quod  : unde  ra,  erit  idem 
quod  -j  a . Deinde  fiat  ut  d , ad  b , ita  differentia  k1  & b‘ , qus  appelletur  q’ , ad  al/ud ; uel 
quod  in  idem  recidit  ex  hyporhcfi  quod  q’  fit  differentia  inter  k‘ , dt  b' , fiat  ut  d ad  b,ita  q , 
ad  aliam  s , & inter  q , des  media  reperiatur  z i nam  i idem  erit  quod  ‘-if-- : undexqua- 
tio  illa  ad  hanccrit  reuocata  r a f b a t a’  =3  z' ; loco  autem  ipfius  r | b , adeonfufionem- 
tollendam  fubftituatur p ; critquc  paj  a‘=3  z',  cuius  xquationis  radix  eftRi( a p’ 4-z')1 


x- 


P o & 1 S M A. 


T otiantur fralliones  vidulum  tff , nempe  fiat  vt  d adi  ,i/ai,  adr,  deinde  fiat  vt  d , ad 
i ,itaq  ,ads  ,&  inter  qfirs,  media  fit  z, : noda  aggregatum  ex  r ,($■  i , nempe  p fumatur , ai 
tutus  quadi  at  t quartam  partem  addatur  quadratum  ex  z. ; aggregati  autem  latus  multetur  di- 
midio tpfius  p ; nam  refiduum , qua  fit  am  quantitatem  exlnleltt . 

Non  licet  autem  Analyfcos  vcftigia  repetere,  nili  quis  velit  per  comparationem  folitfo- 
rura  incedere , vel  vniratem  in  Geometriam  inuchcre ; propterea  iuuat  Porilma  ranemni 

Theorema  fuicipcrc  demonftrandum . 


Pffeclio  Geometrica . 

Sit  circulus  ABCD,  cuius  diameter  AC,  circa  quam  fit  circulus  alter  RTSF",  cuius  cen- 
trum E,  per  quod  BD  dufta  fit  ad  regios  angulos  in  E,  faftumquc  fit  vt  X ad  ES,  ita  ES,  ad 
EO, atque  OF  diutfa  fit  bifariam  in  G tfaflumque  etiam  fit  vt  X ad  ES,  ira  Qpotens  diffe- 
rentiam quadratorum  ED,  E F,  ad  aliam  Vj  media  autem  inuenta  inter  Q,  & v , fit  ea,  cui 
squalis  eft  F L perpendicularis  fafta  in  punflo  F.  Ex  G du&a  GL,  centro  G,  intcruallo  G 
1 cvr  ,circu‘°  MLN.cui  occurrat  refla  BD  vtrinque  prorra&a,&  centro  E.intertial- 
° EN.  deferipto  arcu  NK,  occurrente  circuli  peripheris  ABCD,  in  K ; & per  K & E duda 
K Hioccuri ente  peripheris  circuli  in  punflis  I , & P.faftnm  eris  quod  oportet.  Vel  clarius. * 

Sic 
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Sit  circulus  A B C D , cuius  diameter  A C,  circa  quam  fit  circulus  alter  R T S F , cuius 
centrum  E,  fit  autem  iniun&um  ducere  per  E,  rectam  K H , occurrentem  peripheri* 
minoris  circuli  in  pun&is  I , & P,  ita  vt  interceptum  fegmentum  K I ad  interceptum  P H, 
fit  in  ratione  femidiametri  minoris  circuli,  puta  ES , vel  EI  flcc.ad  X.  Per  pumSumE 
tranfeat  ad  re&os  angulos  cum  A C recta  B D , fecans  circumferentiam  circuli  minoris  in 
pungis  T , & F ; mox  vero  exponatur  reda  Q_,  qua:  polfit  differentiam  quadratorum  E F , 
ED  , ita  vt  Qauadratum  axpialc  fit  quadrato  E D',  minus  quadrato  E F;  id  enim  Poril- 
ma  iubet . Deinde  fiat  vt  X , ad  E S , ita  Qquadratum  ad  aliud , vel,  quod  in  idem  recidit, 
ex  hypothefi  quod  Q polfit  differentiam  quadratorum  E D , EF,  fiatvtXad  ES,  ira 
ad  V , & inter  Q & V media  reperiatur  proportionalis  F L.qux  ad  redos  angulos  eft  exci- 
tanda ex  pundo  F;  fiat  autem  vt  X , ad  ES,  ita  E S, ad OEtbiflecetur  autem  QF in  pun- 
ito; .miiiftaqueG  L,  centro G,  intcrualloGL»  deferibatur  circuIusMLN;  deinde, 
centro  E , inrcruallo  E N deferibatur  arcus  N K occurrens  ( occurret  autem,  vt  facile  con- 
flabit ) circuli  A B C D peripheriae  in  pundo  K ; cx  K,  per  E agatur  K H occurrens  circuK 
peripherix  in  pundis  I , & P . Et  fadum  erit , quoti  oportet . 

PROPOSITIO. 

Dttis  qs  , qux  Fortfm*  didat ; nnm  ta  fit  ratit  intercepti figmtnlt  K I,  ad  interceptum 
Hi  , rtUtx  *d fimidiametrum  circuli  T f F,  nempe  qux  E S.vel  E /,  (fic.  adx,  inquirere  . 

RESOLVTIO. 

lifdem  fuppo litis  characteribus  ad  eafdc  quantitates  defignadas,  nempe  E F.vcl  E E&c. 
litb,&Xfitd,FN,uellKeftoa;&PHerit£:OEcritr;.  FLeritz;  infuperEDerit 
K : O F erit  p , nempe  aggregatum  cx  b,  & r . 

. Quoniam  igitur  p a *$♦  a‘  aquale  efl  a' ; fed  arquale  eft  ex  conftructione  q s ; ergopa 

a aquabitur  q s quoniam  verd  p , xquatur  b r , propterea  r a b a «f»  a” , aquabi- 

tur q s . fecimut  autem  vt  d ad  b , ita  q , ad  s , & vt  q , ad  s , fumpra  communi  altitudine, 
q,  ita  eft  q'  adqsterat  autcmqsxquaIera»|*baij»a*;crgovtdadb,iraq*,adra*jEe 
ba*Jta‘. 

Rurfus  cum  fadum  fit  vt  d , ad  b , ita  b , ad  r ; vtqne  b , ad  r , fumpta  communi  altirudi- 
rea,itaeftba,adra;crgovtd,adb,itaba.adra;fedvtd.adb,itacratq’,adra*|t 
ba4*a‘;crgovtq‘.adra  4,  b a + a’ , ita  b a ad  r a . 

Quoniam  igitur  eft  vt  totum  q‘ , ad  totum  r a t b a f a* , ita  ablatum  b a , ad  ablatum  r 
x ; erit  etiam  ut  totum  q*ad  totum  ratbafa’,  ita  reliquum  q'  — b a , ad  reliquum  b a f 
a‘;(edvtq‘,adratbata',itad,adb;crgovtdadb,  jtaq’  — ba,  ad  bafa”;  fcdq* 
eft  xquale  k‘  — b' ; ergo  vtd  , ad  b,ita  K—  b’  — ba , ad  ba  f a' ; fcd  fc  aquale  eft  b*  1 1* 
afdaf^  r atqueadeo»1  — b'-baaqualeeftb't  bafda  t^-b’-  ba,  nimirumx- 
quale  eft  ipfi  d a f '-f  ? ergo  vt  d , ad  b , ita  erit  d a f '-^ad  b a t a‘  s fed  vt  d a | “ ad  baf 
a‘ , ob  communem  altitudinem  b f a , ita  eft  £ ad  a i ergo  vt  d , ad  b , ita  £ ad  a ; & conutr- 
tendo  vt  b , ad  d , ita  a , ad  £ . Hinc, 

theorema; 

'Sit  circulus  A BC  D,  cutus  dume  ter  A C ; circa  quam fit  circulus  alter  BTSF;  cuius  rem. 
irum  E per  quod  BD,  dulia fit  ad  rtdos  angulos  in  E tfadumqz  fitvt  X ad  ES  , ita  E S , atl 
£ O . atque  0 F , dtuifa  (it  bt/ariam  in  G , f aliumque  etiam  fitvtX  ad  ES  ita^jtoctus  diffe- 
rentiam quadratorum  EO  .E  F .ad  aliam  F , mtdia  autem  tnutnta  inter  £>,  (fi  F , fit  ea , cui 
aquahscfi  F L , perpcndtcarij fadatnpundoF  .cxGdudaG L.ccntrtG .tuterualloG Lde- 
firtpto fimtctrculo  M L N . cui  occurrat  reda  B O,  vtrinque  pratradajfi  centro  E.  internatii  E 
jf  J dejcriplt  anu  NIC,  occurrente  circuli  peripftcrix  ABCD.tnK  ,(fi  per  K (fi  E,  dudx  It 
X , occurrente  circule  pcrhherta  in  pandes  l,( fi  t.  Dic t interceptum  figmentum  K lxad  tuttr— 
\fptum  t d.tffu/t  ESadX. 

; Quo- 
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COMPOSITIO l 

Quoniam  enim  O G squalis  eft  G F ,&MG  squalis  cft  G N i ergo  reliqui  M O squi.'  , 
bitur  rcliqus  F N , ergo  reiftangulum  M F N squabitur  reiftangulo  ONFj  fed  reiftangu- ; 
lum  M F N squale  eft  quadrato  F L i ergo  reiftangulum  O N F squabitur  quadrato  F L > 
fed  cx  conftruiftiane  quadratum  F I.  squale  eft  rc&angulo  fub  Q.  & V;  ergo  reiftangulum 
ON  F,  squabitur  reiftangulo  fub  Q,  & V i fecimus  autem  vt  X ad  E S , ita  Q.  ad  V,  &vt 
Qad  VJumpta  communi  altitudine  QJra  eft  quadratum  ex  Q,  ad  reiftangulum  fub  Q,  & 
V , & erat  reiftangulum  fub  Q& V squale  reiftangulo  O N F;  ergo  erit  vt  X ad  E S , ira^ 
quadratum  ex  Q ad  re&angulum  O N F . 

Kurfus  quoniam  faiftum  fuir  vt  X ad  E S , ita  E S ad  O E , vtque  ES  ad  O E . fumptsu. 
communi  altitudine  F N , ita  eft  reiftangulum  fub  t S , feu  E F , & F N , hoc  eft  redtangu-, 
lum  E F N , ad  reiftangulum  fub  O E , & F N ; ergo  vt  X , ad  E S , ita  reiftangulum  E F N , 
ad  reiftangulum  fub  O E , & F N ; erat  autem  vt  X;ad  E S,  ita  quadratum  ex  Q,  ad  reiftan- 
gulum  ONF;  ergo  erit  vt  quadratum  ex  Q,  ad  redangulum  O N F , ita  reiftangulum  E F* 
N , ad  reiftangulum  fub  O E , & F N . 

Cum  itaque  fit  vt  totum  quadratum  ex  Q_,  ad  totum  rcdtangulum  O N F , hoc  eftre- 
ftangulum  ex  O E , &FN,  plus,  reiftangulo  cx  E F,  &FN,'vnacum  quadrato  FN, 
quemadmodum  ablatum  reilangulum  E F N , ad  ablatum  ex  O E in  FN ; ergo  reliquum 
nempe  quadratum  cx  Q,  minus  reiftangulo  E F N , ad  reliquum  fcilicet  reiftangulum  E F 
N , plus  quadrato  F N , hoc  cft  ad  reiftangulum  F,  N F,  erit  vt  totum  fcilicet  quadratum  ex 
Q,  ad  totum  nempe  reiftangulum  fub  O F. , & F N plus  reiftangulo  fub  E F , & F N , vna^ 
cutn  quadrato  F N . Sed  quadratum  cx  Qad  redlangulum  cx  O E in  F N , plus  re&angu- 
lo  cx  E F in  F N,  vna  cum  quadrato  F N , erat  vt  X ad  E S i ergo  erit  ut  X ad  E S,  ira  qua-f 
dratum  ex  Q , minus  reiftangulo  E F N , ad  reiftangulum  E F N , plus  quadrato  F N , hoc 
eftadreiftangulumENF.  Eft  autem  quadratum cxQjdem  quod  quadratum  E D, minus 
quadrato  E F ergo  erit  vt  X ad  E S , ita  quadratum  E D , minus  quadrato  E F,  minus  re- 
exEl  m HP  «^angulo  E F N , ad  reiftangulum  E F N , plus  quadrato  F N . Sed  quadratum  E D squa-> 
■iguan  ic-  Iceft  reiftangulo  K E H , hoc  eft  quadrato  E I plus  reiftangulo  E 1,K  plqs  reiftangulo  fub  E 
dagulo  «*  I&H  P,  plus  reiftangulo  fub]l  k & H P,  atque  adeo  pro  E F , F N,  (deinceps 
quod  m te-  fubftituantur  E I,  I K ) quadratum  E D minus  quadrato  E I,  minus  re&angulo  E 1 K squa- 
li,lut.ono  1‘bus  hinc  inde  fubtraiftis  squabitur  reiftangulo  fub  E I & H P , plus  reiftangulo  fub  1 K & 
rcipondet  d HP,  ergo  vt  X ad  e I ita  erit  rc&angulum  fub  E I & H P plus  rciftanguia  fub  I k & H P ad 
a.&  tedun-  rcftangulum  E K 1 ; fed  vt  redtanguTum  fub  E I & H P plus  reiftangulo  fub  I K , & H P , ad 
£u  reiftangulum  E K 1 , ob  communem  altitudinem  E K ita  cft  H P ad  I K , ergo  vt  X ad  E I ita- 
icipodct  m H P ad  I k , & conuertcndo  vt  E I ad  X ita  I K ad  FI  P . 

itiolutione  Quod  vero  F N , & I K fint  squales  patet;  nam  E N,  & E k funt  squales  vclur  ab  eodemi 
'pf*  ‘*f  centro  ad  eandem  circumferentiam , quemadmodum  EF.&EI  squales  funr , ob  id  FN,.  * 

I.K  erunt  squales. 

Datis  igitur  duobus  circulis  circa  diametrum  eandem,  quorum  vnus  intra  alium  exiftat; 
per  minoris  centrum  aptauimus  redtam  &c.  Quod  facere  oportebat . 

Quanto  fit  operofior  refolutio , cum  de  terminis  proportionalibus  generatim  fecundum 
quamcumque  rationem,  q uam  fi  proponatur  iuxt a terminos  rationis  multiplicis;  fiidlcex 
hadlenus  duftis  deprehendes . 

Problema  x 

l*ter'  ^itus  *Jiungerc  vt  quadratum  diti, pios  duplo  rtR angulo fui  dtiO&  oditu i- 
Ito  , od  quadratum  adi  unci  t datam  habeat  rationem . 

Datum  fit  latus  b,  cui  oporteat  latus  addere  * b * d * 
ut  quadratum  ipfius  b , plus  duplo  reiftangulo  fub  ■ — • _ ■ - 

eodem  b,  & adiumfto,  ad  quadratum  adiuncci,  J a * 

rationem  habeat  vt  b,  ad  d . 

Vulgaris  Refolutio  fc  haberet  ut  fequitur . 

J B 
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RESOLVTIO  l 

LAtus  addendum  efto  a , reftangulum  autem  fub  dato  & adiumfto  erit  b a , cuius  du- 
plum 1 b a , aggregatum  ex  hoc , Se  quadrato  dati  erit  b'  4«  i b a quadratum  adiun- 
fti  erit  a' ; ergo  erit  vt  b , ad  d , ita  b’  4«  * b a , ad  a‘ ; quamobrem  multiplicatis  extremis 
& medijs  b a‘  xquabitur  bd4*abda;&  per  antithcfin  b a1--  a b d a xquabitur  b‘  d ; 
omnibus  applicatis  ad  b , & a1—  a d a a quabitur  b d , & media  rcpe&a  proportionali  in- 
icr  b » & d qux  fit  z , erit  v t a « d , ad  z , ita  z , ad  a . Hinc . 

P O R I S M A. 

Vito  rctttngulo  fub  extremis , quod  feilieet  continetur  fub  terminis  dtu  titionis, ditique 
different  tu  extremorum  'e  tribus  proportionalibus , qux  fit  confeqncns  rutinis  dau, extremae 
referuntur  &c. 

Effeci  10  Geometrici . 

Datu  fit  latus  A B , quod  oporteat  taliter  producere  in  C , vt  quadratum  A B plus  du- 
plo rcdtangulo  A B C , fit  ad  quadratum  B C , in  ratione  A B ad  B O i Super  diametrum  A 
D , deferibatur  fcraicirculus.fadtaque  fit  B E dupla  ipfius  B D , ex  B excitetur  perpendicu- 
laris B F;vfque  ad  circumferentia  in  F.iun&aque  I)  F,ccmro  D.interuallo  D F.defcribatur 
fcmicirculus  fccans  B E productam  in  C;  & A B in  G;  erit  enim  B C latus  adiungendum . 


e. 

r.:. 


COMPOSITIO , 


B DE 


Vm  hxc  Refolutio  procederit  pcrfolidorum 
comparationem , haud  licebit  regreflum  fa- 
cere componendo  repetitis  Analyfcos  vcftigijs.ni 
fi  in  componendo  folidis  yti  velimus; proptcrca_, 
iuuabit  alfumcrc  dcmonftrand  um  Forifma  tanquam  Theorema , ad  cum  qui  fequitur  mo- 
dum. 

PROPOSITIO. 

< Suppo fttn  qs , qux  Pori/mt  didit  drc.  verititem  inquirere . !■'■>*  V 

RESOLVTIO. 

✓"'y  Voniam  igitur  eft  vt  a — 2 d , ad  z , ita  zad  a;  ergo  a'  — j d a xquabitur  z’ ; fcd  z’  av 
quarur  b d ex  conftrudlionc ; ergo  a’  — a d a xquabitur  b d;  communi  addito  a d a; 
ergo  a’ xquabitur  bd  4* 1 da. 

Deinde  quoniam  eft  vt  b ad  d , fumpta  communi  altitudine  b , ita  b’  ad  b d , & vt  b ad 
d t fumpta  communi  altitudine  a , ita  b a , ad  d a atque  vnum  ad  vnum  fcu  vt  fimplum  ad 
fimplum  ita  duo, ad  duo , fcu  ita  duplum  ad  duplum ; atque  adeo  vt  b , ad  d , ira  1 b a , ad 
a.da.-cratautcmvtbadd,  itab‘,  ad  b d modo  vero  vt  b ad  d , itaba,  adida,-  ergo 
5’rit  vt  vnum  antecedens  ad  vnum  confcquens , nempe  vt  b*  ad  b d , vel  vt  1 b a , ad  ida 
ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  coufequentia , nempe  b'  4*  a b a , ad  b d -J*  1 d a ; fcd 
vuum  antecedens  ad  vnum  confequcnseratvtbadd.-ergovtb.add, itu  b' 4* 1 ba,  ad 
b d 4*  i d a ; erat  autem  a'  aquale ; b d 1 1 d a ; ergo  ut  b , ad  d,  ita  b‘  1 1 b a,  ad  a‘ . Hinc. 

THEQREMA. 

Si  (it  litus  A D diuifum  in  B fuper  A D deferipto  [emicirculo,ftque  B F cretis  perpendicu- 
toris  &c.  vt  duplum  B D , nempe  B E Unquam  differentia  extremorum , & B F tanquam  me - 
dto  reperti  fint  extrema  latera  G B,BC . Dico  effeyt  AB  ad  B D , ita  quadruum  A B plus 
duplo  reti  angulo  ABC  id  quadratum  B C . 

co*- 


49* 


C A fc.  O L I R t N A L D l N i i 


COMPOSITIO, 


V 

\ 

i' 


J 

— • 


QVoniam  igitur  G D eft  arqualis  D C,& 

& B D arqualis  D E ; ergo  G B arqua- 
^ bitur  E C;  ergo  redlangulum  G * 

R C aquabitur  redlangulo  B C F.ifed  rcdlan-  A ^ 

guliim  G B C aquale  eft  quadrato  B F ; ergo  redlangulum  B C E , Aquabitur  quadraro  B 
F ; fcd  quadrato  B F a quale  cfl  redlangulum  A B D ; ergo  rddlangulum  B C E arquabftnr 
l cdlangulo  ABD;  fcd  redlangulum  B C E aquale  eft  quadrato  B C , minus  redlangulo  C 
B E ; ergo  quadratum  B C, mirius  redlangulo  C B E aquabitur  redlangulo  A B D ; com- 
muni addito  rcctangulo  C B E ; ergo  redlangulum  ABD,  plus  redlangulo  C B E aqua- 
bitur quadrato  BC. 

Deinde  quoniam  cft, ut  A B , Sd  B D , fumpta  commtmi  altitudine  A B , ita  quadratarii 
A B ad  redlangulum  ABD;  &utABadBD,  fumpta  communi  altitudine  B C . kdre- 
dlangulum  A B C ad  redlangulum  CBDj  ergo  ut  quadratum  A B ad  radlangulun»  A B 
D , ita  redlangulum  A BCad  redangufumCB  D ;& vt  unum  adunum,  iraduoadduoi 
ergo  ut  AB  ad  BD  > ira  duplum  redlangulum  ABC,  ad  duplum  redlangulum  C B D , 
feu  ad  (impium  C B E . Erat  autem  ut  A B , ad  B D , ita  quadratum  A B ad  re» 
dlangulum  ABD;  modd  autem  vt  AB  , ad  B D,  ita  duplum  redlangulum  ABG 
ad  redlangulum  C B E ; ergo  vt  unum  antecedens  ad  unum  confequens,  A B quadra- 
tum , ad  redlangulum  A B D , vel  duplum  redlangulum  A BCad  rtdlangulumCBE,it» 
ambo  antecedentia  ad  ambo  confcquenria;ncmpc  quadratum  A B , plus  duplo  redi  angulo 
A B C , ad  redlangulum  A B D , plus  redlangulo  C B E ; Sed  vnum  antecedens  ad  vnum 
confequens  erat, ut  A B , ad  B D ; ergo  ut  A B ad  B D , ita  quadratum  A B,  plus  duplo  re. 
dlangulo  A B C , ad  redlangulum  ABD,  plus  redlangulo  CBE;  Sed  quadratum 
erat  arquale  redlangulo  ABD,  plus  duplo  redlangulo  C B D , fiue  fimplo  C B E ; ergo  vt 
AB.adBD,  ira  quadratum  AB,  plusduplorcdtangulo  ABCadquadratumBC. 
Propofitio  igitur  lateri  latus  adinuenimus  &c.  Quod  facere  oportebat  .i 
Elegantius  tamen  hunc  in  modum  infticuctur  Refolutio . 

RESOLVTlp  IL 

Ilfdem  politis : quoniam  igitur  cft  utb,  add,  itab'  t a ba.ada’;  ergo  componendo 
erit  ut  b | d , ad  d , ita  b'  t a b a f a’ , ad  a’ ; inter  b t d , & d , media  fit  proportionalis . 
s : ergo  ut  quadratum  ex  b t d , ad  quadratum  e*  s , ita  b*  t 2 b a f a' , ad  a’ ; ergo  eorum, 
latera  proportionalia  erunt ; quare  vt  b f d , ad  s , ita  b t a , ad  a ; ergo  diuidendo  vt  b *Jr 
d — s ,ad  s , ita  b , ad  a,-  fit  z media  proportionalis  inter  s , & barritur  btjtd— s , ad  z, , it» 
z.ada.  Hinc. 

* 1 * f 

/ 0 * / S M X. 

g . . . 

Inter  aggregatum  terminorum  dat*  rttiemi , terminum  eonfeejuenttm  eiu fidem fumat* 
medtum  ;detnde  fi  it  vt  uggreg  terminorum  praabBum , minus  medio  proportionali  adauta* 
to , od  hoc  idem  medium , interminus  antecedens  rationis  data  ad  aliud  j feu  quod  tdem  efif 
inter  medium  iam  dtefum  proportionale , tfir  terminum  antecedentem  data  r Atianis  media  qua» 
dam  exhibeatur  proportionalis  ,& f at  vt  aggregatum  sam  dsBam  minus  priori  medii  profar* 
ttonals  ,tla  hac  ad altudcre. 


vVw*S- 


e o Mi 


DE  RESOt;  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.H.  '499 

COMPOSITIO. 

DAtiim  fit  latus  A B , cui  fieri  debet  ad- 
ditio ita  vt  quadratum  ipfius  plus  du- 
plo rc&angulo  fub eodem,  &adiun&o,  ad 
quadratum  adiunfli  rationem  habeat  ut  AB 
ad  B D ; inter  A D aggregatum  ex  A B,  B D, 

■&  ipfatn  B D , media  reperiatur  proportiona- 
lis C D ; mox  autem  hac  fubtrafta  ex  A O , 

-remaneat' A C i vt  autem  A C ad  C D , iia- 
:fiat  A B , ad  aliam , qutc  fit  B G;  nimirum  ap- 
tetur A F in  quocunquc  angulo  cum  A D , & 
in  ipfa  fecctur  A E xqualis  A B ; agatur  C E, 

cui  fiat  parallela  D F,  ipfi  E F fiat  atqualis  B G . Quoniam  igitur  efl  vt  A C ad  C D , ital 
A E ad  E F;  ergo  componendo  erit  vt  A D ad  C D . ita  A F ad  E F ; ergo  vt  quadratum  A 
D ad  quadratum  C D , ita  quadrarum  A F , ad  quadratum  E F ; eft  autem  vt  quadratum- 
A D ad  quadratum  C D , ita  A D ad  B D , cum  C D fa&a  fit  media  proportionalis  inter 
AD.BDi  ergo  erit  vt-A  D ad  B D , ita  quadratum  A F ad  quadratum  E F i ergo  diui- 
dendocrit  vt  A Bad  BD , ita  quadratum  A F,  minus  quadrato  E F , hoc  cfl quadratum- 
A E plus  duplo  rcctangulo  A E F , ad  quadratum  E F i fcd  A E eft  aqualis  A B , & E F eft 
tcqualis  B G ex  conftru&ionc ; ergo  vt  A B ad  B D , ita  quadratum  A B , plus  duplo  rc- 
fiangulo  A B G ad  quadratum  B G . Idem  igitur  elegautius  prarltitimus . Quod  lacero 
*>portebat  • 

problema'. 

i)4l4  ratione  inter ualh  quadratorum  i medio  <j-  mintri  xd  xggrcgttum  quxdretorum  i me-  EKinpium— 
dio  irmuori , tria  Utero  proportionalia  admoenire . V/li. 

RESOLVTIO  i 

DAtafit  ratio  vtr  ad  s,  extremum  autem  maius  cftoa:  fumptoque  r priori  termino 
dat*  rationis  pro  extremo  minori  fic  procedendum . Ducatur  hoc , nimirum  r , in 
a , extremum  maius,  vt  fiat  r a , quod  squabitur  quadrato  ex  medio . 

Quoniam  autem  redlang.  fub  extremis  minus  quad.  minoris  extremi  squale  eft  diffe- 
Tcntiat  quadratorum  medij  & minoris ; propterca  differentia  quadratorum  medij  & mino- 
ris erit  r a — r‘ i at  vero  aggregatum  quadratorum  medii  & maioris  critratjta';  igitur 
vt  r , ad  s , ita  debebit  effe  r a — r' , ad  r a a' ; vnde  produdtum  fub  extremis  squabitur 

produdto  fub  medijs ; ac  propterea  r s a — r1  s , squabitur  r' a*J*ra',  & per  antithcfin  r s a 
r‘  a — r a!  squabitur  r'  s;  omnibus  autem  applicatisad  r,  erit  r - s a --  a’  squale  r s.Hinc. 

*•  P O R I S M A. 

Ex  quadrato  e dimidio  different U duorum  terminorum  dutx  rutioni t 4 uferatur  produCI um 
fub  tjfdem  terminis , rejidui  namque  Utut  quadratum  detraffum  fupradiCIo  dimidio , vel  ei- 
dem additum  exhibebit  maius  extremum  priori  termini  rxtionis  datu  cxtjientc  minori , e tri - 
tus  lateribus  proportionalibus ■ , 


PPP  Ifi- 


joa 


CAROLI  RENALDINII 


Effectio  Ccometric a . 


DAta  (it  ratio  A B ad  A C : refla  vero  po-  D — — 

tens  rcflanguliim  C A B (it  D , & hac  K 

tanquam  medio  e tribus  lateribus  proportio-  

nalibus  ,&  differentia  terminorum  dari  ratio-  ^ g g E F Q' 

rionis  tanquam  extremorum  aggregato,  rc- 

periantur  laterametnpe  B C diuidatur  bifariam  inF,  & ex  quadrato  BF  fubtrafto  qua- 
drato rcfli  D 1 qui  poteft  rcctangulum  C A B,rcfiduiq;larus  fit  E F.quo  addito  ad  F C,fir 
E C , & (ubtraflo  abs  B F iquali  ipfi  F C , remaneat  B E , critquc  tam  B E , quam  E C 
quantitas  quifita , ita  vt  fi  reperiatur  K media  proportionalis  inter  AB,  &1)E,  malint 
latera  proportionalia  A B ; K ; B E , fintque  latera , qui  propofito  fatisliiciant  &c. 

PROPOSITIO. 

Dita  tjs , que  Portfma  dictat  &c.  Ttrit.it em  inquirere . 

RESOLVTIO  . 

SVppofitisijfdem  ,quod  nimirum  A Cfit  s,&  A Bfirr,  erit  BC  idem  quod  s — r ; at 
B E , vel  E C erit  a ; fed  refla  D potens  rcctangulum  C A B , erit  z ; at  inter  AB, St 
B E , fit  media  proportionalis  x . 

Quoniam  igitur  r s ( ita  enim  hic  ratiocinandum  Jiquale  eftz*;  fed  riqualecffsa 
— r a — a‘  i ergo  s a — r a — a*  xquabitur  r s ; ergo  reciproce  erit , vt  tota  s , ad  totam  a , ita 
ablata  s - r — a , ad  ablatam  r ; ergo  vt  reliqua  r *{-  a > ad  reliquam  a — r , erit  vt  totas.ad 
totam  a ; ergo  permutando  erit  vt  r *Jt  a , ad  s , ita  a — r , ad  a & inuertendo  vt  s ad  a, 

ita  a , ad  a — r ; fed  s ad  r;  accepta  r*Jta  tanquam  intermedia  rationem  habet  compofitata 
cxs.adrtjta.&cxrtjta.adr,-  erat  autem  vt  s , adrijta,  ;taa,  ada  — r;  ergo  rati» 
s , ad  r , erit  quoque  compofita  ex  ratione  a , ad  a — r , & ex  ratione  r tjt  a ad  r led  ritio 
ra*{<  a'  ,ad  r a — r',  compofita  quoque  cft  ex  ijfdem  rationibus , nimirum  a , ada— r,& 
r^taadr,-  ergovts,  adr,  ita  erit  r a 4.  a’ , adra  — r'  fed  r a -tjt  a‘ iquale  cfta^It’, 
nempe  quadrato  maioris  extremis  plus  quadrato  medij,  &ra  — r‘eft  differenda  qua. 
dratorum  medij  & minoris  extremi ; ergo  aggregatum  quadratorum  medij  & maioris  ex- 
tremi ad  differentiam  quadratorum  medij  & minori  extremi  e tribus  proportionalibus  r . 
x . a , minori  exiftente  r , cft  in  ratione  data  ut  s , ad  r s & conuertendo  dee.  Hinc . 

THEQREMA. 

Si  fuerit  quadratum  i dimidia  differentia  duorum  terminorum  data  rationis  multatum  re- 
It angulo  fub  tffdcm  terminis , refidui  vera  latus  additum  fit  pr aditio  dimidio , vel  ab  coderna 
Jub  tractum  . Dico  aggregatam  ve/  refiduum  tffe  matus  e tribus  proportionalibus  cxtremaaUL 
ita  vt  interuallum  quadratorum  medq , (fi  minori  t , ad  aggregatum  quadratorum  medj& 
tu  at  oris Jit  tn  ratione  data . 

COMPOSITIO. 


Sit  ratio  data , qui  AB  ad  AC,  vt  fupra  , 
fitque  D refla  qui  polfit  reflang.CABt 
biffefla  autem  B C in  F,&  ex  quad.BF  abla- 
tu fit  quadr.  D,  & remaneat  quadratu  cuius 
latus  EF.  Dico  BE  , vel  EC  propofito 


K 


A fi  G E 


— > » VI  L,  X J'I  VS|SVr|llVS 

fatisfaccre , ita  vt  fi  K media  fuerit  proportionalis  inter  A B , & B E , differentia  quadrato- 
rum ex  A B , & k , ad  aggregatum  quadratorum  ex  k , 3c  B E fit  in  ratione  vt  A B ad  AC. 
f^on  diflimiliter  de  E C &c,  fccetur  B G arqualis  A B . 

Qa®- 


rte  resol:  et  comp.  ‘ m athemaT,  ltb.  n.  &i. 

Quoniam  enim  quadratum  D iqualc  cft  rcflangulo  C A B ; fed  quadratum  D iquale 
*ft  reiftangulo  fub  AC,  &BE,  minus  reiftangulo  A B E , minus  quadrato  B E ; ergo  rc- 
& angulum  fub  A B , & A C , xquabitur  reiftangulo  fub  A C , & B E , minus  reiftangulo  A 
BE, minus  quadrlto  BE;ergo  reciproce  vt  tota  AC,ad  totam  BE,fic  ablata  AC, minus  AB, 
jninus  B E, ad  ablata  BG.feu  A B ; ergo  reliqua  A B.plus  B E.hoc  cft  A E, ad  reliquam  B E, 
minus  AB  hoc  cft  ad  GE  erit  vt  tota  ACadtotam  Bj&  permutando  vt  A E ad  AC, ita  BE, 
minus  Ab,  hoc  cft  ita  G E,  adB  E.  & inuertendo  vt  AC,  ad  AB,  plus  BE,  hoc  cft  ad 
A E , ita  B E , ad  B E , minus  B G , hoc  cft  ad  G E ; fed  A C ad  A B , fumpta  intermedia  A 
B , plus  E E , feu  A E , rationem  habet  compofitam  ex  ratione  A C , ad  A B , plus  B E , fcu 
ad  A E,Sc  ex  ratione  huius  ad  A B,-Erat  autem  vt  AC  ad  A B.plus  Bf.,fcu  ad  AE.ita  BE  ad 
B E , minus  A B,  feu  ad  G E ; ergo  ratio  A C ad  A B,  compofita  erit  ex  ratione  B E ad  B E, 
minus  A B , hoc  eft  ad  G E , &ex  ratione  A B , plus  B E , hoc  cft  A E ad  A B ,•  Sed  rccran- 
culum  A B E , plus  quadrato  B E nempe  rcctangulum  A E C , ad  reiftangulum  A B E , mi-, 
nus  quadrato  A B , rationem  habet  compofitam  ex  ijfdem  rationibus ; ergo  rciftangutunv- 
A B E , plus  quadrato  B E , ad  rcflangulum  A B E , minus  quadrato  A B.erit  vt  A C ad  A 
B , fed  rcctangulum  A B E aequale  cft  ex  conftruftionc  quadrato  k ; vnde  rectangulum  A 
B 0 , plus  quadrato  B E , idem  erit  quod  quadratum  B E , plus  quadrato  x , quod  minori 
exiftente  A B , & K , media  inter  A B , B E erit  aggregatum  quadratorum  medij , & ma- 
ioris extremi , & rectangulum  A B E , minus’  quadrato  A B , cft  differentia  quadratorum 
medij , & minoris  extremi , ergo  A B , K , & B E , funt  tria  latera  continue  proportionalia , 
ita  vt  agareeatum  quadratorum  medij  & maioris  extremi , ad  differentiam  quadratorum 
medij  & minoris  extremi , Gt  vt  A C ad  A B ; & conuertendo , vt  A B , ad  A C , ita  diffe- 
rentia quadratorum  medij  & minoris  extremi  ad  aggregatum  quadratorum  medij , & ma. 

ioris  extremi . . , ...... 

Data  igitur  ratione  interualii , fcu  differenti!  quadratorum  media?,  & minoris  extremi, 
ad  aggregatum  ficc.tria  latera  proportionalia  nos  adinucnimus.  Quod  facere  oporcc- 

Contingit  aliquando  vt  etiamfi  in  refoluendo  non  fit  fa&us  afccnfus  fupra  plana , expe- 
diat nihilominus  Porifmaper  modum  Theorematis  affumerc  dcmonftrandum.  Efto  exem- 

P™'  Mi*»; 

' 'S uantitattm  adinuenire , eui J!  addantur , & detrahantur  dat a quantitate! , fitmm a adre- 
(iduum  datam  habeat  rationem . 

Duc  data;  fint  quantitates  b,  & c , & oporteat  adinuenirc  quantitatem  cui  fi  addideris  b, 
atque  detraxeris  c , fumma  ad  refiduum  fit  in  ratione  vt  r , ad  s , Quoniam  vero  r , s , & b, 
funt  magnitudines  dat!  nihil  prohibet  fieri  vt  r , ad  s , ita  b , ad  aliam , qu!  vocetur  d id- 
que  facilitatis  gratia,  ratioque  fit  data  vtb,  add,  quia  tamen  poffet  fieri  xquiuocatio  inJ 
colligendo  Porilmatc  prxftat  ob  id  prxdiiftos  terminos  retinere . Quxfita  fit  quantitas  a ; 
ergo  iuxtatenorem  Problematis  erit  vta*|*b,  ada— c,  itar,  ads;  multiplicatis  autem 
f xtremis , & medijs  s a b s , xquabitur  r a — r c ; &pcr  repetitam  antithcfin  ra  — sa, 

jequabitur  sb-p-rc  vnde  —r  aquabitur  a, vel  erunt  proportionales  r — s;9t(sbtrc)i 
3.  Hinc, 

f o R l S M A, 

£uant  it  ai  'addenda  duratur  in  pojlcriorem  terminum  data  r at  Unit,  item  & terminus  ante- 
cedens in  quantitatem  auferendamsaggregttum  autem  produdorum  applicetur  ad  differentiam 
terminorum  data  rationis  i magnitudo  enim  orti 4*  trjt  quantitas  qua  fit* , 


■WWFiT" 


n f 


Ettinplunui 

viy. 


?pp  » 


JO*  CAROII  RENAIDINII 
COMPOSITIO, 


Sit  refta  quietem  A B , qui  addenda 
fit  quxfitx  quantitati , & B C fit  au- 
ferenda ab  eadem , ita  vt  aggregatum., 
ad  refiduum  fit  in  ratione  Y , ad  Z . 

Fiat  vt  Y ad  Z , ita  A B ad  A H i mox 


l 


A H B 


D 


vero  ipfi  B C addatur  C D , qui  fit  xqualis  AH;  & vt  H B differentia  terminorum  ad  A 
B quantitatem  addendam , terminumq.maiorcm.ita  fiat  B f)  ad  B E .'Dico  b E farisfiiccrc, 
Maniteftum  cft  autem  fa&um  cfie,  quod  Porilina  iubet ; fttfuin  eft  enim  vt  Y ad  Z , ira 
A B ad  A H , fcu  CP;  vnde  rcdlanguluin  fub  A B , & AH  erit  quod  continetur, 
licmpe  fub  quantitate  addenda  , & minori  termino  dati  rationis ; eft  enim  ob  an  alo, 

fifinum  rcdangulum , quemadmodum  nunc  nos.  dicebamus ; rc&angulum  vero  fub 
B,  &B1>,  erit  quod  continetur  fub  A B maiori  termino,  &fubBC  quantitate  aufe- 
renda , vna  cum  rcftangulo  ex  A H minori  termina  in  ipfam  A B,  quantitatem  addendam,- 
qux  quidem  fatis  de  fc  manifcfta.atquc  conlpicua  funt . Vnde  eum  fadlum  fit  vt  H B,  id  eft 
differentia  inter  A B , & A Had  A B,  ita  B D ad  B E , applicuimus  aggrcmatumrc&angu- 
lorum  priduftorum , nempe  rectangulum  A B D , ad  A B minus  A H , qua:  Pori/ma  di, 
{tabat . 

Quoniam  igitur  eft  vt  H B , hoc  cft  vt  A B , minus  A H , ad  A B , ita  B D , hoc  eft  b C , 
plus  C D , ad  B E ; ergo  rc&angulum  A B E , minus  rcftangulo  fub  A H , & B E , iquabi, 
tur  rettangulo,  A B.  C plus  rcdtangulo  B A H ; &pcr  antithefin  reftangulum  ex  AH  in  R 
E plus  rcftangulo  B A H , vna  cum  rcdtangulo  A B C.xquabitur  rcftangulo  A B Ei&rur- 
fus  reiftangulum  ex  A H in  B E , plus  rcdiangulo  B A H , aquabitur  rcdtangulo  A BE.mi, 
n us  reftangulo  ABC;  squalitate  autem  ad  proportionem  rcuocata  erit , vt  AB,  plus  a 
E , hoc  eft  A E , ad  B E , minus  BC.hoc  cft  ad  C E , ita  a B ad  A H i fcu  vt  Y ad  Z , 
Elegantius  tamen  hunc  in  modum , 

propositiq; 

Batu  y / , qua  Porifma  dillauit  ver  it  Hem  inquirere . 

Refta  A B Iit  b & B C fit  c ; cumque  vt  Y ad  Z ita  fit  r,ad  s.faftumquefit  vt  Y ad  Z ita  A 
B ad  AH,  feu  C D qui  fit  d;vndc  fit  vt  r ad  s ita  b.  ad  d & quia  faftum  cft.vt  H B ad  A B ita 
B I),  ad  B E , ipfa  B.  £ fit  a vnde  fit  vt  r --  s ad  r , ita  c f d ad  a. Eft  cnim/adlum  vt  Y ad  Z/ep 
vtr,ads,ita  Ab,  ad  A H vnde  erit  A Bminus  A H , hoc  eft  H B,  ad  AB.  vtr-sadr* 
quare , vt  H B ad  A B ita  B D ad  B E non  difsunjlitcr  , ut  r — s ad  r ita  c d ad  a . 

resolytiq , 

/A  Voniam  igitur  eft  vt  r — s , ad  r , ita  c t d , ad  a ergo  inuertendo  erit  vtr,adr—sj 
vy  ita  a , ad  c t d ; & per  conuerfioncm  rationis  ,vtr,ads,itaa,ada  — C -d;  fedet 
conftruftionc  cft  vt  r , ad  s , ita  b ad  d ; ergo  vt  b , ad  d , ita  a , ad  a - c d . <if 
permutando  vt  b,ad  a,  ita  d,  ad  a — c — d ; & componendo  vt  b.tlt  a , ad  a , ita  a ~ c , id 
, - c - d ; & permutando  vt  a + b , ad  * ~ c , ita  a , ada--c  — d;  erat  autem  vta,  ada. 
-i-.C  — d , itab.add  ,&  vt  b ,add  ,itar,ads,-crgo  vt  r ads,  itaaf  b,.ad  a — c.Hinc, 

theorema. 

St  quantitas  addenda  dulfa  fuerit  in  poBenorem  terminorumdata  ratiestis,& terminus; 
Vitee  edens  ,n  quantitatem  auferendum , predullorum  aggregatum  applicatum fartt  addtffe , 
renuam  terminorum  data  rationis  . Dico  magnitudinem  ertiuam  , Problemati  fatis  fa- 
Vrts . J 

Fiat  vt  Y ad  Z , ita  A B , ad  AH,  fcu  C D ; & vt  Y , minus  Z , ad  Y.feu  vt  A B , minue 
A H ad  A B,ita  B D ad  B E , “ ' ' " * 


DE  RESOL,'  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.II.  foj 

COMPOSfTJO, 


QVoniam  igitur  eft  vt  Y minus  Z , 
ad  Y , ita  Ii  L) , ad  B E ; ergo  in. 
uertendo  erit  vt  Y ad  Y mi. 
nus  Z , ita  B E , ad  B D , & per  conucr- 
fionem  rationis  * t Y ad  Z , ita  B E ad  D 


,Y- 

z- 


B 


D 


E i ied  ex  conftru&ione  eft  vt  Y ad  Z,  ita  A B,ad  CD,-  ergo  vt  A B ad  C D , ita  B £ ad  DE; 
& permutando  vt  A B ad  B E , ita  C D ad  D E ; Se  componendo  vt  A E , ad  B E , ita  C E ad 
D E ;&  permutando  vt  A E ad  C E , ita  B E ad  D E ; erat  autem  vt  B E ad  D E,  ita  AB  ad 
C D » & vt  A B , ad  C D , ita  Y , ad  Z ; ergo  vt  Y ad  Z , ita  erit  A E ad  C E . 

Jam  fuperiori  libro  Dcduclionem , ijiiam  Grnci  dicunt  EVayay»,  explicuimus , (gj' 
tjuatcnus  eu  'Vtitur  Veterum  Analyflarum  Ars  patefecimus  snunc  non  pigebit  qua- 
damfubjcere  ingratiam  nou-e  Artis  rcfolutricis  s demonjirabimus  autem  Analyjiam 
de  hoc  'valde  fellicitnm  ejfe  debere , quoniam Prqblema  alioquin  implicatum  deductionis 
pjttfidio  facile  refoluet , Sit  igitur , 

Pe  De4i»ftione , quam  Gratci  EVa^nV  appellant . Caput  XI, 

PROBLEMA, 

temis irruit ptfithne ditt  A BC,& dttt punllt  D ; de/eribert  per  V , femte mulum ,qndl 
Jis  eit  D E F , ita  vt  ft  ducetur  contingens  S C ,fi*t  A D , ipfi B E xqujlss . 

Proponit  Pappus  hoc  Problema  Prop.  8j,  lib.  7.  quod  vt  ipfc  ait  deducitur  ad  determi- 
natam (cilionem ; Alijs  autem  modis ; idem  proponi  poterit , vt  inferius  manifeftum  fiet . 
Interim, deducemus  cum  eodem  Au&ore  Problema  ipfura ; & poftea , feilioncm  perficie- 
mus beneficio  Analyfcos , Ipfc  autem , fiunc  feri  in  modum  ratiocinatur , 

f le [elutio  iuxta  Peteres, 


Sitiam  failumi  Quoniam 
A D , eft  aequatis  B E ,• 
erit  vt  B E ad  E C ; ita  A D,ad 
J-C;  fedvtBE,  adEC,  ita 
A Q ad  QCi  ergo  vt  AG, 
ad  G C , ita  A Bi  adE  C, 

Quare  vt.quadratupi  AG 
pd  quadratum  GC;  ita  qua- 
dratum A D . ad  quadratum  E C , feu  ad  quad.G  C, minus  quadrato  GE,fcu  D Gtfatfta  fit 
U A aqualis  A D & D C , bifariam  in  K diuifa . Vt  igitur  totum  ad  totum,  fic  ablatum  ad 
ablatum ; hoc  eft  totum  quadratum  A G , ad  totum  quadratum  G C , ita  ablatum  quadra, 
tum  A D 1 ad  ablatum  quadratum  E C ; erit  reliquum  re&angulum  H G D ad  reliquum, 
quadratum  D G , vt  totum  quadratum  A G » ad  totum  quadratum  G C i & ob  id  , vt  abla- 
tum quadratum  A D,ad  ablatum  excellumEC,  hoc  eft  ad  excertura  quadrati  GC,fu-« 
pra  quadrarum  D G , ergo , vt  H G , ad  D G , ita  quadratum  A D , aa  excedi) m prjedi. 
£uin.  Loco  autem  quadrati  AD,  intcl|igatur  duplum  rcftangulum  D C,  L ; loco  verA 
excefliis , intelligatur  re iS angulum  D C F ; feu  duplum  rcdlangulum  D C in  G K , ergo  vt 
H G ad  D G , ita  duplum  re&angulum  D C in  L ad  duplum  rc&angulqm  D C,  in  G K t at., 
que  adeo  vt  (impium , ad  (impium ; ob  id  vt  bafis , ad  bafim , cum  (int  eiufdcm  altitudinis 
p c > nempe vtLadGK,  Quare  fune  quatuor  proportionales  HG,DG,L,  & Gk. 

Sunt- 


n,s,i 

q*i4,  & uni 
vjus. 


PrtMrm*  ex 
pAppM  hbr.  7» 
prtf.  tj. 


$64  ’ c Aiietrn  n a t d i n 1 1 : 

Stintque  dat*  tres  line*  H D , D K ,L  s ergo  dedudtimcft  ad  determinatam  fedlionem-. ; 
Relicuum  igitur  cftivt  illud  foliiamu*, 

Problema  deducium , 

Datum  Uti)  H S , dmifum  quidem  in  V ; Opcrtc.u  iterum  in  G illud  diuidere  inter  D , X*j 
f t /ege , vt  reRangulum  ctmpre benfumfub  H G > G K > aquate  fit  reR  ungulo  comprebenfo  fuk 
inter  media  fcRio/i e D.GX&  queuis  dito  Utere  L . 

RESOLVTIO  , 

PA rsHD, dicatur b;  atvcrb  D K.  L, 

dicatur  d.  Pars  autem  GK,  cfto  ^ , ~~7~~  a ■ » 

9 ; ergo  D G , erit  d — a . Quare  redan- b ° ' 

■gulum  H G K i erit  b a ^ d a — a'  re-  ^ 
dangulum  vero  iub  D G & L,  erit  1 d — 1 
a.  Proinde  erit  xquatio  Id  - 1 a — baf 
da--a'&  per  antitliefin  fiet  b a >Jf  I a f 
da  — a'=:  ldfeu  b f t t da— a‘=3  Id, 


D d — a G aK 

b*J*d-,a 

a 


. I U ICU  D J 1 J U a — ^ < 1Q^  '*'■■■ * 

Claritatis  gratia  loco  b 1 1 d intolli-  ld  — laaba  + da  — a* 

gaturK,  deerit  K a -?a'3  Id  . Huius  aurem  .rquationis  radix  cft  -f  K — Jfc  ( a k’  — 1 d ) 
Hinc. 


f o X i s M A.  1 

Ab. aggregatum  ex  RDxefi  L,auddatur  DK, aggregati  fumatur  dimidium,ex  cuius  quadrat* 
auferatur  reti  ungulum  fui  DK , &L,  refidui fumatur  latus;  hoc  enim  fublatum  ex  dmtdt* 
ium  dUlo , relinquit. parum  G K . ~ . 

COMPOSITIO^ 

DAtnm  fit  latus  H K,  diui- 
fum  in  D , oporteat 
iterum  illud  diuidere  in  G 
inter  D,  K ; vt  redangulum  H 
G K,  squale  iit  rcdangulo  iub, 

L,&DG.  RedsdatxHK, 
addatur  MHixqualis  tjaggre- 
gatum  vero  M K , ex  M H icilicet , &cxHK,  bifariam  quidem  diuidatur  in  pundo  F 
& mper  dimidium  F K , deferibatur  fcmicirculus  in  quo  aptetur  NK , «qualis  redae, qua: 
poflit  rcdangulum  fub  D K,  & L,  agatur  FN,  ad  interuallum  FN  ex  centro  F,dc-, 
fabatur  circulus , cuius  diameter  O G . Dico  fidum  efle,  quod  Problema  requirit  adeo 
Vt  rcdangulum  HGk,  xqualc  fit  rcdangulo  fub  DG&L.  " wC 

Quandoquidem  redangufum  OkG  , xquale  eil  quadrato  N K,  rcdangulum  autem  O K 
minus  nn  h M G K , Et  rcdangulum  M G K , squale  cft  rcdangulo  MKG, 

!Trato  N k d h '°  Gn  'nir°ln1C  rC?^BUlUm  M KG,minus  <luadrato  GK, squale  erit  qua- 
H n v mu.  redangu!0  fub  D K , & L . Et  quoniam  Mk  , squalis  eil  aggregato  ex 

b.bH  ? 5 A°lnd?  rf^anSulu(n  f“b  M H , icu  L , & G K,  plus  rcdangulo 

££££  f %'t6"'0  ^ ? K • & G K > mi“<»  G K ferit  squali  rc- 

Sb°  Ub,Lr&rDK'  *?"antKhffi"  fiet  rcdangulum'  fub  L&  D K , minus  redan- 
guIolubL.Sc  Gk,  squale  rcdangulo  fub  H D , & G k , plus  rcdangulo  fubDK  8e<G 

K.mumsquadratoGk;  Hoc  cft  rcdangulum  fub  L,  &DK,  minus  GK,  hoc  cft  fubL 

?u?dPat;  G r ^"g  . “r  &GK’  Plus  ^angulo  fub  D K , & GK,  minus 

oponeVy^cf^  rcdangulo  fub  H K,  minus  G K , & G k , hoc  cft  rcdangulo  HGk, 
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Problematis  propofiti  Demonjiratio. 

Quoniam  igitur  fic  eft  diuifum  pnopofitum  latus ; vt  rcdlanguli  HG  K , ad  rc&angulum 
fub  L,&DGi  ratio , fit  aqualis , ad  aquale  \ fiat  quidem  circa  centrum  G , femicirculus 
DF.Fi  Dico  femicirculum  D E F , Problema  efficere . Ducatur  enim  B C fcmicirculum- 
contingens ; erit  A D , ipfi  B E , aqualis . Fiat  quod  bis  continetur  fub  D C & quapiam- 
refta  L, aquale  quadrato  A D . 

Nam  cum  rc&angulum  H Gk,  aquale  fit  rc&angulo  ex  L,  &GD,  VtHGadGD, 
-ita  erit  I. , ad  G K ; Sed  vt  H G > ad  G D , ira  cfl  rc&angulum  H G D , ad  quadratum  ex 
G D ; Hoc  eft  excelTus  quadratorum , ex  G A , AD,  ad  quadratum  G D , vt  autem  L ad 
G K , ita  id  quod  bis  continetur  L & D C;  ad  contentum  bis  D C,  G K,  hoc  eft  quadratum 
A D;fa&um  eft  enim , quod  bis  continetur  fub  L & D C , aquale  quadrato  AD,  ad  ex- 
ceflum  quadratorum  G D , G C i Vt  igitur  quadratorum  G A , A D,  excelTus  ad  quadra- 
tum G D , ita  eft  quadratum  A D , ad  exccflum  quadratorum  G D , G C;  ergo  vt  quadra- 
tum A G , ad  quadratum  G C , ita  quadratum  A D , ad  exceflum  quadratorum  ex  D G , 
G C i cum  enim  Iit  vt  quadratum  G A, minus  quadrato  A D , ad  quadratum  D G.ita  qua» 
dratum  A D ad  quadratum  G C minus  quadrato  G D ; omnia  fimul  antecedentia  faciunt 
quad.  G A,  omnia  fimul  confequcntia  faciunt  quad.G  C,  ergo  per  1 1 . quinti  vt  G A, qua. 
«Iratum,  ad  quadratum  G C,  ita  A D quadratura  fcilicet  vnum  ex  antecedentibus, ad  qua- 
dratum G C, minus  quadratoGD,  vnum  ex  confcquentibus , hoc  eft  ad  excelTum  qua- 
dratorum ex  C G , G E,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  E Ci  Vt  igitur  quadratura  A G,  ad  qua- 
dratum G C , ita  quadratum  A D , ad  quadratum  E C , fed  vt  quadratum  A G , ad  qua- 
dratum G C , ita  eft  quadratum  B E , ad  quadratum  E C;  ergo  vt  quadratum  B E,ad  qua- 
dratum E C , ita  quadratum  A D , ad  id , quod  ex  E C quadratum . Quadratum  igitur  ex 
A D aquale  eft  quadrato  ex  B E , Idcoque  refta  linea  A D ; ipfi  B C , eft  aqualis . 

idem  tutem  tb [oluere fecundum  rationem  inaqualitatis . 

Duobus  modis  intclligi  poteft  ratio  data  inaqualitatis,  vel  enim  eft  effabilis,  vel  non 
(it  primum  effabilis , dataque  fit  dupla , quam  habere  debet  A D , ad  B E , 

Ite  f elutio  iuxta  Peteret  l 

Sit  iam  faiftum , atque  adeo  A D , du- 
pla fit  ipfius  B E > fa&aque  fit  H A a- 
qualis  A D . 

Quoniam  igitur  A D , dupla  eft  ipfius 
BE.  Proinde vtB E, ad EC;itaquidem 
dimidia  A D,  ad  E C i fed  vt  B E , ad  E C, 
ita  A G ad  G C ; Proinde  vt  A G ad  G C, 
ita  dimidia  A D , ad  E C ; propterea , vt 
quadrarum  A G ad  quadratum-G  C , ita 
quadratum  dimidij  A D , hoc  eft  -j  quadrati  A D.ad  quadratnm  E C i fed  quadratum  E C 
eft  excelTus,  quo  quadratum  GC,  fuperat  quadratum  G E , fcu  quadratum  DG;  ergo 
vt  quadratum  A G ad  quadratum  G C ; ita  -j  quadrati  A D , ad  excelTum  quo  quadratum 
G C , luperat  quadratum  G E ; Vt  autem  totum  ad  totum , fic  ablatum  ad  ablatum , pro- 
inde , & reliquum  ad  reliquum , vt  totum  ad  totum  fe  habebit ; Si  vcr£>  ex  quadrato  A G , 
auferatur  quadratum  dimidij  A D feu  quarta  pars  quadrati  A D , remanent  rcdfangulum 
H G D plus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D . Si  autem  ex  quadrato  G C,  auferatur 
excelTus  iam  di&us  cuiufmodi  eft  quadratum  E C , remanebit  quadratum  G E feu  D G , 
Proinde  rcftangulum  H G D plus  -j  quadrati  A D , ad  quadratum  D G , rationem  habe- 
bit , vt  quadratum  A G ad  quadratum  G C , Sc  vt  quadratum  dimidii  AD,  feu  quadra- 
ti  A D,  ad  prxliitum  exceflum ; loco  autem-;  quadrati  AD,  intclligatur  rc-ift  angulum- 
iub  L , & dupla  D C , loco  vero  ipfius  excelTus  intclligatur  rc&angulum  D C F , fcu  quod 
idem  eft  duplum  rcdtangulum  fub  D C & G K ; ( cum  enim  D C , fit  bifariam  in  K diuifa , 
JtDF,  bifariam  diuifainG,  em  I;C  .dupla  ipfius  G K;  quare  re&angulum  DCFcrit 
' aquale 
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squale  duplo  reftangulo  fub  D C & G K ) ergo  erit  vt  rcftangulnm  HGD  plus  i qua- 
drati  A D ad  quadratum  D G , ita  reftangulum  fub  dupla  D C & L , ad  reftangulum  fub 
dupla  D C & G K ; Quare  etiam  ita  reftangulum  fub  L , & fimpla  D C ad  reftanguIunL. 
fub  G K & (impia  D C ; fed  reftangulum  L . D C , ad  reftangulum  G k , D C cft  vt  L , ad 
GK;crgo  erit  vt  reftangulum  HGD  plus  -i  quadrati  AD, ad  quadratum  DG,  ita  L ad  GK. 

Dcduftum  cft  igitur Problema ad  determinatam feftionem.  Itaut fuperfit  foluendum 
illud., 

Froblcmd  deducium . 

Propojitu  fit  Usus  H K Idiuifum  in  D,vtc/in-  * b * d * 

que  & oporteat  iterum  fecare  in  G,  tuter  D,Kevt  — _ 

re£l  angulum  HG  D flus\  quadrati  A D,  ad  H A D d-aGaK 

quadratum  D G habeat  rat tonem , quam  LadGK , 

Dcdufli  Problematis . 

RESOLVTIO. 

PArs  H D fit  b , atD  k , fit  d . ParsGK,  eftoa,  ergo  reliqua  D G erit  d— a;  at  verA 
rc£ta  z poflit  -J  quadrati  A D , fuppofita  ratione  data , fic  procedendum  erit , vt  1 , ad 
a,ita  debet  effe  b d >J*  d;  --  b a — a d a 4«  a'  «j*  z‘  ad  d'  — a d a * a';vnde  ratione  ad  aequa- 
tionem rcuocata  fiet  ” - 

bdaHhd,a-ba,-*da,Hha,  + t,a=s  ld‘-a  Ida^la’&pcranthhefin 

b d a d’  ■p  b . 

^ild‘  V a — tdi  a’^a’s  Id’, 
z*  J — 1 J 

Quod  fi  fuerit  inefabilisdata  ratio , adhuc  Problema  foluemus . 

Data  fit  igitur  ratio  vt  R ad  S , quam  habere  debet  AD.adBE, 

Jtefo/utio  iuxtaVeterts . 


Sit  iam  faftum . 

Quoniam  igitur  A D ad  BE, 
debet  cfle  vt  R ad  S , rcfta quidem, ad 
quam  ipfa  quidem  A D,  fitvtRadS 
rationem  eandem  habebit  ad  EC, 
quam  ad  eandem  EC  habet  B E erit 
illa  squalis  B E fit  autem  Y,  ad  quam 
A D , fit  vt  R ad  S . Proinde  vt  B E 
adEC  ita  Y ad  EC.  Sed  vt  BEad 
E C ita  quidem  A G ad  G C:  proinde 


S- 


. , * ,!ta,UtCm  t°tura  a<j | totum , fic  ablatum  ad  ablatum;  erit  reliquum  ad  reliquum  vt  to- 
remanet'  abaatUm  *'  adab,atum  • Ql»»  fi  Y quadratum  auferatur  ex  A Gqua- 
l r l quadratum  St  ex  G C,  quadrato  auferatur  E C quadratum  remanc- 
SraZ  7 rr°,ndc  • vt  quadratum  A G , ad  quadratum  G C ita  qutu 

dm  T fi.bi>n  rn  A JmtD  G > * ,fa  Y quadratum  ad  quadratum  E C . Loco  autem  qua- 
dratY.fubfhtuatur duplum  reftangulum  fub  D C , &L,  & loco prsdiftl  E C , quadrati 
fubfi.  uaturdupkm  reftangu^m  fub  D C & Git ; ergo  vt  Z quadratum  ad  DG.quadra- 
tum , ita  duplum  reftangulum  fub  D C & L , ad  duplum  reftangulum  fub  D C,  & G K i er- 

f d D G fqiadraann  m|>1Um ' atqUC  adeb  vt  L ad  G K vt  'Situr  LadGk.itaZ  quadratum  • 
^eduftum  cft  itaque  Problema  ad  determinatam  feftionem . Supereft  igitur  ortende^ 


Pra- 
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Probi  em a diductum, 

'Sit  lutus  pretio  fi  tum  A l f,  diuifam  in  D,  dissidere  iterum  in  G inter  D , JTJ,  vt  quadratum  il- 
lud , rjusd  eft  differentia  inter  quadratum  AD,dr  quadratum,  id  quod  quadratam  A Defi  in 
yatione  R ad  Si  quadratum,inquam,i//udapl pellatum  Z quadratum , ad  quadratum  DG,  ra- 
tionem habe  a t ,vt  LadG  K , 


H 


RESOLVTIO . 

JEc  rcfolutio , quemadmodum  ci  compofitio  rclpondens , antecedentium  imitatio* 
ne  perjfici  poteft . 

PROBLEMA. 


Dato  qttouis  paralltlogrammo  A RED,  dato  que  punito  F in  DE  produltai  ducere  F H GC 
tc  cur  entem  B A produlta  inC , vt  trapetium  A HG  B ad  triangulum  C BG fit  in  data  ratione 

AB.adK . 

' Au&oris  Methodo  per  implicitum  datorum  vfura  Problema  rcibluitur . 

RESOLVTIO. 


Sit  iam  fadtum . 

Quoniam  trapetium  AH  G B ad  triangulum 
C B G , eft  vt  A B ad  K ; ergo  componendo  tra- 
petium A H G B , plus  triangulo  C B G , hoc'cft 
triangulum  C A H,ad  triangulum  C B G,  erit  vt 
A B plus  K ad  K ; fcd  vt  triangulum  C A H , ad 
triangulum  C B G,  ita  quadratum  A C ad  qua- 
dratum B C ; ergo  vt  A B.plus  K,  ad  x , jtaqua- 
dratum  A C ad  quadratum  B C ; ergo  diuiden- 
dovt  ABadK,  ita  quadratum  AC,  minus  quadrato  BC,  ad  quadratumBC.  Quod 
fieri  poteft  &c. 

Hiic  igitur  deducendum  eft , vt  refoluamus . 

Problema  dedultum  '. 

Protrahere  A B in  C,  vt  exceffus  quadrati  A C /apra  quadratum  B C , hoc  efl  vt  quadrat unf 
'A  B ,plus  duplo  relt angulo  ABCyad  qutdrathm  B C ,fit  in  data  ratione  AB  ad  K . 


Deducit  Problematis 
RESOLVTIO.’ 


P Ropofitum  latus  A B,ffitb,  & ratio  data  fit  vtb,  * b * a 

ad  d ; pars  B C cfto  a aggregati  A C quadra-  — ”*■ “ 

tum  erit  b’  4*  1 ba  >£■  a‘ , cxceBus  huiufmodi  quadra-  ABC 
ti  fupra  quadratum  partis  B C,  qua:  fupponitur  a,  erit  b1 4.  a b a ; ergo  vt  b ad  d , ita  debet 
e(Tc  b >J*  1 b a ad  a’j  multiplicatis  autem  extremis  & raedijs  d b‘  *}♦  2 d b a aequabitur  b a‘i 
& per  «ntithefin  b a’ a d b a aquabitur  d b’ ,•  omnibus  ad  b quidem  applicatis  a*  — 2 d a 
aquabitur b d ; ergo  Jfc  ( d‘  b d ) d jequabitur a . Hinc . 


- 3 lIit  . 


U‘X  _/  i 


t 0 x rs- 
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I&." 4 


Ad  quadratum  termini  eonfequcntis  addatur  reti  angulum  fub  ij fidem  terminis , aggregati 
vero  Uteri  terminus  idem  confeequcns  .siditur;  hniufmodi  fi 'quidem  aggregatum  radicem  qua- 
fitum  exhibebit . . !. 

Poruiflet  etiam  rcuocari  illa  aequatio  a'  — 2 das  bdad  proportionem  vt  a — 2 d,ad 
b.itad  ad  a , &aliud  colligi  Povilma,  fcd  in  idem  redit . 

Quamuis  autem  Porifma  optime  dittet  effectionem , refolutio  tamen  vnde  dcduflum- 
cft  illud , non  fuppeditat  veftigia , qu.v  liceat  in  componendo  repetere ; proptcTca  ad  mo- 
dum Theorematis  debet  Poriima  iplum  dcmonftrandum  1 (Turni . 

F.ffeclio  Geometrica . 

Data  fit  re&a  A B > quam  oportet  taliter  producere  in  C»  vt  quadratum  A B , plusdu- 
r,i,  i.  („*.  p|o  rectangulo  A B C fit  ad  quadratum  B C , in  ratione  A B , ad  B D ; fuper  diametrum- 
/iunstium*.  A D , deferibatur  lemicirculus , &cx  B excitetur  perpendicularis  BF,  iun&aqueDF, 
centro  D , intcruallo  D F , deferibatur  fcmicirculus  fccans  B E protradtam  in  C»  erit  enim 
B C > latus  adiungendum  . 


PROPOSITIO. 

Vatis  >jS , qua  Porifma  dictat  &c.  veritatem  inquirere . 

RESOLVTIO  ; 


> K fS  f . 


REdla  qua? poffit  reftangulum  b d fit  z . Quoniam  igitur  cftvta— adadz,  ita  z ,ad 
a ,•  ergo  a‘  — 2 d a a-quabitur  z‘ ; fcd  z'  atquatur  b d ex  conftiudtione ; ergo  a*—  2 d 
axquabirur  b d i communi  addito  2 d a , ergoa*  aquabitur  bd  2 da  ;Sed  quoniam  cft 
vt  b ad  d , fumpta  communi  altitudine  b , ira  b‘  ad  b d , & vt  b , ad  d , fumpra  communi  al» 
tjtudinc  a » ita  b a , ad  d a , vtque  vnurn  ad  vnum , hoc  eft  vt  fimplum  ad  fimplum  ira  du- 
plum ad  duplumtergo  vt  b.ad  d.ita  2 ba.ad  2 d ajerttautem  vt  b,ad  d.ita  b'  ad  bd;  modo 
vero  vt  b ad  d.ita  2 b a.ad  2 d ajergo  erit  vt  vnum  antecedens, ad  vnu  confequcnsnempfc 
vt  b’  ad  b d , vel  vt  2 b a ad  2 d a , ita  ambo  antecedentia  ad  amboconfequentia,  nimirum 
b’  2 b a ad  b d »{<•  2 d a.Scd  vnum  antecedens  ad  vnum  confequens  erat  vt  b ad  djergo 
vt  b , ad  d , ita  b'  2 b a , ad  b d *ad  a ; erat  autem  a’  aequale  b d * d a;  ergo  vt  b » 
add.itab' 2 ba.ada’.  Hinc. 

THEOREMA! 

Si Jit  latus  A R,&  ei  in  direttum  adi  unit  a S D,&  fuper  A D deferipto  ftmieircnlo , ex  M 
vero  creti  a perpendiculari  B F , duttaque  F D , centro  D , murua/IoDF,  deferipto fiemtetr- 
eulo  G F C fec  ante  A D protratlam  ad  partes  D in  C . Dico  efeievt  A B ad  B D , ita  quadratum 
A B , plus  du  pio  reti  angulo  ABC,  ad  quadratum  B C . 

COMPOSITIO* 

Dico  igitur  reSam  ABefle  producam  in  C 
vt  quadratum  A B.vna  cum  duplo  rc&an- 
gulo  A BC  fit  ad  quadrarunt  B C.  vt  A B ad 
BD.  Fiat  B E dupla  ipfius  B D . 

Quoniam  enim  rcilangulum  G B C aequale  eft 
quadratoBF,  cui  pariter  aequale  eft  refiangu- 
lum  A B D , propterea  rcdangulum  G B C x- 

quabitur  rcitangulo  A B D cft  autem  rcftangulum  G B C aequale  rcfiangulo  B C EdujK 

“r  tat 
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bus G B , E C squalibus exiftentibus ; ergo r&ftangulum  ABD  aequabitur  re&anguloB 
C F. ; vtrinque  addito  communi  rcdangulo  C B E ; ergo  rciftangulum  ABD,  plus  re&an- 
io  C B E,  squabitur  rc&rngulo  B C E , vna  cum  rc&angulo  C B E;  hoc  eft  quadrato  B C. 

V r autem  eft  A B , ad  B D,  fumpta  communi  altitudine  A B,  ita  quadratum  A B ad  rc&an- 
gulum  A B D ; prxrerea  vt  A B ad  B D , fumpta  communi  altitudine  BC , ita  eft  rc<ftangu- 
lum  A B C ad  rcdtangulum  C B D;  vtque  (impium  ad  (impium , ita  duplum  ad  duplum-; 
ergo  vt  A B ad  B D . ita  duplum  rciftangulum  ABC,  ad  duplum  reiiangulura  CbDj 
boc  eft  ad  re&angulum  C B E . Oftenfura  eft  autem  vt  A B ad  B D , ita  tam  quadrarum., 

A B ad  rcdlangulum  ABD,  quam  duplum  re&angulum  A B C , ad  reiftanguUimC  B E ; 
er  go  vt  A B ad  B D , ita  arabo  antecedentia , ad  ambo  eonfcquciuia ; nimirum  quadra- 
tum A B,  plus  duplo  re<Sangulo  ABC,  ad  reiftangulum  ABD,  vnacum  redtanguloC 
B fc . Dcmonftratum  eft  autem  lupra  hac  aqualia efle  quadrato  B C;  ergo  vt  A B ad  BD, 
ir.i  quadratum  A B , plus  duplo  reCtangulo  A B C ad  quadratum  B C.Quod  oportebat  Scc. 

Problematis  initio  proprfitt  DcmonJI ratio . 

Quoniam  igitur  eft  vt  A B ad  t,  ita  exccflus  quadrati  A C fupra  quad.B  C ad  quad.B  C; 

(fOQ  componendo  vt  AB,plus  K ad  K,irxquad.AC  ad  quad.B  C;fed  vt  quad.AC,ad  quad, 

BC,  ita  triangulum  AHC  ad  triangulum  BGC.crgo  vt  A B.plus  K ad  K ,itatriang.AHC, 
ad  triang.BGC;  ergo  diuidendo.vt  A B ad  K,  ita  triang.  AHC,  minus  triangulo  B G C.ad 
triangulum  BGC.  Sed  triangulum  A H C , minus  triangulo  BGC,  idem  eft  quodtra- 
petiumAHGB;  ergovt  A B ad  K ita  trapetium  AHGB.ad  triangulum  ,BGC,  Ex 
pumSto  igitur  F duximus  r citam  F H G C , vt  Problema  requirit  Scc, 

De  Methodo  depromendi  Geometricas  effectiones,  ex  Algebra 'veteri : fme >vfui 
'veteris  Algcbrj , ad  Geometrice  Problemata  refoluenda . Caput  XI/. 

HIcperipicuumfict,  quantum  perfpicere  coieitura  poflum , quod  fuperius  infimia- 

tum  fuit  t nempe  parui  faciendam  non  efle  imitatione  Ghetaldi  veterem  Logifti-  >w«< 
ten . Quandoquidem  ad  Problemata  Geometrici  enodanda  apprime  conducit :,  Sc  vtilif- 
fwa  quidemeft , vt  videbimus-  Veram  antequam  Methodum  aperiamus  nobis  incumbit  mJMHT 
onus  explicandi  quonam  pa&o  operationes  illas  quatuor,  qua:  quidem  innumeris  exer- 
cemur  quantitati  etiam  continue  nos  accommodare  poflhnus.  Primum  ergo  dicendum- 
eft  de  arte,  qua  videlicet  quatuor  operationes  nimirum 'Additionem,  Subtra&ionem- , 
Multiplicationem , atque  diuifionem  Geometrice  perficere  valeamus . 

Additio  quantitatum  continuarum  Operatio  prima . 

Cum  opus  eft  addere  quantitatem  continuam  alteri  quantitati  continua?  aduertendum  -«a;, 
eft , vt  fuperius  monuimus  additionem  fieri  non  pofle  inter  quantitates  heterogcncas ; hoc  miim. 
eft  quantitates  diucrfs  natura: ; non  enim  longitudo  puta  linea  poreft  addi  plano , neque 
planum  folido . Sed  longitudo  longitudini  planum  plano  , (olidum  folido , addi  debet , *«*, . 

Si  opus  fit  longitudini  latitudinem  addere ; vt  lincte  J‘~ 

A B , fit  addenda  D protrahatur  AB,  vfquc  ad  C , ea 
conditione , vt  B C iit  squalis  D , & fadlum  erit  quod 
oportet . 

At  vero  fi  plures  eflent  lines  addende  qpam  dus . 
puta  D,  E,  F,  &c. eodem  patfto  procedendum  eft; 
nempe  conneftendo  illas  indirciftum;  hoc  eft  faifta  ad- 
ditione vnius  ad  alteram;  huic  quoque  aggregato  ad- 
denda eft  altera  cx  reliquis  modo  eodem ; & ita  procedendum  deinceps  perpetuo , atque 
conflanti  ordine,  quoufque  fupererint  magnitudines  addende;  eadem  femper  eft  enim  ra- 
tio, compofitum  vero  cx  illis  omnibus  lineis,  eft  longitudo,  fiuc  linea  confurgcns  cx  linea- 
tum  propofitarum  additione . Ita  Vieta  in  libello,  cui  titulum  fecit ; Effctfionum  Gcome 
tricem  canonica  recenfio,  Qgq  2 Si 


btnt  inter 

qnititntfs  b*. 
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. Si  vero  (it  iniundtum  plano  addere  planum ; oportet  pla- 
notum  conditionem  aducrterc.  Si  namque  omnia  plana  fint 
4trtfimim->  quadrata ; qua  arte  fit  inftituenda  additio  oftendit  Euclides 
lib  t.  Prop.  47.  Vt  fi  fint  duo  quadrata  addenda  inter  fe  AB 
“o.  G F ; & B C E D ; conftituantur  fic , vt  latera  ipforum  puta-. 


;'■<»•  p B , b A efficiant  angulum  reiftum  D B A , fiui , C B , B A , 
rediam  lineam  conficiant , & agatur  A D , huius  enim  qua-, 
dratum  erit  aggregatum  ex  quadratis  ABGF,3cbCED;& 
ita  deinceps  non  diffimili  modo  procedendum  erit , fi  plura., 
quidem  extiterint  quadrata , quam  duo , 

Hoc  autem  modo , nedum  quadratum  poffiimus  addere  ejuadrato , fcd  etiam  quamlibet 
refli  lineam  figuram , alteri  addere  poterimus , dummodo  lint  fimiles,  fimiliterque  deleri-» 
ptx ,,  vt  oftendit  Euclides  lib.  fex.  Prop.  3 1 . Elementorum , 
tu'"  At  vero  fi  plana  non  fuerint  quadrata , fcd  rcdfangula,  vel  triangula  non  fimilia,  trape-i 

»«/«»>  j»«  tia , Scc.  In  huiufmodi  cafibus > reducenda;  funt  di&x  figura;  ad  quadrata , & eodem  moda 
procedendum , vt  fupra . H.anc  autem  tranfmutandi  artem,  prstcr  quam  quod  docet  eam 
/%«’"  »“'/■  Euclides  Prop.  35.  lib.  1 .&  17.  fexti.nos  explicuimus  in  Geometria  Pra&ica;  Ita  pariter» 
fi  quadrato  foret  circulus  addendus ; vel  addere  deberemus  Ellipfim , aut  Parabolam,  rc- 
i.  .xfiicm  ducendx  effient  hxfigurx  in  quadrata;  qua  de  re  loco  citato. 
tU.ant.  jj  vcr&  inftituenda  additio  inter  folida  ,hxc  autem  fint 
juiitu,  iiun,  cubj ; hunc  in  modum  operatio  perficietur . C ubo  ex  C , ad- 
dendus  fit  cubus  exB ; hinc  inde  reperiantur  tertis  proportio- 
«„< » iudidn  nales  A , D ; ita  vt  ad  C , B . tertia  fit  A ; & ad  B , C , tertia  fit 
Jj  «*«>.  1> , & A , D , addantur  inter  fe ; vt  fupra  docuimus , & fiat  ag- 

gregatum E ; folidum fadlum fub B , C,,  E,  erit sequale cubis 
exB,  &Cfimul  fumptis.  Dcmonftratio  fic  fe  habet.  Quo-, 
niam  folidum  B C D ,.  parallclepipcdum  rcctangulum  cft 
1,  H.  tndtc.,  1 squale  cubo  ex  C , & folidum  C B A , squale  cft  cubo  ex  B , huiufmodi  autem lolidis 
eadem  cft  bafis  fub  B , & C ; ob  id  folida  erunt  vt  altitudines . Quampbremcx  his  aggre- 
gatum folidum  B C E , quidem  erit atque  adeo,  folidum  B CE,,  squale crir  aggregata 
cuborum  ex  B,  & C. 


A- 

B- 

C- 

D- 

r. 


y„„  At  fi  cubi  addendi  plures  effient  quam  duo, -Non  diffimili  modo  foret  procedendum,-  fa- 

fUn,  <Sa  namque  additione  vnius  ad  alterum  huiufmodi  aggregato  addendus,  cft  tertius;  qua 
»* °Poncrct  l'uic  aggregato  addere  quartum , & ita  deinceps . 
for*  non  fant  At  vero  fi  corpora  addenda  cubo , non  effient  cubi ; oporteret  prius  illa  in  cubos  tranf-. 

tulit* 


i"u  mutare , mox  procedendum  foret , vt  fupra ..  Huiufmodi  vero  tranfmurandi  ratio  in  Geo-, 
Tr‘J/miime  mctria  Pra&ica  explicatur 


ttrftrmm  *f> 
Auchrrt  alibi 
dr claratur . 

Quot  modu 
vndfrt  foffit 
/ultra  8,  iattr. 
aaantitattt 
(tnriau.il . 
Sulrraitioi*- 
ttr  lintai  <]ue 
mado  fiat,, 
rlanum , a 


Sultraclio  quantitatum  continuarunt 
Operatio  fecunda  . 


f~\  Vot  in  Additione»,  tot  in  Subtra&ionc  cafus  accidere poffiunt,-  autenim  fubtr*9i» 
W fieri  debet  inter  longitudines ; ita  vt  longitudo  longitudini  fit  fubduccnda , vel  in-. 


ter  plana,  vel  inter  folida. 

pinu  .tu-  a '’nea  (“bducaida  linea;  fiat iuxta doArinam  Euclidis  libr.  1.  Propo (itione— 

ilo  fub  traha • tertia,-  docet  enim  ibi,  qua  arte  datis,  duabus  lineis  inxqualibus , poffimus  minorem- 
•ir.  a maiori  fubtrahere ,,  qux  quidem  dodlrina  applicari  poteft  lubtraclioni , &fi  linex  plu-. 
res  fint, quam  dux..  4 " w r " r 
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At  vero  fi  oporteat  fubtrahere  planum  a plano ; ad- 
vertere opus  cft , planorum  conditionem , atque  natu- 
ram ; fi  plana  fuerint  quadrata  facite  abfoluetur  fubtra- 
ftio;  nimirum  conftiruendo  fcmicirculum  fupra  larus 
maioris  quadrati ; & in  ipfo  femicirculo  infcribcndo  la- 
tus quadrati  minoris;  etenim  ab  intcrfccationc,  citin. 
peripheria  fi  ad  aliud  extremam  diametri  ducatur  li-  a 
nca , haec  erit  latus  quadrati , quo  pratflat  quadratum-, 
datum  maius  quadrato  minori  . Exempligratia  fit  quadraroxuius  latus  eft  A B/ubtralien- 
dum  quadratum  .cuius  latus  cft  BC,  defeibatur  peripheria  AbC,  &latnsBC,  inferi- 
liatur,  vt  vides,  deinde  duita  C A ; Dico  quadratum  ex  AC,  cfle  illud  per  quod  diflert 
quadratum  ex  A B , a quadrato  ex  B C ; quod  facite  poteft  dcmonflrari  ex  ijs , qux  docet 
Euclides  loco  citato ; eodem  padto  fi  fuerint  altar  figurae  fimiles  tamen,  fimilitcrquc  de- 
fer jprx  ; Ita  fi  fuerint  circuli  &c.  Se  non  diflimili  artificio  agendum  eft  inlubcradtionc  ,cum 
fuerint  plura  quadrata , quam  duo . 

Verum  fi  plana  non  e flent  quadrata  ,fed  alterius  fpccici,  vcrbigratia.RedfanguIa,  Rotn-  14  fir. 
bi, Pentagona, Trapetia&c.OportetpIanahatcadquadratarcuocare.&fietfubtraaio,  ^ 

vt  fupra  thanc  autem  figurarum  transformationem,  vel  permutationem  docet  Euclides  ; 

& ita  fi  planorum  aliqua  fuerint  rcftiljnea , aliqua  curuilinea,  ipfa  reductione  fafla , nem-  a.*/*  /;».  1. 
pe  ad  quadrata , abfoluetur  fubtraCtio . 

1 Demum  fi  imperetur  fubtra&ionem  folidorum  inflitucre , oportet  eorum  naturam  con-  s.i/r.n...»- 
(iderare,  namque  fi  fit  fuhtrahcndus  cubus,  a cubo  tali  modoinftituetur  fubtra&io . Sit 
cubus  a C , fubduccndus  a cubo  ex  B ; hinc  inde  reperiantur  tertix  proportionales  A , D , "J  &r,Z' 
& fubtra&.i  D , ab  A , renunt at  E ; Dico  folidum  B C E , fore  differentiam  cuborum , 1 

Etenim  cubo  ex  C , xqualc  - cft  folidum  B C D , & cubo 
ex  B , xquale  cft  folidum  A B C , fed  hxc  folida  habent  ean- 
dem bafim  fob  B , & C , ergo  4 erunt  in  ratione , vt  altitudi- 
nes ; ob  id  folidum  fub  differentia  altitudinum  A , & D , ni- 
mirum E , & plano  fub  C , & B , erit  differentia  cuborum. ; 

Eline  patet , quid  fit  agendum , cum  plores  fuerint  cubi  fub- 
jrahendi  abvno;  Arte  enim  fuperius  explicata,  in  viiam. 

/{immam  colligendi  funt  cubi  fubtrahendi ; moxinftituenda 
cft  fubtradfio  inter  hoc  aggregatum  ,&  cubum,  a quo  fubdu- 
dio  fieri  debet, 

. Si  proponantur  corpora  alterius  natunc  oportet  ea  in  cubos  tranfmutarc,  & mox  pro- 
cedendum , vt  fupra , 


A- 

fi- 

C- 

D- 

E. 
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Multiplicatio  quantitatum  continuarum 
Operatio  Tertia. 

HJEc  multiplicatio  dupliciter  contingere  poteft;  Aut  enim  continuam  qnanritatcm  du- 
cere volumus  in  quantitatem  continuam , vel  in  quantitatem  difcrctam , nimirum 
numerum;  Si  hoc  fecundum  proponatur  agendum  id 

expediemus  additione;  exempli  gratia;  Si  linea  qux-  AB  C 

damputaA  B,  deberet  multiplicari  per  <5,  protrahatur  — — — — 

A B , v fque  ad  C , fic  vt  A C' , fext  upla  fit  ipfius  ab  , & fa&um  erit,  quod  oportet , & hxc 
de  numero  integro. 

At  fi  quantitas  continua  multiplicanda  fit  per  numerum  (radium , nempe  A B , duci  de- 
beat in  -} , fumenda  eft  A C , dupla  ipfius  a B , prout 

numerator  1 , indicat , & mox  ipfius  A C,  fumere  opor-  A D B C 

tet  trientem  A D , prout  indicatur  a Denominatore  3 , 1 * - ■ ■ 

& fadlum  erit  quod  oportet ; & hxc  intclligenda  funr  etiam  de  alijx  quantitatis  fpc- 
cicbus . 

. Si  vero  quantitatem  continuam  ducere  debeamus  in  continuam , fic  multiplicatioinfti- 
pictur , & primd  fi  proponatur  linea , in  lineam  ducenda , hoc  fiet  erigendo  ad  angulos  rc- 

dos 
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flos  vnam  cx  quantitatibus  fupra  alteram , ita  vt  fiat  quoddam  parallelogrammnm  ie~ 
£tangulum ; hoe  enim  cft  produftum  ex  multiplicatione  duarum  linearum  inter  (e . 
i.mm.  Hoc  vero  nos  affcqucmur  elegantius  inuenicndo  mediam  proportionalem  inter  illas 
i> .«««  duas  lineas,  qux  inter  fc  multiplicari  debent quadratum  enim  ipfius  critprodu<2umex 
£ ducin  illat  um  duarum  linearum , vt  patet  cx  Elementis , nempe  1 7.  fexti  Elementorum- 
£?•  Euclidis . 

Vt  vcr6  planum  ducamus  in  piarum , difponenda  funt  plana  ipfa  ad  angulos  reftos,  ira 
f/Vwn . '*■  vt  vnum  alteri  perpendiculariter  infiftat ; nam  folidum  fadtum  erit  produftum  quxfitum  , 
& hoc  fi  eonueiratur  in  cubum  hic  etiam  erit  id,  quod  producitur,  Cxtcrum  fifuperfi- 
cies , qux  inter  fc  multiplicari  debent , non  fint  rcctangulx ; ad  reftangula  reduci  pofliinr, 
&poftca  fieri  dchct.vt  fupra  dictum  eft.  Si  detur  fupcrficies  per  lineam  multiplicanda; 
couiungatur  linea  ad  reiftos  angulos , & fiat  folidum , illud  enim  erit  producum ; prxftac 
tamen  fuperficiem  ad  quadratum  prius  reducere . 

Applicatio , fcu  Diuifo  quantitatum  continuarum 
Operatio  quarta . 

QVantitatis  continux  diuifio  dupliciter  accidere  poteft;  vel  enim  diuidenda  eft  quan- 
titas  continua  per  numerum , vel  per  quantitatem  continuam . 

^ Diuifio  quantitatis  continux  per  numerum , fit  per  fubrraftionem , fi  numerus 
fuerit  integer ; Vt  fi  diuidenda  fit  linea  quasdam  per  4 , fumenda  erit  quarta  pars  ipfius  li- 
rex,  & faftum  erit  quod  oportet . At  fi  numerus  fra&us  extiterit,  beneficio  fubtradiioms» 
& additionis  fimul,  totum  id  expediemus ; Vt  fi  diuidere  deberemus  lineam  per  -j , primo 
fumatur  triplum  ipfis  line* , prout  ind  icat  numerus  denominator ; mox  veri  diuidatur  in 
duas  partes , prout  indicatur  a numeratore , & faftum  erit , quod  oportebat . 

Si  vero  quantitas  continua  diuidenda  fit  per  quantitatem  continuam;  aduertendum  cft, 
quod  fi  fupcrficies  applicetur  linex,  reftituit  lineam,  & folidum  applicatum  fupcrficici 
facit  lineam , 5;  applicam  linex  facit  fuperficiem . 

Sic  quadratum  lateri  applicatum  reftituit  latus,-  Cubus  vero  applicatus  lateri  reftituit 
latus , & applicatus  lateri  reftituit  quadratum  ciufdem  lateris  ;'fed  de  his  iam  fuperius  lo- 
quuti  fumus. 

Si  fit  iniunftum  quadratum  diuidere  per  lineam,  fiat  «prout  linea  data  diuidens,  fcu 
partiens , nempe  illa  cni  fit  applicatio,  ad  latus  quadrati  diuidendi , ita  latus  ad  aliam  li- 
neam , & tertia  linea  inuenta  erit  Quotiens  applicationis , fcu  diuifionis . Cuius  ratio  eft , 
quia  per  Quo:  ivntcm  nil  aliud  intelbgimus , quam  illam  quantitatem , qux  dufta  indiui- 
dentem  facit  quantitatem  diuidendam , vt  eft  in  propofiro,  nam  rcftangulum  fub  diuiden- 
te , & inuenta , xqualc  eft  quadrato  diuidendo . 

Cxtcrum  rcftangulum , cuius  latera  funt  inxqualia  circa  reftum  dupliciter  polfumus 
per  quamcunquc  lineam  diuidere.  Primo  illud  reducendo  ad  quadratum  deinde  procc. 
dendo , vt  fupra . Secundo  fine  huiufmodi  rcduftionc , faciendo ,-  vt  linea  diuidens  ad  la- 
tus vnuro  reftanguli,  ita  latus  aliud  ad  aliam  lineam,  & quarta  proportionalis  inuenta  erit 
quotiens  diuifionis  inftituta;  cft*  enim  rcftangulum  fub  extremis,  xqualc  reftangufo 
tubmedijs. 

Quod  fi  diuidere  oporteret  alias  figuras  nempe  Triangulum,  Quadratum , Roxbum-, 
Circulum  &c.  Prius  ciufmodi  figurx  rcduccndx  funt  ad  quadrata,  & poftea  proceden- 
dum , vr  prius . 

Si  Cubus  diuidendus  cft  per  quadratum , fiat , vt  quadratum  diuidens , ad  quadrarum, 
quod  eft  bafis  cubi ; Ita  latus  cubi  ad  aliam  lineam ; nam  hxc  inuenta  linea , erit  quotiens 
diuifionis ; Ratio  cft,  quia  quadratum  diuidens  in  lineam  inuentam^  facit  folidum  xqualc 
cubo  diuidendo . 

Si  vcr6  Cubus  diuidi  debet  per  lineam,  fiat,  vt  linea  ad  latus  cubi ; Ita  quadratum, 

?iuod  cft  bafis  cubi  ad  aliud  quadratum Nam  quadratum  inuentum  erit  quotiens  diui- 
tonis . 

Si  parallclcpipcdum  diuidere  libet  per  quadratum , vel  quod  libet  aliud  planum ; fiat, 

lldepipedi  rectanguli;  Ita  eius 


Diufio  qu/m* 

litam  tenti* 
(M  dupliciter 

fote  a ac  ude  • 
pe . 

Diuifio  quan- 
litas  is  conti, 
nue  per  nume- 
rum inte^ru  . 
Diuifio  quan- 
titatis tenti 
lueja  nnmt- 
n.u.JtaQiifu* 
Diuifio  quan 
litatis  conti • 
unrfier  quan 
titacem  ta»o- 
tu-tn» 
Quadratum 
diuidtut , ftr 
hhtam » 
et  I t /exii  _ 
1 'ementorum. 

Quando  fit 
diuidenda  ut 
retirugn/nm 
enim  later et-i 
funt  inaqua- 
tis tirea  re- 
tiam , quid 
attnii  quan. 
d>  fiiura  dt- 

uniende  jue. 
tint  Trapetis 

m 17-  fixri. 

Qudda  Cubus 
diuidtndum 

ili . per  qua- 
dratum. 


fi  j4.  tmdet. 
t! ementorum. 

Quando  cu- 
bus diuidi  do. 
b»t ftr  liura 


vt  quadratum,  aut  aliud  planum  diuidens  ad  bafim  Paralie 


alti- 


5*5 


de  resol;  et  ct  ,/mathemat.  UB,n: 

iltitudo  ad  aliam  lineam  j nam  hic  cnequotiens . 

Quod  fi  parallelepipedum  druidi  debeat  per  lineam , fiat , vt  linea  diuidens , ad  ait  i tu-  M. 

dinem  parallclcpipcdi ; ita  illius  bafis  ad  aliud  planum,-  nam  planum  inuentum  erit  quo-  "«'<  si- 
tiens diuifionis . Sed  dc  his  hadenus , & ad  propofitum  redeamus . im  r,a“' 


Proponuntur  nonnulla  Problemata , (j itibus  C eomttricl fit fatis 
Algcbra  ructeris  profidio. 


dum  rtHaa- 
iulum  diuidl 

debet  f>rr  qua- 
drata quid 
f anendum  fit. 


Propofitum  fit . 


PROBLEMA. 


Datum  reltam  lineam  tn  duas  partes  ita  diu  edere , vt  partium  quadrata,  dato  quadrato  dif. 


ferant ; Oportet  autem  dati  quadrati  latus  minus  efjc  datafecauda . 


Proponatur  linea  fccanda 
18  , induas  partes,  vt  maio- 
ris quadratum  fuperet  qua- 
dratum minoris  quadrato  ex 
6,  nempe  36. 

Differentia  partium  edo  1 
R , ergo  1 8 + 1 R erit  dupli- 
pars  maior ; Ideo  fimpla  pars 
maior  erit  9 ^ 7 R » & fimpla 
pars  minor  erit  9 — ~ R ; qua- 
dratum autem  partis  maioris 
«R  8t  >$*  9 R Qj  & qua- 
dratum panis  minoris  eft  8t  — 

— 9 R tf*  i Q?  horum  autem_ 
diflerentia  eft  1 8 R,  iquabitur 
jd,  quadraro  ex  data  diffe- 
tentia , nempe  6 , Diuifione- 
idfiituta , fit  1 R , valor  2 ; Hinc  deducitur . 


9*-,* 


Excmp!um_. 

1. 

Quid  acendi 
quum  paral- 
lele bt fedum 
diuidi  debet 
fer  limam » 


4-:  R*i»-i  Q_ 

8 x »^47  R 

8i  + 9 

9~r  K 

9-4R 

-4^r*-;q/ 

8t  ~4r  R 

8t— gR»jQ. 

8h*9R^Q_ 
*«-T9R  + ^Q. 
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P O R I S M 'A. 

*>u.idrat  um  datum  pro  differetis  applicetur  ad  lineam  diuidendam , nam  quotiens  differen- 
tiam partium  exhibebit . Data  autem  diffenntia  partium , & aggregato  eorundem  dantur 
partes . 

Rcdadatafit  diuidendaAE,  in duaspartes,  vt 
panium  quadrata  differant  quadrato  redi  1 (^eriga- 
tur perpendicularis  A G , aqualis  redi  linea;  I K , & 
ducatur  G E , qui  bifariam , fccctur  in  F,  ducatur  ex 
puncto  F , ad  angulos  redos  F C , fuper  G E , fccans 
A E in  C,  necctlario  concurret,  vt  alibi  diximus,aga- 
tur  C G deinde  intcruallo  C E , vel  C G , deferiba- 
tur  peripheria  H G E , mox  vero  S ab  A E,  abfeinda- 
tur  A B , fegmentum  iqualcrcdi  I-J  A,  deinde  vero 
B E , fecetur  > in  D,  bifariam , & fadum  eft , quod 
porifma  iubet ; nempe  inucntaeftAH,  tertia  proportionalis,  qui  eft  quotiens  proue. 
Bicns  ex  diuifionc  quadrari  redat  A G , hoc  eft  I K , per  datam  redam  diuidendam  a E;  & 
eft  differentia  panium  AD,DE;  nam  bi  differunt  intcruallo  A B , qui  fadta  eft  iqualis 
ipfi  A H i Dico  quadrata  partium  A D , D E , differre  per  quadratum  ex  1 K i Quoniam- 
cnimE  A , A G,  A H.funt  proponionales ; erit  rcdangulum  HAE,  iqualc  quadrato 
«X  A G , fcd  A B ex  conftrudionc  iquat  ur  ipfi  A H , ergo  rcdangulum  E A B , iquabi- 

Wt^uadrao  ex  A Gjled  inter  quadrata  partium  AD,  DE,  differentia  eft  rcdangulum 

fui» 


m 10  .fimi. 


$},  f imi . 


y 10.  fimi. 


V ' Z TwV  'n  x I iff 

’f,'(  • I i/'' 

J14  XAROLI  R E\  ilDINM  ; 

*»  >«;  c„  fub  E A tota,  & A B,  differentia  ipfarum  partium^  Ergo  & eorundem  quadratorum  diffc-. 
ilLutrMt  rentia  erit  quadratum  ex  A G ; At  quadratum  txAGcft  xquale  quadrato  dati  redii  I K 
*«  • ex  conftrudtionc  t funt  enim  xquales  A G , I K ; ergo  quadrata  panium  AD,  DE,  diffe- 

runt dato  quadrato  ex  1 K ; Itaque  fcdla  cft  redi  a A E , vt  Problema  poftulat  &c. 

. S C H O L 1 O 'N. 

cm/idttiii,  jrjje  igitur,  que  picto  Diophantaa  Logifticc  ad  Problematum  Geometricam  folutionem  eon- 

ducat . Nemo  enim  credebat  id  eius  prafidto  Jieri  po(fc,  c/tm  numeros  tratJet  mutationi  quidem 
obnoxiosi  cppofitun:  qui  [que  tamen  experietur . Si  vero  huic  per  Analyfcos  vcftigia  in  demon- 
(Irando  regredi  liceret,  nulla  ratio J, uppettret  cur,  ei  recens  pra/eratur . Sufficit  nihilominus , 
vt  nobis  Geometricam  dictet  effeti  ion  em ; deinde facile  ejl  ex  Elementis  e tus  demonfiratiosum 
depromere . 

Cxterum  hoc  idem  Problema  poffet  Gc  cnunciari . 

Data  fumma  duorum  laterum , dataque  differentia  quadratorum  ex  ipfis , difiingutreldd 
ter  a. 

Proponatur  rurfus. 

t>cn;!uo_i  Data  fumma  duorum  laterum , (fi  reti  angulo  fub  ipfs,  reperire  latera . 

* L Duorum  laterum  fumma  data  fit  u , & redlangulum  fub  ipfis  comprchcnfum  fit  50.' 
Oporteat  diftinguere  latera . Latus  vnumefto  1 R,  aliud  erit  ia  — 1 U;  redi angulum- 
fub  his  cft  11  R — 1 Q_,  ergo  pcceffario  uR— iQ.  iquabuntur  1 o . Extrahatur  iqua- 
tionis  radix , qui  duplex  cft ; quoniam  iquatio  cft  amphibola , & radices  ipfac  erunt  1 , & 
10.  Hinc  deducitur . 

P 0 E I S M A. 

Sume  dimidium  aggregati  laterum , (fi  ab  eius  quadrato  fubtrahe  r e tt  angulum  datum : refi- 
dui  enim  latus  fi  addideris  dimidio  aggregati  laterum  .habebis  partem  maiorem',  fi  vero  fubtrtog 
xeris,  habebis  minorem . 

Laterum  aggregatum  datum  fit  A F ; fub  his  re- 
dtangulum  fit  xquale  quadrato  redii  H I ; diuidaturA 
F,  bifariam  in  D;  3c  fupra  AD,  deferibatur femi- 
circuIusAGD,  in  quo  accommodetur  A G,  atqua-  . 
lis  H I ; ducatur  DO,  & centro  D ; ac  inrcruallo 
DG,  deferibatur  peripheria  G B , fccansAD,  in  B ^ fadiumque  erit  ,quod  Porifma  iu- 
bet ; Diuifimus  enim  laterum  aggregatum  in  duas  partes  xquales  , & a quadrato  dimidij, 
nempe  A D .fubrraximus  quadratum  ex  A G,  hoc  cft  cxH  I , &rcfidui  latus  DG,  addi- 
dimus ipfi  D F,  dimidio  totius  A F & fadia  cft  B F , & ab  A D dimidio  totius  A Ffubtraxi- 
nvns  idem  refidui  latus , & fadia  cft  A B , Vel  addidimus  D G , ipfi  A D dimidio  totius  A' 
F , & fecimus  A E &c.  D colaterum  aggregatum  A F,  fedhjm  efle  in  B , vt  petitur;  itavr 
redlangulum  A B F , xquale  fit  quadrato  ex  H I . 

Rcdta  B D,duplicctur  in  E,crit  E F,  iqualis  A B;  Quoniam  igitur  redla  A D,  fcdia  cft  vt- 
• 4 ./««■£.  cunque  in  B , erit  quadratum  * ex  A D , arquale  rcdlangulo  bis  A B D , vna  cum  quadrari» 
partium  AB,  BD;  fed  quadrato  ex  A D , iqualia  funt  quadrati  ex  A G , GDicrgo 
quadrata  ex  A G , GD,  funt  iqualia  bis  rcdlangulo  ABD,  vna  cum  quadratis  cx  A 
B , B D ; fed  redlangulum  bis  ABD,  arquatur  rcdlangulo  A B E ; ergo  quadrata  redarum 
AG,  GD,  iqualia  funt  rcdlangulo  A BE,  vna  cum  quadratis,  ex  A B,  BD;  atquo- 
niam  E F , iqualis  eft  ipfi  A B,  quadratum  cx  E F,  xquabitur  quadrato  ex  A B ; ergo  qua- 
drata ex  A G,  G D , iquabuntur  quadrato  ex  B D , vna  cum  rcdlangulo  A B E , plus  qua- 
,t-  drato  cx  E F ; fed  redlangulo  A B E,  plus  quadraro  cx  E F , eft  xquale  redlangulum  A B Fi 

ergo  quadrata  cx  a G , G D , iquabuntur  quadrato  cx  B D , vna  cum  rcdlangulo  A B F; 
vtrinque  auferantur  quadrata  B D , D G ; quadratum  cx  A G , xquabitur  redlangulo  A B 
F ; fed  quadratum  cx  A G , cx  conftrudtionc  cft  xquale  quadrato  cx  H I ; atque  adeo  dato 
rcdlangulo ; ergo  redlangulum  A B F , eft  xquale  dato  rcdlangulo ; itaque  diftinximus  la- 
tera A B , B F ; quorum  fumma  data  cft  A F , & redlangulum  fub  ipfis  xquale  cft  dato  rej 
di  angulo.  Quod  facere  oportebat . 

/ c a g- 
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SCHOLION.  ' 

Hinc  rurfus  pcrfcieuum  fit,  qua  arte  Geometricas  effectiones  ex  Algebra  veteri  de  Jacere  va-  eUtmnSnu. 
Itamus , & hinc  etiam  conflat  omnia  Proh/em.eta,  qua  beneficio  veteris  rcfolationts pofjunt  enom 
dari  ,poffe  hac  methodo  quoque  Geometrice  refolui.  ,<„  . 

Citerum  Problema  etiam  hoc  modo  poterat  enuueiari . 

Datam  latus  in  duas  partes  Jiuidere,  ita  vt  reti  angulum fkb  partibus  dato  plano  fit  aquale . 

Proponatur  rurfus . 

Dato  lateri  latus  adtungere  ea  lege , vt  datum  eam  adiuntlo,  ad  adiunltum  datam  habeat  Eicn-pl.mu 
rationem.  Oportet  autem  rationem  datam  efie  maioris  ad  minus . II  1. 

Latus, cuidcbct  fieri  additio  fit  1 2 .-proportio  vero  maioris  ad  minus,  vt  j , ad  1. 

Latus  addenduefto  1 R , totum  igitur  aggregatum  ex  dato , & addendo  erit  12  4.  t R, 

Vt  autem  eft  5 ad  1 , ita  debet  c(Tc  1 2 *$»  1 R . ad  1 R ; qua  propter  rcuocata  proportione 
ad  «qualitatem  12  rf*  1 R,  aquabuntur  j R,  vtrinque  auferatur  1 R,  & remanebit  xqua- 
tiohuiufmodi  4 R =2  12.  Diuifionc  autem  inditura  fit  vnius  radicis  valor  3 , & latus 
addendum  quxfitura . Hinc  deducitur . 

P 0 R l S M A. 

Latus,  eni  fieri  debet  additio,  ducatur  in  terminum  minorem  data  rationis ; & prodailum-e 
adipfam  differentiam  terminorum  data  rationis  applicetur-,  nam  quotiens  erit  latus  adden. 

duncj  . 

Latus.cui  fieri  debet  additio, fit  A Djproportio  ve- 
ro fit  vt  R ad  S i latus  a D protrahatur  ad  E , vt  D E 
fit  «qualis  minori  termino  data-  rationis , nimirum-. 

Ss&E  Babfcindatur  «qualis maiori  tcrminoR.  Su- 
per A E deferibatur  fcmicirculus  a H E , & a pumfto 
jL)  ipfi  A E ducatur  perpendicularis  H D , qux  fecct 
circumferentiam  in  H ; ducatur  deinde  B H , qux  bi- 
fariam diuidatur  in  G , cni  fiat  G C perpendicularis ; 
qua: , cum  duo  anguli  CGB,  CBG  fint  minores 
duobus  redis,  rediam  A E quidem  fecabir.  Seftio 
vero  fit  pundum  C , quo^ccntro , & interuallo  C B , 
deferibatur  femicirculus  BH  F , qui  ncccflario  tran- 
fibit-»  per  H,cum-duda  C H fit  «qualis  C B,  & fccet  B E , protra&am  in  F i & fadum  erit 
quod  Porifma  iubet . Quandoquidem  rc&angulura  fub  A D , latere , cui  fieri  debet  ad-  * 4'  f,‘m’  ‘ 
ditio , & D E , termino  minori  dati  rationis,  xqualc  eft  B quadrato  ex  D H ; cumque  ad  B garu  t p,. 
D , differentiam  terminorum , & D H , fit  adinuenta  D F , tertia  proportionalis ; applicui-  »>7aiuja, . 
mus  quadratum  ex  D H , hoc  eft  redangulum  A D E , ad  B D , terminorum  differentiam; 

& inucnimus  quotientem  D F.  Dico  D F effe  latus  addendum , ita  vt  AFfit  ad  DF,  vt 
RadS.  Quoniam  enim  quadrato  ex  DH  xqualc  eft, >•  tam  rcdangulum  A DE , quam  B yCmtA.p*. 
D F rcdangulum , erit  / A D , ad  B D , vt  eft  D F,  ad  D E,-  atque  adeo  erit  < A D,  ad  D F,  d- 17 .««;*■! 
vt  B D , ad  D E ; ergo  componendo  erit,  fvt  A F,  ad  D F , ita  B E , ad  D E ,-  fed  B E , ad 
D E eft,  vt  R ad  S,  immo  funt  ipfamct  R,  & S ; ergo  erit,  vt  R ad  S,  ita  A F , ad  D F.  Quod  f 17-  quinti. 
/acere  oportebat  • 

■ Proponatur . 

Datum  latus  ita  diuidere , vt  partium  quadrata  datam  rationem  habeant.  . 

Datum  fit  latus  diuidendum  2 o , dataque  fit  proportio , vt  9 ad  r , fumatur  quicunque 
numerus  verbi  gratia  1 6 , & fiat  vt  9 , ad  1 , ita  : 6 ad  alium  nernpii' : fumantur  radices 
quadrati , & erunt  4 -5 ; Modo  fit  pars  vna  1 R .altera  erit  20  — 1 R,  fiat  vt  4 addita 

1 R ad  20.  — 1 R , & reuocata  proportione  ad  «qualitatem  - R , «quabitur  80  — 4 R , & 
per  Antitlrefin  R «quabitur  80 . Diuifis  80,  per  ^‘R,  fiet  quotiens  15  , &i  R pretium, 

& pars  maior , alia  erit  5 . Hisc  deducitur . 
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rt  e fi  ttr minus  primus  uti fecundum  ,fie  fiat  quadratum  aliquod ad aliud , deinde  Utut  di. 
pidmetum  ducatur  in  U tns  maiores  quadratl,(jr  productum  applicetur  ad  aggregatum  laterum 
tp  fqrum  quadratorum  , (jr  orietur  pars  maior ; inde  miner  non  latebit . Eodem  palle  potuiJSct 
prei  rdi  indagando  prius  partem  minerem . 

Ratio  dara  fit , vrR  ad  S , «e  vt  R ad  S , ita  fiat  quadra-. 
tum  .cuius  latus  cft  k , ad  aliud , cuius  latus  cft  L ; deinde 
reSta  diuidenda  A B , protrahatur  ad  E , vt  b E fit  squa- 
lis ipfi  K , & luper  A E.  deferipto  fcmicirculo  A H E,  erit 
rc«fta  B H , ex  B , duifta  perpendicularis  ipfi  A E , media 
inter  A B , B E . Protrahatur  etiam  A E ad  F , vt  E F , fit 
aqualis  ipfi  1. , & erit  BF  squalis  ipfarumK,  L,  aggre- 
gato ; Ducatur  H F , qur  fccetur  bifariam  in  G . St  ipfi  H 
F,  a pumfio  G , ducatur  perpendicularis  G D , qua  (cca- 
bit  A F , cum  anguli  D F G , D G F , finr  minores  duobus 
lciftis ; fitque  fe&io  in  punfto  D , quo  centro.  Se  intcrual- 
lo  D F , deferibatur  lemicirculus  C h F , qui  nccefiario 

tranlibit  per  H , cum  duifta  D H , fit  squalis  D F,  Se  faftum  eft  quod  Porifma  iubet;  Siqui-i 
•Bretu  us  S:  ‘!t'm  * vt  ,crminus  pt'lmus  R • -‘d  terminum  fecundum  S , fecimus  quadratum  ex  K,  ad  qua- 
uiucdiiHiq.dratumexL.St  latus  diuidendum,  pura  A B,  duximus  inBE,  hoc  eftK,  latus  maiori* 
u eu  ad  A quadrati.Stprodutfiuquad.  BH,  applicuimus  ad  BF.aggrcgatumipforum  laterum  K.ScLj 
c-ita  at1  Dico  A B , i cft  a m ede  in  C ,fic , v t quadt  atum  ex  C E , ad  quadratum  ex  A C , fir  vt  qiia- 
^uadratu  V'  Aratura  cx  K,at*  clua^r- ex  L.atq;  adco,vt  R ad  SiQuoniam  enim  B H.eft  media  proportio* 
2 E ad  quT-  nalis  inter  A n, latus  diuidendum, St  B fi.boc  cft  K.latus  maioris  quadrati ; Se  inter  Cb.BF, 
dratumEF,  erit  tam  rcift  jngulum  A B F.  , quam  C B F,  squale  quadrato  ex  B H , ergo  reift  angulum* 
leu  quadra.  A B E , erit  xquale  rcftangulo  C BiF,-quare  vt  eft  A B,adC  B,  ita  erit  BF,  adBE;  feu 
tum  K , ad  vt  c B , ad  A B , ita  B E,  ad  B F "jSc  diuidendo  vt  C B , ad  A C , ita  B E , ad  E F ; Sf  vt  EF. 
£a,  itaqua-  a£l  B E , ita  erit  A C , ad  C B ; fed  E F , eft  ad  B E , vt  L , ad  K i ergo  vt  E . ad  K , crk  A C, 
dratuni  CB  ad  Ce  ;Stvt  quadratum  ex  L,  ad  quadratum  cxk,  ita  quadratum  ex  AC,  ad  quadra 
»d  quadra  ■ tum  cx  C B;at  quadratum  cx  I.,  ad  quadratum  ex  K eft,  vt  S,  ad  R,  ergo  vt  S ad  R,  ita  qua* 
«T  ^ dratum  A C , ad  quadratum  C B ; ergo  vt  R ad  S , ita  quadratum  ex  CB , ad  quadrarum 
luui^K*.  ad  cx  A C . Quod  Faciendum  erat . 

quadratum  Fodet  etiam  alio  modohuius  Problematis refolutio  inftirui . 

L,  cii  vi  R Pars  vnaefto  i R, alia  erit  ?o  — r R,vt  vero  cft  9 ad  i,  ita  debet  efle  t Qad4oo~4oR 
aJ  cr|°  i Qjreuocctur  proportio  ad  .rqualitatem,&  t Qatqualxitur  3600  — 3 60  R>Jr  9 Q^,  fa-, 
ua  quadra-  Staque  debita  reduSUone  3S0  R - 8 Q,  requabitur  3600,  omnibus  diuifisper8,  fictae* 
timi  C.B,  ad  quatio  huiufmodi  43  R—  1 Q=  450 ; cuius  $ eft  15  ; Sccftvnius  radicis  valor.  St  pare 
quidratum  maior , vnde  minor  non  latebit . HinePorifina  deduci  poteft,  vt  cuicunque  cognofeet^ 
a(--  licet  Stc. 

trcmf-lunua  Datum  latus  in  dtus  partes  diuiderc , vt  r(£l  angulum  fub  ipfis  aquale  fit  dato  plano  , 

5 C H O L 1 0 N, 

Hoc  Problema  non  drffcrt  ab  eo , quodfuperius  refiolntmus,  nempe  Data  fumum  duorum  Ure* 
rum,  er  r e ei angulo  fub  ipfis,  re  per  ire  Utera . Placet  nihilominus  hic  rurjut  idem  re/olnert , Vt 
dtuerfam  tamen  demonji rationem  afferamus . 

Datum  fit  latus  diuidendum  1 6,  er  planum  48  . Pars  vna  e fio  1 R,  alia  erit  1 6 — I R rcll  an- 
gulum )ub  his  e fi  16  R — 1 quod  aquabitur  48  , & explicata  aquatione  reperiemus  parteuf 
%nam  efie  4 , nempe  radicis  valorem , ffr  alteram  ejfe  1 * , Hinc  vero  deducitur  , 


PORISMA, 


A quadrato  dimidff  Uteris  diuidtndcr.di  fubtrahatur  datum  planum , refidui  vero  radite 

quadrata. 
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quadr. ita  fi  auferatur  4 pradillo  dimidio  remanet  t R prettm  & pari  vna  j Si  vera  addatur  ei- 
dem dimidio  fit  pars  altera . 

Latus  diuidendum  (it  AC,  linea  verb  potens 
planum  fit  G fumatur  dimidium  jpfius  A B , fitque  C . 

A D i fupta  quod  comlituatur  (emicirculus  A ED, 
acinipfo  xqualis  ipfiG,  accommodetur  rciSa  A 
E , agatur  D E , & centro  D , ac  inrcruallo  D E , 
cicfcribatur  peripheria  E C F , fccans  AD,  in  C , 
ik  faiSum  cft  quod  P01  ifnia  iubet  ,•  etenim  ex  qua- 
drato 'dimtdij  A B-,  nnnpc  ipfius  A D , fubtraflum 

fuit  quadratum  ex  A E , atque  adeo  ex  G , & refici ui  latus  quadratum  > nempe  D E , ab- 
latum fuit  ab  ipfo  d imidio  A D , & remanfit  A C , Dico  A C , partem  cflc  minorem  ; ita 
vt  rcdtangulum  A G b,  fu  xqualc  quadrato  ex  G ; Quoniam  A C fe<Sa  e(t  per  aqualia  in 
D , & per  inatqualia  in  C , erit  rcdtangulum  A C C , vna  cum  quadrato  ex  C D , xquale-. 
quadrato  ex  A D , fcd  quadrato  ex  A D , aqualia  fuDt  quadrata  fimul  ex  A E , E D,  ergo 
r exunguium  ACB,  vna  cum  quadrato  cxCD,  tcqualecrit  quadratis  ex  A E,  ED, 
quare  demptis  atqualibus  quadratis  ex  E D , C D , remanebit  red  angulum  ACB,  xqua- 
lc  quadrato  ex  A E , hoc  cft  G , cui  rofta  A E , ctl  xqualis ; ergo  A B , fc«fta  cft  in  C , vt 
Problema  iubet  dee. 

Datum  latus  m duas  partes  diuidere , vt  differentia  quadratorum  partium , datam  habeat  E,c"Pl“nl-' 
rationem  ad  rell  angulum [ub  partibus . 

Datam  fit  latus  diuidendum  1 2 ; & proportio , quam  debet  habere  differentia  quadra- 
torum partium  ad  rcJlanguIum  fub  ipfis  partibus , fit , vt  3 , ad  a ; Pars  vna  nempe  maior 
cfto  t R,  alia  erit  12  — 1 R;  Quadrata  partium  funt  1 Q,&  144  — * 4 R*J*  1 Q,  quorttm 
differentia  cft  24 R— 1441  vt  vero  eft  j ad  a , fic  debet  effe  24 R — 144,  adtiR—  i Q_  ‘ 
rcctangulum  fub  partibus } Reuocetur  proportio  ad  xqualjtatcm  , 35  R — 3 aquabun- 
tur 48  R — 28  S,&poft  debitam  reduitionemjQ  tjtt  a R,  atquabuntur  288.  Inftirua- 
tur  Parabolifmus  ;&  t QpJ*  4 R , aquabitur  96 , explicetur  xquatio , & repcrictur  t R , 
valere  8.  Hinc  Porifma  &c. 

Quoniam  autem  ex  hac  Analjfi  deducitur  prolixa  effeci  to  Ctommea  .placet  alio  modo  idem 

Problema  refeluere . 

Pars  vna  cfto  6 ij*  2 R , alia  erit  6 — 1 R ejuadrata  partium  differunt  per  24  R , & rc- 
dtangulum  fub  partibus  cft  36  — 1 Qj  vt  vero  cft  3 ad  2, ita  debent  effe  24  R ad  ?<S  - 1 Q. 

Proipdc  48  R , xquabuntur  1 08  — 3 Q i vtrinque  addantur  3 Q,  & erit  xquatio  J QJE  • \ 

48  R—  J08  ;Inftituatur  Parabolifmus  & 1 Q*J*  iffR,  xquatirur  3^  s explicetur  x- 
qu4tio,& repcrictur  t R,  valere  2 , &cft  dimidia  differentia  partium  s itaque- totadtffe-  ; ■ ... 
rcntiacft4.  Hinc.  > . 

P 0 R I S M A.  \ • ■ v*~"S 

Duplum  lateris  dmidendi  ducatur  in  terminum  fecundam  data  rationis,  produltumvero 
apbheetur , ad  terminum primum  . Quotiens  autem /eruetur-,  mox  quadratum  dimidtjbatn- 
rit  diuidendt  addatur  quadrato  ex  dtmtdto  quotumis  iam  fuptrius  /crusti ; & ab  aggregati 
fatere  hoc  idem  dimidium  fubtrahatur , nam  refduum  duplum  erit  differentia  partium  .■  vnde 
partes  r.tn  latebunt , 

Latus,  fit  latum  diuidendum  A B , in  ta. 

Jes  partes,  vt  Problema  poftulat . Propor- 
tio data  fit , vt  Qj  ad  R , producatur  B A , 
ad  M , ita  vt  A M , fit  xqualis  ipfi  Q_,  fu- 
naaturque  A fi , xqualis  ipfi  R ; ad  partes 
B , producatur  4 B , ad  D ; vt  K D , fit  x- 
qualisipfi  A II, & li  D , deferihatur peri- 
pheria H N D > (igaairqpe  perpendicula- 
ris A N,,  de  a puncto  N,  dticatur  N M.qux 
bifariam  fetetur  in  O,  & ad  angulos  re-, 
flos  ducatur  O j , dfr  centro  I , ac  interual- 
io  | M ,,  ddcxibatur  pcriplu-ria  MNC, 

" - tUr  » q«x 


Rar  9 
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qux  neceflariotranfibit  per  N, mox  vero  diuidaturAC,inG,huariatn,&  producaturNA.ad 
E,vr  AE.-fir  squalis  Ipfi  AT, nempe  dimidio  lateris  diuidendi, agarurq;EG,&  centro  G, in- 
tervallo G E.defcrib  itur  peripheria  E P,&  eodem  centro  fiat  circulus  AXC.fumattirqjAL 
squalis  ipfi  PA  cuius  dupla  fi:  Ak,&  reliqua  kB,fecerur  bitar,  in  S,&  faiftfi  eft.quod  Porif- 
maiubctdatuscnim  A D, duplum  lateris  diuidendi  ' B, duximus  in  terminum  fecundum  R, 
nempe  H A ,&  productum  quad.cx  A N.applicauimus  ad  M A,atq;adeb  ad  terminum  pri- 
mum Q.Quoricns  autem  emergens  h ( .diuifuscft  bif.irinm  in  G,&  ad  cius  qu.id. additum 
eft  quadrarum  ex  A E , feti  ex  A T , dimidio  lateris  diuidendi,  & ab  aggregati  latere  EG, 
nempt  P G , fubrraftum  cft  dimidium  illud  A G , & refidui  dupla  fadla  eft  A K , reliqua 
magnitudo  k B , fo&a  cfi  bifariam  in  S ; itaque  partium  AS,  S B , erit  differentia  A K i 
Dico  latus  A B , fciftum  effc  in  S , v:  Problema  pofhilat ; ira  vt  differentia  quadratorum- 
partium  A S , S B , fit  ad  rcelangulum  fub  cifdcm  partibus , vt  Qad  R , fcu , vt  M A , ad  H 
A ; Quoniam  G P ,G^  ,funt  squales,  vt  etiam  G A , GV,  erunt  P A , E V,  squales  ,• 
■-  ,at  vero  A C ell  squalis  ipfi  V X ; erit  proind^C  A P , rettangulum , squale  rectungpla 

XVE.&infupcrCP  A,  atqualecritipfiXE  V;  fed  rciftangulum  XEV,  eftxqualej 
quadrato  ex  A E , erit  itaque  huic  squale  re&angulum  C P A ; cum  ergo  rciiangulum  C 
P A .fcuquod  idem  cfi,  quadratum  ex  A L .plusrcflangnloC  A I.,  fit  xquale  quadra- 
tocx  A E ; proinde  folidum  faiftum  fubM  A , & quadrato  ex  A L , vnacum  folidocom- 
prclienfo  fub  M A , Se  rc<2  angulo  P A C , fpu  C A L , squale  erit  fojido  faifo  fub  M A,  & 
quadrato  ex  A H ; fcu  A T , atque  adeo  folidum  fa&uin  fub  C A L , & M A , erit  a-qualc., 
folido  fafio  fub  M A , & quadrato  ex  A T ; minus  fojido  comprchenfo  fub  M A , & qua- 
drato ex  A L i fcd  eidem  folido  fub  C A L , & M A , squale  cft  folidum  comprehcnfum- , 
Au/t„  fub  D A L , & H A , ergo  folidum  comprchenfum , fub  M A , & quadrato  ex  A T,  minus 
u » j,/i  folido  fub  quadrato  ex  A L , & eadem  M A , erit  squale  folido  contento  fub  D A L , & 
raun,'",m.  a ; Quamobr? m , vt  cfi  M A,  ad  H A,  ita  erit  D A Ltfeu  quod  idem  cft  B A K , adqua- 
dratmn  ex  A T i minus  quadrato  ex  A L ; at  verd  re&angulum  B A K , cft  squale  diffe- 
rentis quadratorum  partium  AS,  S B , & quadratum  ex  A T , minus  quadrato  ex  A L , 
squale  eft  rcdlangnlo  A S B , fulvpfis  partibus ; ergo , vt  M A , ad  H A , ita  cft  differen- 
tia quadratorum  ex  partibus  A S , SB,  ad  rc&jnguluin  fub  cifdera  partibus,-  Se&um  eft 
ergo  latus  A B in  S , vt  Problemata  iubet . Quod  faciendam  erat . 

SCHOLION , 

■AkWkw-  Non  me  latet  fare , vt  aliquis  hanc  refpuat  demonfirationem , quod  nimrrhm  per /olidorum 
comparationem  procedat , vt  nutcfligcl , o/fendatque  proportionem  in  quatuor  illis  terminis ; 
'ilmm.  ' V erum  hic  Ariil accitus  aduersat  tn  dcmonflratione  foliim  attendendam  e/e  veritatem ; licet 
enim  in  demonstrationibus  claritas  in  minimis  haberi  non  debeat ; nihilominus  fubo/cmra,  ve- 
ri jfim  a tamen-,  parui  facienda  non  funt , quales  pro  felio funt  tfla , qua  comparationem  /olido- 
rum tnnolnun  t : funt  en  tui  m C c eme  er  ia  minus  vfitatx  quidem , cum  hac  /cientia  i»  planorum 
contemplatione  f> t oceupata^Stereometria /olidorum  eon/iderationtm  relinquens;non  ob  td ergo, 
quod  be  fine  fubobfeura , de  medio  tollenda  /une  i fed potius  cum  per  rationem  proiedant,  quod 
caput  e fi , non  mediocriter  i» fas  debemus commendare  drc. 

Poreft  nihilominus  eiuldem  Problematis  Analylis  inftitui,  cuius  veftigijs  repetitis  Syn- 
thefis  conficiatur  fine  proccffu  per  folidorum  squalitatem . Analylis  autem  ea  cft,  quam 
fuperius  pcrfpecies  attulimus ; nunc  autem  altera  illi  confimilis , fiue  potius  caucm- 
numeris  exhiberi  poffet . 

Proponatur .. 

Eiemplunv,  Oato  vno  ex  lateribus  tr anguli  angulum  rectum  ambientibus , datoque  alterno  bafeot  feg- 
V I L mento, repenrc  triangulum. 

Datum  fit  vnum  ex  lateribus  circa  rc&umtj , alterum  veri  bafeos  fegmentum  fit  \ 6. 
Dico  fegmentum  alterum  bafeos  effe  t R ; tota  itaque  bafis  erit  t <5  i K ; erunt  autem- 
proportionales  i R . 1 5 . iR,  atque  adeo  1 6 R >J*  1 Q_arquabuntur  125  ; Qua- 
mobrcm  extrahatur  huius  squationis  radix , qus  repcrictur  9 ; erit  igitur  fegmentum  al- 
terum suproprcrca quod  numerus  radicum  cft  8,cuius  quadratum  64, additum  ais  nume- 
ro abloluto  lacit  2 Sisscuius  radix  qur.drata  cft  1 7, a qua,fi  dematur  8 dimidium  numeri  ra- 
dicum, remanet  9 . Hinc . e q- 
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J&uadrttum  ex  dimrdi&therni  btfros  fermenti  d.tti  , tddttar  rjutdrtlo  ex  Utere  dttoeir- 
ct  ref}nm-,t*gr<gtti  trtim  htus  multatum  dimidio  iffius fermenti  dati-cxhibcbit  frumentum 
altirum  . 

Datum  fit  D G , vnurn  cx  lateribus , circa  refluor  ; 
fjrquc  B D,  alternum  baleos  fegmentum ; oportear  re- 
perire  triangulum ; Super  B D , excitet  ur  D G , ad  rc- 
’ ctos  angulos  ,-diuidarurquc  B D , bifariam  in  C . cen- 
tro C , interuallo  C G , ducta  nimirum  4 G , ad  G,  de- 
feribatur  femlcirculus  A GR , fecans  H D , vtrinque_. 
prodpflam  in  A , & K ; Deinde  fuper  A D femlcircu- 
lus deferibatur  .-excitetur  B F,  perpendicularis,  8c  aga- 
tur AF,  & ducatur  F D ; & f.i&um  erit  quod  Porifma  iubet.  Dico  triangulum  A FD, 
efle  quqd  quaeritur  i eft  enim  triangulum  A F D , reitangulum , cum  habeat  angulum  A F 
D.in  fcmicirculo ; & quia  F B , perpendicularis cft  ad  A D , erit  B D , alternum  fegmen- 
tum ad  latus  A F ,cft  autem  3 D , id  quod  datur  fegmentum  alternum , aliud  fegmemum 
vero  cft  A B;  fupcrcftoftendcndum  latusAF,  elfc  xqualc  dato  lateri  D G ;QuonianL- 
enim  reitangulum  ADR,  xqualc  eft  quadrato  D G ; erunt  proportionales  AD,  Ii  G , 
0E1  ita  vr  D G , fit  media  inter  A D , D E ; at  ver6  reitangulum  A D H , cft  xqualc  rc- 
itanguloD  A B ; fiquidem  A B , D E , funt  xquales ; nam  C A , C E,  fune  xquales  iltcm- 
que  CB,CD,ergoAB,DE,  erunt  xquafes ; eadem  cft  autem  A D , ac  B E ; ied  re- 
itangulumADE,  cftxqualc  quadrato  ex  DG;  vt&  reitangulum  DAB,  xqualeeft 
quadrato  A F , ergo  quadratum  cx  A F , xqualc  erit  quadrato  cx  D G , ergo  reflx  A F , 
D G , erunt  xquales ; igitur  conftruitum  cft  triangulum  reitangulum , in  quo  latus  vniHU 
circa  r citum  cft  datum  D G t & datum  alternum  bafeos  fegmentum  B D ; Quod  facerej 
oportebat . 

Poffet  etiam  inftitui  conftruitio  hunc  in  modum.  Datum  fit 
alternum  fegmentum  G F,  fitque  datum  vnumex  lateribus  circa 
reitum  F A ; conftituaturF  A fuper  G F,  ad  rectosangulosiru, 
punito  F ; icccturquc  G F , bifariam  in  C , ducatur  autem  A C ; 

& centro  quidem  (i , interuallo  C G , vel  C F , deferibatur  circu- 
lus , fecans  C A , in  D , & produitam  fecct  in  B ; faitum  erit  au- 
tem quod  Porilma  iubet . Super  A B , deferibatur  fcmicirculus  B 
t A , & agatur  D E .perpendicularis , iunganturque  B E , E A , Sc 
iailuincrit  triangulum  quod  quxritur,  nimirum  BEA.  Nam 
angulus  B E A , cft  rcitus,  <iuod  in  fcmicirculo  fit ; & quia,  E O , eft  perpendicularis,  erit  B 
D , fegmentum  vnurn , nempe  datum , aliud  verd  D A . Supcrcft , vt  oftendamus  A E, 
xqualcm  elFc  redtx  F a . Quoniam  enim  F A , tangit  circulum  in  F , reitangul  um  b A D , 
xqualc  cft  quadrato  F A ; erit  F A , media  inter  B A , & D A , media  quoque  eft  E Aicrco 
F A , eft  aqualis  EA. 

Aliter  etiam  inftitui  poteft  conftruitio , fcilicet  hunc  in_. 
modum . Patuqi  fit  alternum  fegmentum  bafeos  B D.fitquc 
D H .latus  • num  circa  reitum;  inclinetur  autem  D H , fu- 
per B D , ad  tectos  angulos . ad  punitum  nimirum  D : Di- 
uidaturvero  BD,  bifariam  inC,  $cccnrroC  deferibatur 
circulus  B G D E ; agatur  H E cranfiens  per  punitum  C ; fiat 
centro  H , interuallo  H E , arcus  lecans  I>IS  , protractam  in 
A , agatur  A H , & fuper  A D , deferibatur  fcmicirculus  a F 
D , lecans  A H , in  F . Dico  triangulum  A D H , efle  qux- 
iituin ; angulus  enim  A D H , cft  rcitus ; cftquc  1)  H , latus 
circa  rectum  datum : cft  etiam  A F .(egmemum  alternum,  cumDF,.  fit  perpendicularis 
ad  A H ; reliquum  eft , vt  oftendamus  A F , xqualcm  cflb  ipfi  B D . Quoniam  E H-  G , eft 
reitangulum  xquale quadrato  cx  D H ; ergo  mc.liacxit  DII,  inter  EH,  HG;.  fcd  ea- 
dem 


In  fchema- 
te  mreiliga- 
tur 
FD. 
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'em  media  cft  inter  A H , & H F , iAH,  a-qualiscftcxconftrudioncipfiHE,  ergoF 
rf , squabitur H G , ergo  AF,lG,  hoc eft  A F , R D , a:quales erunt , repertum cft  igi- 
tur  triangulum  &c.  Quod  facere  oportebat . 

Proponatur , 

rrepafitum  latus  bis  dtuidere  in  duas partes  e*  (ege , vt  maior  pars  a prima  diuifione , (it  ad  ■ 
' 11  '■  minorem  e fecunda  tn  ratione  data : at  fero  motor  i fecunda  dinijiont  ad  m/norem  'cprimaftt  ■ 
Ha  [-fi  > i»  ratione  pariter  dat a . 

i»tm  tfft  Datus  Iit  numerus  i jo  diuidendus  &c.  fit  autem  maior  e prima  diuifione , ad  minorem 
4‘4'  i fecunda  in  ratione  tripla : fcd  maior,  $ fecunda , ad  minorem  e prima  in  ratione  qua- 
drupla , 

Minor  e fecunda  diuifione  fit  i R ■ ergo  maior  t prima  erit  3 R ; ob  id  minor  e prima_ 
habebitur  fubtrahendo  hanc  partem  a 1 30 ; & erit  1 30  — 3 R ; ad  hanc  autem  cum  maior 
£ fecunda ; debeat  efie quadrupla, ob  id  erit  5 20-- 1 2 R maior ,e  Iccunda ; oportet  autem* 
ambas  partes, e fecunda  diuifione  conficere  1 3o;numcrum  datum  diuidcncium.fed  efficiunt, 
520  — 11  R , ergo  520—  1 1 R,  aequabuntur  1 3 o.vtrinquc  addatur  dcffedfus,  & fiet  aequa» 
tio  5 20  =a  1 30  1 1 R , vtrinque  auferantur  1 30 , &&  remanebit  aequatio  1 1 R =3  3902 

diuifione  inftitura  fiet  t R , pretium  357,. 

Parspofita  iR,  erit  3 5 a ; quae pofita cft 3 R , erit  1 06 £ . atquae  ponebatur  j 20  — 

1 2 R , erit  94  e: ; Se  fatisfaciunt  Problemati , 

Nam  lotf  a maior  pars  e prima  diuifione  ad  35  a minorem  partem  e fecunda  cft  in  ra» 
tionc  tripla , At  vero  94  ■i  maior  e fecunda , ad  2 3 a minorem  e prima  cft  in  ratione  qua-, 
drupla.  i,  . 

Hinc.  t O fi  J S M A. 

Denominator  itrtufque  rationis , unitate  multatas , ducatur figi  liat  tm  in  datum  nume- 
rum , (fprodulh  numeri  dmidantur  feorftm  per  numerum  , qui  fit  ex  mutua  multiplicatione* 
denominatorum  xmtate  multatum , efi-  orientur  partes  mineres  vtriufque  dtuifitnts . 


Lemma  . 


Sifintquatuor  termini  proportionales;  vt  eft  primus  ad  fecundum,  ita  differentia  pri* 
mi , & tertij,  ad  differentiam  extremorum,  minus  differentia  inter  primum,  & fecun- 
dum &c. 

Hoc  fupra  dcmouftratum  cft . Secunda  enim  pars  infevuit , conuerrendo,&c.vt  ibi  &c. 

Latus  diuidendum  fit  A D ; proportiones  autem , vt  R ad  S , & vt  T ad  S ; protrahatur 
A D , ad  E , ita  vt  D E , fit  squalis  differentia:  duorum  terminorum  S , Se  R ; & inter  A D , 
P E , media  reperiatur  D L ; deinde  protrada  AD,  ad  F , vt  D F , fit  squalis  differentia? 
duorum  terminorum  S&T ; at  vero  intet  A D , & D F , reperiatur  media  P K mox , vt 


S,  ad  T,  ita  flat  R ad  aliam  P O a qua  abfeindatur  I Q , squalis  minori  termino  S & ad 
refiduuro  g 1 applicetur  quadratum  ex  D L , & etiam  exD  K;  nempe  ducatur  L I , qust 

bifariam 


A 
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Kfariatfi  fecetur  in  N , & hinc  ad  rcrtos  angulos  ducatuc,N  H ; itera  ducatur  K I , qui  bi. 
feriam  (cccturin  M , dehinc  ad  angulos  rertos  ducatur  MG&c.  & centris  H,  G,  inter- 
natiis autem  H I , G I , 'deferibantur  femicirculi  I LC,  &TKB,-  qui  neccffario  tranli- 
bunt  per  punita  L , K i vt  fipc  dtrtura  eft ; & fartum  erit  quod  Porifma  iubet . Dico  latus 
A D , fertum  effc  in  daobus  punrtis  B , C,  quemadmodum  Problema  requirit.  Adeovt 
A C , fit  ad  B l> , vt  R ad  S , & A B , ad  C D , vt  T ad  S ; Quoniam  enim  C D I , rertangu- 
lum  eft  iquale  quadraro  ex  DL;  & eidem  iquale  eft  rertangulum  A D H,  ergorertan- 
gulum  C u 1 aquabitur  rcrtangulo  A D H j ergo  vt  D I , ad  A L) , ita  D E , ad  C D . & 
permutando , vt  D I > ad  D E , ita  A D > ad  C D , Se  diuidendo , vt  I b , ad  E D , ita  A C ■ 
ad  C D , atque  adto  « vt  1 E i ad  D F,  ita  A C,  ad  B D , fcd  I E , ad  D F , eft  vt  R ad  Sjergo  * e«  r.Vmr». 
vt  R',  ad  S , ita  erit  A C , ad  B D , Non  aliter  oftendemus  cfle  A B , ad  C D , vt  eft  T , ad  S.  n‘  ■ 

Quod  autem  I E , fit  ad  D F , vt  R ad  S , oftenditur  ex  eo  quia , vt  eft  S , ad  T , ita  farta 
fuit  R , ad  D O ; At  vero  differentia  interS , & D O , farta  eft  D I,  a qua  fubtrarta  eft  D E, 
differentia  inter  R , & S /&  relinquitur  E I , vt  fit  ad  D F differentiam  duorum  terminorum 
S , & T , vt  R ad  S ; Quod  docuit  primiffum  Lemma .•  ex  quo  liquet  etiam  1 F , clfc  ad  DE, 
atque  adeo  A B , ad  L D , vt  T , ad  S . 

Datum  latus  in  duas  paries  diuidere-,  vr  fi  rrf} angulo  fub  fartibus  addatur  planum  datum 
aggregatum  ip/um  aquale  fit  quadrato  partis  materis . Oportet  autem  datum  planum  minui  efi-  I X. 

Jc  quadrato  lateris  diuidendi . 

Datum  fit  latus  diuidendum  u ; ea  lege,  vt  fi  produrto  fub  partibus  addatur  8o,  fiat 
quadratura  partis  maioris . 

Pars  vna  cfto  t R , ncmp£  maior ; minor  autem  erit  t a — i R ; Si  ducatur  i a — i R , in 
i R ,fit  1 2 R--  i Q,  huic  autem  produrto  fi  addatur  So,  fit  ii  R — i QjE  8o,  Se  hoci- 
qualc  debet  ede  quadrato  partis  maioris,  Se  ordinata  aquatione  fiet  i Q,—  <SR=a  40. 
Dimidium  numeri  radicum  eft  3 , cuius  quadratum  fi  addatur  40,  fit  49  cuius  radix  qua- 
drata eft  7 , cui  fi  addatur,? , dimidium  numeri  radicum  fit  10  ; HinC , 

P 0 R I S M A. 

Sumatur  dimidium  dati  plani-,  & ei  addatur  quadratum  quarta  partis  lateris  diuidendi , 
mtx  autem , fi  huius  aggregati  lateri  addatur  dimidium  numeri  radicum , feu  quod  idem  efi , 
quarta  pars  lateris  diuidendi  habebitur  pars  maior ; vnde  minor  non  latebit . 

Datum  fit  latus  A B diuidendum, & rerta  D F,  pof- 
fit  dimidium  dati  plani  &c.  Diuidatur  D B , bifariam 
in  E , hoc  modo  E B , erit  quarta  pars  totius  AB;  ad . 
punrtum  D , fit  excitata  perpendicularis  F D ; agatur  ; \ 

E F ,&  centro  E , interuallo  E F,  deferibatur  circulus  ' ' 

fecans  A B,  in  C ; Et  fartum  erit  quod  Porifma  iubet. 

Dico  A B fertam  efle  in  C , prout  Problema  requirit 
nempe , vt  rertangulum  A C B,  plus  duplo  quadrato 
ex  D F , atque  adeo  plus  dato  plano , iquale  fit  qua- 
drato maioris  fementi  C B ; Quoniam  enim  D B , ferta  eft  bifariam  in  E , & ei  addita  eft  C 
D , erit  rertangulum  B C D , vna  cum  quadrato  ex  D E , iquale  quadrato  ex  C e , hoc 
eft  ex  FE.hoc  eft  quadratisex  D F,  DE;  ablato  communi  quadrato  ex  D E remanebit 
rertangulum  B C D , iquale  quadrato  ex  D F , atque  adeo  quadratum  ex  C B , minus  rc- 
rtangulo C B D , iquale  erit  quadrato  ex  D F , ergo  duplum  quadratum  ex  C B , minus 
duplo  rcrtangulo  C B D , iquabitur  duplo  quadrato  ex  D F ; ac  proinde  dato  plano , cu- 
ius dimidium  poteft  rerta  DF;  quamobrem  duplum  quadrati  exCB,  iquabitur  duplo 
rcrtangulo  C B L) ; hoc  eft  rcrtangulo  A B C , plus  duplo  quadrato  ex  D F,-  ergo  quadra- 
tum ex  C U j iquabitur  rcrtangulo  a B C , plus  duplo  quadrato  ex  D F , minus  quadrato 
ex  C B i eft  autem  rertangulum  ABC,  minus  quadrato  ex  C B,  idem  quod  rertangulum 
A C B i ergo  quadratum  ex  C B iquatur  rcrtangulo  A C B , plus  duplo  quadrata  ex  DF, 
fju  plus  dato  plano.  Sertum  eft  ergo  latus  AB,  quemadmodum  imperatur. 

_ Datum  latus  in  duas  partes  dtuidere  ea  lege , vt  quadratum  vnius  partis  aquale fis  quadra Ejcmpiunui 
m alterius , plus  dato  plano,  x. 

Datum 


) 


Mi  CAROLI  RENALDINII 

Datum  fit  latus  diuidendum  i a j ita  vt  quadratum  partis  maioris,  squale  fit  quadrat 
»0  minoris  partis, plus  96. 

Pars  vna  c fto  1 R , alia  erit  1 a - r R i quadratum  illius  cft  x Qj  at  veri  quadratum  al- 
terius partis  ; nempe  minoris  1 2 — 1 R , cft  14+— iqll-f*  x Q.  cui  fi  addatur  96,  fit 
S40—  24R  4*  t Qtliuic  autem  cft  squale  t Q,  nempe  quadratum  partis  maioris, &or- 
dinata  squationc fiet  aequatio  24  R = 1 40 ; diuifionc  inftitura  fit  1 R , pretium  10 > Ita-' 
que  pars  vna  erit  1 o , alia  ex  nccefSratc  erit  a . Hinc . 

r O R l S M A. 

it  / 

Jgttxdrato  ex  latere  diuidendo,  addatur  planum  datum , CT  aggregatum  ap f licetur  ad 'da- 
fiam  if fius  lateris  diaidendr,  pe  enim  orietur  pars  maior . 

Datum  fit  latus  ditii  lendum  A B ; fitque  A1 
D , qtix  poifit  planum  datum;  Hsc  porro  con- 
ftifuatur  ad  pundtum  A , faciens  angulum  re- 
diim  DAB,  agaturque  B D , cui  quidem  fiat 
squalis  B F , excitata  ad  redlos  angulos  in  pun- 
dfo  B , mox  autem  protrahatur  D B , vfquc  ad 
GjadcavtBG  fit  dupla  dati  lateris  diuidendi 
A B ; ducatur  F G , qus  bifariam  fecctur  in  K , 

& agatur  K I , ad  redlos  angulos  infiftens  ipfi  F 
G ; modo  centro  I , intcruallo  autem  I G deferi-  - 
batur  circulus , qui  ncccffario  tranfibit  per  F,  & 
tcm.nh-  *cca^)lt  B D , in  E ; ipfi  autem  B E , fiat  squalis 
cilc  o (tendi  B C . Dico  A B , fedtam  efie  in  C,  quemadmo- 
poteft . dum  Problema  requirit . Quoniam  enim  re- 

dtangulum  G B E , squale  eft  quadrato  ex  B F , fcu  ex  B D , hoc  eft  quadratis  ex  A B ,"  A 
D ; vtrinque  addito  quadrato  ex  E B,  leu  cx  C B ; erit  quadratum  ex  E B , fcu  ex  C B,  vna 
cumrcclanguloEBG,  squale  quadratis  ex  D A , AB,  vnacumquadratoexEB,  vel 
C B ; fi  vero  vtrinque  auferatur  rcdlangulum  E B G , erit  quadratum  ex  C B ( non  cft  cur 
amplius  fiat  mentio  de  quadrato  ex  E B ) squale  quadrato  ex  A D , plus  quadratis  cx  A 
B , C B , minus  redtangulo  E B G ; fcd  quadratum  cx  A B , plus  quadrato  cx  C B , minus 
duplo  redtangulo  ABC,  quod  cft  squale  fimplo  E B G ,cum  B G , dupla  fit  ipfius  AB, 
squale  eft  quadrato  ex  AC;  ergo  quadratum  cx  A C i plus  quadrato  cx  A D , squale 
cftquadratocxCB.  Sedium  eft  ergo  latus  datum  A B in  pumfto,  quemadmodum  Pro- 
blema requirit . 

AuEior  ojiendit  haud  bene  pleroftue  Analyflas  exijlimajfe  Problemata  nonnulla  fub 
‘T™'"  'm  Algebram  non  cadere.  Caput  XII. 

“rMmatiu.  VT  Onnulli  Aualyfts  credidere  quidam  Problemata  fub  Algebram  non  cadere,  qualia 
tjtit  ptr  angu  funt  illa , qui  per  angulornm  comparationem  demonllrantur ; adeo  vt  huius  artit 

prsfidio  problemata  fupradidla  refoluere  nequeamus . Decipiuntur  tamen,  quatenus  mihi 
i'cct  animo  complcdti ; quandoquidem , ctfi  huiufmodi  Problemata  per  fc  eo  modo  vfu r* 
t<-  pata , quo  proferuntur , & enunciantur,  nequeant  refolui , neque  componi  noua  rcfoloen- 
.ZlJ&i  ratione*  fed  antiquam  potius  Analyfeos.&Synthcfeos  methodum  requirant.-  nihilo- 
tHimfmiSi.vi  minus  fi  res  diligentius  perpendatur,  quodcunque  Problema  ad  talem  reuocabifur  natu- 
ram,qtn  neque  nouam  Analyfin , neque  Synthcfin  rcfpuat.  Vt  fi  detur  angulus  alicuius 
“jtTsuiut  iit  trianguli,  ad  angulorum  comparationem  cuitandam  redta  linea  fubfticui  debet , qus  qui- 
i"i’ii'-m  dem  ciufdcm  anguli  vicem  gcrat;quandoquidcm,quicquid  Algcbra  inquirit.vt  plurimum 
‘uZ'd^nna  xqrtaliratis ope  id  facit  i squalitas  vero  inter  homogenea  verfatur;  fiquidem,  vt  fupra  do- 
r,ir  cuimus,  non  poteft  comparatio  inter  heterogenea  inftitui,  hoc  cft  inter  ea,  qus  natura^ 
differunt ; manifeftom  cft  aurem,  angulum  efle  lineis  heterogeneum ; ob  id  hs  magnitudi- 
nes  heterogenes  debent  in  homogcncas  conuerti.  Vt  quia  angulus  minime  in  xquatio- 
nc  comparari  potest  lines  redis , vtpote  heterogenes ; proinde  beneficio  ciufdcm  angoK 

teptun 
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rcperiri  Jcbct  reda  linea  qua  in  aquatione  ipfius  munere  fungatur  ciufdcmquc  viccmge. 
rat.  Fateor  tamen  multum  laboris  in  huius  generis  aequationibus  requiri ; fiquidem  m_ 
his  non  exigua  quidem  ad  inquirendam  veritatem  mpnpyia  eft  opus, huius  autem  generis 
Analyfin  paulo  breuius  explicuimus , itavt  potius  videamur  Analyfcos  Trip/Mt»  attu- 
lifie,  quam  cxaftam explicationem;  Verum  enim  vero  in  Problematum  Analyfcos  do- 
ftrinaomniah.se  nos  accurate  tradabimus . Intcriin  hic  Lcdorcm  monitum  volumus, 
ne  fibi  perfuadeat , quod  alij  credidere , huius  generis  Problemata  fub  -Ugcbram  non  ca- 
dere ) idque  vt  hic  aliquo  modo  conflet  aliquibus  exemplis  contirmarc  tentabimus . 

Igitur  vt  oftendainus  non  bene  a quibufda  aliqua  Problemata, in  coru  genere  collocata 
fuiflc , ad  quorum  folutionem  Analyftarum  induftria  non  conducat.  Iuuabit  hic  Exempla, 
quadam  in  medium  afferre,  ex  quibus  facile  quifque  poterit  intelligcre  nulla  ratione  qui- 
dem eos  in  hanc  fententiam  abijifc . Primum  autem , vnuin , vel  alterum  afferemus  Pro- 
blema , de  quibus  etiam  alij , in  hunc  eundem  finem,  attulerunt . 

PROBLEMA. 

Triangulum  ,per  rcllam  a punito  extra  T riangulum  datum  eduli am ; data  ratione  EicmMum-, 
diu  i der  e.  *' 

Datum  fit  triangulum  ABC;  punftumque 
datum  extra  illud  fit  I . Ratio  vero  data  fit  vt 
A E,  ad  E C . Oporteat  diu;dere  triangulum  A 
B C , in  duas  partes , per  redam  lineam  du- 
ftam  ex  pundo  I ; ita  vt  fit  portio  A K F , ad 
portionem  K B C F , in  ratione , vt  A E , ad  E 
C . Ex  pundo  I ducatur  I G parallela  reda-  A 
B . Ipfa  vero  A B protrahatur  donec  in  L , oc- 
currat reda  I L , qua  duda  fit  parallela  ipfi  A 
Ci  protrahatur  autem  C A,  vfque  adG,  & 
fiat  vt  A L , ad  AB,  ita  A E,  ad  AD;  duca- 
turqucDL, 

Supponamus  redam  A L , vel  G I efie  b ; & 

Jegmcntum  A D effe  d ; at  verb  G A effe  f.  . . c _ 

Reda  A F efto  a . Si  triangulum  igitur  A F K foret  squale  triangulo  A D L,  vel  A E B, 
certe  foret , vt  A F , ad  A D , ita  A L , ad  A K . Hac  eadem  proportio  per  Ipccics  ent  ex- 


cene  toret , VI  n r , JU  n u , ua n e , au  ^ r- -r”"-  r,-  r 

plicanda ; vnde  fiet  Analogifmushuiufmodi,  vta,  add,  ita  b ad  - . Et  quoniam  eft ; vt 
GF,adGI,itaAF,ad  A K;  proinde  erit,  vt  a *{*f,  adb,  itaa  ad-^fr;  quamobrem- 
eadem  A K erit  “ , & -Jjre  1 quamobrem  fiet  aquatio  “ — tVt  • Inftituto  parabohfmo  het 
aequatio  - — 4^ . Reuocata  autem  frationc , per  Iforaocriam , ad  integras  magnitudines 
fiet  aquatio  d a d f=i  a‘ , & per  antithefin  a’  — d a = df;qua  quidem  aquatio  facile, 

quidem  explicabitur , vel  per  radicis  extradionem , vel  per  analogilmum  . 

Primo  qtodo  prouenict  radicis  valor-i  d + 9*  (i  d'  tjt  d f)  & hmc  deduc  1 poffet. 

P O R 1 S M A. 

Ad  quadratum  ex  dimidio  coepientis  addito  comparationis  bomogcnco , Jit  aggregatum , 
quins  latus  quadratum  additum  dimidio  coepientis,  exhibet  radsess pretium . 

Si  per  analogifmum . hic  erit  a — d.  Ji(df).  a. 

P O R I S M d. 

IntcrC  A,& AV  media  quadam  proportionalis  inueniatur  II,  bac  igitur  habita ; tanquam 
media  proportionali  & A D tanquam  differentia  extremarum , reperiatur  A E maior  extrema. 
Mac  cmm  erit  radicis  valor . 

Operando  igitur  iuxra  fecundum  Porifraa ; Quoniam  faftuin  e. «,  vtAF,  minus  AD, 
ad  H i ita  H ad  A F ; erit  quadratum  H aquale  quadrato  % F , minus  rcdangulo  fub  A D, 
v A F At  vero  quadratum  H 9 cx  conftrudiione  «cqualc  eft  rcdangulo  ( / A D > ergo  1 c- 
danuuium  G A D aquale  erit  quadrato  A F ; minus  rcdangulo  fub  -s  D , & A F ; ergo/ 
rtdanguluraG  A D,  plus  rcdangulo  D A F , aequale  erit  quadra»  A F i quamobrem  re- 
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ftangulum  fub  AD , & G F squale  erit  quadrato  A F;  quare,  vtGF,  ad  AF,  ira  A F,' 
?d  A D;fcd  vt  F,ad  A F,  ita  G I,  ad  A K,  ergo  vt  A F , ad  A D , ita  G I,  vel  A L , ad  A K 
proinde  triangulum  A F K aequale  erit  triangulo  A D L . Sed  triangulum  A D L squale 
cft  triangulo  A E B ( fecimus  enim , vt  A E , ad  A B , ita  A E , ad  A D ) ergo  triangulum 
A F K squale  erit  triangulo  A E B,  Se  quia  triangulum  ABE,  vnacum  triangulo  BEC 
Squa Iceli  triangulo  i BC,&  eidem  triangulo  A bC, squale cft  triangulum  AKF,  vna 
cum  tppctjo  K F C B , ergo  triangulum  A F.  B , plus  triangulo  BEC  squabitur  triangulo 
A k F , vna  cum  trapetio  K F C B ; fed  oflenfum  fuperius  cft  triangulum  A K F,  squale 
triangulo  A B E , ergo  rrapetium  K F C B , squabitur  triangulo  B E C i fed  triangulum  A 
B K , ad  triangulum  B F.  C cft  vt  A E ad  E C ; ergo  triangulum  A k F , ad  trapetium  KFCB 
erit  vt  A H ad  E C , quod  oportebat  &c.. 


P R O B L EM  A. 

«wjfv  Datum  T r i angulum  fer  fundum  intra  datum , data  ratione  diuidere  * 
Sit  triangulum  A BC  .-pundumque  datum  fit  D,  ra- 
tio data  fit  vt  A I , ad  I B , & oporteat  facere  vt  triangu- 
lum A K L , ad  trapetium  L K B C , fit  in  ratione  A I ad 
I B . Ducatur  D G , parallela  redx  C A ; & D F , pa- 
rallela redis  A G, deinde  fiat, vr  a F, ad  A Cita  AI  ad  A 
<i  E;  erit  enim  triangulum  A E Fxqualc  triangulo  A 1 C; 
agantur-  C I ; F E , & quidem  A E,  dicatur  b ; & A G fit 
f , item  A F ,.  vel  G D fit  d , fupponamus  triangulum  A 
K L , squale  triangulo  A h F , vel  A I C , & A K cfto  a; 
cum  fit  vt  A K ad  A E , ita  A F ad  A L , erit  vt  a ad  b ita 
d ad  “ , quare  A L erit  ? cft  autem  vt  G K ad  G D , ita^ 


A K ad  A L ; oh  id  vr  a — f,  ad  d , ita  a , ad-^r;  quare 

AEerit-AV;  fed  erat?,  ergo?,  squabitur-^,  ergo.  fido  parabolifmo  -k  squabitur 
tTrr, « per  ifomoeriam  b a—  b f squabitur  a* , & pefantithcfin  d a squabitur  a‘*bffr 
vurlusba-a  squabitur  bf,  ergo  fiet  analogifmusb  — a.  libf..  a.  Hinc. 

P O R I S M A. 

Referiatur  reda  medta  frofortionalit  inter  AE.drAG,  qua  fit  H,&  hac,  t annuam  mei 
dia  e tribus frofornonalibus , e quibus  aggregatum  extremarum  fit  AE,  reftriantnr  extrema* 
nam  maior , vel  extrema  A K erit  latens  valor  , fiuc  pretium . * 

Fiat  H media  proportionalis  inter  A E , A G , atque  ade6  quadratum  H , squale  fit  re- 
(ftangulo  E A G , deinde  vt  a E,  minus  A K ad  H ita  H ad  A K ; agatur  K D L 
Quoniam  igitur  a E , minus  A K , cft  ad  H , vt  H , ad  a k ; ergo  rcdangulum  A 1C ,'  /n  A 
E,  minus  quadrato  a K , squabitur  quadrato  H . Sed  rcdangulum  ex  A E in  A G xqua- 
le  erat  quadrato  H;  ergo  rcdangulum  fub.  A K , & A E , minus  quadraro  A K squabitur 
rcdangulofub  A E , & A G ; & per  antirhcfin  rcdangulum  fub  A K , & A E , squabitur 
rcdangulo  fub-  A E , & A G , plus  quadrato  Aki  ergo  rcdangulum  fub  A E in  A K , mi- 
nus  reaangulo  ex  A E in  G A , squabitur  quadrato.  A K ; ergo  rcdangulum  fub  G K,  & 

A E , squabitur  quadrato  A K i.crgo  vtG.x.ad  AK.ita  AK.ad  A E*  led  vt  G K , ad  A 
K , ita.G  D ad  A L i ergo  vt  A K ad  A E , ita  G D , vd.H  F , ad  A L ; ergo  triangulum  A 
K L .squabitur  triangulo  A E F i at  triangulum  A E F , squale  cft  trianlulo  Ai  C, creo 
triangulum  A k L squabitur  triangulo  A I C , Er  quia  triangulum  A C I , vna  cum  trian- 
gu  o C I B squale  eft  triangulo  ACb,  & eidem  triangulo  -r  C B,  squale  ert  triangulum 
K L , plus  trapetio  L K.  B C ; crgo.triangulum.  A K L , plus  trapetio  L K B Csquibitur 
triangulo  . \ I C , plus  triangulo  C I B i fed  oflenfum  cft  triangulum  A K L , squale  trian- 

Si  r°  '\I,C, 1 “f  n r^CaUma  ,k  C Ci,  i'qual>:tl'r  tri:lnSu!o  I,5C.  Sed  triangulum  A I C; 
ad  triangulum  1 BG , cft  vr  A 1 , ad  I B ; ergo  triangulum  A k L , ad  trapetium  L K.  B C 
erit,  vt  A 1 ,adl  b . Qyoji oportebat &c.  ■ * 


E R 0 B L E M A. 

Vji‘  rafi  trtangulh  * ggregat,  Uterum , c~  angui»  verttds , inuenire  triangulum  v 

Ili,  ^ ‘ ‘ A V 


Pro> 


r>R  RESOL.  et  comp.  mathemat.  lib.  ii.  jaj 

Problema  tflud  beneficio  fpcciofa’  logiftices  fo- 
luit etiam  Herigonius , fcquenti operatione.  Solu- 
tirfic  (e  habet.  Sit  Triangulum  iam  (actum  N C 
. Protrahatur  minus  latus  C M , & centro  C,  in» 
n rualio , qecd  fit  aequale  B dimidio  re 6 a’ , qua  fit 
laterum  aggregatum; feccnturC E,  C L ducatur- 
' 4*ae  L. E.  I.atertimaggregatum  fit  2 b,  ita  vt  eius  di- 
t.  midium  fit  b , erunt  igitur  i-  L , CE.  b inter  fc  x- 
qnales  .cadar  ex  N perpendicularis  N T,  fuper  LT, 

• & infuperex  M cadat  M Q.pcrpendicularis  itidem , 
ad  L T . At  ex  L excitata  fit  L P.duetaque  M P.qux 
fit  parallela  ipfi  T L.  Facile  demonflrabimus  N 

Tc^t'r  xquakm" R Q^&N  R xquaTm^  M;  atque  T Q^,c)ua'cJ"  ^ L . Eft  autem  f,  vel 

R Quoniam  igiturdt  xqualis  ^ «So  *fius  N M . & propterea  xqualis  eft  R M . & eft 
fteS.s  RQ;  propterea  a’  tjc  fi  iquabitur  d‘ . Quamobrem  a'  xquabitur  d -f;quarc 
liquabitur  Ik(d‘  — f)Oportct  autem  * d .noneffe  minorem  re&aEL. 

'protrahatur  C.  E fiat  autem  quadJL  P xqualc  quad.D, minus  quad.P.dKaturqi  PMpa- 
ralle! a ipfi  E L;&  fiat  E N, aequalis  L M,  ducatur  M N.Dico  triangulum  N C M Problemati 
fiuisfitccrc,  adeo  vt  aggregatum  ex  NC,  CM  &c.  Qnon.a  igitur  EN  xqualis  eft  LM, erit  N 
C pius  CM  xoualis  E C.plus  C L ; eft  autem  per  conftruOionc  m 2 B xqualis  E C plus  C 

I propterea  NC.plus  C M,  xqualis  erit  2 B . Eft  vero  QM  «H“  J-  Sf^ua- 

Uc  u - nronttfea  muiciratum  L P , vel  QM,  vna  cum  quadrato  F , vel  R Qxquale  ei  it  qua 
dr  ito  D,  led  quadratura  QM  plus  quadrato  R Qxquale  eft  quadrato  R Miproptcrca  qua- 
dratumR  M xquabitur  quadrato  D.  atque  adeo  R M xquab.tur  D . Quare,  & N M , qux 

^°Ad  lupSorem  Atudyfinlnftituendam , quamuis  operofa  prxparatio , commendabilis 
tamen  eft.  Cxterum  oftendemus  Problema  cadere  etiam  pofTe  fub  fpcciofx  Liglbces 
artificiujn , fiprxtcr  didtum  angulum  ad  verticem , alterum  quoque  angulum  datu  1 

ponemus  ad  pundlo  A . 

v PROBLEMA 

!]fdcm  da  tit , & angulo  ad  A , referire  T rUngulum . 

Sit  igitur  triangulum  iam  fadlura  A B C , & 
centra  E > iiucruallo  BC  , defcripto  circulos 
protrahatur  Ali,  ad  E du&aquc  DE;  Dato 
angulo  A Ii  C , datur  C B E , reliquus  ad  duos 
rettos,  quare  , & cius  dimidium  C D E , vnde , 

& A D t reliquus  ad  duos  redtos . 

Iu  figura  igitur  rcfolutionis  fuper  A E late- 
rum 3 ’ gregatum  datum  in  defcripto  citculi  ieg- 
mento”,  quod  capiat  angulum  xqualcm  cogni- 
to angulo  A D E;  accomodcturfin  angulo  EaD, 
rcdt.iAD.prorraCta  ad  C,  vt  At  ,fit  bafi  datx  x- 
t oualis»  ex  C fuper  A E cadat  perpendicularis  C 
IxOportet  diuiderc  aE  in  B,  ita  vt  quad.lcgmcti 
BE  xqualc  fit  quadrato  intercepti  fegmenti  B F, 
vna  cum  quadrato  perpendicularis  C F . Seg- 
mentum F E fr  f,  perpendicularis  C F fit  g.  Seg- 
mentum b F cfto  a ergo  B E erit  a f ; huius 

ciuadratum  eft  a'  % 2 f a f , quod  xquabi- 

tuv  a‘  i*  g’ ; & per  antithcfin  fiet  xquatio  huiufmodi  a fa  =3  g‘  — “ • Reuocata  xquatio- 
tiotie , ad  analogiam,  fiet  huiufmodi  analogifmus . 

2 f Bi(g  -^P)  a Hinc. 

sfs-  » . r o- 


£<i 


IV. 


I 


Jitf 


CAROLI  RENALDINII 


p O X I S M A. 

Vti  f adltt»!  quod potcjl  differentum  quadratorum , quorum  unum  ejfg',  aliud  vero f , 
ita  huiufmodi  latus , adaltud  hoc  enim  erit  radicis  f retium , & interce  f tum  fegmentum  B F . 

r R O B L E M A. 

Dato  uno  ex  lateribus  trianguli  datum  verticis  angulum  ambientibus ; datoque  aggregat» 
T reliqui  Uteris , & bafeos , inuenire  triangulum . 

Vel  angulus  vcrricis  eft  rebus,  vclobtufus,  vel  accutus ; in  primo  cafu  res  facilis  eft  i 
vnde  primo  fit  obtufus . 

Datum  (It  A Bvnum  ejluteribus  trianguli *• 

obtufum  angulum  verticis  ambientibus ; ag- 
gregatum vero  ex'  reliquo  latere , & bafi  fit 
2 ; angulus  ad  verticem  datus  fit  C;  oporteat 
reperire  triangulum . Fiat  E B xqualis  z ; 
indebantur  autem  E B , A B , ita  vt  angulus 
E B A xqualis  fit  angulo  C;  protrahaturE 
B,ad  partes  B;  & in  protraham  cadat  AD,  ad 
refios  angulos  in  D . Hac  autem  prxparatio- 
ne  co  dcdufta  res  cft , vt  diuidatur  E B , in_. 
punboF,  ita  vt  quadrarum  ex  parte  D F, 
vna  cum  quadrato  perpendicuIarisA  D , x- 


qualc  fit  quadrato  reliqux  partis  E F . 
Ad  infiituendam  Analyhn 


’fin  rcba  ED  fit  b, perpendicularis  autem  AD  fit  d.  Oponet  igi- 
tur diuidcrcb,  in  duas  partes , vt  dibum  cft . Pars  vna  efto  a;  nimirum  illa,  qux  bafi 
debet  effc  xqualis ; pars  altera  erit  b — a . Quadratum  iftius  eft  b‘  — i b a of*  a* ; quadra- 
tum perpendicularis  erit  d‘ , quadratum  ipfius  b — a erat  b*  — a b a a‘ , quo  addito , ad 

d’ , fiet  d’  b’  — 2 b a a’ ; quod  xquari  debet  a' ; nimirumquadraro  alterius  partis  ip- 

fius b;  & per  antithefin  fietxquatio  iba-  d'*Jjf  b' . Reuocata  autem  xquatione  ad 
analogiam,  fiet  analogifinus  huiufinodi , vt  i b , ad  ife  ( d'  *$<■  b’ ) ita  JJt  C d*  tj<-  b‘) , ad  a & 
erunt  proportionalia. 

ib  Bt  ( d’  + b'  y a 

Hinc  deducetur  Porifma . 

POS.1SMA. 


Fiat  vt  1 b , ad  latus , quod potefl  aggregatum  quadratarum  exd,&b,ita  huiufmodi  lotus 
ad  aliud ; nam  illud  erit  bafis  qua  fit  a . 

Si  vero  angulus  verticis  fuerit  acutus,  aliter 
procedendum  cft . Datum  fit  igitur  latus  A B , ag- 
gregatum vero  reliqui  lateris,  & bafeos  fit  uE; 
angulus  datus , ad  verticem  fit  xqualis  C . Inde- 
bantur A B , E B , ad  punbum  B , ita  vt  contineant 
angulum  E B A xqualcm  angulo  C , ex  punfto  A 
fupcrEB  cadat  AD,  ad  rchos  angulos.  Diui- 
dendum  cft  igitur  (egmentum  D B in  punbo  F , ita 
vt  quadratum  ex  E F xqualc  fit  aggregato  quadra- 
torum rt  D , D F . 

Segmentum  E D , fit  b,  & A D fit  d j cxceflus  au 
tem  D F efto  a , tota  igitur  E F erit  b*J*a  ; Sc 
etit  Trianguli  bafis  quxfita . Quadratum  ipfius  b f 
a cft  b'  »{♦  i b a tj*  a' . Quadratum  verd  ex  a cft  a', 
cui  addito  quadrato  ex  d,  nempe  d',  fiet  a>  d',cui 

xquabitur  b‘  «J,  2 b a a' ; & per  antithefin  fiet  x- 

quatio  b'  + 1 b a =2  d' ; & rurliis  iba=  d’  b»  1 
uocata,  fiet  analogifinus  a b $ ( d‘ b’ ) a 


xquatione  autem  au 
Hinc , 


<•  o- 


— 
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P O R l S M A. 

rttflit,  td  lutus  quod  potefi  afferentium  quudrutorum , quorum  vnum  efi  d uliud  veru 
i' , st*  huiu/modi  lutus , ud  uliud-,  quod  erit  exeefus  tu/eos  fnfru figmentum  notum  E D . 

Quod  fi  exirtente  angulo  acuto,  latus  datum  fit 
minus  incognito  latere,  quodeueniet  quando  per- 
pendicularis  AD,  ita  cadet,  in  EB,  vtfecet  par- 
tem ipfius  E B partem  inquam , qua:  squalis  cft  la- 
teri incognito . Tunc  lcgmcntumF  Defio  a,  ergo 
reliqua  pars  E F erit  b - a iuppofito  nimirum  quod 
EDfitb. 

Itidem  fupponamus  A D cfie  d ; itaque  quadra- 
tum ex  E F , leu  b — a",  quod  efi  b’  — 2 b a + a‘  s- 
quabitur  a'  4<  d' , & per  antithcfin  iba  arquabirur 
b-^d'.  Rcuocata  iquationc  ad  analogiam  fiet 
hic  analogifmus . 

ib  a Hinc. 

P O R I S M A. 

yt  efi  duplum  b , td  lutus  quod  potefi  differentium  quudrutorum , quorum  vnum  efi  b'  uliud 
vero  d1  itu  huiufmodt  lutus , udulsud.  Hoe  enim  erit  rudieis  pretium. 

ADMONITI#. 

Quandocunque  E D fuerit  minor  perpendiculari  A D , pun&um  F cadet  inter  B , D , fi 
vero  fuerit  maior  cadet  inter  E , D. 

PROBLEMA. 

$ 

Dutu  bufe  Triuntuli  differenti u luterum , e*r  ungulo  vertitis  inuenire  triungulum . Eirmplm- 

Si  Triangulum  fuerit  rcdfangulum,  facile  Problemati  fatisfict.  v 1. 

Data  fit  bafis  b , differentia  vero  laterum  data  fit  d . Oporteat  reperire  Triangulum  re- 
Aangulum.  Latus  minus  efto  a , maius  igitur  erit  d 4.  a . Quadratum  illius  efta*iftiu» 
vero  efi  d' a d a a‘ . Horum  aggregatum  eftd‘<Jfida*Jna‘  quod  xquabiturb’, 
nempe  quadrato  bafcos ; & per  antithefin  fiet  xquatio  3 d a 1 a’  — b'  — d* ; omnibuf- 
que  iubduplatis,  fiet  xquatio  d a + a'  =5  . Huius  porro  xquationis  radix  elicietur  fa- 

cili obferuatis  Artis  prsceptis . Claritatis  gratia,  (ubftituatur  z‘  loco  illius  comparationis 
homogenei *~i  vt  fiat  xq  uatio  d a a*  r=  z‘ . Dimidium  coefficicntis  cft  -x  d, cuius  qua- 

dratum eft 1 d‘ , quo  addito , ad  z‘  fiet  z'  if*  -j  d‘ , cuius  latus  quadratum  cft  Ife  ( z'  7 d’ ) 
a , a quo  fi  dempferis  7 d coefficicntis  dimidium,  remanebit  pt  ( z1 4«  •;  d‘ ) — -j  d pro  ra- 
dicis pretio . Hinc . 

P O R l S M A, 

Ad  dimidium  differenti*  quudrutorum  ; quorum  vnum  efi  bufieos  quudrutum ; uliud  vero 
qnudrutum  dutu  differenti* , uddutur  quudrutum  dimidij  ipfius  differenti u datu , & ex  uggre- 
gult  lutere  uuferutur  dtmtaium  ipfius  differenti u i quod  enim  fupcrefi , erit  ruditis  pretium  . 

Potuilfet  etiam  aequatio  ad  analogiam  reuocari . 


5'i8  CAROLI  RENALDiriMi 

At  vero  fi  triangulum  non  fuerit  reflangulum-, 

Habeat  .id  verticem  primo  Angulum  obtuTum . 

Sitiam  faChtm  Triangulum  A BC  cuius  angu- 
lus ABC,  ad  verticem  datus  fit  obtufiis , quare.» 

CBKrcliqus.adduasre&os,  datus  erit;  atqueL, 
adeo  cius  dimidium  C B H erit  datum  quare,  & an» 
gulus  A B H datus  erit . 

Laterum  esccfius  fit  A F , du&aFC,  cumB  F, 

B C fint  aquales , angulus  E B C duplus  erit  angu- 
li B F C quippequi  externus  sequatis  cft  duobus  a- 
qualibus  B F C , B C F , quare  dimidium  EliH*- 
quale  erit  angulo  RFC;  proinde  rcliqus  angulus 
A B H aequalis  erit  reliquo  A F C . 

In  figura  igitur  refolutionis  fuper  bafim  datam-, 

AC  deferibatur  Circuli  portio  capiens  angulunu, 
aqualem  dato  angulo  A F C . Et  in  ca  a punCto  A, 
aptetur  re  A a aqualis  data  differentia  laterum  A F 
protrahatur,  ad  partes  F in  infinitum;  ex  punsfto  vero  C cadat  perpendicularisCI.  Su». 
pereft  vt  diuidamus  F I in  duas  partes , in  pun&aB ; itau:  aggregatum  quadratorum  B I , 
I C aquale  fit  quadrato  alterius  partis  F B . 

Intercepta  E I fit  b , pars  aurem  F Bcfto.a , reliqua  igitur  B I erit  b — a;  at  vero  perpen* 
dicularis  IC  fit  d,  quadratum  ipfius  a cft  a’,  quadratum  vero  reliqua  partisb  — a cftb' 
~ 2 b a .r  huic  fi  addatur.d’  fiet  d'  4<  b’  — a b a + a’  , quod  aquabitur  a‘ ; & per  awi- 
thefin  fiet  aquatio  d!  b ■>£  a’  a‘  4.  2 b.a;  & rurfus  j b a = d‘  tjl  J>’ ; atque  adqorc-j 
uocata  aquatione  in  ana!ogiam,fiet  analogifmus  hic . 

ab  :pi(d'  + b‘j  q;  Hige,  : U A 


P Q R l s.M  A.  - 1.0 

.c.:  ...  ... 

rUt , vt  duplt  b infigar  i refolutionis , & in  ilia fuperiori , vt  dupli  F 1 ,'  ad  litus  f quid 
pote  fi  iggregstnm  quadratorum  d , <5r 'b  tinfigtfr tre/flntiofts,  in fuperiori  autem  aggrtgatum 
quadratorum  IC  ,F  I,  ita  buiufmodt  litus  ,ada.  . 

Quod  fi  datus  angulus  ad  verticem  fuerit  acu- 
tus.  Sit  iam  faClum  Triangulum  AbC,  cuius 
angulus  ad  verticem  B datus  fit  acutus,  bafis  data 
fit  A C, differentia  laterum  data  fit  A Fduifta,FC, 
datunangulus  AB  C;crgo  & reliquus  ad  duos  s c- 
itos C B E ; quare  & cius  dimidium  E B H , vel 
C B H ; fed  huic  dimidio  aqualis  cft  angulus  B F 
C,  vel  BCF;  ergo  & angulus  BFC  dabitur,- 
quare , & A F C ; reliquus , ad  duos  rciftos,  datus 
erit.  In  figura  igitur  refolutionis  fuper  bafin  A 
C dclcribarur  Circuli  fegmentum  capiens  angu- 
lum aqualem  noto  angulo  a F C . Et  in  eo  acco- 
modetur  recta  A F aqualis  data  differentia  late, 
rum ; piotrahatur  in  infinitum , ad  partes  F ; & in 
eam,  ex  punAo  C cadat  perpendicularis  C I. Seg- 
mentum IT  fit  b,  pCTpcndicularisCIfltd;diflc-  ' 

rentia  laterum  A F fit  f.  Inlupcr  IB  cxccffusquo  latus  minus  fuperat  fi  gmentum  F I x 
quod  appellabatur  b , cito  a , ergo  latusminus  nempe  EB , vel  C B erit  b + a ; Latus  mi- 
iuseritt*jtb  + a.  Quadratum  lateris  minoris  cftb1*  2 b a*  a’,'  quod  aquabitur  a’  t 
, nimirum aggiegato quadratorum cxIB  , & IC.  Per  antithcfin  autem  net  aquatio, 
"fimus  ° **  3—1  b’ ■&  rcuocata  aquatione , ad  analogiam  fiet  huiufmodi  analo- 

1 — b’ ) a Hinc. 
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Vt  efi  dut>lum  figmentum  b ad  litus  , quod  petejl  differentiam  qiadraterum,  'quarum  vnum 
efi  d aliud  b'  > ita  huiufmodi  latus , ad  aliud . Haeentmerit  radicis  pretium , & exceflus  qua 
latus  minus  fuper at fegmentum  F l natum . Is  autem  c agnitis  amnia  innote/ccnt , 

PROBLEMA. 

Data  differentia  fegmentum  bafeas  trianguli  aggregata  laterum,  & angule  verticis  iis  utili ft  Eitmpltei 
triangulum . 

Sit  triangulum  iam  faflum  A D G ; in  quo  dif- 
ferentia Tegmentorum  bafeos  (It  A B centro  D , in- 
teruallo  D G deferipto  circulo  qui  neceflario  tran- 
fibit  per  B produifla  A D , adFdu&aBF.  Cum- 
matus fit  angulus  A D G , cognitus  erit  G D F an- 
gulus reliquus  ad  duos  reftos ; quare  & eius  dimi- 
dium G B F cognitus  erit  quare;  &ABFrcli- 
quus  ad  duos  rctfos  cognitus  erit . 

In  figura  igitur  refolutionis  fuper  A F aggrega- 
to laterum  delcribatur  circuli  fegmentum , quod 
capiat  angulum  atqualem  cognito  angulo  ABFj 
& m eo apetur re<fta aqualis  datae  AB  differentiae 
legmentorum bafeos.  ExB  cadat  BI,  ad  re&os 
angulos  fuper  A F fupercft , vt  diuidamus  A F inJ 
punilo  H ; ita  vt  fi  fegmentum  H F bifariam  diui- 
dator  in  D , quadratum  dimidi;  verbi  gratia  H D . 
sequalc  fit  quadrato  intercepti  fegmenti  ID  ■ vna_« 
cutn  quadrato  perpendicularis  B I . 

Aggregatum  A F fit  b , infuper  fegmentum  A I cognitum  fit  d , & fegmentum  H F edo, 
a a,  uavt  cius  dimidium  H D fit  a,  interceptum  fegmentum  IDfitb  — d—  a perpendi- 
cularis B Uit  f.  Quadratum  ex  b — d — a cftb’  — a bd  + d‘  4*  a da+$*a' ; quadratum-. 
ex  f , ell  f aggregatum  eftf  f b'  --  a b d t d'  t a b a t * d a t a‘ , quod  atquabitur  a' . Ec 
per  antitheun  fiet  squatio  huiufmodi  tba-idas  b'  t d‘  — a b d reuocata  autem  pro- 
portione ad  analogiam  fiet  huiufmodi  analogifmus . , 

ib~ad  J5t  fb' f d‘--bd)  a Hinc. 

f O R l S M A. 

ft  efi  1 b — a d , ad  latus  qued petejl  b'  f d'  miuus  dupla  reCl angulo  b d , ita  htaiufmodi  Ia . 

(us,  ad  altud . Illud  enim  erit  radicis  pretium , & minus  latus  quafitum . 

Licet  etiam  hac  ab foluere , vt  in  exempla  quarto  factum  efi , fi /ace  ibi  anguli  ad  A , detur 
4 B , di  flerent  ia  fegmentarum  bafeas . 

PROBLEMA. 

jp.it 0,  vna  ex  lateribus  T rianguli  datum  verticis  angulum  ambientibus , & differentia  inter  Eiempfom^ 
reliquum  latus , & bafm  tnuemre  triangulum . - • 


Datum. 


F 


\ 
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■Datum  fir  vnum , e lateribus  trianguli  AB,  dif. 
ferentia  vero  inter  reliquum  latus , & bafim  fit  z i 
angulus  ad  verticem  datus  fit  squalis  angulo  C 
oporteat  reperire  triangulum. 

Sit  triangulum  A B l> , cuius  latus  datum , eft  A 
B angulus  ad  verticem  D A B squalis  C ; intclliga- 
tur  latus  D A protractum  vfque  ad  G , ita  vt  A G 
fit  squalis  Z ex  B , ad  A G cadat  perpendicularis  B 
E,  exB  itidem  ducatur  BG,  At  ex  A intelligatur 
du&a  A F parallela  ipfi  bG;  In  figura  igitur  refo- 
lutionis  A G fit  f , & A E , fir  d , infuper  E B fit  b , at 
vero  D A cfto  a , tantum  etiam  erit  D F ; cum  fit  s- 
qualis  D A ; At  vero  cum  F B fit  squalis  A G,  erit , 

& ipla  F B,  etiam  f,  quare  tota  bafis  B D erit  a *f*f, 
cuius  quadratum  a‘*J*  a fa  f squale  cfle debet 
quadratis  ex  D E , E 6 ; at  vero  D E cft  a tjt  d , cu- 
ius quadratum  cft  a‘  tjt  a «i  a ij»  d' ; quadratum  verd  e*  E B eft  b’ ; proinde  erit  squatio 
a'  ^ a fa  t f’  = a'  | » d a t d'  t b' , & per  antithcfin  2 f a T f = 1 d a f d‘  f b* ; & rurfus  * 
fa  — ada=a  d'fb‘— f1.  Quamobrcm  fi  in  analogilmum  tranfmutetur  squatio ; fiet  hu- 
iufmodi  analogifinus . 

»f~ad  9t(d'tb‘-f)  st  Hinc, 

f 0 X 1 s M A, 

Tidt ; vt  duplum  f minus  duplo  d ad  lutus  , quodpoteft  aggregatum , esi  d f b ' minus fi  ita 
huiujmodi  U tus , td  tliud ; Illud  enim  erit  Utus  ignotum , quo  cognito  bafis  no»  ignorabitur . 

Quod  fi  triangulum  qusfitum  foret  redtangulum , vt  triangulum  ABC,  cuius  latu*  da- 
tum verbigratia  fit  A B differentia  inter  reliqum  latus  , & bafim , fit  B E latus  datum  fit  b i 
& differentia  data  fit  d . 

Latus  reliquum  efto  a , bafis  igitur  erit  d f a ergo  reSangulum  fub  aggregato  ex  bafi, 
& vno  ex  lateribus  circa  angulum  retium , indifferentiam  inter  bafim , & prxdiftum  la- 
tus  ignotum , cum  squale  fit  quadrato  alterius  lateris  circa  redtum  fitque  aggregatum  ex 
bafi , & latere  ignoto  2 a f d , & differentia  iam  didta  fit  d , reftangulum  proinde  erit  2 d a 
t d- , quod  squabitur  b' , & per  antithcfin , 2 d a =3  b‘  - d’ , quamobrcm  erit , vt  2 d , ad 
?>  ( k‘  r <T  ) > ita  $<  ( b'  d’ ) ad . a . funt  igitur  proportionales  a d ; ( b'  - d' );  a Hinc  i 


I O R l S MA\ 


piat  ,vt  duplt  differenti*  dutu , ad  lutus , quodpoteft  differentiam  quudrutorum , quotum 
vnnm  eft  qutdrttum  differentia  dutu , tliud  vero  quadratum  dati  lutensi  itu  huiujmodi  lutus 
*d aliud ; Hoc  enim  erit  lutus  ignotum^ » 


■> 
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De  Problematibus  illis,  <]«*  conjlruBiotie  operaria  non  egent , fed  pofhilant  tantum- 
modo, ait  quafitttm  nurr.cro  explicetur.  Caput  X IV. 

. . Txtmt  nens 

EA  fanc  Arte, qua  Problemata,  de  quibus  hucufquc  loquuti  fumus , qux  nimirum  ope-  rrMt. 

rariam  conftruflioncm , requirunt,  etiam  ea,  qu*  huiufmodi 
non  cxpofcunr,  refoluuntur  -r  Porifmata  vero , qua:  cx  ipfis  Rciolunonibus deducuntur,  nipu 
formam  Theorematis  proponuntur,  & eorum  demonftrario |mcnfat  1« gSK 
gia  ordine direfto ; & huiufmodi  Theoremata,  vt  etiam  aducrtit  < Ghctaidus  ratio em  g frrl  ,^ 
Ierunt  conftrucndi  ipfa  Problemata , hoc  eft  numero  explicandi  id  , quod  quaeritur , ad  .ffituhmo^ 
hoc  Problematum  genus  pertinet  illud , quod  etiam  idem  A urioi  aftcrr . PrfiLp. 

Quomodo  Archimedes  portionem  argenti  aurex  Coronx  permixtam  mucncri  . »«'• 

Idem  Ghctaidus  in  fuo  opere  diflerit  de  huius  generis  Problematibus,  qua  nimirum  ar- 
te rcfoluanmr , & hanc  materiam  non  paucis  explicat , verum  quia  eodem  prorfus  modo, 

& artificio  hxc  problemata  refoluuntur,  quo  nimirum  illa,  qux  conftruaioneraopeia- 
nam  rcqmrunt  fvt  fupra  dirtum  elt ; proinde  non  eft  cur  hic  immoremur ; aduenendum 
autem  eft  prxeipue  Dcmonftrationem  eodem  ordine  procedere , quo  procedit  Analyljs, 
fed  huius  generis  Problemata  fuo  loco  Deo  faucntc  non  pauca  refoluemus.  Placet  niht- 

5S»  '***  «*/"'  milUrU  3 0 ’ ‘lu,s  gnum  ::?rX- 

irnmditnr  ner  decimo  fecundo  die  poft  tlapft ; queritur  ni  Honorum  numerus , quem  conficere  ^ 
JAit  ttfieritr , vt  priorem  it  inerunt  em  afiequatur  diebus  viginti . 

Numerus  miliariorum  quxfitus cfto  i R;  miliariorum;  ergo  ille  prior  Nauta  diebus  >o,  «P 
conficiet  io  R , miliariorum , cum  autem  is  lingulis  diebus  confecerit  30 , miliaria , a - 

uct  fpatio  20  .dierum  miliaria  <Soo , addantur  vero  360 , miliaria  , qux  ipfcconfccir  dw- 
bus  prioribus  1 2 , & fit  fumma  960  , & 20  R , xquabitur  960 , diuifionc  inftituta  fit  R, 
valor  48  , & tot  debet  miliaria  conficere  poftcrior , vt  priorem  aflequatui  diebus  10 . 

fitnd ' & numcrus*ef- 

ruSXm  fit  b , numerus  vero  dierum , quibus  debet  poftenor  aflequ.  priorem,  fit  f 
Q 1 r itus  numerus  miliariorum  fit  a ; ‘Ergo  in  fpatio  dierum  figmficato  per  f , conficiet 
fa  miliariorum , cum  autem  fingulis  diebus  prior  conficiat  miliariorum  numerum  figm- 
ficatum  per  d , in  (patio  dierum  figmficato  per  f,  conficiet  d f,  miliariorum , addatur  d b , 
firdftdb,  & erit  xquatio  inter  fa  & d f f d b , proinde  proportionales  erunt  tcnmn.iftu 
Vt  f , ad  f t b , ita  d ad  a , Sc  hinc  deduci  potcfl  Porifma  vniucrfalc  , 


foMem*  fe- 

t unate 

tofirutiiontm 
non  nqnirit  • 

Hom/uKt , 
qu*s  G n emo- 
met  fluutjf 
ritu  ifftUmt* 


Sccund6  proponatur  • 

Dic  quota  nunc  hora  eft  ? fuperat  tantum  dece  dici « 

Jpuantum  his  vcminicxattadc  luce  trientes . , . 

Dici  horarum  numerus  erit  b , intellcdlo  dic  more  antiquorum  pro  duodecim  horis  x- 
ouvlibus , & vt  eft  s ad  r , fit  quantitas  horarum  prxtcritarum  ad  horas , qux  iupcrlunt . 

Numerus  horarum  prxtcritarum  fit  a . Ergo  horx , qux  fuperfunt  erunt  \ , lic  cmm  qux- 
flio  requirit , vt  eft  (iquidcm  s ad  r , ita  eft  a , ad  ? ; fumma  cx  his  eft  t a , & xquabitur 
b , omnia  ducantur  in  s , & fiet  r a | s a = b s , rcuocctur  xqualitas  ad  proportionem , & 
erit  vt  r t s , ita  b ad  a , hinc  deduci  poteft  Porifma , 

Tertio  proponatur. 

Alexander  Moenus  dte  quodam  cum  Caltjlhcnc  de  fu  atate , ^rumqueemnorum^  r^.nr. 
fi  tonis,  & Chri,  quos  ip/e etiam,  atque  etiam  amabat  ita  loquutusejl . Ego  inquit  meum., 

Tphc  fi  tonem  duorum  annorum  fpatio  antecedo , At  tero  Clitus Jua  atate  amborum  annos  com- 
prehendit , & praterea  anno,  quatitor ; T une  C alisihencs  dixit  tenon  mediocri  affici lattts  a-, > 

L d pater  fius  vixerit  annos  96  , atque  adeo, tu,  a, as  comprehendit 
%/rttur  qua  atate  AUxandch  hac  dixtrtt , (jr  quo,  anno,  tunc  tam  Ephefito , 
kabucrtt . 
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Annorum  Ephcftionis  numerus  e flo  t R , ob  id  Alexandri  annorum  numerus  fuit  t Rf 
3 , Clyti  vero  3 R 1 6 , horum  fumma  cft  4 R f 8 , Sf.  erit  squatio  inter  4 U f 8 , & ptf , & 
per  Anrithefin  inter  4 R , &88  .diuifionc  inflitjjta , fit  1 Rvalorzi;  Itaque  numerus  an* 
liorum  Ephcftionis fuit  22  ,& Alexandri 24 , Clyti aurem  50 . 

Intelligatur  b,  cxccffus  annorum  Alexandri  fupra  Epheftionis  xtatem,  & d , fit  cxceffiis 
Clyti  &c.at  vero  patris  ipfius  Clyti  artas  fupponaiurztEpheftionis  annorum  quantitas  cflo 
a ; proinde  Alexandri  erit  a | b f & Clyti  2 a f b t d , hoi  um  autem  aggregatum  cft  4 a f 3 
b t d , & erit  aquatio  huiufmodi  4 a f 2 b f d ~ z , vtriuquc  auferatur  2 b t d , & erit  x? 
quatio  huiufmodi  43=  z — 2 b --  d , atque  adeo  a =5  — , & hinc  Porifma , 

Cancrum  innumera  funt  huius  generis  problemata , quibus  noua  Algebra  fatisfacit,  Se 
vnufquifquc  poterit  yaria , atque  diucrfa  exercitationis  gratia,  rcfblucrc , 

Qua  Arte  cogtutfcantur  Problemata  imptfsibilia . Caput  X P. 

A •i!*!!»  , de  V "T  On  cft  parui  facicndusillc  mpdus , quo  deprehenditur,  num  Problema  fitpoffibile 
' an  ‘inPoffibilc ; fiquidem  non  raro  contingit , vt  Analyfta  incidat  in  squatione  ali- 

TrMpvmm  <luam  irapoflibilcm , hoc  autem  nifi  animaduertat  ffuftra  teret  tempus  in  enodanda  Qux. 
ftionc ; curandum  cft  ergo  diligenter , vt  nos  cognofcamus  omnino  num  ipfa  Quiftio pror 
pofita  fit  polfibilis.an  impoftibilis  ne  capillatoribus  occafionc  prar beamus, vt  nos  irrideant 
rrotlcm*  impojpbi/e  illud  eft , in  cuius  unuljfi  incidit  Analjfiu  inaquat  tonem  impojfibi. 

num  fit.  letn . 

‘Z,  impojfMij  ea  cft , i?  qtu  totum  proponitur  dquuri purti ; mutor  magnitudo  mi - 

fp\  '*  atri. 

Quod  cft  abfurdum,-  hoc  autem  dnpliciter  cognofcitur,  vel  nimirum  aperti  ex  eo.quod 
videmus  duas  magnitudines  insquales , vt  squales  inuiccm  conferri ; yel  cognofcitur  e* 
eo,  quia  atquatio  redditur  inexplicabilis . Proponatur  Problema  rcfolucndum . 

Datum  re  ftum  lineam  itu  fecurc  , vt  fi  a reCt ungula  compreben/a fub  tatu , & vna  ex  furti. 
Ius  auferatur  quadratum  eiufdem partis  remaneat  quadratum  totius . 

Data  fit  rcfta  linea  b , fccanda  Scc.  Pars  vna  eftoa,  alia  erit  b — a rc&angufum  fub 
tota,  & vna  ex  partibus  erit  b a,  a quo  fi  auferatur  quadratum  eiufdem  parti*  a , pempi  a* 
remanebit  b a - a’ , & iquabitur  b' , nempe  quadrato  totius . Hoc  Problema  dicetur  imi 
poffibilc , quoniam  cft  aquatio  inexplicabilis,  non  enim  a quadrato’  dimidi*  cocfficicnu» 
b , puta  ab  7 b‘ , auferri  poteft  b' , comparationis  homogeneum , pro  vt  hate  squatio  Am- 

ctuahu, w phibola  exigit,  vt  luo  loco  docuimus,  licet  autem  non  aperti  cernatur  insqualitas  inter 
b a - a“ , & b' , nihilominus  facile  deprehendetur  hoc  modo ; Qtjoniam  ponitur  a* , aufer- 
ri  abs  b a,  & quod  remanet  aquari  b' , nccclfario  b a, maius  erit,  quem  a* , non  enim  maius 
poteft  a minori  auferri,  & fi  squale  ab  squali  auferatur  nihil  poteft  relinquere;  proinde 
a; , minus  erit  quam  b a , & per  confequcns  a , minor  erit , quam  b , alioqui  ex  multiplica- 
tione a per  b , non  fieret  quid  maius , quam  ex  a in  fe  dufta;  cum  autem  a,  fit'  minor,  quim 
b.fcquiturb  a minus  efle  quam  b1.  Sit  squatio  oR—  i Q=t  144,  vides  a 36  quadrato 
dimidij  nomen  Radium  non  pofle  auferri  1 44 , & eadem  ob  caufam  eflet  Problema  io- 
poffibilc . •• 

T^Umats-  ^Dmtdatur  lutus  in  tules  duas  partes , vt  (X  dutlu  unius  in  alterum  producatur  quadratas^ 

Datum  fit  latus  b , diqidendum  Scf.  Pars  vna  cfto  a , alia  erit  b - a,  fi  vna  ducaturin  aU 
teram  het  bi~a  , & aquabitur  b' , non  poteft  autem  ab  A b‘ , auferri  b* , 

Secta  Iit  A C in  B * fi  neri  poteft , yt  Problema  iubet  Scc., 

Quon,am  ergo  rcdtangulum  A C B , minus  quadraro  ex  B A B C 

C > «cqualp  cft  quadfacq  totius  A C t & quadrarum  ex  A C 


f rUrma  im ■ 


/1  »«•  aftnc^i 
ttrnA/.:.,r 


fVJfnmli. 


• cft  squale  quadratis  ex  A B , B C ,'  vna  cum  duplo  rcftangulo  ABC,  erit  idem  rciftan- 
gulum  AC  B , nonus  quadrato  ex  B C,  squale  quadratis  ex  a B . R C . vna  A,mi„ 


gulo  A B C , ergo  reaangulum  ABC,  erit  squale  duplo  rcdangulo  A B*C  l na, o 

***-&'■  non^cftV^S 


vnacutq 
vt 
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Datum  latus  i » tales  duas  partes  diuidcre , vt  rccl  angulum  fub  partibus , vna  cum  quadra-  £i;n,r|um_, 
te  diffcrentiapartium  aquale  fit  quadratis  partium . 

Hoc  exemplo  vtitur  etiam  Ghctaldus.  :bi  unuUum-i 

Datum  fit  latus  a b , fecundum  vt  Problema  itibet . — whw""'”'' 

Supponatur  faiftum  dimidia  differentia  partium  eftoa,  k — a ' hk  ,x,mpi. 

ob  id  pars  maior  erit  b * a pars  vero  minor  erit  b — a, cum  b 4*  * uumcImA. 

autem  reiftangulum  fub  b 4*  a , & b — a , vna  cum  quadrato  essa,  squale  fit  quadratis 
ex  b 4-  a , & b --  a , ( hoc  fiquidem  pa£to  latus  2 b , fupponitur  fciftum  ) ; proinde  b’  — a! 

4 a’ , squabitur  2 b’  4*  2 a’ , fcu  b‘  4*  3 a' , .rquabitur  2 b‘  4«  2 a];  vtrinque  auferatur 
b',&:a’,&a!  squabitur  b' , & a , squabitur  b pars  toti  quod  cft  aMlrdum . 

Sit  rcifta  A B , lc<fta  in  C , vt  Problema  iubct&c.  acci- 
piatur A H .aqualis C ii , itaque  partium  A C,  Cb  , difi.  A E D C B 

ferentia  erit  E C , fcccttir  A B , in  D , bifariam ; Quoniam 

autem  rcftangulmn  A C B , vna  cutn  quadrato  ex  E C , 

id  cft  cum  quadrato  ex  D C quater  ( funt  enim  E D , & D C , squales  ,ob  id  quadratum! 
ex  E C quadruplum  cft  quadrati  ex  D C , vel  E D J squale  cft  quadratis  ex  A C , C B 
1k>c  enim  pafto  fcfla  ponitur  A B ; reiftangulum  veri  A C B , vna  cum  quadrato  ex  D C 1*  *•  /"«£; 
aequale  cft  quad.cx  A D,fcu  quod  idem  cft  rciftang.  A C B, cft  squale  quad.ex  A D, minus 
quad.cx  D C.crgo  quad.AD.minus  quad.DL„plus  quad.  ex  D C, quater, nempe  quad.  ex 
A D , vna  cum  quadrato  ex  D C ter , erit  squale  quadratis  ex  A C , C B , nempe  fl  duplo  g » fima»: 
quadratorum  ex  A D , D C , vtrinque  auferatur  quadratum  ex  A D , & duplum  quadra- 
ti ex  DC  ;ob  id  reliquum  quadratum  ex  DC,  squabitur  reliquo  quadrato  ex  A D,  at- 
que adeo  DC , squabitur  A D > fcu  D B , pars  toti , quod  eft  inconuenicns . Impoflibile, 
cft  itaque  Problema . 

Datum  latus  ita  dtuidere  , vt  reti  angulum  /ub  leto , & altera  parte, ad  rell 'angulum Jub  par - Eicmplum-. 
tibus  habeat  datam  rationem  minoris , ad  maius . 

Datum  fit  latus  b , diuidendum  fic , vt  reiftangulum  fub 
toto , & altera  parte , ad  reiftangulum  fub  partibus  habeat  ■ — - 

datam  rationem  vt  cft  s , ad  r,  minoris  ad  maius : Pars  vna  b — a 

cfto  a , alia  erit  b — a,rc<ftangulum  fub  toto,  & altera  pars  : 
nempe  a erit  b a , & reiftangulum  fub  partibus  cft  b a --  a1 , 


Tertium  Pro • 
ii  em»  impofli’ 
bite  • 


vt  vero  eft  s , ad  r , ita  debet  effe  b a , ad  b a - a‘ , rcuocctur  proportio , ad  squalitatem: , 
& b r a , squabitur  b s a - s a' , omnia  applicentur  ad  a,  vt  fit  aliqua  magnitudo , cui  com- 
parentur reliqua , & b r,  squabitur  b s - s a , vtrinque  addatur  s a , & b r 4*  s a squabitur 
b s, vtrinque  non  poteft  auferri  b r,vt  certa  ab  incertis  feparentur.fiquidcm  maius  puta  b r, 
nequit  fubtrahi  a minori  b s.Hsc  cft  squatio  ergo  inexplicabilis,  cum  no  posfit  b r.fubtra- 
hi  a b s, maius  a minori, atque  adeo, nequit  ad  analogiam  reduci,  fiquidem  ab  s , non  poteft 
fubduci  r , terminus  maior,  a minori . 

Kcfta  fit  A B fcifta  2cc.  Se  ratio  data  vt  A E ad  A D . 

Quoniam  ergo  fic  cft  diuifa  AB  in  C,  erit  folidum  fub  A E D C B 

A'D  in  A B.BCcomprchenfum  squale  folido,  quod  fub — 

A E in  AB.BC,  minus  folido  fub  A E in  quadratum  B 

C , omnia  applicentur  ad  C B , redi  angulum  lub  A D , in  A fi , squale  erit  rcftangulo  fub 
A E , A B , minus  rcftangulo  fub  A E , C B ; vtrinque  addatur  reitangulumfub  A E , BC, 
^^S^lum  fub  A D , A B , plus  rciftangulo  fub  A'E , BC,  squabitur  rciftangulo 
fub  A B , in  A fc ; vmnq:  auferri  poffc  deberet  rciftang.  fub  A B , A D , quod  cft  impoisibi- 
le  1 maius  cft  enim  reiftangulum  fub  A B,  A D,  quam  fub  A B,  & A E ; alias  ipfa  A E,  foret 
maior , quam  A D pars  toto , quod  cft  abfurdum ; proinde  longe  maius  erit  rcflangulutn 
lub  A B , A D , vna  cum  rciftangulo  fub  A E , & C B , quam  iub  Ati , A E,  &c. 

S C H O L 1 O ftf. 

Superior  Rcfoluliopcrfolidortim  comparationem procedit  futat  Ghetaldus  abft  tncr.dum  Ana- 
Ijjlaab  bnsafmtdi  Aualjfeos  methodo , fiquidem  in  Geometricis  Refolutionibus  vts /olidorum 
temperatione  eft  vehet  t per  impropria  procedere , nihilominus  eft  Refolutio  venfma  manu  du- 

T 1 1 2 cens 
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cer.s  ad  idquodefl  in  quafltonc ; qnoAGiomctr.tfiff.cit . 

Datum  latus  tn  duas  partes  dtuidere , vt  triplum  relf  angulum  fub  partibus , a na  cum  dupla 
?,,n,p  qutJrato  differenti*  parttum,  aquale  Jit  quadrato  totius , ynatttm  quadrato  differenti*  par* 

tium . , 

Datum  fit  latus  diuidcndum  1 b , &c.  dimidia  difTc- 1 ° 

rcmia  partium  efto  a,  pars  maior  erit  b*J*  a i alia  neifl-  ' _ ' b— a 

pc  miuor  erit  b — a , rcdfangulum  fub  partibus  cft  b’  — “ 

a* , cuius  triplum  cft  3 b'  — ? a’ , huic  fi  addatur  duplum 

quadratum  differentia:  partium , fiet  3 b'  - 3 a’  *$<  8 a ,&  hoc  aquabitur  4 b’  * 4 as  nem, 
quadrato  totius  v®  cum  quadrato  differentia:  panium,  & faita  translatione  (ccundunx 
Artem  a' , arquabiturb' , atque  adeo  a , aquabitur  b ; pars  toti , quod  cft  mipofiibile , re- 
petendo autem  Analyfcos  veftigia  fiet  Compofitio . , 

Sit  fcifta  A B in  C , vt  petitur , fiat  autem  ipfi  C B , x-  A E pC  B 

qualis  A E , critquc  partium  AC,  C B , differentia  E C , * 

diuidatur  A B , bifariam  in  D . Quoniam  ergo  triplum  rceftangulum  A C B , vna  cum  du- 
plo quadrato  ex  E C,  arquale  ponitur  quadrato  totius  A B , vna  cum  quadrato  lpfius  E C, 
recano ulum  vero  A C B , vna  cum  quadrato  ex  D C xqualc  eft  « quadrato  ex  A D , vel 
pB,  fcu  quod  idem  eft  reflangulum  AC  B,  arquale  cft  quadrato  ex  D B , minus  qua- 
drato ex  D C, atque  adeo  triplum  rcdangulum  A C B.xqualc  eft  triplo  quadrato  ex  I)  B, 
minus  triplo  quadrato  ex  D C . Ergo  triplum  quadratura  cx  D B , minus  triplo  quadraro 
ex  D C,  vna  cum  duplo  quadrato  ex  E C.feu  ottuplo  quad.  DC,  aquabitur  quadrato  to- 
tius A B , vna  cumquadrato  differentia:  E C , hoc  cft  quadruplo  quadrato  cx  D B , vna 
cum  quadruplo  quadr.  cx  D C ; hoc  cft  triplum  quadratum  D B,  plus  quintuplo  quadrato 
cxD  C , aequabitur  quadruplo  quad.  15b,  vna  cum  quadruplo  quadrato  D C:  V trinque 
auferatur  triplum  quadratum  ex  B D , & quadruplum  quadratum  cx  D C , & remanebit 
quadratum  cx  D C , ecquale  quadrato  cx  D B , atque  adeo  D C , xquabitur  ipfi  B D 
pars  toti,  quod  cft  inccpiucnicns . 

S C H 0 L l 0 N, 

Et  eodem  pallo  reptriemus  quam  plurima  alia  Problemata  impoffbilta , qua  non  difmili 
arte  digno fcentur ; & eorum  impo(f,Hlit*s  deprehendetur , fic  etiam  ex  Problematibus  tn  quo- 
rum au aly fi  oceurrit  angulorum  comparatio , reperiemus,  quadam  impojfibili* ; vt  ft  propone- 
retur Trianglnm  conflit  utre  habens  tres  angulos  aquales  tribus  angulis  reUit . 

Qua  arte  cognofcantur  Problemata  vana , (cj  nugatoria , Caput  X V. 


DE  modo  cognofccndi  Problematum  impoflibilitatcm  egimus ; reliquum  cft  vt  lu'c  de 
Methodo , qua  Problematum  vanitatem  deprehendere  pofsimus  verba  faciamus 
x.-  Problemata  vana , feu  nugatoria  impofsibilibus  Problematibus  cx  diametro  opponuntur 
t-"“  quandoquidem  illud ccnfetur  Problema  impofsibile.cum  id , quod  ipfum  Problema  iubet 
nulla  ratione  fieri  poteft.  Vanum  autem  cum  id  quod  fieri  iubet  quocunquc  modo  fiaf 
wr«„7i  Pfoblcmati  fit  fatis , v cl  infinitis  modis  ipfum  Problema  conftrui  poteft . 

Cum  autem  Problematis  Refolutio  in  aliquam  inutilem  aquationem  incidit  Problema 
,«ri nm  ix  1-  vanum  cft  , & nugatotium . 

quotum t$Ui-  Equatio  inutilis  illa  eft , inqua  eadem  magnitudines  ijfdcrn  magnitudinis  xquantur; 

vel  cum  data  magnitudines  datis  tantum  magnitudinibus  cxpulfo  quxfito  aquan- 
tur_ 

Proptcrcaquod  nulla  tunc  fit  comparatio  dati , & qu.rfiti , propter  quem  finem  aqua- 
tionem inftitutam  effe  peritioribus  liquet.  Inutiles  autem  a-quationes  funt  vclutiiftxb' 
— b' , in  qua  nimirum  eadem  magnitudo  eidem  magnitudini  ad.rquatur ; infuper  1 b 4* 
EscmfU_,  .jis  1 a’  4«  2 b’,in  qua  exdem  magnitudines  ijfdcrn  magnitudinibus  .tdxquantur;  pioe- 
terca  4 b a =:  4 b a , ob  eandem  caulam  cft  xquatio  inutilis . Sic  etiam  b ~ 2 b a .*'  = 
b'  — 2 b a a‘ ; inutilis  cft , cum  ex  vtraque  parte  exdem  magnitudines  fint . 

Si  proponatur,. 


PRO- 


1 


r**1'  ' 


PE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  H.  jij 


P R 0 B L E M jt , 

Oj  tum  latus  in  t.ilci  duas  partes  diuidere , vt  re(t angulum  fub  tata,  & partium  differentia 
una  cum  quadrato  partu  minarit  aquale Jit  quadrato  partu  maioris . 

Problema  vanum  cft , & nugatorium  i propterca  quod,  vteunque  latus  datum  dmidatur 
perpetuo reperiremus ex  eadiuifione  hoc  proficifci , nempe idquod  quaeritur,  vt  patet 
ex  ijs , qua:  habentur  in  Elementis  lib.  2.  Prop.  5 . 
ii  nimirum  illa  dimidia  intclligatur  pars  maior, in- 
rermedia  vero  pars  niinor , & reliqua  differentia., 
partium,  fi  verb  inftituatur  Analyfis  hac  in  aqua- 
tionem incidet  inutilem , in  qua  ex  vrracjuc  partt, 
eadem  funt  magnitudines , ii  namque  latus  pro- 
pofitum  fupponatur  b,  Se  pars  minor  Iit  a,  erit  ma- 
jor b-  a,  critque partium  differentia  b— 2 a rc- 
&angulum  lub  toto  latere,  & partium  differentia 
cftb‘  — 2 ba , huic  fi  addatur  quadratum  partis 
minoris , nempe  a' , fiet  b‘  — 2 ba»j*a‘,&  hoc  s- 
quale  eft  quadrato  partis  maioris,  nimirum  b’  — 2 
b a a‘ , 3chsc  cftxquatio  inutilis,  in  qua  ex 
vrraque  parte  exdem  funt  magnitudines , ex  hac 
autem  Analyfi  facile  cft  demonftrationera  elicere, 

Vt  facit  etiam  Ghetaldus , qui  hoc  eodem  vtitur  exemplo . 

Refla  A B , fcceturquc  vteunque  in  C , & C B , fit  minor  A D C JJ 
pars , cui  fiat  aqualis  D C , & A D , erit  partium  A C , C B , 
differentia ; Dico  rectangulumB  A D.vna  cum  quadrato  ex 

C B , squale  effe  quadrato  ex  A C ; Cum  enim  redtangulum  B A D , hoc  cft  rcftangulum 
fub  tota , & differentia  partium  squale  fit  quadrato  totius  A B , minus  reftangu  o A B D, 
hoc  cft  minus  duplo  reftangulo  ABC,  quod  illi  cft  aequale , cum  D B , fit  dupla  ipfius  B 
C i addatur  vtrobique  quadrarum  ipfius  B C , & re&angulum  B A D , vna  cum  quadrato 

ex  B C , squale  erit  quadrato  ex  A B , vna  cum  quadrato  ex  B C , minus  duplo  reftangu- „t  ^ 

lo  A B C ; at  vcr6  quadratum  A C , partis  maioris  squale  eft  « quadratis  cxAB.BCnu-  lffu , 
nus  duplo  redlangulo  ABC,  ergo  rcdangulum  H A D , vna  cumquadratocxBC , *- 
quale  erit  quadrato  ex  A C , quod  oportebat  oftendere . 

Sic  etiam  vanum,  & nugatorium  Problema  effet  illud. 

Prapo/itum  latus  in  duas  partes  diuidere  ea  lege , vt  quadruplum  reCl angulum  fub  partibus , 
una  eum  quadrato  differentia  parttum  aquale  Jit  quadrat»  tonus. 

Vteunque  enim  latus  diuidatur , id  euenire  compcriemus , vt  patet  ex  demonftratis  ab 
Euclide  lib.  2.  Prop.  8.  fi  tota  rcfta  intclligatur  pars  maior,  alterum  fegmentorum  pars 
minor , reliquum  vero  diffcrcnria  partium . 


b—  a 
b — a 

*—b  a a' 
b'  — ba 

b’  — 2 b a + a‘ 

b — s a 
b 

b’  — 2 ba 
a* 

b‘  — 2 ba»$*a> 


Finis . 
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Extmphim  ad  idem . 

rmpoftio  dcdufla  ci  Porifmate  per  modum- 
hcorcmatis  enunciari . 

Nrndurn,  haflcnusdifla,  (awibalijsexflicatJu 
uciunc. 

Ile  quibus  Geometria  difputet . 

Quid  I n blemapreftct. 

Ex  mplum.  fcid.vtfup. 

Finis  Problematis  ,&  Theorematis.  pag.  14 

Nonnulla  aiictumur»  que  i Maioribus  tradux- 
ucruu. 

Pnblema.  »el  Theorema  fi  perfe&am  cxutcnc 
excondat  partibus. 

Propofilio  c quibw  conflet , 

Expolitio. 

Determinatio, 

Coolbuflio. 

Demonfitatio. 

Cooclufio,  , 

Sup  adidta  oon  funt  omnia  neceflaria  in  omni  Pro- 
blemate, vel  Theoremate. 

Pinpofinoplerunquc.  & fi  non  confiet  eiplicite 
tx  dat o , 6.  quefito , coiiUat  tamen  impliciti. 
Deteinimatio , ac  expofirio  quando  contingat . 
Duium  pluribus  modis  continget . 

Confituibo  vanatur  pro  varietate  politionis  . 
Quotuplcx  datum , totuplex  capofiuo. 
Demonfiratio  qualis.  . 

Cooclufio  duplex  1 particularis  vqa  . vmuerlalis 
alrcta.  ibid.vtfup. 

Iroblemati* panes  1«  numerantur»  icexplican. 

nrr.  PaS-  *S 

Theorematis  partes. 

Lemma  quid, 

Calusquid. 

Cojollitiutuquid,  m 

f'ori(ojaqji4.  a 

Inita  uiaquid. 

Dcduciioquid . 

Pollio  aeaplicatur. 


memorabilivm: 

Ouid  intetfit  inter  oflenfiuam  demonflrationem » 
& deducentem  ad  nnpoflibile . 

Veteres  ad  teloluenda  Problemata  Datis  vteban- 
tur . ibid.  vt  lup. 

Imitatione  Theorematum  problemata  telolut  pol. 
funt.  lt  P»E-  '9 

Anttoua  Methodus  in  Relolutione  Peoblematum  • 
vtitut  Euclidis  Datis. 

Multa  congefiei  Vetetibus  ad  Locum refolutum. 
fpedlantia. 

Nonnulli  Mathematicas  demonfttationes  dete. 
flantur . 

Mathematice  Dilciplin*  demonfltatiui  proce- 
dunt. 

Omnis demonftratiua  Scientiam  tribus elt occu- 
pau. 

Demonfirationes  Mathematice  refli  habent . 
Platonis  locus  in  7.  Ltb.  de  Republica  aduetlus 
Ccomettiam.  pefi* 

Prima  obiedio, 

VerfioFicini. 

Vetfio  Aucloris. 

Platonis  lententia  perpenditur, 

Platonis  lententia  explicatut , 

Secunda  obicdio  i tat  tone  petiu  • 

Solutio.  ibid.  vt  lup, 

Obie&io  ex  alia  Geometrice  ptopofiuooe  petita 
cumfualolutione.  Pa8* 11 

Tertia  obiedio. 

Solutio. 

Notanda  quedam. 

Qualia  obieAto  > 

Solutio . 

Quinta  obie&io.  Pafr  ** 

Solutio. 

Seattobia&io, 

Solutio.  < 

Poftreme  difficultates^ 

Prime  Colutio  i 
Secunda , ciulque  folutis . 


guid  /t  Rl/clutit , & quid  Ctmpo/til 
Mathematica  Cap.  I. 

J.  Elutio  vatijs  modis  definiri  folet . 

^ Rtlolut.o  aha  realis  alia  tatioms.  uaC.i« 

I)  . 


Zuclidlt  de  Dolii  Liber  Kugdatis  oi  Lotum  periment 
reSolutum,  abMuBme  recofnttus,  <TCm - 
tnentarqt  lUnftromt . 

DEFINITIONES. 


Doto  Magnitudine  dicuntur  areo , /eu /patio, 
tinca,  & anguli  quibus  aqualia  pej/u- 
mus  exbrnrc . De/,  t. 


tur. 


Relclutiot-tionil  duplex » altera  ptaflict.  altera 

^ Rriolut.o  (neniam* pnplex , Metaphyfica,  Ma- 
lbcmitca»sV  logica.  . 

/nalyU  tribu. tur  Platoni  unquam  Auctori,  ^ 

Dcdu&io  ad  impoffibile  • Pa?«  *7 

Duplex  Methodus. Refojurionis,  atque  Corapo- 
fkionis. 

Methodus  antiqua. 

Methodu$noua. 

Quid  maxime  commendabile  in  vtraqueMetho- 

Accuratius petpenditut  Analyleos*  dclynthcfcos 
jutura. 

Duplex  Refolutioms  genus.  tbid.  vt  lup. 

Advertenda  quedam  . 


Suadetur  prima  propofitio . 

Alia  ratione  demonllratur  angulum  quantitatem* 
noneric. 

Occurirui  difficultati. 


Rcfponfionis  impugnatio 
pilofi 


/UlUUixttuu  M 

Quid  interiit  mtet  dedutiionem  ad  impoUiOU 

eoDuerfionem . 

Conuei  lione  (yllogiiare  quid. 

Conuci  fio  quid. 


Epilogus . , . 

Explicatio  Definitionis  propofit*’ 
Voces  quxdam  explicantur, 
Hypothc  fis  quid. 
Ordinatumquid, 

Potimonquid. 

Apnumon  quid. 

Enabile  quid. 

Cogr.itum  quid» 


pag.  a* 


Secunda 


V*. 


INDEX  ( 

Secunda  Definitio  j Ratio  dati  dicitur , cui  pofTu- 
muse.v.dem  exhibere.  Pa?«  »5 

Definitionis  explicatio . 

Num  proportio  quantitas  dici  mereatur . Dubi- 
londi  ratio. 

Rationes  quibus  offenditur  ratio  participare  quan- 
liratu  naturam. 

Iterum  idem  comprobatur . 

Oppofita  fcntcntiatanquani  probabilior  defendi- 
tur. 

Quorundam effugium.  pag.  a 6 

Reficitur. 

Rclpondetur  ad  initio  ptopofiu  argumenta . 

/>d  primum. 

Ad  fecundum. 

Ad  ternum. 

Tertia  definifio;  Refli-line*  figurat  fpecie  dari 
dicuntur , quarum  Sc  fmguli  aoguli  dari  funr » Sc,  lare- 
vufn  rationes  ad  inuicem  datar  lunt ; Eius  explicatio . 
Definitio  quarta.  pag.  27 

Definitio  quinta.  Circulus  magnitudine  dari  di* 
citur » cuius  ea  quo  ex  centro  &c. 

Definitio  lexta.  Politione,  & magnitudine  dari 
dicuntur  &c. 

Definitio  feptima..  Circuli  fegmenta  magnitudi- 
ne dau  dicuntur  &c. 

Definitio  oflaua . Pofitione » Sc  magnitudine  dari 
dicuntur  circuli  legmenta  Scc. 

Definitio  nona.  Magnitudo,  magnitudine  maior 
cfl  data , quando  oblara  data  &c. 

Definitio  decima  Data  &c.  pag.  28 

Definitio  vndecima . Magnitudo»  magmtudioo 
piaiorefl  data,  quam  in  ratione  &c. 

Definitio  duodecima . Magnitudo»  magnitudine 
minor  elt  data , quatn  in  ratione  Scc. 

Definitio  decimatertia.  DcduAa  finea  dicitur  a 
dato  j ui  flo , ad  datam  pofiuonc Scc. 

Dc  linitio  dccimaquaiia.  pag.  29 

Definitio  dccuraquinta . Contra  politione  cft,  re- 
fla per  datum  punflum  Scc. 

1'topolitro  pnma . Datarum  magnitudinum  ad  ina 
trccra  > data  ratio  cit . 

Propofitio  11.  Si  dau  magnitudo  ad  datam  aliquam 
magnitudinem  habeat  rationem  daiara , datur  etiam 
ba;c  alia  magnitudine . 

Propoiiuo  m.  Si  quxliber  datx  magnitudines 
componant  ut , etiam  dabitur  qua:  ex  his  componitur 
ryagnitndo- 

' Propofitio  iv.  si  a data  magnitudine , data  magni- 
tudo auferatur &c.  Tag.'?o 

Propofitio  t.  31  magnitudo  ad  fuiipfius  aliquam^ 
partem  habeat  rationem  datam  &lc. 

Propofitio  vi.  si  componantur  dux  magnitudines  , 
habentes  ad  inuicem  Scc. 

Propofitio  vxi.  si  data  magnitudo’,  data  ratione 
fetetur  > vtiumquefegmentorum  Scc. 

Propofitio  vtu,  Qux  ad  idem  rationem  habent  da- 
tam , habebant  &c.  pag.  ^ j, 

Propofitio  lx.  st  dux  plurefue  magnitudines  adin- 
uicem  nabeam  rationem  &c- 

Propofitio  x.  si  magnitudo,  magnitudine  maior 
fuerit  data  quam &c: 

Triplex  hypothefis. 

Secunda  hypothefis . pag. 

Propofitio  xi  si  magnitudo,  magnitudine  mator 
fit  data , quam  in  ratione  Scc. 

Propotitio  xu.  si  fuerint  tres  magnitudines,  Sc  pri- 
ma quidem  cum  fecunda  data  fu  Scc. 
ftopofitiq  xw,  si  fuerint  tres  n»gnitudin« , & 
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tum  prima  «ad  fecundam  Scc.  pag.  §4 

• Propofitio  xrv.  si  dux  magnitudines  adinuicenu  » 
habeant  rationem  datam,  vtrique  Scc. 

Propofitio  xv.  sj  dux  magnitudines  habeant  adia- 
uicem , rationem  datam , Sc  ab  vtraque  Scc. 

Propofitio  xvi.  si  dux  magnitudines  ad  inuicem  ha- 
beant rationem  datam  &c.  pag.  54. 

Propofitio xvn.  si  fuerint  rre*  magnitudines,  Sc 
prima  quidem  . fecunda  maior  fit  quam  Scc. 

Pso politio  xvih.  si  fuerint  tres  magnitudines, atque 
cx  his  nna , «traque  reliquarum  maior  Scc. 

Propofitio  xyc.  si  fuerint  tres. magnitudines  »&  pri- 
ma ouidem  magnitudo  Scc.  pag.  55 

Propofitio  xx.  si  datx  dux  fuerint  magnitudines» 
Sc  auferamur  ab  ipfis  Src. 

Propofitio  xxi  si  fuerint  dux  magnitudinesdarx* 
Sc  adijeiantur  &c.  jug.  k6 

Propofitio  xxii.  si  dux  magnitudines  ad  alum  ali- 
quam magnitudinem  habeant  Scc. 

Propofitio  xxiu.  si  totum,  ad  torum  habeat  ratio 
tionem  datam.habeant  autem  Sc  partes  Scc . 

Propofitio xxiv  « tres  reflx  line*  proportionales 
fuerint,  prima  autem  &c.  pag.  J7 

Propofitio  xxv.  si  dux  reflx  pofiuonc  datxfe  mu- 
tuo inuicem  lecuerinr  Scc, 

Scholico* 

Propofitio  xxvl  si  linex  reflx  extremitates , pofi- 
tione datx  fint ; refla  Scc. 

Propofitio  xx vii.  si  datx  reflx  linex  pofitione , Sc 
magnitudine  data  fuerit  Scc. 

Propofitio  xx viu.  si  per  datum  punflum  contra 
datim  pofitione  reflam  agatur  &c.  pag.  ;8 

Propofitio xxix.  siad  pofiuonc  datan)  reflam,  da- 
tumque in  ea  puuflum  &c. 

Scholion . 

Propofitio  xxx.  si  a dato  punflo  io  datam  politico* 
reflam , agatur  refla  linea  Scc. 

Propofitio  xxxi . si  k dato  p tinflo,  in  daram  pofirio^ 
nc  reflam  Scc.  pag.  t* 

Propofitio  xxxu.  si  in  datas  poficione  parallelas  re- 
flas , agatur  refla  linea  Scc. 

Propofitio  xxxui.  si  in  datas  pofitiooe  parallelas  re« 
flas  agatur  magnitudine  &c. 

Propofitio  x xxi  v.  si  m datas  pofitione  parallelas  re- 
flas Scc.  # pag.  4<X 

Propofitio  xxxv.  si  k dato  puoflo  in  datam  potfno- 
ne  reflam  , agatur  refla  linea  Scc. 

Propofitio  xx  xvi.  si  k dato  punflo  in  daum  pofi- 
tione  reflam  lineam  agatur  &c. 

Propofitio  xxxvk.  si  in  datis  pofitione  parallela» 

Scc.  rJ  41 

Corollarium . 

Propofitio  xxxviii.  si  in  datas  pofitione  pvaUdtt 
reflas  agatur  refla  linea  Scc. 

Propofitio  xxxix.si  trunguli fingula  latera,  mtgni- 
tudmc&c.  ps*  4** 

Propofitio  xi.  si  trianguli  finguli,  anguli,  magni- 
tudine dati  fint  Scc. 

Piopofitio  xu.  si  triangulum , vnum  angulum  da- 
tum habeat , circa  datum  autem  angulum  Scc. 

Propofitio  xui.  si  trianguli  later»  idinuiccm  ha- 
beant &c.  PaS*  4* 

Propofitio  xliii.  si  trianguli  rcflanguK»cuca  v uum 
acutorum  angulorum  Scc. 

Propofitio  xliv.  si  triangulum  habeat,  v«uman* 
gulum  datum , circa  altum  autem  &C. 

Piopofitio  xlv.  si  ttianguiu  datum  vnumangnlum 
habeat  Scc.  pag.  4* 

Propofitio  xLVJ^si  niangulura  datum  vnum  angiig 

Ium 
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Jum  habeat , circa  alium  autem  angulum  &c. 

Propofitio  xLvu.Data  redilinca  fpccie,  in  dara  fpe- 
fjc  triangula  diuiduntur »&c.  pag.  4S 

Propofitio  xlvih.  si  ab  cadc  reda  defcnbantur  tnan 
gula  data  fpccie  &c. 

Propofitio  xlix.  si  ab  eadem  reda  duorcdilineay 
quxliber  data  fpccie  &c. 

Propofitio  l.  si  dux  reda:  lines  adinuiccm  ha- 
beant rationem  data  &c. 

Propofitio  li,  si  dux  redx  lines  habeant  ad  inui- 
cemitc,  pag.  46 

Propofitio  lii,  si  i dara  magnitudine  reda , data  fi- 
gura fpccie  &c. 

Propofitio  lui, si  duar  figurx  fpecic  datx  fuerint,  Sc 
vpum  latus  vmus  ad  &c. 

Propofitio  uv.  si  dux  figurx  datx fptcix  ad  inui- 
£Cfn  habuerim  6cc.  pag,  47 

Propofitio  lv.  si  f patiam  magninidinc,  & fpccro 
datum  fuerit  * cius  later»  &c.  ' 

Propofitio  lvi.si  dua  xquiangula  parallciogramma 
/habuerint  ad  inuicem 
Corollarium. 

Propofitio  lvu.  si  da rumfpatiura  ad  datam  redam 
applicatum  fuerit  &x.  pag.  48 

Propofitio  lviji. si  datum,  addarain  redam  applj- 
fe tur, deficiens  data  fpccie  &.c. 

Propofitio  lix.  si  datum,  ad  datam  redam  appli- 
cetur, exc  ede  os  datam  &c. 

Propofitio  (.x.sidatum  fpccie  1 & magnitudine  pa- 
/rallclngrjmmum  &c.  pag*  49 

Propofit  io  Lxi.  st  «id  datx  fpccie  figurx  vnum  latus 
applicetur  &lc. 

Propofitio  Lxii>  si  dux  redx  ad  inuicem  habeant 
rationem  datam  &c.  pag.  50 

Propofitio  uni.  si  triangulum  fpccie  datum  fit, 
.quod  ab  vnoquoque  laterum  &c. 

Propofitio  lxiv.  si  uiapguium  angulum  obtufum» 
(datum  habeat  ficc. 

Monitum.  pag.  $1 

Propofitio lxv.  sf  triangulum,  angulum  acutu ou 
datum  habeat,  illud  1 panum &c. 

Propofitio  j.xvi  si  triangulum  babuctk  angulum 
(datum  quod  lub  redis 

Propofitio  Lxvii.  $1  triangulum  habuerit  datum  an* 

gulum^ec-  pag.  ja 

Propofitio  lx vim.  si  duoparaUelogramnuxquian- 
p,ula  habeant  adinuiccm  &c. 

Propofitio  1.XIX.  siduo  parallelogramma  dates  an- 
gulos habeam 

Propoliuo  lxx . si  duorum  paraliclogrammorunu 
circa  aquales  &C.  pag.  55 

Propt  litioLxxi,  si  duorum  triangulorum  circa x- 
quales  angulos  &c, 

Ptopofiti#  lxx  11.  si  duorum  triangulorum , & bafes 
fuerint  ts.c.  pag.  54 

Propofitio  Lxxui.  si  duorum  parallclogrammorum 
cicca  xquales angulos,  &.C. 

Propofitio  lxxiv^i  dyo  parallelogramma  datam  ra- 
tionem habeam  &c. 

Propofitio  ucxv.  si  duo  triangula  ad  inuicem  ha- 
beant 6cc.  pag.  5{ 

Propofitio  lxx  vi.  si  a trianguli  dati  Ipccjc  vertice 
linea  perpendicularis &c. 

Propofitio  lxx vii.  si  tiara:  dux  figurx  fpccie  ad  in* 
ijicem  W**01  rationem  datam  fiec. 

propofitio  lxxvjij.  si  data  figura  fpccie  habeat 
pdquod&C*  pag.  36 

Propofirio  ixxix»  si  duo  triangula  vnum  angulum , 
f qm  angulo  xqualcm  habeant  &cf 


MOR  ABILIVM. 

Propofitio  lxxx.  si  triangulum  datum  vnum  angu^ 
lum  habuerit  > quod  autem  &c. 

Propofirio  lxxxi.  si  tres  redx  proportionales  tri- 
bus redis  &c.  pa^  )y 

Propoficin  Lxxxn.siquatuor  redx  proportionales 
fuerint  &c. 

Propofitio  Lxxxiu.  si  quatucr  redx  ita  ad  inuicem 
fe  habeant  &c. 

Propofitio  lxxxiv.  si  dux  redx  datum  fpatiunvi 
comprehendant  &c.  pag.  58 

Propofitio  lxxxv.  si  dux  redx  datum  fpauunv 
comprehendam  in  angulo  dato  &c,- 

Propofitio  lxxxvi"  si  dux  redx  datum  fpatium 
comprehendant  »q  angulo  dato  &.c, 

Scholion. 

Propofirio  Lxxxvn.  si  dux  redx  datum  fpatiunu 
comprehendant  &c.  nag.  ^ 

Propofitio  lxxxv  iu.  s(  in  circulum  magnitudine-» 
datum adafic  reda  linea  , &c. 

Propofirio  lxxxix.  si  in  darum  magnitudine  circu- 
lum,data  magnitudine  reda  ada fuerit,  auferet  &c. 

Propofitio  xc.  si  in  circuli  pofitionc  dati  circqmfe- 
icncu,  datura  &c.  pjT  Co 

Propofitio xci»  si  i datopuodo  acta  redaf uctic , 
qua*  datum  politione  Scc. 

Propofitio  xcu.  si  extra  circulum  poGiione  datum, 
accipiatur  aliquod  pundum  &c. 

Propofitio  xciu.  fi  intra  datum  pofitionc  circulum, 
fumatur  aliquod  darum  pundum  &c. 

Propofitio  xciv.  si  m circulum  magnitudine  da- 
tum, agatur  reda,  &c.  pag.  a 

Propofitio  xcv,  si  in  circuli  pofitionc  dati  diame- 
tro , fumatur  darum  pundum  &c. 

Scholion . pag. 

In  cpilogum  rediguntur,  quxin  Datorum  Libro 
tradita  funr . 

Libri  de  Proportionu  fedioneab  Appollomo  con- 
fcripri , ad  Locum  facium  refolutum , 

Problema . 

Pappus  parum  accurate  horum  Librorum  retulit 
argumencutn.  pag.  6$ 

Libri  de  Spari j fedienequos  Apollonius  defer ipfic 
ad  locum  itidem  faciebam  refolutum. 

Problema . 

Libri  dc  determinata  fedionc  confcripti  quoquo 
funt ab  Apollonio,  qui  faciebant  ad  Locum rclolu- 
rum. 

Nulla  Geometrix  pars  eft  vtilior , quim  ea , in  qua 
de hnexfedione agitur.  pag.  6 4 

LdxiduodeTadionibusab  Apollonio  conia lp  i, 
ad  locum  faciebanc  telo  lutum. 

Auctor  in  his  nil  fe  fecifle  ai bitrarur.  quamuis  plus 
quam  tna  millium  propoficionum  proprio  Mano 
adiouencnc. 

Tres  Libros  Porifinatura  Audorc  Euclide  agnouit 
Antiquitas. 

Pappi  fent  entia  ex  Bullialdo.  pag.  $5 

Ex  lententia  Audons  quid  Pappus  docuerit . 

Ad  quem  Propofitionum  ordinem  pertineant  Po- 
ri! nuta. 

Budxus  in  Commentari jsGrxcxIingux.  pag.  €6 
Audons  tcmcnria  de  Porrimam  natura, 

Procli  audomasin  3.  Lrb.Euchdis  pag.  6j 
Pori  (matis  definitio  ex  Proclo. 

Hac  tempefiatequid  per  Porrima  intel  ligatur. 
Pou/ma  non  confunditur  cum  Lemmate . 

Perperam  aliqui  Potilma  confundunt  cumDedu- 
dionc. 

Tradandorum  argumentum  ; ac  Audoris  par- 

V u u tes 
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£p.<  hacfcmu  dtcl.t  [unt  dc  Methodo  Antiqua, 
Exemplis  illufirantur  ad  Refolutionem, 
drCompoJittoncm  Theorematum . 

Caput  Secundum . 

THeorema.  Exemplum  I,  Si  refla  linea  extre- 
ma, ac  media  ranonc  lefla  fuerit,  maior  portio 
?(Tumrns  dimidium  totius, quintuplum  poteft  eius, 
quod  adimidiafir, quadrati.  pag.  Gy 

Antecedentis  Theorematis Relolutio. 
Reloluiionis  examen  . pag.  ?Q 

Eiufdem  1 lieorematis  Compolitio . 
Compolitionis  examen . 

Scholion. 

Aniinaduci  (Tone  digna, 

1 becrema.  Exomplum  /I.  Si  refla  linea  partis  ip- 
(Ius  ouintuplun»  poSit,  dupla  diflt  partis,  extrema, 
?c  media  ratione  (efla,  maior  portio  reliqua  pars  eft 
eius,  quza  pnneipio  reflz  linet . 

Antecedentis  Theorematis  relolutio . 

Reloluiionis  examen  • 

Eiuldem  Theorematis  Compolitio . 

Compcifiriouis  examen. 

Scholion . 

rrzceptumad  Refolutionem, 

Przceptum  ad  Compolitioncm , 

T heurema.  Exemplum  1 1 1.  Sit  femicirailus  ABC, 
& infleflatur  A B D,  (irque  A B iqualis  B D ; ipfi  ve- 
ro B D , ducatur , ad  reflos  angulos  DE,  Sc  B E iun- 
gatur ; cui  ad  reflos  angulosducatur  E F , (itque  cen- 
■rumG,&vt  AG  ,adGD,  ita  lir  D H,  ad  HF,  Sc 
lungatur  HE.  Dico  angulum  B E D , angulo  D E H 
«qualem  eHe.  pag.  7} 

rrzparatio.  ‘ 

Relolutio. 

Compolitio,  , 

Scholion. 


Pa&  7' 
Pag-  7» 


68  Compolitio. 

Confpcflus  Refolutionis , atque  Com  politionis 
Theorema.  Exemplum  vu.  Si  refla  linea  exttema, 
ac  media  ratione  (ecetur . Dico  quadratum  totius  ; 
reflangulum  fubtota,  Sc  fegmento  maiori;  reflao- 
gulumlubtota,  dtlegraento  minori  in  continua  efle 
ratione . 

Praparatioad  Refolutionem.' 

Relolutio. 

Compolitio . pag.  jt 

Confpeflus Refolutionis, atque  Compolitionis.  • 
Theorema.  Exemplum  vin.  Sifuerinttrcsquan- 
titates  proportionales , 3ggtegatum  quadratorum  es 
media  , & maiori  extrema  ad  reflangulum  conten- 
tum fub  ijfdem , rationem  habet , vt  aggregatum  e?- 
iremrrum  ad  inediam. 

Relolutio. 

Compolitio. 

Conlpeflus  Refolutionis,  atque  Compolitionis! 

Pxg-  73 

Theorema.  Exemplum  tx.  Sitlemicirculpsitire, 
fla  A B , ita  vt  fit  ptotrafla  hic  ad  quodcunque  pun- 
flumC,  St  ab  eo  dufla  litCD,  occurrens  conuexo 
peripherixinE,  Dico  arcum  AD  maiorem elle ar- 
cu BE. 

Refolutio, 

Compolitio. 

Conlpeflus  Refolutionis , atque  CompoOtionis .' 
Theorema.  Exemplum  x.  In  omni  triangulo  re- 
fiangulovteR  hypothenufa  ad  aggregatum lareram 
ambientium  angulum  reflum , ita  hoc  aggreganinx, 
ad  aggregatum  cx  hypothenufa , & duplo  camero . 
Relolutio.  pag.  Ep 

Compolitio . 

Conlpeflus  Refolutionis  atqueCompofirionis. 
Th.  Exemplum  xr.  In  quadrante  D E A ,&femi- 
circulo  D C A fit  dufla  vbilibet  DC  8 , & D B.adBF, 
fit  in  duplicata  ratione  arcus  E B A ad  arcum  A B. 
Pico  punflum  F cadere  vitra  punflum  C , redas  B . 

, pxg-  74  Relolutio.  pag.  81 

Compolitio; 

Conlpeflus  Refolutionis , atque  Cora  pofirionisj 
Theorema.  Exemplum  «I.  ritBE  perpendicularis 
refli  B D , qui  bifariam  (efla  (it  in  C ; St  protrafla- 
ad  partes  B , in  A , vt  C A iqualis  fit  C E . Dico  efle 
ABadBE.vtBEadAD. 

Relolutio,  pag.  8* 

Compolitio, 

Conlpeflus  Refolutionis, atqueCompofirionis. 
Theorema . Exemplum  xrts  si  pet  punfla  A, E, 
P,  ttanfeat  circuli  periphena , Se  ex  punflo  Acretia 
fit  perpendicularis  A F,  oecuttens  petiphertt  mF, 
DicoquatuorteflasAF.AB,  BE,  AD,  cflejXD- 


T bcorema.ExemplumlV.Sitfemicirculus  m re- 
fla linea  A li , atque  a punflis  A , B ipfi  ACfi  ad  re- 
flos angulosagantut  refli  linei  BD,  AE,  Seduca- 
tur vtcunque  D E , a punflo  autem  F,  ipfi  D E ad  re- 
flos angulos  agatur  F G , qui  cum  A B in  punflo  G 
ccnuenjat , Dico  reflangulum  concentum  A E , B P, 
rcflangulo  AGBiqualeefle. 

Relolutio. 

Compolitio . 

Aufluus  exempla . pag.  75 

Theorema.  Exemplum  V.Si  fuerit  femicirculusfu- 
per  diametrum  AB,  Se  cduflc  fuerint  ex  C dux  li- 
net tangentes  illum  in  duobus  punflis  D , S(  E ; iun-  

Atque  fuerint  E A , DBIe  mutuo  fecantes  inF;  Sc  portionales  in  continua  ratione 
iur.flaluetitCF,&  producatur  adG.DicoCG  per-  r Prtparauo. 
pendicularcm  efle  ipfi  A B,  ' - • 

Prtparatio . 

Relolutio. 

Lemma , 

Compclitio.  pag.  76 

Conlpeflus  Refolutionis  atque  Compolitionis . 

Theorema . Exemplum  vi.Si  luper  A B reflam  cx 
centro  E deferiptus  fit  femicirculus  A CB,  Se  ineo 
optata  fit  A C iqualis  femidumetro  , nempe  A E 
vel  E B ; fitque  A C bifariam  diuila  in  D;&  ex  Edu- 
fla  Iit  E D,qu«  protrafla  perueniat  ad  peripheriam  in 
F : dufltquelimBF.AF.  DicoBF,EF,  AFelle 
fn  continua  ratione , 


Rcfoluiio. 


J»S-  77 


Relolutio . 

Compolitio.  pjg.  8j 

Conlpeflus  Relolmionis , atque  Compolitionis . 
Theorema.  Exemplum X|V.  si  Iit  quzdam  refla 
A E diuila  in  punflis  B , C,  D,  calegcxrAB,  adC 
D.fit  inrationcFFf,  adFG,  Se  B D ad  B E (irin  ra- 
tione H G , ad  F H . Dico  A E , ad  C E , in  ratione-»- 
efle  vt  F H ad  F G . 

Relolutio. 

Compolitio , pag.  84 

Scholion . 

Conlpeflus  Refolutionis  atque  coinpolirfcmis'. 
Theorema.Exemplum  xv.  st  lic  refla  A F diuila-. 

jn partes  A 8,  B C,  C D,  DE,  Ef,  ita  rtA  B»litt- 

qualis 
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qualis  E F . Sit  autem  vt  F C ad  C E > ita  A C , ad  C 
D , & vt  G H,  media  proportionalis  inter  B C • C E 
ad  CE,  ita  CD,  ad  G I.  DicociTeG  H,CE,C  D, 

G I , quatuoc  dilcretc  proportionales  , ita  vt  H I , 
differentia  extremarum, ad  D E,diffcrenria  mediarum 
rationem  habeat , vt  A B , vel  E F ad  G H . 

Relolutio . 

Compofitio.  pag.  8j 

Confpcdus  R efolutionis , atque  Compomionis . 
Theorema . Exemplum  x\  i.  Sit  circulus  D B F G, 
cuius  dumeter  DG  diuilafit  in  pundo  C,  vndefie 
«reda  perpendicularis  C F j diameter  vero  G D pro- 
duda  Iit  ad  partes  D vjque  ad  A > ita  ve  redangulura 
G A D fit  squale  quadiatoC  F ; per  puncta  veto  A , 
£:C  dclcnpto  lemictrculn  AEC;  iremque  DIC, 
circun  ferenti  a veto  A K H fumpta  D H squali  ipli  A 
Df  credilquc  H I»D £ , atque  dudis  C 1 , A E . Dico 
«llevt  A EadCfyitaCladCD,  pag.  X6 

Relolutio. 

Compofitio.  pag.  87 

Coni  nedus  R efolutionis , atque  Compofitionis . 
Scholion  . Aduertcnda  qusdam . 

Aliud  notandum , 

Quo  pado  Analyfla  fuppofitis  vti  debeat . pag.  88 
Hypothefis  non  officit , nili  fit  in  quzftione  • 

Ad  demonftrandi  candorem  magis  valent  Attis 
|>r  arcepea , quam  alluetudo . 

Theorema . Exemplum  xvii.  Sit  circulus  abc,  cu- 
ius centrum  l,  diameter  autem  ab,  /t  reda  f b tan- 
gat dium  in  b * & f c » in  c ; dudaque  fit  n c ; & infu- 
per  f l » qui  occurrat  peripheriz  in  k > & ipfi  b c in  1 . 
duda  mlupet  A c . Dico  ellc  vt  jp  s , ad  k 1 , na  B a , 
ad  ac. 

Relolutio  9 

Lemma.  P*S* 

• Compofitio. 

Theorema.  Exemplum xvui.  Sint  circuli  rox, 
r p 1 , interius  tangentes  circulum  ABBin  pundo  f; 
fac  deinde  cjrcuh  lecantcs  priores  iam  didos  in  pun- 
a»sF,d  B,&ini»  & in  du  edum  cum  f . Duda 

fic  p c occurrens  peripherijs  in  pundis  h , q^l  y r ,c . 
Dico  el?e  vtHL,  adLC,  ira  gaad  rc;  atque  ita-, 
omnia  intercepta  lineatum  legmenw  inter  arcus  cir- 
culorum  tangentium  proportionalia  effe  omnibus  in- 
terceptis intet  arcus  cuculorum (ecanuum, 
Reloluuo, 

Lemma . 

Compofitio,  pag.  90 

Theorema . Exemplum  xix.  Sit  circulus  k d f h c» 
in  cuius  circumferentia  duobus  ailumpns  pundis  d » 
& r , iteinque  duobus  squalibus  arcubus  k g , 11  o;\ta 
yt  dudis  redis  h d,ci  .atque  continuatis  ad  esitem 
c d , 11 F y &.  continuatis  ad  b ; dudaque  v 11 ; centro 
)<  y inr  etuallo  h d » dclcnpto  circulo  oeo,&:  centro 
c , intctuallo  c o , dclcnpto  circulo  A n p ; dudis  tan- 
gentibus c A*pi  >&  per  pendiculat  ibus  au.ini  item 
ALy&iE»  chordisyqus angulos  cau>  bin,  bifa- 
fiamlccent . Dico  circulum  y cuius  centrum  g»  ad 
circulum,  cuius  ccntpum  ti  .rationem  habere, vt  qua- 
dratum chordx  a L , ad  quadratum  chordi  1 e . 
Relolutioy 

Lemma.  pag.  91 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  xx.  Si  circulus  a b c y cu- 
ius ccntnur.  m.  diameter  B h.  & reda  n h tangat  illum 
in  H » dudis  queteunnue  bd,  b e > b r , b c , propor- 
tionalibus occunentibus  pcripherism  pundis  a y i> 
X y L » &.  accepto  quouis  pundo  c y dudilquc  A c y 1 c» 
x c , r.  c ; atque  duda  8 c , circa  hanc  dclcnpto  circu- 


lo, qui  fecet  prsdidas  redas  in  pundisMyNyOyp.' 
Dico  LpyKOyiH.AM,  proportionales  «fle  in  eadem 
ratione  cum  redis  db,eb,fb,gb. 

Refolutio. 

Compofitio.  pag.  91 

Theorema.  Exemplum  xxi.  Sit  ad  diuifa  bifa- 
riam in  f y & ad  extremum  d ereda  fit  perpendicula- 
ris d c : d*.  ex  e duda  fit  t c > qus  fit  protrada  ad  par- 
tes c i mox  autem  acceptis  quotcunque  pundis  g,  H,l» 
&lc.  a pundis  autem  g,  n y 1,  dudxfint  adpundum 
a , redz  g A > 11  a y c A , 1 A , & ad  pundum  d dtidx 
fintGD,  it  d » id,  litaue  dc  bifariam  diuila  in  k. 
Dico  differentiam  quadratorum  A g , c d » ad  triangu- 
lum a o d , vel  differentiam  quadratorum  au»  h d» 
ad;triangulum  a h d , & fic  de  reliquis,  rationem  ha- 
bere vt  A D y ad  D K • 

Reloluuo. 

Compofitio.  pag.  9; 

Corollarium. 

Theorema.  Exemplum  xxn.  Sit  circulus  a bc  d, 
per  cuius  centrum  e,  tranfeat  redaH  D;  atque  hc 
tangat  lplum  in  c •,  reda  vero  c a fecet  b d ad  redos 
angulos  in  k i duda  vero  fit  h g . Dico  effe,  vt  G 1 ad 
1 P , ita  quadratum  ll  c > ad  quadratum  H P, 

Reloluuo. 

Compofitio.  pag.  94 

Theorema . Exemplum  xxm.  Sit  triangulum  x- 
quilaterum  a b c;  produdo  latere  a c vfquead  e,  ira 
vt  a c , c e fini  squales,  excitata  a d perpendiculari, 
dudaque  f b , qus  illi  occurrat  in  d : ex  b cadat  b k , 
perpendicularis  ad  a c . Dico  d b ellc  lemidiametium 
circuli , in  quo  triangulum  a BCinlcnbi  poteft  • 

Reloluuo . 

Compofitio.  pag.  95 

Scholion. 

Theorema;  Exemplum  xxnr.Sitreda  a b.  diuifa., 
in  pundis  o,  t ,f,g  , 11 , & vt  1 k , ad  h e , ita  fr  e u . 
fld  P II  ,&  vt  I K plus  F H y ad  F M y Ita  A E y ad  E O i at 
vetonapofTit  rcdangulum  bde;  litqucvtir:,  ad 
e h , ita  k l ad  e g . Dico  effe  aggregatum  quadrato- 
rum u*ag  squale  rcdangulo e A a . 

Reloluuo. 

Lemma  primum . pag.  96 

Lemma  lecundum . 

Compofitio. 

Conlpedus  Rcfolutionis , atque  Compofirionis . 

De  Theorematibus  pertinentibus  adScttioncs 
Conicas,  ait  aj que  lineas . Cap . ///. 

INtcreff  Analyftx  linearum  omnium  naturam  ha- 
bere perlpedam  pag.  97 

De  quibus  agendum  . 

Vctciesgenelin  liucarutnad  motum  retulerunt , 
Conicarum  ledionum  ortus  m plano.  pag.  98 
Paraboli  ortus  in  plano . 

Hyperboli  01  tus  in  plano . pag.  99 

Elhpfis  ortus  m plano . 

Theorema.  Exemplum  xxv.  Data  fit  Parabolo 
a b c , m qua  diametrorum  vertices  lint  a , & b , du- 
da vero  Iu  a b , dc  e h ordinarim  applicata  fit  ad  dia- 
metrum U D . vt  protrada , qus  (unca  A c,  occurrat 
alten  diametro  procradx  ad  partes  a in  1 , d».  qus  111- 
fra»occutrat  b a protiadx  ad  partes  a,  inx;  ea  tamen 
lege  duda  (it  vtiaque  oidinanm  applicata,  vciEiit 
squalis  f c . Dico  lupenorcin  lemiordinaca.11  ab  a b, 
& inferiorem  a diametro  A F ,diuidi  iuF,cxticma,ac 
media  ratione , 

V u u x Rcfo- 


«rvl 


pj&  71 
pjg-  71 


pag.  C8 

hactenus  ditia  funt  dc Methodo  Antiqua, 
Exemptis  illuftrantur  ad  JRe/otutionem, 
drCompoJittonem  Theorematum . 
j Caput  Secundum , 

THcorema.  Exemplum  I,  Sj  refla  linea  ertre- 
1113,  ac  media  ratione  (efla  fuerit,  maior  pomo 
artumrns  dimidium  totius,  quintuplum  potefl  eius, 
{,'  quod  adimida fit, quadrati.  pjg.  c9 

Antecedentis  Theorematis  Reiolutio. 

>.  Relolutionis  examen , pjg.  y0 

fj'  tiufdem  Theorematis  Compofitio. 

]:j  Compofinonis  examen. 

— Scholion. 

^ Aminaducifioncdigna, 

1 heerema.  Exemplum  /I.  Si  refla  linea  pattis  ip- 
»/  fius  quincuplum  portii,  dupla  diflx  panis,  extrema, 
- I ac  media  ratione  (efla.inaior  potciorcliqua  pars  eft 

j eius,  qua;  a'  principio  reflx  lines . 

Antecedentis  Theorematis  refolurio 
) Rclolulioms  examen. 

Eiuldem  Theorematis  Compofitio . 
Compofinonis  examen . 

Scholion . 

lTxceptumad  Refolutionem . 

Pixceptum  ad  Compolitionem . 

Theorema.  Eaemplum  III.  Sit  femicirculus  ABC, 

& infleflatur  A B D,  fitqtie  A B squalis  B D ; ipfi  ve- 
ro B D > ducatur , ad  reflos  angulus  DE,  Sc  B E iun- 
garur ; cui  ad  reflos  angulosducatur  E F , fitqueeen- 
irumG,  &vt  AG  ,adG  D.  na  ht  D H,  ad  H F,  & 
fungatur  HE.  PtcojogulumBED.anguloDEH 
itqualem  elTe . pat>  7« 

rtxparatio.  f * 

Reiolutio. 

Compofitio,  , 

Scholion.  pag  74 

1 heorema.  ExemplumIV.  Sit  femicirculus  in  re- 
fla linea  A U,  atque  a punflis  A , B ipfi  A C B ad  re- 
flos angulos  agantur  reflx  hnex  B D , A E , Sc  duca- 
tur vtcunque  D E , a’  punflo  autem  F , ipfi  D E ad  re- 
flos angulos  agatur  F G , qux  cum  A B in  punflo  G 
conuemat.  Dico  rcflangulum  contentura  A E,  B D, 
teflangulo  AG  Bxqualecllc. 

Reiolutio, 

Compofitio . 

Auflotis  exempla  . pag.  75 

Theorema.  Exemplum  V.Si  fuerit  femicircultufu- 
per  diametrum  AB,  & cduflc  fuerint  ex  C dux  li- 
ne* tangentes  illum  in  duobus  punflis  D,  & E;  iun- 
flxque  fuerint  E A,  DBIe  mutuh  fecantes  inFj  dc 
iunfla  luet  it  CF,&  producatur  ad  G.  Dico  C G per- 
pendicularem effe  ip/i  A B . 

Prxparado, 

Reiolutio. 

Lemma. 

Compofitio . pag.  js 

Conlpeflus  Refolutionis  atque  Compofitiooij . 
Theorema . Exemplum  vi.Si  luper  A B reflam  ex 
centro  E deferiptus  fit  femicirculus  A CB,  Sc  ineo 
aptata  fit  A C xquahs  femidiametro  , nempe  A £ 
vel  E B ; fitque  A C bifariam  diuifa  in  D,  & ex  E du- 
fla  fit  E D,qu*  protrafla 
F : duflxque  fint  B F , A 
|n  continua  rationf , 

Rcfoluiis, 
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mi  uv  » 

1 perueniat  ad  periphi 
IF.  DicoBFjEF, 


eriam  in 
A Ferte 


PS-  77 


Compofitio. 

Confpeflus  Relolutionis , atque  Compofitioois  J 
Theorema . Exemplum  vrr.  Si  refla  linea  extrema, 
ac  media  ratione  lecetur . Dico  quadratum  totius  i 
rcflangulum  fubtota,  & legmento  maiori;  reflao- 
gulumlubtora,  & legmento  minori  in  continua  efle 
ratione . 

Prxparatioad  Refolmionem 
Reiolutio. 

Compofitio . pag.  7I 

Confpeflus  Refolutionis,  atque  Compafidonis.  1 
Theorema.  Exemplum  vm.  Si  fuerint  tres  quan- 
titates proportionales,  aggfegatum  quadratorum  ex 
media  , Ac  maiori  exrrema  ad  reflangulum  conten- 
tum fub  ijfdem , rationem  habet , vt  aggregaram  «X- 
ttemtrum  ad  mediam. 

Reiolutio, 

Compofitio, 

C oolpeflus  Relolutionis,  jtque  Compofitionit: 

PJg.  79 

Theorema.  Exemplum  it.  Sit  femicirculus  in  rex 
fla  A B , jta  vt  fit  protrafla  hxc  ad  quodeunque  pun- 
flumC,  AtabeoduAa  fitCD,  occurrens  connexo 
peripherixinE.  Dico  arcum  AD  maiorem elle ar- 
cu BE. 

Reiolutio, 

Compofitio. 

Confpeflus  Refolutionis,  atque  Compofitionit.' 
Theorema.  Exemplum  x.  In  omni  triangulare- 
flangulovtert  hypothermia  ad  aggregarumTatemm 
ambientium  angulum  reflum , ita  hoc  aggregatura, 
ad  aggregatum  ex  hypotheuufa , & duplo  catheto . 
Reiolutio , pag.  gp 

Compofitio . 

Confpeflus  Refolutionis  atque  Compofinonis. 

Th.  Exemplum  xr.  In  quadrante  D E A ,Afc  feijif- 
circulo  DC  Afir  dufla  vbilibetDCB; & D B,adBF, 
fit  in  duplicata  ratione  arcus  E B A ad  arcum  A B, 
Pico  punflum  F cadere  vitra  punflum  C , verius  B . 
Reiolutio.  pag.  81 

Compofitio^ 

Conlpeflus  Refolutionis,  atque  Compofitionit.* 
Theorema.  Exemplum  in.  sirBE  perpendicularis 
reflx  B D , qux  bifariam  (efla  fit  in  C ; Se  protrafla^ 
ad  partes  B , in  A , vt  C A «qualis  fit  C E . Dico  efle 

ABadBE.vcBEadAD, 

Reiolutio,  pag.  8q 

Compofitio. 

Conlpeflus  Refolutionis,  atque Compofirior. is. 
Theorema . Exemplum  m si  per  punfla  A, E, 
D,  tranfeat  circuli  pertphena , & ex  punflo  Aereifi 
fit  perpendicularis  A F,  occurrens  penphertx  iaf. 
Dico  quatuot  reflas  A F,  AB,  BE,  AD,  efle pro- 
portionales in  continua  ratione , 

Ptxparatto, 

Reiolutio. 

Compofitio.  mg.  Sj 

Conlpeflus  Refolationis , atque  Compofitienis . 
Theorema.  Exemplum x;v.  si  fit  quidam  refla 
RE  diuifa  in  punflis  B,C,  D,  ealegevrAB,  adC 
D.fit intattoneF H,  ad  FG , & BliadB  Efirmta- 
tione  H G ,ad  F H.  DicoAE,  adCE,  tnrationo 
ertevtfHadFG. 

Reiolutio. 

Compofitio,  pag.  84 

■Scholion , 

Conlpeflus  Refolurionis  atque  compofiffnnls1. 
Theorema.Exemplum  xv.  si  fit  tefla  A Fdiullx. 
inpartcs  A 0 , B C ,C  D,  D E,  Ef.tta  vt  a B.fitx 

qualis 
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qualis  E F . Sit  autem  vt  F C ad  C E » ita  A C * ad  C 
i) , & vt  G H,  media  proportionalis  inter  B C » C E 
•d  C E , ita  C D , ad  G I . DicocHeG  H,CE.CD, 

G I , quatuoc  dilcretc  proportionales  * ita  vt  H I * 
differentia  extremarum, ad  D E*dif?erenria  mediarum 
rationem  habeat,  vt  A B,velEFadGHt 
Relolutio . 

Compofitio.  pag.  85 

Confpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis. 
Theorema . Exemplum  X'  1.  Sit  circulus  D B F G, 
cuius  diameter  DG  diuifa  fit  m pundo  C,  vndefit 
creda  perpendicularis  C F , diameter  vero  G D pro- 
duda  (it  ad  partes  D v|que  ad  A , na  vt  redangiuum 
G A Dfitxqua/e  quadrato  C F ; per  punita  vero  A , 
#C  defcripto  fenucirculn  AEC;  itemque  DIC, 
circunferentia  vero  AKH  fumpta  D H x:jua!i  ipli  A 
D,  credi  f que  FI  I,D£»  atque  dudisC  1,  A E.  Dico 
cllevt AEadCFiitaCladCD,  pag.  86 

Relolutio . 

Compofitio.  pag.  87 

Confoedas  Refolutionis » atque  Compofitionis . 
Scbolion . Aduettcnda  quxdora . 

Aliud  notandum , 

Quo  pado  Analyfta  fuppofitis  vti  debeat . pag.  88 
Hypothefis  non  olfcpit , mfi  fu  in  quxftionc  • 

Ad  demonftrandi  candorem  magis  valent  Attis 
prxeepta  > quam  alluet  udo . 

Theorema . Exemplum  xvu.  Sit  circulus  abc,  cu- 
ius centrum  l,  diameter  autem  ad,  Ac  reda  f b tan- 
gat dium  in  s » & f c , in  c > dudaque  fit  b c j & infu- 
per  f l , que  occurrat  peripheriz  in  c , & ipli  b c in  1 . 
duda  inlupct  ac.  Dicoelle vifK > ad  ai,  ita»  a, 
ad  ac. 

Relolutio , 

Lemma.  PflS*  *9 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  xvui.  Sint  circuli  tok, 
f p 1 , interius  tangentes  circulum  abe  in  pundo  f; 
finr  deinde  circuli  lecantes  priores  »am  didos  in  pun- 
gis f » 6v  t > jn  1 > & K » mdiredumcumF,  Duda 
fitr  c occurrens  penpheri js  in  pundis  h , Q^L , R » c . 
Dico  ellc  vmt,  adLC,  ita  QRad  rc;  atque  ita-, 
omnia  intercepta  linearum  legmenta  inter  arcus  cir- 
culorum tangentium  proportionalia  eile  omnibus  in- 
terceptis inter  arcus  cuculorum fccantium, 
Relolutio, 

Lemma . 

Compofitio,  pag.  90 

Theorema . Exemplum  xix.  Sit  circulus  kdfhc» 
in  cuius  circumferentia  duobus  ailumpus  pundis  d , 
& r • itemque  duobus  xqualibus arcubus  k c » h a;  ita 
vi  dudis  redis  * 1» , 0 f , atque  continuans  ad  c i item 
c D , h f , &.  continuatis  ad  b ; dudaque  d ii  ; centro 
8i,inteiuaIloHP»  dcicripto  circulo  deo,  &:  centro 
g * intet  uallo  c D , dclci  ipto  circulo  a d p i dudis  tan- 
gentibus c a.  b 1 , & perpendicularibus  a m , 1 nj  item 
A L , & 1 E » chordis,  quz  angulos  c a u . d 1 n , bif  a- 
riam feccnt . Dico  circulum,  cuius  centrum  g,  ad 
circulum,  cuius  centrum  11  .rationem  habere.vt  qua- 
dratum chordx  A L , ad  quadratura  chordi  1 e . 
Relolutio, 

Lemma,  P4S-  9l 

Compofitio . 

Theorema.  Exemplum  xx.  Si  circulus  a ic,  ets- 
ius  centrum  u . diameter  b h,  & reda  d h tangat  illum 
jn h» dudis quoicunnue  bd,  be,bf,bc,  propor- 
tionalibus occui  rcnnbus  peripheriz  in  pundis  a , 1, 
x , 1 j accepto  quouis  pundo  c » dudilque  A c , 1 c» 
Jtc  ,1 C j atque  duda  B c , circa  hanc  dcicripto  cireu: 


Io,  qui  fecer  przdidas  redas  in  pundis m,n,o,p. 
Dico  lp»ko,in,am,  proportionales  dTc  in  eadem 
ratione  cum  redis  db,eb»fb,gb. 

Refolurio. 

Compofitio.  pag.  91 

Theorema.  Exemplum  xxi.  Sic  ad  diuifa  bifa- 
riam in  e , & ad  extremum  d ereda  fit  perpendicula- 
ris d Q ; & ex  k duda  fit  e c » quz  fit  protrada  ad  par- 
tes c ; mox  autem  acceptis  quotcunque  pundis  g,  ii, i, 
&c.  a pundis  autem  g , h , 1 , dudz  fine  ad  pundum 
a , redi  c a , h a , c a , 1 a , & ad  pundum  d dudz 
fintGD,  hd»  id,  ficque  dc  bifariam  diuifa  in  k. 
Dico  differentiam  quadratorum  A g , g d > ad  triangu- 
lum A o d , vel  differentia  m quadratorum  ah»  hd, 
ad|triangulum  a h d,  & fic  de  reliquis, tationem  ha* 
bereve  a o.ado  K. 

Relolutio. 

Compofitio . pag.  9 5 

Corollarium. 

Theorema.  Exemplum  xxn.  Sit  circulus  abcd, 
per  cuius  centrum  e,  ttanfear  reda  H D ; atque  hc 
tangat  ipfum  inc  •,  reda  vero  c a fecet  bd  adredos 
angulos  inx  i duda  vero  fit  11  g.  Dico  efle,  vt  G 1 a J 
1 p , ita  quadratum  u c,  ad  quadratum  h f, 

Refolurio. 

Compofitio.  pag.  94 

Theorema . Exemplum  xxm.  Sit  triangulum  x- 
quilaterum  a b c ; produdo  latere  a c vfquc  ad  e,  ita 
vt  a c » c e fint  zquales , excitata  a d perpendiculari» 
dudaque  t n , quz  illi  occurrat  in  d : ex  b cadat  b k » 
perpendicularis  ad  a c . Dico  d b efTe  femidinmctium 
circuli » in  quo  mangulum  a b c mfcribi  potclf  • 
Refolurio . 

Compofitio , pag.  95 

Scholion. 

Theorema;  Exemplum  xxiv.Sitreda  a n,  diuifa., 
in  pundis  o,  i>p,g»h»&vcik,  ad  h e , ita  fi'  e 11 » 
ad  p 11  ,&  vt  1 k plus  f h , ad  f h , ira  A e , ad  e d j at 
vcTODOpoflit  redangulam  bde;  fitquevriic,  ad 
e H , ita  K l ad  e g . Dico  ellc  aggregatum  quadrato- 
rum xt>AG  xquale  redangulo  e a a . 

Relolutio. 

Lemma  primum . pag.  96 

Lemma  lecundum, 

Compofitio . 

Conipedus  Refolutionis , atque  Compofitionis , 

J)e  Theorematibus  pertinentibus  ad Settioncs 
Conicas,  altajque  lineas . Cap.  111 . 

INtcreft  Analyftx  linearum  omnium  naturam  ha- 
bere pcrfpedam  pag.  97 

De  quibus  agendum  . 

Veteres  genefin  liucarumad  morum  retulerunt , 
Conicarum  Icdionun»  ortus  in  plano.  pag.  98 
Parabolz  ottus  in  plano . 

Hyperboli  ortus  m plano.  pag.  99 

Ellipfis  ortus  m plano. 

Theorema.  Exemplum  xxv.  Data  fit  Parabolo 
A b c , 111  qua  diametrorum  vertices  fint  a , fle  b , du- 
da vero  Iit  a b , dc  E h ordinarim  applicata  fit  ad  dia- 
metrum U D , vt  protrada , quz  fupra  a c,  occurrat 
alteri  diametro  protracte  ad  partes  a in  1 , .x  quz  11»- 
fra,occutrat  b a protudx  ad  partes  a,  ini;  cw  tamen 
lege  duda  Iit  vtraque  otdtnatim  applicata,  vriEiit 
xquaiisFG.  Dicolupctiorcmlemiotdmata.nab ab, 
& inferiorem  a diametro  a f , diuidi  m f,  cxticnu,ac 
media  ratione , 

V U U A Rcfi> 


INDEX  C 


P>g.  10» 


Rcfolutio, 
lemma . 

Compofitio  ] 

Conlpe  ctus  Rcfolutionis , atque  Compofirionis. 
Theorema  Exemplum  xxvi.  Sit  parabole  a b p > _ 
cuius  bafis  a c * tangens  vero  c k » diametro  autem* 
fit  xquidjflans  A rc  , «Scinxc  lumpto  quolibet  pun- 
Cioit  Si  eidem  diametro  dufl*  parollelaEG,  qu* 
parabola:  occurrat  io  p.  Dicocile  vt  AK>_ad£^>  ita 
eg  ,adc  f.  _ pag.  ioj_ 

Refoluno  l 
Lemma. 

Compofitio. 

Conlpe&us  Refolurioms,  atque  Compofirionis. 

pag.  tot 

Theorema  . Exemplum  xxvu  Sitellipfis  abcd, 
cuius  ccnriuir  m»  maior  axisBP,  minor  vero  ac; 
producto  maiori  axe  d b ad  partes  P»  fit  acceptum* 
quodcunque  punitam  c*  ex  quodudafitGH , tan- 
gens perimet rum  fedionis  in  h > & per  ii  duda  fir  ad 
bp  perpendicularis  hn;  fupctcMht  defetiptus fe- 
nucirculus  c i m j fitque  protradla  n n » ad  panes  h » 
donec  per  iphenx  occurrat  in  I ..  Dico  mixm  a_ellc-* 
lotetlexqualcs. 

Erepar  at  io . 

Rcfolutio»  pag.  103 

Lemma  1 ._  • 

Lemma  1. 

Lemnia 
Compofitio  J 

ConfpcllusKefolurionis,  atque  Coropofitionis , 
Pag-  io4_ 

Theorema.  Exemplum  xxvm.  Sit  femiellipfisA 
b c 1 -Cuius  centrum  m , minor  axis  a c * & lcmimaior 
B_x< » in_quo  protracta  ad  partes  b , fit  acceptum  pun- 
dumc,  a quo  duda  q Hiiangens  penmetrum  inH, 

J rotrada  ad  partes  h , occurrens  uuc  axi  minori  :du- 
daque  litMF,  arruidiflans  tangenti  gh.  Dico  qua- 
dratum g h ad  quadratum  me  iauoncmhabeie,vtG  Hj_ 
ad  ii  k . 

1’raparatio.  pag.  ipc 

Reloluno . 

1 emina . 

Compofitio. 

CcnlpedusRefoIutionis » atque  Compofirionis. 

Pag-  ic  6 

Theorema.  Exemplum xxix.  Sit  hyperbole  gbi*_ 
cuius  diameter  a n h»  latus  tranfuerfum  a b,  centrum 
c ifcda  d t tangat  verticem  b , cui  duttar  fint  equuli- 
I* antes f k liicvtredanguluin  ahb.  ad  redangu- 
lum  a ILD » plus  quadrato  c B » ita  quadrarum  h g . ad 
quadratum  h erit  enim,  quod  ab  alijs  oflenlum  eft, 
c d r linea  reda . Dico  ce  lemper  pioprius  accedere 
ad  petimetrum  hyperboles,  nunquim  tamen  pun- 
ctam 1 Joincidcre  cum  putido  c . 

Relolutio. 

Lemma.  pag.  l0? 

Compofitio . 

Coolpedus  Rcfolutionis , atque  Compofirionis. 
Theorema.  Exemplum  xxx.  Sirede  quxdanu 
contingant  hyperbole  cum  alymptotis  conucmentes  ; 
h pundis  vcio  coutaduum  ducantur  parallele  vtn- 
que  alymproto , <&  diametri ; per  has  redas  vnaque- 
que  diameter  fibivcndicat  qua  tuor  triangula  xqua- 
]ia  .tum  inter  le  ,tum  ijs,  que  pcilmiulmodi  lineas 
al  1 js  dia  met  risdebeutur.  pag.  10$ 


a p 1 T v M, 

ConfpedusRefolutionis,  atque  compofirionis.  ' 
Admonitio  ad  Ledotem  pro  ijs,qu*  dida  lunt  in- 
Exemplo  xvm.  pag.  1 10 

Pater  Bonauentura  Cauallerius commendatur. 
D.Stefanusde  Angelis  laudatur. 

Non (olum dantur  infinite  parabole,  fed etiam* 
infinitxhyperbolx.  pag.  n.f 

Dantur  etiam  infinite  Ellipfes , 

Alia  ratione  fediones  conice  coofiderantur . 

De  reliquis  Lineis.  pag.  tiv 

Preter  Conicarum  Sedionara  lineas » etiam  inuu-' 
mere  fupcrfunr. 

De  lineis , quas  Audor  excogitauit, in  fecundo  !ib. 
difierendum. 

Linea  helica » feu  fpliralis  ex  Antiquis  lineis  admo- 
dum elegans  cli . 

1 ineelpiralis  deferiprioab  Archimede  tradita. 

T rioris  definitionis  explicatio . 

Spiralis  principium  quid . pag.  1 1 j 

Circulationis  principium  quid . 

Archimedes  i quibuldam  reprehenditur  • 

De  Spiralibus tradatio  ab  Archimede  inditura  po- 
tius Phy  fico  Geometrica  cd  > quam  pure  Geonie* 
trica^ . 


jnsdiamemst 
Relolutio. 
Lemma . 
^Wjpofirio, 


foli< 


Spiralis  ortui  per  communem  fcdiooem  plani  cum 
ido. 


^g.  199_ 


Cylindrico  fpirale . 

Geometrica  ipfiui  fpiralis  primarir  defetiptio. 

Theorema'.  Exemplum  xxxi.Si  in  spiralem  ex  pri- 
ma reuolutione  ortam  incidam  dux,  vel  plures  1/ne* 
i pundo,  quod  ed  principium  spiralis , & producan- 
tur ad  circumferentiam  vique  primi  circuli ; eandem 
rationem  inter  fe  habebunt  iOx  in  fpiralem  inciden- 
tes, quam  arcus  circuli  medi  j inter  terminum  fpitx  » 
& limites  linearum  produdarum  in  circumferenti** 
fados , lumptisin  prxccdcntia  arcubus  i fine  spi- 

. . P»S-  »*♦ 

Reloluno. 

Theorema  ab  Archimede  Phyfico.Geomerrict 
odcnlum  j pure  Geometrici  ab  Au&atc  demonQra- 
tur. 

Compofitio. 

Spiralis  primaria  Archimedxa l pag.  j ^ j 

Linea  prima  quid  in  genefi  spiralis. 

Linea  lecunda  quid. 

Supradidorum  explicatio  . 

Primum  (parium quid. 

Secundum  fpacium  quid  . 

Antecedentia  quid. 

Confcquentiaquid. 

Cuculus  primus . Circujuifecandus&c. 

aIix  conlideraciones  hnex  fpiralis  fecundam  di- 
ucilashypothefcs. 

Spirales  pi.mi  ordinis. 

Alialpcciesfpnabsx. 

Aha  Ipccics  (piralis  j._ 

AlialpecieslpiraliS4^_ 

Spiralis  inuerii  ordinis.  pig.  11» 

Species  spiralis  luucrli  ordinis» 

Speacs  t. 

Species  j._ 

Aiix  etiam  spirales  oriri  poflunc  pertinentes  ad 
primuin  otdincm  lccunduin  diuerfai  combinatto* 
nes. 

Aiix  spirales  petri ncnres  ad  fccunduraordmem . 

Linea,  quam  dclcribcrec  graue  deicendens  m pia-» 
no  aquatoris,  ex  hypochefi  quod  tellus  mouererur» 
motu  tamen  (olo  diurno . 

Eine*  spirales  conapi  poflunc  deferipr*  laptr 

alui 


\ 
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tliai  Tu  perficies. 

Infinite  spirales  dantur , ficur  iniinitz  (cdioncs 
conicx. 

Spiralis  prima » & linearis, 

Spiralis  quadratica. 

. Spiralis  cubica, 

/ Spiralis  quadraro-quadratica . 

Etiam  circulum  conGderari  polTe,  prout  fumpta^ 
fu  ir  confideranda  fpiralis . pag.  1 1 7 

Theorema . Exemplum  xxxn.  si  iu  fpiralem  vna^ 
quidem  circurnuolutioae  delcriptam»  a princip.ospi- 
ralis recix quothbct  cadant»  qii*  «quales  inter  fele 
Angulos  commeant,  le  le  mutuo  «qualiter  excedent . 
Relolutio . 

Compofitio . pag.  K lS 

Linea  recla  spiralem  tangit  in  pundo . 
Demonftratio , qux  fuppoott  tempus , ac  motum . 
Aliqua  spiral:»  accidentia.  , 

Spiralis  proprietas»  quxfuk  indircftcoftcufa,di- 
cede » & ollcnliue  demonllr.it ur . 

AlixinfigucsproprierarcslpiraJis.  pag.  119 

In  quo  prarcipue  Atuly itac  lolectia  elucear . 

Fit  reditus  ad  Lpirales . pag.  1 10 

Linea  quadratrix , & eius  origo  antiqua  PhyGco- 
^eometrica . 

Hxc  linea  quibufdam  non  arrifir.  pag.  ixi 

Gencfis  quadrati  icis  Geometrica.  Explicatio  . 

De quadraucis  v(u  poft  modum  differendum  . 
Cylloides  linea conlidetaru  digna.  pag.  1x1 
Frzcipuus  cius  v Cur  ad  indagandas  duas  medias 
£oncinuc  proportionales  inter  duas  datas . 

Natura  Conchilis explicatur.  pag. 

Huius  linex  proprietates . 

Beneficio  huius  linea:  prxclara  Problera.  foluutur. 
Huius  etiam  auxilio  duc  medix  in  continua  ratio» 
fie  reperiuntur. 

Cycloidis  linex  ortus  > atque  Natura , 

Genitor  Cydoidis , & ciuldembafis . 

Epicyclois  hneanouiterab  Audote  excogitata^, 
pag. 

Ex  incerfedione  variarum  fupetficierum , varie 
«quoque  emergunt  linee . 
dolida  ex  rcuolutione  &c. 

Cylindro  parabolicum . 

Solidum  Cylindri  hyperbolicum  &c. 

VniucrCalts  Methodus  relolutiua  in  omnibus  ad» 
Juberi  poteft , plerunque  tamen  adeunda  dt  vna,  vel 
«hera  peculians. 

Theorema.  Exemplum xxxin.  Cylindrus.cuiusal- 
fitudoeft  (pberx  diametcr»bafis  vcioclt  circulus  ma* 
anmuse.ufdemlphcix,  ad  Ipheram  iplara  dt  mia- 
tionc  Icfquialtera . pag.  uj 

Thcoicmaiftud  ab  Archimede  demonltrarumab 
Auctui  c longe  aliter , & quidem  oltcnfiuc  demon- 
liratur. 

Relolutio , 

Compofitio. 

J)c  extreitio  Analytico  exercendo  in  Refiln- 
tiontbus , atque  Compofittombus  T hcort- 
matum  , ad  exteras  par  (es  Matbe - 
[eos pertinentium  . Cap.  iy. 

EX  Arithmeticis defumuntur exempla . pag. 

Theorema  . Exemplum  xxxiv.  Dirici entia  la=. 
«crumduorum  quadratorum  duttain  quodlibct  ia. 
tus  facit  differentum  inter  quadrarum  pixdicto  la- 
<cu  rdpondciisj  mcd.umquc  proportionalem  inter 
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ipfos  nu  meros  quadratos . . . 

Relolutio. 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xxxv.  Duobus 'numeris 
quadratis  fi  numerus  idem  figillaritn  additus  fuerk. 
iS8re8at,'s  P€r  laterum  differentiam  figi I lati m diuifis» 
numerus  fadtu  sex  quot  lentum  mutuo  dudu  multa- 
tus numero , qui  fuit  quadratis  additus,  cuadu  qua» 
dratus.  pag,  ixj 

Relolutio. 

Lemma  primum. 

Lemma  fecundam. 

Compofitio , pag. 

Ex  Opticisdefumanturcxempla. 

Theorema.  Exemplum  xxxvi.  sic  oculus  a » cui  ’ * 
obie&a  fine  mobilia  b , Scc » quorum  illud  propin- 
quius. hoc  aurem  remorius,  lintque  duc  parallele  bd, 

£ E»in  quibus  prxdida  mobilia  eque  velociter  ciean- 
tur . Dico  eo  tempore » quo  mobile  b promouccur , 
mobile  c oculo  a 1 videci  tardius  proinouiile . 

Refolutio . 

Compofitio  . 

Theorema.  Exemplum  xxxvu.  Corpus  opacum 
tot  fundit  v tubias » quot  fum  luminola,  quibus  oppo» 
nitur.  pag.  ug 

Relolutio. 

Compofirio. 

Scboiion.  pag.  150 

Vmbraquid. 

Tencbrx  quid . 

Ex  Catoptucis  exempla  defumuntur.* 

Duo  (unc,  quibus  vniuerla  Catopmca  innititur  J 
Heliodorus  in  Opticis . 

Quid  prxeipui  curandum  Analyft*,cum  dero 
quaputti  lulcipit  tractationem . 

Cur  angulus  reflexionis  «quatis  firang.  incidctix. 
Qua  ratione  id  Ptolenucus  demonftrauerit . p.  131 
Notanda  quxdam . 

Demonftratio quor undam.  pag.  xjx 

Rcijcjtur  talis  demonftratio. 
aIius  explicandi  modus  a Neoterico  quodam  adhu 
bitus . pag.  ijj 

Nuperior  ratio  reijcitur , 

Cartefij  demonftratio  de  squalitate  anguli  incidet»- 
tix  & reflexionis  perpenditur , 

Cartefij  demonftratio  parum  laudatur . 

Aliorum  quoque  dcmonftiacio  improbatur . 
kepleri  ratio  reijcitur.  pag. 

Au&oris  ratio  affertur . 
aIu  Audorts  ratio  affertur . 

Theorema.  Exemplum xxxvm.AnguIus reflexio- 
nis «qualis  eft  angulo  incidenti* . pag. 

Relolutio . 

Compofitio. 

Quod  m Catoptici*  maximi  decantaram . pag.  I 
Euclides  lunradi&a  male  dcmooftrauit . pag.  1 $ 7 
1’rxnmtenda  quxdam . 
xeplcrus  reprehenditur, 

Quonjndamdeceptio,  pag.  nS 

Juppofitum. 

Theorema . Exemplum  xxxix.sit  pupille diame- 
rcr BC.resalpedabilisiitAt  vnde cadant  radijAD» 

A 1 » qui  luper  Ipcculi  fuperficiem  n Liij  refledtamur 
ad  puncta  b c. Dico  radios  reflexos  jid  c 1,  protrades 
ad  panes  D,!»occuirerered«  cadenti  ex  a perpendi» 
cula. iter  ad  Ipcculi  iupcrficicin  inunitum  protradx, 
Relolutio.  pag.  139 

Compofitio. 

Tbiorcma.  Exemplum  u.  Ijfdeai  politis . Dico 
lccundo 
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fecundi  concurfum  cflc  in  vno,eodemque  puncto . 
Relolutio, 

Letnipsi,  pag.  140 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xu.  In  quolibet  fpeculo 
imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  ocu- 
lo pet  reflexionis  punitum  dircltcprodu&o . 

Motanda  quxdam , 

Vulgatum  Theorema  apud  Opticos , 

Communisfima  Philofophorum  lententia,  pagjai 
Eam  else  fallam  Audior  oflendit . 

Expedimenti  cuiuldam  declaratio . 

Expcrimcntu  pr.rclaru  ad  confirmandum  effluuiu . 
Rcfpoofionis  prxoccupatio . pag.  jjj. 

^rmotelis  au&oritas  ex  a.  de  Anima . “ 

Ariflotchs  Aultoritas  ex  ^Metfieororura  textu  34 
Ex  corporibus  omnibus  expirare  e ffluuia. 
Expenmeutumad  id  comprobandum  mirabile, 
admonitio, 

Mon  omnis  qualitas  neganda  eft.  pag. 

Explicatio  quorundam,  pag.  ,44 

Aliorum  explicatio, 

Reijcitur. 

Radij  exeuntes  a centro  corporis  solans  funtvali- 

^iotes.  FS-  J±L 

T rn  lunt  radiorum  genera . 

Explicatio  fupradi&orum . 

kc  plerus  haud  bene  de  intenfionc  locutus . 

Definitio  prima.  Diuaricationes  radiorum  funt 
eorundem  radiorum  intcrualla,  accepta  in  circumfe- 
rentiis 1 ad  quas  c circulorum  centris  ijdcm  radij  per- 
uoniunt . 

Definitio  fecunda.  Similes  diuaricarionesdicun- 
«ur  1 qua  accipiuntur  penes  intcrualla  fimilia  circum- 
ferenti* vnius.  & alterius  circumferenti*. 

Theorema , Exemplum  xui.  si  virtutis  intenfio 
attendatur  in  lineis . Eadem  cft  ratio  arcus  ad  arcum 
fimilem reciproci,  qux  cft  imenlionis  ad  wtcnfio- 
pem  vmutis. 

Rclolutio.  pag.  14C 

Lemma. 

Compofitio. 

Notanda  quxdaroj 
Corollarium . 

Explicatio  qu.rdara.  pag.  i4y 

Thermomcuura  ab  Au&ore  adinuentum  cxquifitiT 
lepr.r lentans  , 

Tbertnomctrum  alterum  exquifitius  differentias 
pftendens.  pag. 

Multorum  error. 

( laudi  iBerigardi  fentemia. 

Male  hanc  Mathefcos  partem  plerioue  tralta- 
|um.  pag.  149 

Theorema . Exemplum  Xim.  si  in  fpeculum  con- 
cauodphxncum  radius  parallelus  ei , qur  per  fpeculi 
centrum, extra  tamen  fextantem  eiufdem,  incidere^; 
dico  reflexum  eius  extra  fpeculum  cadere , 

Rcfoluno, 

Compofitio , 

Theorema . Exemphun  xuv.  si  fuerit  fpecuhutu 
cauo-fphxticum  > per  cuius  centrum  radius  aliquis 
inciderit  in  illud;  huic  nutem  iadio  parallelus  alrcr 
incidat  in  terminum  (extantis.  cuius  mitium  pundi ura 
^ft,  per  quod  incidit  radius  per  centrum.  Dico  ra- 
dium incidentem  io  fexrantis terminum  pr* ditium.» 
4'eflecii  ad  eiufdem reimimyn alterum , 

Rciolutio.  pag.  150 

Compofitio. 

Jjjcotcma , Exemplum  xiv,  secundb,  ijfdem  pp- 
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ficis . Dico  reliquorum  radiorum*  quorum  quilibet 
pi.tdiltis  duobus  cft  parallelus  * nullum  per  icflcxuv. 
nem  afeendere  fupra  punitum  F,  vbi  videlicet  c dIc** 
midiameter  bifariam  dmiditur . 

ln(peculocauo-fph*rico  non  fit  vnio  in  punlla, 
vr  in  habentibus  conicam  (cilionem  , 

Theorema . Exemplum  xlvi.  Omnes  radij  folares 
in  fpeculum  concauumi  parabola  quacunque  circa 
manentem  axem  circumducta  procreatum»  incidcrw 
tesvea  lege  vt  axi  arquidiftcnt,  reflectuntur  ad  vuum* 
ac  idem  axeos  punctum  , quod  videlicet  i vertice-* 
fpeculi  diflat  luterualloQuart.T  partis  lateris  redii  il- 
lius pnrabulx,  qux  fpeculum  ipfum  deferibit. 

Prout  multiplex  bypothefis»  ita  multiplex  icfolu* 
lio.  pag.  151 

Rclolutio  Variari  poteft  pro  varietate  praepara*? 
tionis, 

Refclutio  » 

Compofitio,  pag.  ijr 

Rclolutio. 

Compofitio. 

Rclolutio,  pag.  15  j 

Lemma. 

Compofitio. 

$cholion . yupradidlorum  explicatio. 

Speculum  hyperboheum  quale . pag.  1 j 

Quomodo  radij  reflectantur  in  speculo  elliptico  , 
Quid  interfit  inter  fpecula  fupradicta. 

Thcore.na.  Exemplum  xlvu.  sioeuhis  afpe- 
ctabilcfintin  diuerfis  medijs fc mutuo  contingenti- 
bus , jmago  apparebit  in  concurfu  catheti » deradi;  ab 
oculo  per  punctum  refractionis  directe  producti . 

Multa  (uut  confidcratu  digna  in  hac  Mathetcos 
parte . 

Radij  luminofinon  grncilefcunt»ncc  attenuantur* 
quo  magis piorrahuntur. 

Laterna  Magica  qua  Arte  fiat.  pag.  tjj 

Al'ud  cft  quoque  in  Dioptnca  coafidcratuci/gnilf 
simum . 

Theorema  Mechanicum . Exemplum  xi.viii.Gra- 
uiaappcnfa  extremitatibus  librx,  fi  xquiponderantia 
extitcrmt,ent,  vt  dutantuad  diftantum  a centro,  na 
icciprocc  grauc  ad  graue . 

Et  fi  fuerit, vt  dilfantiaad  diftantiam»ira  reciprbcd 
gtauc  ad  graue,  lplagtauiactunt  xquiponderantia. 
Refohmo. 

Compofitio.  pag.  1 ' 

f)c  Methodo  Refolutiu/t  pro  Theorematibus 
altj  s phy  fico - C come  truis . Cap . 

PLatonis  Dogma. 

Hcienx  Corneli*  Pifcopix  laudes . pag.  »57 
Difficultas  de  ascenfu  Corporum . 

Grauiratis  »&  Icu itatis  explicatio. 

Experimenta  quxdam.  j&g.  1S^ 

^resfio  fluidorum  colligitur,  pjg-  159 

Archimedis  locus  explicatur. 

Difficultati  occuuitur . 

Ancxtiulum  alcendar  nictu  acceleraro. £?£. 
Difficultas  in  Archimedis  doctruude  ljs.qux  ve», 
buntur  in  bumido. 

Difficultas  in  contraria  lententia. 

Compofitio  difficultatum . 

Extrufio  quo  pallo  contingat.  pag.  lfrij 

Prarsfionis  huinrdarurr  paicium  caufaquid  • 
Atmofphxrx  altitudinem  colligere . 

Tychonis  opimo, 

kepl<«. 
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Kepleri  fcntentiaexpiod.cur,  pjg.  ij>i 

Theorema . Exemplum  xux.  solidarum  magni- 
tudinum per  humidum  afccndentiuin,  qux  leuior  cft , 
/urium  celerius  fertur. 

Refolutio . 

Compofit-o. 

Theorema.  Exemplum  l.  solida  magnitudo  le- 
nior humido  per  fluidum  grauiur  velocius  afeendit, 
«jyjm  per  Icuius.  pag.  ;6> 

Theorema . Exemplum  u.  si  aliqua  fuerit  iolida-» 
magnitudo  leuior  humido»  huic  amein  adiccla  fit 
alia  quxpiam.itidein  humido  leuior»  folida  magnitu- 
do» hoc  aggregaram  immillumin  humidum  maiori 
vi.  quam  initio  fola  propofita  magnitudo  > furiam  te- 
re tur. 

Refolutio. 

Compofirio. 

Experimenta quxdjm.'  Pag.  }6+ 

Duo  proponuntur  inquirenda. 

Experimenti  explicatio  . pag.  16$ 

Notandum. 

Theorema*  Exemplum  jlil  si  ceno  quodam  im- 
petu proijciarur  graue  fecundum  dued  lonem  eJcua- 
tam  lii pra  lineam  borizontal|em » & alio  itidein  impe- 
petu  fecundum  eandem  dire&ionis  lineam  idem  gra- 
ne ptoi jciatur . Dico  elle  vc  quadratum  impetus » ad 
impetus  quadrarum » ira  (parium  in  linea  horizontali 
ad  (panum  in  eadem  linea  ccntedum . 

Quid  impetus  i fiue  velocitas . 

Per  meuluiam  momenti  uuelligitur  refla  > per 

3uam  in  peiuiA  momtntum  coielt  proijcere  mobile 
a estumo  ad  extremum  ipfius ; quod  prius  mtcl- 
figendum  de  dc/ccnlu . pag.  166 

Th-Exemplum  tui.si  certo  quoda  impetu  pioiicia- 
luigtauc  lecundum  direflionemeleuaam  lupi»  line» 
horizontalem»  Cc  alio  itidem  impetu  lecundum  eande 
dueflionn  lineam  idc  graue  ptoijciatur . Dico  e(le  v t 
quad.  impetus . ad  1 mpetus  qmd.it»  fpatium  in  iinca 
horizontali  ad  (patiunt  in  eadem  linea  confeflum. 
Quid  mtelligatur  per  momenti  1nenfura1n.pafi.167 
Rclolutio . 

CompoGtio. 

Expetimentum  de  bombarda  explodente  pilanu 
Jjonzoi.ulifcr . pag.  16* 

Espef  imcr.ium  proponitur  alterum . 
Experimentum  alterum.  pag.  Ifij 

Theorema  . Exemplum  nv.  Magnitudo  rarefa- 
flionc  adaufla  vi  caloris  aque  inuadenns  lingulas  eius 
panes  > mtnluras  acquirit  maiotesin  ratione»  qua  ab 
putio.  P38*  >70 

Refolutio . 

Comfofiuo. 

Refolutio.  pag-  >7' 

Compofirio. 

Qu*de  Annuto atneodiflafunt,  Auflorexpertus 
JU  annulis  ligneis  inicAi»  ui  humidum . 

Multos  hoc  expetimentum  vexauit.  pag.  121 

Ex  apsidcmi  potellidlecuseuemtc.vtin lumbus» 
fc  ui  mulculis . 

Monitum . 

Tbcotenu.  Eremplumcv.  11  magnitudo  aliqua» 
■Iteratione  I ufcipiat  incrementum,  dum augetur  ter- 
pinus  vnus  modo  lam  diflo , augentur  Cc  reliqui . 

Theotema . Exemplum  !.vi.»i  (olidum  aliquod  fit 
annulare , agente  calote  *quc  in  lingulas  eius  par- 
tes rarefiat  > acquiret  menlutas  maiores  111  ranono 
quam  pnos  habebat,  & latius  fiet  fecundum  inti- 
mam (upetficiem.  pag.  175 

Ihcotcma.  Exemplum  zvn.  Augufta  (iftula  ex 
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vtroque  extiemo  ree  Jufa  l.nmilTa  in  humidum  fccur> 
dum extremum vnum,  percam  humidum  iplum  ad 
cenam  quandani  Oarionem  ncceflari6  alcendet. 

Refolutio. 

Compofirio.  pag,  17  < 

A Iu  Refolutio.  * 1 

Compofirio. 

Scholion. 

Explicatio  rr  ultorum»  qu*  faciunt  ip  primis  ad  jar 
ftituium. 

Libratio,  vel  per  defcenfum,  vel  per  afcenfum*. 

P?g,  17* 

Vigura  non  facitad  momentum  grauitatis,  fcd  ad 
celeritatem  morus . 

Supradifla  de  1 bratione  faciunt  etiam  ad  defeen- 
fus  celeritatem . 

Aduertendaquxdam.  pag.  177 

Notanda  qttedam  de  acceleratione  maiori  dcfcerF 
fus. 

Kepleri  deceptio . 

Modus  explorandi  aeris  grauicatem.  pag.  178 

Schojion . pag,  179 

Supi  ad  iftorum  Theoria  • 

Er  ror  commiflusi  quodam  in  aeris  ponderatione . 
Au&orismodus  peculiaris  .id  exploranda  acris 
gtauitatcm. 

Theorema.  Exemplum  LVni.  sirei  JAabili  Prif- 
itia  fuerit  hopzonra  lirer  infixum,  ad  cuius  extremum 
graue  fuerit  appenfum.  Dico  potentiam » auarefiftit 
fra&ionj»  ad  graue,  reciproce  else , vr  longicudo 
porifmansadfemi-alnnidinemciufdem.  pag.  180 
Refolutio . 

Lemma  pnmum . Si  fuenr  Vcdiis  ac,  cuius  hy- 
pomoclion  *;&c.  pag.  1 8 x 

Refolutio, 

Compofirio. 

Lemma  fecundum , $i  Prifma  hgdc  fuetiYerp- 
jflum  dcc. 

Corollarium  primum . pag,  i8a 

Corollarium  lecundum  , 

Compofirio. 

Scholion. 

Au&or  agir  in  Phyfica  de  potentia , qua  corpora* 
refiftuntfradioni . pag.  i8j 

Proponitut  Theorema . 

Aliquorum  error . 

SupradiAorum  dcmonftratio  oftenfiua . pag.  184. 

Principale  inrcnrum . pag. 

Przmicrenda  quidam . 

Theorema  . Exemplum  n.  Gradus  velocitatis 
ciufdem  mobilis  fuper  dmetfas  planorum  inclinatio- 
nes  acquifiti  tunc  fune  arquales , cum  eorundem  pla- 
porumeleuationes squales  (unc.  pag. 

Refolutio . 

Compofirio , 

Coniroucrfia  inter  D.Stephanum  de  Angelis,&  Pf 
Ricciolium  perpenditur . 

Experimentum  de  curru.  pag.  187 

Ex  hoc  experimento  duo  colliguntur. 

Idem»  quod  in  curru,  contingerer.fi  terra  in  orbem 
cieretur. 

Quod  de  proie&o  ditfum  fuit  aptatur  graui  Jc- 
fecndenti. 

Telluris  immobilitas  ex  ha&enus  traditis  polii- 
gitur.  pag*  J-23 

Dum  graue  furfum  proijcitur » nulla  interpofita* 
quiete,  motum  fubirct  duplicem  &c. 

Pusproponuntuidiflicalcatcs,  pag.  189 

Occur- 
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Occurritur  primar  difficultati. 

Mirabile  quoddam  proponitur,  pag.  190 

Rota  dum  reuoluicur  circa  proprium  axcm,(cha- 
bcrmftar  pcnfilis. 

Quid  fentiendum  de  motu  telluris.  pag.  «bi 

Indiftcx entia  grauis  ad  omnem  motum , commcn- 
f:tia. 

Supradidorum  confirmajio^  pag.  19% 

Quorundam  deceptio . 

Perpenditur  aliauoruna  fententia  J 
Velocitatis  gradus  aliquando  non  variatur  variata 
diredione&c.  pag.  l9j 

Theorema.  Exemplum  l*i.  si  fuerit  funependu- 
lupi  a b , quod  adum  in  gyrum  deferibat  &c. 

Ouzftio  14«  apud  Arilforc/em  in  Mechanicis. 
Theprerna;  Exemplum  uni.  Dum  circulus , cuius 
femidiamercr  a d per  redam  voluitur  a f, omnes  con- 
pentrici  minores  a c ii  iundim  moneantur  vna  volu- 
lione  petcarrunfTparjpm  aequale  circunferenti*  cir- 
culi .cuius  femidumeter  ab,  pag.  196 

£chohon . 

J)e  Experimentis  ad  Veritates  Phyficas  inda- 
- gandas , Cap . VI. 

\ D rede  philofophandum  nul/a  fecurior  via», 
JT\  quam  per  experimenta. 

Philofophusdciulusob  inaduertenciam  propoftti 
Problematis. 

Experimenta  Tunc  repetenda.  pag.  1^2 

Expentueutis  Di/cipimarum  principia  inucniun- 
tur.  ' 

In  demonflrando  non  licet  in  infinitum  abire . 

. Exprincipijs»  quardam  habita  terminorum  cogni- 
tione cognofeuntur , quxdam  aflucwdine,  & qux- 
dam  experimentis  comparantur. 

. Iwiudio  quam  inaxiinc  oportuna  ad  confirmanda 
Di  fciplirtarum  principia. 

A particularibus  ad  vniuctfaJe  progredi  cftapo- 
fleriCnbus  ad  priora  gradum  facere . 

A fingulatibus  ad  vmucrfalia  ptogreffus  experi- 
menta fuppomt.  pag,  ,98 

Audor  ex  perimetis  operam  nauauit  Florenti*  ad 
ftabihenda  Naturalis  Philolophix  principia  • 
Anriperiftafis  hadenus  male  fuit  explicata. 
Experimentum  ad  reprobandam  antipcriftafia»  9 
pio  ut  hadenus  explicari  confueuit,  * 

Refponfioms  prxoceupatio. 

Experimenta,  quibus  nonnulli  probare  nituntur 
antiperiftafin  veicri  lenfu  explicatam , 

Occurritur  experimentis  allatis.  pag.  19., 

Calx  viua  magis  exardefcit  aqua  feruenti , qiiinu 
aqua  frigida. 

Spintus  vini  fuperinfufus  calci  viu*  nullam  facit 
fnuiauonem  in  cius  calore , nec  illam  diflcluit . 

Aquam  glaccicerf  abfque  acris  permixtione  com- 
probatur. 

In  ex  perimentis  conficiendis,  n£  minima  quidem 

differentia  eft  negligcnda . 

Quomodo  chalybis  temperatura  pcrficiarur . 

E coloribus  ad  temperaturam  quis  magis  idoneus. 

Natura  vniformi  dnTormi  quadam  adione  ope- 
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Aliunde circumfpedio  in  experiendo probamr 
Gaflendi  opinio . * pag,  igi 

Leuis  quorundam  in  experiendo  coniedura . 
Anitnarumplena  funr  omnia_$*de  Gcn.An.Cap.  it, 
Vanctas  magnopere  ad  Vniuerfi  pulchritudinem 
conducit. 

Experienti  lapis  omnis  monendus . pag.  201 

Experimenta . 

Communis  opinio  deconcodiooe  ventriculi  per 
modum  elixationis, 

Calor  animalis  feruidioris  narurr  non  exceditor» 
ftiuura , fole  (candente  Leonem . 

Natura  vtitur  humore,  tanquim  fermento  ad  cele* 
brandam  concodionem  in  animalium  ventriculis. 

Experimentum  conducens  ad  cognofeendum,  qua 
ratione  concodio  in  ventriculo  pcrficiarur , 

Hifioria  mirabilisjvnde  colligitur  dari  humorem,  k 
quo  vitrum  corroditur . 

Chronomctron . Penfilc , fcu  pendulum  ,feu  fune 
pendulum.  • pag,  xo> 

Pra- clara  Chronometri  phanomena . pag.  ? f 

Quorundam  error. 

Mirabile  aliud  Chronometri  fymproma. 

Mirabile  aliud  fyniptoma.  pac.  ^34 

Aeris  refiftentia . 

Pcnfile,cur  tandem  quiefear.  Opinio  auorundam  , 
Reijcitur. 

Opinio  A udoris. 

Irus , ac  reditus  initio  prolixiores .' 

Irus,  ac  reditus  duplici  parte  conflanti  ' 1 
Penfilc  maxime  defcruit  obfetuationibus  AflroS 
nomicis.  pa» 

Ygroftathmos  > hoc  cft  fluidorum  menfura  pri- 
mum^. 

Secundum,  & tertium.  pag,  107 

Ad  aeris  hurriditatem  explorandam  infirm»e»4 
tum  idoneum,  Ygromctron.  pjg,  ^ 

Aliter  idem  inquiritur.  pag.*»* 

Thermomecrum  hadenus  adhiberi  fohtu.n  omni- 
no inutile. 

Optimum  ab  A udorc  adinuenrutn»  Accius  con^ 
ftrudio  qualis. 

Adio  vmformiter  di  dormirer  difbl a non  ifade- 
preheofa  cft  ab  Audorc,  quemadmodum  a SchoUftfW 

cisdcfcribitur. 

Ad  obferuandam  rerum  texturam  inftrumenro/n 
idoneum  Microfcopion . 

Tubi  optici  inuentio.  pag. 

Sperandum  aliquando  futurum , vrrepertatut ; h-  * 
quod  inftrumentum , quo  auditus  adiuuetur . 

'A  quibus  canendum  Jnaiy/ix , nt  ddufus  qn* 
dammodo  videatur . Cap . VIU 

THeorema  . Exemplum  lxhi.  si  reda  linea  Ani 
fedafirinpundisc,  i^-x,  r,  vt  cxitfentibus 
aqualibus  panibus  ac  , c b ,&cf 
Refolutio.  pag.  ti-tf 

Compofitio . 

Theorema . Exempliim  lxiv.  si  reda  linea  AB| 
diuifa  fit  in  pundis  c , D-»  x , f , ita  yc  enitentibus  *•*• 


Experimentum  ad  magnetis  viresexplorandas . 
Dciccnlus  grauium . 

Guuu  ooq  dclccndunt,  roagneuca  vi  1 tettaat-, 
Fr”a  t 


qualibus  partibus  Ac  > c n,  icc. 
Kdoluuo, 

Compolino . 

A pugnantibus  cauendmp . 
Itcmalupcrtluo  ite. 


P»S- 


pg- 
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JS* hod  Artifici  magnopere  curandum  in  oblati 
Theorematis  Rejolutionc  itsfi  i tuenda , 

Cap.  nu, 

Cl.ariras  in  dcmonftrwonibus  commendabilis 

Theorema  Exemplum  urv.sit  reda  quzpiam 
A B , dupl.ua  quidem  in  D >&  ex  punctis  a , X B , per- 
pendicularibus exedis  * h , b i ; &c.  pag.  ; 1 4 

jRcfoiutio . 

Compofitir*f 

Conlpedtus  Kelolucionu  > arque  Compolitionis . 

RefoLio. 

Compofitio,’ 

Rclolutio . pag.  116 

Compofitio, 

Theorema . Exemplum  lxvi. sit  re&a  a f»  diuihu 
in  partes  ab.bd.  di  , u aquales  contmuo  crc  icentes» 
Vel  dccrefcentcs»&c. 

Prx  parat  io. 

. Rclolutio. 

Compofirio.  pag.  1x7 

Conlpcflus  Refolutionis  * atque  Compofitionis . 
Lemma . Exemplum  lx  vix.  sint  tres  magnitudines 
A b 1 a c > a d . Dico  aggregatum  differentiarum  efle 
diftercntiam  inter  maximam  minimam . 

Rclolutio . pag.  ili 

Com  politio  • 

Theorema . Exemplum  Lxvm.  si  reda  a b , ita  di- 
vita fit  in  c , 11  * & B » v t quemadmodum  cft  a d ad  dc, 
ita  fit  bd,  ad  de  . Dico  te^angulum  ueb,  ad  qua- 
drarum d s * rationem  habere , vt  a c ad  c d . 
Rclolutio . 

Compofirio. 

Superior  Rclolutionit  modus  non  oramnd  fper- 
nendus.  P*S‘  ^12. 

Comprobatio.' 

Rclolutio. 

Compofirio. 

Theorema.  Exemplum  uix.  sit  Conus,  cuius 
vertex  pun&um  a ,bafis  autem  circulus»  cuiusdia- 
Tnctct  BC  » &c.  pag.  xxo 

Rclolutio. 

Compofirio .’ 

Theorema.  Exemplum  ixx.  sit  Conus,  cuius  ver- 
iKXA  punttum;  bafis  vero  cuculus,  cuius  diameter 
mciLsL.  pag.  an 

Rclolutio. 

Compofitio. 

Theorema  . Exemplum  lxxi.  sit  Conus , cuius 
vertex  a pun&um;  bafis  circulus , cuius  diameter 
9c<3cc.  * pag.  212 

Rclolutio. 

Compofitio  l pag.  xx$ 

'perefi*  dcmonjlrandt  ratione  iLl  Analyfta^j 
Jentanda . Cap.  IX, 

MAximc  decet,  Mathematicum  omnem  adhibe* 
re  curam  m dcmonftrando. 

Dcn-iOnftrauoncs  Mathematica:  omnium  prxftan- 
Ciflimx. 

Ad  rc&c  demonftrandum  requiruntur  prxeepra. 

pag-  2 -4 

Genus  demonftrandi  ab  eflcdlu  ad  caulam . 

Aliud  genus  demonftrandi  i caula  ad  cHcdum . 


memorabilivm: 

Dcmonftratio  potis  fima  per  quod  caufx  ‘genus 
procedat . 

Geometria  vtitur  materiali  caula , tanqulm  de- 
mooftrauonis  medio.  pag.  115 

Caula  itidem  formali  vtitur , 

Demonftrario  per  concomitantia  ad  genus  demS- 
ft rationis  per  caufamreuocatutj  £;in  Mathematicis 
frequenter  adhibetur» 

In  Mathematicis  demonftrationibas  plerumque 
medium  cft  (ubiedli , aliquando  atfedlioms  definitio , 
Mathematici  definitiones  nominales  dicuntur. 
Quales  elTe  debent  dcmonftratioms  prxmiilx . 
PrxnulTaru.n  conditiones . 

Primum  genus  propofitionum  immediatarum  fune 
dignitates. 

Secundum  genus  propofitionum  immediatarum. 
Tertium  genus.  pag. 

Quartum  genus . 

Politiones  quales. 

Notanda  quidam . 

Error  quorundamdcteftantium  Mathematicas  de- 
ironft  rationes . 

Quo  padfo  dcmonftratio  debear  ex  imme  Jiatis 
conftarc. 

Prxmiffx  deraonftrationis  cuidcmcs  efie  debent , 
vel  per  le>  vel  per  alias. 

Ineuidences  euidentes  fiunt  indu&ione. 

Principia  qualiter  dicantur  prima . 

Quo  pa&o  prxmilFx  caulx  dicamur  conclufionis . 
Quot  undam  error. 

Duplex  caula;  alia  in  cogno/cendo  tantum,  alia 
inefiendo,&cognofcendofimul.  pag.  ii£ 

Prxmifix  quare  priores  conclulione . 

Notiores. 

Certiores , ac  cuidentiores . 

Demonftrario  per  propria  principia  procedit. 
Supradictorum  probatio  inftituuur. 

Nullius  Icicntix  lubicdium  ad  alum  fciencianu 
transferri  poteft . pag.  228 

Bryfoms  dcmonftratio  peccabat  ob  communia 
principia.  pag.  121 

Quomodo  fe  haberet  Bryfonis  dcmonftratio . 
Circa  conclufionem  errores  quinam  contingant . 
Primuserror. 

Secundus  error. 

Tertius  error.  pag.  ijo 

Eirorum  exempla  ex  Ariftotclc. 

Secundi  erroris  exemplum  • 

Exemplu  alterum  quando  genus  nomen  habet  &c, 
Sophilta  qui  dicatur. 

Cognitio  trianguli,  vel  fecundum  numerum,  vc! 
fecundum  formam-  pag.  1 ; 1 

Multiplex  dcmonftratio,  eiufquc  fpecies  asfi- 
giuntur . 

Dcmonfiratio  vniuerfalis  prxfcrtur  particulari, 
Vmuerlalcquid. 

Demonftrario  lingularis  quando  conficiatur. 
Mathematicorum , tum  Veterum,  tum Rcccntio- 
rum error.  pag.  xu 

Redarguitur  Audior  Ptopofitionis  -;7.  primi  Eu- 
clidis. 

Redargutionis  ratio . 

Prima  Elementa  tra&amibus  in  hoc  aliquid  con- 
donandum. 

Exemplum» 

Exemplum . 

Excn  pium  alterum,  pag.  13^ 

Exemplum. 

Iu  quo  debeat  Analyfta  inludare,  plurimamquo 
X x x curam 


J 
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Secunda  Definitio  i Ratio  dari  dicitur,  cui  potfu- 
«!USca*.Jem  exhibere.  PaF«  *j_ 

Definitionis  explicatio . 

Num  proportio  quantitas  dici  mereatur . Dubi- 
tandi ratio. 

Rationes  quibu6  oflenditur  ratio  participate  quan- 
titatis naturam. 

Iterum  idem  comprobatur . 

Oppofita  fcntemiatanquam  probabilior  defendi- 
tur. 

Quorundam  effugium.  p^g. 

Rcijcitor. 

Refpondetur  ad  initio  pfopofita  argaroenta. 

/d  primum. 

/Id  fecundum . 

Ad  tertium. 

Tertia  definitio;  Redi-lincar  figura:  fpecie  dari 
dicniuur,  quarum  A fioguli  anguli  dati  funr , A,larc- 
ium  rationes  admuiccm  data-  lunt ; Eius  explicatio . 
Definit  io  quarta.  pag.  ij_ 

Definitio  quinta.  Circulus  magnitudine  dari  di- 
citur , cuius  ea  quo  ex  centro  Ac. 

Definitio  (exta.  Politione,  A magnitudine  dati 
dicuntur  Ac. 

Definitio  feptima,.  Circuli  Tegmenta  magnitudi- 
ne davi  dicantur  &c. 

Definitio  odaua . Pofitione  » A magnitudine  dari 
dicuntur  circuli  (cgmenta  Ac. 

Definitio  nona . Magnitudo,  magnitudine  maior 
cA  data , quando  oblata  data  Ac. 

Definitio  decima, Data  Ac.  pag.  28 

Definitio  vndecima . Magnitudo»  magnitudioo 
fiuiiorefl  data,  quim  m ratione  Ac. 

Definito duodecima . Magnitudo»  magnitudine 
minor  eit  data , quam  in  ratione  Ac. 

Definitio  decimatertu.  Dcduda  finea  dicitur  a 
datopui.do  ,ad  datam  politione  Ac. 

, Dc  finitio  dccimnquaita.  pag.  29 

Definitio  dcciiraqtnnta . Contra  pofirionc  cA,  re- 
fla per  datum  pundum  Ac. 

Propofitio  piima . Datarum  magnitudinum  ad  ina 
tricem » data  ratio  eit . 

Propofitio  11.  Si  data  magnitudo  ad  dataro  aliquam 
magnitudinem  habeat  lationem  dataro , datur  etiam 
li.ee  alia  magnitudine. 

Propofino  111  Si  quxliber  data:  magnitudines 
componantur » etiam  dabitur  qua:  ex  his  componitur 
r^agnitndo. 

' Propofitio  iv.  si  & data  magnitudine , data  magni- 
tudo auferatur  Ac.  Pg.  *o 

Ptopofitio  v.  si  magnitudo  ad  fui  ipfws  aliquanu 
panem  habeat  rationem  datam  Ac. 

Propofitio vi. si  componantur  dua:  magnitudines* 
habentes  ad  muiccm  &c. 

Propofiuo  vn.  si  data  magnitudo,  data  ratione 
fccetur , vtiumque  tegmentorum  Ac. 

ptopofitio  viu.  Quse  ad  idem  rauonem  habent  da- 
tam , habcbmt  Ac.  pag.  ^ 

Propofitio  ix.  si  dux  plurcfue  magnitudines  adin- 
uicem  habeam  rationem  Ac* 

Propofitio  x.  si  magnitudo,  magnitudine  maior 
luerit  data  quam  Ac: 

Triplex  hypothclit. 

Secunda hypothefis . pag.  ai 

Ptopofitio  xi  si  magnitudo,  magnitudine  maior 
fir  data , quam  in  ratione  Ac. 

rropolmo  tu.  si  fuerint  tres  magnitudines , A pn. 
ma  quidem  cum  fecunda  data  fit 
Ptopofitio  xju,  si  lucum  tres  nwgnitudin* , A e*. 
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tum  prima  .ad  fecundam  £ r.  pag.fj_ 

• Propofitio  xiv.  si  dua:  magnitudines  adinuiccnu  » 
habeant  rationem  datam,  vtrique  Ac. 

Propofitio  xv.  si  dux  magnitudines  habeant  adia- 
uicem , rationem  datam , A ab  vtraque  Se  c. 

Propofino  xvi.  si  dux  magnitudines  adinuicem  ha- 
beant  rationem  datam &c.  pag.  $' 

Propofino  xvn.  si  fuerinr  tres  magnitadiucs » Sc 
prima  quidem  , fecunda  maior  fit  quam  Ac. 

Psopofitio  x.ii1.  si  fuerint  tres  magnitudines, atque 
ex  his  nna , *traquc  reliquarum  maior  Ac. 

Propofiiio  xix.  si  fuerint  tres  magnitudines  > A pri- 
ma quidem  magnitudo Ac.  pag.  JJ_' 

Propofitio  xx.  si  d3txdux  fuerint  magnitudines* 

A auferantur  ab  ipfis  Ac. 

Propofitio  xxl  si  fuerinr  dux  magnitudines  cfarx  » 

A adijeiantur  Ac.  pag.  r>_ 

Ptopofitio  xxit.  si  dux  magnitudinesad  aliam  aL> 
quam  magnitudinem  habeant  Ac. 

Propofirioxxm  st  totum,  ad  totum  habear  ratio- 
tionem  duram>habeant  autem  & partes  Ac. 

Propofitio xxiv  si  tres redx  linee  proportionales 
fuerint,  prima  autem  Ac.  pag.  $ 7 

Propofitio  xxv.  si  dux  redx  pofitionc  datxfe  mu- 
tuo inuicem  lecucrinr  C cc. 

Scholica. 

Propofitio  xxvl  si  lineat  redx  extremitates , pofi- 
tione  data:  fine ; reda  Ac. 

Propofitio  xx vij.  si  darx  redae  linex  poGtione  • tc 
magnitudine  data  fuerit  Ac. 

Propofitio  xxvui.  si  per  datum  pundum  contra 
datam  pofitione  redam  agatur  Ac.  pag.  *8_  , 

Propofitio xxix.  siad  pofitione  datany redam, da- 
tumque in  ea  pundum  Ac. 

Scholion . 

Propofitio  xxx.  si  a dato  pundo  in  datam  pofiriooe 
redam  .agatur  reda  linea  Ac. 

Propofitio  xxxn  si  i dato  pnndo,  in  datam pofirio- 
nc  redam  Ac.  pag. 

Propofitio  xr  xii,  si  in  datas  pofitione  parallelas  re- 
das , agatur  reda  linea  Ac. 

Propofitio  xxxiii.  si  in  datas  pofitione  parallelas  re- 
das agatur  magnitudine  Ac. 

Propofitio  xxxi  v.  si  in  datas  pofmooe  parallelas  re- 
das Ac.  pag.  4A 

Propofitio  xxxv.  si } dato  puodo  in  datam poficto- 
ne  redam  , agatur  reda  linea  Ac. 

Propofitio  xxxvi.  si  i dato  pundo  in  datam  poG-. 
tione  redam  linearo  agatur  Ac. 

propofitio xxxvii.  sim  datas  pofitione  parallelae 
Ac.  pag.  «I 

Corollarium . 

Propofitio  xxxvm.  si  in  datas  pofitione  paralfelas 
redas  agatur  reda  linea  Ac. 

Propofitio  xxxix.  si  trianguli  fingula  latera,  wgni- 
tojdioe  Ac.  p»S- 

Propofitio  xt.  si  trianguli  finguli,  anguli,  magni- 
tudine dati  fine  Ac. 

Propofino  xu.  si  triangulum , v num  angulum  cta* 
tum  habeat , circa  datum  autem  angulum  Ac. 

Propofitio  xut.  si  trianguli  latera  adinuicem  ha- 
beant Ac.  pag.  f_L 

Propofitio  xuu.  si  trianguli  rcdangiiH^uca  v num 
acutorum  angulorum  Ac. 

Propofino  xu  v.  m triangulum  habeat,  vnuman- 
gulurp  datum , circa  alium  autem  AC. 

Propofitio  xlv.  si  triangulu  datura  vnumangnlum 
habeat  Ac.  F**g.  *i4 

Propofitio  uvi^siniangulura  darumvnurn  angu; 

luru 
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!am  hab  eat  > circa  alium  aurem  angulum  ficc. 

Propofitio  xLvti.Data  rc&jiinea  fpecie,  in  data  fpc- 
<QC  triangula diuiduRtur»&c.  pag.  45 

Propofitio  xLViu.  st  abeadc  reda  defcribancur  trian 
gula  dara  fpecie  &c. 

Propofitio  xlu.  si  ab  eadem  reda  duorcdilmeay 
quz liber  data  fpecie  ficc. 

Propofitio  t.  si  dpx  reda:  linex  adinuiccm  ha- 
beant rationem  dara  ficc. 

Propofitio  Lt,  sidux  reda;  linea*  habeant  ad  inu i- 
cem  ficc.  pag.  4 6 

Propofitio  Lii,  si  1 data  magnitudine  reda , data  fi- 
gura fpecie  ficc. 

Propofitio  Liu.si  dux  figurx  fpecie darx  fuerint, & 

» ynum  larus  v mus  ad  &C. 

Propofitio  uv.  si  dux  figyrx  datzfpeciz  ad  inui- 
^rem  habuerint  ficc.  pag.  47 

Propofitio  lv.  si  fpatium  magnitudine,  fic  fpecto 
datum  fuerit , cius  latera  ficc.  1 

Propofitio  i.vi.si  dua  zquiangola  parallelogranima 
fxabuenntad  muiccm  ficc. 

Corollarium. 

Propofitio  lvu.  si  darum  fpatium  ad  datam  redam 
ppplicatnm  fuerit  fific.  pag.  48 

Propofitio  lvjyi,  si  darum , ad  datain  redam  appli- 
cetur,deficiens  data  fnccie  ficc. 

Propofitio  lix.  si  datum,  ad  datam  redam  appli- 
cetur . excedens  datam  ficc, 

Propofitio  j-x.sj  datum  fpecie  »fic  magnitudine  pa- 
/rallebgrammum  ficc.  pag.  49 

Propofitio  lu.  si  ad  datx  fpecie  figur?  vnum  latus 
applicetur  fiep. 

Propofitio  lxii.  si  duxrcd*  adinuicetn  habeant 
rationem  datam ficc.  pag.  50 

Propofitio  j.x4it«  si  triangulum  fpecie  datum  fit, 
<guod  ab  vnoquoque  laterum  ficc. 

Propofitio  lxiv.  si  triangulum  angulum  obtufunu 
daru.ti  habear  ficc. 

Monitum.  Pag.  5« 

Propofitio lxv.  $1  triangulum,  angulum  acutunu 
datum  habeat»  illud  ipammi  ficc. 

Propofitio  iavi  si  triangulum  habuerit  angulum 
datum  .quod  iub redis  ficc. 

Propofitio  uvu.si  triangulum  habuerit  darum  an* 

gulu/n&c  pag.  51 

. Propofitio  Lxvm.  si  duo  parallelogramma  xquian- 
gula  habeant  adinuicem  ficc. 

Propofitio  1 xix.  si  duo  parallelogramma  datrs an- 
gulos habeant  fivC. 

fropolixio  L\i.  si  duorum  parallclograminorunu 
; circa  x quales ficc.  pag.  55 

Propi  litioLxxj.  si  duorum  triangulorum  cucaic- 
quales  angulos  &. c. 

Piopoliti*  Lxxit.si  duorum  uiangulorum , fic  bafes 
luerint  cvc.  pag.  54 

Propofitio  lxxiii,  si  duorum  parailclogrammorum 
Cisca  x quales  angulos,  ficc. 

Propofitio  UX1V.S1  duo  parallelogramma  datam  ra- 
tionem habeam  ficc. 

Propofitio  lxxv.  si  duo  triangula  adiouiccm  ha- 
beant ficc  Pag.  5f 

Propofitio  lx  xvi.  sia  trianguli  dati  fpecie  vcriice 
linea  perpendicularis  ficc. 

Propofitio  Lxxvn.  si  da tx  dux  figurx  fpecie  ad  in* 
t^cem  Jubeam  rationem  datam  ficc. 

propofitio  lxxvju.  si  data  figura  fpecie  habeat 
ftd  quod  ficc*  pag.  5 6 

propoluio  lxxix.  si  duo  triangula  vnum  anguium , 
angulo  aqualem  habeant  ficc. 
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Propofitio  lxxx.  si  triangulum  datum  vnum  argu- 
luiu  habuerit » quod  autem fific. 

Propofirio  ucxxi.  si  tres  redx  proportionales  trf* 
l>us  redis  ficc.  pag,  5 j 

Propofitio  uxxii.siquatuor  redx  proportionales 
fuerint  &c. 

Propofitio  ixxxiu.  si  quatucr  redx  ita  adinuicem 
fe  habeant  fice. 

Propofitio  lxxxiv.  si  dux  redx  datum  fpariunu 
comprehendam  ficc.  pag,  58 

Propofitio  lxxxv.  si  dux  redx  datum  fpatiunv 
comprehendant  in  angulo  dato  ficc.« 

Propofitio  lxxxvi.  si  dux  ted*  datum  fparium 
compi  ehendam  iq  angulo  dato  ficc, 

Scholion. 

Propofitio  vumu  si  dux  redx  datum  fpatiunu 
comprehendant  ficc.  pag.  yy 

Propofitio  tjocxviii.  sjin  circulum  magnitudine-# 
datum  ada  fit  reda  linea , &c. 

Propofitio  lxxxix.  si  in  datum  magnitudine  circu- 
lum »data magnitudine  reda  ada fuerit,  auferet ficc. 

Propofitio  xc.  snn circuli  pofitione  dati  circqrnfe- 
renaa, «Jatuiu  ficc.  pag, 

Propofitio  xci*  si  i dato  pundo  acta  reda  fuerit , 
qux  datum  pofitione  ficc. 

Ptopofitio  xcu.  si  extra  circulum  poCtionc  datum, 
accipiatur  aliquod  pundum  fice. 

Propofitio  xeni.  fi  intra  darum  pofitione  circulum* 
fumatur  aliquod  datum  pundum  ficc. 

Propofitio  xciv.  $i  in  circulum  magnitudine  da- 
tum «agatur  reda,  fice.  pag.  Gi 

Propofitio  tcv.  si  in  circuli  pcfitionp  dati  diame- 
tro , fumatur  datum  pundum  ficc. 

Schobon . pag.  61 

In  cpilogum  rediguntur,  qux  in  Darorjum  Libro 
tradita  fune . 

Libri  dc  Proportionis  fedionc  ab  Appoifosio  con- 
fcripti  ,<id  Locum  faciunt  refolutura. 

Problema . 

Pappus  parum  accurate  horum  Librorum  retulit 
argumeixuin.  pag  6 } 

Liba  de  Spatij  fedione^uos  Apollonius  dcfcnpfit 
ad  locum  itidem  faciebant  rcfolucutn. 

Problema. 

Libri  de  determinata  fedionc  confcripti  quoquo 
funt ab  Apollonio,  qui  faciebant  ad  Locum  rcfolu- 
tum. 

Nulla  Geometrix  pars  eft  vtilior , qulm  ca , in  qua 
de  lincx  fedionc  agitur . pag.  6 4 

Libri  duo  de  Tactionibus  ab  Apollonio  conia ip  i. 
ad  locum  faciebam  refotutum. 

Auttor  in  his  nil  le  feci  flear  bitrarur.  quamuis  plus 
quam  tria  millium  propofitionum  proprio  Marro 
adinucncrit. 

Tres  Libros  Ponfmatum  Audorc  Euclide  agnouit 
Antiquitas. 

Pappi  fent entia  ex  Bulhaldo.  pag.  6$ 

Ex  lencenria  Audons  quid  Pappus  docuerit . 

Ad  quem  Propofitionum  ordinem  pertineam  Po- 
rifnuta. 

Uudxus  in  Commentari jsGrxcxfingux.  pag.  €C 
Audons  lententia  dc  Ponfmatis  natura . 

Prodi  audoritas  in  j.  Lib.Eoclidts  pag.  Cj 
Ponfmatis  definitio  ex  Proclo. 

Hac  tcmpeUarcquid  per  Porrima  intel  ligatur. 
Pon/ma  non  confunditur  cum  Lemmate. 

Perperam  aliqui  Ponfma  coiifundunr  cumDedu- 
dionc. 

Tranandorum  argumentum  ; ac  A udor  is  par- 
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£**  hactenus  citet  a funt  de  Methodo  Antiqua, 
Exemplis  illufirantur  ad  Re  (elutionem , 

& CompeJittoncM  T heorematum . 

Caput  Secundum , 

THeorenu.  r.xcmpium  I.  Si  re<5la  linea  enrc* 
nia,  ac  inedia  ratione  fefla  fuerir,  maior  pomo 
afTumrns  dimidium  totius , quincuplum  poreft  eius» 
quod  a dimidia  fit,  quadrati.  pag# 

AiitccedcmisTheorematisRcIolutio. 

llclolutionis  examen  . pjg#  70 

lliufdem  Theorematis  Compofitio. 
Compofitionis  examen . 


i.ompi 
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lion. 

A nimaduetiiooe  diena  T 
T heerema.  Exemplum  /I.  Si  refla  linea  part is  ip- 
f)us  quincuplum  polTit , dupla  difl*  partis , extrema, 
ac  media  ratione  Icfla,  maior  portio  reliqua  pars  eft 
eius,  qua;  a principio  reflar  linear . 

Anrcccdentis  Theorematis  refolutio 
JlcfclutipMS  examen . 

Eiuldcm  Theorematis  Compofitio . 
Compofitionis  examen, 

Schofion . 

Prxceptumad  Rcfolutioncm, 

Praeceptum  ad  Compofitionem , 

Theorema.  Exemplum  1 1 1.  Sit  femicirculus  ABC, 
& inneflatur  A B D,  iitque  A D xqualis  B Dj  ipfi  ve™ 
to  B D «ducatur , ad  redos  angulus  DE,  & B E lun- 
gatut ; cui  ad  redos  angulos  ducatur  E F «fitoueeen- 
«rumG,  &vt  AG  , adG  D . na  (ir  D H.  ad  H F,  & 
fungatur  HE.  Dito  angulum  B E D , angulo  D E B 
squalem  elTe.  pae.  7» 

reparatio.  r 

Refolutio. 

Compolitio,  . 

itliolion.  pjg 

1 hcorema.  ExcmplumIV.  Sit  femicirculusin  re- 
fla linea  A B , atque  a pundii  * , B ipfi  ACBadte- 
flos  angulos  qgantur  redi*  line*  B D , A E , & duca- 
tur vtcunque  D E , a pundloautcm  F , ipfi  D E ad  re- 
dos angulos agatut  F G , quxcumAB  in  pundloG 
conuemat.  Dico  rcdfonguiumcontenrum  A E,  B D, 
[edlangulo  A G B «quale  efle . 

Refolutio, 

Compofitio, 

Auctum  exempla . pag.  75 

Theorema.  Exemplum  V.Si  fuerit  femicirculus  <u- 
per  diametrum  A B , & cdudl*  luerint  ex  G duz  li- 
ne* tangentes  illum  in  duobus  pundlis  D , it  E i iun- 
dlaque  luerint  EA,  D B le  mutuo  fecantes  fo  F ; 3u 
iuntta  luet  it  C F,&  producatut  ad  G.  Dico  C G per- 
pendicularem ellcipli  A B. 

Prxparatio, 

Refolutio. 

Lemma . 

Conipclitio,  pjg.  yg 

Conlpectus  Refolutionis  atque  Compefitiom» . 
Theorema . Exemplum  vi.Si  (uper  A B redlam  ex 
centro  E defetiptus  fit  femicirculus  ACB,  & meo 
aptata  (it  A C «qualis  femidiametro  , nempe  A £ 
vel  E B ; fitque  A C bilariam  diuila  in  D;  & ea  E du- 
£ta  iit  E D,qu«  prat radia  perueniat  ad  pcriphcriain  in 
F : dudixque  Bnt  B F , A F . Dico  B F , E F , A F elfe 
jn  continua  ratione, 

Refoluuo.  pg.  77 


EX  CAPITVM, 

pag.  <S8  Compolitio. 

Confpcdlus  Refolutionis , atque  Compofitionir . 

T hcorema . Exemplum  vn.  Si  reda  linea  exttema, 
ac  media  ratione  (ecetur.  Dico  quadratum  totius ; 
reclanqulum  fubrota,  iclegmento  maiori;  rediao- 
gulumlubtota,  & legmento  mmori  in  continua  eflp 
ratione , 

Preparatioad  Refolutionem . 

Rclolutio . 

Compolitio . pag.  7I 

Confpcdlus  Refolutionis, atque  Compolirionis.  • 
Theorema.  Exemplum  vm.  Si  fuerint  ites  quan- 
titates proportionales , aggregatum  quadratorum  est 
media  , & maiori  extrema  ad  rcdlangulum  conten- 
tum fub  ijfdcm , tationem  habet, vt aggregaram e?- 
ttcminim  ad  inediam. 

Refolutio . 

Compolitio. 

Confpcdlus  Refolutionis,  jtque  Compolirionis: 

m,  ^ 70 

Theorema.  Exemplum  ix.  Sic  femicirculus  in  re- 
dla  A B , ita  vt  (it  prorrada  hxc  ad  quodcunque  pun- 
dlumC,  ftabeoduda  (it CD,  occurrens  conuexo 
peripherizinE.  Dico  arcum  A D maiorem ellg ar- 
cu B E. 

Refolutio, 

Compolitio . 

Confpcdlus  Refolutionis, atque Compofirioms’  ' 
Theorema.  Exemplum  x.  In  omni  triangulo  re- 
flangulovtell  byporhcnufa  ad  aggregatum  latemni 
ambientium  angulum  redlum , ira  hoc  aggregatum, 
ad  aggregatum  ex  hpporhenula , & duplo  camero . 
Refolutio,  pag.  gg 

C wapofirio  ■ 

Conlpedus  Refolutionis  atque  Compolirionis. 

Th . Exemplum xr.  In  quadrante  D E A (emi- 
circulo  D C A (it  dudla  vbihbet  DC  B ; & D B,adBF, 
fit  111  duplicata  ratione  arcus  E B A ad  arcum  A B, 
Pico  pundlum  F cadere  vitra  pundum  C > verius  B . 
Refolutio.  pag.  jjt 

Compofitio,' 

Conlpedus  Refolutionis,  arqueCompofitfonir.f 
Theorema.  Exemplum  rrt.  rirBE  perpendicularis 
rcdl*  B D , qu*  bilariam  leda  (it  in  C ; 8c  protradhu. 
ad  partes  B , m A , vt  C A «qualis  (it  C E . Dico  cfle 
ABadBE.vtBEadAD, 

Refolutio,  pag.  Sj> 

Compolitio. 

Confpcdlus  Refolutionis,  atque  Compofitinn  is , 
Theorema  . Exemplum  xm;  si  per  pundh  A, E, 

P,  tranleat  circuli  periphcru , & ex  pundlo  A credi 
fit  perpendicularis  A F , occurrens  peripheri*  luF, 
Dico  quatuor  redas  AF,AB,BE>AD,  cfiepo- 
portionales  in  continua  ratione  r 
Ptzparauo, 

Refolutio . 

Compolitio.  pag.  gj 

Conlpedus  Refolutionis,  «que  Compofinems . 
Theorema . Exemplum  xjv.  si  Iit  quardam  reda 
A E diuifa  m pundis  B , C , D,  calegevrAB.  adC 
D , fit  in  ratione  F H , ad  F G , & B Dad  B E firmta- 
rione HG.adFH.  DicoAE,  adCEiln rationo- 
ellevtFHadFG. 

Refolutio. 

Compolitio , pag.  $4 

Schofion . 

Conlpedfus  Refolutionis  atque  compofir/otifs', 
Thcorcnia.Exemplum  xv.  si  Iit  reda  AFdiuila. 
inpattes AB,BC,Cp, DE,Ef .itaVtA  B,/l tr 

qualis 
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qualis  E F . Sit  autem  vt  F C ad  C E • ita  A C , ad  C 
D , & vt  G H,  media  proportionalis  inter  B C » C E 
ad  C E » ita  C D » ad  G 1 . DicodTeG  H,CE,CD, 

G 1 , quatuor  difcretc  proportionales  > ita  vt  H I * 
diftetentia  extremarum, ad  D E.ditfcrenru  mediarum 
rationem  habeat » vt  A B , vel  E F ad  G H , 

Rclolutio , 

Compofitio.  pag.  85 

Confpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis. 
Theorema . Exemplum  x'  1.  Sit  circulus  D B F G, 
cuius  diameter  DG  diuifa  fir  in  pundo  C,  vndefit 
ercdaperpcndicularisCF,  diameter  vero  G D pro* 
duda  fit  ad  partes  D v|que  ad  A > ita  vt  redangulum 
G A D fit  xquafe  quadrato  C F ; per  plioda  vero  A » 
&C  ddctiptO  fenncirculo  AEC;  itemque  DIC, 
circun  ferent  ia  vero  A K H fumpra  D H aquali  ipli  A 
D,erc&dque  H I,D£ , atque  dudis  C I,  A E.  Dico 
cilevt  A EadCFiitaCIadCD,  pag.  8 6 

Relotiitio. 

Compulit  io.  pag.  87 

Coni  pectus  Refolutionis  , atque  Compotitum; s . 
Scholion  . Aduertenda  quxdam . 

Aliud  notandum , 

Quo  pado  Analyfta  fuppotitis  vti  debeat . pag,  88 
fdypot betis  non  oHifit , niti  fit  in  quxftione  • 

Ad  demonfttandi  candorem  magis  valent  Artis 
rrxeepta , quam  alTuctudo . 

Theorema . Exemplum  xvu.  Sit  circulus  abc,  cu- 
ius centrum  1 , /diameter  autem  a b,  reda  f b tan- 
gat illum  in  B • & F c , in  c ; dudaque  fit  b c ; Sc  infu- 
per  f l > quz  occurrat  penpherix  in  k , & ipti  b c in  1 . 
duda  inlupct  A c • Dico  cilc  vt  f K > ad  K 1 , ita  B a , 
ad  ag. 

Rclolutio  . 

Lemma.  pag.  5 9 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xvm.  Sint  circuli  rox, 
p n 1 , interius  tangentes  circulum  a b t in  pundo  f; 
fmt  deinde  cuculi  lecantes  priores  iam  didos  in  pun- 
disr.fv  i ,&ini»  & k»  mduedumcumF.  Duda 
fit  r c occurrens  penphcrijs  in  pundis  h , q^l  , r ,c . 
Dico  ellc  vt  h l , adLC,  ita  QRad  rc;  atque  ita^ 
omnia  intercepta  lineatum  fegmenta  inter  arcus  cir- 
culorum tangentium  proportionalia  cilc  omnibus  in- 
terceptis intet  arcus  cuculorum fccanuura, 
Rclolutio, 

Lemma. 

Compofitio,  pag.  90 

Theorema . Exemplum  xu.  Sit  circulus  k c f n c, 
in  cuius  circumferentia  duobus  aflumptis  pundis  o , 
& f , itemque  duobus  zqualibus arcubus xg,h g; tta 
Vt  dudis  redis  R o » g f > atque  continuatis  ad  c \ item 
c d , 11  f . continuatis  ad  b ; dudaque  D 11 ; centro 
l< , mt  eiuallo  h p , deicnpto  circulo  deo,&  centro 
c , intcsuallo  c P > defei  ipto  circulo  a P p ; dudis  tan- 
gent.bus  c A.  B 1 i & per pendiculai ibus  a m » 1 nj  item 
a x. » & 1 e * chordis,  quz  angulos  uu<  b 1 n , bifa- 
fiamlccent . Dico  circulum,  cuius  centrum  c,  ad 
Circulum,  cuius  centrum  11, rationem  habere, vt  qua- 
dratum chordx  a L , ad  quadratura  chotdz  1 b , 
Rclolutio. 

Lemma.  pag.  91 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  xx.  Si  circulus  a b c , cu- 
jus centrum  m.  diameter  b ii,  & reda  d h tangar  illum 
jn  h » dudis  quoicunaue  bd,  de,  bf>bc,  propor- 
tionalibus occui  tentibus  periphcnzin  pundis  a,  1» 
x , Li  & accepto  quouis  pundo  c , dudilquc  A c , 1 c, 
jec  jLc;  atque  duda  « c , circa  hanc  dclcr  ipto  cireu- 


lo,  qui  lecct  przdidas  redas  in  pundis  M , N , o , p.’ 
Dico  l p 1 k o , 1 n , a m , proportionales  efTe  in  eadem 
ratione  cum  redis  pb,eb,ib,cb. 

Refolurio. 

Compofitio . pag.  91 

Theorema.  Exemplum  xxi.  Sit  ad  diuifa  bifa- 
riam in  f , & ad  extremum  d ereda  fit  perpendicula- 
ris o c ; & ex  e duda  fit  e c > quz  fit  protrada  ad  par- 
tes c i mox  autem  acceptis  quotcunque  pundis  g,  u.it 
& c.  a pundis  autem  g , h , 1 , dudx  fint  ad  pundum 
A,redxGA»HA  iCAiiA,  Se  ad  pundum  d dudx 
fintcD,  iid,  10,  firaue  dc  bifariam  diuifa  in  k. 
Dico  dillerenciam  quadratorum  A c , g d » ad  triangu- 
lum A o d,  vel  diderent  iam  quadratorum  ah,  ho, 
adjtriangulum  a h d , & fic  dc  reliquis,  rationem  ha- 
bere vt  AO.adpx. 

Rclolutio . 

Compofitio.  pag.  95 

Corollarium. 

Theorema.  Exemplum xxn.  SitcircuIusABCDt 
per  cuius  centrum  e,  tranfrar  reda  H D;  atque hc 
tangat  ipfuin  inc  •,  reda  ver 6 c a fecet  b o ad  redos 
angulos  in  k j dudavcrofituc.  Dico  clle»  vt  G 1 ad 
1 F , ita  quadratum  u c , ad  quadratum  h f , 

Refolutio. 

Compofitio.  pag.  94 

Theorema . Exemplum  xxm.  Sit  triangulum  z- 
quilateruin  abc;  produdo  latere  a c vfquc  ad  e,  ira 
vt  a c , c e fint  xqu.ilcs , excitata  a o perpendiculari, 
dudaque  e b , quz  illi  occurrat  in  o ; ex  b cadat  bk, 
perpendicularis  ad  a c . Dico  d b efTe  femidiametrum 
citculi » in  quo  triangulum  a bc  mlcribi  poteft  . 

Refolutio . 

Compofitio , pag.  95 

Scholion. 

Theorema;  Exemplum  xxtv.Sit reda  a b, diuifa^ 
in  pundis  o»  e >f,g  »h,&vc  ik  , ad  h e ,ita  fi'  e ii  • 
Ad  p h ,&  vr  1 k plus  f »1 , ad  f k , ita  A e , ad  e o ; at 
vcrdDr.pofTit  redangulam  boe;  licquevtir:,  ad 
e h , ita  K l ad  e g . Dico  ellc  aggregatum  quadrato- 
rum u»ag  xqualc  redangulo  e a a . 

Rclolutio. 

Lemma  primum.  pag.  96 

Lemma  lecundum , 

Compofitio . 

Confpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis , 

Ve  Theorematibus  pertinentibus  ad  Seftioncs 
Contcas,  altajquc  lineas  • Cap.  111 . 

INtcreft  Analyrt*  linearum  omnium  naturam  ha- 
bere pcrlpcdam  pag.  97 

De  quibus  agendum  . 

Vctetesgencfin  Irnearum  ad  morum  retulerunt , 
Conicarum  fcdionum  ortus  11»  plano.  pag.  98 
Paraboli  ortus  in  plano . 

Hyperboli  otius  in  plano . pag.  99 

Ellipfisorrusin  plano. 

Theorema.  Exemplum  xxv.  Data  fit  Parabolo 
a b c , in  qua  diametrorum  vertices  fint  a , ik  b , du- 
da vero  litABi  & e h ordinarim  applicata  fit  ad  dia- 
metrum U D , vt  protrada , quz  fu  1R.1  a c,  occurrat 
alcen  diametro  procradc  ad  partes  a in  1 , ^ quz  111- 
fra, occurrat  b a protudx  ad  partes  a»  ini;  ea  tamen 
lege  duda  fic  vrracjue  ordinarim  applicata,  vciElit 
squalis  f g . Dico  lupenorcm  lemiordinatani ab  a b, 
& inferiorem  a diametro  a f «diuiduoF, exti e ma, ac 
media  talione  « 

Y u u 1 Rcfo- 
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Refolurio  J 
lemma . 

Compofitio  J 
Conlpcdus  Refolutionis , atque  Compofitionis. 
Theorema  Exemplum  xxvi.  Sit  parabole  a b p » 
cuius  bafis  A c > tangens  vero  g k , diametro  autem* 
fit xquidiftans  A k , Scin  ac  fumpto  quolibet pun- 
do e > & eidem  diametro  dudg  parallela EG,  qux 
paraboli  occurrat  in  f.  Dicocllc vt  ak,  ad ec,  ita 
e c * ad  c;  f . pag.  101 

Refolurio 
Lemma. 

Compofitio. 

Conlpcdus  Refolutionis,  atque  Compofitionis . 

pag.  ioi 

Theorema.  Exemplum  xxvn  Sirellipfis  abcd, 
Cpiu^c  enriuir  u>  maior  axisBp,  rmnnr  vero  ac; 
producto  maiori  axe  d b ad  partes  B»  fit  acceptum^ 
quodcunque  pundum  c»  ex  quodudafitGH,  tan- 
gens perimetrum  fedionis  in  h & per  h duda  fir  ad 
ep  perpendicularis  hn;  fupet  g m fit  deferiptus  fe- 
micirculus  gim;  fitque  protrada  n h » ad  panes  h • 
donec  periphenx  occurrat  in  i . Dico  mi,mb 
lDter  le  aquales. 

Praeparatio . 

Refolurio.  pag.  103 

Lemma  1.  * 

Lemma  a. 

Lemma  3. 

Compofitio  ’ 

Conlpcdus  Rcfol  utionis , atque  Compofitionis , 
pag-  104 

Theorema.  Exemplum  xxvm.  Sit  femiellipfisA 
b c 1 cuius  centrum  m > minor  axis  a c , & iemimaior 
bm»  inquo  protradoad  partes  b»  fit  acceptum  pun- 
ciumr.,  a quo  duda  g h,  ungens  perimetrum  inH, 
} rorrada  ad  partes  B , occurrens  in  k axt  minori  :du- 
^tjquefitMF,  arouidiftans  tangenti  gh.  Dico  qua- 
dratum g h ad  quadtatum  mf  lauoncm  habere, vtc  h, 
ad  h k . 

Pr*  paratio.  pag.  105 

Reloluno . • ' 

Lemma, 

Compofitio. 

C cnlpcdus Refolutionis  , atque  Compofitionis . 

P^.  1 c6 

Theorema.  Exemplum  xxix.  Sit  hyperbole  gbi, 
cuius  diameter  a n h,  latus  tranfuerfum  a b,  centrum 
c ,f  eda  d e tangat  verticem  b , cui  dud*  fint  xquidi- 
i' antes FK  , fic  vt  redangulum  ahb,  ad  redangu- 
lutn  ahb,  plus  quadrato  c b , ita  quadrarum  h g , ad 
quadratum  h f ; erit  enim,  quod  ab  alijs  oOenfum  eft, 
corlincareda.  Dicoct  iemper  proprius  accedere 
ad  petimerrum  hyperboles , nunquam  tamen  pun- 
dum ECoinciderecunipur.doc. 

Refolurio . 

Lemma.  pag.  l0y 

Compofitio. 

Conlpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis. 
Theorema.  Exemplum  xxx.  Siredx  quxdam* 
contingant  hyperbole  cum  alymptotis  conucmentes  ; 
£ pundisvei6  coutaduum  ducantut  parallela:  vm- 
que  afymptoto , & diametri ; per  has  redas  vnaqux- 
que  diameter  fibivcndicat  quartior  triangula  zqua- 
lia  ,tum  inter  fe  ,tum  ijs , qua:  per  buiulmodi  Irneas 
ahisdiametrisdcbentur.  pag.  108. 

Kcfolutio. 

Lemma . 

C?i»pofitio,  pag.  109 
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Confpedus  Refolutionis , atque  compofitionis . ' 
Admonitio  ad  Ledorem  pro  ijs,qux  dida  lunt  itu. 
Exemplo  xvili.  pag.  1 10 

Pater  Bonauentura  Cauallerius  commendatur. 
D.Stefanus  de  Angelis  laudatur . 

Non (olum dantur  infinita:  parabole,  fed  etiam* 
infiniti  hyperbole . pag.  1 1 f 

Dannirctiam  infinitae  Ellipfcs . 

Alia  ratione  fediones  comex  confiderantur . 

De  reliquis  Lineis,  pag.  tu 

Praeter  Conicarum  Sedionara  lineas , etiam  inuu«* 
merx  fuperfunr. 

De  lineis , quas  Audor  excogitauit, in  fecundo  lib, 
differendum. 

Linea  helica , fcu  fplirahs  ex  Antiquis  lineis  admo* 
dum  elegans  eft . 

1 inex fpiralis  deferiprioab  Archimede  tradita. 

T rioris  definitionis  explicatio . 

Spiralis  principium  quid.  pg.  uj 

Circulationis  principium  quid . 

Archimedes  a quibufdam  reprehenditur . 

De  Spiralibus  tradat  10  ab  Archimede  inftirtjrapo» 
tius  Phyfico  Geometrica  eft , quam  pure  Geome. 
tricau . 

Spiralis  onus  per  communem  fedionem  plani  cuiq 
Cylindrico  fpirale. 

Geometrica  ipfius  fpiralis  pnmarix  defaiptio. 
Theorema'.  Exemplum  xxxi.Si  in  spiralem  ex  pri- 
ma reuolutione  ortam  incidant  dux,  vel  plures  line* 
i pundo,  quod  eft  principium  spiralis , Se  producan- 
tur ad  circumferentiam  vfque  primi  Circuit : eandem 
rationem  inter  fe  habebunt  iftx  in  fpiralem  inciden- 
tes, quam  arcus  circuli  medi  j inter  terminum  fpirx  • 
& limites  linearum  produdarum  in  circumferentia^ 
fados , fumpus  id  prxcedentia  ar  cubus  i fine  spi- 
tal«s.  p^g.  114 

Refolurio. 

Theorema  ab  Archimede  PhyGco-Geomerrict 
oflcnlum , pure  Geometrice  ab  Audoie  demon  fini- 
tur. 

Compofitio . 

Spiralis  primaria  ArcliimcdxaJ  jqg  m 

Linea  prima  quid  in  genefi  spiralis.. 

Linea  fccundaquid. 

Supradidorum  explicatio  . 

Primum  fpariuraquid. 

Secundum  fpatium  quid  , 

Antecedentia  quid. 

Confcqucntiaquid. 

Circulus  primus . Circumii  fecundus  &c. 
a lix  conliderationes  linex  fpiralis  fecundum  di* 
uerfashvpotliefes. 

Spirales  pruni  ordinis. 

Aliafpcciesfpualisx. 

Alia  fpecics  fpiralis  3. 

AhafpecieslpiraIiS4. 

SpuaU  mucrfi  ordinis.  pg.  u« 

Speciesspiralismucrfi  ordinis» 

Species  1. 

Species  3. 

Aiix  etiam  spirales  oriri  poliunt  pertinentes  ad 
primum  ordinem  fecundum  diucrfas  combmatio- 
nes. 

Ali*  spirales  pcrtincnres  ad  fecunduraordinem . 
Linea,  quam  delcriberec  grauc  deicendens  m pbr* 
noxquatoris.exhypothefi  quod  tellus  mouerctur» 
motu  tamen  foln  diurno . 

Linex  spirales  concipi  pofiunc  deferiptx  fapte 

aftA 
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«lia/  fa  perficies. 

Infime*  spirales  dantur , ficur  infinite  (ciliones 
conice. 

Spiralis  prima  • & linearis. 

Spiralis  quadrattea. 

Spiralis  cubica. 

Spiralis  quadraro-qundratica . 

Etiam  circulum  confiderun  po(Te,  prout  fumpta_* 
fuirconfiderandafpiralis.  pag.  117 

Theorema.  Exemplum  xxxn.  si  in  fpiraieui  vua-. 
quidem  circumuoluiione  dcfcriptain,  a princip.o  spi- 
ralis reUxquoihbct  cadant,  quxxqualcs  inter  fefe 
angulos  commeant»  (e  (e  mutuo  xquaiiccr  excedent . 
Kefolutio. 

Compolicio.  pag-  118 

Linea  reda  spiralem  tangit  in  pundo. 
DemonUratio , qux  fuppouit  tempus » ac  motum . 
Aliqua  spiralis  accidentia.  t 

Spiralis  proprietas»  qux  fuit  lndircllcoftcofa.dt- 
celK  . & ollcniiuc  demonllcatur . 

Alix  mfigacs proprietates (piralis . pag.  1 19 

In  quo  prxcipue  Analyllx  iolertia  eluceat . 

Fit  teditus  ad  (pirales . pag.  1 xo 

Linea  quadrattix,&eius  origo  antiqua  Phyfico- 
geomemea . 

Hxc  linea  quibufdam  non  arrifir.  pag.  ui 
Gencfis  quadratricis  Geometrica.  Explicari? . 

De  quadraticis  v(u  poft  modum  diderendum . 
Cylloidtt  linea  conlideraru  digna.  pag.  111 
Prxcipuus  cius  v(ur  ad  indagandas  duas  medias 
^oncinut  proportionales  inter  duas  datas . 

Natura  Conchitis  explicatur.  pag.  11$ 

Huius  hnex  proprietates . 

Beneficio  huius  linex  prxdara  Problem.  foluuiur. 
Huius  etiam  auxilio  dux  medix  in  continua  ratio 
pc  reperiuntur . 

Cycloidis  linex  ortus , atque  Natura , 

Genitor  Cycloidis, & eiuldembafis. 

Epicyclois  linea  nouiter  ab  Au  dote  excogitata^. 

pag.  **4 

Ex  mcerfe&ionc  variarum  fuperficierum , varix 
jquoque  emergunt  linex . 

Solida  ex  rcuolutione  &C, 

Cylindro  paraboheum . 

Solidum  Cylindri  hypetbolicum  &c. 

Vniuetfalis  Methodus  relolutiua  in  omnibus  ad- 
|ubcri  potcfl , pier unque  tamen  adeunda  dt  vna>  vel 
«Utera  peculiaris. 

Theorema.  Exemplum  xxxm. Cylindrus.cuws  al- 
bitudo dllpbcra:  diamctcr,ba(is  vcioclt  circulus  ma- 
Simus  c.ufdem  ipherx  > ad  (pheranj  iplaiu  dt  in  ra- 
tione Icfquialtcra.  pag.  iaj 

Thcoiemaiflud  ab  Archimede  demonlt  ratum  ab 
Rudore  longe  aliter  > & quidem  oitcnfiuldcmon- 
flratur . 

Rdolutio . 

Compolitio, 

j)e  exercitio  An  aly  t ico  exercendo  in  Rcfolu- 
ttontbut , atque  Compofitiontbus  T heore - 
matum  , ad  c ater as  partes  Mathe - 
/eos pertinentium  . Cap.  1Y% 

EX  Arithmeticis defumuntur  exempla . pag.  1 16 
Theorema  . Exemplum  xxxiv.  Diflci entia  la- 
«ciumduorum  quadratorum  duCta  in  quodhbcc  la- 
tus lacit  diti  er  entum  intet  quadratum  prxdiclo  la- 
<cu  rcipopdcusj  racd.umquc  proportionalem  inter 


ipfos  numeros  quadratos* 

Rcfolutio. 

Compofirio. 

Theorema.  Exemplum  xxxv.  Duobus  numen* 
quadratis  fi  numerus  idem  figillatim  additus  fuerit* 
aggregatis  per  laterum  diti erentiam  figillatim  diuifis* 
numerus  fa  dius  ex  quotientum  mutuo  dudu  multa- 
tus numcco  , qui  fuit  quadratis  additus  , cuadit  qua- 
dratus. pag,  nj 

Rdolutio. 

Lemma  primum. 

Lemma  fecundam. 

Compofirio.  pag.  11 1 

Ex  Opticis  defumontur exempla. 

Theorema.  Exemplum  xxxvi.  sit  oculus  a > cui  ’ • 
obie&a  fiat  mobilia»,  &c,  quorum  illud  propin- 
quius. hoc  aurem  remonus.  fintque  duc  parallele  bd» 
c E.iri  quibus  prxdi&a  mobilia  xque  velociter  ciean- 
tur . Dico  eo  tempore , quo  mobile  n promouctur, 
mobile  c oculo  a , videri  tardius  promouille . 

Rcfolutio . 

CompoGtio . 

Theorema.  Exemplum  xxxvn.  Corpus  opacum 
tot  fundK  v uibras » quot  (unt  luminoli,  quibus  oppo- 
nitur. pag.  119 

Kefolutio . 

Compofirio. 

Scholion.  pag.  130 

Vmbraquid. 

Tenebrx  quid . 

Ex Catopuicis  exempla  defumuntur.' 
Duofunt.quibur  vmuerla  Caroptrica  innititur  l 
Heliodorus  in  Opticis . 

Quid  prxcipu£  curandum  Analyllx,  cum  dero 
quaputn  lufcipic  t radar  looeni . 

Cur  angulus  reflexionis  xqualis  fitang.  incidctix. 
Qua  ratione  id  PtoUnixus  dcmonftraucric . p.  1 3 1 
Notanda  qux  Jam . 

Demonflratio  quorundam.  pag.  13» 

Rcijgtur  talis  demonilratio. 
aIius  explicandi  modus  a Neoterico  quodam  adhu 
btus.  pag.  131 

Superior  ratio  reijcitur . 

Cartclij  demonilratio  de  squalitate  anguli  incideo- 
tix  & reflexionis  perpenditur. 

Cartefij  demonilratio  parum  laudatur  • 

Aliorum  quoque  demonftiacio improbatur, 
kepleri  ratio  reijcitur.  pag.  134 

AuCtoris  ratio  alfertur . 
a lia  Au&oris  ratio  aflertur  . 

Theorema.  Exemplum  xxxviu.  Angulus  reflexio* 
nis  xqualis  eft  angulo  incidenti*.  pag.  135 

Rdolutio . 

Compolitio . 

Quod  in  Catopticis  rnaxim8  decantatum . pag.  1 
Euclides  lupradi&a  malcdemon/lrauit.  pag.  137 
Prxmittcnda  quxdam . 

Keplerus  reprehenditur. 

Quot  undam  deceptio , pag.  158 

Suppoficum. 

Theorema . Exemplum  xxxix. sir  pupillx  diame- 
ter bc  .resalpedabilis  iit  a » vnde cadant  radijAD, 

A 1 » qui  luper  (pcculi  Iu perficicin  d 1 h , refleduniuc 
ad  pun&a  bc.Dico  radios  reflexos  b d.c  I,  protrados 
ad  partes  d,:, occurrere  reclx  cadenti  ex  a perpendi- 
culare r ad  (pcculi  lupcrficicin  infinitum  ptotradx, 
Rdolutio.  pag.  139 

Compolitio. 

Tb:orema.  Exemplum  U.  Ijfdern  pofitis . Dico 
lecundb 
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fecundo  concurfum  ede  in  vnoicodemque  puncto . 
jUlolutio, 

Lctrrpj.  pag.  140 

Compofitio. 

Thcotenu.  Exemplum  hi.  Jn  quolibet  fpeculo 
imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  ocu- 
lo per  reflexionis  pundtum  direfliprodudlq . 

Notanda  quadam , 

Vulgatum  Theorema  apud  Opticos , 

Communisfima  Philofophorum  lententia,  pag.14 1 
Eam  else  iallam  Audior  oflendit . 

Experimenti  cuiuldam  declaratio . 

Experimentu  pr.rclaru  ad  confirmandum  effluuiu . 
RelPODlioms  praoccupatio . pag.  141 

An  flotclisaudoritasex  i.  de  Anima. 

Ariflotelis  Audoritas  ex  4.  Mctheororum  textu  34 
Ex  corporibus  omnibus  expirare  effluuia. 
Experimentum  ad  id  comprobandum  mirabile. 
Admonitio. 

Non  omnis  qualitas  neganda eft,  pag. 

Explicatio  quotundam . pag.  144 

Aliorum  explicatio . 

Keijcitur. 

Radij  exeuntes  a centro  corporis  solaris  furit  vali- 
^iores.  pag.  >4) 

T ria  lunt  radiorum  genera . 

Explicatio  lupradidorum , 
keplerushaud  bene  de  inrenfione locutus. 

Definitio  prima . Diuaricationes  radiorum  funt 
eorundem  radiorum  interualla,  accepta  in  circumfe- 
renti js»  ad  quas  e circulorum  ccntns  ijdcm  radijpcr- 
uenivint . 

Definitio  fecunda . Similes  diuaricationes  dicun- 
tur , qua  accipiuntur  penes  interualla  fimilia  circum- 
ferentia vnius.  & alterius  circumferentia. 

Theorema . Exemplum  xux.  si  virtutis  intenfio 
attendatur  in  lineis . Eadem  eft  ratio  arcus  ad  arcum 
fimilem  reciproci » qua  efl  intentionis  ad  rotenfio- 
pem  virtutis. 

Refolutio,  pag.  14C 

Lemma. 

Compofitio. 
potanda  quasdam  l 
Corollarium . 

Explicatio  quardani.  pag.  147 

Thermometrum  ab  Audore  adinuentum  exquifite 
$epra: lentans  . 

'Thermometrum  alterum  exquifitius  differentias 
pflendens . pag.  148 

Multorum  error. 

C laudi  j Berigardi  fententia . 

Male  hanc  Mathcfeos  partem  plerique  rrada- 
lunt.  * pag.  i49 

Theorema . Exemplum  xtm.  si  in  fpeculum  con- 
cauo*(pharncum  radius  parallelus  ei , qui  per  (peculi 
centrum, extra  tamen  lextanrem  eiufdem.incidcrct;; 
^ico  reflexum  eius  extra  fpeculum  cadere , 

Rclolutio,  ' 

Compofitio . 

Theorema . Exemplum  xuv.  si  fuerit  fpecuKuxL. 
Cauo-lpharticum » per  cuius  centrum  radius  aliquis 
incident  miliud  ; huic  autem  tadio  parallelus  alter 
incidat  m terminum  (extanris,  cuius  initium  pundlum 
eft»  per  quod  incidit  radius  per  centrum.  Dico  ra- 
dium incidentem  ipfexramis terminum  prxdidunu* 
jefledi  ad  eiufdcra  tetmmum  alterum . 

Rciolutio.  pag.  150 

Compofitio* 

JJieotcma , ^xcmphim  xiv,  sccuodd,  ijfdcm  pp- 
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fitis.  Dico  reliquorum  radiorum»  quorum  quilibet 
pr.rdidis  duobus  eft  parallelus»  nullum  per  leflexio* 
nem  afeendere  fupra  puidum  F,  vbi  videlicet  c d fc-» 
midiamerer  bifariam  dmiditur . 

In(peculocauo*fnlixtico  non  fit  vqio  in  punAo« 
vt  in  habentibus  conicam  fedioneni  . 

Theorema . Exemplum  xlvi»  Omnes  radij  folares 
in  fpeculum  concauumi  parabola  quacunque  circa 
manentem  axem  circumducta  procreatum»  inciden* 
tesv  e a lege  vt  axi  arquidiftenc  > reflectuntur  ad  vtuim, 
ac  idem  ax cos  punctum  , quod  videlicet  i veniet-* 
fpeculi  diflat  interualloquartx  partis  lateris  redii  il*» 
1 1 lis  parabola:,  qua:  fpeculum  ipfum  deferibit. 

Prout  multiplex  hypothefis»  ita  multiplex  tefolu- 
tio.  pag.  t5t 

Relolutio  variari  poteft  pro  varietate  pnrpar*-. 
tionis. 

Refclutio  s 

Compofitio,  pag.  ij\ 

Refolutio. 

Compofitio, 

Refolutio,  ’ pag.  15 j 

lemma, 

Compofitio, 

Scholion.  Sdpradidorum  explicatio. 

Speculum  hyperbolicum  quale.  pag.  154 

Quomodo  radij  reflectantur  in  speculo  elliptico  , 
Quid  interfit  inter  fpecula  fupradicta . 

Theorema.  Exemplum  xlvii.  si  oculus  ,&  afpe- 
ctabilc  fintin  diuerfis  mediis  (e  mutuo  contingenti, 
bus , imago  apparebit  in  concurfucatheti  > St  radij  ab 
oculo  per  punctum  refractionis  directe  producti . 

Multa  luut  confideraru  digna  m hac  Maiheicos 
parte . 

Radij  luminofi  non  gracilefcunt,  nec  acteuuantur« 
quo  magis  protrahuntur. 

Laterna  Magica  qua  Arte  fiat.  pag.  ryj 

Abud  e fi  quoque  in  Diopmca  copfideraru  dignis- 
simum . 

Theorema  Mechanicum . Exemplum  xi.vni.Gra* 
uiaappcnfa  extremitatibus  librx.fi  xquiponderantia 
cxtiterint,erit»  vt  di  itantia  ad  diftannam  a centro » ita 
leciprocc  graue  ad  graue. 

Et  fi  fuerit >vr  diltancuad  diflantiam.ira  reciprdcd 
graue  ad  graue,  lpiagtauia erunt  xquipondcrantia. 
Refolutio . 

Compofitio,  pag. 

f)e  Methodo  Re  follitius  pro  Theorcmitibu{ 
ahjs  phyjico - C cum tricis , Cap.  V. 

T)  Laton is  Dogma . 

X Helenx Corneli*  Pifcopire laudes.  pag. 
Difficultas  de  ascenlu  Corporum . 

Gtauitaus  »&  lcuitatis explicatio. 

Experimenta  qtuedam . pag.  15^ 

fresfio  fluidorum  colligitur,  pag-  1J9 

Archimedis  locus  explicatur. 

Difficultati  occurritur, 

Ancxtrulum  alccndar  metu  acceleraro. pag. 
Difficultas  in  Archimedis  dodrinade  ijs,  qua:  ve*, 
buncur  in  b umido. 

Difficultas  in  contraria  fententia, 

Compofitio  difficultatum. 

Extrufio  quo  padocopcingat.  pag.  16» 

Prarsfionis  huintdaruir  paitium  caufaquid  . 
Atmolphxrnr  altitudinem  colligere . 

Tychoius  opinio,  * 

kepfoj 
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Kepien  frntentiaexplod.tur.  pig 

Thcotcnw . Exemplum  xux.  solidarum  magni- 
tudmutn  per  liumidum  afccndentlum,  qux  leuior  cfl, 
fui  limi  celerius  fcnur . 

Refolutio . 

Compoliiio. 

Theorema,  Exemplum  x.  solida  magnitudo  lc.' 
vior  humido  per  Huidum  grauius  velocius  aicendit, 
qgjmpericuius.  pag.  ili) 

Theorema.  Exemplum  u.  si  aliqua  fuetitlolida* 
rnagnitudo  leuior  liumido.  huic  aurem  adiecla  lit 
alia  quxptnm.uidtin  humido  letnor.loliJa  magnitu- 
do, hoc  aggregatum  immillumin  liumidum  maiori 
vi,  quam  niiiiololapiopofiiamagniiudo,  futium  lc- 
xetur. 

Refolutio. 

Compoliiio . 

Experimenta  quxdim pag.  lS+ 
Duo  proprxiuntu;  inquirenda . 

Experimenti  ejphcatio.  pag.  iS) 

Notandum. 

Theorema . Exemplum  ut.  si  certo  quodam  im- 
petu proi}Ciarur  grane  fecundum  direfl  ionem  clcua- 
laui fupta  lineam  horizontalem , Cc  aiio  itidem  irope- 
petu  (ecundiim  eandem  direfiioms  lineam  idem  gra- 
uc  ptoijciatur.  Dicocilevt  quadratum  impetus,  ad 
impetus  quadratum , ita  ipatlum  in  linea  hotraontali 
ad  (panum  in  eadem  lincaconfeflum . 

Quid  impetus , liue  velocitas . 

Per  meuiuiaro  momenti  intelligitur  refla  > per 
quam  impetus, & momentum  potelt  proi jcere  mopile 
ab  extremo  ad  extremum  ipfius  j quod  prius  intel- 
ligrndumdedclccnlu.  pag.  1 66 

Th-Exempium  mi . si  certo  quoda  impetu  proficia- 
tur graue  fecundum  dircflioneroeleuarainlupta  linea 
horizontalem,  & alio  itidem  impetu  (ecundum  cande 
direfliom  j lineam  idc  graue  ptoijciatut . Dico  elle  vt 
quadi  impetus , ad  impetus  quad.ita  Ipatium  in  linea 
horizontali  ad  1 panum  in  eadem  linea  conleflum . 
Quid  mtclhgarur  pet  momenti  meniuram.pag,  1 67 
Refolutio . 

Compofitio. 

Experimentum  de  bombarda  explodente  pilane 
Jiotizonulitcr . P»g.  *$* 

Experimentum  proponitur  alterum . 
Experimentum  alterum.  pag.  i«j 

Theorema  . Exemplum  itv.  Magnitudo  tarefa- 
flione  adaufla  vi  calonsxqui  inuadenns  lingulas  eius 
partes , menluras  acquim  maior csjn  ratione , qua  ab 
putio.  pag-  >70 

Refolutio . 

Compofitio. 

Relolutio.  pag.  »71 

Compofitio. 

Qu*de  Anmiloxneodiflafunt,  Auflor expertus 
8»  in  annuhs  ligneis  ime  Ais  in  huinidum  . 

Multos  hoc  expenmenium  vexauit . pag.  171 
Ex  ac.idei.ti  poteil  iJ  lecus euenue, vt  in  lumbus, 
ftioroulculis. 

Monitum.  .... 

Tbeotema.  Exemplum  iv.  51  magnitudo  aliqua, 
ultetanonelulcipiat incrementum, dumaueetut  ter- 
pinus  vnus  modo  lam  diflo , augentur  & reliqui . 

Theotema.  Exemplum  i.vuifoliduin  aliquod  (it 
annulare , & agente  calore  atqui  in  lingulas  eius  par- 
ies rarefiat,  acquiret  menlutas  maiores  111  ranonc~> 
quam  prius  habebat,  Sc  latius  fiet  fecundum  luti- 
pamluperficiem.  Pag-  *7J 

Jheotcma.  Exemplum  xvn.  Anguita  hltula  cx 
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1 Cx  vtroquee*rrjemorccJufaiinmi(TainHumidum  fccui> 
dum  extremum  vnum , peream  humidum  ipfumad 
certam  quandam  ftauonem  neceflano  aicendec. 

_ p*  m 

Relolutio. 

Compofitio.  ptg.  175 


Aha  Refolutio, 

Coiapolirio. 

Scholion . 

Explicatio  it  ultorum,  que  faciunt  io  primis  adia.- 
finutum . 

Libratio, vclpcrdefcenium,  vel  per  afcenfunx., 

. Pag.  17« 

figura  non  facit  ad  momentum  grauitatis , (ed  ad 
celeritatem  motus . 

Supradifladel  bratione  faciunt  etiam  ad  defeen- 
ius  celeritatem . 

Aduertcndaquxd.im.  pag.  177 

Notanda  quxdam  de  acceleratione  maiori  dclcen- 
fus. 

Kepleri  deceptio. 

Modusexplorandi  aeris  grauitatem.  pag.  17} 

Jcholion . pag.  179 

Supt  ad  iflorum  Theoria  • 

Er  rorcommiflusL  quodam  in  aeris  ponderatione.' 
Aufloris  modus  peculiaris  ad  explorandam  aeris 
grauitatem . 

Theorema.  Exemplum  ivm.  sirei  JAabili  Prif- 
rt»  fuerit  honzonral  iter  infixum,  ad  cuius  extremum 
graue  luerit  appenfum.  Dico  potennam , qua  reliilir 
fraflioni . ad  gtaue,  reciproce  else,  vt  longitudo 
Potiimansad  lemi-alntiidinenicmldem.  pag.  jSo 
Refolutio. 

Lemma  primum . Si  fuetic  Veflis  A c , cuius  by- 
pomoclion *;Scc.  pag.  lS) 

Refolutio, 

Compofitio. 

Lemma  (ecundum , Si  Prifma  tfGDC  fuetit‘ete- 
#um  &c. 

Corollarium  primum . pag.  18* 

Corollarium  (ecundum . 

Compofitio. 

Scholion. 

Auflor  agit  in  Pbyfica  de  potentia  , qua  corpora* 
refiilunr  fraflioni . pag.  18) 

Proponitur  Theorema . 

Aliquorum  error . 

Supradiflorum  demonfiririo  oilenfiua . pag.  184 

Pnncipale  intentum . pzg.  1 8 J 

Prim urenda  quxdam  . 

Theorema  . Exemplum  ix.  Gradus  velocitatis 
ciuidetn  mobilis  iuper  diuerfas  planorum  inclinat  10- 
nesacquifui  tunc  iunt  aquales , cum  eorundem pla- 
potum eleuationesxquales iunt.  pag.  i8d 

Refolutio . 

Compofitio. 

Comrouerfia  inter  D.  Stephanum  de  Angelis, & Pf 
Ricciolium  perpenditur. 

Experimentum  de  curru . pag.  187 

Ex  hoc  experimento  duo  colliguntur . 

Idem,  quod  in  cunu,  connngeret.fi  terra  in  orbem 
cieretur. 

Quod  de  proieflo  diflum  fuit  aptatur  graui  de- 
(cendenti . 

Telluris  immobilitas  ex  haflenus  traditis  colli* 
gitur.  pag.  >88 

Dum  gtaue  futium  proijcitur, nulla  imerpofita* 
quiete,  motum  fubuct  duplicem  &c. 

pux  ptoponuntui  diliicultates,  pag.  189 

Occur- 


INDEX  C 

Occurritur  prime  difficultati. 

Mirabile  quoddam  proponitur.  pag.  190 

Rota  dum  reuoluMur  circa  proprium  axera>fe  ha* 
bcr  inftar  pcnfilis. 

Quid  Icntiendum  de  motu  telluris.  pag.  191 

Indirtpx entia  grauis  ad  omnem  motum » commen- 
da. 

Supradidorum  confirmatio^  pag,  19* 

Quorundam  deceptio . 

Perpenditur  aliquorum  fententia i 
Velocitatis  graqus  aliquandb  non  variatur  variata 
dirc&ionc  dee.  pag,  195 

Theorema.  Exemplum  lxi.  si  fuerit  funependu- 
iu/D  ab»  quod  attum  in  gyrum  deicnbat  &c. 

Oueftio  14%  apud  Ariltorelem  in  Mechanicis . 
Theorema . Exemplum  1x11.  Dum  circulus » cuius 
femidiaraerer  a d per  redlam  voluitur  b F,omnes  con- 
peni  rici  minores  a c fi  iun&im  moneantur  vna  volu- 
tione  percurrunt  /patjum  arqualc  circunfcrcntia: cir- 
cqji.  cuius  femidumeter  a b.  pag.  196 

fchoJio» . 

J)e  Experimentis  ad  feritates  Thyficas  indo* 

- gandas  1 Cap . Vh 

A D redle  philofophandum  nul/a  fecurior  via., 
JT+  quam  per  experimenta, 
riijlofophusdcjulusob  inaduertentiam  propofhi 

ProbleiDatis. 

Experimenta  funt  repetenda.  pag.  197 

Expetimeutis  Di/ciplinarum  principia  inucniun- 
tur . 

In  dcmonftrando  non  licet  in  infinitum  abire . 

. Ex  principiis » quardam  habita  terminorum  cogni- 
tione cognofcuntur,quxdam  afluetudine»  Sc  qux- 
dam  experimcntiscomparanrur. 

. Indudio  quini  maxime  oponuna  ad  confirmanda 
Difciplinarum  principia . 

A particularibus  ad  vniuerfale  progredi  eft  a po- 
flerioiibus  ad  priora  gradum  facere. 

A lingularibus  ad  vniucrfalia  progrcfTus  experi- 
menta luppomt.  pag.  ,9g 

Audorcx  perimetis  operam  nauauit  Florenti*  ad 
ftabilifnda  Naturalis  Philolophix  principia, 
Anriprriftahs  hadcnus.rpxlc  fuit  explicata. 
Experimentum  ad  reprobandam  «ntipcriftafin^  i 
pro  ur  hadenus  explicari  confueuit, 

Refponfioms  prxoccupatio  f 
Experimenta  > quibus  nonnulli  probare  nituntur 
jmtiperiftafin  veteri  leqfu  explicatam. 

Occurritur  experimentis  allatis.  pag.  199 

Calx  viua  magis  exardefeit  aqua  ferucnti  , qu^nL 
aqua  frigida. 

Spiruusvinifuperinfufuscalci  viu*  nullam  facie 
piu lationem  in  cius  calore , nec  illam  diflcluit . 

Aquam  glacclccrp  ablque  aeris  permixtione  com- 
probatur. 

In  experimentis  conficiendis»  nc  minima  quidem 
dificientiaelt  negJigcnda. 

Quomodo  chalybis  temperatum  perficiatur . 

E colonbus  ad  temperaturam  quis  magis  idoneus. 

Natura  vmformi  difformi  quadam  adione  ope^ 
xarur,  • r - 

Experimentum  ad  magnetis  vircsexplorandas . 
Dclccnlus  grauium . 

^trauu  non  dcicendunt,  raagncbca  vi  i terra 


APITVM, 

Aliunde  circumfpcdio  in  experiendo  probatur  J 
Gaflendt  opinio . * pag.  xo| 

Leuis  quorundam  in  experiendo  coniedura . 
Animarumplena  funr  omnia  j.de  Gen.An.Cap.  H» 
Vanetas  magnoperi  ad  Vniucrfi  ptjjcbritudincro 
conducit . 

Experienti  lapis  omnis  moucndus.  pag.  10* 
Experimenta . 

Communis  opinio  de  concodiooe  ventriculi  per 
modum  elixationis, 

Calor  animalis  fenrdioris  natur*  non  excedit  ar» 
Aiuum » fole  fcandente  Leonem , 

Natura  vntur  humore,  canquim  fermenro  ad  cefe* 
brandam  concodionem  in  animalium  ventriculis. 

Experimentum  conducens  ad  cognolcendura,  qua 
ratione  concodio  in  vcnrriculo  perficiatur , 

Hiftoria  mirabilisjvndc  colligitur  dari  humorem,  & 
quo  vitrum  corroditur . 

Chronometton . Pcnfilc , fcu  pendulum  , feu  fune 
pendulum.  • pagt  xoj 

Prarclara  Chronomerri  phanomena . pag.  10  4 
Quorundam  error. 

Mirabile  aliud  Chronoircrri  fymptomtl 
M irabile  aliud  fymptom* . pae.  10  c 

Aeris  refiftcntia . 

Pcnfilc»cur  tandem  quiefear.  Opinio  quorundam , 
Reijcitur. 

OpinioAudoris. 

Itas , ac  reditus  initio  prolixiores. 

Irus , ac  reditus  duplici  parte  conflant . 

Penfile  maximi  deferuic  obferuationibus  AflroS 
nomicis.  20f 

Ygroftathmos»  hoc  eft  fluidorum  menfura  pri- 
mane. 

•Secundum,  & tertium.  mj.  1.7 

Ad  actis  hurriditatem  explorandam  inllrumen- 
tum idoneam.  Ygrometron.  pag,  108 

Aliteridem  inquititur.  pag.  aou 

Thetmomenum  iiaflenus  adhiberi  fohiu.n  orr.ni- 
no  inutile,  • ' 

Optimum  ab  Au&ore  adinuenrum,  Isi  eius  con. 
ftruflio  qualis. 

Aflio  vmformiter  diflormircr  diffufa  non  ita  de- 
preheura  eft  ab  Auciore,  quemadmodumi  Scholaft^ 

Cisdefcribituc. 

Ad  obleruandam  rerum  texturam  inftruroenram 

idoneum  Microlcopion . 

Tubi  optici  inuentio.  pag.  nd 

Sperandum  aliquandi  futurum,  vfrepertaiur  ali. 
quod  inftrumentum , quo  auditus  adiuuetur . 

'A  quibus  c /tuentium  Anuijftx , ni  eltlufus  quo* 
dummodo  videatur . Cuf.Vll. 

THeorema  . Exemplum  Lijit.  si  refla  linea  Au) 
iefla fir in punflis c , n,  e,  r,  vt  exitlenubut 
squalib  us  panibus  ic,ti,Sic, 

Refolutio.  pag,  m 

Compolitio , 

Theorema . Exemplhm  txiv.  si  refla  linea  ab. 
diuiia  fir  in  punflis  c ,o  ,e»f,  itayt  exiftcfltibusae.- 


qualibus  partibus  ac  > c e,  Sic. 
Rclolucio. 

Compolitio, 

A pugnantibus  cauendum  • 
ItcmafupcrUuo  ii  c. 
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JZuod  Artifici  magnopere  curandum  in  oblati 
Theorematis  Re/olutionc  infii tuenda . 

Cap.  rm 

C I.antas  in  detnonft  rationibus  commendabilis 

Theoretna  . Exemplum  urv.sit  reda quxpiam 
A b > duplara  quidem  in  d , Se  ex  pur.dis  a , & b , per* 
pendit»  laribus  eredis  Ah,  b i,  &c,  pag.  214 

jR*foiutio . 

Compofitio»  f 

Conf  pc&us  Refoiutionis , arque  Compofitionis . 
paR.  **S 

Refolutio. 

Compofitio 

Relolutio.  pag.  116 

Compofitio, 

Theorema . Exemplum  lxvi.  sit  reda  A f»  cliuila-. 
in  partes  a b , d d,  df,  i nxqualcs  continuo  crcfcentcs, 
vel  dccrefcentcs  * &c. 

Prxparatio. 

Relolutio. 

Compofitio.  pag.  1x7 

Conlpedus  Refoiutionis  • atque  Compofitionis . 
Lemma . Exemplum  lx  vix.  sint  (res  magnitudines 
A b , a c , a d . Dico  aggregatam  differentiarum  elle 
differentiam  inter  maximam  , & minimam . 

Relolutio.  pag.  118 

Compofitio . 

Theorema . Exemplum  lxviii.  si  reda  a b , ita  di- 
uifa  fit  in  c , d > & E , v t quemadmodum  eft  a d ad  dc> 
ita  fit  b d , ad  d k . Dico  tcdangulum  x>  e b , ad  qua- 
dratum o e » rationem  habere  , vt  a c ad  c o . 
Rcfolucio. 

Compofitio. 

Superior  Refoiutionis  modus  non  orouino  fper- 
nendus.  pag*  »19 

Comprobatio.* 

Relolutio. 

Compofitio . 

Theorema.  Exemplum  lxix.  sit  Conus,  eoius 
vertex  pundum  a , balis  autem  circulus,  cuiusdia- 
tneterBC,&c.  pag.  xxo 

Relolutio. 

Compofitio 

Theorema . Exemplum  txx.  sit  Conus,  cuius  ver- 
«ex  a pundum;  bafis  vero  cuculus,  cuiusdiamerer 
®c&c.  pag.  111 

Refolutio. 

Compofitio. 

Theorema  . Exemplum  lxxi.  sit  Conus , cuius 
Vertex  a pundum;  bafis  cuculus , cuius  diameter 
?c&c.  * pag.  aza 

Relolutio . 

Compofitio  l pag.  xxj 

'DCTttt a demonfirandi  ratione  ab  Analyfia. -> 
Jer nanda.  Cap.  IX, 

MAximc  decet.  Mathematicum  omnem  adhibe* 
te  cutam  in  demonftrando. 

Dcmonfttauones  Mathematica:  omnium  prxQan- 
(iflimx. 

Ad  rede  demonftrandum  requiruntur  prxeepta . 

pag.  ‘ 214 

Genus  demonfirandi  ab  e.Tedu  ad  caufam . 

Aliud  genus  deraonfliandi  a caula  ad  effedum . 


Demonflratio  porisfima  per  quod  caufx  'genus 
procedat . j 

Geometria  vtirur  materiali  caufa , tanqulm  de- 
mooft  rationis  medio.  pag.  2x5 

Caula  itidem  formali  vtirur , 

Demonflratio  per  concomitantia  ad  genus  demfi** 
(Irarionis  per  caufam  rcuocarur  j &in  Mathematicis 
frequenter  adliiberur. 

In  Mathematicis  demonflrationibas  plerumque 
medium  efl  fubiedi , aliquandh  atfedioms  definitio . 
Mathematica:  definitiones  nominales  dicuntur. 
Quales  efle  debent  demonflratioms  prxmiflx . 
PrxmifTaru.n  conditiones . 

Primum  genus  propofitionum  immediatarum  fune 
dignitates. 

Secundum  genas  propofitionum  immediatarum. 
Tertium  genus.  pag.  12C 

Quartum  genus. 

Politiones  quales. 

Notanda  quxdam . 

Error  quorundamdcteflantium  Mathematicas  de- 
monflrationes . 

Quo  pado  demonflratio  debeat  ex  imme  Jiatis 
conflare. 

PrxmilTx  demonflrationis  cuidentes  efle  debent  * 
vel  per  le , vel  per  alias . 

Ineuidentcs  euidentes  fiunt  indudione. 

Principia  qualiter  dicantur  prima . 

Quo  pado  prxmiflx  cautx  dicantur  conclufioms  • 
Quocundam  error . 

Duplex  caufa;  alia  in  cognofccndo  tantum,  alia 
in  efiendo , & cognofccndo  fimul . pag.  1x7 
Prxmifix  quare  priores  condufione . 

Notiores . 

Certiores , ac  euidentiores . 

Demonflratio  per  propria  principia  procedit, 
Supradidorum  probatio  indicimur. 

Nullius  fcicnnx  lubiedum  ad  alum  feientianu 
transferri  potcfl . pag.  12s 

Bryfoms  demonflratio  peccabat  ob  communia 
principia . pag.  219 

Quomodo  fe  haberet  Bryfonis  demonflratio. 
Circa  conclufioncm  crroics  quuura  contingant. 
Primuserror. 

Secunduserror. 

Tertius  error.  pag,  130 

Errorum  exempla  cx  Ariflocele. 

Secundi  erroris  exemplum  • 

Exemplu  alterum  quando  genus  nomen  Iiabet&c, 
Sophiila  qui  dicatur. 

Cognitio  trianguli , vel  fecundum  numerum,  ve! 
fecundum  formam . pag.  23 1 

Mulnplex  demonflratio,  ciufquc  fpccies  asfi- 
giuntur . 

Demonflratio  vniuerfalis  prxfcrrur  particulari , 
Vmuerlalequid. 

Demonflratio  lingularis  quando  conficiatur. 
Mathematicorum , tum  Veterum , tum  Reccntio- 
rum error.  pag.  232 

Redarguitor  Audor  Propofitionis  47.  primi  Eu- 
clidis. 

Redargutionis  ratio . 

Prima  Elementa  tractantibus  in  hoc  aliquid  con- 
donandum. 

Exemplum. 

Exemplum . 

txca  plum alterum.  pag.  233 

Exemplum . 

Iu  quo  debeat  Analyfia  infudare,  plurimamquo 
Xxx  cutam 


index c 

curam  a Jhiberc  I 

Probationes , quib^oftenditur  dcmonftratio  pro- 
flanrior  ilia , quo  vniucrialis  dicitur. 

DemonlUanoaHirmariua  proferenda  negati uar. 
Dcmonflratto  Duplex;  Oftcnfiua,  & ducens  ad 
inconucniens . pag.  134 

: Oftenfiua  profertur . 

Oftenfiua  , quamuis  negatiua , proferenda . 
Reprehenduntur  ij,  quipasfim  dcmonftrationo 
ducente  ad  incommodum  \ tunrur . 

Demonflratio  quomodo  procedat  per  dcdudlo- 
nem  ad  imposfibile. 

* Quid  commune  fit  vtrique  modo . 

Quo  priora  natura  funt , prius  tradauda  vidcnru» 

135 

Redarguunt  ur  non  nulli . 

De  particularibus  Methodis , quas  hucufqucJ 
Mathematicorum  Jchola  frequentanti . 
Dequc  peculiari  ab  Rufiore  exculta . 

Cap.  X . 

DE  Antiqua  Methodo  per  expiofum  exccilum^ , 
atque  defedum.  pag.  13  6 

Antiqua  Methodus  per  expiofum  excelsum»  atque 
defedum  explicatur. 

Victa  Merliodum hanc  neglexit. 

Aduerfus  hanc  Methodum  difficultas  affertur. 

_ Pag.  137 

Diluitur  propofita  difficultas . 

Non  mald  Archimedes , nec  fallaciter  Euclides. 
Theorema . Exemplum  lxxii.  Parabolo  oqualium 
altitudinum  funt  inter  fe , vt  bafes. 

Theorema.  Exemplum lxxiii.  Cyhndi redibafis 
ad  eiuldem  Cylindri  curuam  fupcrficiem eft,  vt  quar- 
rj  pars  diametri  baleos  ad  ipfius  Cylindri  larus, 
pag.  158 

pc indiiiifibilium Methodo.  pag.  239 

indiuifibilium  Methodus  ad  obfcurisfima  de* 
monflranda  conducit. 

Quibuldam  hoc  Methodus  non  arridet . 

Methodus  declaratur 

Quibus vtatur  hoc  Methodus»  tanquim  infttu- 
mentis . 

Quid  in  hac  Methodo  fit  Regula  , 

Oppolito  tangentes  quid . 

Inplams  figuris  adhibentur  lineo,  in  folidis  autem 
plana. 

Hoc  Methodus  duplex . 

Explicatur  pruna , quo  vtitur  Jndiuifibilibus  col- 
lediucfumptis. 

Poftenor  vtitiirlndiuifibilibusdiftributiud. 

Vtraque  generalem  regulam  tradit  ad  comparan- 
dam figuratum  oienfuram . pag.  240 

Exemplum . 

Generalis  regula  prioris  Methodi . 

Perinde  cfl  dicere , omnes  lineo  ad  omnes  lineas ; 
ac  dicere , aggregatum  omnium  lineatum  ad  aggre* 
gatum  omnium  linearum . 

Generalis  regula  pofi erioris  Methodo. 

Locum  habet  non  folum  in  ratione  cqualirattt » fcd 
in  quacunque  ratione*  pag.  24 1 

Quid  obferuandum  in  gratiam  prioris  Methodi . 
Quid  obferuandum  in  gratum  fecundo. 

Prima  definitio. 

Corollarium. 

Secunda  definitio. 

Corollarium. 

Tcnu  definitio- 


P* 8-  M* 


PaS*  M3 


APITVM, 

Corollarium. 

Quarta  definitio. 

Quinta  definitio. 

Corollarium. 

Sexta  definitio. 

Corol  Janum. 

Septi  ira  definitio.' 

Odaua  definitio  A . 

13. 

C. 

D. 

fe: 

Supradtdarum  dcfiaitionuxiexplicatio . 

Omnes  lineo . 

Redi  tranfirus . 

Obliqui  nanfitus. 

Omnia  plana . 

Omnia  punda  redi  tranfirus. 

Abfcifiz. 

Refiduo  omnium  abfcifsaram . 

Maximo  ablcifsarum . 

Abfcifso  refiduo . 

Omnes  figuro  fimiles.  pjj* 

Solidum  fimilare  genitum  ex  figara plana.  * " 

Figura  folidi  Gcmtrtx  . * 

Solida  (mularia. 

Redangula  fub  figuris. 

Primum  Pollulatum. 

Secundum  Poflularum. 

Animaduertenda  quodam.' 

De  Methodo  innixa  Grauitatis  centro . pag.  246 
Vfus  centri  Grauiratis  ad  Geometrica  Theoremata 
deroonftranda,  in  vfu  fuit , tiim apud  Veteres,  tum 
apud  Reccntiores . 

V fus  centti  Grauitatis  ad  Geometrica  problemata- 
conft ruenda. 

Mulra  de  Grauitatis  centro  tradantur. 

Centrorum , vt  & quantitatum , triplex  genus.* 

Centrum  figuro  quid . 

Centrum  magnitudinis  quid . 

Centri  Grauirans  vario  defiutiones . pag;  247 
Grauitas  proprie  corporibus  ineft . 

Mathematicus  grauitatem  concipit  incfsepundis 
lineis , & fupet ficiebus , non  fine  vulc . 

Quor  undam  eiror. 

Aduencnda  quodam. 

De  vlu  centri  Grauitatis  difserend uro  proponitur  : 
Archimedes  hunc  vlum  innuit.  pag.  248 

Theorema.  Exemplum  lxxiv.  Parabole  ‘iclqui- 
tertia  cfl  trianguli  eandem  fi bi  bafin , & eandem  alti- 
tudinem habentis. 

Rcfolutio. 

Lemma  I. 

Lemma  /I. 

Lemma  111.  pgga  249 

Lemma  iv,  * 

Compolino. 

Conlpedus  Refolutionis , atque  Compofirionis  . 
Scholion.  pag#  xjo 

Aliter. 

Theorema  . Exemplum  ixxv.  Circuli  Tegmen- 
tum ad  infcnptum  libi  triangulum  eiufdem  baleos, 
a:  altitudinis  eft,  vc  duo  tertio  panes  dametii  fcg. 
menti  reliqui  ad  redam  connettentem  circuli  cen- 
trum , & grauitaris  centrum , quod  ab  inmoprqponc- 
l>atur,  tegmenti. 

Relolutio. 

Lemma.  pag.  i$t 

Couipofitio , 

Ccnfpc^ 


f . 

'V 
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Confpedas  Refoluuoms  , atque  co  npofitionis . 

'*  Schoiion . pag.  isi 

Theorema.  Exemplum  lx  xvi.  Cui  uslibcr  circuli, 
ac  EHipleos  quidem  legmcncum  ad  infcriprum  (ibi 
triangulum  eiufdem  bafcos , ac  altitudinis,  cii  vcduar 
rertix  partes  diametri  fegroenti  rcliauiad  illam»  qua; 
ex  figurae  centro  ad  grauiuus  centrum  eius,  quod  ini- 
|io  dicebatur  Jcgmcnti. 

JUfoludo, 

Lemma.  pag.  af$ 

Compofitio, 

ConfpedusRefblurionis,  atque  Compofitionis. 

In  quohxc  Methodus  confitlac . 

Modus  alter  adhibendi  centrum  grauitatis . 
in  quo  hxc  Methodus  confidat . 

Ouid  Rotundi  nomine mtelligcndum.  pag.  154' 
Motus  localis  fimplex  in  duplici  difcrimine  • 
Duplex  Poteftas ; Dircda » & Rotunda . 

Vtraque  Potcfhs  tripartito  diuiditur , 

Linea  reda  quid. 

Linea  reda  est  poteftas  primi  gradus . 

Tara llelogram nui m eft  poteftas  fecundi  gradus , 
Farallelcpjpeduntcft  poteftas  terti/ gradus . 
Frxdidx  poreftaris  quilibet  gradus  diuidicur  io- 
luftam  «maiorem  ,&  minorem  lufta. 

Infecundo  gradu  lufta  poteftas  eft  quadratum-. 
Redangulum  alcera  parte  breuitis , poteftas  minor 
lufta.  Akera  verd parte  longi us,  poteftas  maicr lufta. 

in  tertio  gradu  tufta  poteftas  eft  cubus . PaiaJtelc- 
pipedum,quod  altitudine  cubum  non  adaquat,  pote- 
Itas  eft  minor  lufta.  Qux  vero  excedit,  maior  lufta* 
Rotanda  poteftas  eft  amplior , qulm  Dircda . 
poteft. Rotundx, 5c  Rotunda  corpora  funr  infinita. 
Sicut  poceftares  Dircdx  ex  motu  redo/ra  Rotun- 
dx ex  motu  circulari  fi  unc.  pag.  255 

pundi  poteftas  lufta  eft  pundum.  Habet  potefta- 
Jtctn  lusta  maiorem , Ccd  non  minorem. 

rundum  a. centro  difiundum  fui  rcuolutione  per- 
ledam  periphxtiam  cuculi  defcribit, 

ror  eft  ares  Rotundx  fecundi,  6c  terti/  gradus  multi- 
plicantur ab  triplicem  fitum  > fcilicet  horizontalem- , 
verticalem  » & obliquum  quantitatum,  vnde  na- 
Icuntur . 

Potcftates  Rotundx  fiunt  horizon  tales,  verticales, 
& obliqua: . 

poteftas  Rotunda  tufta  quando  generetur . 

Quando  generetur  poteftas  Rotunda  minor  jufta, 
prima  definitio . Quid  fit  Roratio . 

Secunda . Quid  fit  quantitas  Rotanda , vel  Rotata. 
Tertia.  Radrus Rotationis  quid. 

Quarta . V ia  Rotationis  quid . 

Remotio,  fcu  elongatio  pundi , (eu quantitatis , 
qux  rotatur , quid  fit. 

Regula  generalis. 

Quanutas  Rotandain  viam  Rotationis  d uda  pro* 
ducit  poteftatem  Rotundam , vno  gradu  altiorem  ro- 
ceftate,  fiuc  quantitate  Rotata . 

Hanc  tegulam  generalem , ctfi  veciffimam , inde- 
Goonft raram  tamen  Audor  reliquit. 

Lemma. 

S»  figura  plana  luper  aliqua  fui  reda  luiea  figuram 
iplam  fecantc  libretur , erunt  momenta  fegmentorum 
igurx , vt  funt  (olida  Rotunda abjiplis  fegmenus  cir - 
fi  fecantcm  lineam  tcuolutis  ,dcfcripta. 

Suptadidx  Regulo:  dcmonftrario.  pag.  ij6 

Corollarium  primum.  pag.  257 

Corollarium  iccundum . v 
Corollatium  tertium . 

. Corollatium  quattum , 


Hxc  Methodus  centri  grauitatis  indagationem  re* 
qufrit,  & primo  incipit  ab  cius  v fu  inpuadis,  ac 
lineis . 

prima  poteftas  Rotunda, 
poteftas  Rotunda  ynius  pundi  componitur .’ 
Quando  plura  funt  punda  fine  refpedu  ad  politio^ 
nenu. 

Quando  plura  (unt  in  certa  pofitione . 

Quomodo  indaganda  vnica  peripheria  fingulis  x* 
qualis , data  pundorum  pluralitate , Ccc. 

Quando  plura  data  funt  punda  fine  ceno  politio- 
nis ordine. 

poteftas , quam  data  re£ta  affirmat , & quidem  ho- 
rizontahs,  Vcicicalis,&  Obliqua  componitur. 

Pa&  , 15I 

rotellas  Verticalis  tufta  linex  redx  nulla  eft , nifi 
infamet  linea . 

poteftas  obliqua  profui  compofitiooe  quid  requi- 
rat. 

pocellates  maiores  tuftis , 
poteftas  Verticalis  lufta  maior, 
poteftas  Obliqua  tufta  maior . 
poteftas  Rotunda  , quam  binx  redx  fimul  funi- 
ptx  deferibunr  * yt  componatur . 

poteftas  Rotunda , quam  binx’  redx  fimul  far»- 
ptxdefcnbunc , quomodo  componatur. 

Alio  modo  idem  perficitur . 

Quando  datx  redx  fuerint  ad  inuicetn  inclinatx. 
Quando  redx  funt  inuiceni  inclinatx . 
potcftates  luftis  maiores  cx  didis  colligi  pofTunc 

• 1)9 
Cafusaker . 

potcftates  Rotundx  plurium  redarum  linearum  . 
poteftas  communii  lineatum  redatum  xqualmm » 
Tegmento  circulari  infcriptarum . 

Superficies  cx  huiufmodi  rotationibus  orrx  conicx 
funt . pag.  160 

roteftatum  inquifitio  bifariam  inftitui  poteft . 
pro  primo  modo  quid  agendum . 
pro  femicir  culo.  , 

Pro  fegmento  maiori . 

Alix  Verticales  potcftates  emergunt, 
potcftates  Rotundx  perimetri  triangulorum,  & 
quadrangulorum . 

Bifariam  poteft  contingere , vt  triangulum  » aeque 
quadrangulum  luftam  poteftatem  componant. 

Quando  triangulum  aliquo  fuo  angulo  rotationis 
axemacringit.  pag.  261 

r jtcftas  lufta  horizontalis , 
lufta  Verticalis, 
lufta  Obliqua. 

Cinguloruhi , & Gnomonum  potcftates  ex  generali 
Regula  depromuntur . 

poteftas  perimetri  polygonorum  regularium . 
Rotunda . 

V crticalis  poteftas  qux  nam  dicenda , 

Qux  dicenda  horizontalis . 

Obliqux  poteftates  qux  dicendx , 

Verticalis  potestas  tufta  vt  componatur . 
poteftas  cuiusuis  peripher/x  circulum  non  am- 
bientis. 

Poteftas  circuli  qua  ratione  componatur , 

Radius  rotationis  poteftatis  maioris  qualis  fit. 

Pafi-  . ’ ** 

poteftates  pecitnetti  legmentotum » aliarumquo » 
circuli  partium  quomodo  componamur . 

Potestates  perimetrorum  mixtilmearqm  figura- 
rum quomodo  componantur. 

Poicftatum  Verticalium  eorundem  fcgmentorunj 
Xxx  a compos 


/ 
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pompofino  quomodo  fe  habeat . 

Quando  Rorationi]  axis  mutatur  > fitque  priori  pa- 
rallelus. 

rotellarcs  Obliquat  • & Verticales ; &c, 
rotcll  .ites  Icgmcntorum  tuftis  maiores . , 

potcftatcs  horum  perimetrorum  quomodo  factliis 

'componantur. 

Haflenus  difla  funt  tntelligenda  de  leflotibusrfo- 
jrqndcmquc  imulis. 

Poteftas  perimetri  Lunularum , 

Horizontalis  poteftas  • 

Quando  Lunula  fit  per  iriterleflionem  circulo- 
rum. pag.  i6i 

poteflates  Verticales  tuflx  perimetri  Lunulatum , 
Alii  poteitates  tuiti  Verticales . 
roteftates  Obliqui  perimetri  Lunularum , 
poteitates  Arcua tar  um  figurarum . 
potestates  perimetri  Ellipleos,  &c. 

Horizontalis  tuita . 
i Verticalis  iusta. 

Potestas  obliqua . 
potestas  maior  Iusta  < 

potestas  Rotunda  ■ quam  planum  trianguli  fcflili- 

peidelcribit. 

potestas  Verticalis eiuldem trianguli,  pag.  1S4 
In  reliquis  ttiangulotum  potestatibus  componen- 
dis quid  agendum . 

Alia  Vctncalis  eiuldem  trianguli  potestas, 
potestas  Honzontalu  eiuldem  trianguli, 

Alia  Horunntalu  potestas , 
potestas  obliqua . 

potestates  Rotundi  quadrilaterorum , 
potestas  quadrati. 

Quando  fuerit  figura  altera  patre  longior 
Quando  altera  pauc  longiot  figuta  habet  latera  in 
pbhquofituadazem.  pag.  16  J 

rorestates  multangulorum  laterum . 

Duplex  modus  componendi  potestatem  hotunu 
pipltangu  lorum . 

rotestas  horizontalis  multanguli  lemtcirculo  io- 
fctipti. 

rotestas  polygonorum  regularium . 

potestas  Rotunda  cutulcunquc  figutc  refliliner, 

rotestas  circuli. 

rotebaslcmictrculi. 

Horizontalis  potestas  iusta.  pag.  lfS 

potestas  iusta  Verticalis,  , 
rorestates  Lunulatum. 
potestas  Rotunda  Ellipleos . 
potestas  obliqua, 
potestates  tustis  maiores 
potestates  Rotundi  lemiellipleos , Scc. 
potestas  iusta  Verticalis  iquatur  sphxtoidi . 
Horizontales  > & obliqui  potestates  tusti , maiQ- 
relque  xustis , quomodo  fiant. 

potestas  Rotunda  paraboles  horizontalis  > Vertica- 
lis, Ac  obliqua, 

Horizontalis  insta  quomodo  dici  confueutr , 
Generalis  Regula  Rciolutioois  potestatum . 
potestas  data  applicetur  parti  componenti  dati , te 
quantitas , qui  inde  ontur , panem  alteram  compo- 
nentem mandestabit . pag,  xCj 

Quando  potestas  iusta  fuerit . 
rotestas  iusta  maior, 
rotestates  tustis  mmotes  negliguotur, 
rotesutes  Rotundi  a lineis  reflis  quomodo  refol* 

Viuuur, 

rotesutes  tustis  maiores , 

fotcstasaplwibus, quam  vna  refla,  &ci 


A P I T v M, 

rotestas  Rotunda  it)  dircflam  tranfindtetur , 

PaS-  «tf 

Theorema.  Exemplum Lxxtrii.  Circuli  inter  l<_, 
funt,  vta  fcrotdiamettis , diametris,  &c.  lemicip» 
cgnifcrentijs , ctrcumferemijs , &c.  quadrata . 

Theorema . Exemplum  ixx'  iiiCyhndri  reflicur • 
ux  fuperfictes  ad  balin  cii , vt  latus  eiuldem  Cylindri 
ad  quartam  patrem  diametri  eiuldem  bafeos . 

Theorema.  Exemplum  lixii.  Omnis  Cylindri 
reflt  fuperficies  fine  baiibus , iqualts eft  circulo  , cu- 
ius ea,  qui  ex  centro,  media  proportionalis  eft  inter 
latus,  & diametrum  bafeos  eiuldem  Cylindri, 

Kg-  „ x«» 

Theorema.  Exemplum  txxx.  Ciiiulamque  Coni 
Koscehs  luperfictesadbafin,  eam  habet  rationem., 
quam  latus  Coni  ad  Radium  circuli,  qui  bafis  eft 
Coni. 

Theorema  . Exemplum  ixxtr.  Cuiufcunquc^ 
fphniiuperficies  quadrupla  eft  maximi  cuculi  eo- 
rum, qui  lunt  in  ipla . 

Thcocem» . Exemplum  Lixii».  Omnis  (pluria 
quadrupla  eft  coni , balin  quidem  habentis  xquajera 
maximo  circulo  eorum  , quiinlphira,  altitudinem 
VCtb  Radium  Iphiti.  pag.  x‘0 

De  Methodo  ProgresGonibus  innixa . 

Mirabilis  vius  ytttufque  progres/ionix. 

PtopofitiQ. 

Lenes  quantitatum  Arithmetici  proportionalium 
(fiue  tuxtaleiicm  numerorum  quadraticorumjconc, 
nub cicfcentium , a o,  vel  punflo  inchoatarum  nu- 
meto , vel  finitarum,  vel  inimitarum , eft  ad  lenem, 
(otidem  maxime  xqualiqm  in  rauone  lubduplx- . 

Theor.  Exemplum  Lxixiv.  Triangulam  ad  pa- 
rallelogrammum  eildem  baleos , ac  altitudinis clt  ia, 
patione  fubdupla . 

Theorema  . Exemplum  Lxxxv.  Pyramidoides  , 
vel  Conoides  patabolicum  , eiuldem  baleos,  acaln- 
tudmis , fiue  ctcfluin,  fiue  melinarum,  eft  in  ratione- 
fubdupla. 

Ptopofitio, 

Senes  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione- 
Arithmetici  proportionalium  4rc. 

Ptopofitio . 

Senes  potentia  infinita  quantitatum  in  duplicata 
ratione  Arithmetici  proportionalium , ( fiue  tuita 
lenem  numerorum  quadratiorum ) cominua  cr<- 
Iccunum  a punflo,  fiue  o,  inchoatarum,  eil  ad  le- 
nem totidem  maximi  iqualium , m rauone  lubcr(> 
pix-. 

Theorema.  Exemplum  pniu.  Conus,  vel  Py- 
ramis , ad  Cylindrum,  vel  Prisma  eiuldem  baleos,  io 
altitudinis  eft  in  ratione  lubtripla.  pag.  i/a 

Theorema , Exemplum  lixivii  Complemcnrvii 
lennparxboles  > i panum  Icihcct  »quo  icmipar,bul:— 
complet  parallclogtammum , clt  ad  paraiWogiaiii- 
mum  in  ratione  lubtripla. 

Theorema.  Exemplum  Lixivin.  Lcmtparabolq 
ad  pridiflum  parallelogramnaum  clt  u ratione  I0s>- 
(elquialteta, 

Scholton. 

Aduenenda  quidam  , 

Aduertenda  quidam , pag.  174 

Ptopofitio. 

Lcries  quantitatum  io  triplicata  ratione  Arithme- 
tici proportionalium  icc. 

Theorema.  Exemplum  Lxxm.  Series  infinitio 
quantitatum  m tnphcata  ratione  AtithmetiCe  piopo,- 
nonalium, fiue tuxta fcticm  numcrotuii,  cubicorum 

Cont.mc 


RERVMQVE  MEMOR  AB  IRI  VM. 


continue  crcfcentium , i puu&o*  Icu  o,  inchoat j- 
rum  > efl  ad  lenem  totidem  maxime  aequalium  in  u* 
fi6ne(ubquadrupla. 

Theorenu  . Exemplum  ixxxt . Complementum 
femi  par  aboles  cubicae  ad  fuum  paialleiogrammum  cft 
jn  ratione  fubquadrupla , ac  propterea  > & ipfa  Icmi- 
jwiabole  cft  in  ratione  hibicicjuiceroa . 

Adnotanda  quxdam . 

De  Geometrica  progresfione  differitor . 
YfasGcometricxprogresfionis.  pag.  >74 

Pe  Juti  erit  Methodo  f ce  thuri , tc 
fropru , 

9 es  decrelcentiam  excelTus , arque  defedus  in  infini- 
n m abeuntem.  Particularium  omnium  ferracil- 
fiir.a,  xelut  illa, qua obfcurioribus Tlieote- 
matibus  facili1  , ac  «pediti  Iit  latu  ; 
ptxlertim  iis,  qux  cimi  Veteres, 
tum  Kcccntiotcs  labollose 
dcmonftratunr. 

Demonflratio , J»g-  XJi 

Corollarium. 

Circa  lupenorem  demonfirationem  difficultas . 
Diluitur  d fficultas,  pag.  »7  6 

Obletuanda  quxdam , 

Supradidorum  Epdogus . 

Cuculus  non  C it  polygonum  infinitorum  Uterum . 

pag.  »77 

Theoremata  quxdam  quibus  Audoris 

Jtletbodus  innititur , 

Theorema  j. 

Siquotcunquc  fuerint  quantitates,  equarum  un- 
gulis partes  in  eadem  ratione  cum  illis  acceptxlint. 
Dico  has  polle  , pei  ftni&tVwmMro* , continua- 
ta incremenla  lempet , aclemper  ab  illis  minus  defi- 
ciendo,  undem deficeredefeda  mmoti  quacunque 
data  quantitate , rationem  tandem  Ulter  (e  perpetud 

(emances. 

Jcbolion  • 

Obfetuandum,  ' 

Theorema  11. 

Si  quotcunque  fuerint  quantitates,  a quatum  fin- 
gulis  partes  acpeptx  fint  «cc.  pag.  xji 

Theorema  m. 

Si  fint , quotcunque  luerint , quantitates , e qua- 
rum lingulis  panes  in  eadem  ratione  cumillisacce- 
ptx  fint  Ac- 
\ Theorema  (», 

Si  quotcunque  luerint  quantitates,  c quatum  lin- 
gulis partes  acccepts  fini , Cee, 

* TheotemaV. 

ji  quotcunque  fuetint  quantitates , quarum  fi  re- 
gulis alix  maioics  accepti  fint  in  eadem  tatione  cum 
Slis&c.  pag.  17» 

Theorema  »|, 

Si  quotcunque  luerint  quantitates,  quarum  fiogu- 
lisalix  piaiotes  acccptx  fint,  tfec. 

Theorema  rll. 

Jiquatuot  fint  quantitates  proportionales,  ex fe- 
jurda,  & quarta  lumi  poterunt  panes, qux&c. 
Lemma.  pa.  xio 

Theorema  viti. 

Sifini  quaiuot quantitates  proportionales,  &pet 
tooiinuaia  qu<dcm  incrementa  prima  minus  dchcicn. 
.do  i quapiam  quinUAc. 

Theorema  li. 


Si  fit , vt  prima  ad  fecundam  , ira  tettia  ad  quar- 
tam; at  cero  prima  minus  femper  in  infinitam  exce- 
dendo quampiam  quantitatem  quintam  5cc,  p,  aSl 
Theorema  X. 

Si  fint  quantitates,  & quot  in  vna  (unii  poliunt  par- 
tes , totidem  &.C. 

Theorema  xj. 

Si  quantitas  prima  femper  minus  excedendo  fecun. 
dam,  excedere  tandem  poCBt  excellu  dcc. 

Theorema  ali. 

Si  fint  qaatuor  quantitates  primi  ordinis,  totidem» 
que  alix  ordinis  fecundi,  Scc.  pag.  iDi 

Theorema  XIU. 

Si  quotcunque  fint  quantitates , fic  fe  habentes  tef- 
pedti  alicuius  dcc, 

Lemma . 

Suniha  polygona  circulis  inlcripta  funt  inter  le , vc 
idiamitns  quadrata.  > 

Theorema . Exemplum  lxxxix.  Circuli  inter  Io 
lunt,  quemadmodum  i diametris  quadrata . 

Lemma. 

Polygonorum  fimihum  circulis  inferiptorum  am- 
bitus lunt  inter  (e , vt  d lamccri . 

Theorema.  Exemplum  rxxxx.  Circulorum  peti» 
pherix  sunt  interlevi  diametri.  pag.  a8) 

Theorema.  Exemplum  ici.  Parabole:  xqualium 
altitudinum  funt  Intel  le , vt  bales . 

Lemma . pag.  a*4 

Lemma . 

Theorema.  Exemplum xcn.  Cybndtiredi curua 
fuperficifs  ad  bafin  ell , vt  latus  iplius  Cylindri  ad 
quartam  pattem  diametri  ciufdcm  palcos . 

Lemma , 

Pnlmans  redi  fupetficies  ad  bafin  eft.vt  altitudo 
ipfius  Prifmatis ad  quartam  partem  diametti  circuli , 
cui  Prifmatis  bafised  circumlctipca , pag.  aS  j 

Theoie. na. Exemplum  xcm.  Circulus, cuius  udius 
eft  medius  propotcionahs  inter  Cylindri  redi  latus, 
lufeofqpe  diametrum , xqualis  eft  lupeificiet  cyltn» 
dnex . 

Theorema.  Exemplum  xciv.  Omnis  Cylindri  re- 
dii fuperficies  fine  bafibus  xqualis  ell  cuculo,  cuius 
ca,  qux  ex  centro  media  propottionalis  est  interlu- 
nis , & cylindri  bafeos  diametrum . 

■ Theorema . Exemplum  xcv.  Omnis  Cylindri  re- 
di fuperficies  fine  bafibus  xqualis  est  circulo,  cuiut 
ea , qux  ex  centro , media  proportionalis  est  inter  la- 
tus, & Cylindri  bafeos  diametrum,  pag.  1*6 
Relolutio , 

Lemma 

Si  fuerint  duo  triangula  (aper  eadem  bafi  constitu- 
ta , erunt  in  ratione  ahuudimim , 

Lemma  |i. 

Si  luetini  duo  triangula  (uper  eadem  bafi  constitu- 
ta , & altitudo  vmus  fit  dupla  altitudinis  alterius , te  - 
ciangulum  fuper  eadem  bafi  , altitudinem  habens 
eam,  qux  est  minotu  trianguli,  xquabtt  ut  triangu- 
lo maiori. 

Lemma  m. 

Si  lupet  polygonum  regulare  eredum  fit  Prifma^, 
cuiusalutudo  fit  quarta  pars  altitudinis  iplius  poly- 
goni. fupetficies  Pnlinaus  xqualis  etu  huiulmodi 
polygono.  pag.  x*7 

lemma  iv, 

Cylmdniedi  fupetficies  . cuius  altitudo  est  quarta 
pats  diametri  baleox , xqualis  est  ipfi  bali . 

Lemma  v, 

Cumicunqueredi  Cylindri  fuperficies  esradba- 
fin , vt  cylnidri  latus  ad  quartam  pattem  diametti 

ipfius 
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jpfiusbafeos . 

V Compofiuo.' 

Theorema.  Exemplum  xevi.  Coni  redi  fuperfi- 
cies ad  bafin  est,  vt  latus  ciuldcm  coni  ad  fcraidiame- 
trumbalecs.  pag.  188 

Theorema . Exemplum  xcvn.  Superficies  cylw- 
dri  redi  eiusdem  altitudinis»  ac  ba/eos  cum  cono , 
exceptis  bafibus , ad  conicam  lupcrficiera  eft  , VT  Ia- 
rus  cylindriad  iemi larus  coni . 

Theorema.  Exemplum  xcvm.  Circulus » cuius 
radius  cft  medius  proportionalis  inter  coni  redi  larus» 

& fenudiametrum  bafeos » aequalis  est  coni;x  fuper- 
ficiei. 

Theorema  • Exemplum  xcix.  Si  conus  redus  fue- 
rit (edus  plano,  quod  firbafi  parallelum . Dico  &c. 
Lemma.  pag.  189 

Lemma  primum  ad  fequens  Theorema . 
jit  polygonum  regulare  paniarcrum , & aquilate- 
mm , A B C D,  &c.  inlcnptum  circulo  a c e c,  &c. 
Lemnyilccundum. 

ljldcm  politis;  inteiligatur circa ae»  velutiaxem- 
ccuolui  polygonum  &c.  pag.  290 

Theorema  . Exemplum  c.  Sphxrx  fuperficies 
quadrupla  est  maximi  circuli  in  eadein  Iphxradc- 
laiptibilis. 

Theorema.  Exemplum  cu  Sphxrica  fuperficies 
quadrupla  est  cuculi  maximi  ciuldcm  lpxrx.pag.291 
• Theorema.  Exemplum  cu.  circulus  aqualis  est 
triangulo re&aagulo*  cuius  Iatus  vnum  citea  redum 
«quale  est  radio , latur  ver6  alterum  itidem  circa  rc- 
dumarquale  est  periphenx ciufdem  circuli. 

Theorema.  Exemplum  cm.Cuiulcunque  portionis 
fpsrtcx  luperficics  xquahs  est  circulo,  cuius  radius 
cu  reda  a vertice  portionis  dudaad  citcumferctjam 
cu  culi»  qui  bafis  est  ipfius  portionis.  pag.  292 

Lemma . pag.  29} 

Theorema.  Exemplum  civ.  Cylindri  redi  iphr- 
r.x  circumlcripti  luperficies  aqualis  est  luperficiei 
iphxrx. 

Theorema.  Exemplum  cv.  Si  Cylindrus  redus 
fphxrx  circumlciiptus,  ac  fphxra,  Icccntur  planis 
Ad  axem  redis,  erunt  fingula  luperficiei  cylmdncar 
fegmenta , fegmentis  lingulis  luperficiei  fphxricx  x- 
qualia. 

Theorema.  Exemplum  cn.  Segmenta  fu  per  ficie  i 
fphxricx  parallelis  circulis  dilledx,  rationem  habent 
inter  (e,  quam  fegmenta  diametri  ad  prxdi&os cir- 
culos perpendicularis.  pag.  294 

Theorema.  Exemplum  cvu.  Parabole (cfquiter- 
tia  est  trianguli  eiusdem  baleos , ac  altudinis . 

Thcorcmji.  Exemplum  cvm.  Parabole  fefquitcr- 
tia  esc  trianguli  eiul^em  baleos , ac  altitudinis . 
pag.  295 

Thcotema . Exemplum  cix.  Parabole  fefquitcr- 
cia  est  trianguli  ciufdem  baleos » ac  altitudinis. 

pag.  206 

Theorema , Exemplum  cx.  Omnis  fcmiparaboles 
centrum  grauitatis  est  in  ea  reda  linea » qur  diame- 
tro aquidistans,  tradunt  bafin,  vtpars,  qux  est  ad 
pinam  lit  ad  reliquam , vt  5 ad  3. 

Thcotema.  Exemplum  exi.  Spatium  linea fpirali 
in  pruna  circulatione  dele ripca,  & reda  linea  prima 
in  principio  circulationis,  contentum , tertia  pars  est 
Circuli  primi.  pag.  297 

Theorema.  Exemplum  czil  Spatium  linea  (pira- 
li  in  prima  circulatione  dclcripra  > & reda  linea  pri- 
ma in  principio  circulationis , contentum , tertia  pars 
Cst  cuculi pium  . pag.  298 

Theorema , Exemplum  exju.  Linea  fpuaiis  c- 
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qualis  est  (emicircumferent  ir  fui  circuli . pag.  299 
Theorema.  Exemplum exiv. Spatium  cvdoidxlc 
ad  circulum  sui  genitorem  es.rtn  ratione  tripla . 

Theorema.  Exemplum  cxv.  si  fit  pomo  hyper- 
boles , elliplcos,  vel  circuli , dimidia  figura  non  ma- 
ior, &c.  pag.  $0 q 

Theorema.  Exemptum  cxvi,  sphxraad  conum» 
cuius  altitudo  c$t  lerrud umerer , bafis  vero  circulus 
maximus  eiufdem  fphxrx , esc  in  ratione  quadrgpU  . 
Lemma.  pag.  ;ot 

Theorema.  Exemplum  cxvn.si  fuperhcmilphr- 
rijbafi  constitutus  fuerit  cylindrus  eiufdem  cuna  he- 
mifphxrio  altitudinis . Pico  excefium  huius cylindrt 
fupra  hemifphxrium  aqualem  efTe  cono  eiusdem  ba- 
scos , ac  altitudinis  cum  ipso  hemisphxrio, 

Lemma.  pag.  30 t 

Theorema.  Exemplum  cxvui.sphxra  ad  conum, 
cuius  altitudo  esr  semidiameter,  bafis  vero  circulus 
maximus  eiuldcm  fphxra  esc  111  ratione  quadrupla. 

Theorema . Exempla  exit . sphxy.i  aqualis  est  co- 
no , cuius  bafis  est  aqualis  superficiei  sphxra,  altitu- 
do autem  radius  eiusdem . 

Theorema.  Exemplum  crx.  Omnis  sedor  spbx- 
ra  aqualis  est  cono,  cuius  altitudo  est  radius  sph.r- 
rx,  bafis  autem  aqualis  sedoris  sphxncxsuperncici. 
Pa§.  ' , , >04 

Theorema  . Exemplum  cxxi.  Cylindrus  triplus 
est  coni , eiusdem  altitudinis  , ac  baseos. 

Thcotema.  Exemplum  cxxn.  Omne  conoidespa- 
rabolicum  dimidium  est  cylindri  eiusdem  baseos  /ac 
altitudinis . pig.  jof 

Theorema.  Exemplum  cxxm.  Conoides  para- 
bolicum  ad  conum  eiusdem  baseos , ac  alritudinisest 
in  ratione  sesquialtera.  pag.  30  6 

Methodus  per  Indiuijtbilia  procedens 
iterum  perpenditur . 

Plerumque  expedit  Methodum  iodiuifibilium^c* 
cerfire . 

Vsusindiuifibilium  non  expofeit  continui  com- 
politionem  cx  indiuifibihbus,  tanquiincx  partibus. 
Phy  fice  io  continuo  ad  minima  quedam  deuenten- 
dum  est. 

Nihil  refert  ad  concludendam  figurarum  cqua/i- 
ratera , quod  linea adhi fint  distin&c  tn  continuo  6cc. 
Theorema  1. 

Figurarum  omnia  mdiuifibilia  accepta , vr  supra  » 
sunr  magnitudines  inter  se  ratiooem  habentes . 

Continuum  ex  semperdiuifibilibus , tanquimex 
partibus, componitur  ; ex tndiuili bilibus,  tanqua/a 
cx  carundcm  nexibus . 

Partesdantur  aCiuin  continuo  realiter  inter  se  dif 
stinftx . 

Multitudo  ipsarum  dicenda  est  infinita  in  poteorni 
non  in  aiUu . 

Multitudo  partium  in  continuo  nequit  dici  nia» 
xima. 

Multitudo  mdiuifibilium  in  continuo  eandem  sor- 
titur conditionem  cum  cius  partibus . pag.  307 

Non  repugnat  dari  infinitum  in  potentia  maius* 
& minus,  quod  tamen  repugnat  infinito  m adu . 

• Qua  est  ratio  totius  quantitatis  ad  totam»  caesr 
multitudinis  partium  propoc tionalium  ad  multitudi- 
nem partium  propocnonaJium,  Scc. 

Mobile»  dum  mouctur  motu  aq  stabili , vr  est  tem- 
pus ad  tempus , ita  spatium  ad  spatium,  flec. 
Theorema  u.  • 

Figur* 
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Figurx  habent  inter  se  rat:onem  eandem , quaro, 
earum  omnia  indiuifibilu  iu*ia  quamuis  Regulam 
aflumpta- . 

Aliter  idem  Theorema  demonstrator . pag.  $o3 
Per  Methodos  indiuifibilium  multa»  prxclaraque 
Theoremata  demonstrantur . 

Prior  Methodus  vtitur  indiuifibilibus  collctfliuc 
sumptis. 

Postcricr  vtitur  ijsdem  indiuifibilibus  distibutiu£ 
accerris . 

Aliquando  vrraque  Methodus  coniungitur . 
Thcojema . Exemplum  cxxiv.  Parabolx  inter  eas- 
dem parallelas  sunt  inter  se»  vt  bases.  pag.  309 

Obueruanda  quxdani . 

Figura:  xqualirer  aiulogx  que  dicantur. 

Qux  nam  dicantur  figuix  proponionahter  analo- 
g*.  pag.  310 

Dc  Maximis , dr  Minimis . 

Contemplatio  de  Maximis , & Minimis  apud  Vc- 
jeres  non  habebar  specialem  icsolutionis  formam  1 fi- 
cut  apud  Recemiores . 

Audor  duo  rcsoluit  libi  propofita  Theoremata  de 
Maximis , & Minimis . 

Theorema.  Exemplum  cxxv.  sit  reda  a b,  ad 
cuius  extrema  a , b , redx  lint  costirutx  a 1,  b q_£ura 
ea  facientes  angulos  rettos,  &c. 

Lemma  ad  fequens  Theotema . 

Si  quotcunaue  fuerunt  triangula  vnius  ordinis, to- 
cidem  autem  alia  alterius  ordinis  &c.  pag.  31 1 

Corollarium . 

In  omni  polygono  regulari  aggregatum  redarum 
aequalium»  qux  ducunmr  cx  pundo  intus  accepto 
perpendiculares  ad  lingula  eiusdem  latera»  xqualo 
est  aggregaro  cx  lineis  dudis  a centro  perpendicula- 
xibus  ad  eadem  polygoni  latera. 

Theorema . Exeinpluracxxvi.sia’pluribus,quim 
duobus  pundisredx  coeuntes  angulos  xqualcseffi- 
ciant.  Dicoprxdtdarum  linearum  aggregatum  mi- 
nimum efle. 

De  Problematum  Refolutio  ne  iuxta  Veteres ; 
feti  de  Antiqua  Methodo  per  eXplicitum 
Datorum  vfttm  ad  Problemata  re - 
foluenda . Cap.  XI. 

ANtiquiorcs  Gcomctrx  in  Problematum  refolu- 
tionibusplurimuininfudarunt.  pag.  311 

Refolutionis  Problematum  gratia»  Ars  Analytica. 
b Antiquis  instituta  fuit . pag.  3 1 3 

Refolutionis  duplex  genus ; Theorematicuin « icu 
contcmplatiuum  vnum ; Problcmaticura  alterum. 
Problemati  s determinatio  quid . 

Datorum  dodrina  apud  Veteres  ad  Problemata^ 
teloluenda  conducebat . 

Tripartitum  genus  Problematum;  Planum»  Soli- 
dum  ,&  Lineate. 

• Lemma. 

Sit  quadratum  A n » & ducatur  b c e » atque  ipfi  ad 
xedos angulos  1 f ; mrelligatur reda  Irnea bge  tecare 
c d in  pundo  c » & a c ptodudam  in  e * reda  verd  li- 
nea z F»lccarc  a D>piududani  in  f . Dico  quadrata  ex 
c.  d , g E » quadrato  ex  v f xqualta  clse . 

Problema. 

Quadrato  exiftente  A D produccie  A C in  E » & 
facere  E F datam » qux  ad  pundum  B pertineat . 

Pfi.  *»4 


Refolutio. 

Compofitio. 

Problema . 

Circuli  pertione  data  in  reda  linea  A 0,  infledete-j 
A f B in  data  proportione . Pac  * 1 < 

Refolutio.  Fb-  3 J 

Compofitio . 

Problema . 

Redis  lineis  A B » A C politione  datis,  ducere  D E 
parallelam  redx  linea:  pofitione  datx,  & facereip- 
fam  DE  datam, hoc  cft  redx  linex  inagnitudinedatx 
squalem. 

Refolutio.  pag. 

Compofitio. 

Problema . 

Circulo  politione  dato  ABC  , & daris  duobus 
pundis  D , E , inflectere  D AE,  & facere  B C spO  D 
E parallelam. 

Refolutio. 

Compofitio. 

Problemata,  qua:  GhetaJdus  refoluenda  fibi  pro- 

^ptbkn».  PJK'J‘7 

Data  bafe  trianguli , diderent  ia  laterum  »&  angulo 
veiticis , inuenirc  triangulum . 

Refolutio . 

C onipofirto . 

Lemma  ad  lequcns  Problema . 

Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  cuculi»  bafis 
ver6fcmidiametcr,&c.  pac.  318 

Problema . 

Data  bafe  trianguli , aggregato  lucium , & angulo 
verticis , inuenirc  triangulum . 

Refolutio. 

Compofitio  . 

Lerr.ma  ad  fequens  Problema  • 

$i  duo  anguli  in  ratione  dupla  eidem  circumferen* 
tix circuli  infiderint,  duplus  autem  fuetu  ad  cen- 
trum «alter  ad  circumferentiam  crir . pae.  ; 10 

Problema.  15  3 9 

Daia  dilicrentia  fegmcnrorum  bafeos  trianguli , 

aSBrc6ato  lici  um,  & : angulo  verticis,  inuenirc  trian- 
gulum . 

Refolutio . 

Compofitio.  pag.  310 

Lemma  pnrnura  ad  fequens  Problema . 

Si  angulus  tranguli  fuerit  centrum  circuli;  dtffcren*» 
tia  vcr6  laterum  femidiameter , dc. 

Lemma  fecundum  ad  idem . 

Secer  circulum  fub  A centro  reda  linea  BHLin^ 
pundis  H,  L , & per  pundum  H , quod  fit  propius 
ad  B , ducatur  altera  reda  A H 1 . Dico  angulum  IH 
B,  minorem cfle redo.  pag.  311 

Problema. 

Data  differentia  fegmcnrorum  bafeos  trianguli, 
differentia  laterum»  de  angulo  verticis,  inuenirc* 
triangulum , 

Refolutio . 

Compofitio. 


De  Methodo , per  implicitum  Datorum  vfnm> 
quam  Auctor  tn  locum  Anttqux  tam  ex- 
plicat* fubrogauitidr  in  Problema - 
tum  refoluttonibus  adhibere 
confueutt . Cap . XII. 

D Arorum  vius  in  Problematum  rciulutionibus 
lnftituendisplcfifquenonanidcr.  pag.  311 
Percepturo. 


i. 
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Prxceptum.' 

Confideremus,  ex  hypothefi , quod  problema  i p- 
/um  fit  fadum  » quid  inde  confequatur  i rum  hunc  in 
modum  ratiocinando  pcrucnimus  ad  ea»  quxdarsu. 
iur.t » ac  n»ta ; vn de  quod  quzritur » datum  redditur» 
& ex  datis  licet  perficere . 

Problema.  Exemplum  i.  Quadratocxiftentc  ad, 

SoducereAcinE,  AcfacercF  datam»  qui  ad  pan- 
um D pertineat-  pag.  323 

Refolutio. 

Compofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum n.  Cuculi  pottione  data-» 
in  reda  linea  A b , infleder  e a c b , i»  data  proportio- 
ne, E ad  F . 

Refolutio . 

fompofirio.  pag.  314. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Ptobicma.  Exemplum  111.  Redis  lineis  ab»  ac» 
pofitiene  datis»  ducere  i>  e parallc/am  tedx  linei  po- 
litione dati»  fic  facere  iplam  d e dataro»  hoc  eft  redi 
linei  magnitudine  dati  squalem . 

Refolutio . 

Compofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema . Exemplum  iv.  Circulo  pofitione  dato 
abc,  & dntisduobuspund;sD»E»infiedeteoAE» 
& facere  n c ipfi  v r paiallclam . 

Refolutio.  pag.  325 

Compofitio.  > 

Effedic  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Refolutio. 

Ccm  politio . 

Prcblema  . Exemplum  v.  Data  bafe  trianguli, 
differentia  laterum»  & angulo  verticis»  inucnire  trian- 
gulum. pag.  326 

Refolutio . 

Compofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum  vl  Data  bafe  trianguli» 
aggregato  laterum,  & angulo  vcuicis»  mucnirc  trian- 
gulum. 

Refolutio.' 

Compofitio.  pag.  317 

Eficdio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema.  Exemplum vu.  Data  differenda  feg- 
incntotuii  baseos  trianguli»  aggregato  laterum,  & 
angulo  verticis » inuenite  triangulum. 

Refolutio . 

Compofitio,  pag,  318 

Eficdio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Refolutio . 

Compofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda  l 
Problema.  Exemplum  viu.  Data  differentia  Itg- 
mentorum  bafeos  trianguli » differentia  laterum , 
fingulo  verticis , inucnire  triangulum . pag,  329 
Rclolutio. 

Lemma. 

Compofitio . 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda.' 

5cho|ion.  pag.  330 

Problema.  Exemplum  n.  Dato  in  fcmicirculoA 
ne»  pundo  quidem  b»  quintur  in  diametro  pun- 
dum  teffexionis , puta  n » ita  vt  duda  incidente  b n » 
refiedatur  in  r pundum  in  linea  tangente  ce;  at  in- 
tercepta F E ad  tangentem  E C rationem  habear,  vi 
Sad  R. 

Refolutio « 


A P I T V M, 

Compofitio.  pag.  331 

Eficdio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema . Exemplum  x.  Data  trianguli  bafe » &c 
aggregato  laterum  vni  cum  ratione  fegmentorum  ba* 
fcos»  repetire  triangulum . 

Refolutio, 

Compofitio.  pag.  3JI 

Effedio  Geometrica  ex  Analy.fi  deduda . 
Problema.  Exemplum xi.  Datum  fit  triangulum^ 
A h c , cuius  bafis  a c , diuiia  fit  bifariam  in  B i ex  B 
vcioada  fit  bc;.  Oportet  ducere  dp  parallelam  ipfi 
A c ,qux  abs  b c » fecetur  in  e » ita  vc  rcdangulum  t> 
s Farquale  fit  quadrato  dati  redi  1.  pag.  33$ 

Refolutio  primi cafus,  pag.  334 

Lemma . 

Compofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 
Refolutio  fecundi  cafps . 

Compofitio.  pag,  jjj 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda» 

Refolutio  tertij  cafus . 

Compofitio.  paS,  jj£ 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum  xn.  Dato  vno  c lateribus 
trianguli»  angulum  verticis  ambientibus , dato  ver- 
ticis angulo  Scc.  pag,  337 

Refolutio  Lemmatica , 

Lemma.  pag.  338 

Compofitio, 

Refolutio. 

Compofitio,  pag.  339 

Effca  o Geometrica  ex  AnalyG  deduda . 

Ad  Audoris  Methodum , eam , qua  Archimedes 
in  Problematum  Rcfolutiombus  vtebatur » rcuocart 
offenditur. 

Audoris  Methodo  Archimedis  Problemata  de- 
inon  Arantur, 

Problema . Exemplum  xm.  Dato  Cono » ve/ cy- 
lindro» I peram  inucnire , cono , vel  cylindro  squa- 
lem- . 

Refolutio . 

Compofitio.  pag.  330 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda  • 
Problema.  Exemplum xiv.  Datam  fphiram pla- 
no fecare » ita  \ t fuperficies  (egmentotum  rationem- 
inter  fcinuicem  habeant  eandem,  qux  fit  alia  data. 
Refolutio. 

Compofitio.  ^ pag.  341 

Effedio  Geometrica 

Ve  VeduUione . 

Dedudio  communis  eft  Theoremati,  at  que  Ffo» 
blcmati» 

Dedudio  quid. 

Problema  de  cubi  duplicatione , VercrcsadiHud  * 
quod  eft  de  duabus  medijs  continue  proportionali» 
bus  , deduxerunt . 

Problema  alterum  , quod  ad  aliud  deduci  poteft  . 
Problema.  Exemplum  xv»  Datis  duabus  redis 
lineis  in  plano,  pundifque  datis , #data  proportio- 
ne inxqualium  linearum  &c. 


Vt 


RERVMQVE  MEMORAB1UVM. 


Theorema,  Exemplum  cxxvn.  Eft  quadratum  a. 
J)t  ineunda  Reflatione  ,Cempofitionerjue  /«_»  ,CD;,nquo  diameter  ac,  aicusquadrantisAFcle- 
tis  Marnitudimhs.quaeemmen/arabi-  cens diametrum mf.&c. 

^UsJtncommcafirtbsUsd.cunSnr 

Metanda  quadam.  ‘u’  ”* 


ras-  s-14 


pBa 


ifatio . 


LIBRI  SECVNDI 

F»g.  545 


P»g.  555 


Dc  explicandis  aquationibus  Puris  ,/iut 
Simfhritus.  Cap.t. 

'djuiTiIius  itidiuidere.vt  parte-.  Jaro diH^- 
«ntimeiurllo.  Oportet  autem  .metuallum  datum 
ininas  cllc  daco  latere  diuidcudo . 

Ut  explic undis  aquationibus  competis,  & 
primi  de  guadraticis  . Cap.  11. 

ruri*,  ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem* 
V mqua  quadratum  afficitur  affirmati , /e*  m au 4 
quadratum  afficitur  adiunOione  plani  fub 
latere  , & data  coefficicute  ma- 
gnitudine . 

MEthodus  Diophanti  . 

Enarratio  Methodi  Diophanti. 

Exemplo  illudiatur.  P*fi-  54* 

Methodus  communis  Antiquorum  . 

Enarratio  Methodi  communis  Antiquorum . 
Exemplum.  , .. 

Demonftratio  Geometrica  huius  Methodi. 

549 


1 


pag.  350 


pag. 

Idem  aliter  demonfttarnt . 

Methodus  peculiaris  Viet*, 
j Demonfttatio . 

varia , * dmerfa  Methodi  explicandi  aquationem , in 
qua  quadratum  afficitur  negati , [eu  m qua  qua- 
1 dratum  afficitur  multa  plani  jub  latere  ,da - 
laquc coefficiente  magnitudine. 


Corollarium. 

Methodus  peculiaris  Viet* .' 

Enairatio  peculians  Methodi  Vieta . 
Denionftiatioeiufdcm  Methodi . 

De  explicandis  aquationibus  folidis  conspojs - 
lis  , & primi  de  Cubicis . Cap.  111. 

Methodi  ad  explicandam  aquationem,  m qua  Cubus 

afficitur  adiunfhone  folidt  fub  latere , datoque 

coefficiente  plano . >r  a 1 *i*  b'  a=agf , • 

[eu  \follio.  1HS&.  55< 

Talorum  laus.  . , _ 

Hac  fuperiot  Methodus  non  mlerutt  Geome- 

Methodur  communis  Recentiotum.  pag.  337 

Exemplum.  . Pa8‘  35 

Demonftratio . 

Datis  differentia  cuborum,  & tetftangulo  fub  late- 
ribus, ctihotuinaggtegatum  Cc  tepenunt . 

Scholion . 3 y 

Daris  aggregato,  & differentia  duotumcuborum, 

corunx  latera  tic  repertunt. 

Lemma  m.  ■ , . ujir  i 

Cubum  dillerenti*  laterum  > plus  triplo  [olido  tuh 
differentia  Uteiuni  in  ruftaagulum  fub  lateribus, 
elle  xquale.n  Unlercutii  cubotum  i lateribus , lic 
oftendunt.  . . 

Modus,  quo  Auclorvfuscft ad  duas  medias con- 


P»g-  35* 
pag-  55» 


Methodus  Diophanti. 

Methodus  communis  Antiquotum . 

“Exemplum . 

Demonllratio. 

Methodus  peculiaris  Vicia . 

Demoniltatio. 

ftria > ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem . in 
~ qua  quadratum  negatur  de  afficicutc  bumogcnca, 
Jtu  m qua  planum  fub  latere , £7  data  ciuf- 
v fictente  longitudine  afficitur  multa 

quadrati . 

Methodus  Diophanti . 

Methodi  Diophanti  enarratio. 

Exemplo  .illudiatur. 

Meihodus  communis  Antiquotum.  pag.  jjj 

Enattaiio  Methodi  communis  Antiquorum. 
'Exemplum. 

• Demonftratio. 

Aha  dououlltatio J pag.  554 


IOUUJ  > ■ • — , 

lH1ud  proportionales  inueniendas inter  duasdatas . 

AuuOfis  Methodo  abloluitur , quod  Clatliumus 
Geometra  pncftmt  beneficio  Ipeciosx  logilt ices  ad 
eandem  Cubicam  aquationem  athrniatiui  artedtam 
lub  lateie  . explicandam . P*g*  5^° 

Problema . 

Propolium  reflam  qj,  vtcunque  diqilafn  inn, 
itetum oportet  diuidereinC,  itavt  quadratum  q4 

ad  quadiatum  ac  fit  m ratione,  quam  habet  ac  ad  cd. 
Aucions  Methodo  idc m Problema  teloluttur . 
Rtloluno.  . 

Lemma  I.  P*S< 

Lemmati. 

Lemniam.  . V 

Coinpofitio.  , , 

Geometrica  Effedlio  ex  Analjrfidcduflx. 

Methodi  ad  explicandam  cubicam  aquationem* 

jublatere  luga:  luCaffeilatu , via’  - jba 

~ if,JcugJo'.ido,  pag.  ;6a 

Methodus  communis  Recentiotum . 

Lemma  i.  P*8'  5*5 

Aiiguli  tuieclio,  qua  Audior  in  huius  Pioblematis 
effectione  vti  confueuit  .JS&J*. 


X ri  U & A c 


Problcitu . 

Datum  anguium  redtiineum  trifariam  diuidere 
Anguli  reCli  tufeftio . 

^ Anguli  cuiuldom,  timobru/i,  quini  acuti  rrifc- 

Omnis  anguli,  tim  obtuli , qnim  acuti  ttife«3io 
pag.  * 

AudorisMethodu.  ad  generalem  Polygonorum 
omniun)  ordinatorum  lnictipnonem  in  circulo . 

Problema.  ^ 

Cuculi i Circumferentiam  inquotcunque  patres«- 
quales  difpc Icere . Vel, quod  m idem  recidit  ■,  Pto- 
pofito  circulo  quodeunque  polygonum  uquilatc- 
eum,acordmatumin(criberc.  ^ 

Audoris  Methodo  abloluitur,  quod  Pr*clarus 
Geometra  prarftitit  beneficio  Ipecios*  Logifticesad 
eandem  Cubicam  «quanonem  negatiuc  affedam  ex- 

PTofca.  «"«■ 

Dato  duabus  re<aia  Z , St  ^tertiam  repen  te  X,ad 
cuius  quadiaium  eandem  habeat  rarionem  quadea- 
■ggE*  ipfiu.  X ad  aggregatum  e*  Z,  & X . 

Lemma  i.  M 

Lemma  n.  ^ 

Compoficioi 

. iuquafiUium 

efficitur  multa  Cubi  vt  }b‘ ar- a<= 

fcu  g johdp . pag.  370 

Methodus  communis  Recentiorum . 
u£ons  Methodo  abfoluirur , qUOd  Pnrclarus 

«ndem  cubicam *quA»onem  ,rp|icandam , in  qua- 

r “oSi^'"“rt,c,tut mulu Cub'  • M-  37* 
YDansduabusreaisp.&q^rrtt.amadunienire.vt 

I , CU|U*  quadratura  > dat*pquadiatum  eandem 

X fupemQ 'era ' ,U* ‘ft  'P^usXad eaceilum , quo 
Refolutio. 

Lcmipai  1 1 nat»  1 

Lemma».  171 

Lemma  111. 

C ompofitio . 

Monitum. 

Scholion. 

Methodus  explicandi  «quarionem,  in  qua  (olidum 
*ub  quadraro  multardr  cubo . 
dr^Uaf'0nCS  Cui>lc*  affe^*  finipliciterrubQua- 

Aquationes  Cubicaeafledi.ltlro  fub  quadrato?, 
quam  latere,  p,t>  , , r 

Aquationes  Cubice  affed*,  tim  fub  miadtato, 
quam  latere . r 

Methodi  explicandi  aquationes  compofitas 
quadrato-quoctratitas  i & primo  de  JB- 
quatio  rubus  quadrato- quadratu  is 
/impliciter  afjcfl is  Jub  qua- 
drato. Cap.  jy. 

PRoblema. 

Databafe  Trianguli  redanguh , dataque  media 
jwopomooalt  inter  liypothenufam  , & perpendteu- 


W J75 


a r 1 i V M, 

Ium  ,reperire  triangulam. 

Methodus  eiplicaudi  Aquationem , in  qua  oua- 

orato- quadratum  atheitut  negate  iubquidrato. 

Mcihodus  explicandi  Aquationem . in  qua  plani! 
P Problclm1*1'1"'0  mulutur  Quadrato-quadtattfc 

Data  hypothenula  trianguli  redanguh . & media 
proportionali  intet  baiim , St  perpendiculum  repen- 
te tnangulum . pag.  a,g 

ciierfiablT”  ^l'adrato'<5u,dra,icia9efl*iimplj. 

De  Theorematibus  refoluendts  beneficio  fbt- 
aoja  Logtfiices . Cap.  y, 

IN  Theorematibus  refoluendis  per  Algebrnm  ,eo- 
dem  ordine,  quo  procedit  Refolutio,  nnvedtr 

etiam  Dcmonlhano  ,fcu  C ompofitio.  pj» 
Propofitio  Exemplum  I.  Si  reda  lioeT fecetur 
vtcunque,  rcdangulum  lub  loca.  Sc  differentia  lut» 
tum»  cui,  planoadipCis  partes  relato , «quale  <«  ' 
inquirere.  * • 

Theorema.  >So 

Si  reda  linea  fecetur  vtcunque,  tedangulum  f»fc 
tota , & difteientia  partium  «quale  cll  diffetemi* 
quadratorum  natrium . 

Scbolion . 

Corollarium . 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  laterum 
differentum  omur  eorundem  laterum  aggrega» 

Propofitio.  Exemplum».  Si  reda  hnea  fecetur 
vtcunque  quadratum  differenti*  partium,  quibus! 

P Theorema* P“‘“  "U'“  ’ 1<3ua’e  fit  * 'nquirere . 

Sireda  linea  fecetur  vtcunque,  quadratum diffe- 
rentix  partiqm  «quale  cft  quadranspattmm , minus 
duplo  reCtangulo fub  partibus.  paJ,  .g, 

Propofitio.  Exemplum  111.  Sireda  linea  leda  fit 
vtcunque,  (olidum lub  differentia  partium,  «tiub 
aggregato  quadratorum , vna’  cum  redam-ulo  ab  IP- 
fis , cui , folido  ad  iplas  panes  tclato , «qu.i.  /*-,  m. 
uefligare. 

Theorema.  , 

Si  reda  linea  fecetur  vtcunque , fotidum , cuiua  aj. 
tuudo  cft  diffctentia  partium , bafis  autem  ag"vcga- 
lumplanotum  .quoiumduoiuncquadraia  paulum 
reliquum  autem  tedangulum  tub  ipfis , «quala  cft 
differenti*  cuborum  ab  ipfis  partibus . * 

Scholion.  1 > . - . cd 

Corollarium. 

Differentia  cuborum  applicata  ad  laterum  Ute- 

ieniiam,onturaggregaium  planotum, &c.-  pag.  iti 

Propofitio.  Exemplum  1».  Sit  teda e 1 , a-Tuea- 
fit , vt  1 x ad  H e , ita  <nt  ad  F E ; rcdanguli  quideuu 
E 11 F ad  tedangulum  lub  e h , Sc  c 1,  qu*  raoo  fis,  pe~ 

ues  Ime* panes,  nitmvr  er  ad  e c,  inquirere  ' 

T heorema . 

Sit  reda  quidem  a a , fitque  vr  a sada  e . ira  ad 
ad  ac.  Dicoeflc,  vt  ac  ad  ad,  ita  redangutuau 

A tc  .adiedangulumlubAE  ,&de. 

Piopofirio.  Exemplum  v Si  ex  e 1 ablciffr  tim 
«quales partesEF,  »t,  & interceptum  tegmentum 
fu  > vtcunque  diuiiuui  in  c;  opoiteat  rcdanguluuu 
F011,  quibus,  planis  ad  alia  fine*  legulcim  relaus, 
«quale  fit,  muciligarc. 

Theorema,  4 

a» 


RERVMQVE  'MEMORABILIVM. 

Propofitio.  Exemplum  xiii-  sit  imun&tiinJ 
cui  nam  plano,  rcUtoad  rcclam  abfeiflam 


. SicxreOaA  a»  «bfcifl*  fint  «quales  partes  ac» 
t , 5c  iuierceptum  fee  mentum  c d , vtcunque  diui- 
iaru  in  e . Djco  rcfiangnluiu  ceo,  «quale  effere- 

tftnn'’uloAEn,minusre^angulo  acb.  pag.  j3j 

' Piopofitio.  Exemplum  vi.  Si  luem,  vc  ei  ad 
»1  t , ita  b c ad  c h i bifariam  autem  e ii  lecetur  in  f > c 
rebquis  tres  defignarc  continue  proportionales . 
Theorema . . 

Si  fit  refla  a b,  fitquevt  a b aq  n b * ita  A d ad  d h i 
& a h bifariam  fccetur  in  C.  Dico  item  cllc»  VtcB 
ad  c h , ita  c h ad  c o . 

Scholion . _ . 

Propofitio.  Exemplum  vn.  Ijfdem  politis,  &c. 
Kum  dicendum  vt  c i ad  e g , ita  g h ad  r c,  inquire  - 
tc.  PaB- 

Theorema . „ , 

ljUem  poGtis  &c.in  ttOt  ab,5c  fir  vt  a »,aJ  ns.ita 
A d ad  d H . Dico  elfe  vt  n sad  A n,  ita  d h ad  d c . 
Notandum. 

Schoiion. 

Termini  proportionales . PaB-  55> 

Propofitio . Exemplum  *m.  Sic  recta  quxdam- 
tela  pcunxqualiainD;  fintauo-m  partes  A»,  db 
dtuilx  bifariam  in  C,  &£j  oporteat  conferre  qua- 
dratum totius  a B , plus  quadrato  db,  cum  quadra- 
ro ac  i plus  quadrato  c B • 

Theorema.  . _ . 

Si  tcCla  A B diuifa  fit  per  inxqtulia  in  D . Diuilis 
. nutem  partibus  in  pundlisC,  & E,  bifanam.  Dico 
quadratum  A B , plus  quadrato  D B,  duplum  elle  qua- 
drati  AC , plus  quadrato  c B.  pag. 

Ptopofitio.  Exemplum  ix.  Si  latus  aliquod  le- 
nium Iit  vccunque,  quadratum  totius,  plus  quadra- 
ro diflerentix  partium,  quibus , planis  ad  iplas  partes 
i relatis , xqualc  fit , inquirere . 

Theorema . 

Si  latus  aliquod  diuilum  fuem  «cunque,  quadra- 
tum totius,  plusquadrato  differenti*  partium,  du- 
plum eft  aggregati  quadratorum  i partibus 
‘ Propolluo.  Exemplum  x.  Sl  refla  A B ledla  Iit  in- 
C,&D,vtAC,  DBfint inter  fexquales;  fit  autem- 
odiecla  ipfi  quxeuoque  B p , redlangulum  c f d , qui- 
bus, pianti  ad  iplas  patres  celatis,  xquale  fit , inquire- 
re. P3»’  J8? 

Theorema. 

Si  rcdla  linea  A b ledla  fit  in  C , 5t  n , ita  vt  a c , n b 
fintxquales,  & adiedla  ei  Gibf.  Dico  tedlaugu- 
lum  c f d , xquale  eile  rcdlangulo  A f b , vnacum  rc- 

dlangulocBD. 

Corollarium. 

Propofit.Exempl.xi  sit  retia  f.f, fecla  quidem  in  o, 
& n , ita  vt  quadeatum  E o ad  quadratum  e H fit , vt  E 
T ad  h P . Sit  autem  imuiiUuin  tnquitete , quo  padlo 
je  habeam  e f , cr , & H t , 0 imet  Ic  conferantur . 
Theorema. 

Si tedla  i f (edta  fit  in  c , & it , ita  1 1 quadratum  t « 
nd  quadratum  c b,  (it  vt  b f ad  n f.  Dico  ificf.hf, 

in  CODtinua  elle  analogia . pag.  38S 

Propofitio.  Exemplum  xn.  sit  refla  a D.diuilain 
punilisC,  B,  itavt  redlangulum  A n n*,  fit  xquale-. 
quadraro  c d , quo  padlo  fegroenta  lutet  fe  coi  lata  fc 
habeant,  inuefligate . 

Theorema.  . 

Sit  reda  a d ■ diuifa  in  pundlis  C , & B , tta  vire* 
Aanguium  a db  xquale  iit  quadrato  c D ; eric  A c 
maior , quam  c b s 6c  cur  vt  dillctentia  inter  ac,  3t 

CBadcBtiraciadso. 

Notandum,  Pao-  3°9 

jcholion. 


inquirere , uauuu  — — - — ; — 

ex  diametro  F 1,  fit  aquale  quadtatum  femiordtnatun 
applic.itx  in  fcdione , qux  dicitur  Parabole . 

Theorema . 

Si  fuerit  ,vt  redangulum  b A c ad  quadrarum  B c , 
ita  A F ad  F A . Dico  rcCtangulum  r fl,  xquale  ede-. 
quailratoKL.  Pag*  39° 

Propofitio . Exemplum  xtv.sit  ininnflum  inquire- 
re , cui  nam  plano,  relatoad  redam  ablciflam  ex  dia-j 
metro,  fir  xquale  quadtatum  (croiordinatimappli- 
eat.r  in  (cclione , qux  dicitur  Hyperbole . 

Theorema. 

Si  fuerit  vt  quadratum  A 1 ad  redlangulum  b 1 c > ire 
11  f ad  R f > &c.  pag.  391' 

Propofitio . Exemplum  xv.sit  iniunaum  inquire- 
re, cni  nam  plano,  relato  ad  f l , fir  xquale  quadra- 
tum femiotdinatim  applicarx  k l , in  (cdlione , qux 
dicitur  EUipfis  a 
Theorema . 

Si  fiat  vt  qqadcatum  A 1 ad  redlangulum  B 1 c , ,ita_, 
puadFR.Bc  vtniadF  R,itaFL,feups,adpR.  Di- 
co redlangulum  r F t xquale  elle  quadrato  K L . 

Ptopofitio.  Exemplum xvi.  Ptopofita  fitEllipfiv 
D u E 0 in  cono  a b c : eius  autem  axis  n t , ordinarim 
appltcatx  a x > >c  o . Sit  intundlum  tnqauete,  qnx 
nam  fit  ratio  quadtati  1 K ad  quadratum  N o.  pag.  391 
Theorema.  . 

St  fit  Elltpfis  d h e o in  cono  A b c , cuius  axis  d e ; 
ordinattm  appltcatx  n K , M o . Dico  quadratum  tK 
ad  quadratum  no  elle , vt  redlangulum  eid  adto- 
dUngulumisD, 

Cantiones , quibus  indiget  Analyfta  in  Theo- 
rematis oblati  Refolutione  injlieuenda , 

C-  quid  inter  Antiquam , & no- 
nam Methodum  interfit . 

Cap.  rt. 

OVtd  Analyflx  caue.idum ; pag.  393 

Theorema.  . , 

In  omni  circulo  fumptoquouis  arcu  minori,  quam 
4 3.  grad.  eiulque  duplo , eiir  &c. 

Audlorismodi,  quibus  ptopoGto  Theoremati  fit 
fatis. 

Ijldenfpofitis , & propofitum  fit  inquirere,  qu* 
fit  ratio  ditierentix  quadratorum  A ».J£'  d duplum 
quadratum  a b,  relata  ad  b f,&  bg. 

Refolutiot. 

Propofitio.  r ■ ■ 

Quod  lupra  dicebatur  &c.  propofitum  fit  inqui- 

rere.AudlorisfuprapofitiTheotemaiis.  pag.  394 

Relolutiou. 

Theorema. 

In  omni  circulo  fumpro  quouis  arcu  minori , quam 
At.  ztad.eiufque  duplo  em,  &c.  , 

Eiuldem  Tfieoceroatis  ab  Audlore  tuxtl  Metho- 
dum antiquam  inftuuitur  Refolutioi. 

Compolitio.  PJ3'  595 

Aduertcnda  quidam . 

Theorema.  . , 

In  omni  cuculo  fumpto  quouis  arcu  mmotl.quim 

4 c . ptadtium , eiufquc  duplo  erit  &c. 

Emldeih  Theorematis  ab  Audlote  iuxtl  Metho- 
dum antiquam  inUituicur  Rcfolulio  11.  pag.  395 

Compofttio, 


Yvr 


Uxore- 


INDEX  C 

Theorema . 

Si  tr unguli  angulus  bifariam  fe&us  fit , fecans  au- 
rem angulum  it&i  lir<ca>  fccuerit  Di  baliu  &c, 

»7 


Theorema . 


5i  trianguli  angulus  bifariam  feflus  (it.  fecans  au- 
rem angulum  reda  linea , lecuerit , & bailn  &c. 

Audor  iusti  Methodum  antiquam  idem  Theoic- 
pia  rcioluic. 

R efol  urio, 

Compofitio  , 

pc  Problematibus  re fo  luendis  Sfeeio/t  Alge- 
brt  beneficio.  Caf.  VII, 

IN  cuius  gratiam  mflituta  (it  analjrtica.  Dig 
In  Problematibus  reloluendis  quomodo  proce- 
flendum.  r 

Duo  lunt  in  quocunque  Problemate . 

Notanda  quidam  pro  reloluendis  Problematibus. 
Genus  Problematum  tripartitum.  w» 
Notandum , 

Notanda  quidam. 

Problema  locale. 

Quo  fcnfu  admitti  poffir . wa  ^0I 

Exempla  de  louatiombus  planis* 
i£quationcsTo]id*. 

Inimuenti  Problematis  refolutionem  quid  obfer- 
pandum. 

Qu-ndo  peruentum  cft  ad  quantitates  imaginarias 
quid  agendum. 

Erobiema . 

in  inibtaAum  quaruor  quantitates  Geometrice 
f lopoi nonales  icpciirc , ita  vtdiriercntia  quadrato- 
*um , qu*  fiunt  -b  illis,  fint  in  harmonica  ratione . 
Problema. 

T res  quantitates  proportiooales  inarquales  adin- 
ucinic  , cusr  cum  alia  quauis  data  quadnlatctum  cir- 
culo quidem  inicnpnbile  efficiant , 

Exemplum  alterum.  j^g,  ^ 0l 

frtctftaf.ro  rcjolmndis  Problematibus  bene- 
, ftjicto /ftctojt  Algebrt  t>art)s  Excvsfhs 
tllujtrantur.  Caf.  VIII. 

PRimum  Exemplorum  genus;  ad  quod  Proble- 
mata  pertinent  plana,  in  quibus  hmplcxiqua- 

tio  contingit . 

Problema.  Exemplum I.  Propofitio  latus  itadif- 
P«fcere , vt  maior  pars  minorem  dato  iuperctcxccflu. 
Relolutio . 

Pocilma . 

Compofido. 

Alia  Rciolutio.  pa»  .0, 

Porilma. 

Compofido. 

Scholion . 

Problema  . Exemplum  ii.  Propofito  lateri  larus 
adiungcre»  vt  datum  cum  adiunCtoad  adiundiinu 
datam  habeat  rationem . Oportet  autem  rationem* 
datam  e!se  maioris  ad  minus. 

Rciolutio, 

Porilma . pag,  40 . 

Con, politio*  * 6 4 

Aloiuiuin . 

{cholion, 


A P I T V M, 

Problema . Exemplum  m.  Propofirum  laxus  a * • 
vtcunauediuilum  inC,ica  protrahere  ado,  U re« 
Ciangulum  adi  quadrato  c p fit  icquale 
Rclolurio . 

Porifma.  pac.  40  c 

Compofido.  > 

Scholion . 

Notandum.  y 
Relolutio  fecunda, 

Porilma . 

Compofido. 

Conlpedus  prioris  Rcfoludonis,  atque  Coropo- 
* pag.  406 

Confpc<2us  fecundi  Refolutionis , atque  Compo- 
fitionis . • 

Problema . Exemplum  V.  Propofitum  larus  iiu 
duas  partes  diuidere , vt  le&angulum  lub  parubus 
ad  quadratum  difictcncije  partium  datam  habear  ra- 
tionem . 

Rcfoludo . 

Ponfroo . 

Compofido . pag.  407 

Problema  . Exemplum  Yl.  in  dato  triangulo  kcc, 
quadrarum  inferibere. 

Relolutio . 

Porilma,  x 1 s »,  , 

Compofido»  pag.  40S 

Problema.  Exemplum vn.  Dara lumma duorum 
laterum  , & difiercntia  quadratorum  ab  ipfis  >rcpcn- 
re  latera , leu  datum  latus  diuidere  &c. 
porilma.  ymJiti 

Secundum  Exemplorum  genus;  ad  quod  penioenc 
illa  problemata,  in  quorum  Re  (elutionibus , arqua- 
ticnesaficCti  intercedunt  ,non  tranlccndentes  tamen 
planorum  limiter.  pjg. 

problema,  ixcmplumi.  Dato  r^&angulofub  late  - 
ribus , & diflcrcnua  laterum  inucmre  latera  « 

Relolutio. 
porifma , 

Compofido , 

Relol  lucio  n. 

Compofitio,  p*g.  4j0 

problema . Exemplum  n.  propofit is  duobus  lateri- 
bus .alterum  ua  diuidere,  vt  redi  angulum  fub  indi» 
ui/o,&  altero  Tegmentorum  diuifi  ad  quadratum  re- 
liqui legmenti  datam  habeat  rationem, 
rorilma . 

Compofitio. 

Aliter  eidem  problemati  fatisfir.  pag.  411 

problema  . Exemplum  m.  Propofitum  laxus  in_, 
duas  parres  diuidere , vt  rcdiangulum  Tub  ipfis  zqua- 
le  fit  plano  fa&o  ex  differentia  patuum  in  latus  aliud 
datum . 

Refolutio*  • 

Ponlraa . 

Compofitio . 

Problema.  Exemplum iv.  Dararadooe iottniafti 
quadrator  um  minoris  extremi,  & medi;  ad  qiudr*- 
tum  maioris , inucmre  tria  latera  propocuoailta  * 

f»g-  4>* 

Porilma. 

problema  . Exemplum  v.  Dato  vno  ex  cruribus 
trianguli  angulum  rectum  ambientibus , dataque  dif- 
ferentia legmentorum  balcos,  rcpcrire  triangulum  - 
Porilma.  pag,  41  $ 

problema.  Exemplum  vi.  Propofitum  fu  iccian- 
guium  , in  quo  oporteat  dclcriberc  reCfangulumalte-.  . 
rum,  vt  in  figura  ibi polit a, ita  vt  hoc  fit  quarta  pars 
illitu.  Vfb  41* 

Kdolu  • 


Refolutiot, 

Porif-na . 

Compofitia , 

Speculum  demonn rationi*. 

Aluer  hoc  idem  Pioblcraa  rcfoluitnr . 

Rcioluuo  n, 

Porrima, 

Compofitio , 

Tertium  Exemplorum  genus;  ad  quod  pertinent 
eaProblemata,  quoiuin  rciolucioncsperredtam,  Sc 
circulum  perfici  non  poliunt  > fed  vel  Conicas  fcftio- 
nes . vel  lineas  magis  compofiras  requirunt.  pag.  4x7 
Problema  . Exemplum  1.  Propofiram  reaam  qj> 
diutfam  in  a > iterum  (ccare  quidem  in  C * vt  fit  qua- 
drarum qa  ad  quadu:um  a c 1 in  ratione  a c ad  c P . 
Refolutio, 

Porrima. 

. Compofitio,  pag.  4 

. problema.  Exemplum  n.  Latus xeperirc,  a cuius 
cubo  fi  iubtraxeris  (olidum  cx  ipio  in  quadratum  aU 
terius  lateris  dari , remanear  (olidum  itidem  datum  . 
Rcioluuo . 


dratum  intcrmcdij  iegmenti , propofiram  ratione  nu 
obtinear. 

Rcioluuo  r. 

Porrima.  pag.  414 

Rciolurioit. 

Porrima. 

Compoiitio. 

Problema  . Exemplum  r/.  Datis  duobus  lateribus 
vnum  ipioium  ira  producere»  vt  re&angulura con- 
tenturo iubcomponto  ex  dato»  & adiundo»  &(ub 
adiun&o  > ad  quadrarum  alterius  itidem  dati » datam 
h.beat  rationem , 

Rcfolutio  1. 

Parilma.  pag.  43  J 

Compofino . 

Relolutiou. 

Porrima . 

Compofitio.  pag.  4^6 

Probicma . Exemplum  vn.  E tribus  lateribus  con- 
tinue proportionalibus » dato  medio,  inuemre  extre- 
ma, vc  maius,  plus  multiplici  medio  , ad  ramus» 
plus  xqu£  multipbci  medio,  daumutioneincbti- 
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ras.  415 

paff.  4'C 
P»B-  4»5 

pag.  41« 


Compofitio, 

Problema  , Exemplum  m.  rropofitum  lacus  A B > 
Vtcunquc  lectum  in  C>  iterum  diuidere  m :>  inter  c,  B. 
ita  vr  (olidum  parallclcpipcdumcx  A n.m quadratum 
c b ad  cubum  n b , lationem  babeat  datam . pag.  4x9 
Relolutio  primi  calus . 

Problema.  Exemplum  tv.  Eft  circulus  ABC  ne, 
in  quo  diameter  c e > dc  perpendicularis  B 0 ; dumc- 
xru.nlccansinc-  Oporteat  «cc. 

Przparatio. 

Rcioluuo. 

Compofitio.  pag.  4)0 

De  esutienibut  in  cuiuslibet  obisti  Problems- 
tis  Re /elutione  injhtuends . Dr^rre  Subfi- 
diaria  coclficcnte  quantitate  , qutm 
, ~ A udor  sd  dii  os  grsdiis  iu  tpfsmct 
R( [elutione  vitsndos  , sdbtbcrij  , 
tonj ucuit . Csp.  IX. 

PRobleraa.  Exemplum  I.  Quadrato  dato,  &vno 
latere  produco . aptare  lub exteriori  .angulo re* 
iiam  magnitudine  datam>qux  quidem  ad  oppobtum 
angulum  pettingat. 

eartcli)  modus.  pag.  4)1 

5chootcnij  modus . 

- Auctoris  modi » quibus  luperiori  Problemati  fit 
tatis. 

* Refolutiot.  pag.  4)x 

Relolutiou, 

Potilma , 

. Lemma  1. 

.Lemma  11. 

Compofitio.  pag.  41) 

, Problema.  Exemplum  11.  Data  rcdabillccU . lu  • 
per  ipsam  conltuueie  uuiigulum  tcCtangulum , ua 
Vt  qua  E vertice  anguli  retli  ducitui  ,ad  puuetu  n bi- 
fedtioms , media bt  proportionalia  inter  Utcia  circa- 
retium . 

Aducrtenda  quzdam . 

I Cautius  procedendum  Aitalyftz. 

Obleiuanda  quzdam. 

probicma . Exemplum  iu.  Datum  larus  bifariam* 
diutium,  «erum  mpattesiuzquales  dilpelccte,  vc 
seCiangulu.il  lub  partibus  ipfis  uuiqualibus  ad  qua- 


neat. 

Relolutio . 

Pori  Ima , 

Lemma . 

Compofitio.  pag.  4J7 

Problema.  Exemplum  vm.  Dato  vnoex lateribus 
trianguli , redimi  angulum  ambientibus , datoque-, 
aggregato  cx  tcbquo  latere , & bafi , rcpciuc  uiangu- 
tum* . 

Relolutio , 

Pori  Ima . 

Compofitio.  pag.  41 S 

Problema.  Exemplum u.  Datum  lacus  tradilpe- 
Iceie , vt  rectangulun  fub  coco , Se  parte  ad  quadra- 
tum alterius  pattti  fit  in  data  ratione, 

Refolutiot. 

Potilma. 

Compofitio.  pag.  4)9 

Relolutio  11. 

Ponlma . 

Compofitio. 

Problema , Exemplum  xjuopofitum  latus  induas 
pattes  diuidere  ■ vt  harum  vrriu  (que , non  tamen  cz- 
dem  datz  patus , fi  coniungantur , datum  latus  con- 
ficiant. &c. 

Relolutio.  pag.  440 

rorilma , 

Rcioluuo . 

potilma,  > 

Compofitio . 

Scholion.  pag.  491 

Problema  ■ Exemplum  rx.  Larus  reperite , a quo 
ablatis  duobus  datis  lateribus,  refidua  condituram* 
uucrlc  rationem  habeant.  pag.  44  x 

porifira. 

Compofitio. 

Problema . Ex  emptum  x.  propofiram  redam  A n > 
bifaCum  ledam  in  C < Iccare  ttciuoi  m D , una 
C.li.dcC, 

Relolutio I.  pag.  45 j 

Relolutiou. 

rorilma. 

Compofitio* 

Lemnia  1.  pag.  g)  4 

Rcioluuo.  t 

Compofitio. 

Pi  uoreuia.ExcmpIum  xr.  Dxto  latere,  vtcunqu  edi-. 


P*g.  457 
Pag.  458 
P«S.  459 


INDEX  C 

uifo , vt  multiplex  pars  vru , plus  mnlriplici  aggrega- 
to ex  altera  patte  » & latete  adiundo  ad  multiphcenu 
eandem  partem»  plus  aggregato  iam  dido,  Ct  in  data 
tationc . 

Refoiutio  1. 

Ponfma  • 

Refoiutio  ir,  pa3.  455 

Refoiutio  m. 

Compofitio  • 

Problema, 

Data  perpendiculari » aggregato  iaretura  trianguli» 
ac  differentia  Tegmentorum  bafeos;  reperire  trian- 
gulum. 

In  huius  Problematis  Rcfolurione  Gheraldus  viam 
minus  obuiam  c.ilcauir. 

Problema . Exemplum  xu.  Data  perpendiculari , 
aggregato  crurum  trianguli , & diffcrcncqi  fegmento- 
rum  bafeos ; reperire  triangulum . pag.  456 

Refoiutio. 

Ponfma. 

Compofitio. 

Superius  Ponfma  cum  alio  coincidit . 

Secunda  Relolutio. 

Ponfma . 

Compofitio. 

Notandum . 

Notanda  quidam . 

Init  it  uitur  noua , & quidem  expeditior  Refoiutio . 
Ponfma. 

Problema  . Exemplum  xni.  Data  differentia  cru- 
irum  alicuius  trianguli , 6c  perpendiculari , vni  cunu 
differentia  fegmentotum  bafeos»  reperire  triangu* 
lum.  pag.  46o 

Refoiutio  i. 

Ponfma . 

Compofitio. 

Relolutio  u. 

Porifma , 

Problema.  Exemplum  xiv.  Datum  latus  a b , vt- 
cunque  (edum  in  D,  diuidere  illud  iterum  in  C»  inter 
At  D,  ita  vt  redangulum  0 A C ad  rcdangulum  c db 
datam  habeat  rationem,  pag,  4^1 

Relolutio, 

Porifma. 

Compofitio, 

Problema.  Exemplum  xv.  Duo  latera  reperire,  vt 
Vtrunquc  ab  altero  datum  fegmentum  accipiens,  ad 
tefiduum  conftitutam  habeat  rationem,  pag.  46* 
Refoiutio . 

Porifma* 

Compofitio. 

Lemma . 

Si  fint  quatuor  termini  proportionales  ,eft  differen- 
tia primi»  & tertij  ad  differentiam  primi.  &quarri, 
inimis differentia  inter  primum , A:  fecundum  > vt  eft 
primus  terminus  ad  fecundum , &c.  pag.  4 6 9 
Problema . Exemplum  xvr.  rropofitum  latus  bis 
diuidere  in  duas  partes»  ea  leue,  v t maior  pars  d prima 
diuifione  fit  ad  minorem  ex  fecunda  indatarationo» 
inaiotis  ad  minus , & maior  ex  fecunda  fit  ad  minorem 
<x  prima  in  alia  ratione  quoque  maioris  ad  minus. 

„ Pa&  4*4 

Relolutio, 

ronfma  • 

Compofitio . 

problema . Exemplum  xvii.  Kopofitum  laros  itu 
tres  partes  dilpelccre,  ea  lege,  vt  alicuius  extrema- 
rum allumpra  media  ad  extremam  reliquam  conditu  - 
pun  rationem  habeat . pag.  46 ; 


A P I T V M, 

Refoiutio , 
porifma  • 
porifma . 

Compofitio pag.  466 
problema.  Exemplum  xvnijnfcmicirculo  aic, 
eft  diameter  a c,  procrada vfouc  ad  E, ira  vt  8cc< 
Refoiutio. 
porifma . 

Compofitio.’  pag.  4/17 

problema  . Exemplum  xix.  Dati  femicirculi  dia- 
metrum  producere  coufque > vt  ab  huius  extremo 
du&a  tangente,  &C, 

Refoiutio, 
porifma . 

Compofitio,  pag.  468 

Scholion. 

problema  . Exemplum  xx.  Dato  aggregato  qua- 
tuor quantitatum  continui  proportionalium,  Sc  ag- 
gregato quadratorum  ab  extremi*,  finguUs  diftin- 
guere. 

Refoiutio  • 
porifma . 

Compofitio.  pag.  469 

Idem  per  Analyfeos  regreffum, adbibita  folidorum 
comparatione,  oftendi  poteft. 

Exponitur  fcu  fubfidiaria  cocffi- 

cicns  quantitas,  quam  Audior  adinuenit,  6:  qua au 
adhibere  confueuir. 

Subfidiaria  cocffidens  quantitas  explicatur, 
ptoblcma . Exemplum  xxi.  Datus  fit  circulus  ABC, 
& in  eo  queratur  pundum  a,  ira  conft  iturum,  vr  li- 
nea ab  ipfo  per  centrum  d , ad  alteram  vfque  panem 
puta  c , duo  punda  defignet  a , c , a quibus  ad  purv* 
dum  datum  c,dudxredec  a,gd*gc,  finr  propor- 
tionales. pag.  470 

Triplex  cafus. 
mmus  cafus  refoluirur, 

Iuxtl  primam  politionem  fecundi  cafus;  RefoJii? 
tioi. 

Quantitas  coefficiens  fubfidiaria»  quam  Audoc 
adinuenit  ,quid  fit»  dcciusvsus,  pag.  471 

porifma.  pag.  47» 

Compofitio. 

luxti  primam  politionem  terti}  cafus,  Refoiutio  t,’ 

Pag-  473 

Iuxti  fecundam  politionem  fecundi  cafus,  Refo- 
lutioi.  pag.  474 

Schlion. 

laxta  fecundam  politionem  fecundi  cafus , Rcfo* 
lutioii.  0 > . 

ponfma  pag.  47J 

Compofitio, 

luxei  fecundam  pofitionem  tertij  cafus,  R efo/04 
tioi.  pag.  47* 

porifma. 

Iuxtl  fecundam  politionem  tertij  cafus,  Rclolal 
tio  11.  - pag.  4 77 

Compofitio . 

problema . Eemplum  xxn.  Datum  larus  ita  fecare» 
vt  differentia  quadratorum  partium  ad  redanguluou 
fubpai cibus  «datam  habeat  rationem*  pag.  478 
Relolutio. 
ronfma . . 

Compofitio , 

Lemma.  pag.  47f 

Scholion . 

problema . Exemptam  xxm.  Datum  latus  a b , bi- 
fariam diuifum  in  C , (it  imundu  11  tteru<n  illud  dtur- 
dete  in  D , inter  C » B , Vt  rcdangulum  A 0 P ad  re» 

dtuguluo» 
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Samilum  a d c > plus  nflangulo  e*  A >•  inc  p > fit 
in  titione  data . 

Rciolutio  I.  f*E.  4*° 

Rciolutio  u, 
rccilnu. 

Compofitio. 

CUtiut  dcmonftratio , psg.  4*  * 


jiufftris  Nouojoque  Met/todas  Abfolutiflimd-, 
qua  dtmonftrantur  omnium  Problematum 
Effell  tones , ex  ifsdcdnfla  Re folut  lem- 
bus ; quorum  vcftigis  < vel  non  licet , 
vel  non  f locet , in  componendo  re- 
petere: vbi  quod  Jlgcbricum  eft 
od  Geometricam  $pac»  ira, 
ducitur , Cop.  X, 

/'“XVid  maximi  vexauerit  AnjiylUrum  ingenu. 

U pag.  *Sl 

Admonitio  ad  Ledorcm . 

In  quo  confiflat  Artificium  % de  quo  difleritur . 
Problema.  Exemplum  I.  Darum  latus  ita  diuide- 
ve»  vt  quadratum  vnius  parns  datum  planum  aflu- 
mens  ad  redangulum  lub  toto  * & altera  parte , fib» 
itidem  datum  planum  adfcifcciu , propofiu-n  latio- 
nem obtineat . p*6- 

Rciolutio . 
porifma. 

Efledio  Geometrica  • 

. Propofitio. 

Datis  ijs  ,qu*  Porifma  didar,  num  quaJratum  a n, 
plus  quadrato  C ad  redangulum  abn,  plus  quadra- 
lop  , far  in  ratione  ab  ad  E,  inquirere.  pag.  484 

Kefolurio. 

Theorema. 

Data  fit  reda  AB.ita  vt  e ad  ab  fit, vt  quadratum  re 
px  a peplus  quadrator»  ad  quadrarum  redz  df;&c. 
Compofitio  . 

Aducrtcnda  quxdam . pag.  485 

. Problema.  Exemplum  u.  Propofitum  latus , mu 
producere  * vt  quadratum  compofin  ex  dato  cunu 
ptodudo,  fit  ad  cxccflum  ipfius  lupra  quadratum- 

dati  in  prcfcnpta ratione, 
problema . 

Latus  ad  muenire,  cuius  quadratum  adexceiTum , 
quo  idem  iupciar  dati  lateris  quad.  fic  in  ratione  daia . 
Rciolutio . 

Porifma.  pag.  48 6 

Compofitio. 

, Problema.  Exemplum  111.  Datum  latus  ab,  vt- 
cunque  diuilum  in  C .diuidcrc  illud  iterum  in  D » vt 
redangulum  dab  adrccUngulum  dcb,  datam  ha- 
beat rationem. 

• .Kelolutio. 

Porilma . pag.  487 

• Compofitio. 

Problema.  Exemplum  iv.  Propofitum  latus  ab, 
utcunque  (edum  inC,  iterum  diuidere  111D»  intcc 
C,B  ,vt  redangulum  A d c , ad  quadrat  u.  u o b , con- 
Rituum  habeat  udonem. 

• Rciolutio  primi  talus . 
lcrdma, 

'Kctolutiofccundicalus.  pag.  488 

«Potdraa. 

Kclolut.o  teaij  catus, 

dfuiuuu. 


Co  npefirio  pruni  cafus . pag  484 

Secundi  catus  Eftc&io  Geometrica  • 

Propofitio , 

Dacis  ijs , que  Porifma  didat  &c.  veritatem  inqui- 
rere. 

Kefolurio . 

Theorema. 

Sifitvr  a «ad ic.iUA b, p!usc»>  adsc,  fitque’ 

L media  ptoporrienalis  inter  ab.&bc;  &c.pag^9o 
Compofitio. 

Tertij catus efledio Geometrica.  pag.  491 

Propofitio . 

Datis  ijs  > qux  Porifma  didat  &c,  veritatem  inqui- 
rere. 

Kefolurio. 

Theorema . 

Si  fuerit  vtE  AadAo,  ita  duplae  b ad  bg,  A:  ita 
ac  ad  c u , deinde  fit  dcc. 

Compofitio.  pag,  491 

Notandum . 

Problema.  Exemplum  v.  Datis  duobus  circu- 
lis circa  diametrum  eandem,  quorum  vmis intra-» 
alium  exiftar,fiuefe  rangant,  fiue  non , p*  minoris 
centrum  aptare  redam  in  maiori  ,vc&c. 

Refolutio.  pag.  49) 

porifma. 

Problema.  Exemplum  vi.  Dacis  duobus  circulis 
circa  diametrum  eandem , quorum  vnus  intra  alium 
cxiitat  a per  miaons  centum  aptare  redam  in  maiori , 
vt  inteicepra  (egmeora  inter  urculoiutu  peripheriaf 
datam  inter ie  rationem  obtineant. 

Rciolutio.  pag.  494 

Porifraa. 

Efledio  Geometrica, 

Propofitio. 

Datis  ijs , qux  Porifma  didat ; num  ea  fit  ratio  in-> 
terccpti  legracnri  x 1 ad  interceptum  v h , relata  ad  ie- 
midiamettum circuli  tsf,  nempe  qux  es  , vel  e t, 
&c.ad  X «inquirere.  pag.  495 

Kelolutio. 

Theorema. 

Sit  circulus  a b c d , cuius  diameter  a c , circa 
quam  fit  circulus  aitei  rtsf;  cuius  centrum  e * &c. 
Compofitio . pag.  49 6 

Problema.  Exemplum  vii.  propofico  laren  latus 
admngcrc , vt  quadratum  dati  • plus  duplo  redangu- 
Io  lub  dato , & ad  1 undo , ad  quadratum  adiundi  da- 
tam habeat  rationem . 

Refolutio  1.  pag.  497 

Porifma. 

Eflcdio  Geometrica , 

Compofitio . 

Propofitio . 

Suppofitis  ijs , qux  Porifma  didar,  &c.  veritatem* 
inquirere . 

Kelolutio. 

Theotcma . 

Si  fit  latus  a n diuifum  in  b , fuper  a d , delcripto 
icmicuculo , iitque  ut,  tkc. 

Compofitio . pag.  498 

Rciolutio  u. 

Porilma. 

Compofitio.  pg.  494  f 

Problema . Exemplum  viu.  Dara  ratione  int?r W 
ualli quadratorum  a medio»  oc  rumori  ad( aggrega- 
tum quadratorum  a medio » & u*aioc :,  tria  latera  pro- 
pottionalii  adinuenirc . 

Rciolutio. 

Poriluu. 


Eflcdio  • 


I N D 

t/FccUo  Georucttica. 

Propofitio. 

Datis  ijs  $ qu*  Porifma  difflat , &c.  veritatem  in- 
quirere. 

Rclolutio. 

Theorema. 

Si  tuerst  quadrarum  i dimidia  differentia  duorum 
terminorum  dat*  rationis  multatum  redangulo»  «Scc. 

Corr  politio , 

Problema . Exemplum  ix.  Quantitatem  adinue- 
nire  > cui  b addantur , & detrahantur  d*t*  quantita- 
tes i fumma  ad refiduum  datam  habeat  rationem . 

Pag*  501 

ponima . • . , 

Compofitio.  pag.  jox 

Propofitio. 

Datis  ijs , qux  Porifma  drclauit , veritatem  inqui- 
rere. 

Refolotio. 

T hcorema . 

Si  quantitas  addenda  du&a  fuerit  in  poftenoreou 
ternum  rum  dat*  rationis»  Stc. 

Compofitio . pag,  j0$ 

Deductio  quid  > & cius  vfus . 


ex  capitvm, 

pag.  506  tione  A b ad  K . 

Dedudi  problematis  Rclolutio,' 

1'onlma . pag.  J08 

LAedlioGeomettica. 
propofitio, 

Datis  ijs , qux  potifma  diflat , Scc.  veritatem  In- 
quirere. 

Rclolutio . 

Theorema . 

SifitlatusA  n,  &eiin  dircAum  adiuntflaaD,  Be 
iuper  a d 1 defer: pto  femicirculo,  Sec. 

Compofitio, 

Troblematis  initio  propofiti  demonflratio, 

1*3.  Jo* 

De  Methodo  depromendi  Geometricas  e ffi (tio- 
ne s , ex  Algcbra  Veteri  ; Sine  vfus  Ve- 
teris Algcbra , ad  Geometrice  Pro- 
blemata rcfolncnda^j . 

Cap.  XII.  ' i y 


De  Deduci  i onl  quam  Gr ac  i Hmyurye; 
appellant.  Cap.  XI. 

PRobfcma. 

Semicirculo  politione  dato  a b c , 8c  dato  pun- 
<2o  d .defcnbete  pet  n , leiuicirculum , qualis  ell  o t 
, ita  vt  fi  ducatui  contingens  Bc.haiAO,  ipfi  b e x- 
qualis , 

Rclolutio  iuxti  Veteres. 

ProblemadeduClum . 

Datum  larus  h k , diuifuni  quidem  in  0 . Oporteat 
iterum  me,  illud  diuidere  inter  d,  k;  ea  lege,  vt 
rccUngulum  comprehenfum  (ub  H c , g k , xquale  fic 
retfangulo  comptehcnlo  (ubintermedta  feftione  d g, 
& quouis  dato  latere  l , 

m-  J04 

. RcfoluUo. 

Porifina. 

fompofitio. 

Pi  obleniatis  propofiti  Demonflratio . pag,  505 
Rclolutio  luxia  Veteres. 

Problema  deducium . 

Peopofiium  fit  latus  h k , diuifiiminD,  vtcunque» 
& oporteat  iterum  lecareinciintet  D>  k,  vtre&an- 
guium  11  c d ■ plus  a quadrati,  ad,  ad  quadratum  d 
clubeat lationem, quam l ad gk.  pag.  506 

Deduci  i Problematis  Rclolutio , 

• Rclolutio  inita  Veteres. 

Pioblema  dedudlum . 

Sit  latus  propofitum  a K , diuifum  in  d , diuidero 
Iterum incmreiD.K,  vtquadtatun illud,  &c. 

• P*?-  f°7 

Rclolutio. 

Problema. 

Datoquouis  patallelogrammo  abeo;  ditoqut_. 
pundlor  mu  e pioduCla, ducere iiicc, occurrentem 
V A produQx m c , vt irapetium  amgb,  adtrungu- 
Ittttc  bc  fit  m data  rauone  A b ad  K . 

•Refolutio. 

'Pioblema  dcdllOam . ■ 
irotrahercABioc,  vt  exceflus quadrati  A c fupra 
quadratum  d c , hoc  cil  vt  quadratum  a b , plus  du- 
plo tctUngulo  A B c > ad  quadyuum  Bc,  fit  m data  ra- 


PVlchra  ell  Methodus  illa , qua  et  Vereri  Logi- 
ftica  depromuntur  Geomerncx Ededioncs  . 
Addirto  quantitatum  continuarum;  Operatio  pri- 
ma_  . 

Additio  qua  arte  inftituatur  inter  quantitates  con- 
tinuas. 

/nftitui  debet  inter  quantitates  homogeneat , 6tc. 
Quando  plano  opus  cft  addere  planum , qua  arrc~» 
Ut  inftiruenda additio;  & pumo  quando  plana (unc 
quadrata.  pag.  5x0 

Quando  plana  non  funt  quadrata. 

Ars  rranlmutandi  figuras  qualcunque  in  quadrati 
alibi  explicatur  ab  Auctore . 1 

Additio  intet  folida  quaarte  fiat;  primo  cum  ab- 
dendus eft  cubus  cubo . 

Quando  lunt  plures  cubi » quini  duo . 

Quando  corpora  non  funt  cubica » quid  agendum  i 
Tranfmutatio  corporum  ab  Au&ore  alibi  decla- 
ratur . 

Subrra&io  quantitatum  conrinaarum;  Operatio 
eundam . 

Quot  modis  accidere  poflit  fubtraftio  inter  quan- 
titates continuas . 

Subtta&io  inter  lineas  quomodo  fiar. 

Planum  i plano  quo  patio  lubtnhatur. 

Quando  plano  (unt  quadrata . -« 

Quandoplaru  non  funt  quadrata.  pag,  fu 

SubtratUo inter  Iclida  quaarte  fit  inftiruenda)  & 
primo  qua  cubus  a cubo  fuotrahi  debet.  'j 
Quando  plures  cubi  (obtrahendi  (unt  ab  vno« 
quomodo  fiar.  *»r> 

St  corpora  propofita  non  fint  cubi  quid  agetn 
dum.# . ‘*w"  , 

Multiplicatio  quantitatum  continuarum.  Opera- 
tio tertia. 

Mulnplicarioduphciter  potcll  accidere  i vel  enim 
quantitas  continua  ducenda  eft  m continuam , vclin 
difcretam . 

Rurfus.fi  in  difcrecant»  vel  in  nuiuerum  mtccgcum» 
velinfra&um.  '• 

Quando  ducenda  eft  quanutas  continua  io  quaa- 
tiratera  continuam . 

Inueutto  medi*  ptopoctionalis  ad  hoc  predpud 
conducit.  pag.  jii 

Quomodo  planum  ducatur  in  planum . 

Applicatio  > feu  diuiiio  quani  tutum  conuouarums 

Opera. 


% 


RERVMQVE  MEMOR  AfclLTVM. 

Opct atio  quarta  ’ partes  diuidere,  vi  fi  reftangulo  fub  patribus  alda- 

DiUiHo  quantitatis  continua;  dupliciter  poreftac-  rue  planum  datum , aggregatum  ipfum  xqn»ic-fit 
!«<•  quadrato  partis  maioris.  Oportet  autem  daium 'pfi- 

num  minus  elle  quadrato  latcru  diuidendt . p«g. 5 1 1 
rocrima.  . 

problema.  Exemplum*  Datum  lacus  induis  par- 
tes diuidere  , ea  lege  » vt  quadratum  vmus  panis  x- 
quale  fit  quadrato  alterius , plus  dato  plano . 

Porifma.  pag.  jix 


cidorc. 

Diuifioqu  incitatis  continue  per  numerum  inte- 
gnirn. 

Diuifio  quantitatis  conunir  per  numerum  fra- 
tfum. 

Dnjifioquantitatis  continue  per  quantitatem  con- 
tinaam . 

Quadrarum  diuidens  per  lineam  . 

Quando  (it  dimdendum  reflangulum , cuiuslate- 
ra  (urit  ingqualta  circa  reflum » quid  agendum  . 

Quando  hgure  diuidende  fuerint  T rapetia,  &c.  / 

Quando  cubus  diuidendus  eft  per  quadrarum  . 

Quando  r ubus  diuidi  debet  per  lineam  . 

Quando  parailclepipedumrec^ngulumdiuidide- 
ber  per  quadrata  * quid  facicn dum  eft . pag.  5 1 } 

Quid  agendum  , cum  paiallelcptpedum  diuidi  de- 
bet per  lineam . 

Proponuntur  non  milia  Problemata , quibus  Geo** 
metrice  fit  fatis , Algebre  Veteris  prefidio . 

Problema.  Exemplum  1.  Datam  redam lineam* 

Induas  partes  ira  diuidere,  vt  partium  quadrata  dato 
quadruo  differam . Oportet  autem  dati  quadiaci  la- 
tus minus  ctle  data  fccanda . 

Porrima . 

Scholion.  pag.  f.14 

Coofidcratio  circa  Veterem  Logifticen  . 

Problema.  Exemplum  11.  Data  (iimma  duorum* 
laterum , & re&angulo  lubipfis,  reperire  Uccra . 

Porrima . 

Scholion.  p*S*  5*5 

Animaduet  fio  circa  Veterem  Logifticen . 

Problema . Exemplum  ru.Daio  lateri  latus  adiun- 
gere  ea  lege  1 vt  datum  cum  ad lundo  adadiun&um* 
datam  habear  rationem  • Oportet  autem  rationem* 
datam  elle  maioris  ad  minus . 

Porrima.  . 

Problema . Exemplum  iv.  Darum  larus  ita  diui- 
dere , vt  partium  quadrata  datam  cattoncm  habear  t . 

Porrima.  JVg.  S*6 

Problema « Exemplum  V.  Darum  larus  in  duas  que  aggregato  reliqui 
>attei  diuidere , vt  rcdangulum  lub  apiis  squale  fit  triangulum . 


Auftor  ojlendit , haud  bene  plero fque  Analy 
Jias  cxiJUmafc , Problemata  nonnulla 
lub  Alrebram  non  cadere . 

Cap.  XIII . 

IMmeriv&  putarunt  aliqui  nonnulla  Problemata., 
fub  Hlgebram  non  cadere. 

Problemata . qur  per  angulorum  comparatione  n 
demonftrantur » poffunt  ad  genus  Problematum  te- 
uocan  huiufmodi , vt  (ub  Algebram cadant . 

Angulus  eft  lietetogoneus  lineis , &c. 

Hac  de  re  rra&andum  rutfus  erit  exquifititis  in* 
Problematum  Analyfi  • 

Problema.  Exemplum  1.  Darum  triangulam,  per 
tetani i pun&o  extra  trunguium  datum  cducianu  , 
data  ratione  diuidere.  pag.  5 x ) 

Porrima . 

Pori  Ima. 

Problema.  Exemplum rr.  Damnuriangulum  per 
punttum intra  datum,  data  ratione  diuidere. 
Porrima.  pag.  4x4 

Problema.  Exemplum  ni.  Daca  ba(e  trianguli, 
aggregato  lautum,  & angulo  verticis,  inuenire  trian- 
gulum . 

Problema . Exemplum  rv.  Ijfdem  datis , & angu- 
lo ad  A .cepenre  triangulum.  pag.  5x5 

Porrima.  pag.  5*6 

Problema.  Exemplum  v.  Dato  vno  ex  lateribus 
trianguli  darum  verticis  angulum  ambientibus,  data- 
latens , U bafeos , mucniro 


pattes  diuidere, 
dato  plano. 

Scholion . 
rortfma. 

problema . Exemplum  vi.  Datum  larus  in  duas  par- 
tes diuidere , vt  differentia  quadratorum  partium  da- 
tam habeat  rationem  ad  rctUngulum  lub  parubus. 

Pag.  5*7 

Porrima . 

Scholion.  pag.  518 

Animaduerfio  circa  fuperiorem  Rcfolutionem . 
prcblema . Exemplum  vu,  Daco  vno  ex  lateribus 
trianguli  angulum  retium  ambientibus , datoque  al- 
terno baleos  tegmento,  tepente  triangulum, 
porrima.  pag.  {19 

Problema. Exemplum  vm.propofitum  larus  bis  diui- 
dere in  duas  parces  ea  lege  , vc  maior  pars  a prima  di- 
uriione,  fit  ad  minorem  c fecunda  in  ratione  data  at 
ver6 maiore  fecunda diuifionc ad  rumorem  £ prima 
fit  in  ratione  paritet  data.  pag.  5x0 

Porrima . 

Lemma. 

Si  fint  quatuor  termini  proportionales , vt  eft  pri- 
niusad  fecundum,  ita  differentia  primi,  &ccmjad 
differentum  extremorum,  minus  differentia  inter 
primum , & fecundum , \:c. 
f problema . Exemplum  ix.  Datum  latus  in  duas 


Porrima. 

Porrima,  pag.  5*7 

Ponfina. 

Admonitio . 

problema . Exemplum  vr.  Dara  bafc  rrianguli , 
differentia  laterum,  & angulo  vciticis,  inuenire-» 
triangulum . 
poufraa  • 

Porrima.  pag.  518 

Porrima.  pag.  5*9 

Problema.  Exemplum  vu.  Data  differentia  Icg- 
mencorum  bafeos  trianguli , aggregato  laterum , ac 
angulo  verticis , inucnnc  tr ungulum . 
porrima. 

problema . Exemplum  vm.  Dato  vno  ex  lateribus 
trianguli,  datum  verticis  angulum  ambientibus , & 
differentum  inter  reliquum  latus , & bafin , inuenire 
triangulum. 

porrima.  pag.  530 

porrima. 


INDfiX  C.APITVM, 


X)t  problematibus  illis , qua  tonjlruffione  o- 
per  ari  a non  egent , fed pojlulant  tan- 
tummodo , vt  qua  fi  tum  numero 
explicetur , Cap.  XII/, 

EXtant  non  nulla  problemata » qua:  operariam- 
non  exigunt  conftitudonem.  pag.  5*1 

Quomodo  harc  problemata  Te  habeant . 

Declaratur  hoc  problematis  genus . 
problema  primum  conflru&ioncm  operariam  non 
exponens. 

Quidem  Nauta  difccdens  Ancona » fingulis  diebus 
conficit  miliaria  30.  ahus  autem  itidem  ingreditur 
iter  decimo  fecundo  die  poft  elapfo ; quaeritur  milia* 
r torum  numerus  * quem  conficere  debet  poftcrior,vt 
priorem  iiinerantem  afiequatur  diebus  viginti. 

problema  fecundum» quod  operariam  cunftrudio- 
ucm  non  requirit. 

Dic  quota  nunc  hora  efttSuperat  tantum  accc  did. 
Quantum  bis  gemini  cxa&a  de  luce  tuentes . 

Hor*  funt,  quas  Gnomonici  planerarias  appclllanr. 
problema  tertium . 

Alexander  Magnus  die  quadam  cum  Cahfihene-* 
de  loa  artate » fuotumque  amicorum  &c. 

J^ua  Arte  cognofcantur  Problemata  Im - 
poffibtlia . Cap.  XIV, 

VTiliseft  iflarradhriodc  dignofccnda  impoffi- 
bilitatc  problematum . pag,  531 

problema  Imposfibile  quodnam  fit. 
j£quatio  imposfibilis  quae  fit. 
problema  imposfibile . 

Datam  redtara  lineam  ita  fecare , vt , fi  i re&angu- 
lo  * comprehenfo  fub  tota  » & vna  ex  partibus  aufeia* 
tur  quadratum  ciuldcm  partis , remaneat  quadratum 
touus. 


^ — 

Conuincirur  imposfibile » & fi  non  aperti  cernatur, 
problema  imposfibile . 

Diutdatur  latus  m tales  duas  partes  «vt  ex  du3n 
vnius  ina heram , producatur  quadratum  tomis . 
Exemplum . Secundum  problema  imposfibile  . 
Dacum  latus  intales  duas  partes  diuiderc»  vtre» 
dangulum  fub  partibus » vna  cum  quadraro  diffeiea* 
tix  partium , arquale  fic  quadrato  partium . pag.  j 31 
Hoc  exemplo  vtitur  (jhetaldus . 

Exemplum . Tertium-Problema  imposfibile  • 
Datum  latus  ita  diuiderc  > vt  redanculum  fub  ftv 
to  ,&  altera  parte » ad  redhngulum  fub  partibus  ha- 
beat datam  lationem  minorisad  maius. 

SchoJion. 

Exemplum. 

Datum  latus  io  duas  partes  diuiderc  * vt  triplum* 
re&angulum  fub  partibus , vna  cum  duplo  quadrato 
differentia- partium,  arquale  fit  quadrato  totius,  «ni 
cum  quadrato  differenti*  partium.  pag.  5J4 
Jchohon  , 

J%ua  Arte  cognofcantur  Problemata  Vana , c?* 
Nugatoria.  Cap . XV, 

PRoblemara  Vana,  feu  Nugatoria  imposfibilibus 
opponuntur  ,&  quid  vtrunque. 

Quando  Problema  Nugatoriam  cx  aequatione^ 
colligatur. 

/Lq  uatio  inutilis  qua;  * 

Exempla» 

Problema . 

Darum  latus  in  tales  duas  partes  diuiderc*  vtreJ 
angulum  fub  toto , & pardum  differentia  vna  cu  m- 
quadrato  partis  minoris  aequale  fit  quadrato  panis 
maioris.  pae.  jjc 

Problema. 

rropoficum  latus  in  duas  partes  diuiderc  ea  lego, 
vt  quadruplum  rcdangulum  fub  partibus , vna  cum- 
quadrato  differentur  panium  squale  fit  quadrato 
totius . 


F,  \ 1 n 1 s : 


yfj  ri  s - 


■jI 


